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Jitperioribus  an 
nis  in  elementa 
C eometrica  Eu 
elidis , id  efi , in 
initia  dijciplinarum  Mathemati 
* 2 carmn 


carum , commentarios : quorum 
omnibus  lam  dijiratiis  exempla- 
ribus, cum  aha  effer,  l re  cude  da, 
volui  etiam  dare  operam,  <vt  locu 
pictiores  multo , atque  ‘vberiores 
ederentur . quod  Dei  beneficio  fuc 
cefiit . Sic  enim  fi  res  habet,  quod 
te  non  fugit , Dux  Serenifiime , 
quemadmodum  nihil  efi  fimul  in- 
uentum , peg perfectum , fic  nemo 
efi,  qui  a principio  in  qualibet  re 
j fcribenda , aut  exponenda  pofiit 
omnia peruidere : multa  apparet 
iterum  ac  fi&pins  cogitanti,  qua 
aciem  quamlibet  acutam  ante  fu 
giebant . Re  de  hoc  quoque  Euri- 
pid.es, vit pleraque  omnia, fiapien- 
tiores  folent  ejfe pofieriores  cogit a 
tiones . cum  quo  congruit , pfco- 

haret 


haret  'vulgatu  illud prouerbium , 
quod  Publio  tribuitur , Dijcipu- 
lus  ejl prioris pofierior  dies . Ita- 
que , cumpriorem  e ditionem  fu- 
mer em  pofiea  in  manus  , multa 
ejfe  animaduerti,  qua fi  adderen- 
tur, non  pauca  ex  Archimedis , 
Apollonij,  Ptolemai,  aliorumque 
inuentis 'videbantur  melius  expli 
caripoffe : fi  'videlicet  e pronun- 
tiatis , ac  theorematis  Euclideis 


alia  quoque  nederentur . Quod 
ipfum  et  fi  tunc  etiam  pr  Aliti , 
multo  tamen  nunc  feci  copiofius  : 
interiiciens  ea  fi  licet , qua  'vel 
'utilia  , 'velneceffaria fore  cenfui 
ad  aliorum, 'vt  dixi,  auctorum  co 
gnitionem . Addidi  inter  extera , 
*vt  fpecimen  dem  aliquod  rerum , 
* 3 qua 


qua  hoc  'volumine  ac c efferunt , 
demonf rationem  Geometricam , 
eamque  apertifimdm  axiomatis 
'undecimi , quod  proponitur  ah 
Euclide : cum  ea,  quam  allatam 
/cimus  a Proclo>mntila  efe  atque 
imperfecta  'videatur  . Defer i~ 
ptione  item  omnium f gurarum , 


angulorum  appellantur,  in  cir 
culo . fationem  pr<nterea  Qf  bre- 
uem,  nec  ohfcuram  circuli  qua- 
j drandi  : rem , 'vt  fcis , tum  a 've- 
teribus , tum  a recentioribusfc 
expetitam , 'Vt  multorum  in  ea  co 
natus  magis  apparuerit , quam 
effectus.  Effeci  autem  hoc(nififal 
lor  ) ita  accurate , ac  fhbtiliter , 
'Vt  tam  perfecte  approbetur  qua- 
di 


mjs.um,qtialijcumque  eH,  cum  it  e \ 
rum  ejfiem  daturus  in  vulgus,  ne- 
mini arbitratus fium  r echus,  qua 
tibi.  Dux  S er  em  firme  , dedicari 
pojje.  Primum  quidem  quod  cum 
fkperiorem  illam  editionem  fub 
Emmanuelis  Philiberti  clarifsi- 
mi  Ducis  patris  tui  nomine  appa 
rere  uoluerim,fiultefeciJfem,fipo  \ 
perior  em  hac  alij,  q tibi , qui  eius 
es  psf  ditionis,  igp  humanitatis, et 
pietatis  h&res , eiusque  imago  cor 
paris , atque  animi,  confecrajfem : 
Deinde  vero  quod  in  hoc  fieque- 
bar  Archimedis  exemplum:  qui 
nemini  opera  fua  indicabat  inferi 
benda , rd fi  ei , qm  intelligens  ta- 


lium rerum , ac  peritus fuijfiet . 
Quod  cum  ita fit , quid  ni  hoc  ti- 
bipo- 


bipotifiimum  deberetur  donum , 
(fi  tamen  donum  dicendum  e fi 
id 3 quod  qui  dat  videtur  acce- 
pijje )quem  Ioannes  BaptiBa  Be- 
nedichisfc  lenti fsimus  reru  Ma- 
thematicarum ita  teliatur  excel 
Iere  in  his  artibus , illa pr&cipue  in 
parte , qua  principes  viros, atque 
excedentes  Imperatores  decet,  vt 
ea,  qua  pertinent  ad  inHruendos 
exercitus , oppidaque  munienda, 
per  te  ipfie  implere pofiis . Jfieque 
vero  h&cpofiremafuit  caufia , et  fi 
pofiremo  in  loco  ponitur : vt  tibi , 
aliis  que , quorum  in  manus  hac 
ficripta  peruenerint , hac  fialtem 
ratione  ofienderem  ita  tibi  ob Liga- 
tam ejfie  Societatem  nofiram  vni- 
uerfiam , vt  iure  tibi  omnia  mea 


opera , & labores 1 vindicare  pofi 

<-»  x 

fertur  3 Princeps 
quod  etfi  paruum 
tur , atque  exile  3 non  dubito  ta- 
menfuturu,  quin  vbi  tuam  iflam 
attigent  dexteram  fortitudine fi- 
deque proflantem  , plur  imum  fit 
accepturum  vel  magnitudinis , 
vel  orati  a.  Vale.  Cal.Sept. 


fis.  osiccipe  tu  hoc,  quod  tibi  of 
inuictifsime : 
alicui  videa- 


AD 


MD  LECTOREM.. 


ETSI  fummam  diligentiam  adhibuimus , 
vt  hi  commentarij  quam  caftigatifsimi  in  lu- 
cem prodirent : fieri  tamen  non  potuit,  ( vteft 
humani  ingenij  imbecillitas  ) quin  errata  ali- 
quotirrepferint;  qu* , ne  curium  indemon- 
ftrando  impediant,  monitum  te  paucis  nolo, 
ut  ea,  antequam  ad  demonftrationes  te  confe- 
ras, ad  normam , quam  hic  defcripfimui,  prius 
corrigere  ne  grauere . Vale . 


ERRATORVM  PRIORVM 
fexlib.  Corregiones. 

Pag.  Lin.  Errata 

Correcta. 

3 t.  21*  in fi dijlent 

er  ye  dijlent 

3$»  13.  rekaCDy 

recl&  CD, 

65*  1»  lineam  AE, 

lineam  A B, 

6j}.  3.  in  E. 

in  G. 

ps>  13,  limitem  E , 

limitem  F, 

9/.  i<r.  anguli  AED, EDA, 

anguli  EADyED  A, 

1 02 . .2.  /«:* 

/«»>• 

/<»7.  17.  angulos  ad  E> 

angulos  ad  D , 

j 22.  4.  a fine.fupra  ED, 

Jupra  B D, 

123 • .2/.  angulum  ABC, 

angulum  BAC , 

136,  3.  $. primi. 

4.  primi» 

1+9.  4.afine.ad  AC. 

ad  BC , 

J70 . 1 4.  afine.  angulo  ABC, 

angulo  BAC, 

.27.  Et  quia  latus  B A fia 

- E t latus  B A,  latere 

tere  A C, ponitur  non  A C , ponatur  ma- 

minus  i erit 

iusseritqi 

tSS . 3/.  non  maior 

minor 

19  s.  D ? f/2  Utera  A , i» jfg. 

in  extremo  Une&BE . 

.2;  2,.  /.  aqualium 

parallelaru  Aquahu 

2SC.  j e.  ipfi  AB: 

ipfi  AC: 

256.  it.  ipfi  A C ,re/  Fi  5 

ipfi  AB, vel C!\ 

.r.  ex*  AF,B£>, 

ex  A BjBCy 

3 14.  2 . AC,EC 

AC,  BCy 

3 1 j . 1 0.  a fine.  $ .fecundi 

3 fecundi 

3 17*  i-  adDH , 

ad  DE, 

/.z./? /W.  maxima  vel  minime  maxime,  propir.quio 

propinquior  ssy 

res. 

31$.  7.  a fine.  7.  primi. 

4. primi. 

i<r.  .eCb.BDA, 

BCA,BDA, 

^/7.  3>-  1$. primi. 

1 S.tertif. 

423 . «P.  a fine. in  eafdem  partes 

non  in  eafdem  partes 

424.  27.  &quaha 

Aqualia  duobus  Late- 
ribus ge>  gfs 

43 1. 

4-? 2-  *»  ADB,  inh-y&B. 

486.  17»  & minus  CH.  & minus  P H, 

s8  0.  20 . afcfquzaltsra  a fefquitertia 

643.  /*>•  vel vna excedant*  vel vna deficiam. vel 

vna  & qua! ia  fine  , 
vel  vna  excedant j, 

6 54-  /*  vt  nunquam  vt  nonnuriquam 

C6,.  s.af.ne.  e— 4.-. 

68  7.  16.  erit  m eri  t ea 

6p<j.  17 . adC^quartam,  ad  B, quartam. 

706.  /•  itaBH>adHE.  ita  DH^ad  HF. 

706*  S.  erit  quoque  HE»  erit  quoque  HF, 

723.  10 . Ergo  compcn  endo  E -go  permutando 

78  8.  In  reft angulo  A C,dsefl  lite  ra  B- 

7 Di*  y.afine.AE,primam  ..  AE, primam 
7!) 8,  /.  Duftaper  D,  Bukaper  Ay 

79 D»  9*  Erit  igitur,  vt  C B,  ad  Erit  igitur  vt  G C, 

BA,  adcA, 

7DD*  /£•  vtQh,adJ3x(*  vt  GL,  ad  AK, 

818,  vltima.  22. quinti*  1 2. quinti, 

pu.  i7.afine.itaSJijadKK,  itaSYL^adEEK. 

piq.  lC . cuius  diameter  cuius  fcmidiatneter . 


A lia  errata  minoris  momenti  facile  quiuis  corriget . Er- 
rata vero  pofier  iorum  librorum  s ad  finem  totius  Eucli- 
dis tep  stries. 


QVAE  P RAECIPV E 
Prtoribm  Commentarijs  po- 
jieriore  hac  editione 

addita  ftnt . 

i. 

DEMONSTRATIO  Geometri- 
ca Axiomatis  vndecimi Euclidis,  [Si  in 
duas  redas  lineas  altera  reda  incidens  , 
internos  adeafdemque  partes  angulos 
duobus  redis  minores  faciat, duae  ilice 
redas  lineae  in  infinitum  produdas  fibi 
mutuo  incident  ad  eas  partes,  vbi  funt 
anguli  duobus  redis  minores.]  multo 
euidentior,quam  ea,qua  Proclus  affert. 

1 1. 

DIVISIO  lineae  redas  in  quotuis 
squales  partes,per  folas  prioresqo.  jpp- 
lib.i.  abfqueope  proportionu  fexti  iib. 

III. 

QV O pado  conftruenda  fint trian- 
gula amblygonia,  &Oxygonia,vtin  nu 
meris  apparere  poffint,  quae  ab  Euclide 
demonftrata  funt  propof.  1 2.&  i 3 . Iib.  2. 

I J I I. 

RESPONSIO  ad Apologiam Ia- 

cobi 


cobi  Peletarij,de  angulo  contadus . 

V. 

CONSIDER AT I O pulcherrima 
ad  finem  lib.4.de  figuris  squilateris , at- 
que equiangulis  intracirculum,&  extra 
circulum  defcriptis : Numfcilicet,  om- 
nis squilatera  fitsquiangula  etiam,  & 
omnis  squiangula fit  quoq;squilatera. 

V I. 

TRACTATIO  copiofilfima  de 
proportionibus, & tribus  praecipuis  pro- 
portionalitatibus,  Aritlrmetica,  Geome 
trica,  atque  Harmonica . 

y II. 

PVLCHRA  contemplatio,  cur  Eu 
elides  in  defin.<5.&  S.lib. 5 . quatuor  ma- 
gnitudines proportionales,  & non  pro- 
portionales per  earum  equemukiplicia 
definierit. 

VIII. 

DESCRIPTIO  infiexq cuiufdam 
lines  facillima,  perquam  & in  circulo 
figura  quotlibet laterum  squalium  de- 
fcribituncirculus  quadratur.-angulus  re 
dilineusin  quotuis  partes  qquales  diftri 
buitur.-Cuilibet  arcui  circuli  redaqqua 
lis  exhibetur  , & contra  : Et  denique 

alia 


alia  fcitu  iucundifsima  perficiuntur  . i 

IX.  I 

QV  O pa6to  pleraque  theoremata  Ii  j 
bri  7.  demonftrentur  quoque  de  nume-  | 
ris  fradisjfiue  ipfis  adhajreant  numeri  j 
integri,  fiue  non . 

X. 

MINVTIARVM,  fiuenumeroru 
fradtorum  demonftrationes  clarifsima: . 

X I. 

DE  Proportionum  copofitione;  quo 
videlicet  modo  Additio  , Subtraftio, 
Multiplicatio,  ac Diuifio  fieri  debeat: 
aduerfus quofdam  Recentiores . 

X 1 1. 

DESCRIPTIO  quinque  corporum 
Regulariu  in  data  fphsra,  ex  Pappo  Ale 
xandrino,  & quidem  facilior,  quam  ea, 
quam  nobis  tradidit  Euclides . 

X-I I I . 

COMPARATIO  Soliditatum,&fu- 
perficieru  connexarum, eorundem  quin 
que  corporum  Regularium  ixuer  fe . 

'f 

C*£sr,tqu£pajsim&jtce  commentariis  adiecla  funtnon 
pxucii)  diligens  bechrntdlo  negotio  net  abit. 

IN  EV- 


r 


PROLEGOMENA- 


©gj>  I QV I S forte  miratur,  cur  poft 
tot  praxiarifsimos  in  Euclidis 
elementa  Geometrica  ccmmen- 
tarios  ab  egregijs  , & in  primis 
Mathematicarum  rerum  peritis 
icriptoribtis  editos , nonas  adhuc  ipfi  commen- 
tationes confcripferimus , is  facile  fibiperfua- 
det#,  non  temere  id  a nobis  efle  factum,  fi  con- 
fiiijnoftri  rationem  cognouerit.  Cum  enim  16- 
ga  , diuturnaq;  experientia  nobis  effetperfpe- 
dtum,  atque  exploratum,  eam  efle  vtilitatetn  , 
atque  adeo  necefsitatem  horum  elementorum , 
vtfruftra  quifquamle  fperet  fine  iplorum  pr®- 
fidio , acutifsimas , fubtiiifsimafque  Archime- 
dis , Apollonij , Theodofij,  Menelai,  ptolema-i, 
cteterorumque  iiluftrinm  Mathematicorum  de- 
monitrationes  poife  percipere ; vehementer  do- 
lebamus,  taminfignem,  & illuftrem  au&orem 
a plerifq;  omnino  r egligi , a perpaucis  vero  pro 
dignitate  tradiari,ita  vt  vix  hoc  noftro  fcculo  re- 
A perian- 


I 
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periantur , qui  fedulam  operam , ac  ftudium in 
perdifcendis  his  elementis  ponant , ob  eam  po- 
tifsimum , vt  arbitror,  caufam,  quod  difficulta- 
te rerum,  quas  tradant,  atque obfcuritate de- 
terreantur , nullumq;  habeanthac  in  re  duceni , 
quem  libi  citra  erroris  periculum  fsquendum 
proponan t.Extant  quidem  commentari j Cam- 
pani , ac  Theonis  in  fingulos  Euclidis  libros  fa- 
ne  eruditi,  qui  fatis  effe  pofsint  cuiuis  adfacile 
confequendam  horum  elementorum  dodtrina : 
Sed  alter  fecutus  in  omnibus  eft  traditionem 
Arabum,  qui  magna  ex  parte  Euclidis  ordine, 
ac  methodum  peruerterunt , verbaque  propofi- 
tionum  eiufdem  locis  non  paucis  immutarunt , 
vtverus , germanufque  audtorisfenfusperdiffi- 
cile  pofsit  intelligi;  id  quod  maxime  in  decimo 
libro  perfpicitur : Alter  ( Theone  intelligo  ) pe- 
ne innumeris  mendis,  virijlque  incuria  librario- 
rum it.ieft  deprauatus,&  propter  notas  grjeas, 
quae  in  eius  demonftrationibus  adhibentur,  ob- 
ituras illas , ac  male  exprelfas  adeo  impeditus , 
vt  magnam  difficultatem  inexercitatis  ingenijs, 
perplexitatemquegignat.  Quo  fit , vt  Euclidem 
line  maximo  labore , ac  ftudio  nemo  percipiat, 
lam  fi  ali  j ad  noftram  vfque  memoriam  maius 
aliquod  ftudium,  operamque  in  hoc  munus  in- 
terpretandi Euclidis  elementa  contulerunt,  hi 
vel  fex  priores  tantum  libros  expoluerunt,  velli 
qui  in  vniuerfum  Euclidem  commentarios  edi- 
derunt , hi  perfspe,  relidcis  antiquorum  demo- 
ftrarionifaus  certifsimis,proprias  alias,ac  nonas 

con- 
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confinxerunt, qua;  plerunq;  non  tam  firmefunt, 
nequerem  ipfamfimpiiciter,  & abfoiute confi- 
ciunt ; prxfertim  quod  modo  e propofitionibus 
voces  quafdam  perperam  detrahut ,-  modo  alias 
inepte  apponunt , modo  denique  nonnullas  te- 
mere immutant  , vt  merito  de  vero,  proprioque 
Euclidis  fenfu  dubitare  quis  pofsit . Qua  tamen 
in  reFedericum  Commadinum  Vrbinate  Geo- 
metram non  vulgarem  excipio,  qui  nuper  Eu- 
clidem latine  redditum  in  priftinum  nitorem  re 
ftituit,  paucis  locis  exceptis,  in  quibus  non  pa- 
rum a vero  aberrauit,  vt  fuo  loco  monebimus  . 
Qua:  cumitafint , refq;  ac  fcientia  tam  pracla- 
ra  digna  fit,  quaope,  {ludio,  induftria  ab  ijs 
adiuuetur , qui  aliquid  ad  hoc  momenti  afferre 
pofliint  pcft  diuturni  temporis  in  rebus  mathe- 
maticis operam  collocatam ; faciendum  puta- 
uimus,  vt  lucubrationes  noftras , ac  vigilias  ftu- 
diofis  harum  rerum  nonihil  ( nili  fallimur)  fub- 
fidij  allaturas  in  publicum  ederemus . Accefsit 
editionis  caufa  altera:  Nam  cum  Euclides, pro- 
pter Angularem  vtilitate , inftar  enchiridij,  ma- 
nibus femper  debeat  circtimgeftari , neque  vn- 
quam  deponi  ab  his  , qui  fruftu  aliquem  ferium 
ex  hocfuaui  Mathefeos  ftudio  capere  volunt , in 
eoque  progredi;  id  vero  in  hunc  diem, exempla- 
ribus omnibus  maiore  forma  imprefsis,  necdu 
fadtum  videamus ; hoc  noftra  editio  certe , fi  ni- 
hil aliud,  attulerit  commodi,  atque  emolumen- 
ti. Sunt  enim  hi  noftri  commentari j invniuer- 
fum  Euclidem  cofcripti  commodiore  nunefor- 
A a ma , 
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ma,  quam  vulgo  caeteri , (id  quod  magnopere  a 
nobis,  qui  nos  audierunt,  efflagitabant, ) volu- 
mineque edici,  vt  facile  iam  queant,  nulloque 
negotio , e loco  in  locum , cum  res  tulerit,  ferri 
atque  portari.  Nunc  quo  modo,  via,  ac  ratione 
res  tota  a nobis  pertractetur, quidquein  hac  in- 
terpretatione prsftitum  fit,  paucis  accipe.  De- 
monftrationes  aliorum,  maxime  Theonis,  quas 
quidem  ipfius  efle  Euclidis , non  lenibus  argu- 
mentis addudci  cum  plerilque  affeueramus  , & 
Proclus  etiam  teftatur,  breuiores,  quantum  per 
rei  difficultate  licuit,  vel  certe  planiores,  quan- 
do illud  non  potuimus,  diiucidiorelque  reddere 
conati  lumus . Non  enim  illas  nude,  ac  totidem 
verbis,  quot  erat  feripts,  propofuimus.  Etenim 
ea  eft  interdum  illarum  breuitas , vt  illud  acci- 
dat , quod  ab  elegantilsimo  poeta  didEum  eft . 
Breuis  efte  laboro , obfcurusfio : Interdum  etiam , 
cum  breuius , atque  fuccin&ius  efferri  pofsint , 
magna , ob  longiorem , quam  latis  eft , lermo- 
nem , affertur  moleftia  legenti . Quare  vtrunq; 
vitantes,  eas , velut  ^^ip^gnwt , atquead  eum 
fere  modum  tradidimus , quem , cum  publice 
Euclidem  interpretaremur,  obferuauimus  ; hac 
etiam  re  auditorum defiderio,&voluntati,quan 
tuta  eft  in  nobis , fatisfacere  cupietes.  Ita  enim, 
noftra  lententia , Euclides  facilius  a ftudiofis , 
ijs  praffertim,  qui  ceu  tyrones , hxc  Mathema- 
tica ftudia  nunc  primum  aulpicantur,  ac  maio- 
re voluptate , vtilitateque  cognofcetur . Prater 
hsecadiunximus  multis  in  locis  varia  problema 

ta. 


ta,  ac  theoremata  (citu  non  iniucunda, neque  a 
fcopo  Geometria  aliena, qua:  partim  ex  Proclo, 
Capano,alij£q;  auftoribus  decerpfimus, partim 
proprio  [vt  aiunt)  Marte:afsiduiiq;  meditationi 
bus  ipfi  confecimus . Data  iniiiper  in  hoc  dili- 
gens opera , vt  definitiones  Euclidis , prsfertim 
obfcuriores.  & qti*  aliquid  vife  funt  habere  dif- 
ficultatis, (in  quas  plurimi,  taquamin  fcopulos 
quofdam , incidentes , a redo  curiii  deflexerat , 
St  in  errores  varios,  atque  abfurdoS,  prorliimq; 
ab  inftituto  difciplina;  abhorietes  , diiapfi  funt.) 
dilucide,  atque  perfpicue,  quoad  eius  fieri  po- 
tuit, explicarentur ; id,  quod  harum  artium  ftu- 
diofi  facile  iudicabunt.  Qus  res  cum  in  amplio- 
rem magnitudinem  excreicerent.quam  vt  vnius 
libri  fpatijs,  hac  prafertim  forma , commode 
includi  poflent,  in  duas  partes  totam  tra- 
dationem  diuifimus.  Altera  fexprio- 
ribus  libris  continetur  : altera 
nouem  reliquos , vna  cum 
decimofexto  ad  com 
parationes  quin- 
que corpo- 
rum 

regularium  pertinente, quem  ex 
Francifco  Fluffate  Candaila  adijcere  vo- 
luimus , compledtitur. 


BENIGNO 

LECTORI- 


■ V 0 Ttfl^A  M fuperiorem  editionem 
Elementorum  Euclidis  nor,  ingratam 
ftiijje  Mathematicam  difciplmarum 
fludiofis  ivtelleximus,exbH>emus  ti- 
bi , benigne  Lebior , alteram  editio- 
nem priore  uia  multo  locupletiore  t in  quafcilketya- 
ria  twu problemata,  tum  theoremata , qua  rebus  Ma- 
thematicis magnum  adiumentum  allatura , longo  vfn, 
atque  experientia  comprobaumus , & qua  in  priore 
editione  defunt , adiecimus  ,plurimaq ; Icca  fubobfcu- 
ra  clarioribus  notis  illuflrauimus \Addidimus  pra- 
tereancuam  demon ftratiene  -undecimi  axiomatis  Eu- 
clidis, {quod in  hijl e commentar jjs  efltertiumdeci- 
murre)  quo  vult,  si  in  duas  retias  lineas  altera  reda 
incidens,  internos  ad  eafdcmq;  partes  angulos  duobus 
retiis  minores  faciat , duas  illas  retias  lineas  in  infi- 
nitumprodutHas , coituras  tandem  ad  eas  partes,  vbi 
funt  anguli  duobus  redis  minores:  addidimus,  inepta, 
noucSm  drmonflrationern  a nobis  nuper  inuenta,quam 
non  iniucwidasn  fludiofo  Leiiori  futuram  Jf  eramus, 
quod  eo  principio  tota  do&rina  de  lineis  parallelis , 
qua immenfapropemodum  efl,  atque infimta,nitatur. 
Quanqua  enim  idem  illud  principium  trabes  quoque 
olim  demcnUraffe  iam  pridem  acceperant,  quia  ta- 
men 


V 
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Tfitn  eorum  demonfirationem  diu  ac  diligenter  qmfi- 
tam  -videre  mihi  non  licuit , (nondum  enim  ex  ^trabi- 
ca in  Latinam  linguam  conusrfit  esl)coatias  -fim  hanc 
meo,  vt  aiunt, Marte  excogitare, vt  nullus  in  eo  prin- 
cipio tam  necejjario  iam  dubitationi  locus  effiet.  Tfieq; 
enim  "Procli  demonjlratio,quarn  ad propofi.  28.  lib.i. 
Eitclid.  de  re  eadem  affert,  omni  exparte  abfoluta,  ac 
Geometrica  cenferi  potefi;  cuius  rei  caufa  eodem  loco 
d nebis  explicata  eft . Deinde  ex  "Pappo  Alexandrino 
infonptiones  omnium  figurarum  regularium  in  circu- 
lo, beneficio  linea,  cena  quadam  ratione  mflexa,per- 
f ccimus : quod  ante  d Mathematicis  defiderabatur • 
Ex  qua  eadem  linea  via  quadam , & ratio  ad  circuli 
quadrandum  (res  tot  feculis  ddoBifiimis  viris  exagi- 
tata') conficitur:  quod  alibi  docebitur . In  definitio- 
nibus porro  quinti  libri  aperte  oflen.dimus , cur  Eucli- 
des magnitudines  proportionales , & improportiona- 
lespsr  g quenrdtiplicium  habitudinem  deferibere  coa- 
Eius  fit.  'Poflremb  (vt  dia  omittam)  omnes  operatio- 
nes fraciionum  vulgarium , qua  in  Arithmetica prra - 
&ca  declarari  fident , Geometrice  demonfirauimus . 
Hac  fere  pracipua  fiunt , qua  hac  pojleriore  editione 
ad  commentarios  nofiros  in  Euclidem  accefferunt. Cre- 
tem vel  theoremata , vel  problemata , quibus  editio 
hac  pofierior  priorem  fuperat , qua  fime  plurima  fiunt, 
& Euclidis  propofitionibus ffiarfim  inferta,  inter  le- 
gendumfacili  comperies,  ft  vtramque  editionem  cum 
altera  conferens  attentius  paulo  ccn/iderabis . Tfiunc 
quia  htte  Euclidis  elementa  opium , atque  aditum  ad 
omnes  alias  dificiplin.es  Mathematicas  referant , ac 
patefaciunt, opera  pretium  fore  duximus,  antequam 

A 4 ad 


tmcri,!zf*Hs  d?  corpore  in  corpus  migrare,  (quodtasncr.Chri 
fiianst jidcs  falfum  ejje perjpicue  docet j tefiantur  , eas  nomen 
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ad  ipjd  interpretanda  aggrediantur, paucis  commemo- 
rare , vndena&latheriatica  difdpiina  hoc  nomen  ac- 
ceperint : qux  fit  earu.if  diuifio : d quibus  primum  or- 
tA,&per  quos  deiv.de  ftngidce fuerint  exculta : quem- . 
ta  fit  illarum  freeftaiitia , itq-,  vtilitas ; & fi  qua  furit 
alia  rei  noftm  opportuna. 


MATHEMATICAE  DISCIPLINAE 

C V R SIC  DICTAE  SINT. 


' rO'  ^ / S C I P L I N A E Mathematica.  , qua 

quidem  circa  quantitatem  verfancur  om- 
j "y  nes , nomen  acceperunt  a dictione  gracru 

||  i^|/  fdhu»; $**■  fuAM.lt,  cfMfigmficat-j 
M dfciphnam , fen  doBnnatn  . Cur  autem 

ha  artes  de  quantitate  agentes  nomen  difei 
~ plina^el  dccinng  inter  reliquas  omnes  fol$ 

Jint  adepta , duos potijjimum  caufias  apud  probatos  Jcriptcres 
inuemo . Pythagorei  enim , atque  Platonici  exifiimantes 
animas  rationales  certo  quodam,  ac  determinato  numero  con- 


dctlnna , fiue  difciphna  obtinere  , quod  maxime  ex  ipfisnan- 
cifcamur  recordationem  , reminifcentiam.que illius  J 'cientia  , 
qua  anima  nofira , ( <vt  eorum  e fi  error ) antequam  corpus  in-  ■ 
formaret , erat  pr adit  a.  Gfucd-qkidsm  facili , ac  familiari 
quodam  exemplo  coprobare  nititur  P lato  in  dialogo  , qui  M e-  \ 

non  in  for  ibit ur,  vbi  Socratem  introducit  puficnern  quendam > j 

interrogantem  Geometrica  quadam  ds  quadrati  ditnenfione , j 
ad  qua  licet  m principio  reffr oderit , 'vt  puer,  gradatim  tamen  \ 
a fcendens  eo  deducius  e fi,  -vt  responderit  id,  quod  tandem  di-  j 
biurus  fuijfet.,  (i diufijfime  perdidicijfet  Geometriam.  Alus 
autem  placet,  ideo  has  artes  pra  c at  er  is  nomen [cientia,  fy  do  - 
clrime  fibi  vendicare , qmdfola  modum , rationem  qg  [cientia 
retineant . Procedunt  enim  femper  ex  praccgnitis  quibufdam 

principtjs  i 
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principi/ s ad  conclkjionss  dsmenfirandas , que d proprium  e fi 
munus , atque  officium  eU.Brih&i  Jhis  difciplins»  vi  fi?  Anfio- 
teles  t edatur  i neque  vnqttam  aliquid,  non  prohhtkm  affiumiit 
Mathematici.,  fied  quandocunqus  ahquid  doCsre  volunt , fi 
quid  ad  eam  r em  Pertinet  eorum  > qu&  ante  docuerunt , id  fu- 
muntpro  concedo , fiq?  probato : illud  nero  mo do  explicant , de 
quo  ante  nihil  feriptum  e fi . filupd  quidem  altas  artes  * difii- 
plinafike  non  fiemper  cbfierstare  videmus,  cum plerunque iru 
confirmationem  eorum  > qua  ofiendere  colunt  , ea,  que.  non- 
dum fiunt  explicata , demmfirataue , adducant, 

DISCIPLINARVM  MATHEMATI- 

carum  diuifio « 

■|jrr  H A G ORE  I , qua  deinde fiecuti  J%ht  om- 
A>-  nes  propCmodUm  Mathematici » a' que  Phile  fio - 

p hi  non  pauci » Mathematicas  difeiphnas  vni- 
uerfas  in  quatitor  partes  dzfinbusrunt , Arithme- 
ticam, Muficam , Geometriam,  at  % Afircnctmam.  Cu  enim 
omnis  quantitas , circa  quam  ver  fantur  ■»  fit  vel  di  fer  et  a ,fub 
astu  omnes  numen  , vel  continua , fith  qua  omnes  magnitudi- 
nes reprehenduntur , fi?  vtraque  tam  fecundum  fi,  quam  cera 
paratione  alterius  poffizt  confiderarh  Vifium  finii  ilhs  confient. a- 
neumiquatuor pr&dihds  facultates  infiiiusre,  qsU  vtramqne 
quantitatem > pro  duplici  confideratione  diligenter  contempla- 
rentur . Itaque  Arithmetica  agit  de  quantitate  dificrei  a fe- 
cundum fi  , inquirendo  fi?  accurate  explicando  omnes  nume- 
rorum bropnetates , acpajficnss.  Mufica  tractat  eadem  qua- 
tit at  ene  difer et am,  fiue  numerum  comparatum  cum  alte,  qua 
tenua  nimirum  fanorum  concentus  reSpicit , atque  harmonia  . 
Geometria  de  magnitudine  fiue  quantitate  continua » fecun- 
dumfis  quoque , vt  immobilis  exifiit , difputat . Afironomicu 
denique  eadem  magnitudinem,  vt  e fi  mobiles , ccnfiderUt  i 
qualia  fiunt  ccelefiia  ccrpora  , prout  continuo  motu  cientur- Ad 
has  autem  quatuor  fidentias  Mathematicas  > quarum  Arith- 
metica > fiy  Geometria  pura,  Mufica  vero*  atque  Afircncmia 
mixt&  dicuntur,  oes  alia  qusuis  modo  de  quantitate  agentes, 
qualis  efi  perspecliua,  Geegt  at  hia , fi?  esiter  a huiufimodi , vel 
facile , vt  ad  capita,  a quibus  depend.snt , reduci pojfunt. 

ALIA 
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ALIA  ratione  a Gemino  antiquo  G eometra , 01 

au  lior  e fi  Prodas  in  commentarijs , i.-z  prunum  Eucli- 

dis librum  edidit , Mathematica  difciplins  diuidutur .Quam 
quidem  diuifionem , quoniam  eleganter  , coHofecfc  docet , ad 
qu&nam  fefe  extendat  Mathematica  difciplins,  ferme  ad  ver 
bum  ex  Proclo  iuxta  interpretationem  Francijci  Barocij  Pa- 
trici/ Veneti  excerptam  hic  fubijcere flatui . Volunt  it  acg  tra- 
di ch  ancior es,} f, 'cienti arum  M athematicarum  quafdam  in  m- 

t rdeclilibus  duntaxat  ab  omni  materia  jeparatis , quafdam • 

■vero  in  fenfilibus  , ita  vi  attingant  materiam  finfibus  ob- 
noxiam , ver  fari.  Prioris  genens fiatuunt  duas  longe  primas, 
pr&czpiinffyfcientiuSi  Arithmeticam,  0*  Geometriam:  Inpo- 
fisrton  vero  genere  confiituunt fex,  Afirolcgiam,P  erfi?  eciiud , 
Geodnfiam , Canonicam  fine  Muficam , Supputatricem,  atq. 
Mechanicam.  A fi. -elegiam  dicunt  ejfe  eam  facultatem,  qus 
de  mundanis  cdifferit  motibus,  de  corporum  ctdefiium  magni- 
tudinibus, figuris,  0*  illuminationibus , a terraque  difianfis, 
ac  dz  alijs  huiufnodi  rebus.  Huius  rurfum  trzs  ccnfiituuntur 
partes  ,•  Gnomonica , qus  innor  arum  dimenfione , pofitu  gno- 
monum , exercetur  : Metheorcfcopica , qus  eleuationum  dif- 
ferentias , fiderumq3  reperit  difi  antias , nec  non  multa  aha  , 
0*  varia  Afirologicaper docet  theoremata : Dioptnca,  qus. 

planetarum , c&terarumq-  f:  diarum  difi  antias  huiufcemodi 
Dtspiricis  dtgmfcit  infirttmentis.  Perspeciiuam  aiunt  a Geo- 
metria gigni,  atque  vtiradijs  vifcrijs,  tamquam  tineis,  <&  an- 
gulis , qui  ex  hifce  confiituunt ur  oculorum  radijs . Hiuiditur 
autem  in  eam , qus.  proprio  nomine  dicitur  PerJfeSiiua , qus 
quidem  reddit  caufam  earum  apparentiarum , qus  aliter , 
quam  fini  ,ft  fe  nobis  offerre  filent , ob  eorum,  qu&fubvifkm 
cadunt , alios  fitus,  & difi  antias,  vt  parailelavm  coinciden- 
tU , vel  quadratorum , t unquam  circulorum , affectionis : 
Ei  in  vniuerfam  Jp  oculariam  , qua  circa  varias  , multipli- 
ce fig  ver  fatur  refractiones  : K ec  non  in  eam,  qus  Sciegraphi- 
cs,  hoc  e fi , vmbrarum  defignatrix  appellatur , qus  ofiendit , 
qua  ratione  fieri  pofifit , vt  ea , qua  in  imaginibus  apparent , 
haud  inconcinna , vel  deformia  ob  dsfignaterum  difi  antias , 
altitudine ffy  videantur.  Geodifiam  appellant  eam J 'cientia , 
qus  res  quantas  metitur , vt  materialium  rerum  acernos , ta- 
qitam  conos,  (f  puteos , tanquam  cylindros . Quod  quidem— ■■ 
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non  a jf equitur  intelLeciili btts  reclis  lineis , vt  Geometrici , fed 
fenfilibus  tantum , interdum  quidem  certioribus  quod  amba- 
cto , 'i it  radiis  Solaribus ; interdum  vero  Crajfioribut,  vt  jp ar- 
tis , (y  perpendiculo  . Diuiditur  h&c , vt  Geometria , in  eam 
partem , qu&  plana , <jy  in  eam , qu&  Jblcda  dimetitur.  Cano- 
nicam , fiue  Mu/i  cara  , vocant  eam f cienti am , qua  apparen- 
tes coccntuum  confiderat  rationes , fen fu fq3  vbiqtie  vtitur  ad,- 
mimculoi  (y  qua  (vt  Plato  inquit)  talis  exifiit,  vt  menti  au- 
res ip  fas  Prapofuiff e videatur.  Supputatrix  eadem  apud  ipfis 
efi  , qua  apud  nos  Arithmetica  praedica  . Hac  enim  numeros 
confiderat » non  vi  in  intelleciilibus  > fed vt  fiunt  in  fenfilibus 
ipfis.  Mechanica  denique,  quam  cognitione  rerum fenfilium, 
materie,  a,  coniunclaru  conffiit,  apud ipjos  multiplex  ef.  Que 
dam  emm  e fi  mfrumentorum  effecirix,  qu&  opya.vccroivaix.d 
vocatur - eorum,  inquam,  que  ger  edis  fiunt  beV.is  idonea,  qua- 
lia [ane  Archimedes  etiam  fertur  confiruxtffe,  Syracufas  ter- 
ra marique  obfi dentibus  r efflentia  ; Qu&dam  mirabilium — > 
prorfk-s  rarum  effecirix,  qua  Qajjy&roqronmx.n  dicitur,  quip- 
pe que.  alia  quidem’ fi  ditibus  maximo  cum  artificio  cofirtut , 
quemadmodum  etiam  Ctefibius,  atque  Heron  operantur,  alia 
autem  ponderibus,  quorum  motus  quidem  in&quilibrium, fla- 
tus ver:  squilibrium  ejfe  caufiam  cenfendum  efi , vi  Tim&tcs 
etiam  determinantis  alia  vero  nomis,  fb artififo  animatas  co- 
ualutior: e: , ac  motus  imitantibus  : Quadam  efi  tiquilibr an- 
tium omnino,  (y  eorum,  que,  centroponderantia  vocantur,  co- 
•rnlrio  : Quadam  denique  jp  hararum  effectrix  , qui.  e$cu?a- 
yroiict  appellatur  , ad  c&lefiium  circumuolutionum  imitatio- 
nem , qualem  Archimedes  etiam  fabricatus  efi : Atque  vt-> 
vno  verbo  dicam , omnis,  qua  materiam  mouedi  vim  habet. 
Ha  igitur  ftmt  djciplina Mathematica  apud  antiquos . Mili- 
tarem amem  artem,  eam  inquam,  que.  ad  injiruendsts,  coor- 
dmandafque pertinet  acies , quam  Gr&ci  vcacrr/rdy  vocant, 
vnam  aliquam  ex  Mathematices  pari  ibus  dicendam  ejfe  non 
csnfent , vt  quidam  alif  voluere , fed  vti  ea  volunt  medo  qui- 
dem artefiipputxndi,  vtin  enumerandis  legionibus  mode  ve- 
ro Geode.fi a , vt  in  dimdsndis,  dim etiendij qu e cafira metatio- 
ni jbatijs  in  campo  . Quemadmodum  neque  Hifieric^m , neq3 
medendi  arte  Mathematices  partem  vllam  ejfe  dicunt , licet 
fd-penumero  tum  Hificrici , tum  etiam  medici  Mathematicis 

viantur 
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'utantur  theorematibus  > Rerum  quidem  geftartan  fcriptores , 
vel  climatum  fiitiss  referendo  , vel  vrbium  magnitudines , & 
diametros , vel  ambitus , circuitusv e colligendo  : Medici  ve- 
ro qUamplutimas  res  in  arte  fu  a hniuf cemodi  vqs  dducidan 
do.  N am  vtilitatem , qtce  in  Medicinam  ab  A fir elogia  perus 
nit  y ipfe  etiam  Hippocrates  ofiend.t , ac  fere  omnes , quicuntfe 
aliquid  de  opportunis  temporibus  . locifq3  dixere.  'Eadem  fano 
ratione  ille  etiam , qui  aciebus  inf  ruendis  operam  accommo- 
dat  , Mathematicis  quidem  vietur  theorematibus  , nec  t arae 
obhoc  erit  Mathematicus,  quamuis  interdum  quidem  volens 
eam,  cta  numero fa  e fi , paUciffimam  ofiendere  multitudine  > 
cafira  yfuoffy  exercitus  ad  figuram  circuli  fdrmet ; interdum 
vero  ad  figuram  quadranguli , vel  quinquanguli , vel  alte- 
rius cuiufdam  multanguli  , vbi plurimam  apparere  cupit . 
Hac  igitur  fer  e fiunt , qu%  nobis  antiqui  Mathematici  de  ha- 
rum fidentiarum  partitione  reliquerunt. 

INVENTORES  M ATHEMATI- 

carum  difciplinarum. 

M X E S dfciplincts  Mathematicas  a varijs,  figp 
\i%  dmerfiis  ancioribus  ortum , originemque  duxi fi. e , 

- perspicue  biforis,  tefiantur  : Immo  vero  fiingulas 
nequaquam  fummam  adeptas  efife  perfectionem 
ftatim  ai?  initio,  fedpaulatim  eas  ab  imperfectis  ad perfectio- 
ra, pro  cejfifif  e , memoria  quoque  proditum  efi . Arithmetices. n. 
micent  ores  primi  creduntur  Pk&nices , propter  frequentes  mer- 
caturasj atque  commertia , vt  auctor  efil  Precias,  figuam  mi- 
rum in  modum pofiea  Pythagoras , eiufque  fucc  effer  es,  nec  no 
Aegyttij  , Greci  dsniq2  atque  Arabes  amplificarunt,  varijfq. 
problematis , atque  theorematis  iilufir arant-  Muficam  dein- 
de a Mercurio  primum  efife  inuentam , multi  fcriptores  tra- 
dunt s quam  ipfe  pofiea  Orpheo  infiigni  Mufico  commendauit , 
atque  concredidit  s Hic  autem  Thamyri,  & Lino  ; Linus  ve- 
ro Herculi,  <gp fiic  fuccefifionibus  continuis  per  alies  Muficcsprs 
claros  adnofira  vfque  tempera  manauit.  Geometria  vere , 

I auctore  Proclo , ah  Aegyptijs  reperta  efi , ortum  que  habuit  ab 
agrorum  emenfiione . Cum  enim  annmerfaria  X ili  inundatio 
agrorum  terminos , ac  limites  ita  confunderet , vafiaretque , 
j vt  nemo 
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i/f  agrum  digno fc  er  e poffet fisum,  coeperunt  Aegyptij  ani 

mos  ad  rationem  'men furandorum  agrorum  applicare , vt  hoc 
modo  cuilibet  i quod fuum  erat , redderetur . quidem  ra- 

tio agros  metiendi , quanquam  tunc  temporis  adhuc  rudis  ad- 
modum fuerit  , ac  impolita , ab  ip fotam  en  efficio  Geometrici -> 
efl  appellata.  yaeuzTfiep.cu  entm,fme  idemfi- 

gnificat , quod , terram  metior . C Ai  erum  paula!  im  demitj 
Geometria  c&p$a  efl  expoliri , fy  non  contenta  fuzs finibus  ,fie 
fie  ad  corpora  etiam  cflefiia  dimetienda  conueriit , tradidit  q3 
principia  vniuerfi \ AfironomU  , P er speciiu  a , CofimographtA, 
(y  alijs  difcipiims  quam  plurimis , qup  ex  ipfia,  •velati  radices 
dependent.  HancT hales  Milefius  ex  Aegypto  in  Gr&ciampn 
mus  tranfiulijf e fertur : Deinde  eam  inf ignes  P hilo  fio fhi , ac 
Mathematici  plurimis , acutijfimifique  demcTifiratiombus  locu 
pleturam  , atque  exornarunt : inter  quos  hi  fkntpr&cipui  ex 
veteribus  i Pythagoras  , Anaxagoras  Clafomenius , Hippo- 
crates Chius , Plato , Oenopid.es , Zenodorus , Brito , Antipho , 
Theodorus , Thegtetus,  Arifiarchus,  Eratofihenss , Architets 
Tarentinus,  Euclides  , Serenus,  Hypficles  Alexandrinus  > 
Archimedes  Syracafius , Apollonius  Pergatis,  ThecdofiusTri 
polita,  M ileus  Romanus , qui  qy  Menelaus,  T heon  Alexan- 
drinus , Pt olera* us , Eutocius  Aficalonita , Pappus , Prodas, 
(y  alij  pene  innumeri , quos  omnes  longum  effiet  recenfere . 

A fironomiam  denique  non  pauci  ab  Atlante  primum  inuentd 
eff  e autumant : Vndeob  eximiam  , qua  Primus  inter  morta- 
les pr  Aditus  erat , Aftrcncmip  cognitionem  , exortam  eff  e vo- 
lunt fabulam  , illu  finis  humeris  c plura  fu  fi  mere Alij  putant, 
Chaldpcs  diuturna  obfieruatione  ( quod  etiam  Cicero  affirmat 
in  libro  de  'D  minatione)  fiderum  fidentiam  adinueni fi  e.  Alij 
Aegyptios  primos  huius  fcientig  faciunt  innent  ores.  Alij  Ajfy- 
ries : Alij  denique  gloriam  hanc  ■,  & laudem  Babyloniis  e fit-} 
deferendam,  cenfbnt.  Hac  autem  inficientia , vt  efiprtjlan- 
tiffima,  ita  quocg  maxime  illufir es  auctores  claruerunt,  quod 
non  efl  huius  loci  declarare . C At  erum  prpeipuis  hifice  quatuor 
difcipiims  Mathematicis  inuentis , reliqua  omnes  de  quanti- 
tate quoizis  modo  agentes , facile  ex  ipfis  , tamquam  rluteli  ex 
fonte  3 dermatA  funt , atque  de  duci g . 
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NOBILITAS,  ATQVE  PRAESTANTIA 
Scientiarum  Mathematicarum . 


R O N I A M difcipline  M athematicf  de  rebus 
jj  agunt, qu^  ab  [que  vlh i materia  fimfibili  confidtrd 

Hb|  tur , qtiamuis  re  tpfa  materie,  fint  immerfe ; per- 
(ficuum  e fi , eat  medium  inter  M cthaphyfi cam, 
fiy  naturalem  fidentiam  obtinere  locum,  fi  [ubi  edum  ea.ru  con 
fideremus , vt  re&e  a Prodo  probatur  ■ Methaphyfices  etenim 
fubieclum  ab  omni  efi  materia  fieiuncium  &re , fiy  ratione : 
Phy  (ices  vero  fubieclum  (yre  ,(y  ratione  materis,  fienfibili  efi 
■conitendum:  Vnde  cumfiubiectum  M at  h e mati  carum  dtfia- 
p Unarum  extra  omnem  materiam  confideretur,  quamms  re^> 
ipfia  in  ea  repedatur , liquido  confiat , hoc  medium  ejfie  inter 
alia  duo  . Sivero  nobilitas,  atque  proflantia  fidentis  ex  certi- 
tudine  demonfirati onum , quibus  vtitur,  fit  mdicanda.  haud 
dubie  M athematice  difcipline  inter  c&tercts  omnes  principem 
habebunt  locum . Demcnfirant  enim  omnia , de  quibus  fiu- 
ficipiunt  disputationem,  firmijfimis  rationibus,  confirmante^  , 
ita  vi  vere  fiaentiam  in  auditoris  animo  gignant,  omnem  que 
prorfus  dubuati&ne  tollant Id  quod  alijs  fcientijs  vix  tribue- 
re pefumus  , cum  in  eis  fpp  enumero  intellecim  multitudine^ 
opinionum , ac  fient  enti  arum  varici  at  e in  veritate  conclufio- 
num  indicanda  fusfenfus  h^reat , atque  lacertus . Huius  rei 
fidem  aperte  faciunt  tot  Peripateticorum fiecfp  , fivt  alios  inte- 
ritn philo fiephes  filentto  inucluam ) qu p ab  Arifiotele  , ve  luti 
rami  e trunco  aliquo  , exorte,  adeo  (y  interfe,  (y  nbnunquam 
a fonte  ipfio  Arifiotele  diffident,  vt  prorfus  ignores , quidnam 
fibi  velit  Arifioteles , num  de  nominibus  , an  de  rebus  potius 
disputationem  infimat . Hinc fit,  vt  pars  interpretes  Grgcos, 
pars  Latinos , alij  Arabes , alij  N ominales , alij  denipfo  Rea- 
les,  quos  vocant  (qui  omnes  tamen  Peripateticos  fie  e ff e gloria- 
tur ) tanquam  duclores  fiequantur . Quod  quam  longe  a Ma- 
thematicis demofirationibus  ab  fit,  neminem  latere  exiflimo. 
Theoremata  enim  Euclidis , est  er  orumque  Mathematicoru, 
eandem  hodie , quam  ante  tot  annos  , in  fcholis  retinent  ve- 
ritatis puritatem , rerum  certitudinem , deinonfirationum  ro- 
bur , ac  firmitatem  . Huc  accedit  id , quod  Plato  ait  in  Phi- 
Ubo  yfeti  dialogo , qui  de fum:no  bono  inferibitur ; Eam  fiden- 
tiam 
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H*tn  ejfe  digniorem,  prsjl antior emqsse,  qua  magis  -fynccr  it  si- 
tis , veritatfque  efi  amans  . Cum  igitur  difciphna  Mathe- 
matici. 'veritatem  adeo  expetant , adament , excolantqu<Lj  , 

' vt  non  filum  nihil y quod  Jit  falfum,  'Verum  etiam  nihil, quod 
tantum  probabile  exijlat , nihil  denique  admittant j , quod 
certi fftmis  demonjlraticnibus  non  confirment , corroborent  q} , 
dubium  ejfe  non  pctejl , quin  eis  primus  locus  inter  alias  f den- 
tias omnes  Jit  concedendus. 

VTILITATES  VARIAE  MATHEMA- 

ticarum  difciplinarum. 

O N folum  vtiles  , verumetiam  necejfaris.  admo 
dum  cenferi  debent  dijcsplma  Mathematici  cum 
ad  alias  artes  perfecte  perdifeendas  , tum  ad  rem 
etiam  Publicam  recle  instituendam , (J-  admini- 
jirandam  . Neque  enim  ad  Methaphyjicam , vt  eleganter 
ojlendit  Prochts,  vili  patet  aditus,  ntfi per  Mathematicas  di- 
sciplinas . N am Ji  a rebus  fenjihilibns  , quas  Phy  ficus  conf,- 
derat , ad  res  ab  omni  materia  fenjibili  fecrejas , f-mncla  fq, , 
quas  contemplatur  Metaphyjicus , vires , aciem  que  mfin  in- 
tellectus attollere  ab  f que  vllo  medio  tentemus,  nojhtetipfs  ex- 
creabimus , nonfecus,  ac  ei  contingit,  qui  c c arcere  aliquo  te- 
nebricojo , in  quo  diu  latuit , in  lucem  Solis  clarijjimam  emit- 
titur . Quam  oh  rem , antequam  a rebus  phy  (icis,  qua  mate- 
ris. fenjibus  obnoxia  funt  coniunlis,  ad  res  methaphy (icas,  qua 
funt  ab  eadem  maxime  auudfs , intellectus  afeendat , necejfe 
ejty  ne  harum  claritate  offundatur,  prius  eum  djfu.ef.en  rei  us 
minus  ab (rr aciis , quales  a Mathematici ■;  conjiderantur , vi 
facilius  illas  pcjfit  comprehendere  . Quocirca  recte  Diurnus 
Plato  Mathematicas  difciplinas  erigere  animum  , fy  ad  diui 
narum  rerum  contemplationem  exacuere  mentis  acian affr- 
mat . Quantum  vero  emolumenti  ha  dijciplbiA  ad  f aeras  Is- 
ter as  recie  percipiendas  , int er pretandaf que  conferant , multis 
pulcherrime  nobis  exponit  B.Augufl. lib. a.  de  Doctrina  C.hri- 
Jhana  demonflrans,  numerorum  mfeitia  multa  non  intelligi  a 
multis,  qu&  transi  at  e,  ac  myfiicepofita funt  in  feriptur  is -.Cu- 
ius rei  exempla  non  pauca  m medium  adducit , eandemquej 
fentsntiam  longe  poji  pluribus  verbis  repetit  eodem  lib.  Hoc 
i idem 
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idem  decet  D . Enron,  tomo  i -Epiji.  s.  afferens»  magnam  in- 
ejfe  numeris  vim  ad  multa  myfiena  :n  firipturis  intelligeda  : 
Qho  item  loco , Geometriam  magnam  afferre  T heologis  vit- 
alitatem , perhibet . B.urfum  B.Ai.gufi.  irco,  quem  paulo  ante 
retuh,  tefiatur , Muficam  pirnecejfanam  effe  docicn  C hrz- 


afjan; 

rem  fisum  extollit , quod  in  Aftrologia , Geometria,  numero- 
rum cognitione , c&tcrifque  fdentijs  Mathematicis , fuerit  no 
mediocriter  ver  fatus . N cuparum  etiam  conducunt  ha  artes 
adphilcfiophiam  naturalem  , moralem  . Dialecticam,  & ad 
relicuas  id  genus  doctrinas , artefque  perfecte  acquirendas , 
Vf  perspicue  docet  Erodar. . His  adde  , quod  omnia  volumi- 
na antrauorum  phihfophorum , riaxime  Arifiotelis,  & Pla- 
tonis, aucs  mento  duces  'nebis  fequendes  ad  bene  reciequsphi- 
lofophandum  proponimus  , corumque  fere  omnium  interpretii 
cum  Gr acorum  , tum  Latinorum  , exemplis  Mathematicis 
fitnt  referta  , ea  potifilmurr  de  caufia , vt  ea , qua  aliaquiru 
mudtis  ccdrudadijjicultatibus  videbantur  effe.  per  exempla 
huiujrnoki  clariora,  rnagifque  perfiicua  fierent , qu& procul 
dubio  nulla  ratione  ter  apice  is  , qui  fidenti  arum  Mathemati  - 
carum  omnino  efi  expers.  Quid  t quod  clim  nemo  aufius  efifvL 
celeberrimum  Diurni  Platonis  gy  mna fium  frequentare , qui 
prius  optime  Mathematicis  difciplinis  non  fuijet  exornatus  ? 
/nie  Pro  foribus  Ac  ademta  hoc  fymholum  dicitur  pinxijjcu, 
i&yzefjSTfitfcs  cvSdi>  dori  reo  . Imrno  vero  idem  Plato  rru 
Phdebo,  omnes  di fcip  linas  fine  Mathematicis  viles  effe  no  du 
bitauit  affer cye  • Qua  de  caufa  in  7-deRep.  tracipit: Mathe- 
maticas dfiiphnas primo  cmniii  effe  addi fcendas, propter  va- 
rias, ac  multiplices  earum  vtilitaies , ( vt  capio feficribit ) noyu 
fcium  ad  rd:  quas  artes  rectius  percipiendas , verum  etiam  ad 
Ycmp.  bene  admmfirandam  : Cuius  ego  rei  multa  exempla 
fjff,  pr&tsriti  temporis , tum  noftra  xtads,  fi  id  necefife  feret , 
fidelium pcjfem  adducere . ibidem  cUnffirrm  verbk  affr- 
, praei-  ue  Arithmeticos  natur  a ad  omnes  doctrinas  aptos 
"At  'uhadfjuc , adeo,  vt  ttidJemsSam  aliamvoht  htfeim- 
tU, Ament vtdztatem , ( cum  tamen  infinita  proptmodtcm-. 
‘ala  commoda  ex  iffisfereifiamu)  percUfcendcts  tamen  omni 

fiudio 
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jhidio  eas  effe  fiattsat , ingenium  , merdemog  aci  reliquas 

artes  omnis  capeffendas  aptiorem  reddant , & acutiore'.  .Quod 
quide  experientia  ipfa  magifira  facile  comprobatur.  V idemus 
enim  eos , quorum  ingenium  facile  , & nullo  negotio  hifce  di- 
feipUnis  accommoda  tur  , fructus  non  exiguos  ex  alus  fetentijs 
percipere:  Contra  vere,  ecs  qui  adbafce  facultates  idonei  mi- 
nime reperiuniur , prorfits  ad  c&teras  effe  ineptos . Quare  iure 
optimo  Flato  tam  frequenter  in  fuis  operibus  iterum  atque  ite- 
rum harum  difciplinarum  "utilitatem  nobis  inculcat, at  % com 
mendat  >•  pr&firtim  in  y.  de  Rep.  in  Epinomide , fu  Fhilofc- 
phe , in  T i meo,  vbi  Mathematicas  difciplinas  omnis  eruditio- 
nis ingemis,  viam  appellat , fj plerijquc  alijs  in  iccis  , quibus 
nunc  enumerandis  breuitatis  memor  de  indufiria  fuperfedeo  . 
Ad  has  omnes  vtilitates  accedit  maxima  ineundis  as , atquta 
voluptas , qua  cuiufque  animus  his  artibus  colendis,  ex  er  cen-  ' 
difque  perfunditur.  Sunt  enim  h&  pr scitus  ex  fgptem  artibus 
liberalibus , in  quibus  nonfblum  ingenui  ado! e fc entes,  verum 
etiam  nobiles  viri  ,principes  , reges  , ac  imperatores  adhone- 
fijfmam,  maximeque  liber em  oblsBationem  animi  > qua 
furam  a etiam  cum  vt  ditate  coniunciam  furiunt , diu  mulru- 
que  ver  fari  folebant  : Quorum  exemplum  multes  adhuc  no- 
fifa  hac  state  imitari  conficimus . T efiaturf  magnam  ani  ■ 
mi  voluptate  ex  his  artibus  percipi , Diuinus  Flato  in  y.  d.ej 
P.ep.  vbi  audaci  er  dicit,  fqg  non  temere  confirmat,  oculum  ■, ani - 
ms,qui ab  alijs  ftudus  exc&catur , def  'oditur q, , a Mathema- 
ticis tantum  difciplinis  recreari , excit  arique  rurfus  ad  eius  , 
quo  def , contemplationem  . Omitto  plurima  aliat  e flimonicu 
Flatonis,  aliorum q$  grani  fimorum  F hilofophorurn,  quibus  ha 
rum  difciplinarum  vtilit as  cum  necejptate  , & deleclatmuLj 
coniimtla , atque  prs.fi antia  abunde  pote  fi  comprobari . 

EVCLIDIS  ATQVE  GEOMETRIAE 
commendatio, 

V I S N A M fuerit  Euclides  horum  eleme torum 
infiitutor,  fvt  aliquid  etiam  de  auctore,  quem  no 
bis  interpret andumpropo fuimus,  d,eq?  Geometria 
vnmerfa » in  medium  proferamus ) & quo  tem- 
porefioruerit , non  fatis  conuenit  inter  feriptores.  Multi  enim, 

B vt  te- 
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vt  i efi  at  it?  vulgata  elementorum  Euclidis  fecundum  Campa- 
num , & Theonem  editio  , atque  eorundem  infcriptio  y exifti- 
mant, eumfuijfe  philofophum  illum  Megaris  natum, quod  op- 
pidum iflhmo  adiacet , Socratifque  auditorem  $• qui  feclam. — > 
infiituit  afediclam  Megaricam,  qu&  alio  nomine  DialeShca 
appellabatur , eo  quod fe  liator  es  illitis  interrogando,  rejponde 
doque  ( quod  proprium  efi  munus  Dialecticorum)  libros  ccn- 
fcnberent.De  quo  multa funi  in  Diogene  Laertio  de  vitis phi- 
lofophorum : Scribit  (y  de  hoc  Cicero  Qu&fi.  Acad  hb.2.  vbi 
ait.  Tofi  Euclides  Socratis  difcipulus  Megareus  , a quo  ij dem 
illi  Megarici  dicti , qui  id  bonum jblum  ejfe  dicebant , quod 
ejfetvnum,  (yfimile , (y  idem , fy  femper . Eauethisau- 
iloribus  non  parum  id,  quod  Valerius  Maximas  ocla.uo  lib. 
fer  ibit,  nimirum  a Platone,  qui  Socratis  et  id  difcipulus  fuit, 
caduciores  ar&  facr&  de  modo , fy  forma  eius  fecum  fermonem 
conferre  conatos , ad  Euclidem  Geometram  ire  iujfos.  Verum 
fi  Proclo  nobili  feriptori , fy  alijs  auctoribus  antiquis  creden- 
dum efi , Euclides  hic  no  fi  er  iunior  fuit  illo  Megareo, floruit  fy 
tempore  Ptolem&i  primi,  qui  TEgypto  , pofi  Alexandri  Magni 
mortem  , Olympiade  iis.  (y  ante  Chrifium natu  anno  319. 
coepit  imperare , vt  Ioannes  Lucidus  refert.  Quyd  quidem 
verius  effe  crediderim, hoc  maxime  adductus  argumeto,quod 
Diogenes  Laertius  omnia,  opera  Euclidis  illius  Megarici  dili- 
gentifiime  enumerans  , nullam  prorjus  faciat  mentionem  hu- 
ius celeberrimi  voluminis  de  Geometricis  elementis  confcripti, 
in  quo  perpetuam,  Jy  nunqua  morituram  fa.md  fibi  compar  a- 
uit  Euclides , ^y  gloriam.  N eque  enim  putandum  efi , Dioge- 
nem in  monumentis  philo fophorum  exercitatiffimum,hoc  tam 
infigne  opus  vel  fcientem  voluijfe  pr&tertre,  vel  ab  Euclide  fuo 
effe  compofitum , ignora,Jfe . Itaque  Euclides  nofier , Geome- 
tra acutijjimus,  ab  illo  Megareo  philo fopho  loge  alius  efi,  qui, 
cum  in  doctrina  Academicorum  ejfet  fumma  cum  laude  ver- 
fatus , animum  totum  ad  Mathematicas  difciplmas  tranftu- 
lit  i in  quibus  ita  excelluit } vt  concordi  omnium  iudicio  prin- 
cipem inter  Mathematicos  fibi  locum  ture  optimo  vendicant. 
S cripfit  autem  volumina  ad  rem  Mathematicam  fieclantia 
non  pauca  , in  quibus  eximia  eius  diligentia  , admirandaque 
doctrina  facile  elucet : qualia  funt  eius  Optica  , Catoptnca , 
Elementares  infittut iones  ad  Muficam  capeffendampertmen- 

tes , 
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tes,  P hanomena,  atque  Datorum  liber,  cpus  de  Diuifionibus, 
quod  nonrinllt  Juipicantur  ejfe  libellum  illum  acuti  fimum  du 
fuperficierum  diuifionibus , Machomsto  Bagdedmo  afcriptis  , 
qui  nuper  Io  annis  Dee  Londintnfis , & F edsnci  Commandam 
Vrbinaiis  opera  in  lucem  efi  editus  . Confcripfit  item  conica 
elementa , auftore  Proclo , qua  tamen  ad  nos  nondum  perus- 
nere  , <y  alia  id  genus  opufcula  . Maxime  •vero  hoc  'volumen 
elementorum  Geometricorum  nunquam  omnium  confenfiont-o 
fatis  laudatum  tam  mirabili  ordine , tantaque  eruditione  co- 
texuit , vt  nullus  vnquam  eorum  , qui  f milia  confer ip feruntu 
elementa , ( confcripf erunt  autem , vt  ait  Proci us , non  fauci ) 
par  ilii  extiterit , nedum  ipfum  fuperarit.  In  quo  quidem  , vt 
fummum  ingenij  acumen  demonfirauit , ita  non  omnia , qua 
ad  rem  Geometricam  pertinent  in  vu  ’gus  edenda,  fed  ea  du- 
taxat , qua.  vifa  funt  ejfe  necejfaria , atque  -utilia , ad  comu- 
nem  omnium  vtilitatem  , argumentis , fy  rationibus  frmijf 
mis  cenfuit  ejfe  comprobande  .C  at  erum,  quanta  fit  horum  Eu- 
clidis elementorum  Geometricorum,  ac  proinde  vniuerfia  Geo- 
metria , prafiantia , ac  vtihtas  , partim  ex  ijs , qua  ante  fert- 
fimus , partim  ex  ijs , qua  nunc  dicemus  , non  obfcure  perfbici 
potefi . Dicuntur  enim  Gecmetric a elementa , ea  ob  caufam, 
quod,  fine  ipfis  nullum  opus  Mathematicum  pojfmus  aggredi , 

m dicam  fiuclum  aliquem  inde  percipere  : Omnes  fiquidem. > 

Mathematicarum  rerum  feript^res,  vt  Archimedes  , Apollo- 
nius , T heodofius , fyc.  in  fiuis  demonfirationibus  vfurpant-> 
hac  Euclidis  elementa  , tanquam  principia  omnibus  iam  diu 
per  (jeci  a ; atque  demonfirata.  Quamobr em  ficatis , qui  lege- 
re vult,  elementa  lit er  arum  di fcit  prius , & illis  ajfidu  e repe- 
titis vtitur  in  vocibus  omnibus  exprimendis , fic  qui  alias  di- 
fetphnas  Mathematicas  de  fiderat fibi  reddere  familiares, ele- 
menta hac  Geometricaplene , acperfecle  calleat  prius, ne  ce ff e 
e fi  .Ex  his  etenim  elementis,  v eluti fonte  vberrimo,  omnis  l a 
titudinum,  longitudinum,  altitudinum, profunditatum, om- 
nis agrorum , montium  , infularum  dimenfio  , atque  diu: fio  , 
omnis  in  calo  per  infirumenta  fiderum  cbfieruatio , omnis  horo- 
logiorum fciotericorum  compofitio , omnis  machinarum  vis  , 
& ponderum  ratio,  omnis  apparentiarum  variaris,  qualis  cer- 
nitur in  ffeculis , inpichtris  , in  aquis,  <jy  in  aere  varie  iliumi 
nato , diuerfitas  manat . Ex  his,  inquam,  elementis  machina 
r B 2 totius 
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totius  huius  mundane,  efi  inuentum  medium , atque  centrum , 
inuentt  cardines  , circa  quos  perpetuo  ccnuertitur , orbis  denicfe 
totius  explorata  figura , ac  quantitas  . Ofienditur , atque  de- 
monftratur  vnius  huius  fidentia  vi  ceti  vmuerfi , fiderumque 
perennis  conuerfio  , ortus,  occa fus,  abitus  , reditus , aficenfius  , 
de fcenfus , diei  ac  nodis , temporumque  toto  anno  per  omnem 
terrarum  filium,  & mundi  i.iclinalioncm,  varietas.  Coniun- 
choms  it  em  planetarum , cppojitiones , aspebiufque  varii  tam 
expedite  cognofcuntur  , vi  & loca  illorum  in  calo  , (y  eclipfes, 
fisu  Solis , ac  Luna  def  ectiones  ccrtiffime , antequam  fiant,  in 
omne  po fi  erum  tempus  a Mathematicis  pradici  queant . Hoc 
denique  ingens  Hei , & Natura  opus,  mundum,  inquam,  to- 
tum, metis  nofira  oculis , munere  ac  beneficio  Geometnsfub- 
iectum  conjfii  cimus . Adde  Geometriam  hominibus  plurima, 
qua  penitus  incredibilia  ejfe  videntur  , omnium  % fidem.fiipe- 
rant  5 perjpicua  facere  , credibihaq ? effe ofiendere  : Quale  efi 
illud , quod  de  Archimede  Syracufio  teftdtur  hifiorif.  Cum — 
enim  Hieron.  Syracufarum  rex  nauem,  qua  Ttolemao  Aegy- 
ptiorum regi  mittere  fiatuerat , tanta  effiet  molis  fabricatus , 
vt  ed  omnes  vna  Syracujij  a loco  dimouere  minime  valerent , 
Archimedes  Geometra peritijfimus  vnius  Geometria  viribus 
fretus  regi  promifit  ,fe  effecturum  , vt  ipfiam  filus  rex  abfique 
vllo  labore  fiubducer et : Quod  cum  prafiitijfet , in  conspectu 
omnium  rex  fiupef actus  ex  clama  ffe perhibetur  ■>  Ab  hac  die  , 
quidquid  dixerit  Archimedes , illi  credendu  efi..  Nondijfimi- 
le  huic  videtur  mihi  effe  pulcherrimum  illud,  factum  , quod 
idem  Archimedes  ope  Geometria  gejfit  Syracufis , quando  co- 
rona ex  auro , argentoque  confecta , quam  rex  fummo  fiudio 
fabri  cari  differ  at,  non  diffoluta,  fingula  auri , (y  argenti  po- 
dera , qua  inter  fe  aurificis  fraude  ac  dolo  ccmmifia  erantu , 
fubtiliffime  offendit . Neque  filentio  pratsriri  debet , eundem 
Archimedem  robori,  ac  efficacia  demonfirationum  Geometri- 
carum innixum  fipenumero  iaciitajfe , fi  haberet  terram > 

aliam , in  qua  pedem  figeret , hanc  nofiram  , qua  incolimus  , 
e loco  fe  commouerepojfs . Tari  ratione,  datis  viribus  quibufi- 
cunque , pondus  quodcunque  fe  pojfe  mouere  : Et  alia  id  genus 
noti  filum  ab  Archimede , verum  etiam  ab  alijs  praei  aris,  dy 
iliufiribus  Geometris  patrata  effe  memoria  proditum  cfi.T  an- 
turn  denique  nomen  vna  hac  Geometria  Archimedi  peperit^ , 

vt 


'V  RO  L E G OMEN  A %$&  ±i 


vt  Marcellus  Romani  exercitiis  imperator, contra  que  diu  Sy- 
racufanam  vrbsm  defenderat  Archimedes,  machinis  quibit f- 
darft  per  Geometricas  demonfir  atidnes  adindentis»  <&  conftru 
Bis»  in  exPugndtd  vrbis  direptione,  iic  t&de  ditium  vnius  Ar- 
chimedis ‘faluti  publico  edicito  cauerit:  quem  vbi  contra  impe- 
rium fuuni,  & voluntatem  a gregario  quodam  milite  interfe- 
Bum  cogitoUit,  Vehementer  doluit»  eumtfe  honorem  mortuo  ha 
buit,  quern  vino  habete  no  petutt. Cuius  fepulchrum  Cicero  a 
fe,mm  in  Sicilia  QuifcOris  officio  fungeretur, repertum  effu  , 
mirandum  m modum  gloriatur . Vnde  mirari  nemo  debet-, , 
cur  in  fummo  femper  honore  apud  Graccs fuerit  Geometria. . 
Accedit  quocfe  ad prejiantiam , vtilitatemq3  Geometris, quod 
cum  demonfir  adones  Geometrice,  fint  maxime  illufires  , nemo 
fineipfis  fatis  perffidet^  qux  fit  vis  demonfir titionum,  nethocfe 
eifdcm  defiitutus  perfeBus  erit  artifex  methodi . Quod  qitide 
ingemis  fatetur  Galenus  infignis  philofophus , ac  medicorum 
princeps , in  libro  » quem  de  libris  proprii s infcripfit  * Is  enim— 
infituctijfimus  rebus  Dialecticis,  cum  fcholas  Peripateticoru  » 
ac  Stoicorum  fui  temporis  per curriffet  omnium  » & prscepta-, 
miro  cllm  animi  ardore,  fiudioq3  arnpiiijfet , nihil  fere  ab  ip- 
fis  audijfe  fe  tefiatur , quod  ad  demonfir at ionis  cognitionem — > 
pertineret  ,•  quinimmo  pleraque  eorum  , que.  tradiderant , ab 
illis  m controuerfia  pefita , nonnulla  etiam  naturali  rationi pu 
gnantia  reperijfe,  Ita  vt  ad  Pyrr hornorum fer  e (erant  Pyrrha 
nij  philofophi » qui  tiihil  decernebant » fed  de  omnibus  dubita- 
bant ) h &fiiantiam  dsuenturus  fuerit,  nifi Arithmetici,  Geo- 
metri a,  DialecdcAque  ( quibus  artibus  ab  auis,  & patre  fue- 
rat inftitutus ) ejfet  cognitione  » fcientiaque  remeatus.  Vndea 
fuadet , feqtiendos  ejfe  characteres  illos  Arithmeticos»  & linea- 
res demonfir atiOnes.  Plato  etiam  cum  ob  alias, tu  ob  ea  edam 
caufam  difeendam  ejfe  Geometriam  dixit , quod  eius  cognitio 
maxime fit  villis » vt  alia  artes  facilius,  & reBius  percipian- 
1 tur . Pofircmo  efihxc  fumma  laus  Geometris. , omnibujquta 
modis pr&dtcanda » quod  non  ha  fit  in  exiguis , & inferioribus 
hifce  machinis  » a quibus  originem  traxit , fed  euOlau.it  in  ca- 
lum  vfque » & humanas  mentes  humi  abieBcts  in  illam  rur- 
fus  coele  fi  em  fedem  tnuexit , admirandam  mundi  huius  f a 

brteam , eiufque  adminifiradonem , <&  gubernationem  nefiro 
intelleBui fubiecit . 

B j DI- 
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DIVISIO  GEOMETRI  AE, 

& elementorum  Euclidis. 

EOMETR1A  diuiditur  in  Planorum  con- 
templationem, que.  gener  ali  vocabulo  Geometria 
dicitur  , .fi?  in  doctrinam  Solidorum  , quam  pro- 
prio, ac  peculiari  nomine  Stereometnam  appel- 
laret.. Mathematici  . Nam  Geometria  vniuerfe  fibi  hunc  fico- 
pum  proponit,  vt  plana , aut  [olida  vel  conjhtuat,  vel  anfii- 
tuta  inter  [e  comparet , aut  diuidai.  N eque  vero  mirum  ali- 
cui videri  debet , quo  deum  tria  fint  genera  magnitudinum, 
linea,  fup er [cies,  fi?  corpus , [olum  de  duobus pojl er ioribus  ex- 
tern propria  contemplationes jVt  diximus,  non  autem  de  lineis, 
vel  etiam  punctis  : Non,  inquam , debet  videri  mirum,  quo- 
niam ■,  vt  ait  Proetus , Geometria  pottjfimu  circa  figuras  ver- 
fatur , qua  in  planis  duntaxat , vel  etiam fio  Udis  ccnfifiunt-> 
omnes . Non  enim  puncta,  vel  linea  figuram  vU,am  ccnfiitunt 
fine  planis , aut  folidis , ac  proinde  neceffe  non  erat , propriam 
de  punctis  , fi?  lineis  fidentiam  infitituere  ■,  Superficiebus  vero, 
fias  planis  , fi?  corporibus , fiolidifue  maxime  ccnueniebat , vt 
proprias  nancificerentur  tractaJiones . Volens  igitur  fiummus 
harum  rerum  artifex  Euclides  in  hifice  elementis  perfectam  , 
fi?  omnibus  numeris  abficlutam  tradere  cognitionem  rerum— j 
Geometricarum , inpnoribus  fex  libris  agit  deplanis , inpofie 
ricribusvero  quinfy  de  folidis  acutififime  difutat,  eorumq3  pro 
prietates  maxime  illujires  p erue  figat. Quoniam  vero  cum  res 
oes  G ecmetrics , tum prpfrtzm  fohda  illa  quinte  regularia,qup 
corpora  Platonica  dici  filent , perfecte  tractari  non  poterant , 
abfte  linearum  comenfurabtliiim,  atq3  incommenfiurabilium 
notitia ; Immo  vero  quam  plurima  magnitudines  fub  menfiurd 
cadere  nulla  ratione  abfcfc  earundem  linearum  cognitione  pofi- 
fiunt,cum  earum  latera  f&penumero  fmt  talia^vt  ea  comunis  , 
fi?  nota  menfura  data  metiri  nequeat , vt  liquido  confiat  ijs , 
qui  aliquando  demonfiratienes  Geometricas  in  opus  contule- 
runt, at cfevfum: idcirco  vt  hifice  elementis  Geometricis  ccpletie 
retur  cia  documenta  ad  magnitudinum  intelH g entiam,  dime- 
fiommcfc  requifita,Stereometris.  fu aprape fuit  decimum  librii, 
in  quo  fiubtiliter  fi?  copiofe  de  hmufmodi  lineis  dijjerit.  Intelii- 
gens  rurfura  Euclides,  necfc  hanc  tractationem  linearum  com- 

' men- 
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men forabilium , (fp  inccmmenfurabiliu fine  numerorum  cogni 
tiompoffe  confifiere , 472^  decimum  librum  agit  de  numeror u 
paffonibus,  eafq3  copiofie , O'  diligenter  tribus  libris , qui  hunc 
antecedunt , e/?  per f e culus.  Q uamcbrem  tctu  hoc  volumen  ele- 
mentoru  Geometricorum  quindecim  libris  coprehenfium  ( quo - 
?•«???  quide  priores  tredscim  fine  vlla  cotrouerfia  Euclidi  a feri 
buntur  ab  omnibus  , pofiericres  vero  duo  a nonnullis  Hypficlk 
Alexandrini  ejfe  creduntur)  fecari  recle  poterit  in  quatuor  par 
tesfita  vt prima  pars  contenta,  fex  prioribus  libris  agat  de  pla- 
nis; Secunda  tres  Jequentes  c bpleclens,paJfiones  numerorum > 

perficrutetur ; T ertia,  quam  fiolus  decimus  confiituit  liber , de 
limis  commenfiurabiltbus , incommenforabilibufq?  dlffutet 
Quarta  deni  % reliquis  quinq3  libris  abfioluta  fidentiam fiolido 
rumfiue  corporum  copleclatur.  Prima  parsrurfium  triplex  efi; 
Nam  inprionbus  quatuor  libris  agitur  de  planis  ab  f lute , in- 
uefiigando  eorum  &qualitatem,  & in&qualltatem ; ln  quinto 
vero  libro  de  proportionibus  magnitudinum  in  genere  disj  uta- 
tur: In fiexto  deniq3  proportiones  figurarum  planarum  difcutiu 
tur.  Quid  vero  Euclides  in  fingulis  al ijs  libris  pertrahet , pro- 
prijs  in  locis  exponemus . 

QV  ID  PROBLEMA,  QVID  THEOREMA 
quid  Propofitio,&  quid  Lemma  apud  Mathematicos. 

EMON  STRATIO  cmnis  Mathematicoru 
'vl  ^ltll^itur  antiquis  ficriptonbus  in  Problema,  & 

>1  b T heorema.Problemavo cdt  eam  demenfiratione, 

qua  iubet,  ac  docet  aliquid  conflit^,  ere.  Vt  fi  quis 
constur  demonfirare,  fiupra  lineam  re  clam  finitam  pojfie  trian- 
gulum i tquilateru  confiitui , appellabitur  huiuficemedi  demon- 
firatio  problema , quenid  docet,  qua,  ratione  triangulum  &qui- 
l at  erum  confiitui  debeat  fiupra  re  clam  lineam  finitam . Di- 
ctum efi  autem  hoc  genus  demonfiratiomim  Problema  ad  fimi 
litudmem  problematis  Dialectici . Sicut  enim  apud  Dialecti- 
cos problema  dicitur  qu&fiio  illa  , cuius  vtracfc  pars  ccntradi- 
chonisfvt  ipfi loquuntur ,)  efi  probabilis,  qualis  h&c  efi  qu&fiio; 
An  totum  difiinguatur  re  aliter  a fuis  partibus fimul  acceptis  : 
Sic  et  ia  qudfitum  illud  apud  Mathematicos  , quo  aliquid  iu- 
bent  cofiruere,  & cuius  contrarium  effici  ettd  petefi,  problema 
appellatur.  Vtfi  quis  proponat,fie  demonfiraturu  mffupra  linea 

B 4 rectam 
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retiam  finitam  frititigUlum  Aquilateru pojfe  confutui  , efficiet 
problema, quia  & triangulum  non  Aquilaterum,  nempe  Jfofce- 


ma  nobis  exhibet, propter  ea  quod  angulus  idem  diuidipotefi  in 
partes  non  Aquales.  Efi  tnJJf crimen  nonparuum  inter  Diale- 
cticorum, & Mathematicorum  problema.  N a in  problemate^ 
Dialectico  vtrauis  pars  contradictionis  fiuficcpta  confirmatur 
tantu  probabiliter,  ita  ut  intellectus  cuutfipg  ambigat , vtrana 
illius  pars  vera  fit:  In  Mathematico  ucro,quamcunq3  quis  par 
te  elegerit, eam  firma  d,emonfiratione , ita  vt  nihil  omnino  au- 
bij  fit  reliquum,  Coprobabit.Si.n.  Geometra  fit  a tu  at  ex  punBo 
quolibet  linea  re  Ha  propofitA  linea  perpendicularem  educere , 
efficiet -vnq?  hoc ipfum ratione  eofianti,&  euidentt:  Eode  mo- 
do dicenda  e fi  ,fiex  eodem  puncio  velit  educere  linea  non  per- 
pendicularem. Theorema  aut  appellant  eam  demcnfir atione , 
quA  folii  pafiionem  aliquam,  propriet atemus  vnius,  velpluriu 
jimul  quantitatum perficrutatur.  Vt  fi  quis  optet  demenftrare, 
in  omni  tria  gulo  tres  angulos  ejfie  Aquales  duobus  retiis,  voca- 
bat talem  demmfirationem  T heorema 5 quia  non  iubst,  aut  do 
est  triangula,  aut  quippiam  aliud  confirurre,fied  conteplatur 
tantumodo  trianguli  cuiuslibet  confiitutipajfione  hanc . quod 
anguli  illius  duobus  fini  retiis  aquale siVnde  a contemplatione 
ipfa hac  dimonjiratio  theorema  dicitur . In  theoremate  fieri  < 
nulla  ratione  pote  fi,  contradictionis  vtraq3  pars  vera  vt  fit.  Si 
erum  quis  demonfiret^  omnes  angulos  trianguli  cuiuslibet  duo- 
bus efje  retiis  angulis  aquales , nullo  poterit  modo  fieri  , vt  in- 
aquatis quoq3  fiint  duobus  retiis.  Pade  ratio  in  aiijs  theorema- 
tibus efi  mtelligenda.  Itaq3  vt  vno  verbo  dic/z,qu&fitum  tlitid 
Mathematica  confiruere  aliquid  docens,  cuius  etiam  oppofitu 
potefi  effici.  Problema:  Illud  vere, quod  -rabii  docet  confiruere, 
cuius  pars  oppofita  perpetuo  falfia  exifiit,  T heorema  appella 
tur.Vndefi  quis  proponeret  in  modum  problematis,  fie  inferni - 
circulo  velle  angulum  retium  conftztuere , irridendus  omnino 
ejfct , <ff-  Geometri  a prorfius  ignarus  indicandus  quoniam  oes 
anguli 'tn  femi circulo cmfiitun  fiunt  recti,  vt demonfirabitur 
lib.q .propoftione  3 t.  fipuarnobre  theorema  hoc,(qrnonprohle - 
ma  dicsndu  erit . C At  erum  tamprob!ema,qud  theorema  dici 
ccfueuit  apud  Mathematicos  Propofitio,  pnpterea  quod  vir  li- 
que 
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que  aliquid  nobzs proponat , vt  in  exemplis  adductis  confiat . 
Hac  ideo  dixer:m,vt  fiudiojks  lebtcr  non  miretur  quando  repe 
riet  in  Euclide , Apollonio,  fy  c&teris  Mathematicis  t propofitio 
nu  alias  dici  problemata,  alias  theoremata.  Elementa,  n.  Eu- 
clidis Geometrica,  (y  Apollonij  Conica^C vt  aliotu  inierim  ojo 
lumina  tatea,,)  confiant  partim  problematibus^  partim  theo- 
r emat t bus.  D emonfirationes  problematum  fiemper  concludunt 
his  fere  verbis:  Quod  facienda  erat:  Theorematii  Vero  hifice  : 
Qapd  ofiendendu  vel  dernonfirandam  er  at  i habita  nitniru  ra 
t tone  finis  vtriufcfe . In  quolibet  aut  problemate,  ac  theorema  - 
te  piares  demdfirationes  continentur  et  non  vna  tanfii,  quam- 
uis  vltimus  fiyllogi fimus  dem  5 flratiiius  folum  co  eludat  id,  quod 
mini  t io  demmfirandu  proponitur, -vt  declarabimus  in  prima^ 
Euclidis  prOpofitions,  fy  in  c&teris  omnibus  manifefiutn  erit  * 
GfV  O N 1 A M vero  ad  dem  onfiration  es  problemata,  at  cfe 
theorematii  f&penumero  requiruntur  alia  quadam  theorema- 
ta, vel  problemata  minus  principalia,  rjjy  qu&  facile  ex  ijs,  qu& 
prius  demonfi rata  fiant,  inteUigipofifiunt , inferuntur  interdum 
a G eometris  huiufimodi  theoremata , qfy  problemata  problema- 
tibus, atq3  theorematibus,  de  quibus pr&cipue  agit,  vt  breuius 
demdfirari  pofflnt . Vocant  autem  illa  Lemaia,  propter  ea  quod 
folum  ajfumantur  ad  alias  demonfiratienes , non  autem  dev 
illis  pr&cipua  dijputatio  infiituatur,  quemadmodum  de  alijs  . 
Itaty  Lemma  dici  pote  fi  demonfiratio  * Jeu  confiructio  illius , 
quod  ad  d-emonfiratione  alicuius  theorematisyvslproblematis 
principalis  afifiumit,  -vt  dsmofiratio  expeditior  fi  at,  ac  breuior. 

QV AENAM  SINT  PRINCIPIA 
apud  Mathematicos. 

Jpjp=l||f  V M omnis  doctrina,  omnifiq3  dijciplina  ex  pr&exi 
i/f ( fient  e gignatur  cognitione,  vt  auctor  efi  Artfioie- 
*es>  atcb  ex  ciffumptis,  (y  concsjfis  quibufida  prin- 
cipijs  fiuas  demmfiret  conclufiones Nulla  autem 
fidentia  ex  eiufde  Ar  t fi  otelis,  aliorUmq3philofiop  horum  fient  e - 
tia  fiua  principia  demonfirei ,*  habebunt  vtiq3  (y  Mathemati- 
ca difciplina  fiua  principia , ex  quibus  pofitzs,  fiy  ccncejfis  fiua 
problemata, ac  theoremata  confirment  Aiorum  autem  tria  ta- 
tummo  do  genera  apud  Mathematices  reperiunt.  Inprimare- 
ponuntur  oes  definitiones,  quas  nonnulli  cum  Arifi.  fiuppofitio- 


16  PROLEGO  MEN  A 

nesjvr  vult  £ roclus,  appellant.  His  aut  e 'vocabula  artis  expli- 
I cani, ne  in  tractatione  ipfa,nominu  ambiguitate,  aut  cbf curi- 

tate drcuuenti  in paralcgifmos  incidamus.  Secunda  genus  ccm 
pleciii  petitiones,  fiue  Pofiulata,  qua  quidem  adeo  olar  a funt , 
f £ yperjptcua  in  illa  fcientia,  qux  in  manibus  habetur , vt  nulla 

I indigeat  confirmaticnefied auditoris  duntaxat  ajfenfum  expo 

fc antiae  vlla  fit  in  demcnftrando  hdjitatic,aut  difficultas.  Ad 
tertiu  genus  referuntur  Axiomata,  feu  cc  munes  animi  notio- 
nes , qua  non  folii  in  fcientia  propofita  ,fed  etiam  in  czbus  alijs 
ita  manifefia  fimt,  & euidentia,  vt  ab  eu  nulla  ratione  dijfen- 
tire  queat  is ,qui  ipfa  'O  ocabula  recie  per  ceperit.  Atcg  his  princi 
pijs  re  de  mihi  videt  accommcdaripojfe  id,  quod  in  Met  aphy fi- 
cis feribit  de  primis  principiis  Ar  ifioteles  A ianua  quis  aberra 
bit?  Vt  praei  are  a C icer  one,Pronunciat  a, fue  Effata  appellen 
tur.  Euclides  igii  hoc  in  volumine  Geometricorum  el ement oru 
pr amittit  ante  demenf  rationes  fuarum  concluficnum  oid  h&c 
principia , vt  ex  ipfis,  qu&  quide  facile  a queuis  intelligunt,  de- 
duc at  admiranda  theoremata * quibus  nemo  vnqud  ajfenfum 
preeberet,nifl  certa  ac  audenti  ratione  confirmarent.  Vr.de  hoc 
stia  nomine  fummis  laudibus  efferenda  efl  G e an  stria,  o ibufefc 
feculis  pr adi  c and  a,  qued  ex  td  exiguis  initifs  cuilibet  quant  il- 
icis rudi  et  ignay  o notiffimis , et  quidem  perfacilibus  progredi  at 
ad  theoremata  primo  affectu  ab  cmni fenfu  humano,  & intel - 
leciu  remota , qua  tn  omnia  miro  ordine,  ac  methodo  facili,  de 
mcrfiratior.ibusq3  certifflmis  ita  confirmat,  vt  nihil  omnino  du 
bij  in  cis  relinquat.  Porro  inhuiuj cemo di  principiis  trade  dis  hic 
ordo  ab  Euclide f eruat,  vtin  ipjb  quide  introitu f cienti? propo- 
natprincipia  toti  Geometria,  cc  munia , in  alijs  aut  e deinde  li- 
bri:,vbi  res  pofulat,  ea  extenat principia^  qu&  proprie,  & pecu 
liari  quada  ratione,  ad  materiam  illorum  fubieclam  videtur 
fpectare.Neq3  vero  dia  principia  Geometrica  abEuclide  in  his 
elementis  funt  explicata,  fed  multa  reliquit  lectori  difquiren- 
dayqu&  tn  ex  ifs, qua  tradidit, fine  magno  labore  ac  fiudio  perci 
pipojfunt  fyintelligi  . Veru  ne  in  hac  quo % parte  defuiffe  vi- 
deamur reru  Mathematicarum  ftndiofis,adiunximus  varifs 
, in  locis  ad  principia  ab  Euclide  pofita , ex  probatis  auctoribus 

alia  nonnulla , quorum  ignoratione  maxime  curfum  demon- 
fir at  tonum  arbitrati fumus  retardari  peffe . Sed  tam  ad  expo- 
fitionem  ipfam  Principiorum  Euclidis  accedamus. 

EVCLI- 
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ELEM  E N TVM 

P R I M V M- 
DEFINITIONE  S. 


PVNCTVMeft,  cuius  pars  nulla  eft. 

:Jrrr. lSc}  O T V S hic  primus  liber  in  eo  pofitus 
eft*  'ut  no’ols  tra^at  ortus,  propriet  at  ef- 
^ Tis  triangulorum  tum  quod  ad  eorum 

m*  x “<X  jil  angulos  Jpeciat , tum  quod  ad  latera  : 
Qjjff  l j j qua  quidem  inter / e comparat  interdii, 
interdum  vero  vnumquodfy  per  fe  in~ 

_ TjyjN  .lp*c*t,&  contemplatur.  Nam  ahqua- 
^ ' ~ — <Zj-d\  do  ex  lateribus  trianguli  angulos  confi- 
der at, aliquando  vero  ex  angulis  latera,  fecundum  squalita- 
tem,atque  insquadit  at  em,rimatur.  idem  fi  varijs  rationibus 
inquirit  in  duobus  quandoq-,  triangulis  inter  fe  collatis.  Dein- 
de  aperit  nobis  parallelarum  proprietates , parailelogrammo- 
rumfi  contemplationem  aggredit  aratum  inter  fe,  tum  etiam 5 
vt  cum  triangulis  inter  eafdem  parallelas  cofiitutis  conferun- 
tur . Vt  autem  huc  omnia  rectius , & commodius  ex equatur  , 
Euclides,  docet  diuifonem  anguli  rsctilinei , & lines,  recta  in 
partes  squales,  ccnjlitutionsm  lines  perpendicularis,  quo  pacto 
angulus  angulo  fiat  squalis, & aUahumfinodi.  Itaq vt  vno  ' 
verbo  rem  totam  complectar,  in  primo  libro  traduntur,  ex  Pro- 
cli fententia,rectilinearumfiguraru  maxime prims  , acpree- 

ClpUSy 


zS  $39  EXCLID.  GEOM. 

cspu&ttri ungula  inquam , atq$  parallelogramma . Ante  om- 
nia vero  Euclides  more  Mathematicorum  rem  profofitd  exor- 
ditur dftintipijs, initio  facto  4 definitionibus  , quarum  prima 
jamrhim  explicat^docens  illud  dici  punclum  in  quantitate  co- 
thma-.quod  nullas  habet  partes.  Sfa*  quidem  definitio- planius 
ac  facilius  percipietur, fi  prius  tnteUigamus>quantitatefn  con- 
tinuam triplices  habere  partes,  vnas fecundum  longitudinem , 
odrer  as  fecundum  latitudinem , & fecundum  profunditatem 
ait  itu.  Unemus  alter  as  i quamquam  non  omnis  quantitas  omnes 
has  partes  habet,  fed  quasdam  vnicas  tardum  fecundum  lon- 
gitudinem > quidam  duplices,  it  a vt  illis  adijei  ai partes  etiam 
latitudini; qii&  dam  deniq frater  displices  has  partes  , tertias 
quoq»  altitudinis »fius profunditatis  continet,  fifiuantitas  enim 
omnis  continua  acci  iongafolum  e fi,  aut  longa  fimul  > & lata, 
aut  longajata,  atq,  profunda . K eq-  aliam  dimenfienem  ha- 
bere potefi  res  vtta  quanta  * vt  recte  demonfirauit  Ptolemaus 
in  libello  de  A natemmatei opera  F ederici  Cofhfnandini  Vrbi- 
natis  nuper  inprifiinam  dignitatem  reftituio , necnen , vt  ait 
Simplicius, in  libello  de  Dimsnfione,  qui  quidem,  quod  fictam, 
adhuc  nondum  efi  ex  cujus  . Itaque  quod  in  quantitate  conti 
mia  flue  magnitudine  exifiit,  inteiiigiturf  fime  omni  parte  iit  a 
vi  mq$  longum, neq^  latum,  neq pr  fundum  ejfe  cogitetur » 
(vi  nimirum  excludamus  animam  rationalem , Nunc  vel 
Inflans  temporis,  <g?  vnit  at  em,  qua  etiam  partes  non  habent ) 
id  appellatur  ab  Euclide,  & d.  Geometris  pu* 
dium » Huius  exemplum  in  rebus  materiali  punftum 
bus  reperiri  nullum  potefi,  ni  fi  velis > extremi 
tatem  alicuius  acus  acutijfima , fimilitudinem  puntii  expri- 
mere-, quod  quidem  omni  ex  parte  verum  non  efi , quoniam  ea 
extremitas  diuidi potejl >&  fecari  infinite, punclum  vero  indi 
uiduum  pror/us  debet  extfiimari . Deniq  i in  magnitudine  id 
concipi  debet  ejfe  punctum , quod  in  numero  vnit  as , quodtjj  in 
tempore  inflans.  Sunt  enim  & hac  concipienda  indiuidua. 

I I. 

LINEA  vero  , longitudo  latitudi- 
nis expers . 

DE  f INI  T hic  lineam,  primam  Ejectem  magnitudi 
j nis3 


nis,quam  dicit  ejfe  quantitatem  longam  duntaxat,  no  autem 
latam,inteUige  neq  ,•  profundtm.  A qua  enim  quantitate  ex- 
cluditur latitudo , ah  eadem  etiam  necejf strio  profunditas  rs- 
mou.‘tur,7ipn  autem  contra.Lineam  autem  hanc, jiue  longitu- 
dinem al-Jlji  latitudine,  non  ab  fur  de  concipere, mtelltgerefpo- 
i erimus  ex  termino  loci  alicuius  partim  illuminati,  & pa-rurn 
c b umbrati . Finis  enimfeu  terminus  communis  lucidi,  (y-cbum 
brati, longitudo  quadam  eft,ad  longitudinem  ipfiufmet  lumi- 
nis, (y  vmbne  extenfa  y caretis  omni  latitudine, cum  Jit  innes 
cjtriufq-,  . Mathematici  qu  oqs  , vt  nobis  inculcent  neram  li- 
nea inteUigemiam , imaginaretur  fiundtum  tam  dejeriptum Ju- 
p edor  e definitione,  e loco  in  locum  moueri.Cum  enim  Punctura 
fitprorfus  indiidduum , relinquetur  ex  ifto  motu  imaginario 
vefiigium  quoddam  longum  omnis  expers  latitudinis . Vt  fi 
punBum  A , fuere  intelliga-  ^ , r, 

mus  ex  A, in  B , *; vefiigium  cf-  ^ 

fectum  A B,  linea  appellabi-  g s ^ 

tur,  cum  vere  internatium  in-  ~ 

ter  duo  punci a A.,  &B,  comprehenfum (it longitudo  quadam 
carens  omni  latitudine^  propterea  quodpunclum  A,  omni  pri- 
uatutn  dimenficne,eam  efficere  nulla  ratione  potuerit.  Hinc  - 
dium  eft.vt  alij  dixerint , lineam  ml  ejfe  aliud  ? quam  putifdi 
fiuxurn  .*  Alii  vero, magnitudinem  vno  contentam  mterua.lio. 
Potejl  enim  linea  vmco  tantum  modo  , vtpote  fecundum  lon- 
gitudinem,fecari  atque  diu: di . 


LINEAE . autem  termini^funt  putida. 

D O C E T , qusnam \fint  extrema  linee,  cuiufuis,ficutcr- 
j mini,  dic  ens  linea  terminari,fiue  claudi  vtrinqs  punctis Non 
i quod  omnis  linea  terminos  habeat quomodo  enim  linea  infi- 
...is.  terminos  afjignare poterimus  ? qua  etiam  ratione  in  li- 
nea circulari  extremum  aliquod  deprehendemus  ? Sed  quod 
' linea  quslibet  habens  extrema,  in  fi.  is  extremitatibus  punci  a 
! recipiat.  Vtfuperior  linea  A B,  extrema  habet  puncta  A,  & 
B.  idemque  in  omnibus  lineis  terminatis,  ac  finitis  intelligen- 
dum  efc,  ita  ut  earum  extremitates  fiola  ejfe  punci  a cogite  mus. 
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RECTA  linea  eil,  quae  ex 
interiacet  puncta . 


TRIPLEX  omnino  efi  linea-  apud  Mathematicos, re  - 
Ha,  circularis,  quam  fi  cumam  dicunt,  & mixta,fiue  compo- 
fita  ex  vtraq;  . Ex  his  def  cribit  hoc  loco  Euclides  lineam  re- 
ctam, equam  dicit  efifie  eam,  quA  Aqualiter  inter  fua  punita  ex- 
tenditur, hoc  efi, in  qua  nullum  punitum  intermedium  ab  ex- 
tremis furfum,  aut  deorfium,  -vel  hur,atq;  illuc  deflecte  do  fiub- 
fultatfin  qua  dsniqs  nihil flexucfum  reperitur.Hanc  nobis  ad 
' viuum  exprimit  filum  aliquod  tenue  fitmma  vi  extentum  : In 
eo  enim  omnes  partes  msdi&  cum  extremis  aqualem  obtinent 
Jitum,  neque  vlla  efi  alia  fublimicr , aut  humilier  ,fed  omnes 
aquabihter  inter  extremos  fines  pofita  progrediuntur  . Er  ocius 
hanc  definitionem  exponens  ait,  tunc  demum  lineam  aliquam 
ex  &quo  fua  interlucere  pun- 
- - • Ita,  quando  aquale  cc  cupat  fifia 

® tiurn  ei , quod  inter  fua  fitum 

/ — \ efi  puncta  extrema  . Vt  linea 

f — p — AC  B, dicetur recta,quoniam 
tantum  occupat  pracifie  tpatiu, 
C S quanta  efi  diftantia  puniti  A, 

a puncto  B : Line  a uero  AD  B, 
A E B,  A F B,  non  dicer.  turreBa,  cum  maiora  obtineant fi  a 
tia,quam  fit  difiantia  extremorum  punitorum  A,  (fi  B.  Sic 
etiam  vides  omniapunlta  linea  AC  B,  inter  qua  efi  punitum 

C , aqualiter  inter  extrema  A, efi  B,iacere,iuxta  Euclidis  de- 
finitionem; quod  non  cernitur  in  alijs  lineis , quoniam  puncta 

D,  E, F ,fub fultam  ab  extremis  A,  (fi  B.  Flato  reliam  linea, 
perpulchre (Ic  definit. Linea  recta  efi,  cuius  media  obumbrant 
extrema. Vt  in  lintadA  C B,fi punctum  C,aut  quoduis aliud 
me  dium,  vim  haberet  occultandi-^  (fi  A,  extremum  virtutem 
illuminandi,  impedimento  vtique  ejfiet  C , punctum  interiectii  , 
ne  B,  extremum  alterum  ab  A , illuminaretur : Kurfius  ocu- 
lus tn  A,exifiens  extremo,  non  videret  aliud  extremum  B,ob 
interi  e Itum  punitum  C i quod  quidem  non  contingit  in  lineis 

non 
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nonreclis,vt  perspicuum  efiin  limis  A D B,  A E B,  AF  B. 
Archimedes  inquit, lineam  rectam  effe  minimam  earum,qu& 
terminos  habent  eo f dem qualis  efc  AC  B,  comparata  cum 
AD  B,  A E B,  A F B.  Si  enim  AC  B,  non  ejfet  minima, 
earum,  qua  eofdem  terminos  A , & B , pojfidcnf , non  ex  equo 
interiaceret  fua  puncta,  fid  e a potius  linea,  que  minor  dicere- 
tur , quam  ACB.  Campanus  defer ib ens  rectam  lineam 
vocat  eam  breuiffimam  ex  vno  punito  in  aliud  extenfienem  . 
Quemadmodum  autem  Mathematici  per  fluxum  puncti  ima 
ginanum  concipiunt  deferibi  lineam , ii  aper  qualitatem  fi- 
xus puncti  qualitatem  line  a dej cripta  intellegunt . Si  namque 
punctum  relid  fiuere  concipiatur  per  breuijj:  mumfiatium  y.i  a 
'i it  neq > in  hanc  partem,neq ; m illam  di  flectat  ,Jed  equabile 
quendam  motum, atque  inceffum  teneat, dicetur  linea  illa  de- 
fer ipt  a, Recta  : Sivero  punctum  fluens  cogitetur  in  motu  va- 
cillare, atq-,  hinc  inde  titubare , appellabitur  linea  defripta , 
mixta:  Si  denique  punctum  fluens  in  fuomotu  non  vacillet, 
fed  in  orbem  feratur  vniformi  quodam  motu,  atque  difiantia 
a certo  aliquo  puncto,  circa  quod fertur , vocabitur  defripta 
illa  linea,  circularis . Itaque  fi  duo  punita  moneatur fimihkus 
prorfus  motibus , ita  vt fimper  e qualiter  in  fe  dijlent deferi- 
bentur  ab  ipfs  dua  lines,  f miles , hoc  e fi , fi  vna  earum  fuerit 
recta, er  it  & altera  recta: fi  vero  vna  fuerit  curua , erit  & al- 
tera eodem  omnino  modo  curua , &c.  Lineas  non  redi  as , qua 
omnes  obliqua  dicipojfunt , non  definit  hoc  loco  Euclides  ,fid 
circularem  exponet  definitione  decimaquinta,  mifiam  prorfus 
omittens, quod  ea  in  hifice  elementis  Geometricis  nullum  ha- 
beat vfum.  Sunt  aut  em  plurima  genera  linearum  mi  fi  arum: 
quadam  enim  funt  vniformes,  quadam  dijformss.  Vniformi  ii 
rurfius  aha  funt  in  plano,  alia  in  folido.  In  plano  funt  Hyper- 
bole , Far  abole, ElUpfis,  de  quibus  agit  copiofiffime  Apollonius 
in  conicis  elementis  i linea  Ccnchcideos,de  qua  Nicomedes  ^li- 
nea Helica , de  qua  Archimedes  in  libro  de  lineis  fiirahbus 
tr  ablationem  infiituit,&  alia  h mu  fimo  di- 2 nfolido,fi  u fiuper- 
ficie  curua  funt  alterius  generis  linea  helice. , quam  ea  ab  Ar- 
chimede  defripta, qualis  eft  iUa^qua  circa  cylindrum  alique 
conuo  luitur  i nec  non  e a, qua  circa  conum  exifiit,  vel  etiam  que 
circa  spheramycuiufmodi  funt  fi  ira  illa, quas  Sol  dsficribit  ab 
ortum  occa fum.  vt  in  sph  ara  docuimus . Dijfcrmium  autem 

infinitus 
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infinitus  efi  iiumer::s,  quas  non  efi  opus  hic  recenfere . Ex  his 
conflat , duas  tantum  e ff e lineas  fimbhees,  rectam,  circula- 

rem, omnes  autem  aliasyqu&cunq;  funt,mifias  appellari,  quod 
ex  illis  componantur.  Vnds  ingenio f e concludit  Arifioteles  in  li 
J.Ux.  Iris  de  coelo  itixta  triplicem  lineam , tres  tantum  ejje  motus , 
• duos  quidem fimplicesyrectum,  (fi  circularem,  tertium  -vero  mi 

ftumfue  ex  illis  duobus  ccmpofitum . 

S £ D quoniam  lineas  recias  regula  ducere  folemus,  decea- 
mus, qua  ratione  regulam  prepofitam  examinare  peffimus , 
num  lima  per  illam  de f cripta  retia  fit, nec  ne.  Sit  ergo  regula 
A B?  fecundum  cuius  latus  C E),  recta  C D,  defer ibatur . 


wiiwiiii;:!w;!)wwwhb]& 


Deinde  regula  inner t at ur,  vt fnperior  fuperficies  fiat  inferior, 
& inferior  euadat-  fuperior , dextraque  pars  tranfeat  in  fini- 
contra , hoc  efi , partes  regula  prope  B,  fatuantur 
'muta  punitum  C,  recta  defcnptA , (fi  partes' prope  A,  iuxta 
punctum  Di  & fecundum  idem  latus  regula.  C D,  d puncto 
C,ad  D,  re  (da  ducatur . Nam  fi  pofierior  hac  priori  omni  ex 
parte  congruet fiubit  ari  non  debet,  quin  regula  A.  B,  in  lineis 
vectis  ducendus  fidere  pcffmus  : Si  nero  non  congruet  omni  ex 
parte, latus  illud  C D, perfecte  rectum  non  erit  ,fed  corrigen- 
dum erit  diligentius  t 


SVPERFICIES  eft,qua: longitu- 
dinem, latitudincmq;  tantum  habet. 

POST  lineam , qua  efi prtma  quantitatis  continua  spe-, 
cies  ; vnicamq,  habet  dimenfienem , definit  jhperficiem , qu& 


titndmem . Nam  in  fup  er  fi  cie  r operitur  non  folia n longitudo, 
vt  in  Imea , verum  etiam  latitudo , fine  tamen  omni  profun- 
ditate. j 
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ditate . Vi  quantitas  AB  C D,  inter 
lineas  A B3  B C,  C D,  DA,  com- 
prehenfa,  confideratafi  fecundum  lon- 
gitudinem A B,  vel  D C,  & fecun- 
dum latitudinem  A D,  vel  B C,  om- 
nis expers  profunditatis^  appellatur  Ju- 
perficies . Hanc  nobis  refert  latitudo  extrema  cuiufqUe  ccvp  c- 
ris,fi  ab  ea  cmnis  foliditas  intelleclu  auferatur. Non  incongrue 
etiam,vt  ait  B rodus , imaginem  quafi  expr effiam  fuperficiei 
nobis  exhibent  vmbr a corporum.  Ha  enim,  cum  interiorem  ter 
r£  partem  penetrare  non  pcjfint , longa  tantum  erunt , & lar  a . 
Mathematici  vero,  vt  nobis  eam  ob  oculos  ponant,  monent,  vt 
intelligamus  lineam  aliquam  in  tranfuerfum  mcueri  : Vefii- 
gittm  enim  reliSlum  ex  ijlo  motu  erit  quidem  longum  , propter 
longitudinem  lineAjatum  quoq;, propter  motum,  qui  m tranf- 
uerfum eji  faclus;  nulla  vero  ratione  profundum  effie  poterit , 
cum  line  a ipfum  defer ;b  ens  omni  care  at  profunditate  ; quare 
fuperficies  dicetur  . Vt  fi  line  a A B,  fluat  verfus  D C,  efficie- 
tur fuperficies  A B C D.  Alij  deferibentes fiuperficiem dicunt, 
eam  e fi  e corporis  terminum  : Alij  vero , magnitudinem  duo- 
bus confiantem  interuallis . Botefi  enim  fuperficies  diuidi , (fp 
fecari  duobus  modis,vno  quidem  fecundum  longitudinem,  al- 
tero vero  fecundum  latitudinem . 

V I. 

SVPERFICIEI  autem  extrema, 
funt  lines . 

NON  difiimilis  e fi  hec  definitio  fuperiort , qua  termini 
line  a fuere  explicati  .Vult  enim  extremitates fuperficiei  effie 
line  as, quemadmodum  line  a fines  extiterepuncla  . Vt fuperio- 
ris  fuperficiei  A B C D,  extrema  funt  line f A B,  B C,  C D, 

D A ; Eodemtfi  modo  in  quacunq altera fuperficie,qu&  extre 
ma  habet,  lineas  cogitare  oportet  in  extremitatibus  : Non  au- 
tem in  (uperficie  infinita,  vel  etiam  Jfih&rica,quA  corpus  fiha- 
ricum  circundat . Bete  fi  etiam fuperficies  aliqua  claudi , & 
terminari  vnica  tantum  line  a, qualis  e fi  circularis  fuperficies , 
vt  dicemus  in  definitione  circuli . 


C 
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PLANA  fuperficies  eft5  quxex^quo 
fuas  interiacet  lineas . 


H AE  C quoji  definitio fimilitudinem  quandam  defcri- 
ptionis linearecta gerit . Superficies  enim,  quaexaquo  lineas 
fuas  interiacet,ita  vt  medi* partes  ab  extremis  furfum , deor- 
fumue fubfultando,  non  recedant,  appellabitur  plana:  qualis  e fi 
fuperficies  perpoliti  alicuius  marmoris,  in  qua  partes  omnes  in  1 
rectum  funt  collocata , ita  vt  nihil  habeat  incifum  angulis , 
nihil  anfraBibus, nihil  eminens, nihil  lacuno fum: In  hac  enim 
partes  intermedia  cum  extremis  aqualem  adepta  funt  fitum  , 
nec  vlla  eft  alia  fublimior , humiliorue , fed  omnes  aquabili- 
ter  protenduntur . Alij  fuperficiem  planam  definiunt  , dicen- 
tes eam  ejfe , cuius  partes  media  obumbrant  extrema  ; Vel  ef- 
fe  minimam  ,Jiue  breuijfimam  omnium , qua  eadem  hab-mt 
extrema:V  el  cuius  omnibus  partibus  refla  linea  accommoda- 
ri potefi , vt  placet  Heroni  antiquo  Geometra . Vt  fuperficies 


A g _ A B C D,  tum  demum  plana  dici  debet, 

£ quando  lineare ft a A E,  circa  punctum 
A,  immobile  circumducta,  it  a vt  nunc 
D a~"  C eadem  fit , qua  A B , nunc  eadem , qua 
\ q A Fy  nunc  eadem,qua  A G,  & nunc  ea- 
dem , qua  A H,  nihil  in  fuperficie  ojfen - 
H dit  deprejfum , aut  fublatum , fed  omnia 

puncta  fuperficiei  a linea  refla  tanguntur , & quodammodo 
raduntur. Quod  fi  minima  fuperficiei  particula  alijs  humilior 
a linea  recta  non  tangeretur , vel  ipfa  linea  refla  libere  non 
pejfet  circumduci^ propter  aliquemtumorem  ,feu  eminentiam 
in  fuperficie  occurrentem , iam  non  pojfet  nuncupari  plana. 
Itaqs  vt fitplana,requiritur  vt  omnibus  modis  pojfit  reftali- 
nea  commenfurari  fhoc  eji , vt  ei  applicari  pojfit  recta  linea 
fecundum  AB,  & AE,  & deniq; fecundum  omnes  partes . 
Hac  autem  fuperficies  fola  erit  ea,  quam  imaginari , & intelli- 
gere poffumus  deferibi  ex  motu  linea  recta  in  tranfuerfum , qui 
fuper  duas  alias  lineas  rectas  conficitur  . Vt  fi  linea  recta 
A B,  per  duas  re  fias  A D,B  C,  feratur , efficietur  fuperficies 

perfefie 
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perfecte  fiam i , iuxta  omne:  definitiones . Non  enim  difficile 
erit  huic  fkperfictet  traditas  deficriptiones  accommodare  . So- 
lent Mathematici  fuperficiem  planam  frequenter  appellare 
planum, it  a vt  quando  loquuntur  d:  plano , intellegenda  fem- 
per fit Jltperficiss  plana.  C at  er  a omnes  fuperficies , quibus  non 
omni  exparte  ac  commodari  tot  e fi  linea  recta,  qualis  efi fuper- 
ficies  interior  alicuius  fornicis,  vel  exte- 
rior alicuius  globi,  coiumn&ue  r otii  da,  vel 
etiam  coni  yc.  appellantur  curua,  dy  ncn 
plane.. Cfuamuis  enim  fiiper fidei  columna 
rotunda  ,fiu  cylindri , fecundum  longitudinem  adaptari p effit 
linea  recta , tamen  fecundum  latitudinem  minime  potefi . 
idem  fi  dicendum  efi  de  alijs.  Superficies  autem  cuma  dupl  ex 
eft,conuexa  videlicet,  vt  exterior fuperficies Jfihara,vd  cylin- 
dri; & ccncaua,vt  interior  fornicis, fiu  e arcus  alicuius . Quo- 
niam vero  omnium  harum  contemplatio  pertinet  ad  Ster  eo - 
metriam,  idcirco  Euclides  hoc  primo  libro  folum  planam  no- 
bis explicauit,de  qua  efi  dijfiutaturus  prioribus  fex  libris  . 

VIII. 

PLANVS  vero  angulus  , eft  dua- 
rum linearum  in  plano  fe  mutuo  tangen 
tium , & non  in  dire&um  iacentium , al- 
terius ad  alteram  inclinatio. 


DECLARAT,  quid  nam  fit  angueus  planus, dicens; 
Quando  cunque  dua  linea  in  plana  aliqua  fuperficie  inuicem 
concurrunt,  y non  in  diredum  ccnfiituuntur,  efficietur  ex  hu- 
lufmodi  concurfu,  feu.  inclinatione  vnius  ad  alteram  , angu- 
lus , qui  dicitur  planus , propter  e a quod  in  plana  confiituatur 


fuperficie . Verbi  gratia  , quia 
dua  linea  AB,  AC,  concurrunt 
in  A,  fy  no  iacentin  directum, 
ideo  efficiunt  angulum  A,  pla- 
num in  eadem  exifietem  fiuper- 


B CE  CBC 


fi  cie,  in  qua  dua  illa  line  se  conflituuntur.  Dicentur  autem  dua 


C 2 linea 


C V M autem  , qua?  angulum  cofiti- 
nent  linee , recta:  fuerint,  reftiiineusille 
angulus  appellatur . 

ANGVLVS  omnis  planus  Conficitur  aut  ex  lineis  dua- 
bus rectis , qui  quidem  reChhneus  dicitur , & de  quo  folum  hic 
agit  Euclides  j aut  ex  duabus  curuis , quem  cUruilineum  'vo- 
care li  cet , aut  ex  vna  cuma , & altera  recta , qui  non  inepte 
mixtus  appellatur. Ex  hifce porro  lineis pojfunt  curuilinei  an- 
guli tribus  'variari  A /\  J /I  N H 

modis,  & mixti  duo-  /\  ( \ A /\  j\  A 

bus,  pro  varia  incli - / \ ( \ / \ \ j \ / \ 

natione,  feu  habitu-  • 11  ' / il\ 

dine  linearum  curuarum , vtpote  fecundum  couexum,  & con- 
cauum,ceu  inpropofitis  angulis  plane , & aperte  perspicitur  : 
Redi  lineus  vero  variari  ncnpotefi  ratione  inclinationis  , ha- 
bitudmisiie  linearum,nifi maiorem,  vel  minorem  inclinatio-  , 
nem  variam  velimus  dicere  habitudinem,  quod  e fi  ab  fur  dii  s ' 
cum  hoc  modo  augeatur  tantum  angulus  recti  lineus  , aut  di- 
minuatur, quod  & alijs  commune  efi^non  autem  ita  varietur, 
vt  aliud  confiituat genus . 


CVM  vero  re<3a  linea  fuper  re&am 
confidens  lineam  eos, qui  funt  deinceps, 
angulos  squales  inter  fe  fecerit,  reftus 
eft  vterq;  aqualium  angulorum  :Et  qua» 
infidit  redta  linea  perpendicularis  voca-- 
tur  eius,  cui  infidit. 

V S V S frcquentiffimus  reptritur  m Geometria  anguli 
recti,  & linei  perpendicularis , nec  non  anguli  obtufi,  & acu- 

C q ti , pro- 
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I ti,propterea  docet  hoc  loco  Euclides,  quis  nam  angu  ]us  re  Biti- 
mus apud  Geometras  appelletur  relitus,  fisqua  nam  linea  per- 
pendicularis: In  fcquentibus  autem  duabus  definitionibus  ex- 
plicabit angulum  obtufum , fis  acutum  N on  enim  alius  dari 
pote  fi  angulus  redthmus,pr -iter  retium, obtufum,  fis  acutum 
Igitur  fi  rsBa  linea  A B , recit  C D , inftftens  efficiat  duos 
angulos  prope  punctum  B , ( qui  quidem  ideo  dicuntur  a Ma- 
thematicis cjfe  deinceps,  quod  ecs  eade  linea  C D , protralia, 
prope  idem  punctum  B , efficiat ) inter  fs  Aquales  3 quod  tum 
demum  fiet,  quando  recta  A B,  non  magis  in  C , quam  in  D, 
inclinabit, fed  Aquabiliter  rectd  C D , infifiet,  'vocabitur  vterqi 
angulus  B,  rectus , fis  recta  A B,  perpendicu- 
laris recta  CD,  cui  in  fi ft it.  Eadem  raticns  no- 
minabitur recta  C B , perpendicularis  rectA 
A B:  quamuis  enim  C B,  tantum  faciat  cum 

A B,  vnutn  angulum , tamen  fi  AB,  exten- 

^ ^ deretur  m rectum  fis  continuum  ver  jus  pun- 

itum B ,effi  ceretur  alter  angulus  aqualis  priori-  Qua  vero  ar- 
te lima  duci  debeat  efficiens  cum  altera  duo:  angulos  Aqua- 
les, docebit  Euclides  frcpojitione  1 1 . fis  12.  huius  prim  libri. 
Itaque  vi  in  Geometria . concludamus  angulum  aliquem  effie 
reti um,  ant  limam,  qu&  ipfum  efficit,  ad  aliam  effie  perpendi cu 
larem, requiritur,  fis  fuffiicit,  vt probemus  angulum,  qui  eft  ei 
deinceps,  Aqualem  illi  effie.  B ari  ratione,  fi  dicatur  aliquis  an- 
gulus rectus,  aut  line  a , quce  ipfirm  confiituit , perpendicularis 
ad  aliam,  colligere  licebit, angulum  ilii  deinceps  Aqualem  quo- 
que effie.  Quando  enim  anguli,  qui  fiunt  deinceps, fuerint  infer 
fe  Aquales  , nuncupatur  v ter que  illorum  rectus , fis  lima  ipfis 
efficiens, bsrpendicularis,iuxta  hanc  i o.  definitionem:  auando 
autem  non  fuerint  Aquales , non  dicitur  m fiquam  illorum  re- 
ctus, vt  confiabit  ex  fequentibus  duabus 'definitionibus,  fis  Pro - 
pterea  neque  linea  eos  confiituem  perpendicularis  appellatur. 
Hac  . ixer;  n,  vt  videas,  quidnam  liceat  ex  hac  definitione  coi 
liger  e in  rebus  Geometricis  , fis  quemnam  vfium  ha- 
beant apud  Geometras  defiriptiones  vocabulo- 
rum . Non  enim  magno  labore  hac,  qua  di- 
ximus , ad  alias  definitiones  pote- 
runt transferri . 


OBTV- 
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X I. 

OBTVSVS  angulus  eft,  qui  redo 
maior  eft. 

§fV  A N D O retia  A B,  recta  C D , infftens 
non  fecerit  cingulos  ad punUum  B , aquales  , & 
ob  eam  caufam  neutrum  rectum, fed  vnum  qui - 

dem  recto  maior  em,  ait  erum  vero  minorem , di-  

citur  maior  angulus  obtufus , qualis  eft  angulus  G Ii 
B,  ad  punclum  C,  vergens  , qui  continetur  rectis  pineis 
AB,BC . 

XII. 

ACVTVS  vero  , qui  minor  eft 
redo  . 

V T in  pr ice  denti  figura , minor  angulus  B , ad  punctum 
D , vergens , qui  continetur  rectis  lineis  A B,  B D , vocatur 
acutus . Itaque  angulus  rectus,  vt  ex  dictis  colligitur,  nullam 
patitur  variet  at  em,  vt  unus  altero  maior, mincrtte  detur,  cum 
linea  perpendicularis  eum  efficiens  non  debeat  magis  in  vnatn 
partem  inclinare, quam  in  alteram  : Obtufus  verc,&  Acutus 
augeri  poffunt , & minui  infinitis  medis,  cum  ab  illa  mftexibi 
litate  line  & perpendicularis  infinitis  etiam  modis  recta  linea 
poffit  recedere , vt  perspicuum  eft . Quoniam  vero  ad  quemuis 
angulum  planum  conftituendum  concurrunt  dua  linea,  ali- 
quando in  uno  puncto  plure s exiftunt  anguli,  fel  nt  Mathema 
tici,  vt  tollatur  confufio,  angulum  quemlibet  exprimere  tribus 
literis,  quarum  media  oftendit  punctum,  in  quo  line  a conficiat 
angulum,  extrema  vero (igni fi  eant  initia  line arum  ,qu£  angu- 
lum continent . Exempli  gratia , in  fupetiore  figura  angulum 
obtufum  intelligunt  per  angulum  ABC,  acutum  vero,  per  an 
gulumA  B Di  quod  diligenter  eft  notandum, vt  facile  digno- 
fcamus  angulos , quor.  m mentio  fit  in  demonft rationibus. 

I A M veropropofito  nobis  angulo  aliquo  rectilinedf fi  eiepe- 
riri  velimus, num  rectus  fit >an  obtufus, a cutufue,  efficiemus  id 

C * hoc 
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boc  modo.il  catine  ant  du&  rectu  A B,  A C,  angulum  A.  Du- 
. cta  recta  £ C,  vtcuqtie,qui  angulum  fubten 

dat,  cr  diuifa  bifariam  in  D,  defcribatur  ex 
/'c  £ D>  vt  'centro , ad  ihteruhlliim  D A,  circum- 
ST/V  ferentia  circuli,qu&fi  per  puncta  B,  C,  t‘ran- 
3 5 r . tcrfij . feat,  a erit  angulus  A,  rectus,  ■ vtpcte  qui  in  fe- 

mi  circulo  BA  C,  exiflatifi vero  ide femicircu 
lus ricta  BC ,fecet  mE;F,ertt  angui 9 
cbtufus  ,•  propterett  quod , ductis  redis  E A, 
b ghtertij.  gyu.P  V:‘p  F A -,b  angulus  E A F,in fcmicirOulo  E AF, 
^ “x  rectus  e fi,  qui  quidem  pars  eji  anguli  B A C : 
Si deniqite idem fsmicir culus  rectam  BC,  productam  fecet 
in  E,F ,erit  angulus  B A C , acutus >•  pro pterea  quod  ductis  r s * 
t q i.  terti/,  ctis  EA,  F A,  e angulus  £ A F,  m fetmtirclilo  E A F,  rectus 
eji , qui  quidem  maior  eji  angulo  B A C. 

ALI  TER.  idem  ajfequemur  hoctne.h.  'Defcribatur  ex 
puncto  D,  quod  rectam  B C,  datd  angule  A,  fubtenjdm  fecat 
b ifar  iam  t femitircnlus  ad  interii  aliam  D Ji  , vel  D C i qui  fi 
* g i . t:r.‘ij • tranfeat  per  punctum  A, datus  angulus  erit  rectus,  vtpote  qui 
...  in fimicir  eido  exi  jiat. Si  vero  idem femi- 

/ circulus  tranfeat  fupru  punctum  A, datus 

P angulus  erit  cbtufus  . Ducta  enim  recta 

v ' • • - ^ D A,  fetant e circumferentiam  in  E,  iun 

c qi.tertij.  * gantur  recta  E B,EC ; c entque  angulus 

C,  in femicirculo  rectus . Cum  erge 
f ai. primi.  ' . sA . . ^ angulusB  A C , datus f maior  ft  angulo 

fsjL vs,*'  angulus  datus  A,rectc  maior, 

jg  * ’ .'‘fj  boc  eji,  cbtufus . Si denique fimicir  culus 

i & r idem  fecet  rectas  A B,  AC , er  it  datus 
angui  us  acutus . Sumpto  namque  puncte  E , inter  rectas  A B, 
z,  qt.tertj.  AC,  m circumferent  ia,  -iun gantur  rectdE  B,E  C>  § eritq?  an- 
hJt  .primi,  gulus  3 E C,  rectus  in fimicir  culo-:  qui  cum  !i  maior  fit  angulo 
dato  A,  erit  datus  angulus  A, recto  miner, id  eji,  acutus . Non 
videatur  autem  mirum  cuipiam  , quod  ad  demofijiraticnem 
ajfumamus prep  ofitiones , qua  pojlerius  demonjlrantur  ab  Eu- 
clide / quod  alienum  ejfe  ut  detur  a puritate  demonjirationum 
Geometri  carum  i N on  ui  de  atur,mquam, mirum , quia  cum  id, 
quod  boc  loco  ojiendimus,  necejfarium  non  fit  ad  jequentes  de- 
monflr ationes, poterit  commode  differri,,  donec  proportiones  re- 

quifita 
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qui  fit  e.  fint  demonstrat* •»  «SVtfi.r  efl,ut  praxis  huiufce  rei  hoc  lo- 
co inteliigatur . idem  obfiruabimus  mnimnuliis praScbbus  pro- 
blematum. Eas  enim  propri/s  in  locis,  que  ad  eius  fieri  poterit , 
proponemus , vt  diuifionem  anguli  rectilinei in  quetuis  partes 
d quales  eo  in  hco  docebimus  , ubi  Euclides  docet  diuifionem 
siu fidem  anguli  in  duas  aquales p artes,  &c.  quanquam  ad  ea 
rum  pr axium  demon  ftrationes  neceJfarUfint  prepefittonespo - 
fisrius  demonstrat  *. 

FACILI V S idem  cegnficcmns  beneficio  norma  ali- 
cuius accurate  fabricata, qualem  refert  mfir time  tum  A S €, 
constans  duabus  regulis  A E,  A Et  ad  angulum  rectum  in  A, 

coniunctis.Ndfilatus  A B,  huius  » 

norma  recti  A B,  applicetur , ca-  'S\ 

dente  puncto  A,  in  punctum  A >.fi  ^ £ 

quidem  & nortni  latus  AC  , re- 
cti  AC- , congruat  \ erit  angulus  fig 
A reciusfiuero  citrareBd  A C > 

cadat  nerme  latus  A C,  erit  angulus  A,  obtufus  : fi  denique 
latus  norma  A G,  ultra  rectam  A C,  cadat,  acutus  erit  angu- 
lus-, ut  perlpicuum  efi , 

ITA  autem  normam  examinabimus , nkm ■ accii? at  e fit 
fabricata > nec  ne . D eferipte  femi circulo  B A C,  ex  centro  G » 
cuiufuis  magnitudinis,  ductaq^diametro  B C,fc:nafur  angulus 
A,  in  aliquo  puncto  circum  fer  enti  a, ut  in  A,  latus  A unum  nor 
m*itet  A B,perB,punctum  extremum  diametri  trdfiat*  K am 
fi  alterum  tunc  latus  A C ,per  alterum puetum  extremum  C, 
tranfiat,  rite  fabricata  erit  norma  ABC,3  qtiitd  tunc  angu- 
lus B A C,  in  fimi  circulo  B A G, rectus fi t: fi  u ero  latus  A C, 
non  per  G, tranfiat , emendanda  efit  nortna , quia  eius  angu- 
lus A, tunc  rectus  non  erit . Eadem  ratione  interiorem  partem 
norma  examinabimus, fi  angulum  £>,  circumfer  enti*  agpli  ire- 
mus, & latera  E)  EfD  F, punctis  extremis  B , C,  p^c. 


TERMINVS  ecquod  alicuius  ex- 

tremum eft. 

TRES  fiunt  termini  iuxta  hanc  definitionem'  Functum 

&im 


enim  terminus  ei?  , fisu  extremum  linei: linea fuperficiei:  & 
fuperficies  corporis  CO'pus  autem  terminare  amplius  nihil  po- 
tejl , quod  noti  fepenatur  alia  quantitas  piares  habens  di- 
menfioheS  *-quam  tres . Ofnne  [iquid-m  terminatum  fuperat 
terminum  juufti  una  dimenjiene  , ut  perspicuum  esi  ex  addu- 
ctis exemplis . 

X I I I I. 

RIGVRA  eft, qu^ fub  aliquo, vel 
aliquibus  terminis  comprehenditur . 

NON  omnis  quantitas  terminos  pcjfidens  F igura  dici  po 
tesl , ne  Uncam  jinitam  figuram  appellare  cogamur : S ed  e& 
filum  magnitudines , qua  latitudinem  habent,  nempe  juperfi- 
cies  terminata  * & qua" profundit  at  em  adepti  quoque fiunt,  ut 
fiilida  finit a,F igura  nomine  appellabatur.  Ha  enim  proprie  ter 
minis  comprehendi  dicuntur , Ar  am  lima  finita  rton  proprie  di- 
citur punctis  extremis  comprehendi , cum  puncta  lineam  non 
ambiant,  fed potius  punctis  terminari  dicitur.  Itaque  termini 
debent  quantitatem,  qu&  figura  dicitur*  ambire  * &non  tan- 
tum terminare  ■ Superficies  quoque  infinita,Uel  etiam  corpus * 
cum  nullis  terminis  comprehenaatur , Figura  Uocari  nulla  ra- 
tione pot  esi. Figura  unico  comprehenfa  termino  fiunt, Circulus* 
F.Uipfis>  sph&ra*  spharoides,  alia  huiufinodi:  Pluribus  uero 
terminis  inclufa  figura fiunt*  T rianguium,  Quadratum*  Qu- 
bus, Pyramis*  &c.  Superficies  terminata  nuncupantur  figura 
piam : fili  da  autem  circunfcripta,  figura  /olida*  fiue  corporea. 
Porro  quia  formas  ,feu  typos  U ari  arum  figurarum  inspicies 
quam  plurimas  in  feqUentibus*  planarum  quidem  in  priori- 
bus i o . libris  * fohdarum  uero  in  posterioribus  quinque, propte^ 
rea  nulla  hoc  loco  figura  dep-pgenda  ejfieuidetur  * 


C I R C V L V S , eft  figura  plana  fub 
v na  linea  comprehenfa,  que  peripheria 
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' appellatur,  ad  quam  ab  vno  pundlo  eo- 
rum, qu^  intra  figuram  funt  polita,  ca- 
dentes omnes  redite  linef  inter  fe  funt 
aquales  . 

DEFINIT  hic  circulum , figuram  inter  plantu  perfie- 
cHJfimam , docens  figuram  illam  planam , qu&  unica  linea 
circumfcribitur,  adruam  lineam  omnes recta  Hnesducts  ab 
uno  punclo  , quod  intra  figuram  exifiit  ,fnt  aquales , uocari 
circulum  . Vt  ffiuperfi cies , f:u  spatium  concludatur  unica  li- 
nea ^Bc,  habuerit  (fi  hanc  conditionem,  ut 
ab  aliquo  puncto  intus  finficepto , ut  pote  a D: 
omnes  recte,  linee  cadet  es  ad  ter  minii  AB  C, 
quales  fiunt  D A , D B , D C,  inter  fe  fint 
aquales , appellabitur  talis  figura  plana  cir- 
culus, alias  non.  Qua  uero  ratione  in  circulo 
punctum  illud  medium  reperin  debeat,  docebit  Euclides  propo - 
fiitione  1 . tertij  lib.  Adiungit  quoque  'Euclides , lineam  extre- 
mam circuli, qualis  e fi  A B C, appellari  F eripi  eri  am,  fieu , ut 
Latini  exponunt , circurtfer entium . Fotefi  circulus  etiam  hac 
ratione  de  fer  ibi.  Circulus  e fi  figura  plana,  qua.  deferibitur  a li 
nea  recta  finita  circa  alterum  punitum  extremum  quiefeens 
circumducta,  cum  in  eundem  mrfus  locum  refiituta  fuerit,un 
de  mouer i ceperat.  Qus  quidem  dfcribtio  perfimtlis  efi  ei,  qua 
ab  Euclide  iph&ra  deficribitur  Izb.xi . Vt  fi im  alligatur  recta 
AD, circa  punitum  D, quiefeens  mcueri,  donec  ad  eundem  re- 
deat locum , d quo  dimeueri  cepit , d fer ib et  ipfia  recta  totum 
spatium  circul arefiunctum  uero  alterum  extremum  A, deli- 
ne abit  periphtriam  A B C:Ertt  quequ? punctum  quiefeens  D, 
illud , a quo  omnes  lines,  cadentes  in  peripheriam  funt  inter  fe 
aquales, propter  ea  quod  recta  A D , circumducta, omnes  lineas , 
qus  ex  D,po fiant  educi  ad  peripheriam,  eque  metiatur.  Igitur 
E Uipfis,  quamins  figura  fit  plana  una  linea  c ir  cum f cripta,  ta- 
men quia  in  ea  non  datur  punctum,  a quo  ad  ipfam  lineam  ter 
minantem  omnes  rects  lines  fint  squales,  circulus  dici  nequit. 


HOC 
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XVI. 

HOC  vero  pundtum,  centrum  circu- 
li appellatur. 

DOCET,  punctum  illud  intret  circulum  > a $uo  omnes 
lineet  rcct&  ad  circunfci  etniam  duct &>  funt  squales,  appellari 
centrum  circuli  i quale  eft  procedentis  fi  gure  punctum : D . V nde 
perspicuum  efiipolum  alicuius  circuli  m sphera,  a quo  omnes  re 
cte  adperiphenam  circuli  cadentes funt  pqualeSyVt  ait  Theo- 
defius  in  spbp-icis  elementis , non  dici  debere  centrum  circuliy 
cum  punctum  illud , quod  polus  dicitur , exifiat  in  fiuperficie 
spbprCy  non  autem  in  [iipsrficis  circuli,  qug  tamen  e fi  ne  ce  (fa- 
rto requifilta  conditio , vtpunctum  aliquod  centrum  vocetur . 
Ceterum  , vt  punctum  ali  equo  d circuli  dicatur  cerarum , fatis 
e fi  t vt  ab  eo  tres  dantaxat  linep  cadentes  in  peripheriam  fint 
gquales  inter  (e , vt  demonfir at  Euclides  prepefitione  9.  lib.  3. 
Hac  enim  ratione  fiet  y vt  omnes  alie  ab  eodem  puncto  emijfe 
inter fi  fini  aquales  • 

XVII. 

DIAMETER  autem  circuli,  eft  re- 
dtaquxdam  linea  per  centrum  dudta,  & 
ex  vtraque  parte  in  circuli  peripheriam 
terminata , que  circulum  bifariam  fecat. 

S I in  circulo  ducatur  recta  linea  A B,per  centrum  C ,ita 
vt  extrema  eius  A,  terminentur  in  peripheria , appella- 

g bitur  ea  circuli  diameter.  Non  igitur  Om- 

enis  in  circulo  recta  linea  ducta  diameter 
dicetur , fed  ea  foiummodo , qug  per  cen- 
5 trum  vfque  ad  peripheriam  vtrinque  ex- 
tenditur. V nde  plures  ajftgnari poterunt  in 
circulo  diametri,  vnum  vero  centra  dun - 
O taxat.  Quod  autem  Euclides  addit , cir- 

culum bifariam  fecari  a diametro , perspicuum  ex  eo  ejfepo- 

tefiy 
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tefl,  quod  diameter  per  medium  circulum,  vtpote  per  centrum, 
ducitur.  Hinc  enim  fit,  vt  propter  directum  diametri  per  cen- 
trum tranfitum , vtrinque  aquales  circunferentie.  abfeindan- 
tur  . Quod  tamen  Thaletem  Milefium  hac 
ratione  demonfiraffe  reflatur  E roclus.  Con- 
cipiamus animo y portionem  A T>  B, accom- 
modari, 0*  coaptari  portioni  reliqua  A E B, 
ita  'ut  diameter  AB,  communis  fit  vtriqus  A G IS 
portioni : 'St  igitur  circunferentia  A D B,  congruat  penitus  cir 
confer  entia  A E B,  manifefium  efl,  duas  illas  portiones  a dia- 
metro factas,  effe  inter fie  aquales , quandoquidem  neutra  alte- 
ram excedit  :Si  uero  cir  cur, fer  enti  a AD  B,  non  omni  ex.  parte 
cadere  dicatur  fiuper  circumferentiam  A E B yfed  vel  extra 
eam,  vel  intra,  vel  partim  extra ypartim  intra  - tunc  ducta  re- 
cta a centro  C ,fecante  circunferentiam  A D B,in  D-& cir- 
c un fer  enti  am  A E B,  in  E,  erunt  du  a recta  C D,  C Ey  ducta 
ex  centro  ad  circunferentiam  eiufidem  circuli  aquales  y per  cir- 
culi definitionem,  cum  tume  vna  fit  pars  alterius , quod  efl  ab- 
furdum.  Non  ergo  cadet  vna  cir  conferentia  extra  aliam , uel 
intra,uelp  artim  extra,panim  intra  ,fed  ambk  inter  fi  apta- 
buntur , ideoque  aquales  erunt . quod  Acmonfirandum  propo- 
nebatur . 

E X hac  demonfiraiionc  confiat, diametrum  non  filum  cir 
cunfier entia,  uerumetia  totam  area  circuli  fiecarc  bifariam. 
Cii  enim femicircunf er  entia  fibi  mutuo  congruant , ut  ofien- 
fam  efi,  congruent  etiam  fuperficies  ipfi  inter  diametrum  , 
& utramque  circunferentiam  comprehenfi. , cum  neutra  alte- 
ram ex  ce  dat. Quare  aquales  inter  fi  erunt. 

XVIII. 

SEMICIRCVLVS  vero  eft  fi- 
gura, qu^  continetur  fub  diametro,  & 
fub  ea  linea,  qu^  de  circuli  peripheria 
aufertur . 

exempli  gratia  , in fuperiori  cir  culo  figura  A D B, 
contenta  fub  diametro  A B,  & peripheria  A D B,  dicitur  fie- 

micir- 
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micir  culus,  aut  a,  ut  in  pra cedenti  definitione  ofiendimus,  e a efi 
dimidiata  pars  circuli.  Eadem  ratione  erit figura  A £ B , /j- 
Tmchrculas.l  dem  autem  punctum  C,  diametrum  fecans  bifa- 
riam, centrum  sji  in  circulo , & in  femi  circulo. 

gfil'  O D fi  recta  linea  B D,  non  tranfeat  per  centrum  E, 
fiecabitur  circulus  ab  ea  non  bifariam  ,fed  induas  poriiones 
inaquales  B A D,  B C D , quarum  ea, 
in  qua  centrum  circuli  exifiit , cuiufimo- 
di  efi  portio  B Ao,  maior  e fi,  quam  alia 
j B C D,  extra  quam  centrum  E,  repsn- 
D tur.E {fe  aut  em  portiones  B A D,BCD, 
inaquales, it  a probari  potefi.  C oncipiatur 
per  centrum  E , ducta  diameter  ad  re- 
ctam B £> ,, perpendicularis  A C.  Si  igitur  dicta  portiones  dican 
iu--  ejfe  aquales,  & portio  B C D ,intelligatur  moneri  circa  re- 
ctam B D, ut , uper portionem  B A D, cadat,  congruet  illa por 
tio  huic , & recta  F C,  rectae  F A,  congruet , ob  angulos  rectos 
ad  F , qui  oes  inter  fe  aquales  fiunt  ex  defin.  t o.  cufint  (ib  i mu- 
tuo deinceps . Recta  ergo  F C , qua  nunc  eadem  efi,  qua  F A, 
maior  erit, quam  E A, pars  ipfius  F A - Cum  ergo  ipjiE  A,  fit 
aqualis  E C , quodamba  ducantur  e centro  ad  circunfer en- 
ti am,  erit  quoque  F C , maior  quam  E C,  pars  quam  totum, 
quod  efi  ab  fur  dum.  Non  igitur  portio  B C D,  portioni  B AD, 
congruet, fed  intra  eam  cadet,  ctiiufmodi  efi  portio  B G T),  ut 
recta  F G , eadem  tunc  exifiens , qua  F C , minor  pofifit  ejfe 
quam  E A,  uel  E C.  Si  namque  diceretur  cadere  extra,  ut  fi 
circulus  effiet  B C D G,  cuius  centrum  E,  & portio  B C D,ca 
dsret  extra  B G D ■, qualis  efi  portio  B A D,  effiet  rurfus  F A, 
eadem  tunc  exifiens,  qua  F C, maior  quam  EG,hoc  efi, quam 
E C j atque  ita  pars  F C,  maior  rurfium  foret  toto  E C.  quod 
ab  fur  dum  efi  . Ex  quo  patet , portionem  B AD,  in  qua  cen- 
rum  E,exifiit,maiorem  effe  reliqua  portione  B C D,  cum  hac 
aqualis  fit  portioni  B G D,qua  pars  efi  portionis  B A D . 

x I x. 

R E C T I L I N E AE  figura:  funt,  qua: 
fub  redis  lineis  continentur. 


POST 


POST  definitionem  circuh,tr aditurus  iam  Etichdts  de- 
fcripttones  variarum  figurarum , explicat  prius , qu&  nam  fi- 
gura dicantur  reciilima . De  his  enim potijfi mttm fermo  futu- 
rus e fi  in  hifce  libris  . Omnes  igitur figura  plana , qua  vndi- 
que  rectis  clauduntur  lineis,  reciihnee.  nuncupantur  . Ex  quo 
perspicuum  e fi, fi  guras  planas  cunas  lineis  comprehenfas. , dici 
curuiline  as  : Eas  vero , qua partim  curuis , partimrectis  cir- 
cumfcribuntur,  appellari  mixtas . Varia  autem  nunc  genera 
figurarum  rechlinearum  ab  Euclide  defcribentur . 


TRILATERAE  quidem,  qua:  fub 
tribus . 

AFFIRMANS  Euclides  , eas  rectilineas  figuras  dici 
trilateras , qu&  tribus  rectis  lineis  circumficribuntur,  aperte  no- 
bis innuit , quonam  modo  Triangulum  definiri  debeat . Cum 
eoum  in  r e ctilineis figuris  tot  fint  anguli , quot  latera  ,feu  re- 
cta linea  , ex  quibus  confiant , dicetur  triangulum  , figura 
tribus  rectis  lineis  contenta , cuius  omnes  spectes  'tam  'tam  ad- 
ducentur . 

XXI. 

QV ADRILATER AE  vero, qu^ 
fub  quatuor . 

EADEM  ratione  erit  Quadrangulum , figura  quatuor 
rectis  lineis  contenta , cuius  varia  species  mox  fiibjlquentur. 

XXII. 

MVLTILATERAE  autem, quas 
fub  pluribus  , quam  quatuor,  redis  li. 
neis  comprehenduntur . 

QV  O N I A M Jpecies rectilinearum figurarum fiunt  in- 
i nume- 
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numerabiles  propter  infinitum  numerorum  progrejfum . Nam 
tres  recta  lines,  claudentes  figuram  efficiunt  primam  Jfieciem , 
fiib  qua  omnia  triangula  continentur quatuor  confiituunt  fe- 
cundam, qua  omnia  quadrangula  complectitur  ^quinque  ter- 
tiam componunt  jfieciem-,  fex  quartam,  atque  ita  deinceps  in- 
finite : ideo  Euclides,  ne  infinitatem  hanc  figurarum  cogatur 
p er fe qui, vocat  omnes  alias  figuras  rectilineas  , qu&  pluribus  , 
quam  quatuor , rectis  lineis  eircunfcribuntur,  generali  voca- 
bulo Multila  teras  > contentus  denominatione  trilaterarum  fi- 
gurarum ,0*  quadrilaterarumffiortafifis  eam  ob  caufam,quod 
-pr&dpue  in  prioribus  his  libris  de  T r langulis , atque  Qua- 
drangulis fermo  habeatur , & quod  facile  ad fimilitudinem 
harum  duarum  jfiecierum  csteree  omnes  a quolibet  definiri 
poffint  ■ Quis  enim  \e:z  dictis  non  colligat , figuram  quinque 
lineis  rectis  contentam  appellari  quinquilateram,  & fex  lineis 
compvehenfam  fexilateram , atque  reliqua * eodem  modo?  Sic 
etiam  dici  poterunt  hu.iufmo.di  figura  qtiinqu anguis,  fex angu 
U ,fepianguU , 

XXIII. 

TRILATERARVM  autemfigu- 
rarutn  , Aeqmlateram  eft  triangulum , 
quod  tria  latera  habet  aequalia. 

DESCENDIT  tam  ad  fngulas  Jfiecies  triangulo- 
rum . Quza  vero  triangula  diuidi  poffiunt  vel  habita  ratione 
1 laterum,  vel  angulorum,  declarat  prmsjfiecies  prioris  diuifio- 
nis,qus  tres  funt  duntaxat , quod  tria  latera  tribue  tantum 
modis  fefie  poffint  habere , Aut  enim  omnia  aqualia  funt  i aut 
duo  tantum,  tertio  exi  fient  e vel  maiore , vel  minore  i aut  om- 

Ania  inaqualia.  Quando  igitur  omnia  tria  latera 
int  ei'  fe  Aqualia  funt, dicitur  triangulam  JEqui- 
l at  erum.  Porro  ex  squalitate  omnium  trium  la- 
terum trianguli  s.quilateri  infertur , omnes  tres 
fuis  angulos  squales  quoq$  effie,  seu  ad  quini ampropoftionem 
huius  libri  demonfir abimus . 


ISO- 
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ISOSCELES  aut  em  eft,quod  duo 
tantum  aqualia  habet  latera . 

E X hac  rurjum  squalitate  duo- 
rum laterum  trianguli  ifofcelis  effi- 
citur, duos  angulos  fuper  reliquum 
latus  etiam  effe  squales , vt  demon - 
flrabit  Euclides propos.  s.  huius  li- 
bri. Appo  fuimus  autem  duo  triangula  ifof celia,  quorum  prius 
habet  tertium  latus  vtrouis  squalium  maius  , po  flerius  au- 
tem idem  minus  obtinet:  itu  vt  du&  fint  ffecies  triangu  li  Ifo- 
fce  lis  s ait  erum,  cuius  tertium  latus  fit  vtrouis  squalium  ma- 
ius i & alterum , cniUA  tertium  latus  vtrouis  squalium  mi- 
nus fit . 

XXV. 

SCALENVM  veroeft,quod  tria 
inaequalia  habet  latera . 

HIC  denify  ex  insqualitate  omnium  late- 
rum trianguli  Scaleni  colligitur  omnium  angu 
lorum  insqualitaSyVt  oflendetur propos.  iS .hu- 
ius. i .lib.  Eorro  ex  his  conflat, eodem  modo  po - 
tuiffe  diuidi  tridgulum  in  tres  Jf  e cies, fi  squa- 
litatis angulorum  ratio  haberetur.  Cum  erum 
aut  omnes  tres  anguli  fint  inter  fe  squales  aut  duo  tantum  , 
tertio  maiore,  vel  minore  exifiente  aut  omnes  tres  msqua- 
les i erit  omne  triangulum  vel  squiangulum , habens  tres  om- 
nes angulos  squales  > vel  duorum  tantum  angulorum  squa- 
lium i vel  omnium  angulorum  insqu alium  quorum  primum 
quidem  JEquil  at  ero,  fecundum  vero  Ifofceli , tertium  denify 
Scaleno  rejpondet  triangulo.  C st  erum  quanam  arte  cdfruen 
da  fnt  triangula  huius  partitionis  fuper  quauis  data  rcfta  li- 
nea finit  a, trademus  propos.  i . huius  lib. 

D AD 


anguli  per  ea,  qu^propos.  5 . ofiendemus,  aquales , idecq3  cum 
vnus  ponatur  obtufits , omnes  tresobtuji,  quod  multo  magis 
pugnat  cum  propos.iy.f? 3 2.  huiui  libri . 

XXVIII. 

OXYGONiVM  vero , quod  tres 
habet  acutos  angulos. 

OMNE  triangulum  Oxygoniumfiue  acui angui um,po- 
tefi  ejfe  vel  aquilaterum,  vel  Iffceles,  vel  fcalenum , vt  cer- 
nere licet  m triangulisyjua  in  sp  ecicbus  prioris  diuijienis  fpe- 
ctania  exhibuimus , ne  eadem  hic  frufira  repetantur. Ex  di- 
ctis igitur  palam  fit,  triangulum  quodeunq ? aquilaterum,  ejje 
mcejfario  Oxygonium : At  cmne  triangulum  tam  ifofceles  , 
quam  Scalenum,  effs  vel R e cr angulum,  vel  Ambygonium  , 
vel O xygomumi  atque  Ifofceles  Oxygonium  rurfum  duplex, 
ifofceles  nimirum  Oxygonium  habens  tertium  latus  vtreuis 
aqualium  maius , atefc  Ifofceles  Oxygonium  habens  tertium 
latus  vtrouis  aqualium  minus:  Vt  vnica  fit  Jfiecies  trianguli 
aquilat eri , quatuor  vero  Ifofcelis, tres  Scaleniiatq-,  in  vni- 
uerfum  ocio  triangulorum  gener a i aquilaterum,  quod  perpetuo 
Oxygonium  ejfe  diximus,  J f f celes  rectangulumjfoceles  am- 
bly genium,  Iffceles  Oxygonium  habens  terti  :m  latus  vtro- 
uis aqualium  maius , ifofceles  Oxygonium  habens  latus  ter- 
tium vtrouis  aqualium  minus  , Scalenum  recl angulum, Sca- 
lenum amblygonium, & Scalenum  Oxygonium . Qua  etiam 
hi  fice  licebit  nominibus  immutatis  appellare , R e ci  angulum 
I fofceles,  Recl angulum  Scalenum , Amblygonium  Ifofceles , 
Amblygonium S calenum,0 xygonium  aquilaterum , Oxygo- 
nium Ifofceles, 'habens  tertium  latus  vtrouis  aqualium  mac- 
tus,Oxygonium  I fofceles  habens  tertium  latus  vtrouis  aqua- 
lium.minus,  & Oxygonium  Scalenum  . Quare  perjpicuum 
efi,  quamnam  connexionem, flue  affinitatem  habeant  inter  fe 
triangula  vtriufq-, partitionis.  Poffe  autem  dari  triangulum 
ifofceles  Oxygonium,  cuius  duoru  laterum  aqualium  utrum- 
uis  tertio  fit  minus , vt  recte  ammaduertit  Francifcus  Baro- 
cius  m fua  Cojmographia,ofiendemus  ad  propos.  isdib  j-.ln 
omni  porro  triangulo , cuius  duo  quacunq;  latera  expreffe  no- 
Eo  i minantur. 
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minantur, fiol  et  reliquum  latus  tertium  a Mathematicis  ap- 
pellari Bajis, Jiue  illud  in  fiitu  injimum  occupet  locum,  fiue  fiu- 
premum,&c.Hoc  te  breuiter  monere  volui,ne putares  aliquid 
latere  myjlerij  in  bafe  trianguli, inteRiger  es  quodlibet  latus, 
omni  dificrimine  remoto,  bafiis  nomine  pojfie  nuncupari . 

XXIX. 

QVADRI LATER AR VM  au- 
tem figurarum,  Quadratum  quidem  eft, 
quod  & aequilaterum  , & reccangulum 
eft. 

F O ST  figurarum  trilaterarum  Species,  exponit  iam Jingu 
latim  quadrtlateras  figuras , recenfendo  quinq3  tantummodo 
earum  genera , quorum  quatuor priora  regularia  fiunt , pojle - 
rius  autem,  & quintum  irregulare . Prima  figura  quadrila - 
■ ter  a dicitur  Quadratum , cuius  quidem  omnia,  j 

quatuor  later  a inter  fie  aqualia  exijlunt , omnefity 
anguli  re  Eli.  Itaq3  quadrangulum  Aquilateruni, 
<3*  non  reci angulum ivel  contra,reElangulum, 
non  Aquilaterum , nequaquam  Quadratum  ap- 
pellabitur . Docebit  autem  Buclides  propos.  +6.  huius  lib. 
quonam  modo  conjlruendum  Jit  quadratum fiuper  reci  a linea 
propojita  finita . | 

XXX. 

ALTERA  vero  parte  I,ongior  figu- 
ra eft,  qua:  reftangula  quidem , at  asqui- 
lateranon  eft. 


S E C V N D A figura  quadrilatera 
appeUaturAltera  parte  longior, in  qua  qui 
dem  anguli  fiunt  reEli , at  latera  non  fiunt 
inter  fie  Aqualia , quamuis  bina  oppofiita 
inter  fie  aqualia  exi  jiant.  Vt  in  ali  er apar 


te  longiori  A B C D,  latera  AB,  DC,  inter  fie, & AD,  BC, 


inter 


• interfe  quoque  Aqualia  fiunt tcum  A B C D,  propter  angulo- 
rum rectitudinem , parallelo  grammam  Jit  > vt  m hoc  lib.  ad 
propof.  34.  ofitendsmus , 

XXXI. 

R H O M B V S autem , qu£  $quila- 
tera3fed  re&angula  noneft. 

H JEC  figura  tertia  inter  quadrilate- 
r at,  qua  Rhombus  dicitur , oppofitas  prcr- 
fius  habet  conditiones diusrfks  a condi- 
tionibus figura  altera  parte  longioris.  Ha- 
bet enim  omnia  latera  aqualia , angulos 
r vero  non  re  Hos , & in  c.  quales , quamuis  bini  cppojiti  interfe 
Aquales  exifiant . Vt  in  Rhombo  ABC  D,  anguli  A><&C»in- 
ter  fe,&  B,  & T>, quoque  inter fe  aquales  fiunt,  cum  ABCD, 
propter  squalitatem  laterum3parallelogrammum  Jit , ceu  ad, 
eandem  propof.  $ 4..  huius  libri  demonjlrabitur . 

XXX  1*1. 

RHOMBOIDES  vero  , qua;  ad- 
uerfa&Iatera,  & angulos  habens  inter 
fe  aequales , neque  cquilateraeft,  neque 
redangula . 

EST  hcec figura , qua  Rhombos-  A-j ?B 

des  uo  c at ur, quadrato  omni  ex  parte  / J 

oppofita.Nam  nefyeiut  latera  omnia  ^ f fi 

squalia fiunt , neq3  vllus  angulus  re - ^ ^ 

clusyfed.  tamen  latera  bina  oppofita , qualia  fiunt  AB,QT), 
&A  E),  B C,  in  Rhomboide  ABCD , Aqualia  inter  fe,item 
anguli  bini  oppofiti, quales  fiunt  A »C,{3r*B,D,  interfe  exifiut 
Aquales.  Ha  igitur  quatuor  figurA  quadrilaterA  dici  pojfunt 
regularssicsters  vero  omnes  ^qu&cunqi  fiunt , irregulares . 
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XXXIII.- 

P R AE  T ER  has  autem, relique  qua- 
drilater^  figur^ , trapezia  appellentu  r . 

R E L 1 Qv  A S omn  es  figuras quadrilateras,  qua  apra 
dtccis  quafuor  differunt, ita  ut  ineque  latera  omnia  ■■  qualia, 
neqi  omnes  angulos  'aquales, f eu  retlcs,neqi  latera  bina  cppo- 
fitas  neque  angulos  binos  oppofitcs  habeant  inter  fife  e quales , 
generali  vocabulcTrapeZja  nominet . qua  qui 
dem  cum  infinitis  modis  variari  queant , recte 
\ irregulares  nuncupabuntur.  E' ffunt  emm  duo 

\ anguli  efferecti , vel  vnus  tantum  > vel-etiam 

\ nullus,  fod  vel  vnus  ob  tufas,  <py  alij  acuti , vel 

duo  obtiifii,  & alij  acuti,  &c.  Eademfi  fieri po- 
tefi  quaji diuifio penes  latera;  Nam  vel  aliqua 
aqualia  inter fi funt,  vel  nullum  alteri  e fi  Aquale,  fi?c.  Deter 
minatas  ferro  trapeziorum  species  nonnullas  afferemus  feft 
definitionem  line  arum paraliel arum, (eu  a qui  di  fi  antium  , & 
■ parallelogrammi . 

X X X I I I I. 

PARALLEL AE  redite iine^ funt, 
qu<5  cum  in  eodem  fint  plano, & ex  vtra- 
que  parte  in  infinitum  producantur,  in 
neutram  fibi  mutuo  incidunt . 

V T duA  , velplures  retia,  linea  dicantur  paraliel  a , fue 
a quidi fi  antes,  non  fatis  efi,vt  in  quamcunque  partem,  etiam 
Epatio  infinito, p reducia  nunquam  ad  vnum  punctum  coeant  s 
fcdnecejfe  quoqs  efi,vt  tnvna  plana  fu.perficie  exifiant.  Mul 
t& Jiquidem  line&  recta  non  exifientes  in  eadem  fuperjicie  pia 
na  pro  duci  a ad ffiatium  infinitum, nunquam  in  vnum  conue- 
ruunt, & tamen  non  Junt  parallela  dicenda  ^quales funt,exe- 
pii  grati  a,  dua  r e B a linea  in  tranfuerfum  pofita  in  medio  ae- 
re, <&  non  fe  tangentes  >•  Ha  etenim  nunquam  coire  poffunt . 
Dicuntur  autem  duA  recta  linzA  in  eadem  exifiere  plana  fu- 
perficie , quando  fuperficies  aliqua  plana  vni  earum  accom- 
modata » 
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mcdata,ita  vt  omnia,  puncta  illius  tangat,  & circa  illam  im 
mobilem  circumuoluta,alteri  quoque  ac  commodari  pote  fi  fe-  ' 
eundum  omnia  cius  puntia,  quamuis  re  ipfa  in  duabus  fuper-  ■ 
ficiebtts  diuerjis  reperiantun  Vt  prepofitis  duabus  rectis  lineis 
yf  B,  C D,  fi  fuperficies  aliqua  plana  recta  A B,  applicetur , 
omnia  eius  tangens  pun - ^ ^ 

tia,  ita  vt  circa  illam  cir  

cumdutia  tangat  quoque 

omnia  puncta  alterius  recta  CD,-  dicentur  huiufmodi  retie 
due  linee,  in  eadem  fuper  fici  e plana  exifi  er  exaltas  non.  Si  igi 
tur  he  due  recte  linee  eedem  non  coeant,  ettamfi  infinite  pro- 
ducantur tam  ad partes  A, C , quam  ad  B,D,  appellabuntur 
parallele,fiue  equidifi antes . Ceterum  planius , per fetiiusefi 
intelliges  mxi.lib.qn6  modo  due  reti  e linee  , vel  etiam  plu- 
res  in  eadem  dicantur  fuperficie  exifiere:  Satis  fit  hoc  loco  bre- 
uiter  admomdfft ?, recte  ab  Euclide  vtramfy  conditionem  ejfe 
prfitam  in  definitione  linearum  parallelarum  . T)ebent  enim 
in  eodem  exifiere  plano,  &produtie  in  vtramuis  partem  nun 
quam  in  vnum  conuenire, quanquam  hecprodu  tiio  continue 
tur  ad ffiatium  infinitum.  Quod fi  due  retia  linee  per  immen 
fum  aliquod ffiatium  extenfe  non  cernantur  coire,  confiet  ta- 
men, eas  tandem  ex  vna  parte  longius  protractas  in  vnum 
punctum  cenentur  as, quamuis  ex  altera  femper  magi;  ac  ma 
gis  inter fe  di  fient,  ac  difiungantur , nequaquam  appellande 
erunt  parallele.  Quoiie fcunque  ergo  due  linee  retia  dicuntur 
a quopiam  eff e parallele, is  neceffe  efi  concedat , illas  in  vna  , 
eademfi  fuperficie  tacere,  & nunquam pcfife  coire.  Similiter , 
fi  quis  concludere  velit, duas  retias  lineas  effe parallelas , hic 
demenfirst prius  oportet,  eas  in  eode  exifiere  plano,  & in  neu- 
tram partem  productas  coniungz  poffe.Qua  in  re  non  pauci  vi 
dentur  hallucinari,  qui  ex  eo  duntaxat  cenantur  efiendere , 
aliquas  reti  as  lineas  effe  parallelas,  quod  in  neutram  partem 
coeant , etiamfi  infinite  producantur,  nulla  fatiaprorjits  men- 
tione alterius  conditionis, que  e a fidem  lineas  in  eodem  requi- 
rit exifiere  plano  . 

H I C finem  imponit  Euclides  definitionibus  primi  libri  . 
Quoniam  vero  hoc  eodem  libro  mentio  fiet  figura,  que  Ea- 
rallelogrammum,necnon  earum,  que  complementaparallelo 
grammi  dicuntur, neceffarium  effe  duximus , duabus  defini- 

D # tioni - 
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tionibus  adiun&ts  explicare, quid fit  P arallelogrammum,  & 
quA  fint par allelogrammi  complementa.  , vt  facilius  demon - 
Jlrationes  percipiantur  ■ 

XXXV. 

PARALLELOGRAMMVM  eft  fi- 
gura quadrilatera,  cuius  bina  oppofita 
latera funt parallela  3 feu  ^quidiflantia. 

V T figura  quadrilatera  A B C D,  fi  quidem  latus  A B, 
aqkidisiet  lateri  D C,  & latus  A D,  lateri  B C , nuncupa- 
tur P arallslcgrammum.Sunt  au- 
tem quatuor fiolu  parallelogram- 
mst ; Quadratum , figura  altera 
parte  longior fiRhombus,  <fi?R hcm- 
boides, quorum  prior  a duP  reUangula,  quod  omnes  angulos  ha 
beant  rectcs,p  fit  eri  ora  aero  duo  no  rect  an  gula  vocantur,  quod 
nullus  in  eis  a7igulus  exifiai  rectus.  C at  erum,  quatuor  has  fi- 
guras ejj e par allelogramma,  oflendemus  ad  propof  gjf.  huitts 
hb.lt ac,  i pcjfumus  quadrilat eras  figuras ,(vt  & antiqui  Geo 
metra)  diuidere  in  P arallelegrammum,  <&  T rapeziutn.  Pa- 
r allelogramma  rurfus  in  rect  angulum,  & f qui' at  erum,  qua- 
le ejl  Quadratum-, in  nec  rect  angulum, nec  aquilateru,  quale 
eft  Rhomboides -,in  rect angulum, fednon  aquilaterum,  qualis 
eft  figura  altera  parte  longior gr  in  Aquila* erum,  fed  non  re- 
ct angui  um,  cuiufinodi  eft  Rhombus ■ T rapezioru  quoq  -,  aliud 
quide  habet  duc  latera  oppofita  parallela, alia  vero  minime ; 
aliud  autem  nulla  oppofita  latera  habet  parallela  . Pr  Ater  ea 
illud  prius  vel  habet  duo  illa  latera,  qua  non  fiunt  parallela , 
inter fe  Aqualia, dicitur q3  Trapezium  Ifofceles vel  in&qua- 
lia,T rapelfumcfi  Scalenum  appellatur.  Itaq3  ex  his  omnibus 
fept  em  genera figurarum  quadri' ater  arum  conftitui  po fiunt-, 

■ Quadratum, figura  altera  parte  longior , Rhombus , Rhomboi- 
des,Trope  zdtim  Ifcficelesy  Trapezium  Scalenum , fiy  Trape- 
zium illud  irregulare, in  quo  nulla  latera. funt  parallela. 

XXXVI. 

C V M vero  in  parallelogrammo  dia- 

meter 
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meter  dudafuerit,dueq,  linee  lateribus 
parallela;  fecantes  diametru  in  vno  eo- 
detnque  pun&o,  ita  vt  parallelogram- 
mum  ab  hifce  parallelis  in  quatuor  di- 
ftribuatur  parallelogramma ; appellan- 
tur duo  illa,  per  quae  diameter  non  tran- 
fit,complementa  ; duo  vero  reliqua,  per 
quae  diameter  incedit,  circa  diametrum 
confiftere  dicuntur . 

SIT  paraltelogrammum  ^ 

ABCD  ,inquo  diameter  ACset  ® 

linea-  E Fyfecans  diametrum  in  y/  A 

G , (y  parallela  exiflens  lateri- 
btts  A D)  B C s Item  linea  HI , ^ 

fecans  diametrum  in  eodem  punclo  G , paralielaf  lateribus 
A Bt  D C»  exijlens. Qua  cum  it  a Jint,perJpicuum  eflyparalle- 
logrammum  torum  diuifum  ejfe  in  quatuor  parallelo  gram- 
ma, quorum  quidem  duo  E B I G,  G F D H,  per  qu&  diame- 
ter A C , non  tranjit ^vocantur  a Geometris  complement afflue 
fuppl ementa  reliquorum  duorum  A E G H,  G 1 C F,  qua  di- 
cuntur circa  diametrum  confifiere,  quippe  cum  per  ea  diame 
ter  tranfeat 5 vt  videre  ejl  in  pr&fenti  figura . 

PETITIONES , SIVE  POSTVLATA. 


POSTVLETVR,vt  aquouis pun 
do  in  quoduis  pundum,  redam  lineam 
ducere  concedatur . 

P R I M V M hoc  pofiulatum  planum  admodum  e fi , fi 
recle  confiderentur  ea  > quce  paulo  ante  de  linea  fcripfimus . 
Nam  cum  line  a fit fluxus  quidampunFH  imaginarius ^atque 

adeo 
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adeolinea  retia  jluxrn  directo  omnino  itinere  progrediens,  fit 
'ut  fi  punctum  quodpiam  ad  aliud  directo  mcueri  intellexeri- 
mus, ducta  fiane  Jit  a fundo  ad puncium  recta  linea : Id  quod 
j*  prima  hac  petitione  pofiulat  TLuchdes, 
^ quemadmodum  hic  • vides  a puncto  A , 
ductam  ejje  rectam  lineam  adpunctPiB; 
ah  eodcmij  aliam  ad  punctum  C Item 
aliam  ad  "unctum  D,-(^  jic  innumera  alia  ab  eodem  puncto 
educi  pojfunt  ad  alia  atque  aha  puncta . 

i i. 

ET  redam  lineam  terminatam  in  con 
tinuum  reda  producere . 

QV  O D fi  puncium  illud  ferri  adhuc  cogitauerimut  mo 
• u dirshvOy  qui  omnis  inclinationis  fit  expers , producta  erit 
-fia  recta  Ime  a t er  minat  a , nunquam  erit  finis  huius  pro- 
iuhtionis , cum  punctum  illud intelligere  pcjfimus  moucri  ad 
infinitam  difiantiams. 

^ 9 ip  Sic  linea  retia  A B,  prodit 

Ba  ejl  primo  in  continuum 
adpunitum  C,  Deinde  ad  punctum  D,  <&c. 

I I I. 

ITEM  quouis  centro , & interuallo 
circulum  deferibere . 


»1  A M vero , fi  terminatam  re- 
ctam linea  cuiuficunq ; quantitatis 
metite  conceperimus  applicatis  ejfie 
fecundum  alterum  extremum  ad 
quoduis  punctu  , ipfamtfi  circa  hcc 
punctu  fixum circii  duci , donec  api 
eum  reuertatur  locum, a quo  dimo 
uen  cepit;  deficriptus  erit  circulus, 
ejfeciuq?,  quod  terti  a petitio  iubet. 
Exemplu  habes  in  his  quin  a;  lineis 
A B,A  C,  A D,  A E,A  F > que,  fingula  circa  centrum  A , 

circum- 


ctrmmuoluta  fingulcs  circulos  defcripferunt  iuxta  quantita- 
tem, feti  infernalium  it f arum . 

P R AE  TER  ,ha.c  tria  pofiulata  quibus  Euclides  con- 
tentus  fuit,  funt  multa,  alia  &que  facilia  , e quibus  duntaxat 
in  medium  proferre  de  erem  illud  , quod  frequentius  repeten- 
dum erit  m progrejfu  totius  Geometritt.Reliqua  enim  prudens 
lecior  ex  fe  ruel  facile  inteUigetj  . 

ilii. 

ITEM  quacunque  magnitudine  da- 
ta , fumi  pofte  aliam  magnitudinem  vel 
maiorem,  vei  minorem. 

OMNIS  enim  quantitas  continua  per  additionem  au- 
geri > per  diuifionem  'vero  diminui  potejl  infinite  : Vnde  nun- 
quam dabitur  quatit  a s continua  ad.eo  magna , quin  ea  maior 
dari  poffit : neque  tam  parua,quin  minor  ea  pojjit  exhiberi  . 
Hoc  idem  in  numeris  'verum  cfl  , qued  ad  additionem  perti- 
net. Nam  quilibet  numerus  per  continuam  additionem  *u /li- 
tatis augeri  pote  fi  infinite:  quamuis  in  eius  diminutione  ad 
vnitatemindiuiduam  deueniatur . 

COMMVNES  NOTIONES, 
fiue  Axiomata,  qu^  &Pronunciata 
dici  folent,vel  Dignitates. 

I. 

QV  AE  eidem  «qualia  , & inter  fe 
funt  «qualia  . Et  quod  vno  «qualium 
maius  eft,  aut  minus , maius  quoque  eft, 
aut  minus  altero  «qualium . Etfi  vnum 
«qualium  maius  eft,  aut  minus  magnitu 

dine 
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dine  quapiam, alterum  quoque  aequa- 
lium eadem  magnitudine  maius  eft , aut 
minus  . 

FIERI  nulla  ratione  potefi,  vt  dn(  quantitates  'in(qua- 
les,  e quales  Jint  alteri  quantitati. Si  enim  minor  illarum  pro- 
' pofitg  quantitati  equalis  extitent,  excedet  eandem  necejfario 
maior  illarum Et  fi  maior  aquali*  fuerit  propofitp  quantita- 
ti,fup er ahii ur  minor  ab  eadem.^uare  recte  ccliigitur,  quan- 
titates, quf  eidem  quantitati  (quales  fuerint,  inter  fe  ( quales 
quoque  ejfe . Keliquf  quoque  partes  Axiomatis  a nobis  adie- 
crp,  quod  frequentem  vfum  habeant,  clarijjim(  funt -> . 

I I. 

E T fi  aqualibus  equaiia  adietta  fint, 
tota  funt  aequalia . 

S I enim  quantitates  conflata , fiue  eompofitn , in&quales 
''orent,  pro  cui  dubio  maiori  plus  ejfet  adtecium,quam  minori, 
cum  antea  Aqua  les  extitennt.  §)uare  ex  additione  aqualium 
quantitatum  ad  quantitates  Aquales,  conjicientur  quantita- 
tes quoque  &quales. 

i i I. 

E T fi  ab  ^qualibus  ^qualia  ablata 
fint,que  relinquuntur,funt  ^qualia. 

N A M fi  reliqua  quantitates  forent  in&quales,  a minore 
plus  fuijfet  detractum , quam  a maiorzj  . 

I i i I. 

ET  fi  inequalibus  equaiia  adie  la 
fint,  tota  funt  in^qualia.  Et,  fi  inequmi- 

bus 


ZJ&  LIBERI.  5*3  61 

bus  in^qualia  adie&a  fint, maiori  maius, 
& minori  minus , tota  funt  inequalia,  il- 
lud nimirum  maius , & hoc  minus . 

CfV  IN  & , fi  Aqualibus  inaqualia  a die  eia  fint , tota 
erunt  in&quali a: quoniam  maior  quantitas  addita  vni  Aqua 
Uum  , maiorem  eonfiituit  quantitatem  , quam  minor  alteri 
Aqualium  adi  scia  : quemadmodum  O1  fi  inaqualibus  Aqua- 
lia adij  ciantur , compofita  quantitas  ex  maiore , maior  e fi  5 
quam  compofita  ex  minore.  A It  eram  partem  huius  Axioma 
tis  nos  adi  e cimus,  propter  fiequentem  eius  vjitm* 

V. 

ET  fi  ab  in^qualibus  aqualia  ablata 
fint , reliqua  funt  inequalia.  Et  fi  ab  in^- 
qualibus  inequalia  ablata  fint , a maiori 
minus,  & a minori  maius,  reliqua  funt 
inequalia , illud  nimirum  maius , & hoc 
minus  . 

SIC  etiam, Si  ab  Aqualibus  in  Aqualia  ablata  fint , reli- 
qua erunt  in  Aquali  a:  quia  maior  quantitas  ablata  relinquet 
minorem  quantitatem , quam  minor ; quemadmodum  refi- 
duu  maioris  maius  efirefiduo  minoris  , fi  Aqualia  auferatur 
ab  imqualibus . C At  er  ii  Euclides  non  docet,  quidna  fimplici 

ter,  & abfblut  e gignatur  ex  additione  quantitatum  in  Aqua- 
lium ad  quatit  at  es  inAquales,  vel  quid  relinquatur  pe  fi  fitb- 
traclionem  in&quahum  quantitatum  ab  in&quaUbus  quanti 
tatibusspropterea  quod  nihil  certo  colligi  inde  pote fi,  ni  fi  quan 
do  maiori  maius  additur,  & d maiori  minus  detrahitur , vt 
m Jecundaparte  Axiomatis  dictum  efi,quam  nos  ob  infignem 
eius  vtilitatem  adiecimus . Pojfunt  enim  compofitA  quantit  a 

t es,  vel refiduA,eJfe  inAquales  , <&  Aquales  . Si  enim  ad  y, 
& s.  addantur  4.  & 3 .efficientur  1 1 . & S.quA  funt  m Aqua- 
li a . 
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lia.Sic  etiam  fi  ex  y.(y  s . detrahantur  2.<jy  / . relinquentur 
s.  jy  4-.qua fiunt  inaqualia.  At  vero  ,fi  ady.jy  s.  addantur 
.f.  (y  6.  conjicientur  ij.jyji.  qua.  aqualia fiunt.  Item  fi  de- 
trahantur 3 & i-  ex 7.  (y  5 .remanebunt  fy  4-. qua  aqua 
lia  quoque  exijiunt. 

PORRO  rabis  omnibus  fronunc  'atis, primo  excepto,?io- 
mine  -aqualium  quantitatum  intelligenda  ejl  etiam  vna  (y 
eadem  multis  communis  . Si  enim  aqualibus  idem  commune 
adij  ctatur, tota  jient  aquali  a:Et fi  ab  aqualibus  idem  commit 
ne  detrahatur, refidua  aqualia  erunt:Et fi maquaiibus idem 
commune  adijciatun  vel  eidem  communi  addantur  inaqua- 
lia,tota  fient  inaqualia : fyfiab  inaqualibus  idem  communi 
detrahatur  ; vel  ab  eodem  communi  inaqualia  aufieraniur . 
refidua  exifient  inaqualia 

V I. 

E T que  eiufdem  duplicia  funt,  inter 
fe  sut  equalia.  Et  quod  vnius  «jqualiu  du 
plu  eft,duplum  eft  & alterius  aqualium. 

SIMILITER,  qua  eiufidem  fiunt  triplicia,  vel  qua- 
druplicia,vel quincuplicia  yc. infer fie fiunt  aqualia.  Si  enim 
inaqualia fioret^jy  maius  eorum  effiet  duplex, vel  triplexfyc, 
alicuius  quantitatis , deficeret  vtique  minus  a duplici , vel 
triplici,  <jyc.  Gfiuod  fi  contra , minus  effiet  duplex  , vel  tri- 
plex, <(yc  quantitatis  cui ujfi i am,  excederet  fane  maius  du- 
plex ipfium , vel  triplex,  fcc.  Hoc  autem  <fy  ex  fiecundo  axio- 
mate comprobari  pote  fi,  ad  hunc  modum  Si  enim  dua  quanti 
tates  aquales  fuerint  alicui  tertia  -yjyo.  tnque  tertia  illa  ad- 
- a.pron.  datur,  erunt  compofita  duplices  illius  tertia , zfied  fy  inter  fe 
aquales^ob  idem  additamentum  . ffiupd  firurfumcompcfitis 
ead,em  tertia  adijciatur,erunt  conflata  triplices  eiufdem  ter- 
b 2.pronf  1 1 a, Cum  igitur  0 fy  aquales  inter  fe, propter  idem  addit amen 
tum,  exiflanti  eadem  fi  fit  ratio  in  c At  ens  multiplicibus ,persp  i 
cuum  erit  Axioma  propofitum.S e eundam  porro  partem  huius 
Axiomatis  nos  appofuimus , quod  non  raro  eius  vfius  in  nbus 
G eometricis  requiratur. 
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V I I. 

ET  qu^eiufdem  funt  dimidia,  inter 
fe  ^qualia  funt . Et  contra , Que  gqualia 
funt  , eiufdem  funt  dimidia . 

PARI  ratione,  qu&emfdem  funt  -partes  tertis.,  velquar 
ta,vel  quini  a,&c.  inter  fe  aequalia  funt. 

1 N his  duobus  pronuntiatis  per  eandem  quantitatem, in- 
telligi  debent  quantitates  etiam  aquales . N am  qua  aqua- 
lium duplicia  funt, vel  triplicia,  <f?c.  inter  fe  aqualia  quoque 
funt:  It  em,  qua  aqualium  funt  dimidia,  vel  tertia^  vel  quar 
ta,  <fgc.  & inter  fe  aqualia  neceffario  exifiunt.  Partem  quo- 
que fecundam  huiufce  A xiomatis  nosadiunximus,  propter  e a 
quod  non  minus  frequenter , quam  prima , d Geometris  vfur - 
patur « 

VIII. 

ET  qu^fibimutuo  congruunt,  ea  in- 
ter fe  funt  equalia . 

HOC  efl,  dua  quantitates  , quarum  vna  fuperpofta 
alteri,  neutra  alteram  excedit, fed  amba  inter  fe  congruunt, 
aquales  erunt.  Vt  dua  linea  recla  dicentur  effe  aquales,  quan 
do  vna  alteri fuperpofta,  ea  qu&fuperponitur,  alteri  tot  a con- 
gruit fit  a vteam  nec  excedat,nec  ab  ea  excedatur.  Sic  etiam 
duo  anguli  reciilinei  aquales  erunt,  quando  vm  alteri  Juper- 
pcfto,is  qui  fuperponitur , alterum  nec  excedit, nec  ab  eo  ex  ce- 
ditur,fed  line  a illius  cum lineis  huius  prorfus  ccincidunt Ita 
enim  erunt  inclinationes  linearum  aquales , quamuis  linea 
interdum  inter  fe  inaquales  exi  fant . 

ECONTRARIO,  ffiqa  inter  fe  funt  aqualia,  (ib; 
mutuo  congruent,  fi  alterum  alteri  fiuperpenatur . InteUig  n- 
dum  efi  aut  em, quantitates  fibi  mutuo  congruentes,  ejf z a qu.  - 
les, fecundum  id  duntaxatfn  quo  fibi  congruunt  ^Congruit  au 
tem  longitudo  longitudini  tantum,  fuperjicies  fup er f ciet,  feti- 
dum folido , linearum  inclinatio  inclinationi  linearum,  &r- 

ET 


E T totum  fua  parte  maius  eft . 

C V M pars  a toto  ablata  relinquat  adhuc  aliquid.,  ne  to- 
tum ipfum  auferatur  iperjfiicuum  eft,  omne  totum  fua  ejfe  par 
te  maius, 

1 N fequentibus porro  pronuntiatis  interrumpitur  ordo  Eu 
elidis  y propterea  quod  duo  aha  axiomata  hoc  loco  inferenda 
ejfe  cenftimus  valde  neceffariay  cum  ex  ijs  Axioma  1 2. quod 
Euclidi  eft  decimum  > demonftrari  poffit , vt  ibi  dicemus  . In 
margine  tamen  numeros  appofuimus  ordini  Euclidis  rejfon - 
dentes . 


DVAE  lines  reft$  non  habent  vnum 
&idemfegmentum  commune. 

NON  e/  difficile tftud Axioma,  ft per fecieinteUigatur 
natura  recta  linea  , Cum  enim  linea  recta  directo  femper  iti- 
ner e,  nullam  in  partem  deflectendo yproducatur , fieri  nulla  ra- 
tione poteft 5 vt  dus  Unes,  retis  habeant  vnam  partem,  quam- 
uis  minianam*  communem  , prster  vnicum punctum  , in  quo 
fe  mutuo  intevfecant . Quod  tamen  breuiter  P rodus  ita  de- 
monftr at. Habeant, fi fieripot eft, dua recis  AB, 

a'-.  A C , partem  communem  A D .Ex  centro  au- 

\ tem  D)^1  interuallo  D A , a deferibatur  circu 
D ) lus  fecans  duas  retias  propofitas  in  punctis  B, 
J &C  i h Erunt  igitur  dus  circunf er  entis  A B , 
■g  ^ AB  C}  inter fe  squales , ( Sunt  enim  circun fe- 

rentis fimicircu’ orum  squalium, cum  A D B, 
A D C, ponantur  efi  e diamstrijpars  & totum,  quod  eft  abfur- 
| dum . N 071  ergo  dus  rects  habent  vnum  & idem  figmentum 
commune.  Quod  eft  propofittim . 

B O S S V NT  tamen  dus  lines  rects  commune  habere 
fegmentum,  quando  vnam  & eandem  rectam  lineam  confti- 
tutmt . Vt  m hac  figura,  rects  A D, 

Ai B BC,  commune  habet  figmentis  C D; 

quia  ambt.  vnam  rectam  conftituut 
lineam 


lineam  A E.  At  vero  0 nando  dus  recls  furit  diuerfs  , anales 
fuere  A B,  AC,  in  fuperiori  exemplo  , non  pcjfimt  pojfidcre 
fegmentum  aliquod  commune , vt  rede  a Erodo  fuit  demon - 
f ratum , . 


D V AE  redae  in- vno  pundo  concur- 
rentes , fi  producantur  amb;£,  neceifario 
fe  mutuo  in  eo  pundo  interfecabunt. 

HOC  etiam  Axioma  ex  notura  lines.  redspendet.Qupd, 
tamen  it  a dsmonfir  abimus . Coeant  du&  reda  AB,  C B , m 
B.Dico  illas  productas  fe  mutuo  fecare  in  Bsnempe  CB,  fro- 
dudam  cadere  in  E,fupra  redam  A B,  productam  . Nam  fi 
CB,produda  non  cadit  Jupra  AB , productam,  congruet  cum 
A By  produci  a , ita  vttranfeat  perD  , atque  ita  dusrecla 
A B b,  C B D , habebunt  idem  fe- 
gment  u commune  BD,  quod 'in?  an  / _.3 

tecedenti  axiomate  ofienfum  efifis  fi I — 

ri  nrnpcjfe : vel  certe  infra  AB,  ~~  N — ' 

productam  cadet, it  a vt  C B,  pro-  f J 

ducta  cadat  in  F,  fitq3  vna  reda 

linea  C B F.  Centro  igitur  B,  definiatur  ad  qucduis  inter- 
uallum  circulus  AC  F E),  fucans  recias  A 3,  C 3,  troduda-s 
in  E>,  F.Cjuta  ergo  vtraque  reda  ^BD,  CBF,  per  centrWti 
B,ducitur,erit  tam  A C D,  quamC  F femi circulus,, Per  de- 
fin.  j $ . ac  proinde  squales  erunt  circumferentis  AC  D,C  ? » 
vtaddcfin.  ly.  dernonftrauimus , totum  f?  pars . Quod 
al fur  dum . 

.D  V O proxima  Axiomata  ab  Euclide  non  ponuntur 
tamen  n ecejfaria  funt  ad  aliorum  Axiomati improbatione5  > 
ea  hic  inferuimus . Tria  autemfequentia  Euclidis  funt . 


ITEM,  omnes  anguli  redi  funt  in- 
ter fe  aequales . 


hoC 
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da  incidens,  internos  ad  eafdemq;  par- 
tes  angulos  duobus  rectis  minores  fa- 
ciat, duas  illas  redas  lineas  in  infinitum 
produdas  fibi  mutuo  incident  ad  eas 
partes,  vbi  funt  anguli  duobus  redis  mi- 
nores . 

VT  fi  in  duas  lineas  rectas  AB,CD,  4 |k\]j 

incidens  alia  recta  E F,  faciat  duos  an~ 
gnlos  internos ex  eadem  parte  B E F , C~ j F - ¥ \ ^ 

D F E,  minores  duobus  rectis,  vult  Eu- 
clides,illas  tandem  couenturas  effe  ad  aliquod  punctum  vnu, 
vsrfius  eam  parfem,  in  qua  duo  anguli  minores  exi  jiunt  duo- 
bus rectis, vt  appofitum  exemplum  commonjlrat . Ratio  hu- 
ius perspicua  efi , quoniam  quando  duo  anguli  interni , & ex 
eadem  parte  aquales  funt  duobus  rectis  , dus  recta  linea,  in 
nsgtram  partem  coire  poffunt,  fd  Aquali  fcmper  spatio  pro- 
tenduntur,vt  propofaS.  huius  lib.  dem-on fir  abit  ur . Quare fi 
duo  anguli  interni,  &ex  eadem  parte  efficiuntur  minores  duo- 
bus rectis , nec  effe  efi  ex  ea  parte  dictarum  linearum  spatium 
coarctan,ex  altera  vero  magis  ac  magis  dilatari-,  ideoq3  eas 
conuenturas  tandem  effe  aliquando  in  Vnum  punctum  . Ve- 
rum quia  axioma  hoc fubobfiurum  uideri '-filet  tyronibus,  im - 
mo  d numero  principiorum  reifciturd  Gemino  Geometra , 
Proclo „ <fy  alijs,  quod  non  facile  quinis  ei  affenfum  prs.be at 
pr&fertim  cum  rep  criantur  alis  qusdam  lines , quarum  fpa- 
tmm,  licet  fimper  magis  ac  magis  coangusietur,  (quemadmo 
dum,  & in  duabus  rectis  A B,  C D,  accidit , vt  ad  propofi. 
2$ .huius  lib. demonfir abimus ,)  nunquam  tamen  in  vnum 
punctum  coeunt , etiam  fi  infinit  e producantur , vt  confiat  ex 
elementis  conicis  Apolloni 'j  Pergsi , & ex  linea  conchdi  Ni- 
comedis • Idcirco  pleniorem  illius  explicationem  in  fcholium 
propofi  2 £ . huius  lib.  differ  imus  , vbi  illud,  ex  Procli  fent  entia 
Geometrici  demonfir  abimus, vt  fir  me,  ac  fine  vlla  dubitatio- 
ne,tanquam  veriffimum^ad propofitionis  29.  huius  lib.  (vbi 
primum  eius  vfius  incipit  apparere ) & ad  aliarum  prop.fi- 
tionum  demonfir ationes poffit  affumi . Quod  tamen  nos  ali- 

E 2 ter. 


ter  quam  Prodas,  & quidem  magis  Geometrice  d e monfi ra- 
bimus ,it  a vt  nullus  dubitationi  locus  relinquatur . 


DVAE  reto  linee  fpatium  non  com 
prehendunt . 

N V Ili  M prcrfus  habet  difficultatem  hoc  principia , 
Si  enim  dua  recta  linea  ex  una  farte  coeant  ad  efficiendum 
angulum,  neceffia.no  ex  altera  parte  jcmper  ma- 
^ — -^•***  gis  ac  magis  difiungentur, fi  producantur , vt  in 
exemplo propofito  perspicuum  efi  . Quare  est  fiu- 
perficies , fpatiumue  quodpiam  rsctilineum  ex 
omni  parte  concludatur  , duabus  rectis  lineis  tertia  quadam 
adiungenda  efi.  It  a enim  conficietur  spatium  triangulare, feur 
figurarum  rectilinearum  prima  . Prodas  tamen  demonfirat 
hoc  pri}icipiu,hoc  modo.  Si  fieri  potefi,vt  dua  linea  recta  clau- 

, — >v  dant  fuperficiem , compre- 

f \ -r~  /n  hsndant  dua  recta  ABC, 

ADC, fiuperficie  A B C D, 
V D /*“  \ ita  vt  dus  illa  recta  coeant 

x' ^ ' in  duobus  punctis  A,  &C. 

Pacto  deinde  cetro  C,a  defer ibatur  circulus  interuailo  C A , 
b & producantur  recta  A B C,A  D C,  in  rectum,  & conti- 
nuum vfique  ad,  circumferentiam, nempe  ad  puncta  E , (ffi  F. 
Itaqi  quia  recta  AC  E,  AC  F,  tranfeuntpcr  centrum  C , 
c erunt  femicirculiAE,  A E F,  inter  fe  aquales , effi  idcirco 
circunf er  entia  quoque  A E , circunf  er  entia  A E F,  aqualis 
erit jpars  toti,  quod fieri  non  potefi  . Non  ergo  recta  dua  linea 
Ifiatium  comprehendunt. pfiuod  efi  propefitum  . 

SED  quia  fortafis  aduerfianus  dic  et, rectas  ABC,  ADC, 
productas  coire  iterum  in  aliquo  puncto  circumferentia,vt  in 
E, vel  F , atque  adeo  non  f e qui, partem  aqualem  effie  toti,  de- 
mon fir  abimus  junc  idem  Axioma  hoc  modo.  Coeant  ergo 
dua  illa  lines,  iterum,  fi  fieri  pctefi,in  E.  Sumpto  puncto  F,  in 
recta  ADC,  quo  cunque , erit  A F, minor, quam  F E,  cum 
minor  fit, quam  A F C,hoc  e fi, quam  C H E, qua  ipfi  AfC, 
aqualis  efi , atque  adeo  multo  minor  , quam  F E.  Circulus 

igitur 


igitur  ex  F , ad  infernalium  F A, 
defcnptus  fecabit  rectam  F E, in 

in  Hj  atcue  adeo  C G E,  in  E.  /\ 'V 

Quoniam  igitur  A F H,  diatne - f/  ^ \ 

ter  circuli  efi,  erit  AlH,femitir  fisn  E 

culus  , 'vt  ad  defin.  /7.  ofiendi-  I 

mus -.Fortia  autem  A/G,  in  qua  V ^ / J 

centrum  non  e fi, fcmi  circulo  mi-  V.^  v' 

nor, %tad  defin . / 8.  demonfira-  

uimus.  Z fi  ergo  circumferentia 

A/G , minor  quam  A/H , pars  quam  totum,  quod  e fi  abfur- 
dum.  Qfod  autem  minor  fit  portio  A I G , femicirculo,ofien- 
demu.Sy-vt  fupra . Nam  ducta  ex  centro  F , adrectam  ABG, 
perpendiculari,  & crrcumuoluta  portione  AlG , circa  rectam 
ABG,  cad.es  cir cumferentia  AlG , intra  circumferentiam 
AKG,'nepars  maior  fit  qudm  totu,vt  fupra  demo firauimus. 

CONSTAT  hcc  etiam  Axioma  ex  defin.lineet  recta  . Cu 
enim  recta  linea  fit  bremffima  extefio  ab  uno  pucto  ad  aliud, 
duci  poterit  'unica  tantu  linea  ab  'vno  puncto  ad.  aliud. Qea- 
rsji  ABC,  recta  efi,ncn  erit  A D C,  recta . Qtod  etiam 
patet  ex  defin.Pl atonis. Nam  fi  A B C,  efi  recta,  obumbra- 
bunt media  illius  extremitates  eiufdem.  Igitur  media  puncta 
lineet  ADC,  non  obumbrant  extrema,  cum  'vifns  per  rectam 
ABC, feratur . Non  ergo  recta  efi  AT)  G. 

HIS  Axiomatis  ab  Euclide  pofilis  adiungemus  nos  non- 
nulla alia  ex  alijs  Geometris  decerpta , non  minus  neceffaria 
ad  futuras  demonfiraticnes  Problematum  atque  T heorema- 
tumcum  Euclidis, tum  cett  er  orum  Mathematicorum,  quam 
ea,  qua  nobis  tradidit  Euclides  . 


S I equalihusin^qualia  adijciantur, 
erit  totorum  exceffus,  adiun&orum  ex- 
ceffui  aqualis. 

HOC,  & fequens  pronuntiatum  de (hmpfit  Protius  ex 
P appo.  Aqualibus  itaty  quantitatibus  AB,  CD,  addantur 
E 3 inetqua- 


I 
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2 2. pron. 

A B G ^ in&cjuales  B E,  D ^ fit  cf  B E, »7/7 

*o*'  quam  D F.  E;  ex  B E,  au  fera- 
q p F B G , squalis  ipfi  D F ,vi  fit 

G E,  exceffus.quo  quantitas  addi- 
ta B E,  fuperat  quantitatem  additam  D F.  Quoniam  igitur 
aqua  ibus  A B,  C D,  addita funt  aqualia  B G',D  F,  a er  ut 
tota  A G,  C F,  Aqualia  . §fiave  confiat , totam  quantita- 
tem A E > fuper are  totam  C,  F,  eodem  excefiu  G'  E,  3^0  7»^- 
gnitudo  D F , adnmcta  a magnitudine  adiuncta  B E , fupe~ 
ratur  • Quod  efi  propofitum . 

O. 

X V I. 

S I inaequalibus  aequalia  adiungan- 
tur , erit  totorum  exceffus , exceffui  eo- 
rum, quq  a principio  erant,  aqualis . 

b 2.  pron. 

IN  eadem  figura , insqualibus  quantitatibus  B E,  D F, 
addantur  Aquales  AB,  C,  D.TLt  ex  maiore  B £ , auferatur 

3 G,  Aqualis  ipfiT)  F,  'vt  G E,  fit  excejfus  , quo  quantitas 

B E,  quantitatem  D F,  fuperat  - Quoniam  igitur  aquali- 
bus B G,  D F,  addita  fiant  squali  a A B,  C D,  b eruat  tota 

A G,  C F,  squalia.  'Quamobrem  tota  quantitas  A E , ju- 
perabit  totam  C F,  eodem  exe  effli  G E,  quo  maior  qu  1 ntitas 
propefita  B E,  minerem  D F, fuperat . Quod  efi propofitum . 

O. 

XVII. 

„ '3' 

S I ab  equalibusinequalia  demantur, 
erit  refiduorum  exceffus,  exceffui  abla- 
torum e qualis. 

<r  9. pron. 

A B squalibus  AB, CE),  auferantur  insqualia  BE.Dp. 

£ q Sitq^  EG’,  exceffus^e-uo  quantitas  Bf, 

P ^ fuperat  quantitatem  DF;  ita  G, 

E*  D squalis  fit  ipfi  D F.  Quia  igitur  ao 

squalibus  A B,  C D,  ablata funt  aqualia  B G,  D F,  c re- 
manebunt 

manebunt  A G , C F,  aqualia . Perfpicuum  ergo  efi,  refiduit 
A E,  Jup  er  ari  arefiduo  Cf,  eodem  exceffu  E G,quo  magni 
tudo  ablata  B E , ablatam  magnitudinem  D F , fugerat . 
Quod  efi  gropofiturn . 


SI  ab  inf  qualibus  equalia  demantur, 
erit  refiduorum  exceffus  exceffui  toto- 
rum equalis  . 

A B imqualtbus  A B;C  D,  aufe-  A G 

rantur  aqualia  A E,  C F.Sitfi  B G,  ^L'  * 

exceffus,  quo  tota  quantitas  A B ,fu-  ^ | D 

gerat  totam  quantitatem  C D,  ita  vt 
A G,  aqualis  fit  ipfi  C D . Quoniam  igitur  ab  Aqualibus 
A G,  C D,  ablata  fune  Aqualia  A E , C F > a remanebunt 
E G,  F D,  Aqualia . Quare refiduum  E B , fuperabit  refiduu 
F D , eodem  excejju  B G,  quo  tota  quantitas  A B , fugerat 
totam  quantitatem  C D.  Quod  efi gropofiturn . 

I N his  quoque  quatuor  proxime  pefitis pronuntiatis, nemi- 
ne quantitatum  aqualium  intelligenda  efi  vna  etiam  fola 
quantitas  multis  communis . Si  enim  eidem  communi  tne- 
qualia  adijeiantur  > erit  totorum  exceffus , adiunctorum  ex- 
ceffui Aqualis. Et  fi  insqualibus  idem  commune  adiungatur, 
erit  totorum  exceffus , exceffui  eorum , qu&  a principio  erant , 
Aqualis . Et  fi  ab  eodem  communi  imqualia  demantur , erit 
refiduorum  exceffus  exceffui  ablatorum  Aqualis. Et  fi  ab  inx- 
quahbus  idem  commune  dematur , erit  refiduorum  exceffus 
exceffui  totorum  Aqualis . Nam  in  numeris,  fi  ad  C. addas,  s. 
& 3 fiunt  ii. & p.  quorum  exceffus  efi  2.  idem  qui  i p forum 
S.&3.  Rurfus , fi  ad  s.  addas  6 . fiunt  1 / . & 9.  quo- 
rum exceffus  2 . idem  efi , qui  ip ferum  s.&  3.  Item  fi  ex  S.  de- 
mas 5.(y  2.  relinquuntur  3.  & C.  querum  exceffus  3 . idem 
efi, qui  ip  forum  %.&  2. Denique  fi  ex  1 o.  & 7.  demas  3.  re- 
linquuntur 7.  £p  4.  quorum  exceffus  3 . idem  efi , qui  ip  forum 
10. &7- 


XIX. 

OMNE  totum  aquale  eft  omnibus 
fuis  partibus  fimul  fumptis . 

Q_V  O N I A M omnes  partes  fimul  fiumita  conflitutmt 
totum,  cuius fiunt  partes , manifefia  e fit  veritas  huius  axio- 
matis. 

x x. 

S I totum  totius  eft  duplum , & abla- 
tum ablati;  erit  & reliquum  reliqui  du- 
plum . 

V T quia  totus  numerus  z o.  duplus  e fi  totius  numen  r o > 
E t ablatus  ex  illo  6. ablati  ex  hoc  3.  prcpterea  reliquus  illius 
i<?.dupiiis  etiam  efi  reliqui  huius  7. In  ‘vniuerjhm  autem  hoc 
demonfirabiturpropcfis .hb.  s.  nimirum  . Si  magnitudo  ma- 
gnitudinis a que  multiplex  fit,  atque  ablata  abiat&jVt  decu- 
pla, vel  centupla,  (fic.  & reliqua  reliqua  &qtie  multiplex  erit , 
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CONSTAT  quoque,  T cfi ulatorum  alia  propria  ejfe 
G eometri aequalia  funt  lUa  tria,  qua  Euclides  nebis prbpofhit; 
quadam  vero  communia  & Geometria , & Arithmetica,  cu- 
iufmodi  eji  hoc, Quantitatem pejfie infinite  augeri-T  am  enim 
numerus , quam  magnitudo, per  additionem  augeri  pote  fi, it  a 
vi  nunquam  huius  incrementi  finis  r operiatur,  idem  dices  de 
Axiomatis,  fiuepronuciatis.Na  o ctauu, decimri^vndecimu, 
duodecima, tertiudecimit,  qpgquartude  cimti  fili  Geometria 
conueniunt ; E eliqua  vero  omnia  adhibentur  & ad  demon- 
firationes  Geometricas, & ad  Arithmeticas.  Quemadmodum 
enim  magnitudines  aquales  ablata  a magnitudinibus  aqua- 
libus, relinquunt  magni:  udin.es  aquales,  fime  ha  magnitudi- 
nes linea  fint,Jiue  fiuperficies,fiue  corpora ; ita  quoque  numeri 
aquales  detracti  e numeris  aqualibus  relinquunt  numeres 
aquales , <&c. 

H TE  C dicta  a nobis  fini  de  triplici  hoc  genere  principio- 
rum, nunc  ad  demon  firationes  accedamus, ex  quibus  plenius, 
perfectius  (fi  principiorum  omnium  natura  percipietur . Sunt 
enim  plurima  principia  Mathematicorum  eiufmodi,vt  plane 
non  inteUiganttsr,  ni  fi  prius  eorum  vfus  appareat  m dtmonfitra 
ticnibus ; id  quod  fatis  te  experientia  docebit. 

Ante  6>V  A M porro  adprcpofiticms  Tuclidis  inter 
pretandas  veniamus, paucis  explicandum  eft,  quemnam  erdi 
nem, ac  modum  in  itfis  demcnfi rationibus  fimus  fis  cuti  . Tri- 
mum cuilibet  propofit  i oni  dues  numeros  affiximus,  quorum  ai 
ter  in  margine  depictus fignificat  ordinem,  quem  Campanus 
ex  traditione  Arabum  e fi  fecmusin  Euclidis  propofitionibus, 
alter  vero  in  itfia prope [itionum  firie  deferiptus  refert  dijpcfi- 
tiomm  propofit  unum  ex  traditione  Theonis , 0»  quam  adhuc 
obf  iruari  cernimus  in  codicibus gra cis. Id  vere  eo  cmfilio  a no 
bis  eft  factum: quoniam  cum  a quibufdam  Gecmctrispropcfi- 
ticnss  Euclidis  iuxta  ordinem  Campani , ab  alus  vero  iuxta 
T heonis  friem  citentur,  maxime  fi  interdum  duo  hi  interpre 
tes  inter  fi  dfferepent, inferie  atq3  'ordine  prepefitienu, id  quod 
maxime  in  6.  7.  &i  0.  lib.  p er Ip  icitur;  neccjfarium  cfie  du- 
ximus,vt  vtriufiq ; interpretis  numerus  apponeretur. It  a enim 
fiet}  vt  fi  qua  do  numerus  prepefitionum  a Geometra  quopiam 
citatus  ncnrejpondet  alteri  interpreti , alteri  f altem  ccnue- 
niat . Deinde  ne  cur  jus  d,e?ncnfcr  ationum  interrumperetur  , 
cita- 
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cit  animus  principia,  fr  propofitiones  Euclidis  in  margine,pr& 
fixa  cuilibet  citationi  femper  lit  erui  a aliqua  alphabeti , vsl 
alio  quoms  fiigno , cui  fimilis  lit erui a,  ftufiignum  refibondet  m 
demonfi  ratione, vt  facilius  cognofcatur,  ad  quem  locum  qua- 
libet citatio  jit  referenda  . Porro  citati,  nes  ini  elUgenda  fiunt 
hoc  modo . 

/.  def. 

Prima  definitio.  & jic  de 
alijs  numeris  , vt  4.  def. 
23.  def.&c. 

1 

1 

1.  fet. 

Prima  petitio,  vel  primum  Po- 
fiulatum . 

[ 

i 

i 

s 

j.  pron. 

Primum  pronunciatum  , feu 
axioma,  & ita  dereliquit 
numeris,  vt  prius. 

| 

; 

/.  primi. 

Prima  propofiitio  primi  libri. 

I 

i. 

? 

2$.  Vndec. 

V igefiimatertia  propofiitio  v ri- 
de cimi  libri . 

i 

6.  tertijd. 

Sexta  terti/ decimi  libri. 

p.  fextid. 

Nona  fextidecimi  libri . 

i q.  duod. 

Decimatertia  libri  duodecimi. 

y.  quind. 

Septima  libri  quindecimi. 

s.  quartid. 

ffiuinta  libri  quartidc  cimi.  fec. 

ii 

1 

Ex  his  alia  citationes 

Eadem  enim 

quolibet  facile  poterunt  intelligi. 
m omnibus  e fi  ratio . 

i 

i - 
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PROBLE  M A i 

PROPOSITIO  I. 

U^§pgVPER  data  reda  linea  termi- 
nata  triangulu  AEquilaterum 
..v-^ik''v.l  conltkuere. 

N omni  problemate  duo  potifsimum  funt 
confideranda,condrudic  iilius,quod  propo 
M/J  jgDt'  nitur,&  demondratio,  qua  offenditur,  con- 
drudionem  recte  efie  indi  tutam  . Vt  quo- 
niam priijium  hoc  problema  iubet  conftituere  triangu- 
lum  aquilaterum  fuper  data  reda  linea  terminata  qua- 
cunque , ita  vt  linea  reda  propofita  fit  vnum  latus  trian 
guii,  ( Tunc  enim  figura  dicitur  conditui  fuper  reda  li- 
nea,quando  ipfa  linea  efficitur  vnum  figura;  latus)  idcir 
co  primum  oportet  conftruere  ex  principijs  concefsis 
triangulum  aliquod  , deinde  demondrare  , ipfum  ea  ra- 
tion  e condrudum,e{Ie  aquilaterum,hoc  ed,  habere  om 
nia  tria  latera  inter  fe  aqualia . Quod  idem  in  alijs  pro- 
blematibus peripici  poted  . Hac  etia  duo  repenutur  fe 
re  in  omni  Theoremate  . Sapenumero  enim  vtdemon- 
dretur  id,quod  proponitur, condrueslu  ed,atq,-  efficien- 
dum prius  aliquid  , ceu  manifedum  erit  in  fcqucntibus. 
Pauca  vero  admodum  funt  theoremata,qua  nullam  re- 
quirant ccndrudioncm . 

SIT  igitur  propofita  reda  linea  terminata  A B,  fu- 
per quam  condituere  iubemur  trian-  ^ 

gulum  aquilaterum. Centro  A,&  in-  S V 

terualloreda  AB,  adeferihatur  cir-  ( . (/  \ \ 

culus  C B D:  Item  centro  B,&  inter-  \ r 1 J 

uallo  eiufdem  redx  B A , alius  circu 
lus  deferibatur  C A D , fecans  prio-  D 

rem  in  punctis  C , & D . Ex  quorum  vtrouis , nempe  ex 
C , b ducantur  duce  reda  linea  C A , C B , ad  punda  A, 
8c  B 5 c Eritque  fuper  redam  A B , conditurum  triangu- 
lum 
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lum  A B C,  hoc  eft  , figura  rcftiiinea 
' /7\  cotcnta  tribus  rcflis  lineis. Dico,hoc 

-j  ^ (/  \ y-y  \ triangulum  ita  conftruflum  necefla- 
\ \ J J e fle  «qui  laterum.  Quoniam  refix 

V<3<  y A B , A C,  ducuntur  ex  centro  A , ad 
' circunferentiam  circuli  C B D, a erit 

re€ta  A C,  refice  A B , ecqualis  : Rurfus  quia  refex  B C, 
B A , ducuntur  ex  centro  B , ad  circunferentiam  circuli 
C AD,  erit  recta  B C,  refice  B A , aequalis  . Tam  igitur 
A C,  quam  B C,  xqualis  eft  rc&x  A B . b Quare  & A C, 
BC,  inter  fc  aequales  erunt , atque  idcirco  triangulum 
A B C,  erit  xquilaterum.Super  data  ergorecia  linea  ter 
minata*  &c.  Quod  faciendum  erat. 

S C H O L I V M . 

V T autem  videat*,  p.  hir  es  demon firationes  in  vna  propofi- 
tione  contineri , placuit  primam.,  banc  propofitionem -rejbluere 
in  prima  fu  a principia  , initio  facio  ab  vitimo  Jyllogifmo  de- 
mcnjlratiuo.  Si  quis  igitur  probare  velit,  triangulum  A B C, 
con (trucium  methode  pr&dicia , ejfc  &quilaterum  , vtetur  hoc 
fyilogifmo  demonfir antes . 

Omne  triangulum  habens  tria  latera  Aqualia  ,c  efi  Aqui- 
laterum . 

T triangulum  ABC , tria  habet  aqualia  later cu . 
Triangulum  igitur  A B C , efi  Aquilaterum . 

M inorem  confirmabit  hoc  alio  fjllcgijmo . 

'Quet  eidem  aqualia funi , d inter  fe  quoque  funt  Aqualia. 
Duo  latera  A C,B  C,  & quali  a funt  eidem  lateri  A B. 
Igitur  & duo  latera  A C,  B C , inter  fe  Aqualia  funt . Ac 
ty citer  ea  omnia  tria  latera  AB  ,BC>  AC,  Aqualia  exi  funt. 
Minorem  vero  huius  fyUagifmi  hac  ratione  colliget. 

Lima  recta  a centro  ducta  ad  circumferentiam  circuli,*  in 
ter  f e funt  aquales . 

Linea  A.  B,  A C,  funt  duci  a a centro  A , ad  circunferen- 
tiam  C B D . 

Sunt  igitur  Ime  a A B,  A C , Aquales  inter  fe. 

£ a dema  ratione  erunt  line  & A B,B  C,  Aquales,  cum  du- 
cantur a centro  B,  ad  circunftrentiam  C A D.  ffiuamobrern 
minor  pr& cedentis  fyllogif  ni  tota  confirmata  erit. 

N on  aliter  refi  lui  poterunt  emnes  ali  a propojttiones  nen  fio- 
% lum 
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lum  Euclidis,  verum  etiam  ca  ferorum  M alitem  ancorum . 

N egligunt  tamen  Mathematici  refoluiicnem  tji  irn  tnjm: 
demonfir ationibus > eo  quod  brehius,ac  facilius fine  ea  demon 
firent  id,  quodpropGnitur,  vt  perspicuum  effepotefi  e e:  fe  teno- 
ri demonfiraticntn . 

S 1 1 S autem  fkfer  data  recta  dsfiderst  confunero 

triangulum  quoque  Ifofceles,  & fcalenum , id  cum  Proclo  tn 
hunc  modum  efficiet.  Sit  rc-chz  ^ — >4* 
linea  AB,  circa  quam ex  cen  / f \^Sf\ 
tris  A,  & B,  deferebantur  duo  ( /s'  PffxfiS  \ 

Circuit 3vti prius .^Deinde pro-  l f (l/\/  'fi  \ 

ducatur  A B,  mVtramq;  par  t t Ai.  )?>  ~P  I 

tem  ad  circu  ferendas  v/q;  ad  \ VVVJ  j 

puncta  C,&D.  Atque  centro  \.  \ / 

A,  mterualo  vero  A D,  b de- 
feribatur  circulus  E D F'  Ite  f 

centro  B* interuaUo  nero  B C,  circulus  E C F , fetans priorem 
mpuntiis  E,&F.  Ex  qucrumvtroVibet,  nempe  ex  E , - cluc an 
tur  ad purMa  A,  & B,'dua  recta  E A,  E B.  Faclumq-  erit fit- 
per  recta  A 2?yi  triangulum  A B E,-  quod  duo  ejfe  Ififcelssqni 
mirum  duo  latera  A E,  B E,  ejfe  & aqualia  inter  f , fi  ma- 
iora latere  A B.C um  enim  retia  AE,A  D,  ducantur  e cen- 
tro A,  ad  circumferentiam  E E>  F ,c  erit  A E,  Aqualis  reda 
A D.Item  cum  recta.  B E,  i?  C,  ducantur  e centro  B,  ad  cir- 
cumferentiam E C F»  f erit  B E,  aqualia  recta  B C:Sunt  au 
tem  retia  A.  D,  B C,  aquales  inter  fc , ( viraque  enim  A C , 
(ir-B  i) , aqualis  efi  recta  A B ,*  cum  A B,A  C,ex  eodem  cen- 
tro A, ad  circumferentiam  ducantur;  Item  B A,  B D,ex  eo- 
dem centro  B3ad  circumferentiam  quoque  egredxdtur.Z  §lua 
re  A G,Bd,  aquales  inter  fe  erunt.Add.ito  igitur  communi 
recta  A B"  erit  tota  A D , toti  B C , aqualis . J ' Igitur 
A .EjB  E aquales  quoque  inter  fe  erunt . Quod  vero  vtraque 
A E,  B E,  maior  fit  quam  A B,  perspicuum-  efi , cum  A D» 
Aqualis  ofienfia  ipfi A E , k maior  fit , quam  A B,-  Item  B C, 
aqualis  demonfirata  ipfi  B E, 5 maior  quoque  fit,  quam  A B. 
C onfiitutum  igitur  efi  fiupsr  recta  A B,  Ijof celes  AB  E,  ha- 
bens d.uc  latera  Al.Bi,  aqualia  inter  fe,  fi  maiora  latere 
A B,  quod  faciendum  erat.  Atque  hac  efi  demerf .ratio  Frc- 
cl':,  alicrwmcf  interpretum  Euclidis. 

BR.E- 


- ;e ^ UREyiVS  tamen  'videtur 

/S  ^ pojfe  demonfirari,  triagu 

/ /^rXy^i  \ AB  £ , ^ ifofceles,  hac 

I s / /A  \ rationi. a Quoma  AE, usualis 

I C| — — (- — jD  ! eft  recti.  A.D,&recfa  AD,efi 

\ V V /'  /f  i dupla  reda  ea  quod 

\ V- — — fi'  J B A , B D,zqiialesinter  fe fu  nt  i 

.Z7  erit  & A Z,  dupla  reda  A B . 

liurfus  b % a B E,  Aqualis  eji  re 

d&  ¥>0,tfiBC>dupla  eft  ipfius  AB ,rprPea  AB,  A C.&qua 
les funt  inter  fe  i erit  & B E,  dupla  ipfius  AB  .Cii  igi  ur  vtr  aq ; 
A£,B  E, dupla fit  eiufde  AB?H  erutAE&Eftmterje  aquales, 
maior  es  fi  pptersa  reda  A B . ifofceles  ergo  eji  tndgulu  A B E . 

I A M vero, fi  ex  pundo  A,e  ducatur  linea  reda  A G,  ad 
circumferentiam  E G F , qua  non  fit  eadem  qu&  A E , vel 
A D,fecans  circumferentiam  E H D,  in  pundo  H,fp  ex  G, 
ad  B ^ducatur  aliareda  GB,  g confiitutum  erit  triangulum 
A B G,fuper  reda  A B , quod  dico  ejfe  fc alemini. h Quoniam 
A G , maior  e fi  quam  A H: 1 Sunt  autem  A H,  A E, ex  cen- 
tro A , ducia,  inter  fe  aquales  ierit  A G, maior  quam  A E, 
hoc  e fi,  quam  B E, qua  ofienfa  e fi  Aqualis  ipfi  A Ei  igitur  (fi 
maior  erit  A G,  quafn  B G, !l  cum  BG,/*  Aqualis  ipfi  B E. 
E fi  autem  (^B  G,  maior , quam  AB,  propter  e a quod  tot  a 
B C,  Aqualis  ipfi  B G,  1 maior  fit  quam  A B,  pars . Omnia 
ergo  tria  latera  trianguli  A B G,  inaquabo,  funt , ideo  fi  fca 
lenum  eft  ex  definitione  i quod  erat  faciendum. 

B R E V I V S quoque  cjlend-emus  , triangulum  A G B, 
ejfe  J, c a! enum,  hac  ratione.  Quoniam  tam  m A H,AD,ex  cen 
tro  A,  duct&,Jimt  aquales, quam  B G,  B C,  ex  centro  ¥>,du 
da  : Sunt  autem  A D,  B C»  ipfius  A B , dupla , quod  A B, 
vtrique  B D,  AC,  Aqualis  fit  ierunt  quoque  A H,B  G, ipfius 
A B dupl&,  ac  propterea  maiores , qua  A B.Cum  ergo  „ A G, 
maierfit, quam  A llfiue  quam  B G Jcalenum  erit  triangu- 
ium  A G B,  habens  latus  A G , maximum  i B G , medium,  (fi 
A B,  minimum . 

F R A X I $ , 

CQNAB1MVR  in  fingulis  fere  problematibus  Eu- 
clid  s tradere  praxin  quandam  facilem,  (fi  br enem, qua  ejfici 
pofjit  id,  que  d Euclides  pluribus  verbis, at  que  limis  contendit 

confiruerei 


C.pron. 
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confiruereAdf  in  ijs  przfertim  cbferuabimus,  qua  frequenti?  j 
rem  vfam  habent  apud  Mathematicos , fe  in  quibus  praxis  , 
compendium  aliquod,  fecum  videtur  afferrea. 

ITAQVZ  triangulum  aquilat  erum  it  a 
facile  confr ruetur  fiiper  data  relia  A B.  Ex  cen  7 y 

tris  A,  feB , interuallb  vero  dat  a recl&  AB,  ^ / \ ^ ; 

defcnbantur  duo  arcus  circulorum  fe  'interfs - ^ 

cantes  in punclo  C ,fiue  hoc  infra  lineam  contingat  frue  fu-  I 
pra.Vcfi  hic  ducantur  4u&rsB & A C,  B C,  ex  tundo  C,  ad  ! 
purtcla  A,fe  B ffadumq,  erit,  quod  proponitur . Cuius  rei  ea-  , 
dem  eft  demon ftr at  io  cum fupericri, fi  modo  circuli  offent  in-  e ; 
gri,  ac perfech.  T ranfiret  enim  necsffario per puntla  A,  feB.  i 
/ S O S C E L E S ita  conficietur . Ex  centris  A , 0"  B , 
interttallo  vero  maiore  quam  A B fi  datam  retiam  effe  veli- 
mus minus  latus  i vel  minere, fi  eandem  in  latus  maius  eliga- 
mus , defcnbantur  duo  arcus 

fecantes  fe  in  C,  Pcfrea  duc  an  I 

tur  rect&  A C ^fe  B C,-  con-  ! 

fructum  f erit  Ifjceles : quo-  /f  v\  / \ 

rtiam  A C.  B C,  Aquales  er  ut  pj  'jfc 

propter  Aquale  iniem alium  af- 

Jumptum , maius  fcilicet , aut  minus , quam  recta  A B . < 

S C A LE  N V M denique  hoc  medo  fabricabitur  fuper  j 
data  recta  A B.  Ex  centro  B , interuallo  -v ero 
maiore,  quam  B A ,defcribatur  arcus  aliquis: 

Item  ex  centro  A, interuallo  vere,  adhuc  maio  ■ 

re , quam  prius  affumptum,  ueferibatur  alter  / 

arcus  priorem  fecans  m C . JDeinde  ducantur 

recta  A C,B  C confiitutumf  erit  Scalenum, 

vt  confiat  ex  m&qualuate  inter uallorurn,  qu&  cfiumpta  ~:i.c- 

runt  in  confiructicnc-j . 

ClE  T E RV  M quo  pacto  triangulum  confiitui  debea  - 
habens  tria  later- a Aqualia  tribus  datis  lineis  quihufunqm 
fingula  fingatis  , latius  explicabimus  prope  f.  22.  huius  libri- 

PR  OBL.  2.  P R O P O S.  2, 
AD  datum  pundum  ,datg  rede  li- 
nee e qualem  redam  lineam  ponere. 


<+g  s«  s 
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SIT  pundfi 
datum  A ,&  da- 
ta reda  linea 
BC,  cui  aliam 
redam  aquale 
ponere  oportet 
ad  pundum  A. 
Facto  alterutro 
extremo  linea: 


B C,ncmpc  C5 centro,  3 deferibatur  circulus  B E,inter- 
ualio  reds  B C.  Et  ex  A,  ad  centrum  C,  b reda  ducatur 
A C 'y(  nifi  putidum  A,  intra  redam  B C,  fuerit : Tunc 
c-nim  pro  linea  duda  fumetur  A C,vt  fecunda  fgura  in- 
dicat . ) Super  reda  vero  A C,c'conftruatur  triangulum 
squi  laterum  A C D,  furfum,  aut  deorfum  verfus,  vt  li- 
bucritjcuius  duo  latera  modo  conftituta  D A,  D C,  ver 
fus  rectam  A C , « extendantur  ;DC,  quidem  cppcfita 
pundo  dato  A, vique  ad  circunferentiani  i n E;  D A, ve- 
ro oppclita  centro  C , quantumlibet  in  F.  Deinde  cen- 
tro D,  inter-ualiovero  recta:  D E,  per  C,  centrum  tran- 
feuritis  , e alter  circulus  deferibatur  E G,  fecans  redam 
D F,  in  G,  Dico  redam  A G,  qua;  pofita  eft  ad  pundum 
datum  A,  squalem  efie  data:  redae  B C.  Quoniam  D F., 
DG,  duda;  furit  ex  centro  D , ad  circunferentiam 
E G, f ipfje inter  fe squales  erunt : Ablatis  igitur  D A, 
D C^qualibus  lateribus  triaguli  squilateri  A C D,s  re 
manebit  A G,a?qualis  redae  C E. Sed  eidem  G £,h  squa- 
lis eft  reda  BC.(cum  ambs  reda:  CB,CE,cadat  ex  cen- 
tro C,ad  circumferentiam  B E.)  Igitur  reds  A G,B  C, 
quandoquide  vtraque  squalis  eit  oftenfa  redae  CE,  in- 
ter fe  i squales  erunt  . Ad  datum  igitur  eundum  , &c. 
quod  erat  faciendum  . 

QV  O D fi  pundum  datum  fuerit  in  extremo  dats 
lines,  quale  eft  C , facile  abfoluetur  problema  . Si  enim 
centro  C,  & inleruallo  C B , k deferibatur  circulus  , ad 
cuius  circumferentiam  reda  1 ducatur  vtcunqueCE, 
erit  hsc pofita  ad  pundum  datum  C, ;a  squalis  dats  re- 
ds  B C,  cum  vtraque  &BC,&CE,cx  eodem  centro 
egrediatur  ad  circumferentiam  B E . 
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S C H O L I V M-. 

H VI V S problematis  varij  ejfepojfunt  cafus,vt  ait  P ro- 
clus.  Aut  enim  datum  pubium  in  ipfa  data  recta  efi pofitum  , 
aut  extra  ipfam : Si  in  ipfa , erit  vel  alterum . extremorum 
eius,  vel  inter  vtrumq3  iacebit  extremum  . St  vero  extra  tp- 
fam,  erit  vel  e direclo  dat  a line&Jta  vt  produci  a in  r scium,  & 
continuum  per  ipfum  puncium  tranjeativel non  e directo , ita 
vt  ab  ipfa  ad  data  linea  extremorum  quoduis  recta  linea  du- 
cta cum  data  recta  angulum  ejficiat  ; quo  modo  vel  fupra 
datam  lineam  erit  confiitutum  , vel  infra , vt  manifefium 
eji.In  omnibus  autem  i fis  cafibus  fmper  eadem  cfi  confiru- 
ctio,&  dcmonftratio  . Quod  fi  m conjirUctione  fiat  triangu- 
lum A C D,  fup  er  recta  A C,lfif celes , eodem  medo  ofitend  e- 
mus  , rectam  A G,  recta  B C , aqualem  ejfe . 

PROBL.  3.  PROPOS.  3. 

DVABVS  datis  rectis  lines  inaqua 
Iibus,de  maiore  aqualem  minori  rectam 
lineam  detrahere . 

SINT  duce  recise  inaequales  A,minor , & B C,  ma- 
ior,oporteatqj  ex  maiore  BC,  detra-  A. 

here  lineam  equalem  minori  A.  Ad  al- 
terutrum extremorum  linece  maioris 
empe  ad  punctum  B , a ponatur 
linea,  quas  fit  B D,  cequalis  mi- 
. Deinde  centro  B , interuallo 
autem  B Dycirculus  b deferibatur  fecans  BC,inE.  Dico 
B E , detractam  efle  aequalem  ipfi  A . Qupniam  B E , 
c aequalis  efi  redae  B D,&  eidem  BD,aequalis  efi  reda  A, 
per  conftrudionem  5 A erunt  A,&  B E,  inter  fe  aequales . 
Duabus  igitur  datis  redis  &c.quod  erat  faciendum. 

QV  O D fi  duae  redae  datae  coniungantur  in  vno  ex- 
tremo,quales  funt  B D , & B C , coni  undae  in  extremo 
vtriufq^  B;  deferibendus  erit  circulus  ex  B,  ad  intcrual- 
lum  minoris  B D.  Hic  enim  auferet  B E , squalem  ipfi 
B D,  vt  confiat  ex  definitione  circuli . 

F 


B C,  n 
aliqua 
nori  A 


a 2. primi- 
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S C H O L I V M. 

VARIOS  etiampojfe  cafus  ejfe  in  hoc  problemate , ne- 
mo tgnorat , cum  dus  lines,  ins.qua.les  data  vel  inter  fe  di - 
fient, it  a vt  neutra  alteram  contingat ,vel  non,fed  vel  coniun 
gantur  ad  vnum  extremum , vel  fe  mutuo  fecent , vel  certe 
altera  alteram  fuo  extremo  tangat  duntaxat,  &c.  de  qua  re 
lege  P rodum  hoc  in  loco . 

THEOREMA  r.PROPOS.  4. 

S I duo  triangula  duo  latera  duobus 
lateribus  aqualia  habeant , vtrumque 
vtrique;  habeant  vero&  angulum  an- 
gulo aqualem  fub  ecqualibus  redis  li- 
neis contentum  : Et  bafim  bafi  aequa- 
lem habebunt  i eritq;  triangulum  trian- 
gulo squale  ; ac  reliqui  anguli  reli- 
quis angulis  squales  erunt,vterque  vtri 
que, fub  quibus squalia latera  fubten- 
duntur . 

2>  SINT  duo  triangula  ABC, 
A A DEF,  & vnius  vtrumque  latus  AB, 

/ \ /q  \ AC,  squale  fit  alterius  vtrique  la- 
B - — teri  DE,  DF,  hoc  eft,A  B,  ipn  D E, 
& AC,  ipfi  DF;  angulusque  A,  co-  : 
tentus  lateribus  AB,  AC,  squalis  angulo  D,  contento 
lateribus  D E,  D F.  Dico  bafim  B C,  squalem  quoque 
efle  bafi  E F 5 & triangulum  ABC,  triangulo  D E F;  & 
vtrumque  angulum  B,&  C,vtrique  angulo  E,&  F,id  eft, 
angulos  B,&E,qui  opponuntur  lateribus  squalibus 
A C,  D F,  inter  fc  ; & angulos  C,  & F,  qui  opponuntur 
squalibus  lateribus  A B,  D E,  inter  fe  quoq;  efle  ^qua- 
les , 


LIBER 


i- 


les  . Quoniam  enim  reda  AB,  red^  D E,  ponitur  xqua- 
lis, fit, vt  fi  altera  alteri  fupponi  intelligatur  , collocato 
pundo  A, in  pundo  D,1  ipf<£  fibi  mutuo  congruant, pun-  2 8.prcn. 
dumq;  B,  in  pundum  E , cadat . Neq;  enim  dicere  quis 
' poterit,partem  rcd$  A B,redx  D E,  congruere,  & par- 
tem non , quia  tunc  dux  redx  haberent  idem  Tegmen- 
tum commune, b quod  eft  impofsibile  . Quod  fi  quis  di-  b * o.prcn. 
cat,  pofito  pundo  A,  in  D , cadere  quidem  punctum  B, 
in  E,  fed  redam  AB,  cadere  vel  ad  dextram,velad  fini- 
ftram  D E,  claudent  dux  redx  linex  fuperficiem.c  quod  c 14-pron, 
fieri  nonpoteft . Quare  reda  A B,redx  D E,  congruet, 
vt  didum  eft . Cum  ergo  angulus  A, angulo  D,  ponatur 
xqualis,dcongruet  quoque  alter  alteri,hoc  eft,reda  *8*pron. 
A C,  red^  D F,congruet,pundumque  C,  in  pundum  E, 
cadet,ob  xqualitatem  redarum  A C , D F.  Bafis  igitur 
B C,bafi  E F,congruet  quoque  : alias  fi  fupra  caderet , 
aut  infra, vt  efficeretur  reda  E G F,  vel  E H F,  claude- 
rent dux  redx  E F,  E G F;  vel  E F,  E H F,  fuperficiem  , 

(negare  enim  nemo  poterit,tam  E G F,  quam  E H F,re- 
da  efle,  cum  vtraq;  ponatur  effe  eadem, qux  reda  BC.) 
quod  eftabfurdum  . Dux  enim  red^  fuperficiemc  clau- 
dere non  pofiunt.Quocirca  f bafis  B C,  bafi  E F,xqualis  e J4'trcn‘ 
erit,cum  neutra  alteram  excedat;  & triangulum  A B C,  £i  'tf0n' 
triangalo  D E F;  & angulus  B,  angulo  E;  & angulus  C, 
angulo  F,xquaIis,ob  eandem  caufam  , exiftet . Quare  fi 
duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  xquaiia  ha* 
beant,  &c.  Quod  demonftrandum  erat . 

S C H O L 1 V M , 

RECTE  Euclides  duas  conditiones pojuitin  anteceden- 
te huius  theorematis , quarum  prima  ejl , vt  duo  latera  vnius 
trianguli  aqualia  fint  duobus  lateribus  alterius  trianguli , 
vtrumfy  vtrique  s Se  eunda, vt  angulus  etiam  vnius  conten- 
tus illis  lateribus  f qualis  jit  angulo  alterius  contento  lateri- 
bus, qug  isiis Junt  aqualia . Deficiente  enim  alterutra  ha- 
rum condilionum,neque  bafies , neque  reliqui  anguli  poterunt 
vnquam  effe  aquales  , vt  probe  hoc  loco  a Proclo  demonfira- 
tstr : Triangula  vero  ipfa  licet  pojfint  ejfe  s qualia , pofieriore 

F 2 dun- 
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duntaxat  conditione  dejiciente , vt  ex  fchoho  propcf.  37  hu- 
ius lib.  conflabit  jamen  raro  admodum  illud  continget . Sint 
enim  triangulorum  A B C,  D E F,  anguli  A , & t).  Aquales, 
nempe  recti , latera  A B,  A C , aqualia  lateribus  D E, 
IDE,  non  quidem  vtrum- 
y\  X>  que  vtrique  ,fed  illa  fi- 

j/  £ N\!  2 7^^.  inu^  f^tnpta  hifice  fimul 

gf  1 — j . >x  / ' fumptisifitty  AB,  3 AC, 

^ CE  . v>..2  0 > f f.vt  ambo  fimul  efficiant 

7.  ^ D E,  yfr  .2. 

D F,  5.  vt  ambo  quoque  fimul  7.  confiituant . Quibus  pcfi- 
tis,erit  bafis  B C,  s,  & bafis  E F,  radix  quadrata  huius  nu- 
meri zo.qiiA  maior  quidem  e fi  quam  5. minor  autem,  quam 
6-  Item  area  trianguli  A B C,  erit  6 . area  vero  trianguli 
D E F,  s.  Anguli  denique fiuper  bafimE»  C,  m&quales  erunt 
angulis  fitp er  bafim  E F.  Qua  quidem  cmma  ita  ejfe , hic 
offenderemus,  nifi  ad  eorum  demonfir ationem  requirerentur 
multa,  qua  nondum  fiunt  confirmata . Vides  igitur  omnia 
in&qualia  e (f e, propter  e a quod  non  vrrumque  latus  vtrique  la 
teri  Aquale  exisiit  in  dictis  triangulis  A B C , D E F. 

RVRS  VS  triangulorum  A B C , D E F , latera  A B,  j 
33  AC,  Aqualia fint  late- 
A ribus  D E,D  F,  vtrum- 

j/V  X Sj  \ S que  vtrique, fit q3vnum- 
^ fi/j  0^\.  quodque  s i anguli  vero 

B 1 ' 1 S’- r~^  ~E~t%  * B A,  & D,  contenti  dictis 
15  ^ ^ lateribus  in  Aquales,  fitif 


A,  maior, qua  D.  Quibus  conceJfis,erii  bafis  B d, maior  ba- 
fie  E F,  vt  prope  fi.  24-.  huius  libri  ostendetur  . Quod fi  bafim 
B C.  ponamus  ejfe  8.  bafim  autem  E F ,4.  erit  ar ea  triangu- 
li A B C,  12.  area  vero  trianguli  D E F,  radix  quadrata 
huius  numeri  84.  quA  maior  quidem  e fi  quam  9. minor  vero, 
quam  1 0. id  quod  notijfimum  ejl  Geometris  . Vt  igitur  duo- 
rum triangulorum  <&  b a fies,  & anguli, nec  non  triangula  ip- 
fia  aqualia  inter fie  fint , nscejfe  ejl,  vt  vtrumque  latus  vnius 
Aquale  fit  vtrique  lateri  alterius,  & anguli  quoque  dictis  la- 
teribus contenti  Aquales  exifiant,vt  optime  dixit  Euclides  . 


THEOR. 
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THEOR.  2.  PROPOS.  5. 

ISOSCELIVM  triangulorum  , 
quiadbafim  funt,  anguli  inter  fe  funt 
aquales:  Et  productis  equalibus  redis 
lineis,  qui  fubbafi  funt,  anguli  inter  fe 
aquales  erunt. 


SIT  triangulum  Ifofceles  ABC, 
in  quo  duo  latera  AB,  A C,  inter  fe 
fint  squalia  . Dico  angulos  ABC, 

A C B,fupra  bafim  B C,  squales  inter 
fc  efie  : Item  fi  latera  squalia  AB, 

AC,  producantur  quantum  libuerit , _ 
vfque  ad  punda  D,  & E,  angulos  quo-  \ 

que  D B C,  E C B,infra  bafim  eandem 
BG,  eiTe  equales  . Ex  linea  enim  A E,  produda  infi- 
nite3 abfcindatur  A F , equalis ipfi  AD,b&  ducantur 
reds  B F , C D.  Confiderentur  deinde  duo  triangula 
A B F,  A C D Quia  ergo  duo  latera  A B,  A F , trian- 
guli A B F , equalia  funt  duobus  lateribus  A C,  A D, 
trianguli  ACD,  vtrumque  vtrique  , nempe  A B ipfi 
A C,  ex  hypothefi,  & A F , ipfi  A D , ex  conftrudione  j 
angulusq;  A,  contentus  lateribus  AB,  A F, squalis  eft 
angulo  A,  contento  lateribus  A C , A D , immo  angu- 
lus A,  communis  eft  vtrique  triangulo:  c Erit  bafis  B F, 
squalis  bafi  C D;  & angulus  F , angulo  D j & angulus 
A B F,  angulo  A C D 5 cum  & priores  duo,  & pofterio- 
res  opponantur  equalibus  lateribus  in  didis  triangulis, 
vt  patet . Rurlus  confiderentur  duo  triangula  B D C, 
C F B.  Quoniam  vero  rede  A D,  A F,  qquales  funt  per 
conftrudionem  , fit  vt,fi  auferantur  ex  ipfis  equales 
A B,  A C, d & relique  B D,  & C F,  fint  equales  . Quare 
duo  latera  B D , D C,  trianguli  B D C , equalia  funt 
duobus  lateribus  C F,  F B.  trianguli  C F B , vtrumque 
vtrique  , videlicet  B D,ipfi  C F,  & D C,  ipfi  FB,  vt  pro- 
batum eft  : Sunt  autem  & anguli  D,  & F,  contenti  didis 

F ^ late- 


3 3.  primi. 
b 1 . pstit. 


c 4. primi. 
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lateribus  equalibus  ^quales, vt  oftenfum  etiam  fuit  . 
Igitur4  erit  angulus  DBC,  angulo  FCB,  ^qualis 
angulus  BCD,  angulo  C BF.  Tam  enim  priores  duo, 
quam  pofteriores  , equalibus  opponuntur  lateribus  , 
exiftuntque  fupra  communem  bafim 

AB  C,  vtriufque  trianguli  BDC,  CFB. 

Quod  fi  ex  totis  angulis  asqualibus 
A 13  F,  A C D , (quos  ^quales  efie  iam 
demonflrauimus  in  prioribus  triangu- 
XJ  lis)  detrahantur  anguli  equales  CBF, 

\ BCD)(  quos  itidem  in  pofterioribus 
“ triagulis  modo  probauimus  efie  aqua- 
les ) b remanebunt  anguli  ABC,  ACB,  fupra  bafim 
B C,equales:Oftenfum  eft  autem  in  pofterioribus  trian 
gulis  , & angulos  D B C , F C B,  qui  quidem  fiunt  infra 
eandem  bafim  B C,  efie  aquales  . Igitur  & anguli  fupra 
bafim  inter  fe  , & anguli  infra  eandem  inter  fe  fiunt 
equales  5 Ac  propterea  Ifofcelium  triangulorum  qui  ad 
bafim  fiunt  anguli , & c . Quod  cratdemonftranduai. 

SCHOL1VM. 


II 7E  C propofitio  vera  etiam  e fi  in  triangulis &quilate- 
ris  y cum  in  quolibet  referiantur  duo  latera  inter  fi  aqua- 
lia y licet  eam  Euclides  (olis  ifofcelibUs  triangulis  videatur 
ac  commoda ffita  . Exi  (lentibus  enim  duobus  lateribus  AB, 
A C , trianguli  ABC,  aqualibus  , J lue  reliquum  latus 
B C,  ipfis  quoque (ii  aquale , vt  contingit  in  triangulo  &qui- 
latero  , (lue  in&quale , vt  in  ififcele  accidit , nsceffario  ccn- 
fequitur  3 (gp  angulos  fupra  bafim  inter  (b , (gp  angulos  infra 
eandem  inter  fe  quoque  ejfe  aquales , vt  ccnfiat  ex  demoti- 
(Iratione  / r&dicta-*  . Solet  autem  theorema  hoc  tyronibus 
fub difficile , (gp  obfuriufculum  videri , propter  multitudinem 
linearum,  (gp  angulorum  quibus  nondum  funt  a.Jfueti . Ve- 
rum amen  , fi  diligenter  theorematis  pr&c  e dentis  vis  ac  de- 
monfiratio ponderetur , non  multo  labore  hoc , quodpra  ma- 
nibus habemus  y a quolibet  percipietur  , fi  modo  memor  fit , 
illos  angulos  triangulorum  probari  equales  ejfejn  anteceden- 
ti theoremate  , qui  aqualibus  lateribus  opponuntur  . Quod 

ani  dem 
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qui  di- m quoniam  Catnpanus  non  appofuit,  cauf*  fuit , vt  con- 
fufa  ejfe  videatur , (fp fubobfcura  eius  demonjlratio . 

VERITAS  porro  huius 
theorematis  , quoad  vtramque  yf 

partem , facile  quoq,  demonjlra*  / \ 

ri  pbteft  per  fuperpofitionem , vt  y*.  / . \ ^ 

demonfirata  fuit  propofitio  ■?.  / \. 

Sm?  rur[um  in  triangulo  23  \I? 

ABC,  latera  aqualia  AB, 

A C , qu&  producantur  quantumlibet  vfque  ad  IX  & E. 
Dico  tam  angulos  ABC,  ACB  , fupra  bajim  B C,  inter 
fe  aquales  eff e,  quam  angulos  D B C,  E C B,  infra  eandem 
bafim . Si  enim  concipiamus  mente  triangulum  ABC,  trian- 
gulo A C B * ( it  a vt  idem  triangulum  Jit  infiar  duorum) 
fuperponi,  ita  vt  recta  A B . recte.  AC,  fuperponatur  , ca- 
det punctum  B,  in  C,  ob  «.qualitatem  laterum  AB,  AC. 
fluo  pofto , cadet  recta  AC,  fuper  rectam  A B,  ob  £ qua- 
litatem ,fue  identitatem  anguli  A > atque  punctum  C , in 
punctum By  incidet,  propter  &qualitatem  laterum  AC,  AB. 
Quapropter  angulus  ABC,  angulo  ACB ,$»  angulus  DBC, 
angulo  E C B,  congruet , 3 ac  proinde  tam  illi,  qudm  hi,  in- 
terfe  aquales  erunt . 


E X hac propofitione  quinta  liquet 9 
omne  triangulum  aqui laterum  ejfe  a~  /\ 
quiangulum  quoque : Hoc  e fi,  tres  an - / \ 

gulo s cuiuslibet  trianguli  aquilatcri  ej-  S4 
J e inter  fe  aquales . Sit  enim  triangulum  aquilate- 
rum  ABC.  Ouoniam  igitur  duo  latera  AB,  AC, 
funt  aqualia b erunt  duo  anguli  B , & C , aqua- 
les  , Item  quia  duo  latera  AB,  B C,  funt  aqua- 
lia , erunt  & anguli  C , & A,  aquales . Quare  om- 
nes tres  A , B,  qt  C,  aquales  erunt . Quod  oHen- 
dendum  erat . 


que  anguli*  illis  oppojita  ejfe  £ qualia . N on  autem  mirum  ali- 
cui debet  videri*  (i  Mathematici  interdum  conu srtunt propo- 
jitiones,  ita  vt  nunc  ex  antecedente  quopiam  concejf  > cclltg t 
per  demonfiratiemm  ccn/quens  aliquod,  nunc  vero  rtirfiu  ex 
confequenie  hoc  concejfo  inferant  per  aliam  demonftrationem 
antecedens  illud,  vt  ab  Euclide  in  hifce  duabus  proximis  pro- 
po/tionibus  facium  ejfe  conspicimus:  Non  debet,  inquam,  vi- 
deri mirum,quoniam  non  femper  in  rebus  Mathematicis  reci 
procantur  antecedens  & confequens . Nam  in  prope  (itionibus 
necejfarijs,  quales  funt  propofitiones  Geometricg  , pote  fi  inter- 
dum predicatum  ejfe  vniusrfalius fubisctc,  vt  cum  Dialeiii- 
as  loquamur . Quare  tunc  non  poterit  cOnuerii  prcfejifio  . 
N am  necejfaria  ejt  hrc  pr~pojino  ; ( Omnis  homo  eji  animal.) 
non  tamen  ctnuerti  poteji  vniuerfaliter , cum  non  omne  ani- 
malfit  homo. Ita  quoque  jieri  poteji  in  propoji/  iontbus  Geome- 
tricis necejfarijs : Cuius  ego  rei  vnurn  duntaxat  nunc  exem- 
plum tale  in  medium  proferam  . Demonfirat  Euclides  pro- 
pe/. i (f.  huius  lib.  Si  trianguli  cuiusuis  vnum  latus  produca- 
tur, angulum  externum  maiorem  ejfe  duobus  internis  /ibi  op- 
pojitis  s In  qua  quidem prop  ojitione  nullo  modo  antecedens,  & 
confequens  reciprocatur.  Non  enim  /equitur, ji figurq  cuiusuis 
reclihnep  vno  latere  producto,  angulus  externus  maior  jit  (in- 
guhs  internis  oppojitis , figuram  lilam  ejfe  triangulum , cum 
pcjjit  etiam  ejfe  quadrilatera  figura , vr  ad  prdpos.  j 6.  huius 
lib.ojlendsmus . 'Eodemque  modo  multe  a!ip  propofitiones  con- 
uerti  nequeunt.  Quam  cb  rem  nec  ejfe  ejl,  vt  prius  demonjlret 
Geometra, prope  (itionem  aliquam  conucrti,hoc  e fr,  ante  cedens 

confequens  illius  reciprocari,  antequam  ex  con/quente  con 
cejfo  colligat  antecedens.  Non  conuertit  autem  Euclides  omnes 
propofitiones, quf  conuertipojfunt, fed  eas  duntaxat , quarum 
comer fione  maxime  indiget:  Nos  tamen  dabimus  operam,  vt 
fere  omnes  illas  conuertamus,  qup  aliquam  uidebuntur  affer- 
re viilitatem >. 

C O RO  L L A RI  VM. 

S E Qg  VT  V Rex  hac  propo/itione,  omne  trian 
gulum  tquiangulum , id  eji,  cuius  omnes  anguli  funt 

aqua- 
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quibus  quoniam  latera  D B,BF,  Aqualia  funt  lateribus 
F C,C  D,vtrumque  vtrique,  nempe  D B,  ipfi F C,per  con- 
flruftionem,  & B F,ipfi  C D , vtmodo  oftenjfum  efts  Sunt  au- 
tem & anguli  contenti  dictis  lateribus  Z)Bf,F  C T),  a qua- 
les, vt  etiam  fuit  nuper  demonflratum:*  Urit  angulus  B D F,  * 4.  .primi- 
fupcr  bafim  D F , trianguli  DBF,  aqualis  angulo  C F D, 
fuper  eandem  bafim  F D,  trianguli  F C D.  Hi  enim  aquali- 
bus lateribus  opponuntur . Cum  igitur  in  triangulo  A D F, 
duo  anguli  A D F , A F D ,fint  aquales  , vt  nunc  ofiendi- 
mus , b erunt  latera  A D,  A F,  Aqualia.  A quibus  fi  refla  BD,  b fi. primi. 
C F,  per  conflructionem , aquales  demantur , c remanebunt  c q .pron, 
Alb,A  C, later  a trianguli  A B C, aqualia.  Quod  erat  oflen 

dcndum-j . 

THEOR.  4.  PROPOS.  7.  7- 

SVPER  eademredalinea,  duabus 
eifdem  redis  lineis  ali^  dux  red^line^ 
aequales,  vtraquc  vtrique  , non  confti- 
tuentur  3 ad  aliud  atque  aliud  pundum  3 
ad  eafdem  partes , eofdemque  terminos 
cum  duabus  initio  dudis  redis  lineis 
habentes. 

S V P E Rreda  A B,conftituaritur  ad  ptmdum  quod- 
uis  C,dus  reds  lines  A C , B C.  Dico  fuper  eandem  re 
dam  A B,  verfus  partem  eandem  C , non  polle  ad  aliud 
pundum, vt  ad  D,  conftitui  duas  alias  redas  lineas,  qus 
fint  squales  lineis  A C,  B C , vtraquc  vtrique  , nempe 
A C,  ipfi  A D,que  eunde  habent  terminu  A;  & B C,  ipfi 
B D , qus  eundem  etiam  terminum  pofsident  B.  Sint 
enim , fi  fieri  poteft , reds  A C,  A D,  inter  fe  , & reds 
B C,B  D,  inter  fc  etiam  squales.  Aut  igitur  pudum  D, 
erit  in  alterutra  redarum  A C,  B C,  ita  vt  reda  A D,in 
| ipfam  redam  A C,  vel  B D,  in  ipfam  B C3cadatj  aut  in- 
tra 


s. primi, 
fi.prcn. 
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uiuin  A B C$  aut  extra. Sit  primo  punctum  D, 
in  altera  redarum AC,BC,  nempe  in 
A C,vt  A D,fit  pars  ipfius  A C.Quoniam 
igitur  redx  A C,  AD,  eundem  terminum 
A,  habentes  dicuntur  aquales , erit  pars 
A D, toti  A C,ajquaiis.Quod  fieri  non  po 
tcft  . Sit  deinde  pundum  D , intra  trian- 
gulum A B C , & duda  reda  C D , producantur  redx 
B C,  1>  D,  vfqae  ad  E,  & F.  Quoniam  igitur  in  triargu- 
lo  A C B.ponuntur  latera  A C,  A D,xqualia  a erunt  ah 
culi  A C D,A  D C, fu  per  bafim  C D,  xqualesj b Eft  au- 
tem angulus  A C D , minor  angulo  DCE;  nempe  pars 
toto:  Igitur  & angulus  A D C,  minor  erit  e&dem  angu- 
lo D C E.  Quare  angulus  C D F,pars  ipfius 
A D C , multo  minor  erit  eodem  angulo 
DCE.  Rurfus  , quia  in  triangulo  B C D, 
latera  B C,B  D,po.nuntur  xquajia, c erunt 
anguli  CDF,D  C E,fiib  bafi  C D,xquales 
Oilenfum  autem  fuit , quod  idem  angulus 
C D F, multo  fit  mirior  angulo  D CE.Ideni 
ergo  angulus  C D F , & minor  eft  angulo  D C E , & ei- 
dem ^qualis,  quod  eft  abfurdum . Sit  poftremo  punctum 
D,extra  triangulum  A B C-Aut  igitur  in  tali  erit  loco. 

: vna  linea  fuper  altera  cadat,\'t  in  priori  figura,dum- 
modo  loco  D,  intelligas  C,  & loco  C , ipfum  D ; ex  que 
rurfus  colligetur  pars  aequalis  toti,  quod  efi 
^ A abfurdum  . Aut  in  tali  erit  Idco,vtpofterio 
/\\  res  du£  linee  ambiant  priores  duas , ccu  in 
pcfteriori  figura.fi  modo  loco  D, iterum  in- 
telligas C,  & D,  loco  C-  Quo  pofito,  in  ide 
abfurdum  incidemus,  nempe  anguluD  C F, 
& minorem  efie  angulo  C D E , & ei- 
dem equalc-m,vt  perfpicuum  eft.  Aut  de- 
nique pundum  D,ita  erit  extra  triangu- 
lum ABC,  vt  altera  linearum  pofterio- 
rum, nempe  A D,fc-cet  alteram  priorum, 
vtipfamB  C ..  Duda  igitur  reda  C D, 
Ji.  3 cum  in  triangulo  A C D , latera  AC, 
A D , ponantur  aqualia,  d erunt  anguli  A C D , A D C, 

fupra 


5 .prbni. 
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fupra  bafim  C D3equaies:  Ac  proinde  * cum  q & 

angulus  A D C,  minor  fit  angulo  BDC, 
pars  toto.erit&  angulus  A C D,minor  eo- 
dem angulo  BDC.  Quare  multo  minor 
erit  angulus  B C D,pars anguli  A C D5an- 
gulo  eodem  BDC.  Rurfus  , cum  in  trian- 
gulo B D C,latera  B C,  B D,  ponantur  xqualia,  fc  erunt 
anguli  B C D,B  D Cs  fuper  bafim  C D.  quales:  Eft  au- 
tem iam  oftcnilim, angulum  B C D,  multo  efie  minorem 
angulo  BDC.  Idem  igitur  angulus  B C D,  & minor  eft 
angulo  BDC , & eidem  squalis  , quod  eii  abfurdum . 
Non  ergo  aquales  funt  inter  fc  AC5AD,  & inter  fe 
quoque  B C,  B D . Quare  fuper  eadem  rc-cta  linea , dua- 
bus eifdem  redis  lineis3&c.  Qi^od  erat  demonftrandu  . 

SCHOLIVM. 

EIERT  pote  fi,  vtdug  linea  A D,  B D,  aquales fint  dua- 
bus A C,B  C,  'utraque  vtrique,  vt  A D,ipji  B C , & B D, 
ipfi  A C,.vt  vltima  figura  indic  at. V erum  hoc  modo  non  egre- 
diuntur ab  eodem  puncto  hne&  ill& , qua  funt  aquale*  inter  fe, 
'• vt  confiat . Sota  enim  A C,  A D,  eundem  limi  -em  p.ojfident 
A Item  B C,  B D,  eundem  'B;optimeq?  demonfiratum fuit 
ab  Euclide , fieri  ner,  poJfe,vt  AC,  A D,  inter  f e fint  aqua- 
les, ita  'vt  B C,  B D,  quoque  inter  fe  aquales  exi  fiant  ReBe 
igitur  in propo (itione  appofita  funt  ha  c verba:  ecfdemefe  termi- 
nos cum  duabus  initio  ductis  rectis  lineis  habentes. Rurf  spof- 
funt  ejfe  du&  linea  fimul  fumpta  AD,  B D,  aquales  duabus 
lineis  A C , B C , fimul  fumptis,  vt  in  eadem  figura  per jfi ici 
pote  fi : Sed  hcc  nen  ofiendii  Euclides  fieri  non  poffe.  Dixit 
enim  non  poffe  vtramque  -vtrique  effs  aqualem,  &c. 

Eadem  ratione  pojfuni ex  A,  & B,  in- 
fra A B , bafim  trianguli  ABC,  hoc  efi, 
ad  contrarias  partes , duci  dua  linea  recta 
AD,  B D,  ccnuenientes  ad  aliquod  pun- 
ctum,it  a 'vt  A D,  exiens  e puncto  A,  aqua 
lis  fit  ipfi  A C & B D , egredi  ens  ex  B, 
aqualis  ipfi  B C,  vtperffiicuum  efi  m app  ofita figura.  Iden  igi 
tur  fine  caufa  adiecit  Euclides: ad  eafdcm partes.  Datiiq,  ef  e 

peterunt 
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ipfum  pundum  D,  cadat,congrucnt  fibi  mutuo  triangu 
lorum  latera, cum  ponantur  aequalia  ; Ac  proptcrca 3 an 
gulus  A,sequalis  erit  angulo  D,  cum  neuter  alterum  ex- 
cedat. Quod  ii  pundum  A,  alio  dicatur  cadere, vt  ad  G, 
quomodocunque  id  contingat,hoc  efbfiue  in  la  tus  E D, 
nue  intra  triangulum  E D F,fiue  extra , vt  in  figuris  ap- 
paret*,erit  perpetuo  E G,(qu<e  eade  eft,qux  B A, Aqua- 
lis ipfi  E D}  & F G,  (quae  eadem  eft,quae  C A)  aequalis 
ipfi  F D,propterea  quod  latera  vnius  trianguli  aequalia 
ponantur  lateribus  alterius  , Hoc  autem  fieri  nonpofie, 
iamdudum  demoftratum  eft,eum  tam  redae  E G,  E D, 
terminum  eundem  E, quam  redae  F G,F  D,eundem  limi 
mitem  E,pofsideant.  Non  igitur  pundum  A,  cadet  alio 
quam  in  pundum  D:ac  propterea  angulus  A,  angulo  D, 
aequalis  erit . Quare  fi  duo  triangula  duo  latera  habue- 
rint duobus  lateribus  , &c.  Quod  erat  demonfirandum. 

S C II  O L I V M. 

V T vides  , h&c propofitio  conuertit primam  partem  prop  c 
J itionis  quarta.  Sicut  enim  ibi  ex  squalitate  angulorum,  qui 
lateribus  aqualibus  continentur  , collecta  fuit  bafum  squali 
tas>  ita  hic  ex  squalitate  bafium  concludit  Euclides  squali- 
tatem angulorum  > qui  lateribus  squalibus  comprehendun- 
tur.? ofumus  eodem  modo  ex  prima,  & terti  a par  te  conclufio 
nis  quartae  propofitienis  inferre  totum  antecedens  ttiufdem , 
ita  vt  theorema  proponatur  in  hanc  formam . 

S I duo  triangula  bafes  habuerint  squales , 

& angulos  fuper  bafes  conftitutos  squales, 
vtrunquevtrique:  Habebunt  quoque  reliqua  la 
tera  squalia , vtrumqu  e vtrique , qus  videlicet 
squalibus  angulis  fubtendimtur,angulofquc 
reliquos  hifce  lateribus  inclufos  squales . 


SIT  enim  bafts  B C,  aequalis  bafl  E F , & angulus  B, 
angulo  E , angulus  f C , angulo  DFl.  Dica  latus  quoque 
A B,  lateri  D £,  & latus  A Q fateri  D F,  aequale  effe,an- 


a f.pron. 


b 7 primi 
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gulumifi  A, 

A.  J>  D 13  <3  angulo  D . 

/\  /A  M xiamfiba- 

AAAA 

hi  mutuo  extrema  earum,  nec  non  & lines,  angulorum  aqua- 
gium • Quare  omnia  fibt  congruent , propter ea.%  omnia  inter 
f fi-aqu. ..ii a erunt . Verum  hoc  idem  theorema  a nobis propo- 
Jlrum  , quod  quidem  magis  proprie  conuertere  videtur  quar- 
tampropofitiortem , quam  illud,  Euclidis,  aliter  demonfirabit 
Euclides  in  prima  parte  pt  opofitienis  aC.  vt  eo  Icco  mone- 
bimus. 

COROLLARIAM. 

PORRO  ex  antecedente  huius  oUaua  propofi- 
tionis  non  folum  colligi potsR , angulos  lateribus  aqua 
libus  contentos  aquales  ejfe,  verum  etiam  reliquos  an 
gulos , qui  ad  ba  fes  cotiflituuntur , vtrumque  vtrique , 
vt  angulum  B,  angulo  E,  & angulum  C,  angulo  F ) 
immo  totum  triangulum  toti  triangulo , vt  conflat  ex 
eadem  fup  ergo fit  ion  e vnius  triangulifupsr  alterum. 
Nam  fibi  mutuo  congruent  & dicli anguli , & tota 
triangula,  vt  perspicuum  e fi  . Quod  etiam  ex  quarta 
propos.  colligi  poterit , pofiquam  demonstratum  fu  e- 
nt,  angulos  aqualibus  comprehenfos  lateribus  aqua- 
les ejfe . Ind,e  enim  fiet,  cum  latera  quoque  fint  aqua- 
li a, & reliquos  angulos,  & tota  triangula  ejfe  aqua- 
lia,vt  in  propos.  4.  demonfiratum  e fi. 

EX  PROCLO. 

PHILONIS  familiares  h:c  idem  theorema  oct otium 
ofiendunt  demon ft ratione  affrmatiua,  hac  ratione . P o fit o 
enim  eodem  antecedente  , fuperponi  intelligatur  bafis  B C > 
bafi  E t,ita  vt  triangulum  A B C, cadat  in  diuerfns partes, 
t&  non fuper  triangulum  D E V,  quale  e fi  triangulum  A EF. 
Aya  igitur  duo  latera , nempe  L>  P,  P A,  confiituunt  vnam 

lineam 
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lineam  reftam,  quod'  qui  dem  continget, fi  duo  anguli  C,&F, 
recti  extiterintjAut  non*  Si  conjlituant  unam 
lineam  reelam  , v eluti  D A,  ita  propofitum 
concludetur.  Quoniam  in  triangulo  AED, 
duo  latera  A E,  D E,  ponuntur  aqualiafesi 
enim  nunc  A E,  recla  eadem, qua  A B,  qua 
per  hypothcfin  recla  DE, aqualis  efi ) a erunt 
anguii  A,  & D,fuper  bafin  A D , Aquales  , 
quod  erat  ofiendendum . Si  vero  neque  DF , 

F A,  neque  D E,  E A,  lineam  reelam  c rficiant, ducatur  ex 
D,  ad  A fine  a recla  D A,  que.  vel  cadet  intra  triangula, vel 
extra . Cadat  primum  intra,  qt  quidem 
accidet,  quando  anguli  ad  E,  & F , fiunt 
acuti.Quonia  igitur  in  triangulo  AED, 
duo  latera  A E,  D E,  Aqualia  ponuntur , 
b erunt  duo  anguli  A E D,E  D Aequa- 
les ad  bafin  E>  A . Eadem  ratione , cum 
duo  latera  A F,  DF,  aqualia fint  per  hy- 
pothefin,erunt  duo  anguli  F A D , F D A , fuper  bafin  D A, 
aquales . Si  igitur  ht  aquales  illis  Aqualibus  addantur, c fient 
toti  anguli  E A F,  E D F , aquales.  Quod  erat  ofiendendum. 
Cadat  deinde  recla  D A,  extra  triangu 
l a,  quod  demum  fiet , quando  anguli  ad 
F, fuerint  cbtufi. Quoniam  igitur  in  trian 
gulo  AED,  duo  latera  A E,DE  ponun- 
tur Aqualia, d erunt  anguli  E AD,  EDA, 
aquales  fuper  bafin  D A . Eadem  ratio- 
ne, cum  duo  latera  A F,  D F,  in  triangu- 
lo A F D , fint  per  hypothefin  aqualia , erunt  anguli  F A D, 
F D A,  fuper  bafin  D A,  aquales.  His  ergo  d prioribus  abla- 
tis , e remanebunt  anguli  E A F,  E D F,  aquales , Quod  de- 
monfirandum proponebatur . 

PROBL.  4.  PROPOS.  9. 
DATVM  angulum  re&ilineum  bi- 


fariam fecare . 


SIT 


a s. primi. 
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SIT  diuidendus  redilineus  angulus  B AC,  bifariam, 
hoccft,in  duos  angulos  xquales.  In  reda  AB,  fumatur 
t.  quodcunque  pundum  D,&  redx  AD, 

2 3.  primi.  * a fecetur  ex  A C , reda  A E,  xqualis, 

/\  ducaturque  reda  DE.  Deinde  fuper 

b /.  primi.  j \ D E, b conftituatur  triangulum  equi- 

I>A~ Ae  laterum  D F E,  & ducatur  reda  A F, 

/\/\  diuidens  angulum  B A C , in  angulos 
"T5  j/  \ B A F,  C A F.  Dico  hos  angulos  inter 
C'  fe  efle  aequales.  Cum  enim  latera  DA, 
A F,  trianguli  D A F,  aequalia  iint  lateribus  E A , A F, 
trianguli  E A F,  vtrumque  vtrique,quod  D A,  ipfi  E A, 
per  conftrudionem,fit  xquale,&  A F,commune-,  Sit  au- 
tem & bafis  D F,  bafi  E F,  xqualis,prop£erea  quod  trian 
c $ .primi,  gulum  DFE,  conftrudum  iit  aequi  laterum  : c Erit  an- 
gulus D A F , angulo  E A F,  aequalis , ideoque  angulus 
B AC,  diuifus  bifariam  , quod  erat  faciendum . 

SCHOLIVM. 

Qv  o D fi  loco  trianguli  aquil at  eri  conflruamus  trian- 
gulum  Ifofceles , nihilominus  idem  demonftr abimus.  Id  quod 
etiam  in  proximis  tribus  propofitionibus  , qu&  fequuntur , fie- 
ri potefi . 

F R A X I S. 

DICTO  citius  angulus  quilibet  rectilineus , vt  B AC , 
bifariam  fecabitur , hoc  modo  . Ex  cen - 

/*  tro  A,  circino  aliquo  abfeindantur  recte 

\ squales  A D,  A E,  cuiuf cunque  magni- 

tudinis . Et  circino  non  variato  (poffes 
f-  tamen  ipfum  v ariar  e ,fi  velles  ) ex  centris 

/ \ D,  cifE,  defer ibantur  duo  arcus fec antes 

\ fefe  mF.R  ecla  igitur  ducta  A F,  fec  abit 
^ C angulum  B A C,  bifariam . Si  enim  du- 

cerentur recta  D F,  E F,  effent  h&  squa- 
les, nempe  femidiametri  circulorum  aqualium  . Vnde  vt 
prius  dem^nflr abitur , angulum  DAF,  squalem  effe  angu- 
lo E A F .Non  defcripfimus  autem  dictas  lineas , vt  nuda 

praxis 
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praxis  haberetur  : id  quod  in  alijs  quoque  pr axibus , quoad 
eius  fieri  poterit  , ob f er u abimus  , n e l inearum  multitudo  te- 
! nebras  nobis  offundat, pariatq^  confufionem  . 

O D'  fi  quando  angulus  rettilineus  bretiiffimis  lineis 
contentus , fi  m extremo  alicuius  plani pofi- 
tus,  diuiden dus  fit  bifariam,  defcribemus  ex 
D,  fi  E,  duos  arcus  fefe  mutuo  mterfecantes 
tn  F,  fupra  angulum  A , quia  infra  puncta 
D,  fi  E,  fiat ium  dee  fi,  in  quo  defcribi  pofi 
fiat. Recta  enim  ex  E ,per  A,vfque  adB  ,eie- 
cla  fecabit  angulum  A-,  bifariam,  vt prius , 
vt  in  appofita  figura  apparet . 

S C H O L I V M . 

HINC  aperte  colligitur  , angulum  rectilineum  quemuis 
diuidi  poffs  etiam  m 4-.  angulos  &quales,in  S .in  16.  in  33.  in 
64-.  fi  ita  deinceps , fernper  proce  dendo  per  augmentum  du- 
plex . Nam  pofiquam  angulus  quilibet  rectilineus  in  duos 
aquales  angulos  fuerit  diuifus , fi  horum  ut  er  que  iterum  bi- 
fariam fecetur  , habebimus  4.  angulos  aquales ; Q 'uod  fi fin- 
guli  turfus  dmidatur  bifariam, obtinebimus  8 .angulos  aqua- 
les, fi  fic  deinceps  . Non  docuit  aut  emEuclides  vfquam  , 
quanam  ratione  angulus  rectilineus  in  que  tuis  partes  aqua- 
les poffit  diuidi , quia  id  a nemine  vjque  ad  illum  diem  fue- 
rat demonfiratum . Ex  Pappo  tamen  Alexandrino  nes  id  do- 
cebimus , beneficio  cuiufdam  linea  cuma , vel  inflexa  , ad  fi- 
nem lib.  6.  Interim  vero, fi  quis  angulum  rectilineum  quem- 
cunque propofitum  in  quotuis  partes  squales  dididere  defide- 
ret  rudi  , vt  dicitur, Minerua  , vti  eum  necejfe  erit  circino , 
vt  quoji  attentando , fi flapius  repetendo  praxin  ipfam  ad  fi- 
nem defideratumperueniat hac  nimirum  ratione.  Sii  angu- 
lus rectilineus  B AC,  diuidendus  in 
S.  angulos  aquales. Ex  A,  centro  de- 
feribatur  arcus  circuli  B C,ad  quod- 
I cunqi  interuallu,fecans  rectas  A B , 

A C,  mB,  fi  C.  Deinde  hic  arcus 
beneficio  circini  ( eius  crura  modo  dilatando  magis , modo  re- 
firingendo,  donec  debitam  habeant  difiantiam ) dtuidatur  in 

G 2 quot 
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quot  angulus propofitus  ejl  diuidendus ,ut  in  exeplo  propojito  in 
quinqi  punclts  fciltcet  in  DyE,F,G. 
Si  namque  ad  hac  punfta  ex  A , re - 
V//  \ \ \C  Ba  ducantur  linea, diuifus  erit  angu- 
x.  //w  B A C,  i»  quinque  aquales  an- 
E F £ gulos.  Cum  enim  circino  fumpta fint 

aqualia interuaUk  BD,DE,  0c.fi  ducantur  recla  B D, 
D E,  &c.  erunt  ha  omnes  inter  fe  aquales.  Quare  erunt  duo 
latera  B A,  A D,  trianguli  BAD,  a aqualia  duobus  tateri- 
bus  E A,  A D,  trianguli  E A D,  u irumque-  utrique , cum 
omnia  ex  centro  egrediantur  ad  circumferentiam  vf que. Ba- 
jis autem  B D,  bafi  quoque  D £,  ut  diBum  fuit,  aqualis  ejl : 
b Angulus  igitur  BAD,  angulo  E A D aqualis  exijlet,  Ea- 
demque ratione  demonflrahitur , angulum  E AD,  angulo 
E A F , aqualem  ejfe  yfyfic  de  cateris  . Breuius  autem  colli- 
getur, omnes  angulos  ad  A,  ejfe  inter  fe  aquales  , ex  27.  pro- 
peftertij  lib.  propter  ea  quod  circumferentia  B D,  D E,  &c. 
accepta fint  omnes  aquales  inter  fefe  . Nemo  uero  miretur , 
quodpraxes  exhibeamus  interdum,  quarum  demonflr  at  tones 
ex  feqtientibuspropofiiionibus  pendent . Hoc  enim , ut  fupra 
ad  defn . 1 o.  diximus  , eo  confilio  facimus,  vt  quoad  eius  fieri 
potefi , [ingula  proprijs  in  locis  tractentur , diuifio  nimirum 
anguli  reclilinei  cuiujuis  in  quolibet  partes  aquales  eo  m ioccy 
in  quo  Euclides  docet  diuifionsm  eiufdem  anguli  in  duas  par- 
tes aquales : Et  diuifio  linea  recta  in  quotuis  partes  aqua- 
les, ubi  eandem  diuidit  Euclides  bifariam  , & ita  de  fin - 
gulis  . Neque  enim  ad  praxes  huiufmodt  requiruntur  fem- 
per  fequentes  demonflr ationes  , fsd  Jolum , ut  probetur  re- 
cte ejfe  per  ipfits  effeclumyquo  d imperabatur.  Quamobrem  is, 
qui  non  contentus  nuda pr axi  demonflr attonem  requirit , po- 
terit regredi  ad praxin  quamlibet > pofiquam  demonfiratio- 
nes  ad  eam  ne  ce  fari  as  diligenter  perceperit . Nam 
femper  propofitiones  illas , qua  ad  hanc  rem 
debent  adhiberi , citabimus  in  demon - 
firationibus  mfirarum  pr  axium» 
quemadmodum  0 in  proxi- 
ma praxi  citauimus  pro - 
pofitionem  27.  ter - 
tij  libri. 

PRO- 
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PROBL.  5.  PROPOS.  io. 

DATAM  redam  lineam  finitam  bi- 
fariam fecare . 


A B,  triangulum  squilaterum  ABC,  cu-  /\ 
ius  angulus  C,|>er  redam  CD,b  diuidatur  / \ 
bifaria  m,redaque  C D,  redam  AB,  fecet  / \ 

in  D.  Dico  redam  A B,  bifariam  efle  diui-  4- — ^ ^ 
fam  in  D.  Quoniam  duo  latera  A C,  C D, 
trianguli  A C D,  aqualia  funt  duobus  lateribus  BC, 
C D , tria  nguli  B C D,  vtrumque  vtrique , nempe  A C, 
ipfi  B C,  cum  fint  ambo  latera  trianguli  squilateri  , & 
C D,  eft  commune  5 Eft  autem  & angulus  A C D,angu- 
lo  B C D, squalis, per  conftrudionem  : c Erit  bafis  A D, 
bafi  B D,  squalis  . Datam  ergo  redam  AB,  bifariam 
fecuimus  in  D,quod  facere  oportebat . 


c primi. 


B centro  A,  ad  quouvs  int er u alium,  quod  tamen  di- 
midium linea  AB,  excedat , defert - - 

bantur  duo  arcus  > •vnus  fuperne , ad- 
ter  inferne Et  ex  centro  B,  ad  idem 
interuallum  omnino  alij  duo  arcus  . g 

delineentur , qui  priores fecent  in  C,  tf?  •**  ” B 

D. Reti  a igitur  d.ucla  C D,fecabit  re 

Si  enim  \(/ 


clam  A B,  in  E,  bifariam 
ex  A,  & B , ad  £ , & D , ducantur  * 

quatuor  retia  , erunt  ha  omnes  inter  fe 

aquales,  cum  ex  centris  ad  circumferentias  aqualium  circu- 
lorum cadant Nam  arcus  circulorum  defcnpti  funt  eodem 
int  eru  alio  . Quoniam  igitur  latera  A C , C D,  aqualia  funt 
lateribus  B C,  C D , 'vtrumque  vtrique , c '?  bafis  A D, 
bafi  B D , d erit  angulus  A C D , angulo  B C D , aqualis  . 
Rurfius  quia  latera  AC,  C E , aqualia  funt  lateribus 
G 3 BC,  CE, 


B C , C E,  vtrumque  vtrique , & ungulus  ACE,  angu- 
/oBCEji/f  ojlenfum  fuit  q.  a erit  bafis  A E , bafi  B E, 
equulis , 

I A M ver? (i  linea  bifariam  diuidenda , 
pofta  fit  in  extremo  piant  cuiujfiiamfjtavt 
mfra  ipfam  locus  non  fit , in  quo  commode 
duo  arcus  fefe  inter fecantes  pojfint  defcri- 
bi  i defcripris  fupra  eam  duobus  arcubus  fe- 
fe interje cantibus  in  C,  defer ibemus  ad  eaf- 
dem partes  altos  duos  arcus  fefe  interfe  can- 
tes mutuo  in  D,fuc  hoc  fiat  infra  punctum 
C yvt  in  appofta  figura, fiue  fupra  C.Nam 
A.  E S recta  per  C,  D,  e duci  a fecabit  rectam  A B, 
bifariam — > . 

SCHOLIVM. 

PERSPICVVM  efl , eodem  modo  diuidi  poffe  ean- 
dem lineam  rectam  A B,  in  4-. partes  Aquales , in  8. ini  6. 
in  q 2.  &c.fcutt  mprepoftione prae  edenti  diximus  de  diui- 
fione  anguli  redlilinei . Qua  vero  ratione  qu&uis  retia,  linea 
propofita  diuidenda jit  in  quot  cunque partes Aquales , vberri- 
me  trademus  adpropos.  40.  huius  lib.ldemqus  longe  facilius 
pofiea  efficiemus  ad propof.  1 o.lib.C . vbi  varias , <&■  nm  iniu- 
cundas  praxes  in  medium  adducemus  ■ I bi  enim  videtur  ef- 
fe  proprius  huic  rei  locus , cum  hmufmcdi  praxes  fere  omnes 
per  line  arum  proportiones  facilius  demenfirentur.  Neque  ve- 
ro vnqud  diuifone  linea  in  plures,quam  in  duas  partes  {qua- 
les, ad  eum  locum  ufque  indigebimus . 

PROBL.  6.  PROPOS.  i x. 

DATA  reda  linea,  a pundoin  ea 
dato,  redam  lineam  ad  angulos  redos 
excitare . 

RECTA  linea  data  fit  A B ;&  in  ea  pun£um  C , 

a quo 
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a 4,primi. 


LIBERI.  fcfc?  io; 

a quo  iubemur  erigere  fuper  A B , li-  g 

neam  ad  angulos  redos , feu  perpen-  A 

dicularem  . A pundo  C , fumatur  re-  / \ 

da  C D, 3 cui  xqualis  auferatur  C E.  

Deinde  fuper  D E,b  confti  tuatur  D C E 

triangulum  xquilaterum  D E F , atque  cx  F , ad  C , du- 
catur recta  F C,  quam  dico  efle  perpendicularem  ad 
A B . Quoniam  latera  D C,  C F,  trianguli  DCF,  x- 
qualia  funt  lateribus  EC,CF,  trianguli  ECF,vtrum- 
que  vtrique , nempe  D C,  ipfi  E C,  per  conftrudionem, . 
&CF,  commune  ; Eft  vero  & bafis  D F,  bafi  EF,xqua- 
lis,  ob  triangulum  xquilaterum  :c  Erunt  anguli  ad  C, 
contenti  didis  lateribus,  xquales. d Quare  dicetur  vter- 
que  redus , atque  adeo  F C,  reda  , ad  A B,  perpendicu- 
laris. Data  igitur  reda  linea  a pundo  in  ea  dato  &c. 
Quod  faciendum  erat . 


2 3.  primi. 
b / . primi- 


JP  R A X X S, 


E X punclo  C,  abfiindantur  vtrin- 
que  lines,  squales  C D,  C E . Et  ex  D, 

& E , defiribantur  duo  arcus  fecantes 
fijein  F . R e cda  namque  duci  a F C , N\E 

erit  perpendicularis . Demonfiratio  ea-  1 C 7 
dem  e fi , qus  'Euclidis , fi  modo  ducan- 
tur recls  D F,  E F , qus  squales  erunt , propter  squales  cir- 
culos ex  D,  (y  £>  deferiptos , qui  fe  interfecant  m puncto  F . 
Quod fi punctum  datum  m linea  recl a fuerit  extremum , pro- 
ducenda erit  line  a inreStum  fiy  contir.uum  , ad  partes  pun- 
cti  dati  , vt  ex  iUo  erigatur  fecundum  praxim  datam  linea 
perpendicularis  . Vt  fi  line  a data  fuerit  A C , fiy  puncium 
datum  C,  extremum ; protrahenda  erit  A C , in  B , (y  fu- 
mends  squales  CD,CE,  fyc.  Si  vero  ad  aliquam  lineam 
confutuenda  fit  linea  perpendicularis , non  ^ 

quidem  in  punSlo  aJJ: gnato  ,fed.vt cunque, 
id  efficietur  hac  methodo.  Ex  duebus puti-  35 

Siis  A , (y  B , qmbufcunque  lines  propofits  -A  D 
definiantur  tam  fut  erae , quam  m f eme  duo  ^ 

arcus  fifi  interfecant  es  mC  y & D Nam 

G 4 reSa 
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£ ^#<7/*  C D , erit  perpendicularis  ad 

A B,  hcc  ejl , faciet  duos  angulos  ad  E , **- 
jE  , fu  aquales . Quod  non  alit  er  proh  abis, 

A I B -quam  fapra  praxim , lineam  in  duas 
Sj'  aquales  dmifimus  partes,  dcmonftrauifnus. 

N amper  4.  propef.  erunt  anguli  ad  E,  Aqua- 
les,quippe  qui  fuper  Aquales  bafes  A E,  B E , confi flant , op- 
ponantur que  Aqualibus  lateribus  A C , B C , quA  ex  C , ad 
, puncl  a A,  &B,  ducerentur . 

EX  E R O C L O. 

S I punctum  in  linea  datum  , fuerit  extremum , & linea 
commode  produci  nequiuerit , poterimus  ex  puncl 0 dato  edu - 
-p  r)  cere  lineam  perpendicularem  , linea  non 

producta , hac  ratione . Sit  recta  A B , & 
G"\~  E punctum  A . Ex  C , puncto  quolibet  intra 

lineam  educatur  perpendicularis  C D , 'vt 

. . A- ^ — J5  docuit  Euclides  ; & * abfctndatur  C E , 

3. primi-  C aqudlis  ipfi A C ; Deinde  b diuidatur  an- 

^9-p»  imi • eidus  C,  bifariam, dubia  recta  C F:  E/  ex  E,  rurfus,  rvt  de- 
cuit Euclides , educatur  E G ,perpendicularis  ad  C D , fe- 
cans  rectam  C F,  in  G Ducta  igitur  recta  G A,  perpendicu- 
laris erit  ad  A B.  Quoniam  cum  latera  AC  ,C  G , trian- 
guli AC  G , Aqualia fint  lateribus  EC,  C G , trianguli 
E C G , 'utrumque  vtrique  , & anguli  hifce  lateribus  con- 
c • • tenti  Aquales  quoque , per  confiruchcm  m: c Erunt  anguli  A, 
'r-f  ' Py  E,  cppofiti  communi  lateri  C G 5 Aquales  > Sed  E , ejire- 
t r cius  per  ccnfiruchenem igitur  & A , rectus  erit 5 d ideoque 
1 S™‘  A G>ad AB»  perpendicularis. 


SCHOLIVM* 

B REV 1 V S lineam  perpendicularem  erigemus  ex  pun 
Cio  datofiue  extremum  illud ft,  Jiue  non, 
/j\  hcc  modo. Sit  data  linea  AB,  punciumty 

( I in  ea  A . Ex  centro  C,  extra  lineam  af- 

X / - fumpto , vbi  libuerit , ( dummodo  refia 
> — A B,  produci  a cum  itjb  non  ccnueniatjin- 

t er  u alio 


teruallo  vero  accepto  vfqs  ad  Aydefcribatur  arcu s circuli  fe- 
cds  AB,  in  D ■ Et  ex  D^per  C^rebia  ducatur  fecans  arcu  i?i  E. 
Re  eia  igitur  duci  a E A,  erit  perpes,  d:  culari*  ad  A B.  Nam 
angulus  A , e fi  rectus y cum fit  in  fe  mi  circulo  DAEy  'yt  ofien 
demus  propofitione  3 1 . lib.  3. 

ALIAM  praximsquando  punitum  datum  e fi  in  ex.tr  e 
mo  lineaejnuentes  infcholio  propos.  31.  huius  lib. 


PROBL.  7.  PROPOS,  12 


a td.pfttfti. 


S V P E R datam  redam  irneam 
infinitam  , a dato  pundo  , quod  in  ea 
non  eft  , perpendicularem  redam  de- 
ducere . 


SIT  reda  A B , interminatae  _ 

quantitatis , & extra  ipfam  pun- 

dum  C,a  quo  oporteat  lineam  per  ( jj?  \ 

pendicularcm  deducere  ad  redair/^ \/  i x/ g 

AB  . Centro  C , interuallo  vero 
quolibet  circulus  defcribatur  fecans  A B , in  D , E. 
( quoniam  interuallum  aflumptum  tantum  efle  debet, vt 
tranfeendat  redam  ABtalias  eam  non  fecaret.):,Diuifa 
autem  reda  D E,  bifariam  in  E, ducatur  reda  C F,  quam 
dico  perpendicularem  efle  adAB.  Si  enim  ducantur 
C D,  C E,  erunt  duo  latera  D F,  F C , trianguli  D F C, 
aequalia  duobus  lateribus  E F,  F C , trianguli , EFC, 
vtrumque  vtrique,  per  conftrudionem  j eft  autem  & ba- 
fis  C D.bafi  C E, aequalis  j cum  hac  fint  ex  centro  C,  ad 
circumferentiam  . Quare  b erit  angulus  D F C,  angulo 
EFC,  aequalis  , & propterea  vterque  redus . jDuda  eft 
igitur  C F,  perpendicularis,  quod  faciendum  erat. 


RROEE  appofuit  Euclides  hanc particulamdnfi.nitam. 

Si 
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Si  enim  linea,  ejfet  finita , nonpeffet  femper  a puncto  dato  ex- 
tra ipfamperpendicularis  ad  eam  deduci.  Vt  fi  linea  finita  efi 
. fiet  B E,&  punctu  C^ncn pcjffet  ex  C , 

f _ \ deferibi  circulus  fecans  B E , in  duo- 


f n \ deferibi  circulus  fecans  B E , in  duo - 

i yjv  1 bus punctis , quare  neq;  ex  C , perpen- 

A — * p/  - j>  di  cularis  duci  adB  E ■ Hac  igitur  de 
caufia  vult  'Euclides  , rectam  datam 
effe  infinitam , hoc  e fi,  non  habere  magnitudinem  determina- 
tam, vt f ait  em  ad  tpfiam  produci  amp  erpendicular is  pojfit  de- 
duci. Ita  enim  fiet  hic,ji  B E , producatur , donec  circulus  ex  '' 
C,defcriptus  fecet  totam  B A, productam  in  D,  & E ,&c. 


C CENTRO  facio  C, & interuallo  quouis 

eodem , deficribantur  duo  arcus  fe  eant  es  re- 
v fg  x £tam  datam  in  A,  & B . Deinde  ex  A,  & 

j B,  eodem  fi  interuallo,  vel  alio  fi placuerit, 

fi  alii  duo  arcus  deficribantur  fecantes  fe  in 

T>.  Nam  ducta  recta  C D,  fecans  A B,  in 
B,  erit  perpendicularis  ad  A B.  Demonfira 
do  huius  operationis  non  differt  a demonftratione  tradita  m 
''■raxi  prepofitu  nis  i o.  Nam  anguli  ad  E,  erunt  recti,*  nempe 
inter  fe  squales, 

IDEM  efficiemus  hoc  modo.  ILx  quo- 
/x  tiis  puncto  A,  in  line  a data  , <&  interuallo 
i \ quolibet  vfque  ad  C,  ajfumpto,  arcus  cir- 
r~fi\ — --W  culi  defcribatur  '.Deinde  ex  quolibet  alio 
\ J " puncto  B,  tnterualicfi  vfque  ad  idem  C, 
fifif  alius  arcus  de  fer  ibatur  priorem  fecans  in 

^ C,^D;  Erit  fi  ducta  recta  C D , fecans 

p q AB,  inB, perpendi  cularis  ad  AB. 

/x  D cmonfiratio  eadem  efi,  qu&prior. 

\ \ f \ Non  efi  autem  nec  effe, vt  interual- 

jfc — j-  j r-^-  -±r  J lum  BC,  squale  fit  interuallo  AC , 

J J \ ^ J vf  in  hac  figura  apparet : Facilior 

_><C  tamen  erir,  tfiq-bremor  operatio, fi  ide 

^ ^ femper  interuallum  accipiatur . 


Qf  O D fi  punBum  C, fuerit  nimis  'vicinum recta  AB> 
ita  agendu  erit.Cetro  C,  ad  quoduis  trteruaUu  feceiur  reda 
AB ,tn  duobus  pandis  A,  B , ex  quibus  ad  maius  znterual- 
lum  quod  cunque , quam  A C,  vel  B C, 
bini  arcus  tam Jupratquam  infra  defcriban  _~ 

turfe  interfscantes  in  D, E.  N am  duci  a re - •— *><^- 

cta  DC F,  qua produBd  neceffario g punitu  /7  'v* 

E,  tranfibit,  perpendicularis  erit  ad  rectam  f 

AB,  in  F.  Quod  ita  demonjirabimus , du-  [/...•• 

Bis  reBis  AD,  BD,  AC.BC.  Quoniam  F 

duo  latera  D A,  D C , trianguli  AGi)  , 

duobus  lateribus  D B , D C , trianguli  v . 

B C D , aqualia  fnnt , wec 
A C,  B C,  aquales  funt,  * erunt  anguli  ad 
D,  Aquales . Quare  cum  duo  latera  D A , D F , trianguli 
A D E t duobus  lateribus  D B,  D F,  trianguli  B D F,  aqua- 
lia (int,  contineant  que  angulos  ad  F,  aquales,  vt  cjl  radimus; 
b erunt  anguli  ad  F,  aquales,  ac  proinde  recti,  <lggc. 

I A M vero  Ji  punctum. datum  jit  iuxt  a extremum  plani 
cuiujfiam , ita  vt  linea  data  non  p effit  produci , ita  agemus. 
Ex  punBo  quouis  B>,quod e regio  \g 

ne  dati  punBi  C,  videatur  qttaji  \ 

eff  e pofitum,  hoc  efi,f  ere  in  extre  A.  B 

mitate  linea  data  AB  ^defcrlban  0 51 

tur  duo  arcus  fupra , & infra  li- 
neam A B,  ad  interuallum  B C.  — 7^q 

TDeinde  ex  punclo  A,  aliquantum  ' 

remoto  d punBo  accepto  B,(Quo  autem  magis  dtfiabunt  in- 
ter fe  puncla  A(yB,  eo  commodius  puncta  interfeBionum 
arcuum  ccgnofcentur)alij  duo  arcus  ad  interuallum  A Q,  de- 
fer ibant  ur,fe  eunt  es  priores  in  C,&T).Nam  recta  C D,perpen 
di  cui  aris  erit  ad  datam  rectam  A B. 

$ I aut  em  punBo  non  prope  extremum  pia 
ni,  in  quo  linea  ejl$  dato , linea  fit  in  extremo 
plani,  vt  duo  arcus  infra  lineam  commode  fe 
int  er  fi  cur  e nonpeffint 5 fiue  punctum  datum  ^ 


8. primi. 
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I 


! 
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3 i o>defin. 
ii. primi- 


c i Q.prcn. 
d z-pren. 

e / J?  .pr 071* 

{ 2. pron. 


i£  feribatur  ex  C,  arcu*  fecans  rectam  A B , 

^ in  D;atque  ex  A , D , duo  arcus  deferiban- 

tur  ver  Jies  punitum  C,fe  fe  interfec antes  in 
£ b R eBa  namque  ex  D , per  C , duci  a fe- 
ilC 

cans  A B,in  F,  perpendicularis  erit  ad  AB, 

j vtfupra  demonflratum  e fi,  quando  punctum 

A.  F 33  B Q,erat  prope  lineam  AB. 

ffV  O vero  modo  nos  gerere  debeamus , quando  pun- 
cium datum  e (i  iuxta  vnum  extremum  plani , & linea  data 
prope  alterum  extremum , ita  vt  neque  lineam  producere  li- 
ceat, neque  duo  arcus  commode fe  interfecare poffnt  m D,  in- 
fra datam  rectam  A B , docebimus  in  fcholio propofitionis  q / . 
huius  lib. 


THEOR.  6.  PROPOS.  13. 


C V M reda  linea  fuper  redam 
confidens  lineam  angulos  facit , Aut 
duos  redosj aut  duobus  redis  squales 
efficiet. 


' f RECTA  linea  AB,  ccnfi/icns  fuper  reda 
/ C D , faciat  duos  angulos  AS  C,ABD* 
j y Si  igitur  A B , fuerit  perpendicularis  ad 
^ ^ ^ C D,  3 erunt  didi  anguli  duo  red:i.Si  vero 
^ ^ AB,non  fuerit  perpendicularis,faciet  vnu 

quidem  angulum  obtufumjalterum  vero  acutum  . Dico 
igitur  ipfos  duobus  efle  redis  squales  . b Educatur  enim 
B E , ex  B , perpendicularis  ad  C D , vt  (int  duo  anguli 
E B C:E  B D,redi.  Quonia  vexo  angulus  redus  EBDj 
squalis  cfc  duobus  angulis  D B A,  A E E,- (i  erunt, appo- 
fito  comuni  aneulo  redo  E B C,duo  redi  E B D,£  B C* 
tribus  angulisDB  A,ABE,  EB  CjSqualeSiRurfus  quia 
- angulus  ABC,  duobus  ar.gulus  A B E,E  B C,  squalis 
cil;  erunt.appcjito  communi  angulo  A B D,  duo  angu 
li  A B C , A B D , tribus  angulis  D B A , A B E,  E B C, 
squales.  Sed  eifdem  his  tribus  oftendimus,  squales  ctia 

eiTe 


LIBERI.  io? 


efle  duos  rcdos E B D,EBC;  qua:  autem  eidem  tequalia, 

3 inter  fe  funt  asqualia  . Duo  igitur  anguli  ABC, 
A B D , aequales  funt  duobus  rectis  EBD,  £ B C . 
Cum  ergo  reda  linea  fuper  rectam  cofificns  lineamj&c. 
Quod  ofiendere  oportebat. 

a / -tron 

SCHOLIVM. 

V I D ET  V R h&c  propofitio  pendere  ex  communi  qua- 
dam animi  notione . Quo  enim  angulus  ABC,  fuper  at  re- 
ctum angulum  E B C , eo  reliquus  angulus  A B D , fuper a- 
tur  ab  angulo  recto  EBD.  N am  fient  ibi  exceffus  efi  angu- 
lus AB  E, it  a hic  defectus  efi  idem  angulus  A B E. Quocirca 
anguli  ABC;  ABD,  duobus  rectis  aquales  ejfe  conuincun- 
tur  : fiquidem  tantum  'imus  eorum  fupra  recium  acquirit , 
quantum  alter  deperditu . 

THEOR.  7.  PROPOS.  14. 

H 

S I ad  aliquam  rectam  lineam,  atque 
ad  eius  pundtum,  du$  redis  iine^  non  ad 
eafdem  partes  dudts  eos,  qui  funt  dein- 
ceps , angulos  duobus  redtis  squales  fe- 
cerint ; in  diredium  erunt  inter  fc  ipfs 
redis  lines. 

j 

A D pundum  C, linea:  redae  A B,  in  diucrfaspartc  s 
edudse  fint  duas  redae  CD,CE,  facientes  cum  A.  7.  , 
duos  angulos  A C D,  A C E, vel  redos,vcl  duobus  redis 
aequales.Dico  ipfas  C D , C E,  inter  fe  * A 

efle  coftitutas  in  direduj  ita  vt  D C E,  \,  ^ 

fit  vna  linea  reda.Si  enim  non  efi:  reda  \ 

D CEjprodudaD  C>adptrtesC,  in 

diredum  3 & continuum  cadet  aut  fu- 

pra  C E 3 vt  fit  reda  D C F , aut  infra  CE,  vt  fit  reda 

D C G . Si  cadit  fupra  , cum  A C,confifiat  fuper  redam 

DC  F 5 b fient  duo  anguli  ACDjA  C F,duobus  redis 

aequalesj 

» IS -trimi. 

no  EVOLID.  GEOM. 


aequales;  Ponuntur  autem  8c  duo  angu 
\ li  iCD,  ACE,  aequales  duobus 

\ redis  ,a  & omnes  redi  funt  inter  fe 

aequales.  Quare  duo  anguli  A CD, 
A C F, duobus  angulis  A C D,  A C E, 
erunt  aequales  . Ablato  igitur  communi  angulo 
A C D , 1 remanebunt  anguli  A C F , ACE,  inter  fe 
aequales  , pars  & totum  , quod  eft  abfurdum  . Non 
igitur  reda  D C , proiuda  cadet  lupra  C£;  Sed  neque 
infra  cadet  ; Eadem  enim  ratione  probarentur  anguli 
ACE,  A C G , aequales.  Igitur  D C , produda  eadem 
efficLetur,quae  CE;  proptereaque,  E ad  aliquam  redam 
lineam,  atque  adeiuspundum , otc.  Quod  aemonftran- 
dum  erat. 


EST  hi.c  trope  (itio  pr ac  e dent  is  connerfa.  In  ea  enim  pro- 
batum fuit, fi  D C I,  ftrecla,  angulos  A C D,  A C E, duo- 
bus effer  edis  aquales  i In  huc  vero  demonflr  utum  ejl  ,fi  diebi 
unguli  fini  duobus  redis  aquales,  redas  D C,  E C ,effevnam 
limum  rectum 


R E C T E Euclides  addidit  in  propofitione  hae:  & non  ad 
eafdem  partes.  Quoniam  vt  ait  P or phy rius , fieri potefj  vt  ad 
punchtm  aliquod  ime  a dat  a ad  eafdem  partes  du  a line  a du- 
cantur , facientes  cum  datu  duos  angulos  duobus  rectis  Aqua- 
les, qu&  tamen  non  conftituant  vnam  lineam,  eo  quod  non  ad 
d-uerfus  fini  duci  a partes. Sit  enim  punBum  C,  in  linea  A B, 
datum  . Ducatur  C D , c perpendicularis  ad  A B,  d diutda- 
/V  turque  reclus  angulus  A C D,  bifariam  per 

IJS.r  retiam  C E.  Deinde  ex  D,  quolibet punilo  re 
/\  cI'a  C D , e ducatdr  DE,  perpendicularis  ad 
q C D , fecans  rectam  C E,  in  E. Producta  au - 

i \ j tem  E D,  ad  partes  D,  fumatur  D F , Aqualis 

B reclA  DE,(^  ducatur  reda  F C . Quoniam 

i igitur  latera ED,DC,  trianguli  EDC, 


ii.  trimi 


III 


L I B ERI. 


Aqualia  Jtmt  lateribus  FD,D  C .trianguli  F D G,i nrumq; 
vtrique,  & anguli  D,  ipfis  contenti  Aquales,  nem t e reeli a erit 

a 4 .primi. 

bafis  E C,bafi  C F,  Aqualis , & angulus  E C D , angulo 
F C D.  Sed  angulus  £ C D,  dimidium  eft  rech- (E fi  enim  re 
cius  ACD,  diuifus  bifariam.)  Igitur  ^’FCD,  dimidium 
erit  recii. Quare  C F,  cum  A G,  facit  angulum  A C F,  con- 
fiant em  ex  recio,fp  dimidio  rechiFacit  autem  C E,  cum  ea- 
dem A Q,  angulum  ACE,  dimidium  etiam  recti;  Duo  igi- 
tur a iguli  A C F,  A C E,  quos  ad  e af dem  partes  faciunt  re- 
fla C F,  C E,  cum  A B,-  g quales  funt  duobus  rectis: Et  tame 
C FjC  E,  non  fiunt  runa  linea  recta , propter  ea  quod  non  funt 
ducta  ad  diuerfas  partes  , fed  ad  eafdsm. 

THEOR.  8.  PROPOS.  15. 

15* 

SI  dux  reftx  Iinexfe  mutuo  fecue- 
rint,  angulos  ad  verticem  xquales  inter 
fe  efficient. 

S E C E N T fc  duae  redae  A B , C D , in  pundo  E, 
vtcunque  . Dico  angulos , quos  faciunt  ad  verticem  E , 
inter  fe  cfle  aequales,  angulum  videlicet  A E D,  angulo 

B E C,&  angulum  A E C, angulo  B E D. Quoniam  reda 
DE  , confiftit  fuper  redam  AB,  b erunt  duo  anguli 

b 1 q. primi 

A E D,D  E B, aequales  duobus  redis.  Rurfus  quia  reda 

B E,  fuper  redam  C D , confiftit,  erunt  eadem  ratione 
duo  anguli  C E B,  B E D , duobus  redis  aequales  . Cum 

I 

igitur c omnes  redi  anguli  inter  fc  fint 

£ 1 2. pren.  j 

aequales  5 erunt  duo  anguli  A E D, 

DE  B , duobus  angulis  DE  B,B  E C, 

aequales.  Dempto  igitur  communi  an  li 

gulo  D E B, d remanebit  angulus  A E D,  angulo  B E C, 

■{f.pren.  1 

aequalis. Eadem  ratione  confirmabitur,  angulos  A E C, 

B E D , inter  fe  aequales  efte  . Nam  duo  anguli  A E C . 

C E B , qui  duobus  funt  redis  'aequales , aequales  erunt 

i 

duobus  quoque  angulis  DEB,  B E C,c  qui  duobus  redis 

e 17. primi. ' 

i 

funt  aequales  . Ablato  igitur  angulo  communi  B E C, 

Remanebunt  anguli  AECjBED,  aequales  inter  fe.  Si 

igitur 

iii  E VC  L ID.  GEOM.  ^ 


igitur  duae  redtae  lineae  (e  mutuo  fecuerint , &c.  Qupd 
oilendcrc  oportebat . 

COROLLAE  IV  M I. 

EVC  L I D ES  colligit  ex  demonfiratione  hu- 
ius theorematis , ( ex  f ementia  Procli , quoniam  alia 
exeplariahoc  corollarium  no  habent)  duas  lineas  re 
lias  fs  mutuo  fecantes  efficere  ad  pandum  feElionis 
quatitor  angulos  quatitor  retiis  angulis  aquales . 
Nam  in  demonfiratione  otienfum  fuit, tam  duos  an- 
gulos A E D,  L>  EB,  quam  duos  A E C , C E B , 
duobus  effe  retiis  aquales, per  iz.propof.  Omnes  igi 
tur  quatuor  anguli  ad  E , conFlituti  aquipollent  bis 
duobus  retiis  angulis . Quare  quatuor  redis  aquales 
exifiunt  , 

COR  OLLARI  VM  1 1. 


3 1 p.pron. 


E AD  E AI  ratione  colligemus,  omnes  angulos 
circa  vnum  £r  idempundum  confiitutos , quotcunque 
fuerint,  quatuor  duntaxat  redis  angulis  aquales  ejf  e. 
Si  enim  ex  E,  alia  Unca  quothb  et  educantur,  dwiden 
tur  folummodo  illi  quatuor  ad  E , conflituti  in  pluri- 
mas partes ,a  qua  omnes  fimul  fumpue  totis fuis  ada- 
quantur . C um  ergo  illi  quatuor' anguli  aquales  fint 
quatuor  rectis,  ex  i . corollario  , erunt  quoque  omnes 
alij  fimul fumpti  quatuor  tantum  retiis  aquales  . Ex 
quo  perjpicuum  esi , omne f patiunt  punitum  aliquod 
in  plano  circii  Flans , aquiualere  quatuor  redis  angu 
lis, vt  multi  audores  afferuntiquiaomnes  anguli,  qui 
circa  illud  pandum  confiitui  poffunt, quatuor  funtre 
Bis  angulis  aquales. Simili  modo  consiat ,quothbet  li 
neas  redas  f e inuicem  fecantes , facere  adpandum 
feBidnis  angulos  aquales  quatuor  retiis  . 


EX 


LIBER  I. 


n; 


D 


(C 

'XB 


erunt  duo  an- 


EX  PROCLO. 

S I ad  aliquam  redtam  lineam , ad  eiufque 
lignum , dus  recta;  lines  non  ad  ealciem  par- 
tes lumpts , angulos  ad  verticem  squales  fe- 
cerint ;ipfe  redts  lines  indireftum  libi  inui- 
cem  erunt . 

E X puncto  C,  recta  A B,in  diu  er  fas  par-  a 

tes  egrediantur  duA  recls.  CD,C  E, facien- 
tes angulos  ACE,  B CE),  inter  fe  Aquales: 

Vel  etiam  duos  ACD, BCE. Dico  duas  CD , 

CE,  efficere  vn  ara  lineam  rectam  . Quo- 
niam enim  angulus  ACE,  aqualis  e fi  an- 
gulo ECD  addito  communi  angulo  BCE  , 
guh  ACE  , ECB,  duobus  angulis  DCB  , BCE  , Aquales  ; 
Sed  b anguli  ACE,  ECB,  funt  Aquales  duobus  rectis  . Igi- 
tur & duo  DCB,  BCE,  duobus  erunt  rectu  Aquales. Quam- 
obrem  CD,CE  , c erunt  linea  vna  recla  . Hoc  autem,  ut  vi- 
des, conuerfum  efi prcpofitionis  decimAquintA  . 

EX  PELETARIO. 

S I quatuor  redis  lines  ab  vno  puncio  exe- 
untes binos  angulos  oppolitos  inter  fe  squales 
fecerint,  erunt  quadibetdus  lines  aduerfe  in 
redtum  libi , Sc  continuum  coniundte . 

E X puncto  A,  quaiticr  line  a educte  AB, 

A C,  A D,  A E,  faciant  duos  angulos  oppo- 
fitos  B A E,  C A D,  inter  fe  aquales  : Item  q / i / 

dztcs  BAC  , D A.  E.  inter  fe  aquales . Dico 
tam  B A , A D , facere  vnam  lineam  rectam  , quam  C A , 
AE  . Quoniam  aquales  funt  anguli  BAE,  CAD  ,fi  aqua- 
les illis  addantur  anguli  BAC  , DAE  , d erunt  duo  anguli 
BAE  , B A C,  Aquales  duobus  angulis  CAD  , DAE  . Tam 
ergo  ilii,  quam  hi , dimi dium  funt  quatuor  angulorum  circa 
punctum  A,  confifienttum  : At  hi  quatuor  Aquales  funt  qua- 
li tuor 


B 


| 

.prcn. 
.primi.  I 

‘ . -I 

-..primi,  i 


ts.pron. 
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tuoy  reciis,per  2.  cor  oli.  procedentis  propof.  Igitur  duo  anguli 
B A E,  BAC,  Aquales  funt  duobus  r telis  i*  atque  adeo  CA, 
A E,  vnam  efficient  limam  retiam.  Eodempacio  ojiendetur, 
duas  B Ay  A D,  vnam  reclam  efficere  lineam.  Nam  eadem 
ratione  erunt  duo  anguli  BAE  , E AD  , Aquales  duobus  an- 
gulis  DAC,  C A B , Quare,  vt  prius,  concludetur  propofitum. 
B elet  artus  autem  demonjirat  hoc  idem  ratione  duce  te  ad  id , 
quod  feri  nequit . N os  tamen  demonfirationem  noftram  often 
(tuam  eius  demonf rationi  ture  optimo  pr&pcfmmus  . 


if.primi. 


THEOR 


PROPOS.  16 


CVI VSCVNQVE  trianguli vno 
latere  produd:o,externus  angulus  vtro- 
libet  interno,  & oppolito,  maior  eft . 

TRIAN  G V L I ABC , latus  B A,  producatur  ad 
D . Dico  angulum  externum  DAC,  maiorem  efle  inter- 
no, & oppolito  ACB,  itemque  maiorem  interno  , & 
oppolito  ABC.  Diuidatur  b enim  AC,  bifariam  in  E; 
& ex  B,per  E,  extendatur  reda  BEF,  ita  vt  E F, c abfeif- 
~ fa  lit  squalis  reds  EBj  ducat  ur- 

/ que  reda  F A.  Quoniam  igitur 

latera  C E,  E B,  trianguli  CEB, 
squalia  funt  lateribus  A E,  E F, 
trianguli  A E F , vtrumque  vtri- 
que,  per  conftrudionem  } Sunt 
autem  & anguli  ad  E, didis  lateribus  comprehenli , d in- 
ter fe  squales , cum  fint  circa  verticem  E,  & oppoliti : 
Erit 2 balis  C B,  squalis  bali  AF,  & angulus  E C B , an- 
gulo EAF ; Eft  autem  angulus  DAC  , externus  maior 
angulo  EAF  , totum  videlicet  parte  . Igitur  & externus 
angulus  DAC  , maior  erit  interno  , &■  oppolito  angulo 
ACB.  Quod  li  latus  C A,  producatur  ad  G;&  AB , di- 
uidatur bifariam  in  H ; extendaturque  reda  C H I,  vt 
H I,  squalis  fit  reds  H C,&  ducatur  reda  I A:  demon- 
ftrabitur  eadem  prorfus  ratione  , angulum  externum 
GAB , maiorem  efie  interno  angulo  , & oppolito  ABC; 


Eft  autem 2 angulus  D A C,angu loG  AB,  a?qualis,cum 
linex-BD,  C G,  fe  mutuo  lecent  in  A.  Igitur  & angu- 
ius  D A C,  maior  erit  interno  & oppofito  angulo  ABC. 
Eri  autem  idem  angulus  DAC,  maior  quoque  oftenfus 
angulo  interno  3 & oppofito  A C B.  Cuiufcunque  ergo 
trianguli  vno  latere  produdo,  & c.  Quod  dcmonftran- 
dum  erat . 


NON  dixit  Euclides,  angulum  externum  DAC , maio- 
rem ejfe  angulo  B AC,  interno,  qui fibi  eft  deinceps  i fed fio- 
lum  magnitudine  fuperare  vtrumlibet  AC  B,  ABC,  interno- 
rum , fiibique  oppofitorum  : quoniam  externus  angulus  aqua- 
lis pote  (l  e (fe  angulo  interno  Jibi  deinceps , quando  fcilicet  ex- 
ternus rectus  eJi,Tunc  emm  necefifiario  is, qui Jibi  ejl  deinceps , 
rectus  quoque  erit : Pote  fi  fi  ejfe  minor,  quando  nimirum  e fi 
acutus  i Hoc  enim  pofito , angulus  illi  deinceps  obtnfks  erit . 
Solum  ergo  , quando  obtufus  erit  externus  , fuperabit  inter- 
num fibi  deinceps  i Hic  enim  mcejfaru  acutus  extfict  .'Qua 
omnia  facile  colliguntur  ex  propo/'.  1 3.  per  qua  angulus  exter 
nus , fi  internus  illi  deinceps , aquales fiunt  duobus  rectis . 

1 D « vero , quod  in  ficholio propofi  6 . huius  libri  nos  d mon- 
ftraturos  recepimus , nimirum  hanc  propofi.  non  pojfie  conuer- 
ti  i cum  fi  vno  latere  figura  quadril at  er  a producto , externus 
angulus  quolibet  interno 9fi  oppofito  pcjfit  efifie  maiori  hac  ra- 
tione ab fo  luemus  . 

SIT  figura  quadrilatera  £ 

A'B  C D,  cuius  angulus  B A D, 

obtufius,  fi  ABC, rectus  confittua  \\C 

tur,  hac  tamen  lege,vt  recta  AB,  (J 

DC, producta  ad  partes  B,  (fi  C,  JT  > 

in  tunlio  E, nec  non  fi  reEta  DA, 

CB,  ad  partes  A,  (fi  B,  in  puncto  F , coeant . Quod  quidem 
fiet, fi  confiituatur  triangulum  A DE,  obtufiangulum,  fi  pro- 
ducta D A,  verfus  A,  ducatur  ex  quouii  puncto  F,  ad  A E, 
perpendicularis  F B,  fecans  latus  D E,  inC  . Dico  , fi  AD, 
producatur  ad  G , angulum  externum  C D G , maiorem  efifie 
quolibet  trium  internorum  B AD , AB  C , B C.D,fibioppcfito- 

H 2 rum. 
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\ rum  . C wn  enim  A D E , trian- 
gulum Jit , a erit  angulus  exter- 
nus EDG , maior  interno  oppojito 
DAE.  Rurjus  cum  D AB,  ob- 
tufus  maior  (it  redo  ABC,  ma- 
ior quoque  multo  erit  EDG,  ipfo 


k U/. primi.  ABC.  Poflremo^quia  fiyin  triangulo  C D F,  b angulus  ex- 
ternus C D G,  maior  ejl  interno  , (y  oppojito  F C D;  mani- 
fejium  eji , in  quadrilatero  A B CD , externum  angulum 
C D G , maiorem  ejfe  internis , fiy  oppojitis  B A D,  A B C, 
B C D.  Quam  ob  rem  propojitio  h&c  16.  conuerti  nequit , 
quippe  cum  eius  antecedens,  Jy  conjequens  non  reciprocentur, 
•vt  demonjlr&tum  ejl . 


Z X PROCLO, 


c j. primi. 


S Z §lV  IT  V R ex  hac  propojitione , ab  eodem  puncto 
ad  mnam  sandemqus  lineam  rectam  non  pojfe  duci  plures  li- 
ne as  rectas  , quam  duas  inter  fe  Aquales  . Si  enim  fieri pot ejl, 
A ducantur  ex  A , ad  lineam  B C , tres  line  a 

ArectA  Aquales  A B , A C,  A D . Quoniam 
igitur  latera  A B,  AC .Jimt  Aqualia , c erunt 
^ ^ anguli  ACB,  ^ABC,  Aqual  es  Juper  ba- 

Jim  B C.  Rurfus  quia  latera  AB,  AD,  fiant 
Aqualia , d erunt  anguli  ADB,  Jy  A B C , fuper  bajim  BD  , 
Aquales . Quare  cum  vterq angulus  ACD,  (y  ADB,  Aqua- 
lis Jit  angulo  ABC/  erit  angulus  ADB,  Aqualis  angulo 
ACD,  externus  interno  oppojito , quod  ejl  ab  fur  dum , cum 
per  hanc  i C.  propofi.  externus  interno  maior  Jit . Non  ergo  plu- 
res line  a rect& , quam  du&,  inter fe  Aquales , ex  A , ad  B C , 
pojfiunt  duci . Quod  ejlpropojitum  . 


PROBL.  io.  PROPOS.  17. 


CVIVSCVN  QV  E trianguli  duo 
anguli  duobus  redtis  funt  minores,  om- 
nifariam fumpti . 
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SIT  triangulum  ABC;  Dico  duos  p\A. 
angulos  ABC,&  ACB,minores  efle  duo 
bus  redis  ; Item  duos  C B A , & G A B ; \ N. 

Iteraque  duos  BAC,&BCA.  Produ-  ^ ^ 
cantur  enim  duo  quasuis  latera  , nempe 
CB,CA,  ad  D,&r  E.  Qupniam  igitur  a angulus  A BD’ 
exiernus  maior  eft  interno  & oppofito  angulo  A C B;  fi 
addatur  communis  angulus  AB  C,b erunt  duo  anguli 
ABD,  ABC, maiores  duobus  angulis  ABC,  ACB:  c Sed 
ABD,  ABC,  sequales  fiunt  duobus  redis  . Igitur  ABC, 
ACB,  minores  fiunt  duobus  redis.  Eadem  ratione  erunt 
anguli  CBA,&  CAB,  minores  duobus  redis.  Nam  cum 
angulus  externus  ABD,  ' maior  fit  angulo  CAB,  inter- 
no & oppofito; £runt:appofito  communi  angulo  ABC, 
duo  anguli  ABD,ABC,  maiores  duobus  angulis  CAB  , 
CBA  . Cum  ergo  f duo  illi  duobus  redis  fint  ^quales, 
erunt  hi  alij  duo  duobus  redis  minores  . Non  fiecus 
oftendemus  , duos  BAC,  BCA,  duobus  efle  redis  mino- 
res . Cum  enim  angulus  externus  B A E , s maior  fit  in- 
terno St  oppofito  angulo  BCA  ; fi  apponatur  communis 
angulus  BAC,  h erunt  duo  anguli  BAE,  BAC,  duobus 
angulis  BCA,  B AC , maiores  : ac  proinde  cum  illi  duo 
; fint  duobus  redis  cequales , erunt  duo  hi  minores  duo- 
bus redis  . Cuiuficunque  igitur  trianguli  , &c.  Quod 
erat  demonftrandum . 


xlG.  primi, 

b 4-prcn. 
c/  3. primi. 


di  d.  primi. 

c j^.prGn. 

' i$.  primi. 
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‘ imprimi.] 


EX  PROCLO. 


K I N C perjpicuum  eft , ab  eodem  puncto  ad  eandem 
rectam  limam  nonpojfie  deduciplur  es  lineas  perpendiculares, 
quam  runam  . Si  enim  fieri  t>oteft , ducantur  ex  \ 

A,  ad  rectam  B C,  du& perpendiculares  AB,  N 
A C . Erunt  igitur  in  triangulo  ABC , duo  an-  1 \ 

gu  i interni  3,  &C,  duobus  re  ctts  & quales,  cum  ’ \ — 

fint  duo  rectt , quod  eft  abfttrdum . K Sunt  enim  ^ ^ 
quilibet  duo  anguli  in  triangulo  quocunque  oftenfi  minores 
duobus  r 'C+is . N on  ergo  plure s perpendiculares  , quam  vna , 
ex  Ai  ad  B C,  deduci  pofifunt . Quod  eft propofttum . 


1 17. primi 
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COROLLARIAM.  I. 

C O N S T AT  etiam  ex  bis , In  omni  triangu- 
lo, cuius  vnus  anguL  s fuerit  r silus , vel  obtufus  , re-  ■ 
Equos  eJJ e acutos,  ceu  monuimus  defin  .26.  huius  lib. 
Cum  enim  per  hanc  propof.  duo  quilibet  anguli  fint 
duobus  reihs  minores  , neceffe  efl  ,fi  vnus  fuerit  re- 
ctus, vel  obtufus  , quemcunque  reliquorum  ejje  acu- 
tum,ne  duos  angulos  in  triangulo  reclos  , aut  duobus 
rectis  mato  res  ejf  i fateamur . 

COROLLARIAM.  II. 

S E QA  IT  A R etiam  ex  hac  propof. filinea  re- 
tia cum  alia  recla  angulos  inaquales  factat , vnttrn 
acutum , & obtufum  alterum, lineam  perpendicula- 
rem ex  quorns  eius  punclo  ad  aliam  illam  r telam  de- 
mijfam  cadere  ad  partes  acuti  anguli . Faciat  enim 
retia  A B,  cum  recla  CD ,anoulos 
AI  inaquales , nempe  ABD  , acutum, 

/j  & ABC , obtufum  3 demittatur  que 
/ ex  PunElo  A,  quocunque  adC  D , 

►— — Ld- * perpedicularis  AD.  Dico  AD,  ca 

® ^ der  e ad  partes  anguli  acuti  ABD. 

Nam  fi  non  cadit  ad  partes  acuti  anguli  ABD,  ca- 
dat, fi  fieri  pot  efl, per  pe  da  cularis  A C,ad  partes  an- 
guli obtufi  ABC.  Igitur  duo  anguli  ABC , ACB , 
obtufus,  & rectus, in  triangulo  ABC , maiores  fiunt 
11 1 7 primi,  duobus  retiis:  a fed  & duobus  retiis  fiunt  minores, qt 
efl  abfurdum  . Non  ergo  ex  A , perpendicularis  ad 
CD,  deducia  cadit  ad  partes  anguli  obtufi. Quare  ad 
partes  acuti  anguli  cadet . 

COROLLARIAM.  III. 

FARI  ratione  fit  ex  hac  propof.  manifeftusn , 

omnes 


omnes  angulos  trianguli  aqmlateri , & duos  angu- 
los trianguli  Ifofcehs  fupra  baftn,ejfe  acutos  . 2Sam 
a cum  er  quilibet  duo  in  triangulo  etquilatero  , & 
duo  in  Jfofcele  fupra  bafin fint  inter  fe  aqualssfsfint- 
que  fimultamilH  duo  , quam  bi duobus  rectis  mine- 
res ; erit  quilibet  illorum  retto  minor , hoc  eH , acu- 
tus . Si  enim  rectus  foret , aut  obtufus , effent  ambo 
vel  duobus  retiis  aquales, aut  maiores  . 

THEOREMA  xi.  PROPOS.  iS. 


OMNIS  trianguli  maius  latus  ma- 
iorem angulum  fubtendit . 

IN  triangulo  ABC,  fit  latus  AC,ma- 
ius  latere  AB.  Dico  angulum  ABC,fub-  /\ 
tenfum  a maiori  latere  AC,  maiorem  / \ 

dic  angulo  A C B,  qui  a minori  latere  / 

A B,  fubtenditur  . Nam  ex  A C , c aufe-  ^ c 3.  trimi. 

ratur  A D , squalis  ipfi  A B , & ducatur 
retta  B D.  Quoniam  igitur  duo  latera  AB  , AD,  ecqua- 
lia funt  per  conftrudtionem,  d erunt  anguli  ABD,ADB,  d j.  primi. 
squales:£ft  autem e angulus  ADB, maior  angulo  ACB.  e 1 6 .primi. 
Igitur  & angulus  A B D , maior  erit  angulo  ACB. 
Quamobrem  cum  f angulus  totus  ABC,  maior  adhuc  { f.pron. 
fit  angulo  A B D;  erit  angulus  ABC,  multo  maior  an- 
gulo ACB.  Eadem  ratione , fi  latus  A C , maius  pona- 
tur latere  B C.  ofiendes  angulum  ABC,  maiorem  efle 
angulo  B A C ;fi  nimirum  ex  C A , abfeindatur  linea 
squalis  ipfi  C B , &c.  Quare  omnis  trianguli  maius  la- 
tus maiorem  angulum  fubtendit  5 Qucd  demonflran- 
dum  erat. 


COROLLARIVM . 


E X hoc  [equitur  3 omnes  tres  angulos  trianguli 
Scaleni  ejje  tn aquales  , vt  monuimus  defin.  1 s.  huius 


rio  EFCLID.  GEOAf.  fi»? 

lib.Sit  enim  triangulum  Scalenum  ABC, 
t cuius  maximum  quidem  latus  A C,  mini- 
\ mura  autem  JBC,  & med.ium  loctim  habens 
\ AB.  Dico  eiuj dem  omnes  angulos  imtqua- 

\ les  effe.  Cum  enim  latus  A C , ponatur  ma- 
3 G iuslatere  A B,  erit, per  hanc propof. angu- 
lus B , angulo  C , maior  . Eadem  ratio- 
ne maior  erit  angulus  C , angulo  A . quandoquidem 
<gr  latus  A B,  latere  BC , • maius  ponitur . Sunt  igi- 
tur omnes  tres  anguli  inaquales  , maximus  quidam 
B,  minimus  vero  A , & C , medium  locum  inter 
vtrumque  tenens. 

THEOR.  12.  PROPOS.  19. 

O MNIS  trianguli  maior  angulus 
maiori  lateri  fubtenditur . 

IN  triangulo  ABC,  angulus  B , ma- 
/\  ior  fit  angulo  C . Dico  latus  AC,  fub- 

/ \ tendens  maiorem  angulum  B , maius  efle 

g/ latere  AB,c|ucd  angulum  minorem  C, 

fubtendit . Si  enim  latus  A C,  maius  non 
eft  latere  A B , erit  vel  aquale  illi,  ve!  minus  . Si  dica- 
tur A C",  acu.  lc  efle  ipfi  A B , a erit  angulus  B , ecqualis 
angulo  C ; Eft  autem  & maior  per  hypothefin,  qued  efl 
abfurdum  . Si  vero  AC  , minus  efle  dicatur  latere 
AB  , erit  angulus  B,  lubtcnfus  a minori  latere  A C,mi- 
nor  angulo  C , fubtenfo  a maiore  latere  A B \ Ponitur 
autem  maior , quod  magis  effc  abfurdum  . Cum  igitur 
A C , latus  neque  aquale  fit  lateri^  3 , neque  minus 
eo  , erit  maius  . Eadem  ratione  probabitur  , latus  A C, 
maius  efle  latere  B C * fi  angulus  B , maior  eiTe  conce- 
datur angulo  A . Omnis  ergo  trianguli  maior  angulus 
maiori  lateri  fubtenditur  5 Quod  demonftrandum  pro- 
ponebatur . 
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COROLLARIVM . 

5*  i:  QQf  I T V R ex  hac  prcpos.  omnium  retia- 
rum ex  quouis  punblo  ad  retiam  quamcunque  ducta- 
rum , eam,  qua  perpendicularis  esi , minimam. 

Ducatur  enim  ex  punflo  A , ad  re- 
clam  B C , quotcmque  linea  A D, 

AD,  A F cfi  alia,quaru  A D,  fola  BFF  ic^C 
Jit  perpendicularis  ad.  B C , et  nulla 
aha , cum  ex  eodem  puncto  ad  eandem  redam  fo- 
la vna  perpendicularis  duci  pofft , vt  ex  Proclo  ad 
propos.  1 6 .demon ftrauimus. Dico  omnium  minimam 
effe  A D.  Nam  in  triangulo  A F D,  cum  d,uo  angu 
li  A D F,  A E D,*fint  duobus  rectis  minor  es, pona  trim: 

turque  A D F,  redas ; erit  A F D,  acutus . Quare 
h maius  erit  latus  A F , latere  A D . Fodem  modo  bip.tr imi- 
oden  demus , omnes  alias  retias  maiores  effe  reda 
AD:  ac  proinde  perpendicularis  AD,  omnium 
erit  minima . 

EX  PROCLO . 

P C S S VM  V S F eidem  theorema  ofiendere  affirma- 
tiua  demonfiratiem  ,Jins  adminiculo  pr&cedentis  ,Ji  tamen 
prius  demonjiretur  hoc  fequens  theoremcu  • 

SI  trianguli  angulus  bifariam  fe&us  fuerit, 
fecansque  angulum  recta  linea  ad  bafin  ducta 
in  partes  intecuales  ipfam  diuidat;  Latera  il- 
lum angulum  continentia  insequalia  evunt  , 

& maius  quidem  illud , quod  cum  maiori  ba- 
fls  fegmentocoinciditaminusvero,  quod  cum 
minori . 

TRIA  NGVLI  A B C , angulus  B A C , diuidatur 
bifariam  perrectam  A I)  ,qu&  fecet  bafin  B C,  inpartes  in&- 
quales , maiufcfo  figmentum  fit  D C.  Dico  latus  A C,  maius 

ejfe 


tll 


i bis  primi. 
! c -j..  primt. 


j d i.pron. 

| e 6. primi. 


I f 3.  primi. 


I h 4.  primi. 


E VC  L ID.  GEOM.  

• ejfe  latere  A B.  Producatur  enim  AD,  ad  E , 3 vt fit  D E, 
aqualis  ipJiA  D.  Deinde  ex  maiori figmento  D C, auferatur 
retia  D F,&quahs  minori  figmento  D B,  & per  F,  ex  E,  ex- 
tendatur retia  B F G . Quoniam  igitur  latera  A D , D B, 

trianguli  A D B,  Aqualia  funt  lateribus 
'K.  F D,  D F,  trianguli  E D F , vtrumqus 

j \ p vtrique , per  conflrafticncm  funt  autem 

j \ /x  & b anguli  A Di?,  -E  D F,  dictis  lateri- 

]j  D\  /F  C bus  contenti  & quales ; c Erunt  bafes  A B, 

\ / F F , aquales, & angulo  B A D,angu- 

V lus  F F D,  aqualis : Ejl  vero  & angulus 

^ C A D,  angulo  B A D,  Aqualis, per  hypo- 

thefhn  Igitur  A anguli  G A D,  G E A, trianguli  A G E, aqua 

• les  erunt,  i deoque  Latera  AG,E  G,  Aqualia  erunt . Ejl  au- 
tem recla  A C,  maior  quam  A G;  quare  fy  AC,  maior  erit, 
quam  E G.  Et  quia  E G,  maior  ejl,  quam  E F,  erit  Jy  AC, 
multo  maior , quam  E F.  Cum  igitur  demonfratum  Jit  re- 
tiam E F,  Aqualem  ejfe  recla  A B,  erit  A C,  latus  maius  la- 
tere A B,  quod  erat  ojlendendum. 

HOC  ofienfo  theoremate,  ita  p ropofitio  j g.  demonf.  rabi- 
tur. In  triangulo  A B C , angulus  A.  B C,  maior  ft  angule  C. 
Dico  latus  A C,  maius  ejfe  latere  AB.Dmifd  enim  retia  Bc, 
(fuper  quam  confit  ituti  funt  dicti  anguli  in  a quales,)  bifariam 
j in  Di  ex  A^per  D,  extendatur  retia  A D Ej  vt  fit  D E,  Aqua 
A Hs  ipji  A D j ducaturque  recla  B E . Q50- 

A\  niam  igitur  latera  AD,  D C , trianguli 

/ ADC,  Aqualia  funt  lateribus  E D,  D B, 

^ ^ trianguli  FDB,  vtrumque  vtrique, per  con 
N.  \D  Jlrutiionem , s funt  autem  (y  anguli  A D'C, 

■ \\  F D B, ditiis  ccmprekenfi lateribus  Aquales: 

^ h Er  ut  bafes  A C,<(yBE,  Aquales,  angulufqi 

A C D,  angulo  £ B D, Aqualis : Et  quia  angulus  A C D , po 
nitur  ejfe  minor  angulo  A B C,erit  & angulus  E B D,  minor 
eodem  angulo  ABC;  I deoque  angulus  A B E , per  retiam 
B D,  diuidetur  inpartes  inaqua 1 e:.  ?;  igitur  bifariam Jecetur 
per  retia  B F,  cadet  B F ,jupra  E D,  eo  quod  angulus  A F D, 
mador  fit  angulo  E B D . Quia  vero  E F , 1 maior  ejl , quam 
E 0,6*  E D,pofita  e ft  Aqualis  ipfi  A D,  ent  E F,  maior,  qua 
A D j k Sed  adime  A D,  maior  (ft,  quam  A F ; Multo  igitur 

mador 


maior  erit  E F,  quam  A F.  Itaque  quia  reda  B F,  diuidens 
angulum  A B E;bifariam,fecat  bafin  A E,in(quahter  in  F, 
efique  maius  figmentum  E F, minus  autem  A F serit  fer  theo 
rema  a Proclo  proxime  demonfiratum, latus  B E,  maius  late 
re  A Tt.Ofienfum  efi  autem  B Ecquale  effe  lateri  A C.  Igi- 
tur fy  A ( Zelatus  latere  AB,  maius  erit . Quod  erat  dsmon- 
firandum — > . 

SCHOLIVM. 

H JE  C propofitio  19.  conuerfa  efi  proportionis  i 8.  vt  per- 
spicuum efi  . Campanus  autem  duarum  ifiarum  propofitio- 
num  ordinem  prorfus  inusrtit , ita  vt  ea,  qu(  apud  nos  efi  18. 
apud  ipfum fit  1 9.  & contra.  Quarum  vtramque  ofiendit  du 
cendo  ad  id, quod  fieri  nequit,  cum  tamen  E u cl i des  prcp  ofitio- 
nem  18.  dir  ecte,  (y  oslenfiue  conjirmauerit , vt  ex  diflis  liqui- 
do confiat. 

POTERIMVS  quoque  Theorema  a Proclo  demon- 
firatum  conuertere,  hoc  modo. 

S I trianguli  duo  latera  inaequalia  fuerint,  li 
nea  recca  bifariam  diuidens  angulum  ipfis  con 
tentum,  fecabit  bafin  in  partes  inaequales,  ma- 
iusq,-  fegmentum  erit  prope  maius  latus . 

D V O latera  A B , A C , trianguli  ^ 

ABC  , fint  m&qualiajA  C , maius,  fy 
A B, minus . Refla  autem  A D, diuidens  j \ >. 

angulum  A B C , bifariam , ficet  bafin  f \ 

B C ,in  D . D ico  fegmentum  D C,  maius  B 1 ~*C 

eff  ? figmento  D B . Si.  n.  non  efi  maius , erit  \ / 

nvel  (quale,  vel  minus.  Si  dicatur  ejfe  aqua  \ / 

lesproducatur  AT), ad  E>*vtT)E, aqualis 
fit  ipfi  D A , ducaturcf  refla  E C . Quoniam  igitur  latera 
A D,D  B,  aquali  a fiunt  lateribus  E D,D  Q, 'utrumque  utri - 
que ; A D,  'videlicet  ipfi  E T),per  confirufiionem,  (^D  B,  ipfi 
D C,per  hypothefin  aduerfarq,  Sunt  autem  tfy  b anguli  ad  D, 
dictis  lateribus  contenti  aquales  : c Erit  bafis  A B,  baji  E C, 

aqualis 


b 1 s. primi  A 
4.*  primi.  I 
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riam  . D ico  figmentum  DC  3 g quale  ejfe  fegmento  D B. 
Cum  enim  lateret  AD,  AB,  aqualia  -fnt  lateribus  i A D, 
AC motrumqus  vtrique, & anguli  quoque  ad  A,  cementi  di- 
ctis lateribus  aequales  per  bypothefin  * erunt  bafs  BD, 
D C,  aequales. 


THEOR.  13.  PROPOS.  20. 

OMNIS  trianguli  duo  latera  reli- 
quo funt  maiora,  quomodocunque  af- 
fumpta . 


X9 


SIT  triangulum  ABC.  Dico 
quaelibet  eius  duo  latera,  nempe  A B, 

A C,  fimul  maiora  efle  reliquo  latere 
B C. Producatur  vnu  exiliis,  vt  C A, 
vfque  ad  D,  b fitque  refta  A D,2,qua~  ^ ^ 

lis  alteri  lateri  nonprodudto  A B , & 
ducatur  redta  D B.  Quoniam  igitur  duo  latera  A B.AD, 
ecqualia  inter  fe  funt,  per  hypothefin  , ' erunt  anguli 
A B D,AD  B,  ecquales  inter  fe:Eft  autem  angulo  ABD, 
d maior  angulus  C B D.  Igitur  & angulus  CBD,  maior 
erit  angulo  A D B.In  triangulo  ergo  C B D,latus  C D, 
oppolitum  maiori  angulo  CBD  maius  erit  latere 
B C,quod  minori  angulo  C D B , opponitur  . Cum  igi- 
tur duo  latera  A B,A  C,fimul  aqualia  fint  ipfi  C D , ( fi 
enim  aqualibus  A B,  A D,commune  addatur  A C,  ffiet 
tota  eequaliajnimirum  linea  compofita  ex  A B,AC,&:  li 
nea  compofita  cx  A D,  A C,  ) erunt  quoque  latera  A B, 
A C,fimul  maiora  latere  B C.  Eodem  modo  demonftra- 
bitur  , qualibet  alia  duo  latera  maiora  efle  reliquo  . 
Quare  omnis  trianguli  duo  latera  reliquo  funt  maio- 
ras&c.QiK)d  demonftrandum  erat. 

E X PROCLO. 

ALITER  hoc  theorema  , a familiaribus  H eronis , & 

Rorphy - 


a 4. primi. 

20. 


3. trimi. 

c 3. primi. 

d 9*  pron. 
e 19. primi 

f 2'  pron» 
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z p,  primi. 

b itj.pr.imi. 
c ip. primi. 

d i 6. primi. 


Vorphyrij  demcnjlratur,  nullo  latere  producto,  hac  ratione.  Sit 
probandum  duo  latera  A B,  A C trianguli  ABC,  maiora 
\ ejfe  latere  B C . D iuidatur  angulus  B AC, 
iliis  lateribus  contentus  a bifariam  Perre- 


ctam  A D . Quoniam  igitur  trianguli 
C D A,  latus  C D,  protractum  ejl  WB> 
erit  angulus  externus  B D A , maior  interno  & oppojito 
C .A  D Igitur  & maior  angulo  B A D.  Quare  in  triangulo 
A B D, latus  A B,  maiori  angulo  A D B,  oppofitum c maius 
erit  latere  B D , quod  minori  angulo  B AD,  opponitur.  Eadem 
ratione  o [tendetur , latus  A C,  maius  ejfe^quam  C D,  quia 
angulus  C D A,  A maior  ejl  angulo  B AD,  hoc  ejl angulo 
C AD,  jyc.  Quamobrem  duo  latera  A B,  AC,  maior  a erunt 
latere  B C.  E ademque  ejl  ratio  quorumcunque  duorum  late 
rum  fi  angulus  ipjis  comprehenfus  bifariam  fecetur  . 


THEOR.  14.  PROPOS.  21. 

S I fuper  trianguli  vno  latere,  ab  ex- 
tremitatibus duas  re&as  lineas  interius 
conftitut^  fuerint;  has  confli  tutas  reli- 
quis trianguli  duobus  lateribus  mino- 
res quidem  erunt , maiorem  vero  angu- 
lum continebunt. 


I N triangulo  A B C, fuper  extremitates  B,&  C,latc 
ris  B Cjintra  triangulum  conftituantur  dux  re&x  linea: 

B D , C D,  in  pun&o  D , concurren- 
tes.Dico  B D,C  D,fimul  minores  cfle 
duobus  lateribus  B A,  C A,  fimulj  At 
vero  angulum  B D C,  maiorem  angu 
lo  B A C. Producatur  enim  altera  linearum  interiorum, 
nempe  B- D,*ad  pun&um  E, lateris  C A.  Quoniam  igitur 
* jp  Primi.  in  trilgulo  B A E, duo  latera  BA,AE,t  maiora  funtla- 
pron.  tere  B E,li  addatur  commune  E C/ erunt  B A,  A C,  ma 
iora  , quam  B £,EC.  Rurfus  quia  in  triangulo  C E D, 

duo 
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duo  latera  C E , E D,a  maiora  funt  latere  C D ^ fi  com- 
mune apponatur  D B , D erunt  C E , E B,  maiora  , quam 
C D.DB.O  (lenium  vero  iam  fuit,  A B,C  A,  maiora  cf- 
fc,quam  B E, E C.  Multo  igitur  maiora  erunt  B A,C  A, 
quam  B D,  C D,quod  primo  proponebantur  . Pr^terea, 
quoniam  angulus  B D C, c maior  eft  angulo  DEC,  ex- 
ternus interno^  & angulus  D.E  C,  angulo  B A C,  maior 
quoque  eft, eandem  ob  caufam$  Erit  angulus  B D C,mtil 
to  maior  angulo  B A C;  quod  fecundo  proponebatur. Si 
igitur  fuper  trianguli  vno  iatere,ab  extremitatibus,&c. 
Qu,od  erat  oftendendum  . 

S C H O L I V M. 

A M reHe  Euclides  dixerit , duas  illas  lineas  intra 
triangulum  confiitutas,  duci  debere  ab  extremitatibus  unius 
lateris, aperte  inteUigi  poteji  ex  eo, quod  mox  ex  Proclo  demon 
Jir  abimus  i in  triangulis  videlicet  r e ct  angulis,  vel  etiam  am- 
blygonijs , intra  triangulum  conjlitui  pojfe  duas  lineas  fuper 
unum  latus  circa  angulum  rectum , vel  obtufum , quarum 
quidem  una  ab  extremitate  dicti  lateris, altera  vero  a queuis 
puncto  prope  aliud  extremum  lateris  eiufdem  educitur  , qua. 
maiores Jint  reliquis  duobus  trianguli  lateribus.  It  em  in  tnan 
gulis  fcalenis  eodem  modo  fuper  maximum  latus  duas  rectas 
intra  triangulum  conjlitui  pojfe , qua  minorem  comprehen- 
dant angulum,  &c. 

EX  PROCLO . 

SIT  triangulum  haber.s  exempli  gratia  angulum  ABC., 
obtufum.  D ico  ab  extremo  C,  & a queuis  puncto, nempe  a D, 
prope  aliud  extremum  B,  lateris  B C,  duci  pojje  duas  Limas 
intra  triangula  ad  aliquod  pun 
cium , qua  maiores  (int  duobus 
lateribus  B A , A C Ducatur 
enim  recta  D A : Et  quoniam 
in  triangule  A B D,  duo  anguli 
A B D,  A D B.  d minores  funt 
duobus  retiis  i Ponitur  autem  A B D, maior  recto,  nempe  ob*u 


20.  pruru.  j 
b j-.prcn.  j 


id. primi  d 


( 


1 1 6.pritfd- ; 


A_  fusj  erit  ^DB  , minor  re  fio  , 

ideo  que  minor  angulo  ^BD. 
Quare  latus  AD,  a maius  er  it 
V \.  latere  A F.  Ex  DA,b  abfcin - 

\ \ datur  refla  D -E,  aqualis  refla 

^ D ^ AB,-  E t reliqua  linea  A E,c  bi 

far  i ara  diui  datur  in  F-  Si  igitur  ab  extremo  C , ad  F,  recta 
ducatur  d F , erunt  du&  lines,  recta  conflit  ut  a.  CF,D  F,  infra 
triangulum  maiores  duobus  lateribus  B A,  A C . Quoniam 
enim  in  tr:  angulo  A F C iduo  latera  A F,  F C,  d tnaiorafunt 
latere  AC;  E fi  autem  recta  A F,  ipfiF  E,  aqualis, per  con - 
f eruet tonemi  erunt  C F,  F F,  maiores  quoque  latere  C A.  Si 
igitur  aqualia  addantur  F D,  & A B,  fient  recta  C F,  F D, 
e maiores  lateribus  C A,  A B.  Quod  efl propofitum  ■ Quod  f 
ad  F,ex  IS, extremo  recta  duceretur,  e fient  dua  recta  confiitu 
ta  C F , B F,  minores  duobus  lateribus  CA.AB,^  'Eucli- 
des demonjlrauit . 

F V R S V S Jit  triangulum  fcalenum  A B Fi, cuius  latus 
maximum  B C ^minimum  A B.  Ex  B C , 1 auferatur  B D, 
K Aqualis  tecta  AB,^=  ducatur  A D, recta, 

ad  cuius  punctum  quodltbet , vt  ad  E , ab  \ 
q — C extremo  C,  recta  ducatur  C E.  donfiituu 
igitur  erunt  intra  triangulum  dua,  linee 
C F,  D E,  et  ha  minorem  angulum  compt  eheniunt  eo,  quem 
ejfciunt  duo  latera  A B , A C . dum  enim  duo  latera  B A, 
B 1),  aqualia  fint,  s erunt  duo  anguli  B A D,F  D Aequa- 
les: SedE  D A,. angulus'*  maior  ejt angulo  C E TD.Wiaiorigi 
tur  erit  & angulus  B A D , angulo  C E D Quare  multo  ma- 
ior erit  totus  angulus  B A d, angulo  C E D,-  Quod  efipropofi 
tum.FLecte  igitur  Euclides  monuit, duas  lineas  intra  triangu 
lum  cojijht ;:tas  educi  debere  ab  extremis  punctis  unius  late- 
ris , 'vi  minores  quidem  fini  duobus  reliquis  trianguli  lateri- 
bus,maior  em  vero  complectantur  angulum.  Alias  enimpropo  j 

fit  io  vera  non  ejfit , vt  iam  e fi  demonfiratum 

V F Ry  M de  confiitutions  duarum  linearum  intra  trian 
gulum,  quA  maiores  fint , vel  f quales  dur-bus  lateribus , plura 
cftendemus  ex  Bappo  ad  propos.  34.  huius  lib. 


PROBL.  8.  PROPOS.  22. 


EX  tribus re&is lineis,  qua:  funt  tri- 
bus datis  redis  lineis  squales  , trian- 
gulum conftituere.  Oportet  autem  duas 
reliqua  effe  maiores  omnifariam  fum- 
ptas : quoniam  vniufcuiufque  triangu- 
li duo  latera  omnifariam  fumpta  reli- 
quo funt  maiora . 


TRES  lines  redas  datas  fint  A , B , & C , quarum 
quaslibet  dus  reliqua  fint  maiores  , ( Alias  cx  iplis  non 
pollet  conftitui  triangulum , vt  conflat  ex  propof.  20. 
in  qua  oftcnfium  ruit,duo  qu^uis  latera  trianguli  reliquo 
efle  maiora .)  oporteatque  conftruere  triangulum  ha- 
bens tria  latera  tribus  datis  lineis  aequalia.  Ex  afiumpta 

reda  quauis  DE,  infinit^  A— —^==4^-- C 

magnitudinis  a abfcinda  z'  "X 

tur  reda  DF,  squalis  re-  -pV  /\y&\  \ r. 

das  A ; Et  ex  reliqua  F E,  E & /H  ~ 

reda  F G , squalis  redas 
Bj  &ex reliqua  GE,  re-  x 

da  G H,squalis  reds  C . Deinde  centro  F , intcruallo 
vero  F D , circulus  defer  ibatur  DIK:  Item  centro  G, 
interuallo  autem  GH,  alius  circulus  deferibatur  HIK, 
qui  neceflario  priorem  fecabit  in  pundis  I , & K , ( cum 
enim  duas  F D,G  H,  maiores  ponantur  reda  F G j fi  ex 
F E,fumatur  reda  F L,  squalis  ipfi  F D : & ex  G D , re- 
da G M, squalis  ipfi  G H,  cadet  pundum  M,inter  L,  & 
D.  Si  namque  M,  caderet  in  L, pundum  , c flent  GL,FL, 

hoc  eft,  G H,  & F D,  squales  

redas  F G:  Si  vero  M,  caderet  N. 

inter  G,&L,eflente^dem  du^  / V r\ 

F L,GM,  hoc  eft,  D F , G H , ^ 

minores  re^a  FGj  quorum  V 
vtrumqj  eft  contra  hypothe-  ^ 

I fin.) 


fin.)Id  quod  ex  appofitis  figuris  apparet.^)  cx  quoru  quo- 
libct,nimirum  e x K,ducantur  ad  punda  F,G5rcd;.e  KF, 

@K  G , fadumque  erit  triangu- 
> — ^ Ium  F G K , cuius  latera  dico 

k/  C ^ a:qualia  efie  datis  redis  A,B5& 
-M-y  J C.Cum  enim  reda  FK3  a ^qua- 
lis fit  reda:  F D,&  reda  A,  per 
conftrudionem  eidem  FD52- 
qualis  'y  h erit  latus  FK,  red^  A , aquale . Rurfus  quia 
G K , xqualis  eft  ipfi  G H,  & reda  C,  eidem  G H , er it 
quoque  latus  GK,  red$  C5a:qualc  : Pofitum  autem  fuit 
per  conftrudionem  , reliquum  latus  F G , reliqux  reda? 
B,  asquale.Omnia  igitur  tria  latera  F K,  F G,  G K,  tri- 
bus datis  redis  A3B,C,  aqualia  funt . Conftituimus  er- 
go ex  tribus  redis  lineis,  qua:  funt  tribus  datis  redis  li- 
neis xqualcsjtriangulum  : Quod  faciendum  erat. 


S V M AT  V R reBa  T>  E,  aqualis  cuicunque  rectarum 
dat  arum, nempe  ipfi  B, quam  nunc  'volumus  ejf e bafin-,Dein- 
ds  ex  D , ad  mteruallum  recta 
jf'  "**  j A,  arcus  defer  ibaturTt em  ex  E, 
22  / c f 4 ad  interuallum  recta  C,  ait sr  ar- 

cus [ecans priorem  in  F.  Si  igitur 
ducantur  reBa  DF,  ET, factum  erit  triangulum  habens  tria 
latera  aqualia  tribus  datis  lineis. Erit  enim  latus  DF,  aqua- 
le reBa  A, propter  interuallum  ipfius  A,  ajfumptum:  & latus 
E Fy  ipfi  C,  propter  ajfumptum  interuallum  C i DE,  vero  la- 
tus,acceptum  efi  recta  B,  aquale,  ab  initio . 


HAC  arte  cuicunque  triangulo  propofito  alterum  prorfiis 
aquale  & quoad  later  a,  angulos  (f , & quoad  aream  ipfius, 
F>  A confiituemus.Sitnamq ; triangulum 

/p-v  Pv  quodcunque  ABC,  cui  aquale  om 
jf  £i  ni  ex  parte  eft  confiruendum.  Intclli- 

go  eius  latera , tanquam  tres  lineas 
recleu 


LIBERI.  S*?  i$i 


retias  datas  AB , BC,  CA3  quarum  qualibet  du&  a maior -s 
furit  reliqua.  Deinde  fumo  reciam  DE,  aqualem  'vni  lateri , 
nempe  B C,-  & ex  D,  interuallo  ' at  er  is  A B , arcum  defer i- 
bo,ite?n  alium  ex  E,  interuallo  reliqui  lateris  C A,  qui  prio- 
rem fecet  inF , &c. 

PROBL.  9.  PROPOS.  23. 

A D datam  redam  lineam , datum- 
que ineapundum  , dato  angulo  redi- 
lineo  squalem  angulum  redilineum 
conftituere . 

DATA  reda  fit  A B , datumque  in  ea  pundum  C, 

& datus  angulus  D E F.  Oportet  igitur  adredam  AB, 
inpundo  C , angulum  conftituere  aqualem  angulo  E . 
Sumantur  in  redis  E D , E F , duo  punda  vtcunque  G , 
H,  qu:e  reda  GH,  connedantur  : Deinde  b ccnftitua-  • 
tur  triangulum  C I K,  habens  tria  latera  xqualia  tribus 
redis  EG,GH,HE,ita  vt  CI, 
aquale  fit  ipfi  E Gj&  CK,ip- 
fi  E Hj&  IK,ipfi  GHYQnod 
facile  fict,fi  C I 5 fumatur  at- 
qualis  ipfi  EG;  & C L , ipfi 
£H,&  IM,ipfiGH.  De- 
inde ex  centris  C,&  I,  inter- 
uallis  vero  C L,  & I M , cir- 
culi deferibantur  fecantes  fefe  in  iv,  &c  ) Dico  angul.u 
C , requalem  efle  angulo  E.  Quoniam  enim  duo  latera 
CI,  CK,  aqualia  funt  duobus  lateribus  EG,EH,vtrum- 
que  vtrique  , ly  bafis  I K,  bafi  GH,  per  conftrudionem; 

! c erit  angulus  C , angulo  E , asqualis  .Effecimus  igitur 
| angulum  ad  C , aqualem  angulo  E , &c.  Qupd  facere 
oportebat . 

B R A X I S. 


NON  differt  huius  problematis  praxis  ab  illa3  quam  in 

1 2 prace- 
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i pr  ac  edent  e problemate  tradidimus ; propter  e a quod  triangu- 
lum conjlituere  oportet  Aquale  alteri  triangulo , vt  angulus 
^ dato  angulo  Aqualis  exhibeatur , vt 

j j*  perspicuum  ejl . Facilius  tamen  hac 

| -fi  A arte  problema  efficies . Sit  linea  data 

f \ / \ -4  5,  punclumque  in  ea  C,  angulus 

^ f \yq  \j4  E • Centro  igitur  F , & inter- 

j -K  j «^//3  quouis  arcus  deferibatur  G H ; 

' ® ^ Eodemtfc  interualLo  ex  centro  C,  arcus 

deferibatur  I Kyfumaturq2  beneficio  circini  arcus  IK,  arcui 
G H , Aqualis . Recta  enim  dufta  CK,  faciet  angulum  adC, 
equalem  angulo  E.  Nam  fi  ducerentur  retta  IK,  GH,  effient 
ipfiA  Aquales,prepterea  quod  circino  non  variato  vtramq > 
fiantiam  I K,  G H,  accepimus. Qum  ergo  & duo  latera  IC, 
CK,  Aqualia  fint  duobus  G E , JE  H,  ob  aqualia  interualla , 
quibus  arcus  fiunt  deferipti > a er##/  anguli  I C K , GEH, 
Aquales . 

CJET  ER  V M qua ratione ex  punito  extra  datam  re- 
ctam propofito  reila  duci  poffit,  quA  cum  data  recla  angulum 
confutuat  dato  angulo  retfilineo  Aqualem , docebimus  ad  pro - 
pofiqi. huius  lib. 

THEOR.  15.  PROPOS.  24. 

S I duo  triangula  duo  latera  duobus 
lateribus  aqualia  habuerint,  vtrumque 
vtrique,angulum  vero  angulo  maiorem 
fub  squalibus  redis  lineis  contentum  •. 
Et  bafin  bafi  maiorem  habebunt . 

D V O latera  AB,  AC,  trianguli  ABC , aqualia  fint 
duobus  lateribus  DE,DF,  vtrumque  vtrique,  nempe 
A B,  ipfi  D E , & A C,  ipfi  D F;  Angulus  vero  A, maior 
fit  angulo  E D F.  Dico  bafin  BC,  maiorem  efle  bafe  E F. 
Ad  lineam  enim  DE>  ad  eiufq;  pun&um  D,  b conftitua- 
tur  angulus  E D G,  aqualis  angulo  A , f cadetque  reda 
D G,  extra  triangulum  D E F,cum  angulus  EDF,minor 

ponatur 


ponatur  angulo  A)  3 ponatur- 
que  D G, squalis  ip£i  D F,  hoc  k yv 

eft,ipfi  A C . Duda  deinde  re-  a a 

da  E G,  cadet  ea  aut  Cupra  re-  / \ / \\ 

fiam  E F;  aut  inipfam,  aut  in-  p / \prp/ 
fra  ipfam.Cadat  primum  fupra  * -p 

E F*  au  caturque  reda  F G.  Quia  ergo  latera  AB,  AC* 
squalia  funt  lateribus  DE,DG,vtrumque  vtrique,&  an 
gulus  A, squalis  angulo  E D G , per  conftrudionem  ; 
b Erit  bafis  BC,bafi  EG,squalis  . Rurfus  quia  duo  late- 
ra DF,DG,  inter  fe  funt  squalia  ; c erunt  anguli  D F G, 
DGF,  squales  : Eft:  autem  angulus  DGF,  d maior  angu- 
lo EGF»  Igitur  & angulus  D f G , eodem  angulo  EGF  , 
maior  erit. Quare  multo  maior  erit  totus  angulus  EFG, 
eodem  angulo  EGF  . In  triangulo  igitur  EFG,e  maius 
erit  latus  E G,  latere  EF.Eft  autem  oftenfum  EG,|qua- 
le  efle  ipfi  BC.Maior  igitur 


4 .primi, 
s.  primi. 
9.  primi. 


erit  A d 

quoque  BC,quam  EF.  Quod  eft  A A 

propofitum . / \ / j\ 

CADAT  deinde  E G,in  p/'  \r  f \ 

ipfam  E F . Et  quia  rurfus  , vt  **  ^ p ^ 

prius,bafis  E G, ! squalis  eft  bafi  BC  : Et  E G , s maior 
quam  E F;  erit  & B C,  maior,quam  E F , quod  eft  pro- 
pofitum . 

CADAT  tertio  E G, infra  E F,  producanturque  re 
ds  D F,DG,vfque  ad  H,&I,  & ducatur  reda  FG.Erit 
autem  rurfus  , vt  prius,  fc  bafis  E G , bafi  B C , squalis  . 
Deinda  quia  duo  latera  D F,DG,  squalia  funt  inter  fe, 
per  conftrudionem , i erunt 

anguli  GFH,FGI,infra  bafin  A D 

FG  , squales  : Eft  autem  an-  /J 

gulus  F Gl,K  maior  angulo  f /// 

F G E . Igitur  & angulus  / 

GFH, eodem  angulo  F G E , 

maior  erit.Quare  multo  ma-  'I 

ior  erit  totus  angulus  EFG,code  angulo  FGE.  In  trian- 
gulo ergo  EFG,:  maius  erit  latus  E G,  latere  E F . Eft 
autem  oftenfum  EG,  squale  efle  ipfi  B C.  Maior  igitur 
erit  quoque  B C,bafis"bafi  EF.Si  igitur  duo  trian- 
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gula  duo  latera  duobus  lateribus,  &c.  Quod  erat  often- 
dendum . 


S 1 quis  forte  roget,  cur  m 4.  propofitione  Euclides  ex  eo  , 
quod. duo  latera  unius  trianguli  Aqualia  Jint  duobus  lateribus 
alterius  trianguli, vtrurnqu e vtrique , fi  anguli  contenti  di- 
dis lateribus  Aquales,  conclufirit  non ■ filum  squalitatem  ba- 
fiura,  verum  etiam  triangulorum,  & reliquorum  angulorum-, 
hic  autem  ex  eo, quod  duo  latera  unius  trianguli  Aqualia Jint 
duobus  lit eribus  alterius  trianguli,  vtrumq,  vtrique,  anguli 
vero  lateribus  illis  ccmprehenfi  in  Aquales  , colligat  tantum 
m&quahtatem  bajium,ncn  autem  triangulorum,  fi  reliquo- 
rum angulorum  i Huic  rcjjcndendt.m  efi , nectjfario  id  ab 
JLuchdeperitijfimo  G eom.tr  a e jj e facium . Kam  ex  antece- 
dente. huius  theorematis  fimper  confiquitur  bafium  m&qua- 
I it  as,  ita  vt  bafis illius  trianguli,  cuius  angulus  Contentus  la- 
teribus ajfumptis  ejl  maior,  fuper et  bafin  alterius, cuius  angu- 
lus minot  exijht , vt  demonfiratum  esi  s non  autem  necejfe 
efi)  triangulum  illud  maius  hoc  efi e . Vt  enim  clarijf.me  ex 
Eroclo  dt  m nfitr abimus  ad  prope  f,$  huius  primi  libri.  Tria 
gulum  maiorem  habens  angulum  aliquando  Aquale  efi  trian 
gulo  minerem  habenti angu’um , aliquando  vero  minus  eo- 
dem , fi  aliquando  maius . Non  igitur  potuit  in  vniuerfum 
inferri,  ex  eo , quod  angulus  vmus  trianguli  maior  efi  angulo 
alterius,  triangulum  etiatn  maius  effe,cum  modo  Aquale fity 
modo  minus,  fi  modo  maius.  Jd.  m dici potefi  de  angulis  reli- 
quis. Nam  in  prima  figura  huius  theorematis  angulus  A BC, 
minor  efi  femper  angulo  D E F 
A x>  cum  angulus  DEG,  t qui  squalis 

/V  Av  efi  per  g-.  propcf.  angulo  ABC  ,) 

* \ / \\  a minor  (It  eodem  angulo  DET, 

pars  toto.  In  fecunda  autem  ftgu- 
^ r a,  exi  fi  it  quidem  angulus  ABC  , 

angulo  D E F , Aqua  lis, per  s-propcfi,Af  vero  angulus  A CB  , 
minor  efi  angulo  DFE , cum  angulus  DIB  , b maior  fit  an- 
gulo DGF.  externus  interni , (fi  oppoflto  ,•  (fi angulus  DGF, 
Aqualis  fit  angulo  A C B . In  tertia  denique  figura  angulus 

ABC, 


iS.prtm 
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ABC,  maior  quidem  efi  angulo  ^ 

DEF,  propter  ea  quod  angulus  A A 

DEG^f  Aqualis  exifiens  per^f.  / \ / \ 

propof  angulo  ABC , ) 3.  maior  Jit  / \ / i\ 

eodem  angulo  D E F ,totum parte:  ^ ^ 

Sed  angulus  ACB  , minor  ejl  an- 
gulo D F E.  Nam  fi  recla  E F , producatur  fecans  rectam 
DG,  in  Kypet  angulus  DFE,  * *&  £ 

b maior  angulo  DKE,  exter*  yf  yn 

nus  interno ; 'Efi  autem  & an*  / f / /} 

gulus  DKE,  maior  adhuc  an-  / f y t/  ^ 

gulo  D G E,  externus  quoque  IS  'C.  & 

interno,  gr  oppefito.  Multo  igi-  H'  / 1 

tur  maior  erit  angulus  DFE , 

angulo  D GE,  qui per  ■+.  propof.  aqualis  efi  angulo  -ACB. 
Quare  neque  certi  qui  equam  colligi  potuit  de  in  Aqu  alit  at  e re 
liquorum  angulorum,  cum  modo  unus  altero  fit  maior  » modo 
minor,  & modo  Aqualis  . 

THEOR.  16.PROPOS.  25. 


SI  duo  trianguladuo  latera  duobus 
lateribus  aequalia  habuerint , vtrum- 
que  vtrique,  bafin  vero  bafi  maiorem  : 
Et  angulum  fub  aequalibus  redtis  li- 
neis contentum  angulo  maiorem  ha- 
bebunt . 

DVO  latera  AB, AC,  trian- 
guli ABC,  aequalia  fint  duo- 
bus lateribus  D E,  D F , trian- 
guli D E F,  vtrumque  vtrique  , 
hoc efi,  AB.ipfi  DE,&  AC,  — 
ipfi  D F;  Bafis  autem  B C , ma-  ** 
ior  fit  bafe  E F . Dico  angulum  A , maiorem  efle  angu- 
lo D.  Si  euim  non  efi:  angulus  A,  maior  angulo  D,  erit 

1 4-  vel 


1 g.pron. 


16. primi. 


25. 
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vel  aqualis,  vel  minor.  Si  di- 
catur efte  aequalis , cum  etiam 
duo  latera  circa  A,  Aqualia  fint 
duobus  circa  D,Vtrumque  vtri- 
que  , per  hvpothcfin  5 3 erit  & 
’ ~ ’ bafi  E F ; 


3^ 'cE“ 'f  bafis  BC,  aqualis 

quod  eft  abfurdu;Ponitur  enim 
bafis  B C,bafe  E F,maior:Si  vero  angulus  A,dicatur  ef- 
fc  minor  angulo  Deerit , propter  -squalitatem  laterum 
circa  iftos  angulos,bafis  E F,b  maior  bali  B C;  quod  ma- 
gis eft  abfurdum  , cum  E F 3 ponatur  efle  minor  quam 
B C.  Quare  cum  angulus  A,  neque  pofsit  .-squalis  efle  an 
gulo  D,neque  minor,erit  maior.  Si  igitur  duo  triangula 
duo  latera  duobus  lateribus  cequalia  habuerint  5 &c. 
Quod  erat  oftendendum . 


'4primi. 


THEOREMA  hoc  conuerfum  efi  pracedentis . In  eo 
enim  ex  maiori  cingulo  demonfiratum  efi,bafin  illi  rejponden 
tem  efje  mqtoremxln  hoc  autem  ex  maiori  bafi  ofiefum  fuit , 
anguium  illi  r offendent  em  maiorem  ejfe . Differunt  autem 
plurimum  hecduo  theoremata,  nempe  24-.  (y  25.  ab  illis, qu^ 
explicata  Jient  in  propos.  1 S.tfy  ifi.Nam  in  / 9 demonfiratum 
efi  , in  vno  eodemcf  triangulo  maiori  angulo  maius  latus  re- 
spondere : At  in  24-.  idem  ofienfum  fuit  in  duobus  diuerfis 
triangulis, quorum  duo  latera  unius  e quali  a fwct  duobus  late 
r ibus  alterius  (yc.  Idemq3  difcrimenrep  eries  inter propes.  iS. 
& iU  - 

MENELAVS  Alexandrinus,  vt  ait  R roclus,  demon- 
D firat  hoc  idem  theorema  oscen- 
f\  fiue  , hac  ratione  . Pofitis  eifdem 

/I  \ / \ triangulis , ex  bafe  maiore  BC, 

-p / / jJ  c abfeindatur  recta  BG,  f qualis 

■*"  \ I /<j  ^ bafi  minori  E F.  Fiat  quoque an- 

\ I / gulas  G B H , d f qualis  angulo 

DEE  f fy  fit  BH, aqualis  ipfiB  A, 
atqi  adeo  ipfiD  B. Ducta  aiit  recta  linea  A H,  ducatur  quo 
que  recta  per  C,  ex  Hfiecans  A C,  in  I.  Quoniam  igitur  duo 

latera 


primt. 
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latera  aequalia  funt , 3 erunt  anguli  B AH, 

B H A,  aequales  . Rurfus  quia  latera  B G,  B H , aequalia 
funt  lateribus  E F.ED,  vtrumque  vtrique  , & angulus 
G B H , aequalis  angulo  D£F,  per  confiructionem  b erit 
bafis  H.  G , bafi  DE,  atque  adeo  ipfi  A C,  aequalis , angu- 
lus que  G H B , angulo  E D F . Et  quoniam  recta  HI, 
c maior  efi  quam  H G , quae  efi  ofienfa  aequalis  ipfi  A C , 
erit  quoque  maior  H I , quam  A C,-  Sed  A C s d maior  efi 
adhuc,  quam  A I . M uito  ergo  maior  erit  HI,  quam  A I. 
Quare  angulus  I AH , e maior  erit  angulo  I HA  . Additis 
igitur  duobus  angulis  B A H,  B H A,  qui  ofienfifunt  aequa- 
les,fiet  f totus  angulus  B A C,  toto  angulo  B H G, maior:  Sed 
angulus  B I-I G ,demonfiratus  fuit  aequalis  angulo  D.  Maior 
igitur  etiam  erit  angulus  B A C,  angulo  D , quod  efi  propo- 
fitum — •• . 

H E R O N autem  idem  ex  eodem  Proclo  hoc  modo  de- 
mon ftr  at  . Pofitis  eifdem  triangulis , producatur  bafis  minor 
E E,adG,  vi Jit  E G’,  § aequalis  bafi  maiori  B C , D einde  cen- 
tro D,  interuallo  autem  £>  F,  defcribatttr  circulus  , produca- 
tur fi  E D , ad  H , in  circunfe-  pj 

rentiam.  Quoniam  igitur  DH, 
h efi  aequa  iis  ipfi  D F,  erit  quo-  , /O- — 

que  D H , aequalis  ipfi  AC.  y- 
Additis  igitur. aequalibus D~E,  / \ / \ Fl^K/C 
A B, ' fient  A C,  A B,  fimul  B C l — r J 
aequales  toti  H E Sed  A C , \.  J 

A B , k fimul  maiores  funt,quam  N"v' — ^ 

B C,  atque  adeo  quam  E G -igitur  <iy  H E,maior  erit, quam 
E G. Quare  circulus  de feriptus  ex  centro  E,  & interuallo  Eg, 
int  er [e  c ab  it  rectam  E H,  atque  adeo  circunferentiam  prioris 
circuli  ini , &X , punctis ad  X , autem  ducantur  rectae 
D X,E  K.  Et  quoniam  duo  latera  A 5,  A Coaequalia  funt 
duobus  lateribus  D E ,D  K , vtrumque  -vtriqtie , ( efi  enim 
D K , aequale  ipfi  D F ,per  definitionem  circuli  ,-DF,  au- 
tem pofitnm  efi  aequale  lateri  AC.J  & bafis  B C,  bafi  E K , 
aequalis:  (cum  E X aequalis  fit  ipfi  E G,  per  definitionem  cir 
culi  i E G,  vero  rectaper  confiructionem  facta  fit  aequalis 
bafi  B C - ) l Erit  angulus  B A C , angulo  EDA',  aequa- 
lis : Sed  angulus  E D JC,  maior  efi  m angulo  E D F.  Quare 

& an~ 


trimi. 


e j 8. primi. 


1 8.  primi- 
m y.pron.  i 


&•  aagkius  A , angulo  LDF , maior  exi  Jiet . Quod  e fi  pro- 

pajiratn > . 

THEOR.  17.  PROPOS.  2 6. 

S I dno  triangula  duos  angulos  duo- 
bus angulis  squales  habuerint,  vtrura- 
quc  vtrique,  vnumque  latus  vni  lateri 
squale,  liue  quod  squalibus  adiacet  an 
gulis,  ieu  quod  vni  squalium  angulo- 
rum fubtenditur  : & reliqua  latera  reli- 
quis lateribus  squalia,vtrumque  vtriqj 
Sc  reliquum  angulum  reliquo  angulo 
squalem  habebunt. 
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angulorum  ipfis  contentorum,  collecta  fuit  aequalitas  bafium, 
angulorum  fuper  bafes . Nam  m priori  parte  huius  theore- 
matis ex  aequalitate  bafium  B C, 
& ^ D E F,&  angulorum  fuper  has  bafes , 

/\  f\\  demon f ratum  efi , reliqua  latera 

/ \ / \ vnius  trianguli  reliquis  lateribus 

B CE  'F  aequalia  effe,  reliquum  tf  angulum 

reliquo  angulo,  djc.  Quo d quidem  alia  nos  ratione  iam  de- 
monfir animus  ad  propofitionem  octcmam  huius  lib.  quemad- 
modum eo  loco  monuimus . 

H O C loco  demonflr aridum  efi  theorema  quoddam  ad- 
modum ncceffarium,& perutile  rebus  Geometricis, -videlicet. 


I N triangulo  £quIiatero,{iue  Ifofcele,  reda 
linea  ab  angulo  duobus  lateribus  xqualibus 
comprehenib  dudea,  diuidenfque  vel  angulum, 
vel  bafin  bifariam,  perpedicularis  efc  ad  bafim, 
&fi  quidem  angulum  bifariam  diuidat,fecabit 
quoque bafin  bifariam.  Sivero  bafim  fecet  bifa 
riam,diuidetquoqueangulum  bifariam.  Etcon 
tra;  linea  perpendicularis  ad  bafin  ducta  diuidit 
& bafin,  & angulum  bifariam. 


A.  S INT  in  triangulo  ABC,  duo  Utera 

A aequalia  A B,  A C,  diuidatcf  primum  recta 
A D , angulum  A , bifariam  . Dico  rectam 
AD,  effe  ad  A C perpendicularem  , fecaref 
H™X>  C bafin  B C , bifariam  ■ Cum  enim  duo  latera 
ABjAD,  duobus  lateribus  AC,  A D,fint 
aequalia,  angulosa,  aequales  contineant , ex  hypotheji,  * erunt- 
& bafes  B D,  C D,  aequales , & anguli  adD  , atque  adeo 
recti. 

DIVI  DA  T deinde  recta  A D,  bafin  B C,  bifariam. 
D ico  rectam  A D,ai  A C,  perpendicularem  effe , & angu- 
lum A,  fecar  e bifariam . Cum  enim  duo  later  a B D,  D A. 
duobus  lateribus  CD,D  A,  aequalia  fint,  fjp  bafis  A B,  bafi 
A C,ex  hytothefid'  erunt  quoque  anguli  ad  D, aequales,  at- 
que 
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que  adeo  recti,  ac  proinde  ex  ccroil.propos.  8 .huius  hb.&  an- 
guli ad  A,  aequales  erunt. 

SED  tam  recta  A E>, fit  ad  E C , perpendicularis . D ia 
dy  bafim  BC,  angulum  A,  bifariam.  a Erunt  enim 
anguli  B,  C ,fupra  bafin  B C , aequales..  Itaque  quoniam 
duo  anguli  D,  B,  trianguli  A BD,  duobus  angulis  D,  C, 
trianguli  A C D, aequales fiintyVterq^  vtrique , l atusf  AB, 
aequalibus  oppofitwn  anguhsE,  (Zycommune;  b erunt  & reli- 
qua latera  B D , C D , aequalia  fp  reliqui  anguli  ad  A , 
aequales  . Quod  erat  deinonfirandum . 

S E D & hoc  theorema  verum  efi . 

TRIANGVLVM,  in  quo  linea  redta 
ab  vno  angulorum  dudfca  ad  bafim  perpendicu- 
laris diuidit  vel  bafim3vel  anguium  bifariam,ha 
bet  duo  latera  didhum  angulum  comprehenden 
tia  aqualia  : Et  ii  quidem  bafis  diuidatur  bifa- 
riam,angulus  quoque  bifariam  fecabitur;fi  ve- 
ro angulus  bifariam  fecetur,  bafis  quoque  diui 
detur  bifariam . 

I N eodem  triangulo  A B C,  fit  A D,  aiBC,  perpendi- 
cularis, diui  dat  que  primum  bafn  B C , bifariam . D icc  dy 
latera  A B,  A C,  effe  aequalia  dy  angulos  ad  A , aequales . 
Quoniam  enim  duo  latera  BD  , DA  , duobus  lateribus 
C D,  DA,  aequati  a funt , angulosq3  comprehendunt  aequa- 
les, nempe  rectos ; c erunt  quoque  dy  bajes  A B,  AC,,  dy  angu 
li  ad  A., aequales,  quod  e fi  primum. 

S E C ET  deinde  perpendicularis  AD,  angulum  h,bifa 
riam.Dico  dy  latera  AB,  A C,  aequalia  ejfe,dy  rectas  BD, 
C D. Quoniam  enim  duo  anguli  D,  A,  trianguli  A B E), duo 
bus  angulis  D,  A,  trianguli  A C D , aequales  funt , latus  d# 
A D , illis  adiacens  , commune  d erunt  quoque  dy  latera 
A B,  A C , dy  latera  B D , C D , aequalia . Quod  e fi  fe- 
cundum . 


* 2 6. primi. 


c 4-prim:. 


C. primi. 


THEO- 


THEOR.  18.  PROPOS.  27. 

S I in  duas  redas  lineas  reda  inci- 
dens linea  alternarim  angulos  squales 
inter fe  fecerit:  parallela:  erunt  inter fe 
illsre&sline^. 


I N duas  redfcas  A B,  C,  D,  incidens  redia  E F .faciat 
angulos  alternarim  A GH,DH  G,intcr  fe  ecquales. Di 
co  lineas  AB,  C D,  efle  parallelas. Si  enim  non  fiunt  pa- 
rallelx,coibunt  tandcm5u producantur  infinite. Si  nam- 
que non  coirent  vnquam,  parallelae  edent,  cx  parallela- 
rum definitione. . Conuemant  ergo  ad  partes  B,  & D,  in 
puncto  I.  Quoniam  igitur  triangulum  eft  G I H , ( cum 
A B,redia  continuata  iit,item  rc 
A \.G  ,B  da.CD,  vfque  ad  punctum  I,  ) 
\ ^>|  angulus  A G H,pofitus  eft  ecqua 

q ypT  i)  lis  angulo  D H G,-  erit  externus 
angulus  A G H , ecqualis  inter- 
^ no,&'  oppofito  DHG;  quod  eft 

abfurdum; a quoniam  externus  interno  maior  eft.  Quod 
fi  A B,C  D,  coire  dicantur  ad  partes  A,  & C , in  puncto 
K,  erit  rurfus  eadem  ratione  angulus  externus  DHG, 
ecqualis  interno,  & oppofito  A G H, quod  eft  abfurdum. 
Non  igitur  coibunt  linea;  A B , C D . Quare  parallelas 
erunt . Eodem  modo,  fi  ponantur  anguli  alterni  B G H, 
C H G,  xquales  , demonftrabitur,  lineas  A B,  C D,efle 
parallelas  . Si  igitur  in  duas  rectas  lineas  redta  inci- 
dens,&c.  Quod  erat  oftendendum. 


N E C E S S E eft , vt  linea  , qua  dicuntur  parallelae , 
in  eodem  exifiant  plano,vt  ex  definitione  confiat:  Quare  non 
fiatis  eft  duos  angulos  alternos  aequales  inter  fe  ejfie , vt  duae 
Lineae  probentur  ejfe parallelae , mft ponatur , eas  in  uno,  eo- 

dem$ 
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iemqs  exifi ere  plano.  Yieri  enim  pcteft,  vtli  isarecis,  incidens 
vn  duas  recicts  non  in  eodem  plano  exi- 

dentes,  faciat  alternos  anguks  aequa-  C E 

les . Sit  enim  C D , perpendicularis  ad 

A B , retiam,  quas  in  fubietio  plano  exi  jp jj j> 

jliti  & ex  C,,m  alio  plano, ad  C D,  du- 
catur alia  perpendicularis  C E,  ita  vt punctum  E,  intslligst- 
tur  in fuklimi . Quo  pofito,  perjf icuum  ejl, reddam  C D,  mc>  - 
dentem  in  rectas  C E , A B , facere  duos  angulos  tCD, 

A D C , alternos  aequales , cum  jint  recti  ; g?  tamen  C E > 

A B , non  funt parallelas , quod  non  :n  eodem  exifiant  plano. 

N on  appojuit  autem  JLuclidss  in  propoptions  hanc  condit  i'- 
nemyn  eodem  plano  exiftentes  ificut  neque  in flikfequ  entibus-, 
quoniam  cum  in  prioribus  fex  libris  agatur  de  plana  dumta- 
xat , 'ut  fupra  diximus,  omnia  inteUigenda  funt  neceffqn ; in 
eodem  plano  exijlere  . In 'undecimo  ostro  libro  gp  alijs , qui 
tpfum  fequuntur, monebit  femper, Unetis  aliquas  in  ecd.  m ef 
fe  plano , vel  in  diuerfis  planis ; quia  in  illis  libris  dijferitur  de 
folidis , in  quibus  diuerfa plana  confiderari  pojfunt . Quod 
idem  dicendum  eji  de  punctis  extra  lineas,  & fuperficies , <&c. 

PROBL.  19.  PROPOS.  28. 

SI  in  duas  redas  lineas  reda  incides 
linea  externum  angulum  interno  , & 
oppofito , & ad  eafdem  partes , equaletn 
fecerit;  Aut  internos,  & ad  eafdem  par- 
tes duobus  redis  ^quales.-Parailelae  erut 
inter  fe  ipf.e  redx  linea:. 


I N duas  rcchis  A B,  C D , rc£ta. 
incides  E F , faciat  primo  externum 
angulum  EGA,  aqualem  angulo 
interno,&  oppofito  ad  eafdem  par- 
tes G H C . Dico  reibas  A B , C D , 
efle  parallelas  Quoniam  enim  ancu 


c 


c/E 
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I A M D V D V M pronuntiatum  tertiumde cimum  a 
Principiorum  numero  reietimus . Cum  igitur  fiequens  propof. 
z 9 . cum  multis  alijs  illi  ita  innitatur,  i >t  fine  eius  auxilio  de- 
tnonfirari  nequeat  ^opem  pretium  erit  illud  hoc  loco,  ex  hacte- 
nus demonstratis  theorematibus , atque  problematibus , qut 
ex  eo  nulla  ratione  dependent.  Geometrica  demofiratione  con 
firmare,  vt  in  expofitione  dicii  Axiomatis  polliciti  fumus.  Pri 
tno  aut  em  loco  demonfirationem  Procli  afferemus.  Deinde 
idem  nes  pronuntiatum  magis  ac  curati,  at  que  emdentius  de- 
monftr abimus  . Procius  igitur .,  antequam  illud  demonjtret , 
duo pr amittit . Pnmum  efi  . 

S I ab  vno  pun&o  dux  re<5he  linese  angulum 
facientes  iniiniteproducanturaipfarum  diftan- 
tia  omnem  finitam  magnitudinem  excedet. 

EXEANT 
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lo  E G A , squalis  ponitur  angulu s 
j. \ q / g GHC5  & eidem  angulo  EGA, 

1 1 ~T  ‘ 1 xqualis  eft  angulus  HGB;b  erunt 

h— tjj i.  anguli  alterni  GHC,  HGB , xqua- 

^ p/  les  . Quare  li nex' AB, C D,c  paral- 

lela: erunt . Idem  oftendetur  , fi  an- 
gulus externus  EGB,  xqualis  ponatur  interno  GHD. 

DEINDE  faciat  reda  EP,  angulos  internos  ex  ea- 
dem parte  , nempe  A G H,  C H G,  duobus  redis  squa- 
les . Dico  ruidus  redas  AB,  C D,  efle  parallelas  . Quo- 
niam enim  anguli  A GK,  C H G,  duobus  redis  xqua- 
lcs  ponuntur  ; Sunt  autem  & anguli  AGE.  AGH,  d duo- 
bus redis  squales;  Erunt  duo  anguli  AGH,CHG,duo- 
bus  angulis  AGE,  AGH, xquales  . Ablato  igitur  com- 
muni angulo  AGH, remanebit  angulus  AGE  , externus 
angulo CHG  , interno, & oppofito  ad  eafdem  partes 
xqualis.  Quare  vtiamoftenfum  cft , erunt redx  AB, 
C D,  parallela; . Idem  oftendetur , fi  duo  anguli  BGH, 
DKG,  duobus  redis  ponantur  xqualcs.Si  igitur  in  diras 
redas  lineas  reda  incidens  linea  externum  angulum  &c, 
Quod  erat  dcmonftrandum . 


a / s primi. 
b 1 . prom 
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EXEANT  a tundo  A,  due  re  -g  , 

ds  AB , AC,  facientes  angulum  A . .P' 

Quonid  igitur  puncta  Z>,  <&  E,  plus  A- 

inter  fe  dtfiant,  quam  F,  & Giltem  q ^ 
punda  B,&C,plus  quam  D,  & E, 

& ita  deinceps  ,fi  producantur  vitra  reda  lines,  A.  B , AC, 
perspicuum  efi>  extrema  earum  punda  infinito  Spatio  inter  fe 
difi  are,  fi  infinite  ipfs  producantur . S i enim  non  infinito  Spa- 
tio difi arent , augeri  pojfet  eorum  difiantia  > igitur  linea 
ipfs  vitra  produci , quod  e fi  ab  fur  dum , cum  ponantur  infini- 
te iam  ojje  producta . Quare  fi  dicis,  lines  AB,  AC,  produ- 
cantur infinite , ipfarum  difiantia  excedet  omnem  finitam 
difiantiam . Hocpronunciato  yfits  efi  & Ariftoteles  lib.  i.de 
coelo,  vbi  demonfirauit,  mundum  non  ejfe  infinitum  . 

Qjp  O D autem  re  cis  A B,  AC,  quo  longius  protraham 
tur,  eo  magis  inter  fe  difient , (Hoc  enim  B rodus  fine  demon - 
siratiene  ajfumpfit , cum  dixit , punda  D,  <&E,  in  proxima 
figfiraplus  inter fe  di  si  are  quam  F,&  G,Item  B,  £r  C,  plus, 
quam  D,  & B,  &e. ) bac  ratione  q 

demonfir abimus  . Demittantur  /frlr 

ex  punctis  C,D,  vt cunque  in  re - X>  Ay  j w 

Ha  A C,  acceptis , ad  AB  , per - 1 

pendiculares  C B ,T)  E , qua  di-  I i 

fi  antias  pundorum  C,  D,  d reda  -f  i «T 

A B , metientur,  curn  fint  minima  * a 

omnium  redarum  ex  C,D,  ad  A B , dudarum  vt  in  cor oll. 
propof  1 9 .ofiendimus  . Dico  C B,  maiorem  ejfe,  quam  D E, 
ac  proinde  plus  difi  are  redam  AC,  a reda  A B ,inpundo  C, 
remotior  e, quam  in  pundo  propinquiore  D.  Si  enim  C B3  non 
efi  maior, qudfn  D E,  erit  vel  & qualis,  v el  m inor.  Sit  primum 
squalis , (figreds  A £,  abfeindatur  squalis  BF,  ita  vt  pun- 
dum  F , cadat  vel  inter  A,  & E,  vel  in  E , vel  denique  inter 
E,  & B,-  ducaturque  recla  F C . Quoniam  igitur  duo  latera 
AE,  £D,  trianguli  AED,  duobus  lateribus  F B , B C,  trian- 
guli  FBC,  aqualia funt, ytrumque  vtriqtie, angulos  fi  conti- 
nent squales  , vtpote redos  : a erunt  & bafes  AD,FC,  ^ 
anguli  D A E,  C F B,  inter  fe  squale s . Igitur  cum  externus 
angulus  C F B,  interno  D A E,  squalis fit  b parallels  erunt 
AC,  FC,  quod  efi  ab  fur  dum,  cum  concurrant  in  C. 

K SIT 


I4£  (£9  EVC L1D.  GEOM . 


5 I T deinde  C3, minor  qudmDIi,fifieripotefi,& produ- 
da  B C,fiat  B G,  ipfi  D E,  aqualis , iungaturq \ retia  F G. 
Quia  igitur  duo  latera  A E,  ED,  trianguli  AUT), duobus  la- 
t eribus  F B,B  G,  aqualia funt^utrumque  vtrique , angulof- 
2 4.  primi,  que  continent  quales  , puta  rectos  i 2 erunt  & bafis  A D , F G, 
& anguli  E A D,  B F G,  inter  fe  aquales . Igitur  cum  ex- 
b 27. primi,  ternus  angulus  B F G , interno  E A D , aqualis  fit  erunt 
A C,  F G,  inter  fe  parallela  , quod  ab  fur  dum  efi , cum fe  mu 
tuo  fcentin  H.  Quocirca  B C,  ipfi  ED,  maior  erit , cum  ne- 
que aqualis*  neque  minor  effe  pojfit,  ut  demonflratum  efi, 

S E CV  N D VM>  quod  F rodus  pr  amittit thuiufmo  di  efi.  1 

SI  duarum  parallelarum  redarum  linearum 
alteram  fiecec  quaedam  reda  linea  , reliquam 
quoque  produdam  fecabit. 

r S I U T UuiparalleU  AB,  CD, 

K " & reda  E F,  fecet  ipfam  AB,  in  G . 

q _£ jy  Dico  redam  E F ,fi producatur , fe- 

ti uram  effe  quoq;  ipfam  C D.  Quo- 
niam dua  retia  G B,  G F,  inpuntio  G , angulum  faciunt  ,fi 
producantur  infinite , excedent  omnem  finitam  diftantiam  j 
igitur  & difiantiam  y quaparallela  AB  * d parallela  C D , 
difiat , cum  hac  difiantia fit  finita , alias  entm  non  effent  li- 
nea parallela , Quare  quando  difiantia  G B,  d G F , maior 
iam  fuerit  ea,  qua  inter  parallelas  efi,  necejfe  efi  redam  GF, 
produdam  fecuiffe  retiam  CD.  Nam  quamdiu  GF , contine- 
bitur inter  duas  parallelas, minor  i difiantia  a G B , remone- 
bitur,quam  C D,  ab  eadem  G B,  vt  confiat . His  igitur  ita 
expofitis , facile  demonfirabitur  hoc  theorema , quod  efi  apud 
Buclidem,  t er tiumde  cimum  pronuntiatum . 

S I in  duas  redas  lineas  altera  reda  incidens 
internos, ad  eafdemque  partes, angulos  duobus 
redis  minores  faciat ; Date  ilis  redx  lines  infi- 
nite produds  fibi  mutuo  incident  ad  eas  par- 
tes, vbi  fiint  anguli  duobus  redis  minores . 

iu 
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| I N rectas  AB,CD,  incidens  A-^^p/E 
! recta  E F,  faciat  internos  angulos  I 

ad  fartes  B,  ^ BGH)  C — —^7- J)^  *D 

DHG,  duobus  reclU  minores  . F' 

Dico  reflas  AB,  CD,  coire  ad  eafdem partes  B,  (3  D+Quo- 
niam  enim  duo  anguli  BGH , DHG , mineres  ponuntur  ejfe 
duobus  reflis Sunt  antem  duo  anguli  DHG,  DHF , a duo- 
bus reflis  aquales  iErunt  duo  anguli  DHG  , DHF,  maiores 
duobus  angulis  DHG , BGH.  Ablato  ergo  communi  angu- 
lo  D H G,  remanebit  angulus  DHF,  b maior  angulo  BGH. 
Si  igitur  adreflam  ¥0,(3'  ad  punctum  G,  c confittuatur  an- 
gulus KGH , dqualis  angulo  DHF,  cadet  G K,fupra  G B, 

' d fit  ab  ita,  producta  rectam  A B . Quoniam  igitur  in  duas  re 
flas  I X , C D,  refla  incidens  E F,  facit  angulum  externum 
D H F,  aqualem  interno , (3  oppofito  K G H e Erunt  recta 
I K , C D..  parallel&.Secat  autem  recta  A B,  ipjam  lYL,in 
G\  Producta  igitur ficabit  quoque  ipfam  C D , vt  demon- 
jlratum  e fi  .Quare  A B,  cum  C D,conueniet  ad  partes  B,(3 


erit  i quam  retia  A B,  hoc  efi,  quam  perpendicularis  ex  retia 
Ah  ad  retiam  BD,  demijfia,  cum  inflexa  linea  A E,  ad  re» 
tiam  B D,nunquamperueniat,  vt  demonfir  atum  esi  d Ni * 
comedes  . 

SCIO  principium  illud  Procli  in  lineis  retiis  ejfieverijfi - 
raiim  , & quod  facili  negotio, fi  omnes  demonfi  rationes  Eucli- 
dis, qua  ex  axiomate  i 3 .pendent , conceda>itur , demonfir  ari 
pojfit  hoc  modo . Contineant  du  a retia  AB,  A C, angulum  A, 
& data  fit  retia  D,  cuiufiuis  ma - 

gnitudmis . Dico  difiantiam  re-  1 5 ^ 

tiarutn  AB,AC,/»  infinitum  \ ■ 

produtiarum  excedere  m agnitu- 
dine  D.Nam  ex  quouis puntio E , 

in  retia  A B,  fumpto  demittatur  C P bd 

ad  AC, perpendicularis EF  , qua 

fi  maior  fuerit, quam  D,  confiat p-opofitumfivero  non  e fi  ma 
ior, fumatur  eius  multiplex  proxime  mator , quam  E),  nempe 
G.  Sumpta  autem  A B,  ipfius  A E,  ita  multiplici , vt  multi- 
plex efi  G,  ipfius  E F , demittatur  ex  B , ad  A C , perp  endi- 
cularis B C,quam  dico  maiorem  ejfie  data  retia  D .Quoniam 
enim 3 efi,  vt  A E, ad  B C,ita  A E,  ad  E Fs  ( quod  ex  coroll. 
propof.xf.lib.6 .Fuci,  triangula  ABC,  A EF, fimilia  fint,  oh  re 
tias  BC,EF,  que  b parallela  fiunt  • ) Et  permutando,  vt  A B , 
ad  A E sit  a B C,adE  F:erit  ita  multiplex  B C,  ipfius  E F, 
vt  multiplex  efi  A B,  ipfius  A E,  hoc  efi,  vt  multiplex  efi  G, 
ipfius  E F.  Cum  ergo  B C,  G , dque  multiplices fint  ipfius 
E F , erunt  int er fie  &quales. Efi  autem , ex  confirutiicne,ma- 
ior  G,qudm  D.  Igitur  difiar.tiapuntii  B , d puntio 

C,  maior  erit , quam  retia  Z>>  data . quod  efipropcfitum. 

VE  RVM  demonfir  at  io  h&c  fine  proprietatibus  linea- 
rum parallelarum  , quA  axiomate  illo  j 3 .nituntur, vim  nul- 
lam habet , ac  proinde  principium  illud  Frocli  ajfiumi  nonpo- 
tefi  ad  illud  axioma  13.  demonfirandum  , ne  principium  in 
eo  demonfirando  petatur  . Qua  cum  ita  fint , fiedulo  dedimus 
! operam  , vt  illud  ipfium  Euclidis  axioma  demonfir aremus  ex 
1 ijs  fiolum , quA  antepropoj.  2 9 primi  lib.  demonfir  at  a funt . 
Ante  enim propof.29.  vfius  illius  axiomatis  apud  Euclidem 
nullus  efi.  Id  quod  in  Euclide  quodam  Arabico  fiatium  etiam 
ejfie  accepi , fied  nunquam  fiatia  mihi  efi  copia  demonfir atione 
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tllam  legendi,  et  fi  obnixe  illud  iterum  atque  iterum  ab  eo, qui 
eum  Euclidem  Arabicum pofiidet  *,  fiagitaut . Quare  banc , 
.qua  fequitur , ex  cogit  animus . Primum  autem  pr emittenda 
quoqi  funt  nonnulla, que,  licet  adid , quod  proponimus  fiemon 
jirandum  requirantur  ne  ce  florio  , multo  tamen  cuidentiora 
fiunt  'ac  faciliora  axiomate  illo  Euclidis,  ita  vt  omni  dubita- 
tione exclufa , firmum  eis  ajfenfum  prabere  pofiimus  . Pri- 
mumfit  buiufmodi . 


LINE  A , cuius  omnia  puncta  a recta,  li- 
nea, qus  in  eodem  cnmeaplano  exiftit,a;qua- 
liter  diftant,  recta  eft. 


VT  fi  omnia  punSla  linea  A B, 
d recda  E>C,  equaliter  di  fient, hoc 
e fi , omnes  perpendiculares, quales 
funt  AD,  EH,  FG,  BC,  adDC, 
demijfa  aquales  fint , ( perpendi ■ 
D H G C cularis  enim  qualibet,  cum  fit  om-  ' 
nium  ex  eodem  puncio  ad  retiam 
D C,  duci  arum  minima , ex  coroll.  propof.  i p.  huius  lib.  di- 
fiantiam  puncli , d quo  ducta  e fi , metitur .)  erit  AB  , linea 
recta.  Hoc  autem  ex  defin.  Unes,  recta  liquido  confiarepotefi. 
Nam  fi  omnia  puncta  linea  A B , aqualiter  difiant  d recta 
D C , ex  &quo  fua  interiacebit puncta  , hoc  efi , nullum  in  ea 
punctum  intermedium  ab  extremis furfum,  aut  deorfum,vel 
huc , atque  illuc  deflectendo  fub fuit  abit , nihilque  in  ea  fle- 
xucfum  reperietur  ,fed  equabiliter  femper  inter  Jua  puncta 
extendetur , quemadmodum  rectaT)  C . Alioquin  non  om- 
nia eius  puncta  aequalem  d recta  D C , diflantiam  habe - 
rent,quod  efi  contra  hypothefin  . N eque  vero  cogitatione  ap- 
prehendi potefi , aliam  lineam  pnter  rectam , pojfe  habere 
omnia  fua  puncta  d recta  linea , qua  in  eodem  cum  illa  pla- 
no exi  fi  at , &qualiter  difiantia  , Efi fane  principium  hoc,  ex 
quo  folo  concejfo,  vna  cum  ijs  , qua  vfque  ad  propof  2 p . huius 

hb. 


A j:  F B 
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hb.ofienfa funt, Axioma  /3.  demonfir abimus,  adeo  clavum* 
•vt  lumine  naturali  cognitum  jit , nemcque  fana  mentis  illud 
negare  pojfit.Aut  certe  citra  omnem  controuerfiam  ejl  eiufmo 
di,v  t longe facilius  ei  quilibet  ajfentiatur , quam  illi  axio - 
mati  13.  Euclidis. 

IDEM  prcrfus  in  linea  circulari  contingit. Na  etiam  li- 
nea inflexa  circularem  lineam  ambiens,  cuius  omnia  puncta 
Aqualiter  d circulari  difiant,id  efi,d  qua  omnes  recta  in  cir- 
cularem lineam  ad  Aquales  angulos  incidentes  Aquales  funt, 
circularis  quoque  e fi  j ita  vt  naturam  circularis  Linea,  d qua 
aquali  femper  dijlantia  abefi,  induat:  quemadmodum  linea 
Aqualiter femper  d recta  linea  di  flans , naturam  linea  rectA, 
cui  femper  Aquidiflat , induit , propter  eaque  recta  efl,  vt  di- 
xi mu  j . Qtfod  autem  inflexa  illa  linea  circa  lineam  circula- 
rem fit  quoque  perfecte  circularis  , facile  cfiendtmus,  fi  prius 
demonflremus  > rectam  ex  centro  circuli  ductam  efficere  cum 
circumferentia  angulos  binos  &quahs i & centra , rectam , quf 
aquales  cum  circumferentia  angulos  confiituat,  per  centrum 
tranflre . Sit  igitur  circulus  ABCDEF  ,cuius  centrum  G. 
Dico  rectam  GC,  ex  cetro  ductam-  effis cere  tam  angulos  inter- 
nos GCB,  GC  D^qudm  externos  ICB,1CD, inter  fe  aquales. 
P roducta  enim  I G5  vfque  ad 
A,f  femi circulus  ABC,  cir- 
ca diametrum  A C , intelliga - 
tur  circumuerti , congruet  is  fe- 
mi circulo  A E C , cum  femicir- 
culi  eiufdem  circuli  fint  inter 
fe  Aquales  . Anguli  igitur  ad 
G , tam  interni , quam  externi 
inter  fe  congruent , ac  proinde 
Aquales  erunt . Efficiat  iam  re- 
pta H A K , Aquales  angulos  ad  A . Dico  eam  per  centrum 
tranflre.Si  enim  non  tranfeat, ducatur  ex  centro  G,ad  A, re- 
pta G A , quA  ex  proxime  dcmonflratis  angulos  G A B » 
G A F,  confiituet  aquales . Ncn  ergo  Aquales  funt  K AB, 
KAf.  Quod  efl  centra  hypothefm 

HOC  cflenfo,  ambiat  inflexa  linea  H L I MN  O ^circu- 
larem lineam  ABCDEF,  cmniacj  eius  punPt  a ab  hac 
Aqualiter  ab  fint, id  efl , cmnes  rectA  ab  ea  linea  in  circularem 
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lineam  'cadentes , efficientesifi  angulos  aquales  ,fint  inter  fe 
aqualei^cUiufmodifuntH  A,L  B,  I G,  M D,N  E,  O F .Ha 
enim  cum,vt  defnonfiratufh  eft, per  centrum  tranfeant  2 er  iit 
omnium  expunctis  H,  L,  UM,  N ,0,in  connexam periphe- 
riam  cadentium , minima  s ( Hoc  enim  demonftrathm  eft  ab 
JLficl.  propos.  X.lib.  3 . qua  folum  etc  propofttiOnibus  > qua  2 9. 
huius  lib.  antecedunt , pendet , vt  iure  Optimo  huc  transferri 
fojjit ) atque  adeo  eorum  difl antias  a fubiecla  linea  circulari 
metientur'~.,'D.ico  lineam  HLIMNO,  e ff e circularem.  Cum 
enim  omnes ,vt proxime  oftendimus,per  centrum  G,tranfedt, 
fi  aqualibus  H A,  O F,  addantur  aquales  A G , F G,  erunt 
tota  H G,  O Gj  aquales  i eademtfi  ratione  omnes  alia  ex  linea 
inflexa  H L I M N O , ad  Q,  ducta  aquales  erunt  & retiis 
H G,  O G,  & inter  fe.  Ex  de fn.  circuli  igitur  linea  inflexa 
circularis  eft.  Quod  erat  demonftrandumALx  hoc primO, quod 
pramijimut,f equitur  fecundum , videlicet. 


S.I  reda  linea  fuper  aliam  rectam  in  tranf- 
uerium  moneatur  , conftituens  in  fuo  extre- 
mo cum  ea  angulos  iemper  re&os , deferibet 
alterum  illius  extremum  lineam  quoque  re- 
dam. 


VT  fi  in  friare  figura  recta-  A Ti>,ad  D C , perpendicula- 
ris  moneatur  in  tranfuerfum  fuper  retiam  D C , confiituens 
cum  ea  in  Y),femper  recios  angulos, hoc  eft,  non  titubans,  aut 
vacillans  ,fed  aquabiliter  femper  incedens  , deferibet  extre- 
mum A ,r  etiam  quoque  lineam, 
A E F B nempe  A B . Gonjlat  hoc  ex  eo , 

quod  primo  loco  primi  fimus, pro- 
pter e a quod  omnia  puncta  linea 
A B,  de  f cripta  a qualiter  a retia 
2^  fi  £r  C -D  C , diftant,  nimirum  per  re- 

tiam A D.  Ex  quo  fit,  ipfam  li- 
neam retiam  effere um,vt  ibi  ditium  eft,  eius  media  ab  extre 
mk  non  fubfultent  ,fed  aequaliter  inter  ipfa  iaceant,  quippe 

cum 
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cum  nullum  eorum  mugii  aut  minus  a relia  C D , abfcedat 
furfum , aut  dsorfwn  verge  do , quam  aliud . Patet  hoc  etid 
ex  tjs , qUae  ad  definitionem  linea  rectae  fcripftmus  . Cum 
enim  duo  punita  I),  A,  flmilibus  prorfus  motibus  ferantur , 

( quod  recta  A Dfin  fuo  motu  non  titubet ^aut  vactilst,fed pu- 
ti a D,  A,  aeque  velociter  incedant,  aequaliter  que  femper  in- 
ter fe  difient.)  defcribent  'Xvtique  lineas  flmiles  , 'vt  in  ead,em 
definitione  docuimus. Cum  ergo  punctum  D, rectam  D Cy.de- 
fcribat,  erit  quoque  linea  A B ,quam  punctum  A,  de fer  ibit,  re 
BalNeque  vero  imaginari  quis  poterit,  fi  linea  recta  in  tranf- 
uerfum  moueatur  vniformit  er  /inevlla  titubatione  hicc  at qj 
illuc,  duo  punita  eius  extrema  deferibere  duas  differentes  in- 
terfe  lineas > fed  qualem  vnum  extremum  deferibit , talem 
quoque  ab  altero  extremo  deferibi  neceffe  efi , proptey  vnifor - 
memjlium  , aequabilem^  motum  vtriufque puncti  extremi « 

E (i  principium  hoc  tteqUe  tlarUm,  & euidens , atque  antece- 
dens . 

C O N T I N GIT  autem  idem  omnino  in  circulari  li- 
nea.Nam  eodem  pacto  reBa  linea  fuper  lineam  circularem 
in  tranfuerfum  fluens  aequabiliter > ccnflituens  nimirum  in 
fuo  extremo  cum  circulari  aequales  femp er  angulos  , nenva 
cillando,aut  deflectendo  huc  atque  illuc,  circular  em  lineam  al 
tero  fuo  extremo  deferibit, it  a vt  natur a?n  circularis  lineg  fu- 
biectae > d qua  aequaliter  femper  dtfiat  , linea  illa  def cripta 
induati  quemadmodum  linea  recta  A T), fuper  rectam  T)  C, 
in  transuerfumfiuens  aequabiliter,  ccnflituens  nimirum  cum 
ea  in  fuo  extremo  D , angulos  femper  rectos , ita  vt  nufquam 
declinet^huc  atque  illuc  de  feliendo,  aut  titubando,  limam  re 
clam  A B , altero  extremo  A , 
delineat : adeo  vt  linea  def  cri- 
pta A B , naturam  induat  re- 
ctae lineae  fubieftaO  D C , 'd 
qua  aequaliter  femper  recedit . 

Rectam  autem  , qua  fuver  li- 
neam circularem  in  trd fuerfum 
fluit  aequabiliter,  deferibere  al- 
tero fuo  extremo  lineam  quoque 
circularem,  facile  demonfir abi- 
mus. Moueatur  enim  in  figura  poftertore  re&a  HA,  in  tranf-  I 

uerfum  [ 


H 


uerfum  fuper  peripheriam  ABCDEF,  aequabiliter,  faciens  ' 
fimper  in  extremo  A, cum  ea  angulos  aequales.  D ico  lineam 
HLIMNO,ab  alterc  sxtresno  li,  deficriptam  e fit  quoque  cir- 
cul arem.  Cum  enim  recta  HA,?»  cmni  J itu  mons  illius  ima 
ginarij  faciat  aequales  angulos  cumperipheria  AlGDEX  , 
fit  vt  ea  troduBa  in  centrum  G , cadat , vt  fupra  cfiendi- 
mus . Quare  additis  reBis  aequalibus  HA,  O F , ad  reBas 
aequales  A G,  F G,  fient  totae  reBae  H G,  0 G , & omnes 
aliae,  inter  fe  aequales:  acpropterea  ex  defin.  circuli  H Z,  2- 
M N O,  circumferentia  circuli  erit.  Quod  ojiendedum  erat. 
H tnc  fequitur  tertium >. 


S I ad  redam  lineam  dua;  perpendiculare 
redde  lineas  erigantur  inter  fe  squales,  quarum 
extrema  punda  per  lineam  redam  coniun- 
gantur,  eritperpendicularis  ex  queuis  pundo 
huius  redas  ad  priorem  redam  demifla , vtrili- 
bet  priorum  perpendicularium  squalis . 


SINT  ad  reBam  A B,  ere 
G ^ Bae  duae  perpendiculares  AC  , 

— tcCT  -'£■  ■-  B T), inter  fe  aequales : Et  duBa 

G reBa  C D , d-emittatur  ex  quoli- 

bet eius  punBo  E,  a A A B,  perpen 
A "P  R di  cularis  TLFDico  E F,  vtrique 

" **  AC,BD,  effe  aequalem  * S? 

namque  aequalis  non  e fi,  erit  vel  maior-,  vel  mirior.  Abfcifia 
ergo  aequali  F G,  fi mtelligatur  reBa  A C , mou.cn  in  tranf- 
uerfitm  per  reBam  A B , faciens  cum  ea  angulos  fimper  re- 
Bos,defcrtbet  punBum  C,/ ineam  reBam  fer  G,tranfeutem, 
vt  futra  ofienfum  efi  , qualis  e fi  C G D.  Tinae  ergo  reBae 
C E D , C G D , fuperficiem  claudent . Quod  efi  dbfttr- 
dum  . JEqualis  igitur  efi  E F,  vtrique  A C,  B D.  Quod 
erat  ofiendendum  . Ea;  hoc  quartum , quod  fequitur  , de- 
monfir abimus  . 
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S I ad  rectam  lineam  duas  perpendiculares 
reite  line*  erigantur  inter  fe  «quales , quarum 
extrema  puncta  per  lineam  redam  coniungan 
tur,efficie£  hscC  reda  cum  vtraqite  perpendicu- 
lari angulum  redum . 


SINT  ad  retiam  A B , erectas  duae  perpendiculares 
A C,  BD,  aequales  inter  fe  , ducatur  (fe  recta  C D . JDico 
virum  fe  angulum  C , £>,  retium  ejfe . Secta  namque  recta 
A B*  bifariam  in  E,  excitetur  in  E^iAB,  perpendicula- 
ris E F siunganturtfe  rectae  A F,  B p.  Quoniam  igitur  duo  la 
ter  a A E,  £ F,  trianguli  A £ F,  duobus  lateribus  B E,E  F> 
trianguli  B E F,  aequalia  funt, 
virum  fe  utri  que»  angulos  fe  con  C ^ 

tinent  aequales,  puta  rectos  , " j 

a erunt  quoque  & bafes  A F , / \ I 

B F, et  td  anguli  F AE, FBE,  d \S  im 

A F E,  B F E, inter fe  aequales,  A.  E 3 

Ablatis  igitur  aequalibus  angu 

lis  F A E , F B E,  ex  rectis  aequat  ibus  CAE,  DBE,  reli- 
qui erunt  aequales  anguli  C A F,D  B F.  Itaque  cum  duo  la 
ter  a CA,  A F,  trianguli  C A F , duobus  lateribus  D B , 
B F,  trianguli  DBF,  aequalia  [irit,  angulos  fe  complectan- 
tur aequales , vt  ofiendimus  , b erunt  quoque  & bafes  C F , 
D F,  & tam  anguli  C,  D,  quam  C F A , D F B , inter  fe 
aequales.  Si  ergo  aequalibus  angulis  C F A,  D F B,  addan- 
tur  anguli  A F E,  B F E , ofienfi  aequales  , fient  toti  anguli 
C F E,D  F E,  aquales,  ac  proinde  recti. Quia  vero  perpendi- 
cularis E F ,vtrife  A C,B  T) , aequalis  efi , vt  proximo  theore- 
mate ofiendimus,  erunt  du&  recta,  A C,  E F,ad  A E,  perpen- 
dicul ares, inter  fe  aequales.  Quare,vt  de  angulis  C,  D,  pro- 
xime probatum  e ft,  anguli  C ,(?E  F C,  aquales  inter fe  er  iit, 
E fi  autem  E F C,ofienfus  rectus. Igitur  & C,  reUtis  erit , ac 
proinde  & angulus  D,  qui  ofienfus  e fi  ipfi  C,  Aqualis. 

C JET  E R V M angulos  C,D,  rectos  e j fi, demonfir abi- 
mus alio  modo,  hoc pnus  theoremate pr&mijfc . 
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S I in  duas  redas  lineas  alia  reda  incidens 
faciat  cumvna  earum  angulum  internum  re- 
ctum , & cum  altera  ex  eadem  parte  acutum, 
dua;  illae  reda:  minus  iemper  inter  fediftabunt 
ad  eas  partes , vbi  eft  angulus  acutus,  ex  altera 
vero  parte  femper  inter  fe  magis  diftabunt . 


RECTA  linea  A B , in  redas 
v,  1 A C,BD,  incidens  faciat  angulii 

^ ^ BD,  retium , & B A G,acu- 

j i | / j />> — tum . Dico  r sci  as  A C,  B D,  tni- 
/ / j/  / I !\i\  niU  femPer  inter fi  difiare  ver  fas 

p p kj  K.  O C,D ,produdas, magis  vero,Ji ver 

L Jies  E,  Fy  producantur.  a Ducatur 

enim  ex  E>,ad  A C yperpendicularis  B G ,qua  ex  ccroU.a.pro- 
pos.  17. huius  lib.  ad partes  acuti  anguli  B A C,  cadet,  ac pro- 
pterea  angulus  G B D, pars  recti  anguli  A B D,  acutus  erit. 
Demijfa  ergo  ex  G,ad  B D yperpendicularis  G H,  cadet  quo- 
que ad  partes  anguli  acuti  G B D,ex  eodem  cordi-  angulusfi 
propter  ea  H G C 3p  ars  fecit  unguit  B G C,  acutus  erit.  R»r-  j 
fius  ergo  dudaperpendicularis  H I,  ad  AC , per  idem  coroll.  ! 
adpartes  acuti  anguli  H G G,  cadet,  ideocf  angulus!  H D, 
pars  recti  anguli  GHD,  acutus  erit . Atque  ita  deinceps  in 
infinitum,  Ji ex  I3ad  B D , perpendicularis  I K,  ducatur , 
ex  K ,peipendicular't$  K C,  ad  A C,  & ex  C,ad  B D,perpen 
dicularis  C D,  &c.  cadent  omnes  ad  partes  angulorum  acuto 
rum3vnapofi  aliam. Quoniam  igitur  in  triangulo  AB  G,an 
gulus  B A G,  acutus  efi3  ^»AGB,  redus , h erit  reda  A B, 
maior  quam  B G;e^»  in  triangulo  B G H,  recta  B G,  angulo 
redo  G H B , oppofita , maior  quam  GH,-^  in  triangulo 
G H I , recta  G H , maior  quam  H I ; Atque  ita  deinceps 
erunt  femper  rectae , que.  ipfi  A B,  propiores  fiunt , maiores  ijs, 
qu&  remotiores  fiunt,  & nunquam  finis  erit  huius  decrementi 
perpendicularium,  cum  nunquam pojjfit  ejfie finis  ducendarum 
perpendicularium. Quapropter  recta  A C ,in  G,  minus  di  fla- 
bit d recta  B E i, quam  in  A,  & in  I,  minus , quam  in  G,  & 
in  G, minus,  quam  in  I,  &c. quandoquidem  perpendiculares 
A B,  G H,  I K,  CD,  tfipe.  quae ordinafim decrcficunt , vt 
- ■ cfiea- 
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o fi  endimus, minimae  funt  omnium  a punctis  A,  G,  I,  C yin 
rectam  B D,  cadentium,  vt  ex  coroll.propos.  i p . huius  lih.  li- 
quet,ac  proinde  eorundem  punctorum  dijl antias  ah  eadem  re 
cta  B D-,  metiuntur»  Confiat  ergo, rectae  A C,B  D,  ad  partes 
C,  D,  productas  continenter  fieri  minus  inter  fe  difi antes  . 
quod  efi  primum. 

D V C AT  V R rurfus  a ex  A,  ad  AC , perpendicularis 
A P , qu&  angulum  obtufum  B A E > partietur  in  rectum 
E A P , & acutum  L AB,  hoc  efi , cadet  inter  A B,  & A E, 
erit cfi  angulus  A.  L B, acutus,  cum  ambo  A B P,  A L B,  fint 
duobus  rectis  minores,  atque  A B L,  rectus  fit,  ac  proinde  an- 
gulus ALE  , obtufus  erit . Eadem  ratione  perpendicularis 
L M,ex  L,ad  B F ,duct  a cadet  inter  L A, L E, faciet  fi  angu 
lum  L M A,  acutum,  & LM  E,  obtufum:  Item  perpendicu- 
laris M M,  ad  A E, erecta  cadet  inter  M L,  M E,  an- 

gulum fi  M N B,  acutum,  <&  M N E, obtufum  confiituet.  At- 
que ita  deinceps  in  infinitum,fi ex  N,ad  B F,  perpendicularis 
erigatur  N 0,&  ex  Q,ad  A E, perpendi  cularis  OE,  & ex  P, 
ad  E E , perpendicularis  P E,&  ex  E,  ad  AE,perpendicularis 
E F,  fyc.diuident  omnes  figiRatim  angulos  obtujos , •vnapefi 
aliam. Quoniam  igitur  in  triangulo  A B P,  angulus  A B P, 
rectus  efi,  & A L B,  acutus , c erit  A P»  recta  uaaior , quam 
A B,$»  intriugulo  A L M,recta  L M , angulo  recto  L A M, 
oppojita,maior  quam  A Pj  atque  in  triangulo  L M N,  recta 
M N, recto  angulo  M L N3oppofita,  maior-  quam  M L : Atqs 
ita  deinceps  erunt femper  rectae , quae  ab  AB  , longius  ab- 
funt,  maiores  ijs,  que  propinquiores funt, in  infinitum.Quam- 
obrem  recta  A E,  in  M,  magis  a reda  B F,  dtfiabit , quam  in 
A,  & in  O,  magis,  quam  in  M > f?  in  E,  magis,  qua  in  O,  sfpc. 
quandoquidem  perpendiculares  AB , ME,  O N , E P,  &c. 
quae  ordinatim  augeri  ofienfae  fuere, minimas  funt  cmniujp 
ex.  punctis  A,  M,  O,  E,  in  rectam  B F,  cadentium  Jyc.  Liqui 
do  ergo  confiat,  rectas  A C, ET), ad  partes  E F,  productas  con 
tineter  fieri  magis  inter  fe.  difiates^quod  efi fectmdum.  6£uod 
fi  protensus  quifipiam  vellet  contendere  pectam  A L,quae  ad 
A C 3perpend:  cularis  efiy  non  concurrere  cum  D E,  producta  i 
conflabit  multo  magis  id y quod demonfirandum  proponitur.. 
Nam  linea  DB,  -vitra  punctum  B , multo  magis  d recta 
C A,  dtfiabit  y quam  in  puncto  B ; quandoquidem  AL  y ad 
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AC  ^perpendicularis  in  infinitum  producta  non  concurrit  cum 
D B, cum  tamen  G B 9ad  eandem  A C ^perpendicularis  cum 
D B,  concurrat  in  B,  &c. 

H JE  C cum  ita fintynullo  negotio  demonfir abimus^  in fu- 
periori  figura  angulos  C,  D,  ejjs  rectos . Nam  fi  angulus  C, 
verbi  gratiaynon  dicatur  ejfe  rectus , erit  vel  acutus,  vel  obtu 
fus.  Stt  primum  acutus  . Quoniam  ergo  recta  C A,  in  rectas 
A B3C  Dfincidens  efficit  angulum  C A Byrectum9&  C,  acu 
tum, minus  fiemper  inter  fe  difiabunt  rectae  C D , A B,  ad 
partes  D , B 9 productae. y hoc  efi^psrpendiculares  ex  C D >in 
A B,  demijfae  ordinatim  minores fient y quam  CA,tf  pro- 
xime demon [Iratum  e fi  . Minor  ergo  efi  perpendicu- 
laris D B , quam  C A , quod  esi  abfiurdum  , cum  ponatur 
aequalis. Non  igitur  acutus  efi  angulus  C.  JLademque  ratio- 
ne neque  angulus  D,  acutus  erit, Sit  deinde  angulus  Qyobtu- 
fiss.  Qui  a igitur  recta  C A, in  rectas  C D,A  B fincidsns  facit' 
angulum  C A Jb,rectumy  & C,  obtufism , magis  fiemper  inter 
fs  difiabunt  rectae  C D,  A B,  ad  partes  D,  B yproductae^  hoc 
efi  ^perpendiculares  ex  C Dfin  A B,  demijfae  continenter  au- 
gebuntur yVt proxime  cfiendimus.  Maior  ergo  efi  perpendicu - 
laris  D B ^quam  C A >quod  efi  abfiurdum,  cum  aequalis pona  j 
tur.  N on  igitur  obtufus  efi  angulus  C.  E ademcfi  ratione  ns%  ' 
angulus  Dyobtufius  erit.  Sed  neque  acutus  efi  ofienfus  . Rectus 
igitur  vterque  efi,  quod  erat  ojlendendum. 

E X his  demonfir  at  is, facile  iam  Axioma  i $.  demonfira- 
bimus  hoc  modo . 

V. 

S I in  duas  rectas  lineas  altera  re&a  inci- 
dens internos  3 ad  eafdemquep  artes  angulos 
duobus  reccis  minores  faciat,  due  illae  refice  li- 
nes in  infinitum  produfis  fibi  mutuo  incident 
ad  eas  partes>vbi  fimt  anguli  duobus  refiis  mi- 
nores . 

HOC  efi  Axioma  i q.  apud  "Euclidem  innofiris  com- 
mentatus y apud  alios  efi  vnde cimum,  quod  demonslrandum 

fufc*- 


| fitfcepimus.  Incidens  ergo  recta  A B,  in  rectas  AC,  B D ,fa 
! ciat  internos  , ai  ea fdemf  partes  angulos  ABD,  B A C, 
duobus  rectis  mmores.Dico  rectas  A C,B  D,  ad  partes  C5D, 
productas  coire  . Sit  enim  primum  alter  angulorum , nempe 
ABD,  rectus , & alter  B A C , acutus  . Sumpto  in  recta 
A Q,  puncto  quolibet  E,  a ducatur  ex  eo  ad  rectam  A B, per- 
pendicularis E F,  & rectae  AF, 
aequalis  accipiatur  F G , & A 1 
G 'H.aequaltstpfiA  G,&  HI,  F 
i pfi  A H,ita  vt  A Q,ipfius  A F,  G — ^ 

A H,  ipfius  A G,  6*  A I5  _ \,Sd  O 
A ¥1,  dupla  Jit.  E?  quonia  M x 
Ji rectae  A P,abfcinddtur  enti-  I 

nue  aequales  rectae  a AB,  g < 

atiqua  tandem  pars  vitra  B , ~ j " ~ ’ \l 

punctum  cadet , quod  finita  re-  ' c 

cta  AB,  per  continuam  ablationem  unius  eiufdemf  quanti- 
tatis abfumatur  tandem, quandoquidem  linea  A F ita  mul- 
tiplicari poteflfiquod  fit,fumendo  ipji  in  A B,  continenter  p ar 
tes  aequales)  vt  tandem  aliquando  finita  lineam  A ¥>,fupe- 
ret:  Id  quod  Euclides  frequenter  affumit  in  lib.  S.  £r  ajijs  fe- 
quentibus , vbi  datis  duabus  magnitudinibus  inaequalibus 
proportionem  inter  fe  habentibus , ntbet  plerunque  minorem 
ita  multiplicari,  donec  maiorem  fuperet.  Fit  vt  multo  magis, 
fi ipfi  A F , aequalis  abfeindatur  F G,  <&  toti  deinde  A G,non 
autem  foli  A F,  aequalis  auferatur  G H.-I tem  to:i  A YL,non 
autem  foli  A F,  vel  A G ^aequalis  dematur  H I.  c*  fic  dein- 
ceps, cadat  tandem  pars  aliqua  vitra  punctumlb  'Statuatur 
ergo  punctum  I , terminans  tertiam  duplam  m dato  exem- 
plo, exiflere  vitra  punctu  B.  Accipiatur  quo  % in  recta  AC, 
recla  E K,  ipfi  A E,  ^“KL,  ipfi  A K,^  LC,  ipfi AL,&qua 
lis )t a vt  tot  fint  partes  in  recta  A C,  quot  in  recta  A I > du- 
cantur f rectae  K G , L H , C /,  producantunfi  vnd  cum 
E F jVt  EM.KffjIO,  ipfis  E F,  K G,  L H, fiant  aequa- 
les,ac  tandem  rectae  iungantur  M K,N  L,0  C.  Itaque  quo 
niam  duo  latera  K E,  E M,  trianguli  K E M, duobus  lateri- 
bus A E , E F,  trianguli  A E F , per  confiructione  aequalia 
funt,vtrumque  vtrique,  b angulos  (fi  ad  verticem  E,  continet 
aequales, c erit  & bafis  M K,  bafi  A F,&  angulus  M,  angu 
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lo , F,  aqualis . Eft  autem  & FG,  eidem  AF , aqualis,  & an- 
gulus F,  rectus, ex  confer  unione.  Igitur  MK,  FG,  * aqua- 

les inter fe  erunt ,(y  angulus  M,  quoque  reatus  . Quare  cum 
ad  F M , excitata  fint  du& perpendiculares  aquales  F G,MK, 
erit  per  antecedens  theorema,  angulus  G, re  cius . Rttrjus  ergo . 
quia  duo  latera  IK,  K .FI , trianguli  LK,  N,  duobus  lateribus 
AK,  K.G, trianguli  A K G,  aqualia  funt , ex  confiruElione , 
b angulcsq^  comprehendunt  aquales  ad  K,  'verticem , c erit  & 
bafis  N L,  baji  A G,fg  angulus  N, angulo  G, aqualis. Eft  au 
tem  6GH,  ex  confiruciione,  eidem  A G,  aqualis,  dy  angu- 
lus G,  recius,vt  proxime  demon 
A atum  e fi . Igitur  ^>ATZ,GH, 

F — \-iv^  inter  fecerunt  aquales, & angu- 

reclus . Quocirca 


G -v- — lus  N,  quoque  

__  \.  |j^  q per pracedens theorema, erit  etia 

•*  + 1 \T  ' angulus  H,  re  Eius . Eadem  ra- 

tione  ofiendemus  angulum  I,  re- 
B clum  effe:  atque  ita  deinceps  ,fi 

f 1 \ plures  ejfent  partes  reEia  AB  .Ejl 

**•  CS  autem  & angulus  B , per  hypo-  j 

thefin  re  cius . Igitur  re  Eia  IC,BE>, e parallela  funt  ac  pro- 1 
pterea  B D,  produEla  reElam  AC  j fecabit fuprapunEium  C > 
atque  adeo  inpunEjto  illo  fectionis  recta  AC,  B D,  coibunt . 
Quod  erat  demonfirandum . 

SIT  deinde  neuter  angulorum  ABD,  BAC,  rectus , fed 
ABES,  quidem  acutus,  AC, vel  acutus,  etiam,  velobtu- 

fus  < Quia  igitur  duo  anguli  ABD  , BAC  , duobus  rectis  po- 
nuntur minores  j {Junt  autem  duo  anguli  ABD  5 DBE,  duo- 
bus rectis  aquales : erunt  hi  duo  illis  duobus  maiores.  Ablato 
» / r ergo  communi  ABD,  maior  erit 

■ »■—  » reliquus  D B B,  reliquo  BAC. 
H / i Confiituatur  in  A , ad  rectam 

/ C A B , angulus  B A F,  angulo  j 

/ DBE,  aqualis : Cadet  recta  j 
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r'  7%  G J)  A F,  fupra  recta  AC,  cum  A F » 

maiorem  angulum  cum  AB, co- 
fiituat,  quam  A C.  Quia  igitur  externus  angulus  DBE  , in- 
terno B A E,  ex  eadem  parte  oppojito  aqualis  e fi , h erunt  re- 
cta A F,  B D,  inter fe  parallela . Demittatur  quoque  ex  A, 
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I N parallelas  AB,CD,  reda  incidat  E F.  Dico  pri- 
mum,angulos  alternos  AGH,DHG,inter  fe  efle  aqua- 
les . Si  enim  non  funt  «quales,fit  alter,nempe  AGH,ma 
ior.  Quoniam  igitur  angulus  AGH,  maior  eft  angulo 
D H G,fi  addatur  communis  angu 

^ \p -g  lus  BGH,  aerut  duo  AGH, BGH, 

\ maiores  duobus  DHG  , BGH:  At 

C H duo  AGH  , BGH,  b «quales  funt 

\F  duobus  redis  . Igitur  duo  DHG, 
BGH,  minores  funt  duobus  redis. 
Quare  cum  fint  interni,&  ad  eafdem  partes  B,&  D,c  coi 
bunt  lineas  AB,CD,  ad  eas  partes , quod  eft  abfurdum  , 
cum  ponantur  efle  parallelas  . Non  eft  igitur  angulus 
A G H,  maior  angulo  DHG:Sed  neque  minor  . Eadem 
enim  ratione  oftenderetur , redas  coire  ad  partes  A , & 
C.  Igitur  «quales  erunt  anguli  alterni  AGH  , DHG . 
Eademque  eft  ratio  de  angulis  alternis  BGH , CHG. 

DICO  fecundo  , angulum  externum  AGE , ecqua- 
lem efle  interno, & ad  eafdem  partes  oppoflto  CHG. 
Quonia  enim  angulo  BGH,«qualis  eft  alternus  CHG, 
. vt  oftenium  eft  j & eidem  B G H , * «qualis  eft  angulus 
A GE;  Erunt  anguli  A G E,  C H G, e inter  fe  quoque 
«quales  . Eodem  modo  demonftrabitur,angulum  BGE, 
«qualem  efle  angulo  DHG. 

DICO  tertio,angulos  internos  ad  eafdem  partes , 
AGH,CHG,«quales  efle  duobus  redis.  Quoniam  enim 
oftenfum  fuit , angulum  externum  AGE  , «qualem  eiTe 
angulo  CHG,interno;ft  addatur  comunis  AGH , f erut 
duo  AGE,AGH,duobus  CHG,  AGH,«quales:Sedduo 
. AGE, AGH,  § «quales  funt  duobus  redis.  Igitur  & duo 
anguli  CHG  , AGH,  «quales  duobus  redis  erunt . Eo- 
dem modo  anguli  BGH , DHG,  duobus  erunt  redis  «- 
quales.  In  parallelas  ergo  redas  lineas  reda  incidens  li- 
nea, & alternatim  angulos  &c.  Quod  erat  demonftran^ 
dum . 

SCHOLIVM . 

C Q 2fV  E RT  IT  autem  hocpr&fens  theorema  duo  pr& 
cedentia  theoremata^ t per j^icuum  eji . 

TFIEOR. 
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<TV  AE  eidem  re&at  lineat  parallele, 
& inter  fe  funt  parallelas . 

SINT  reds  A B,C  D, eidem  rcctx  E F,  parallela; . 
Dico&ipfasA  B,  C D , efle  inter  fe  parallelas  . Quo- 
niam enim  omnes  ha;  linea;  in  eodem  ponuntur  ede  pla- 
no, ('Nam  propof.  9.  vndecimi  libri  agetur  de  lineisin 
diuerfis  planis  ) duda  reda  GHyfecabit  omnes,nimirum 
AB,in  I;  C D,  in  K;&  EF,  in  L . Quia  igitur  A Imponi- 
tur parallela  iph  EF,  - erit  angulus  A I L,  al.erno  F L I, 
squalis  . Rurfus  quia  CD,  ponitur 
etiam  parallela  ipfi  EF,  erit  angu- 
lus D K I, eidem  angulo  FLI,  nem- 
pe internus  externo  , vel  externus 
interno,  squalis  . Quare  anguli 
AIL  jDKI , c squales  inter  fe  quo- 
que erunt.  Cum  igitur  iint  alterni, 
d erunt  reds  AB,CD,parallels  in- 
ter fe . Qus  igitur  eidem  reda;  li- 
nes parallelae  , & inter  fe  funt  parallela;.  Quod  demon- 
ftrandum  erat . 

SCHOLIVM . 

Qk  O D fi  quis  dicat,  duas  rectas  AI,  BI , parallelas  efis 
recti.  C D,  & tamen  ipjas  nen  cjfe parallelas Occurrendum 
e fi,  duas  A I,  B I , non  ejfie  duas  lineas  ,fed  partes  tantum 
'unias  lines. . Concipiendum  enim  e fi  animo,  quaslibet  paral- 
lelas infinite  ejfeprc  ductas ; Confiat  autem  AI,  productam 
coincidere  cum  BI.  Quamobrem propofitio  hac  generalius  ita 
poterat  proponi  . 

C>V  AE  eidem  re£rs  lines  paralle!s,&  inter 
fe  fuiit  paraiieianvel  certe,  quando  inter  fe  coe- 
untjvnam  eandem  que  lineam  conRkuunt. 

L 1 SINT 
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ex  Proclo;  ita  etiam  per  idem  punctum , data  recta  plures  pa - . 
raUeU,quam  'vna, duci  nequeunt.  Si  enim  dua  ducerentur , ' 
conuenirent  ipf&  in  puncto  illo  eo  d e ’,  quod  efi  ab  fur  dum.  a cum 
fint parallela  inter  fe,propterea  quod  vni  & eidem  9 cui  pa- 
rallela dicuntur  duci,  furit parallela . 

E X hoc  porro  problemate , & HLo,  quod  propofi  2 3 . contine- 
tur,facili  negotio  eo fcituem  us  par  alie  logrammum , cuius  vnus 
angulorum  Aqualu  fit  dato  angulo  reclilineo,  laterafi  angu- 
lum illum  comprebendetia  datis  duabus  rectis  lineis  Aqualia . 

SINT  enim  data  recta  A , B,  oporteat tfi  conjtituere  pa- 
rallelogrammum  habens  angulum  Aqualem  dato  angulo  redi 
lineo  C, later afi  circa  illum  angulum  rectis  A , B,  Aqualia. 
Sumpta  recda  D E , qu&  rectA  Asft  Aqua-  — « 

lis,  h fiat  angulus  EDE, angulo  C,  c & re-  , * V* 
cta  D F,  rectA  B,  Aqualis . Deinde  per  E , C\\  \ 

<1  agatur  recta  E G , ipfi  D F, parallela , & v \ r v 
per  F,  recta  F G,  ipfi  DE,  parallela  fecans  A ; — ^ 

E G,  in  G.  Quoniam  ergo  (f  latera  DF,  .13  * — — < 

E G,&  D jEjF  G , parallela  fiunt,  ex  con- 
structione ; e parallelogrammum  erit  DEGE . Quod  cum  ex 
confiructione , habeat  angulum  D,  angulo  dato  C,  aqualem, 
& latera  D E,  D F,  circa  dictum  angulum  D , datis  rectis 
A,B,  aqualia  y factum  erit,  quod proponitur  . 

P A R I ratione  ex  hoc  problemate,  <&  propofi  2 3 ■ ducemus 
a puncto  extra  datam  rectam  lineam  propofiito  lineam  recta . 
quA  cumdatarecta  angulum  efficiat  dato  angulo  rectilineo 
Aqualem,vt  ad  propofi  2 3 .polliciti  fumus  . 

SIT  enim  datum  punctum  A,  extra  rectam  B C,  & da_, 
tus  angulus  rectilmeus  D , opor • ^ 

teatifiex  A,adrectamBG,duce-  A X/ 

re  lineam  rectam , quA  cum  ea  f / / 
angulum  dato  angulo  D , Aqua • j y/ 

lem  comprehendat . Sumpto  equo - - — zr-fi — * 

libet  punclo  E, in  linea  BC,f  con-  . ^ 

ftituatur  in  eo  angulus  CEF,  angulo  D,  Aqualis . Si  igitur  re- 
cta E Ft per  datum  punctum  A,  tranfeat, factum  erit , quod 
iubetur . Si  -vero  non  tranfeat  per  A , s ducatur  per  A , recta 
AB, ipfi  EF , parallela  fecans  BC,/3i  H.Dico  angulum  ABC, 
angulo  T>,  Aqualem  effe.Cu  enim  parallela  fint  AB,EF>  t erit 

L 3 angulus 
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* 29. primi.  _ , K turi  D E> 'ffiA  c»  t‘#*sd*- c 

"a  f angulus  B£D, angulo  Q, aqualis.  Qua 

/ \ \ re  duo  anguli  B , C , trianguli  A B C , 

.p.  / \\  duobus  angulis  B:  E,  trianguli  DBE, 

Y x g Aquales funt,  vierque  vtrique , latusty 

jj\  B C,  lateri  D B , aquale  i cum  tamen 

j \ reliqua  latera  reliquis  lateribus  Aqua- 
li \ lia  non  fmt.  Efi  enim  B E,  minus , quam 

B C, atque  adeo  neque  lateri  AC,  neqi  J 
lateri  AB,  aquale  e ffe potefi;  quod  h&c 
latera  maiora  ponantur  latere  B C .Caufa  huius  rei  efi,  quod 
latus  C,  in  triangulo  AhbC.,  adi  ac  et  angulis  dictis , at  latus 
DB,  in  triangulo  DBE,  opponitur  vni  angulorum  dictorum , 
nimirum  angui oE)EE, qui  angulo  C,, aqualis  ejl. 

SIT  rurfus  triangulum  F GH,  fintfy  iterum  latera  F G , 
j . . FH,  latere  GH, maiora,  & FH.,  maius,  quam^t  G Abfcin- 
3 j. primi.  £afur  z[  tpfi  F G,  iqualisf  ducatur % I K ,ipji  F Cs^taraULe- 
z 2 g. primi.  ia.  e angulus  HKI,  angulo  G,  Aqualis  . Sunt  ergo  duo 
anguli  H,G , trianguliE  GH,  duobus  angulis  H,  K,  triangu- 
li I K H,  aquales, vterque  vtrique , latusqsEG,  lateri  1 H, 
Aquale%cum  tamen  reliqua  latera  reliquis  lateribus  aqualia 
non  fint.  Fft  enim  H K,  minus,  quam  H G , atque  adeo  neq 
lateri  H G,  neque  lateri  FH,  aquale  ejfe  potefi  >•  quod  latus 
F H,  maius  etiam  ponitur , quam  G FI . Ratio  huius  rei  efi , 
quod  latus  F G ,in  triangulo  F G H , opponitur  angulo  H,  at 
latus  2 H,  opponitur  angulo  K,z«  triangulo  / KH,  qui  non 
fi  5. primi,  ponitur  aqualis  angulo  H,fed  angulo  G,  efi  aqualis,  f qui  ma- 
| ior  efi 
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angulus  CE  F,  externus  interno  ABC,  ex  eademparte  oppofi- 
to  gqualis  . Cum  ergo  & angulus  D , angulo  E,  per  confiru- 
cthnem  fit  aqualis  , =*  Aquales  inter  fe  erunt  anguli  ABC,  & 
D.  quod  efi  propofitum . 

NON  •videtur  autem  alienum  ofiendere  hoc  loco , recte 
Euclidem  propof.  26 . vt  demonfirartt  squalitatem  laterum 
in  duobus  triangulis  , ex  aqualitate  duorum  angulorum , 
tggvnius  lateris, pr&cepijfe , latus  illud  uel  adiacere  debere 
angulis  Aqualibus , vel  certe  fhbtendere  angulum  aqualem . 
Nam  nifi altera  harum  conditionum  adfit , nihil  colligetur  . 

SIT  enim  triangulum  ABC, fintq3  latera  A late- 

re B C,  maiora.Abfcindatur  B D , aqualis  ipfi  B C,  b duc  a- 


ior  efi  angulo  H,  propterea  quod  latus  F H , maius  pofuimus 
latere  F G . Difiulimus  hanc  demonfirationem  hunc  in  lo- 
cum , propter  linearum  parallelarum  proprietates  , ex  quibus 
pendet . 

P R A X I S, 


SIT  ducendaparallela  ipfi  B C,  per  punctum  A.  Duca- 
tur recta  AD,  vt cunque  ad  BC,&  ex  \ 

D,  gp  A,  ad  idem  interuaUum  quodli-  ~ w.  j * 
bet  defcribantur  duo  arcus  ad  diuer-  J 

fas  partes,  unus  ad  partes  B , alter  ad  f G\ 

partes  C : Deinde  beneficio  circini  ar-  B E U C 
cui  EF ,abfcindatur  ex  arcu  altero  ar- 
cus GR,  Aqualis.  Si  igitur  ex  AyPer  H, recta  ducatur , a erit 
h&c parallela  ipfiBC.N am  angult  EDF,  HAQ,funt  aqua- 
les,vt  confiat  ex  praxi propofi  a 3 . &c. 

A L I O modo  ducetur  per  idem  punctum  A,  datum  linea 
parallela  linsA  data  BC,  hac  arte.  Ex  centro  A,  ad  quoduis 
interuaUum  defer ib at ur  arcus fecans  BC,z/z puncto  D;CT  eo- 
dem interuallo  ex  D , fumatur  punctum  E , in  eadem  recta 
B C:  Deinde  ecdstn  interuallo  ex  A,  & E,  defcribantur  duo 
arcus fecates fefeinF.N am  ducta  ^yp 

recta  AF,  erit  parallela  recta  B C . 

Gjuoniam  enim  propter  idem  inter - x 

uailum  affumptum  recta  AFy  fqua  /E  ^ 

lis  e fi  recta  D E;  & recta  A,  Dyrect&  E F yfi  ducerentur  h&  li 
ne  aberit  A F,  oppofita  DE,  parallelayvt  pofiea  demonfirabi- 
mus  propofi  3 4.. 

Qjf  O D fi  punctum  A, vicinum  fuerit  recta  BC, commo- 
dius hac  lege  parallela  optata  ducetur . Ex  A , fumatur  pun- 
ctum Dfin  BC,  ad  quoduis  mterual-  . - 

Ium-,  Et  ex  queurs  puncto  eiufdem  re-  >— — y- -^h 

cti  B C,  nempe  E , quod  tamen  ali-  g —g 

quantulum  diftet  a puncto  D , ( §luo 

enim  maior  fuerit  difiantia  inter  35,(3*  E yeo  facilius  , ac- 
curatius parallela  ducetur ) eodem  mteruadlo  arcus  defer :ba- 
tur  ad  partes  A : Deinde  ex  A , interuallo  DE,  alter  arcus 
deferiptus  fecet priorem  arcum  in  F. Recta  namcfo  ducta  AFy 
erit  parallela  rectA  B C,  vt  prius  > quia  recta  A F , Aqualis 

L 


efl  recta.  D E,  ob-idem  interuallum-,  & recta  A D,rect&  EFy 
Ji  ha  recta  ducta  effent^&c. 

EX  his  facile  ducemus  ex  puncto  extremo  alicuius  linea 
perpendicularem  lineam  ad  ipfam  datam  lineam , etiamfi li- 
nea produci  non  pojfit , quod  in  fcholio  propof.  1 1 . premifimus . 
Sit  enim  recta  AB ^ex  cuius  extremo  puncto  B , educenda  fit 
ad  eam  perpendicularis.  Sumpto  puncto  quouis  C , abfeinda- 
tur  recta  C B,  squalis  C A,<&  ex  A,&B,  ad  quoduis  inter- 
uallum  duo  arcus  deferibantur  fecantes  ffe  in  D,  ducatur % 
recta  DQ,qua  ad  AB  ^perpendicularis  erit,  vt  ad  propof  n. 
fcripflmus.  Deinde  per  B ^ducatur  ipfi  OD, par allela-,  hoc  mo- 
do fjecundum praxim  huius  3 1.  propof. proxime  explicatam. 

\ i E x C D,  abfcijfa  recta  quan- 
/T\  j ___  tacunque  CE,  defer ibatur  ex  B, 


lT~  f p ad interuallum  CE,  arcus^quem 
in  F yfecet  alius  arcus  ex  E 5 ad 
j interuallum  CB,defcriptus , du- 

t i catura,  recta  B F.  Hac  namque 

C 3 *Pfi  C D , parallela  erit  'vt  ex 

praxi  huius  propof. 3 1 .liquet. Igi 
tur  cum  angulus  A C D , a aqualis  fit  inte rno  C B F,-  fit 
autem  ACD,  rectus,  er it  & CBF  rectus , ac  proinde  B F,  ad 
A B ^perpendi  cularis  erit . 

S I M 1 L IT  E Rfi  data  fit  recta  AB punctum  extra 
ipfam  C,  in  extremo  fere  planiftn  quo  recta  illa  iacet , duce- 
mus ex  C ,ad  A B , perpendicularem , neque  producta  linea, 
neque  extenfo  plano  infra  rectam  A B , vt  polliciti  fumus  ad 
propof.  1 a. hoc  modo. Sumpto  puncto  D,  vtcunq;  in  hnea  AB, 
c abfeindantur  vtrinque  inter  fe 
aquales  DX,DB,  fyex  A?<&  B, 
ad  quoduis  interuallum  duo  ar- 
f \ ^ cui  deferibantur  fecantes  fefein 
G \ E,  ducatur  que  recta  ED,  qua  ex 

— — _ i -)— L,  praxi  propof.  11.  ad  AB  ,perpendi 

® ® cularis  erit. Deinde  per  C,  duca- 

tur ipftDE^parallela^hoc  modc,fecudu  praxim  huius  propof. 
31. Ex  dato  puncto  C , ad  quoduis  interuallum  deferiba- 
tur  arcus  fecans  rectam  DE,/»  F ; eodemcf  interuallo  ex  D, 
verfus  C^alius  arcus  defcribaturyquem  in  G,  interfecet  alius 

arcus 
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arcus  exC  9ad  interuallum  DF,  deline  at ui  . Recta  namq$ 
ducta  aC,  per  G,  Jccans  A B >inH  , parallela  erit  recta, 
D E,  ex  praxi  huius propof 31.  Quare  jit  proxime  fcripfimus * 
C H,  ad,  AS  ^perpendi cui aris  erit , ficuti  &E&9  ad  eandem 
perpendicularis  efi . 

THEOR.  22.  PROPOS.  32. 

CVIVSCVNQVE  trianguli  vno  la- 
tere produdo  : Externus  angulus  duo- 
bus internis3& oppofitis  eft  squalis. Et 
triaguli  tres  interni  anguli  duobus  funt 
redis  squales» 

PRODVCATVR  in  triangulo  AB  C,iatus  BC, 
ad  D.Dico  primojangulum  externum  A C D,  sequalem 
efle  duobus  internis,&  oppofitis  fimul  A3&  B.  a Ducatur 
enim  ex  C, linea  C E,  parallela  red-as  » 

A B. Quoniam  igitur  reda  AC,inci-  /E 

dit  in  parallelas  AB,  CE,  b erunt  an-  / f 
guli  altferni  A,&  ACE,  squales. R.ur  ^ 

fus,quia  recta  BD  j in  eafdenl  paral- 
lelas incidit , e erit  angulus  externus  D C E,  squalis  in- 
terno B.  Additis  igitur  squalibus  A C E,  & A,  d fiet  to- 
tus A C D , ( qui  ex  duobus  DCE,ACE,  componi- 
tur ) duobus  A ^ & B 3 fimul  aequalis  . Quod  eil  pro- 
pofitum  . 

DIC  O fectmdo  * tres  angulos  internos  eiufdem 
trianguli  A,B,&  ACB,  duobus  efle  redis  aequales*  Cum 
enim  externus  angulus  A C D,  vt  oftenfum  fuit,;equalis 
fit  duobus  internis  A ,&  B;fi  addatur  communis  ACB, 
c erunt  duo  anguli  A C D,  A C B,  aequales  tribus  A , B, 
& A C B:  Sed  duo  A C D,  AC  B , f aquales  funt  duo- 
bus redis . Igitur  8c  tres  interni  ASB,ACB,  duobus 
funt  rectis  xquales.  Quare  cuiufcunq;  trianguli  vno  la- 
tere produdo,&c.  Quod  erat  demoniirandum  . 

SC  HQ- 
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C V M demonflratum  fit  propos,  i <f.  angulum  externum 
cumsuis  trianguli  maiorem  ejfe  vtroltbet  interno,  jy  oppoji:o, 
hic  autem , eundem  externum  eifdem  internis fernul  ejfe  equa 
lem,perjpicuum  efi , alterutrum  internet  ii,  <fy  oppofitoru  fupe 
rari  ab  externo, reliquo  interno  angulo  oppofilo.  Vi  in-triagulo 
propofito  angulus  A , interna*  fuperatur  ab  angulo  externo 
A C D,  angulo  B,  interno  : E t angulus  B,  internus  fuperatur 
ab  eodem  externo  angulo  A C D,  angulo  A , interno,  quando- 
quidem angulus  A C D,  duobus  angulis  A,  $’B,  e fi  ofienfus 
hoc  loco  aqualis . Rurfum,quia  demonjlratum  esi propos.  17. 
duos  angulos  cuiuslibet  trianguli  quomod,o cunque  fumptos, 
duobus  ejfe  rectis  minores , hic  vero  omnes  tres  duobus  rectis 
&q_uales  ejfe  i msmifeftum  efi,  duos  a duobus  rectis  dejicere,  re- 
liquo angulo  trianguli.  Vt  m eodem  triangulo, duo  anguli  A, 
(y  B,  a duobus  rectis  deficiunt  angulo  A C B . (yc. 

OMNE  porro  triangulum  habere  tres  angulos  duobus 
rectis  aquales, primi  omnium  ^vt  refert  Undemus, Pythagorei 
. , demonfirarunt  hac  ratione . Sit  triangulum  A B C * fiyper 

3 3 1 ’ frtmu  punctum  A , 3 ducatur  retia  B C,  parallela  D E . Quoniam  igi 
b 29. primi.  tur  b arlguli  alterni  D A B , <jy  A B C , aquales fiunt  $ fi  ad- 

D A E datur  aquales  E AC,  (yA  C B,  fiunt  enim 

C Z.pron.  j -yr  ^ alfer^j J 

erunt  duo  anguli  D A B , 1 

d . . \ E A C , duobus  A B C,  A C B , aquales. 

2 .primi . A p ddito  ergo  communi  angulo  A B C, d er  ut 

tres  anguli  DAS,B^C,  C A E,  e qua- 
les tribus  angulis  A B C,  B A C,  A C B .Sed anguli  D A B, 

B A C,  C A E ,aquales fiunt  duobus  rectis,vt  confiat  ex  pro- 
pos. 1 ? . Igitur  (y  in  triangulo  ABC,  anguli  ABG.BiC, 
AC  B,  duobus fiunt  rectis  aquales , quod  e fi  propofitum.  E*  hoc 
autem  facile  concludemus,  angulum  externum  A C Bala- 
tus B C, fit  protractum, aqualem  ejfe  duobus  internis,  <fy  oppo 
fitis  ABC.BAC.  Quoniam. n. anguli  ABC,B  A C,A  C B, 
e i 3. primi.  aequales  fiunt  duobus  retiis , vt  ofienfium  fuit  • e Simi  autem 
fy  anguli  A C F,A  C B,  duobus  retiis  a e quales E runt  angu. 
ii- A B C,B  A C,  A C B,  angulis  A C F , A C B , aquales . 
.pron.  D empte  igitur  communi  angulo  AC  B A remanebit  angulus 
A.  C F ^duobus  angulis  A B C,  B A C,  aqualis * 

FA- 
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FACILE  etiam  conuerti  poterit  prima  pars propofitio- 
nisILuclidisittoc  efi3fiab  vno  angulo  trianguli  Lima  recta  du 
catur,  vt  angulus  externus  aqualis  Jit  duobus  internis , & op - 
[ pofitis , illam  lineam  ejfe  in  direclum  ipji  latert  confiitutam  . 

Ex  C,enim  ducatur  QX)3recla.3(itq3  angu  . 

Ius  A C D,  qualis  duobus  angulis  ABC,  /n.  / E 

BAC.'Dtco3recla*  B C3CD,indire£lum  / ^N\v// 
lacer  e. Cum  enim  angulus  A C D,&qua~  g C D 

lis  Jit  angulis  A B C,  B A C Ji  addatur 

communis  angulus  A C B , 3 erunt  anguli  A C D,  A C B,  * 2.pron. 
Aquales  angulis  A B C,  B A C,  A C B: Sed  A B C,B  A C, 

A C B,  b aequales  funt  duobus  reclis.  Igitur  & anguli  A CD,  2. primi. ' 

A C B,  duobus  erunt  reclis  aquales . §hiare  B C,C  D,  vnam 
lineam  reciam  conjlituunt. 

QVOT  ANGVLIS  RECTIS 
a?qulualeant  anguli  omnes  interni 
cuiufcunq;  figura?  re<5tilinea?. 

D V O B V S modis  ex  hac pr opes.  32.  colligemus , quot 
nam  rectis  angulis  zquiualeant  interni  anguli  figura  cuiusli- 
bet rectilinsae,  quorum  primus  hic  ejl. 

OMNES  anguli  figura;  reftilmear  cuiufuis 
funt  a:quales  bis  tot  rectis  anguiis , quota  ipfa 
eft  inter  figuras  reftilineas . 

HoC«/,  omnes  anguli  primA  JigurA  reUilineA  Aquales 
funt  bis  uni  recto^td  ejl,  duobus  reclis.  Anguli  vero  fecundi  fi- 
gurae rectilmes.  Aquales  funt  bis  duobus  rectis , nempe  qua- 
tuor  reclis  ; Anguli  autem  terti  a figura  reclilineae  aequales 
funt  bis  tribus  rectis3fex  mdelicet  rectis  fit fic  de  reliquis.  E u 
autemlocum  quAltb  et  figura  reclihnea  obtinet  inter  figuras 
reclilineas,  quem  indicat  numerus  laterum^  feu  angui  orum3 
dempto  binario  ,•  quoniam  dttA  line  a rectA  fkperjiciem  non  con 
eludunt  3 vade  nec  figuram  conjlituunt , fed  cum  mini?num 
tres  reciA  linea  ad figurae  conjiituticnem  requiruntur. Ex  quo 
fit  triangulum , quia  habet  tria  latera , totidemque  angulos, 

ejfe 
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ejfe  primam  inter  rtctiline, as  figuras.  Nam  binario  dempto  ex 
tribus , relinquitur  unum . Sic  erit  figura  habens  zo.  latera 
feu  angulos, inter  figuras  re&ihneas  decimaoctaua,cum  bina 
rius  fubtr actus  ex  2 0. relinquat  1 8.  idem  iudicium  de  alus  fi- 
guris e [i  habendum . Itaque  figura  contenta  2 o.  lateribus , cii 
fit  decimaoBaua,  habebit  20.  angulos  aequiualentes  36.  re- 
ctis angulis,  nempe  bis  18.  angulis  rectis 5 vt  diBum  efi . Ita 
quoque  omnes  1 0.  anguli figur^  1 o.  lateribus  contentae,  aequi 
uahbunt  1 6.  angulis  rectis , cum  talis  figura  fit  octaua  inter 
r e ct  ilineas figuras.  Hoc  aut  e hac  ratione  demonfir  alitur. Om- 
nis figura  rectilinea  tn  tot  triangula,  diuiditur,  quota  ipfa  efi 
inter  figuras , feu  quet  ipfa  habet  angulos  later  ah  e , binario 
dempto.  Nam  a quouis  angulo  ipfius  ad  omnes  angulos  oppofi 
tos  duci  po fiunt  lineae  rectf , folum  ad  duos  propinquos  angu- 
los nonpojfunt  duci.  Quare  in  tot  triangula  difiribuetur , quot 
ipfa  habet  angulos , demptis  duobus  illis  angulis  . Sic  vides, 
triangulum  nonpojfe  diuidi  in  alia  triangula  ,•  quadrangu- 
lum vero  induo 
fecar  ii  quinquan 
gulrnn  in  tria >- 
fex  angui h in  qua 
tuor,(yc.  Qum  igitur  anguli  horum  triangulorum  confutuat 
cmnes  angulos  reclilineae  figurae propofitae,  (y  omnes  anguli 
cuiuslibet  trianguli  aequales fint  duobus  rectis per  ficuum 
efi  omnes  angulos  figurae  cuiufuis  rectilineae  aequales  ejfe 
bis  tot  rectis,  in  quot  triangula  diuiditur , hot  efi,  quota  ipfa 
efi  inter  r e ct  ilineas  figuras  .Quod  quidem  mani  fefie  perfici 
tur  in  propofitis  figuris, 

S EC  V N D V S modus , quo  fcitur  valor  angulorum 
cuiuslibet  figura  rectiline&  , hic  efi. 

OMNES  anguli  figura-  re&ilines  cuiuf- 
uis,aequales  funt  bis  tot  redeis  angulis , deptis 
quatuor, quot  ipfa  continet  latera,feu  angulos. 

H O C esi , anguli  cuiuslibet  trianguli  aequales  funt  bis 
tribus  rectis, demptis  quatuor,  nempe  duobus  rectis.lt a etiam 
anguli  figura  continentis  2 0.  later  a aequiualebunt  bis  20.  an 
gulis  rectis , minus  quatuor,  nimirum  3 6.  rectis  angulis,  &c. 

Qtmon- 
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Demcnfiratio  autem  huius  a tr /r\ 
rei  talis  eji  Siaquouispun-  /A  YX  XX>  f~Xi 
clo  intra  figuram  affumpto  v/ 

^ omnes  angulos  rectae  lineae  ducantur,  efficientur  tot  trian- 
gula, quot  later  a,  angulo  sue  figura  ipfa  continet.  Cum  igitur 
anguli  cuiufcunque  trianguli  a aequales  fint  duobus  rectis , 
erunt  omnes  anguli  illorum  tr i angule  rum  aequales  bis  tot  r& 
clis,quot  latera  figuram  ambiunt.  At  anguli  eorundem  trian 
gulorum  circa  punctum  intra  figuram  affumptum  eonfifien- 
tes  non  pertinent  ad  angulos  figurae  recti  lineae  propofitae,  ut 
conflat . Quare fi  hi  auferantur,  erunt  reliqui  triangulorum 
anguli  conjt nuentes  angulos  figurg  propofite,  bis  quoque  tot  re 
ctis  aequales, demptis  illis  circapunctum  affumptum  confiitu 
tis,quot  latera,uel  angulos  continet  figura.  Sunt  autem  om- 
nes illi  anguli,  quotquot  fint , circa  dictum  punctum  exifi  en- 
tes aequales  4. rectis  tutummodo,  ut  collegimus  ex  prepos.  1 s . 
Quamohrem  anguli  cuiufique  figura  bis  tot  rectis  fiunt  aequa 
les, ablatis  quatuor, quot  ipfa  figura  continet  angulos, feu  late 
ra,  quod  efl  propofittim  . 

E X hoc  porro  fecundo  mndo  hquetfifingula  latera  figura 
cuiufuis  rectilinea  producantur  ordmatim  uerfius  eandem  par 
ttm,  omnes  angulos  externos  aquales  effe  quatuor  rectis . Na 
quilibet  externus  , fy  illi  deinceps  internus , t>  aquantur  duo- 
bus rectis atque  adeo  omnes  externi  una  cum  omnibus  inter 
nis  aquales  erunt  bis  tot  rectis , quot  latera , angulosae  figura 
continet  .Sunt  autem  fy  fioli  interni  bis  tot  rectis  aquales,  mi- 
nus quatuor , ut  demonfir animus. S i igitur  interni  auferan- 
tur, remanebunt  externi  quatuor  tantum  rectis  aquales , qui 
nimirum  defiunt  internis  angults,  ut  interni  fy  externi  fimul 
bis  tot  rectos  conficiant , quot  latera  figuram  propofitam  am- 
biunt. Exemplum.  In  trian 
gulo  quouis,  anguli  interni  et 
externi  fimul  aquales  fiunt 
fex  rectis.  Cum  igitur  inter- 
ni c duobus  fint  rectis  aquales,  erunt  fioli  externi  aquales  qua- 
tuor duntaxat  rectis. In  quadrilatero  , anguli  externi  in- 
terni fimul  aquales  fiunt  octo  rectis  .Cum  igitur  interni  fili 
aquales  fint  quatuor  rectis,  ut  ofiendimus , erunt  fy fili  ex  ter 
ni  quatuor  etiam  rectis  aquales.  In  pentagono, fiu  qumquan- 

gulo  , 


3 g 2. primi. 


* 13. primi. 
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gulo , anguli  interni  & externi  funt  Aquales  / o. rectis . Quo- 
niam vero  interni  adaquantur  fex  reciis  , vt.  demonfir nui- 
mus , remanebunt  externi  aquales  quatitor  tantum  rectis . 
Qua  omnia  in  appofitis  figuris  conficiuntur.  Eadernf  e fi  ra- 
tio in  alijs  omnibus  figuris  . 

EX  CAMPANO. 

S I pentagonifingulalateraproducanturin 
partem  vtramque , ita  vt  qusiibet  duo  extra 
pentagonum  coeant,efficientur  quinque  angu 
li  ex  lateribus  coeuntibus  squales  duobus,  fo- 
i lum  re&is. 

, F p IN  pentagono  A B C D E,  latera  in  vtrd 

I f/-  que  partem  produci  a coeant  in  punctis  F,  G , 

H,  I,  K.  D ico  quinque  angulos  t,G,H,  I,  K, 
Jt'  ^ £ qual es  tantum  ejf  ? duobus  reciis.  In  tnangu 

lo  enim  B H K,  cum  latus  K B,  fit protratiu 
2 -primi.  ad¥,  a erit  externus  angulus  F B K,  duobus  internis  , & op- 
pofitis  H,  K, aqualis.  Eadem  ratione  m triangulo  A I G,  erit 
externus  angulus  F A G,  Aqualis  duobus  internis , fig  oppefitis 
I3  G.  Quare  duo  anguli  F B A,F  A B ,*quales  funt  quatim 
2 .pron.  angulis  G,  H}  /,  K.  Addito  igitur  communi  angulo  F,  b erat 

tres  anguli  A,  B,F , trianguli  A B F,  Aquales  quinque  angu- 
c3  zfrinii»  lis  F yGyH,I,K  Sed  anguli  A,  B,  ‘F, trianguli  AB  r,c  Aqua 
les  funt  duobus  reddis. Igitur  & quinque  anguli  F,  GtH,I,K} 
duobus  funi  reciis  Aquales. Quod  esi  propojitum. 

COROLLARIAM  /. 

E X hac  propos  .$2  .colligitur ytr es  angulos  cuiusli 


A 2 primi . niam  iUi  tres,  quam  hi  fi  aquales  funt  duobus  an 

gulis  rzCiis . Vnde  fi  duo  anguli  vnius  trianguli  fue- 
rint aquales  duobus  angulis  alterius  trianguli  > erit 

^ fy  reli- 
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(fr  reliquus  illius  reliquo  huius  aqualis , aquiangu- 
laife  erunt  ipfa  triangula . 

COROLLARI  VM  1 1. 

CONSTAT  etiam, in  omni  triangulo  Ifofce 
le,  cuius  angulus  lateribus  aqualibus  comprehenfm 
rectus  fuerit,  quemlibet  reliquorum  ejfe  femireEtum. 
Nam  reliqui  duo  fimul  conficiunt  unum  retium , 

‘ cum  omnes  tres  fint  squales  duobus  retiis:  & tertius 
ille  -ponatur  rectus . Quare  t cum  duo  reliqui  inter  fe 
fint  aquales,  erit  quilibet  eorum  femiretlus  . At  vero 
fi  angulus  aqualibus  lateribus  contentus  fuerit  obtu- 
fus,  quemlibet  aliorum  ejf  i fcmiretlo  minorem.  Reli- 
qui enim  duo  fimul  minores  erunt  vno  recto , &c.  Si 
denique  ditius  angulus  extiterit  acutus  ,vtrumque  re- 
liquorum maiorem  effe  femirscls  . Quoniam  reliqui 
duo  fimul  maiores  erunt  vno  retlo , &ci 

* 3 2.  primi, 
b s primi . 

COROLLARIVM.  III. 

P E RS  P IC  VV  j VI  quoque  efl,  quemuis  angu- 
lum triaguli  aquilateri  ejfe  duas  tertias  partes  vnius 
recti  , vel  tertiam  partem  duorum  rectorum.  Duo 
enim  anguli  rctli  g quibus  aquales  funt  tres  anguli 
trianguli  aquilateri , diuifi in  tres  angulos , faciunt 
duas  tertias  partes  vnius  recli . 

c 3 2. primi- 

COROLLARI  VM.  ////. 

LIQjVET  etiam , fi  ab  vno  angulo  trianguli 
aquilaten  perpendicularis  ad,  latus  oppofitum  duca- 
tur ,conHitui  duo  triangula  fcalena,  quorum  unum- 
quodque habet  vnum  angulum  r ellum  prope  perpen- 
dicularem ,■  alium  d.uas  tertias  partes  vnius  retli , il- 
lum fcilicet , qui  efi.Qr  angulus  trianguli tquslaferi  i 

rdi- 

\j6  fefe?  EVC L1D.  GEOM.  <&3 
j reliquum  denique  tertiam  f artem  -unius  retli . 
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SCHOLIVM . 


PORRO  ex  tertio  corollario  depromi  potejl  methodus , 
qua,  angulus  rectus  in  tres  angulos  aquales  diuidatur . Sit 
__  . /Ty  _ euim  angulus  rectus  A B C.  Super  retiam  AB, 

* i-pyimh  /V  3-confiituatur  triangulum  aequilaterum  AB D. 

£/  quia  per  corollarium  3 .angulus  A B D>fa- 
ti/  tertias  partes  anguli  redii  ABC;  erit 
^ angulus  C B D, pars  tertia  eiu  fdem  recti.  Diui ~ 
b 9. primi,  fi°  igitur  angulo  A B D , b bifariam , per  reclam  B E > erit 
'ut  er  que  angulus  ABE,  E B D , tertia  '.quoque  pars  recii . 
Quare  rectus  angulus  A B Q,diuify.s  e fi  intres  angulos  paua 
r &A  Qued  efi  propofitum-j . 


PROBL. 


PROPOS. 


RECTAE  linea? 5 qua;  requales,  & 
parallelas  lineas  ad  partes  eafdemcon- 
j Et  ipfe  aquales,  & paralje- 


i ungunt 
kefunt, 


^ ^ S I N T recls  lines  ABjCD, 

/ ~7  squales,  & parallels;  Ipfas  autem 

fi — coniungant  ad  cafdem  partes  re- 

n dsAC,  B D .Dico  A C,  BD, 
squales  quoque  effe  , & parallelas  . Ducatur  enim  reda 
A D . Quoniam  igitur  A D , incidit  in  parallelas  A B, 
‘39. primi,  C D, c erunt  anguli  alterni  B A D,C  D A, squales. Qua 
rp  cum  duo  latera  B A , A.  Q,  trianguli  BAD,  squalia 
fnt  duobus  lateribus  C P,D  A,$rianguli  C DA,vtrum- 
que  vtrique  , & anguli  quoque  didis  lateribus  inclufi 
d primi . squales  5 d erunt  bafes  B D,  A C , squales , & angulus 
ADB,  angulo  D A C , squalis  . Cum  igitur  hi  anguli 
'P/primi.  fint  alterni  inter  rectas  A C,  B D,e  erunt  AC,BD,  pa- 
j rallels:  Probatum  autem  iam  fuit,  cafdem  efle  squales. 


* j.pron. 

fe  4-  primi. 


j c 8.  primi 
i .1  . 

| 4.  pnmi . 
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les  anguli  DAC,BCA,toti  quoque  anguli  BAD,BCD, 
3 fiunt  aequales;  conftat  fecundum,angulos  nimirum  op- 
pofitos  elle  aequales.  Quoniam  vero  duo  latera  AB,BC, 
trianguli  ABC,aequalia  funt  duobus  lateribus  CD,DA, 
trianguli  CDA,vtrumq;  vtriq;5&  angulus  B3anguloD} 
aequalis,  vt  ia  oftendimus; b erunt  triagula  ABC,CDA, 
equalia,ideoq;  parallelogrammum  ABCD,diuifum  erit 
bifaria  a diametro  AC, quod  tertio  loco  proponebatur. 
Parallelogrammorum  igitur  fpatiorum  ^qualia  funt  in- 
ter fe3quae  ex  aduerfo  &c.  Quod  oftendendum  erat . 

SCHOLIVM. 

AP  P OS  IT  E dixit  Euclides , folummo  do  parallelo- 
gramma  a diametro  diuidi  bifariam, non  autem  & angulos . 
In  Quadrato  enim,&  Rhombo  duntax at  anguli  etiam  bifa- 
riam diuiduntur  a diametro : At  in  figura  Altera  parte  lon- 
giori, <&  in  Rhomboide  inpartes  in&quales  .Qua  omnia  per - 
Jfiicua  erunt , fi prius  ofienderimus  , quatuor  hafce  figuras , 
Quadratum,  Alter ap arte  longius , Rhombum,  (y  Rhomboi- 
dem,effeparallelogramma  . Hoc  autem  demonfir abimus  tri- 
bus fequentibus  theorematibus,  quorum  primum  e fi . 

OMNE  quadrilaterum habens  lateraoppo- 
fita  aqualia,  ell  parallelogrammum . 

S 1 NT  in  quadrilatero  AB  C D , latera  oppofita  A B, 
E>  C,  aqualia.  Item  oppofita  later  a AD,  BC.Dico  ABCD, 
effe  parallelogrammum  s hoc  e fi,  line  as 
AB,  D C,  ejfefaraRelas  ,•  It  em  f li- 
neas AD,  B C . Ducta  enim  diame- 
tro A C5  erunt  duo  latera  A B,  B C, 
trianguli  ABC,  aquali  a duobus  lateribus  CD,  DA,  trian- 
guli CD  K,vtrumque  vtrique,  & bafis  A C , communis.  Igi- 
tur c erit  angulus  B,  angulo  D , Aqualis.  Rurfus  quia  lateret 
A B , B C , Aqualia  funt  lateribus  C D,  DA,  vtrumque 
vtrique , & anguli  B , D , ofienfi  aquales  j d erit  angulus 
B A C,  angulo  D C A,  alterno  aqualis  , & angulus  B C A, 
alterno  angulo  D A C.  Quare  e erunt  AB,^DC,  paral- 
lel&i  Item  AD,^BC,  quod  efi  propofitum . 

HINC 


^ 4-. primi. 
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ordine, it  a vt  latu*  C E,  fit  Aquale  lateri  A B , & A E , ipfi 
C B,  vtinfchoho  propof.  22.  docuimus fiat  que  trapezium 
AEC D .Quoniam  vero  tnagulum  A BC , triangulo  ADC, 
Aquale  e fi,  a quod  diameter  AC,  bifariam  fecet  paralleh- 
grammum  D B :Erit  & triangulum  AEC, triangulo  ADC, 
aquale  : A c proinde  trapezium  AEC  D,  bifariam  diuide- 
tur  a diametro  A C. 

6^jrO  D fi  quadrilaterum  aliquod  diuidatur  bifariam 
ab  vtraque  diametro,illudparallelogramum  erity  vtofiende - 
mus  ad  propof  3 9 .Quod  quidem  in  nullo  trapezio  fieri  potefi  . 

T errium  Theorema  huiufmodi  efi . 


OMNE  quadrilaterum  habens  omnes  an 
gulos  redtos,eft  parallelogrammum . 

S INT  in  quadrilatero  ABC  D,  om - 

1 nes  quatuor  anguli  reBi . Dico  tpfum  ejfe 

j parallelogrammum  s hoc  efi,  lineas  A B, 

I D C,  ejfeparallelasfitemque  AD,  BC. 

^ ^ Quoniam  enim  duo  anguli  A , & B , 

Aquales  fiunt  duobus  re  Bi*,  cum  fint  duo  rccli  b erunt  A D , 
B C , paralleU.Eodem  modo  erunt  A B,  D C,  par alleU; at- 
que adeo  ABCD,  parallelogrammum.  quod  efi propofitum. 

HINC  rurfum  confiat.  Quadratum  Altera  parte  lon 
gius,ejfe  parailelogramma,  cum  eorum  anguli  omnes  exifiant 
reBi,  vt  liquet  ex  eorum  definitionibus  . 

HIS  in  hunc  modum  demonfiratis^  Quadratum  fcilicet , 
Altera  parte  longius.  Rhombum  , (ggRhomboidem  , ejfepa- 
rallelogram?n&  , facile  ofiendemus  , angulos  Quadrati , & 
Rhombi , bifariam  fecari  a diametro  j Angulos  vero figurA 
Altera  parte  longioris,  & Rhomboidis,non  btfariam,v  t pau- 
lo ante  monuimus  . Sit  enim  Quadratum , vel  Rhombus 

p 7>  ABCD, in  quo  diameter  AC. Quo- 

/ \ / niam  igitur  duo  latera  B A , A C, 
I \|  / __\/  trianguli  B A C , Aqualia  funt  duo- 

D C D C btis  lateribus  D A,  A C , trianguli 

D AC,  vtrttmque  viriqus,  & bafis  BCfiafi  DCi  (funt  enim 
ha  figurA  xquilaterp ) c erunt  anguli  BACy  D AC, Aquales. 

Quare 
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Quare  angulus  B AD , diuiditur  bifariam. "Eodem  modo  de- 
monfir  abimus, reliquos  angulos  bifariam  fecart  a diametro. 

SIT  rurfus  Alteraparte  lo  .g  A/^— -T5 

gius,vel Rhoboides  ABCD , 

inquo  diameter  AC,  fit  que,  ” C T)  G 

maius  latus  A B . Quoniam 

igitur  in  triangulo  A B Calatus  A B,  maius  efi  latere  B C, 
a erit  angulus  B C A,  maior  angulo  B A C - Efi  autem  an- 
gulus BCA,b  Aqualis  angulo  D A C , alterno  i quod  B C , 
A D,paraileUfint.  (Efi  enim  ABC  T),o fi  en fum  effe  paral- 
lelogrammum  . ) Igitur  & angulus  D A C , maior  erit  an- 
gulo B A C.  Atque  propterea  angulus  B A D , in&qualtter 
diuiditur  a diametro  A C.  Eadem  efi  ratio  aliorum  angulo- 
rum. Quamobrem  appofite  Euclides  in  tertia  parte  huius  pro- 
pofitionis  dixit, filum  parallelogramma  bifariam  a diametro 
fecari,non  autem  & angulos  . 

EODEM  fer  e p aci  0 ofiendemus,  duas  diametros  in  Qua- 
drato, & Altera  parte  longiore  Aquales  effe}  At  vero  in  Rhom 
bo,&  Rhomboideinequales,  maio-  ^ ^ 
rem  quidem  eam,  qu&  angulos  acu-  '\E/  \E/ 

t os,  minor  em  vero  eam,  qu&  obtufos  y''\ 

angulos  dtjp er tit.  Sit  enim  quadra-  £j  C 

tum,vel  altera  parte  longius  ABCD,  inquo  diametri  AC, 
BD , quas  dico  effe  Aquales. Cum  enim  duo  latera  AB,  BC, 
trianguli  ABC,  Aqualia  fint  duobus  l at  eribus  A B,  A D, 
trianguli  B A D;  vtrumque  vtrique,  & angulus  ABC  , an- 
gulo BAD,^«w  vterque  rectus,  c erit  bafis  A C , bafi  B D, 
Aqualis  : Ac  proinde  diametri  in  quadrato  , & figura  altera 
parte  longiore  Aquales  funi  . 

SIT  rurfus  Rhombus,  velRhomboides , ABC  D,  in  qu» 
diametri  AC,BD;  fitfy  angulus  EAT), maior}  ABC ,minor. 

Non  enim  Aquales  funt , quia  5 

alias  vterque  effet  recdus , cum 

Ambo  d Aquales  (int  duobus  re-  ^ f 

ct  U}  quod  efi  ab  fur  dum,  (y  con-  C 

tra  definitiones  Rhombi , & Rkomboidis . Dico  diametrum 
B D, maior  em  effe  diametro  A C.  Quoniam  enim  duo  late- 
ra AB,  AD,  trianguli  B AD, Aqualia  funt  duobus  lateribus 
A B,B  C,  trianguli  A B C , vtrumque  vtrique , & angulus 

M 3 BAD , 


3 18. primi. 
3 •primi. 


c primi. \ 


dj').primt.\ 


*24.prim't. 


b 2 p. primi. 
c34*primi. 

d 2 (/.primi. 


tis. primi. 
f primi. 
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BAD,  angulo  ABC,  maior  exijlit  > a erit  bafis  B D,  maior 
bafe  A C . quod  eji propojitum.  Ex  quo  manifefium  eft,  cur  in 
propofitione  3 3 . Euclides  ajf eruerit , eas  tantum  lineas , qua 
coniungunt  parallelas  aquales  ad  eafdem  partes , Aquales  ef- 
fert ibidem. annot animus  . Nam  in  Rhombo,  Rhombcide 
recl&  Ac,  B D , in  Aquales  Junt , licet  coniungant  parallelas 
aquales  A B,  D C -quia  non  ad  eafdem\ partes  ipfks  ccniun- 
gunt,  'vt  perjpicuum  eft  . 

I N omni  tamen  parallelogramtno  diutie • fc  mutuo  bifa 
riam  discidunt.  Cum  enim  duo  anguli  EXI?  , EDA , trian- 
guli AED,  b Aquales ftnt  alternis  zngdis  EC 1 , EBC  ,trian 
guli  B E C^oter que  vtrique  ; ha  ./£  Jj  , Aquale  lateri 
B CyOppoJito  in parallelogrammo  A B C quorum  vtrum- 
que  aqualibus  adiacet  angulis , d Erit  & A E , recla  re&A 
CE,^*  recla  D E,  re&&  B E3  aqualis . Quare  vtraque  dia- 
meter bifariam  diuiditur  in  punBo  E . 

H V IV  S autem , quod  modo  diximus , conusrfum  etiam 
demonjlr abimus, nimirum . 

OMNE  quadrilaterum  ,in  quo  diametri 
fe  mutuo  bifariam  diuidunt,  parallelogram- 
mum  eft  . 

I N quadrilatero  enim  A B C D,  diametri  A C,  B D,  fe 
mutuo  bifariam  diuiddt  in  E.  Dico  ABCD ,parallelogram- 
mum  ejfe.  Cum  enim  latera  A E,  E B ^trianguli  AEB,  Aqua 
lia  (int  lateribus  C E,  E D $ trianguli  C E D,  & anguli  con- 
tenti ad  r verticem  E , e aquales  quo- 
ques f erunt  (y  bafes  AB ,CD. aqua- 
les, & angulus  A BE.  angulo  alterno 
C D E,  Aqualis.  % Quare  recia  A B, 

C D,  parallela  funt.  Eadem  ratio- 
ne parallela  oftsndenttir  A D,  G 12.  P arajlelogrammum  er- 
go eji  A B CD. 

H V C quoque  referri  poteft  hoc  theorema  « 

RECTA  linea  fecans  diametrum  parallelo- 
grammi  bifariam  quomodocunq; , diuidit  pa- 
. rallelogrammum  bifariam  quoque : & retia  li- 

nea 


nea  diuides  parallelogrammum  bifariam  quo- 
uis  modo,  fecat  quoque  diametrum  bifariam  . 

I N parallelogrammo  ABCD,  diametrum  AC,  bifaria 
fecet  rsSta  E V , in  puncto  G . Dico  parallelogrammum  diui- 
di  bifariam. Quoniam  enim  angulus  EAG,  a Aqualis  efl an- 
gulo alterna  E CG,& b angulus  EG A , angulo' FGCiEfi  au- 
tem latus  AG 3l at eri  C G,&quale,per  hypothefin,  qu&  am- 

bo Aqualibus  angulis  AEG  , CFG,  opponatur > c erunt  & la- 
tera E G,  FG,  Aqualia.  Quare  cum  la- 
tera A G , G E , Aqualia  fint  lateribus  k "E  -o 

CG,GF,^>  anguli  quoque  contenti  / 

Aquales;  d erui  triangula  AG-E3CGF,  / / 

aqualia.  Addita  igitur  communi  qua,-  — <C 

t it  at  e B C G E , e erit  triangulum 
ABC,trapez.io  BCFE,  equa  ’* : Sed  triangulum  A BC , c di- 
midia efl  par aUelogrammi  JaBQJD  .Igitur  & trapez.ium  di- 
midia erit  eiufdem parallelogrammi, ideorf  rectaEF, paral- 
lelogrammum bifariam  fecat . 

S E C ET  tam  E F,  parallelogrammum  bifariam  ; Di- 
co & diametrum  A C,  bifariam  fecari  in  G . Si  enim  dia- 
meter AC,  non  bifariam  diuidttur  in  G,  g diuid,atur  bifa- 
riam in  alio puncio  , vt  in  H,  per  quod  ducatur  re&a  E H I. 
Erit  ergo,  vt  lam  demonflrauimus , E I C B , trapezium  di- 
midium parallelogrammi  A B C D , atque  adeo  Aquale  tra- 
pezio E F C B , quod  etiam  dimidium  ponitur  eiufdem  pa- 
rallelogrammi  , pars  toti^quod  efl  abfurdum  . Diuiditur  tgi- 
rur  A C,  bifariam  m G,  & non  in  alio  puncto^quod  erat pre- 
poftum  . 

HINC  facile  colligitur, fi  in  latere  aliquo  parallelogram- 
mi  cuiufifcpun&umfignctur  , vel  etiam  intra  par  ali  elogram  - 
mum,vel  extra  , quod  tamen  non  fit  in  diametro , ni  fi  ipfitm 
fecet  diametrum  bifariam  > qua  ratione  ab  illo  punito  linea, 
duci  debeal^quA  parallelogrammum  bifariam  fecet . Si  enim 
diameter  ducatur ,(3*  a punito  dato  per  medium  punctum  dia 
metri  recta  ducatur , facium  erit ^quod proponitur . Vt  fipun- 
cium  fit  E^in  latere  A Bfiucenda  efi  recta  E F 5 per  G>  pun- 
ctum, in  quo  diameter  A C,£i  fariam  diuiditur’^  fic  de  alijs 
punctis . 


z 26. primi. 
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j DEMONSTRAT  quoque  hic  Feletarius  problema, 
i non  iniucundum . videlicet . 


I N T E R duas  lineas  redas  infinitas  angu- 
lumfacientesjlineam  redam  dat*  line*  squa- 
lem collocare,  qug  cum  altera  illarum  faciat  an 
gulum  cuiuis  angulo  dato  squalem . Oportet 
autem  hunc  angulum  datum  cum  illo,  qui  li- 
neis datis  continetur  , minorem  efie  duobus 
redis . 

DVJE  reda  infinita  A _B,A  C,  contineant  angui  ii  BAC, 
fittfi  data  re 51  a finita  quacunque  D,  & angulus  datus  E, hac 
lege^vt  duo  anguli  E,&  B AC,  minores  fint  duobus  redis . 
r Oportet  igitur  tnfer  red as  AB,AC,co/- 

f / locare  r eidam  aqualem  quidem  recla 

A/^— - — 'C  ►— £/  D,cum  alterutra  vero  illarum  , nimiru  \ 
/fT  D»— < cum  A C,  facientem  angulum  aquale 

3 2 3. primi.  angulo  dato  E.  a Fiat  angulus  C A F, 

b j.  primi,  aqualis  angulo  E> & producta  F A, ad  G,  'o  fit  A G,  aqualis 
j j. primi,  recda  D>&  per  Gy  c ducatur  G B 5 parallela  tpfi A Gffecans 
A B,  i»  B:  Deinde  perB  ^ducatur  B C5  'parallela  ip/i  A G, 
fecans  A C,/#  G.Dico  rectam  B C,  collocatam  inter  redas 
A B»  A G,  aqualem  effe reda  D,  angulumcfi  B C A,  angulo 
E . parallelogrammum  fit , />*?>*  conftruchonem  > 

i q 4. primi.  ACBG  / erit  reda  B G^reda  G A , aqualis  : At  G A 5 
aqualis  efi ) per  confirudionem  5 T). Igitur  & B C,  rr- 

s 2 9. primi.  da  D aqualis  erit . Rurfus  quia  e angulus  BC  A,  angulo  ' 
alterno  CAF  , aqualis  efi  > <&  eidem  angulo  C A F,  aqua- 
lis e fi  , £5/*  confirudionem  5 angulus  E ; erunt  anguli  E , 

B C A 5 aquales.  Quod  efi  propofitum . G at  erum  ex  con- 
firudionemanifefium  ejfe  cuilibet  potefi^cur  duo  anguli  da- 
j ti  minores  ejfe  debeant  duobus  redis  . Nam  alias  non  fieret 
triangulum  AEG  ^fi  anguli  BAC,  O*  BCA  aquales 
effient  duobus  redis  5 T/e/  maiores  5 confiat  ex  propof.  17. 
vd  32. 
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NON  alienum  erit  a nofiro  inftituto  , adii  c er  e quedam 
hoc  loco  ad  line  as  intra  triangulum  confiitutas  pertinentia , 
que  k Pappo  Alexandrino  lib. 3 .Mathematicarum  collectio- 
num demonftrantur:  quemadmodum  facturos  nos  recepimus 
ad  propos.  21.  Primum  igitur  in  omni  triangulo,  quod  non  fit 
gquilaterum,  vel  Ifof celes  habens  bafim  latere  minorem , non 
fiolum  k duobus  punctis  bafis  conftitui  poffunt  duae  rectas  in- 
tra triangulum,  quae fimul fumptae  maiores fint  duobus  late 
ribus  fimul fumptis,  vt  k Proclo  in  triangulis  r e ct angulis,  vel 
obtu f angulis  ofienfum  efi  ad  propos.  21.  fied  etiam  aequales . 

SIT  enim  primum  triangulum  ABC,  habens  latus 
A B , latere  A C, maius,  fit  (f  B D,  dimidium  'vtnufque  late- 
ris AB  , AC , fimul:  Sumpto  autem  inter  A D , puncto  E, 
-vt cunque,  agatur  E F,/£/?B  C, parallela  $ & ex\quouis  pun- 
cto G,  lateri  A H>,parallela  du 
catur  G H , rectafi  iungatur  .A. 

G C , ~Et  quoniam  E A , A F, 
a maiores fiunt,  quam  E F : Ite 

CF,F  G, maiores, qukm  G C,-  _\r 

eruntTL  A , A C,  F G , fimul  B & 

maiores , quam  E F,  G C , fi-  I 

mul : ablatatfi  communi  F G , 

erunt  E A,  A G, fimul  maiores , quam  E G , G G,  fimul',  ac 
proinde  multo  maiores , quam  G C , fiola  . Producatur  ergo 
G C,  fiat  cf  G I , ipfis  E A,  A G,  fimul  aequalis  .Quia  -vero 
B E,maior  efi,  quam  vtraque  E A,  A G,  fimul, quod  E E, 
fuperet  B D,  dimidium  •vtnufque  B A,  A G, fimul,  at  E A, 
A G,  fimul  deficiant  k dimidio  earundsm^nimirum  ab  vtra 
que  D A,  A G , fimul s erit  quoque  B E,  maior  , quam  G 1, 
que  ipfis  E A,  A G,  fimul  efi  aqualis  . Gum  igitur  b 'tpfi  B E, 
aequalis fit  G H,  m paraUelogrammo  BfGH,-  erit  quoque 
G H, maior, quam  G I.  Si  igitur  centro  G,  & mteruallo  GI, 
circulus  defcribatur  5 fecabitis  rectam  Gff,  acpropterea  & 
ipfam  C H , prius  fecabtt  in  K . Gonnectatur  G K . T)tco 
• vtramque  G H,G  K, fimul  aequalem  ejfe  vtriqi  A B,  AC, 
fimul . Id  quod  ex  confiructione  perSpicuum  efi . Nam  G H, 
tpfi  B Exaequatis  efi,&  G I,hoc  efi^G  YLxtpfis  EA,  A G,  fi- 
mul. 


20  primi. 
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mu!.  Atque  hoc  infinitis  modis  fieri  pofefi , prout  punctum  E, 
remotius  a D , fumptum  fuerit , (y  punctum  G,c  puncto  Ei 
hoc  efiy  prout  tum  A D3  quam  E F 3infinitis  in  punctis  fecari 
poteji. 

S I T deinde  ifofceles  ABC, 
habs::s  bafimB  G,  vtrouis  la- 
/yL  tere  maiorem.  D efcnpto  ex\cen 

jA  ir°  arcu  D,fecan- 

g.  te  rectum  B C , in  D,  ducatur 
^litW  -A  •utcunque  rectu  B F,  fecuns  ar 

cum  in  E,  <&  lutus  A C ,in  F,- 
& in  £ E, per  quoduls  punctum 
G,  ipfiH>  C , parallela  agatur 
G H , & per  quodcunque  eius 
punctum  I,  ip/iB  F,  parallela  ducatur  I K,  recratfi  iungatur 
I C,-  atque  ipfi  E G , Aqualis  abfcindatur  A L.  Erit  igitur 
B Gjpfis  A B ,A  L*  fimul  aqualis,  at  L C, miner  quam  BE, 
'flue  A B,  & ob  id  multo  minor,  quam  B G-Et  quia  ipfi  BG, 
* aqualis  efi  I K , in  paralielcgramrno  B G I K.  ; erit  quoque 
I KjpfisA  B,  A L, fimul  Aqualis,  maior  autem ,quam  L C. 
Itaque  b quia  G F,F  H, maiores  funt,quam  G H , & H C, 
K I, maiores,  quam  I C:  erunt  G F,  F C,  H I ,Jimul maio- 
res, quam  G H,  I C;  & ablata  communi  H I,  erunt  relique 
G FjF  G, fimul maior  es, quam  G T,I  G, fimul ',ac  proinde  ap- 
pofita  communi  B G , fient  B F,  F G,  fimul  maiores  , quam 
B GjGTjI  C , fimul . S ed it fis  B F,  F C maiores  funt  B A, 
A C, fimul. Ergo  multo  maiores  erunt  BA,  A C, fimul \quam 
B G,G  Ij  I G)  fimul . Cum  ergo  B G fipfis  B A , A E, fimul 
aqualis  fit,erit  reliqua  L C,  maior,  quam  relique  G I,  I C, 
fimul,  ac  proinde  multo  maior,quam  I C ,fola.  Ponatur  I M, 
(prcrductal  Gjipfi  L C,  Aqualis.  Et  quia  I K , ofienfa  e fi  ma- 
ior,quam  L G,hcc  efi,quam  I M-,fi  ex  centro  I,  per  M, arcus 
circuli  defcnbatur , fecabit  is  rectam  I K , ac  proinde  prius 
tpfam  C K, fetabit  in  N.  Gonnectatur  I N.  Dico  vtramque 
I K,I  N,  fimul  aqualem  ejfe  utrique  AB,  AC  , fimul.  fid 
quod  ex  confiructione patet.  Efi  namque  I K fipfis  A B,  A L, 
fimul  Aqualis,(y  I N,  hoc  efi,  I M,  ipfi  L C,  aqualis  . Atque 
h.oc  infinitis  modis  fieri  poteji > cum  BF,  infinitis  modis  duci 
pojfiti  cp  tam  E F,  quam  G H, infinitis  modis  fetari. 
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C O N S TA  T aut  em, fi  intra,  idem  triangulum  AB  G, 
ducantur  du  a reti  a, qua  reclas  H G,G  K ,in  priori  triangulo  i 
vel  reclas  K I.  I N,  inpofieriori  includant , eas  maiores  fors 
fmul  fumptas  lateribus  A B,A  Q, fimul  fumptis : quippe  quA 
a maiores  forent  fecivs  H G,GK  fin  priori  triangulo  yvsl  reclis 
K/,  1 > inpofieriori . 

T i»  triangulo  &quilatero,  vel  Ifofcele  habente  ha 
fim  vtrotits  latere  minorem , »0»  confiitui  duas  li- 

maiores,  vel  aquales  fimul  fumptas  duobus  lateribus  fi- 
i/&r  pttSffed  quafcunque  interiores  ejfe  minor  es, it  a ofiendi 
poiefi.  In  triangulo  enim  ABC,  cuius  duo  latera  A B3  AC, 
&qualia bafis  B C,  no  maior > b fedvel 
& qualis  y vel  minor  fit  a vi  angulus  A,  »2^ 
for  non  fit,  quam  arigultts3,  vel  C , 
vel  &qualis,  vel  minor',  confutuantur  duA 
recia  D E,E  F,  vtctmque,  quas  dico  mino 
res  ejje  fimul  fumptas  duobus  lateribus 
AI,  AC,  fimul  fumptis.  V reducatur 
enim  Zt  JE,  fecans  latus  A C fin  G,  iunga 
turf  recia  G B.  Quoniam  igitur  c duo  an  g O F C 
ABCjC^C,  Aquales  funty  efiq3 
ABC,  maior  angulo  G BC,  erit  quoque  C , maior  angulo 
G B C .Efi  autem  d & angulus  G D B, angule  C, maior, ex~ 
ternus  interno.  Igitur  multo  maior  erit  angulus  G D B,  angu 
lo  GBCf  r.c  proinde  latus  G B fatere  G D,  maius  erit. Quia 
vero  -angulus  B G A,  maior  efi  angulo  C,  externus  interno  i 
angulus  f G,vcl  Aqualis  efi  angulo  A,  vel  maior,  vtofiendi- 
muz-.erit  quocg  angulus  BG  Ayangulo  A^maior. Quares  latus 
A B,  laief  e G B,  maius  erit: Sed  retia  G Byoflenfa  efi  maior 
; G T)  ^a  c proinde  multo  maior, quam  D E.  Igitur  latus  AB, 
multo  etiam  maius  erit , quam  D ~E.Ic.adem  ratione  ,filir  E, 
producatur  fecans  AC,  in  H fungatur % recia  H B ,ofiende 
mus  latu*  AB  , ac  proinde  gr-AC,  maius  ejfe , quam  F E . 
Quocirca  latera  A B,  AC  , fimul  maiora funt  duabus  rettis 
DE,£  Fy fimul  fumptis . Quod  fi  F E,  prcaucla  fe caret  la- 
tus A B tdemonftr aremus  eodem  modo  fatus  A C,  maius  ejfe 
retia  E F . 

I A Id  ratio , fi  admirabile  videatur  iis , qui  G eometria 
ignari  funt,  in  illis, qua  diximus , triangulis  duci  pojf e lineas 

inferio- 
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interiores , qu&fimul fiumPfA maiores fint,  vel  Aquales  duobus 
lateribus  fimul  fumptis-,  admirabilius -Jane  erit , intra  eadem 
illa  triangula  confiitui  poffe  duas  line  as  aquarum  fingula  fingu 
: lis  lateribus  maiores  [int,vel  &quales . Sint  ergo  primum  con- 
fiituenda  finguU  Ime  a finguhs  lateribus  maiores  in  triangu 
/oABC,  cuius  latus  A B,  minus  non  fit  latere  AC  ,at  latus 
B C,  vtrouis latere  AB,  AC, 
maius.  Deficripto  ex  centro  B ,xr 
s'  cu  circuli  A D, fumatur  quoduis 

^ punBum  E fint  er  arcum  AD;^ 

^ H^T  22  \.  latus  A Cfiucaturtfc  refta-  B £, 

\.  /K  fiecans  arcum  in  F > ita  v t B E , 

\ maior  fit , quam  B F , hoc  efi , 

quam  B A,  iungaturefr  E C . 

5 si. primi  i Quia  vero  a B E,E  C, fimul  minores fiunt,  quam  A B,  AC  fi- 
mul, efiq ’7  B E,  maior,  quam  AB,  erit  E C , mulso  minor , 
quam  AC. Producta  igitur  E Cfiat  E YLfifi A C,  Aqualis, 

I ac  propter  ea  minor, quam  E B;  deferibaturq,  ex  E fi  er  K,  ar- 
cus circuli, qui  rectam  E B ,fecabit,ac  proinde  & ipfiam  C B, 
prius  [e  c ab  it  m G.  Sumpto  denique  inter  B,  <&G,  quouispun 
Bo  Yl,iungatur  recta  E H, fecans  arcum  m I:  fachimq,  erit, 
quod  proponitur . Nam  B E,  maior  efi,  quam  B A,  & E H, 
maior, quam  E I, hoc  edi, quam  E EL,vel  A C. 

DEINDE  fint  fingula  linea  fingulis  lateribus  Aqua- 
les confiituendA  intra  idem  triangulum:  fiat  % eadem  confiru 
ctio , dempta  linea  E Yl,fied  arcus  K G , fiecet  rectam  E B,  in 
H . Et  quia  latus  BA,  latere  AC  , ponitur  non  minus , erit 
B E, recta  maior 3quam  A B,  cum  maior  fit, quam  B F , hoc 
efi  , quam  A B.  Sumpta  igitur  E I,  aquali  ipfi  A B , cadet 
punctum  I,  inter  B,  & H quandoquidem  E B , maior  efi , 
quam  AB,(^£  H ,non  maior, 
-A/V  quam  AB  Ex  E,  per  /,  deferi- 

batur  arcus  circuli  fecans  B C, 
\ £ in  L , iunganturrfi  recta  E L , 

g E G ■ factumcfc  erit,  quodpropo- 

\.  K,  nitur.  Nam  E L,  ipfi  E I,  hoc, 

edi,  ipfi  AB,  aqualis  efi,  EG, 
ipfi  E K,  hoc  efi, ipfi  AC. 

P RJF,T  E R hac  demonfirat  Pappus,  intra  eadem,qu& 

diximus , 
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diximus triangula  confiitui  pojfe  duas  rectas  duobus  lateri- 
bus maiores , <&  quA  habeant  ad  eadem  latera  proportione  da 
tam,qus.  tamen  dupla  proportione  minor  fit : quod  incredibile 
cuipiam  vidsrzpoJfit.QuA  res  hoc  loco  demonfirari  nen potefi, 
cum  ex  proportionibus pcndeat . 


IN  omni  figura  redtilinea  latera  habete  nu 
mero  paria;fi  quidem  fuerit  sequilatera,  & sequi 
angula:  erunt  duo  quadibetlatera  oppolita,pa- 
rallela  inter  fefe . 


LATURA  oppofita  dicuntur  iUa  duo,  qua  ex  'utraque 
parte  latera  habent  aqualia  numero  mt  in  hexagono  A B C- 
D £ F,  latera  oppofita  erunt  A B,  E D ; quoniam  tam  ad  par 
tes  A,0>  B,duo  funt  later  a,  quam  ad  partes  B,&D.  In  octo- 
gmo  vero  ABCDEFGH,  latera  oppofita  erunt  A B , 
F E9  quia  tam  ad  partes  ^ a 

A , <&  Ejtria funt  latera , / / n. 

quam  ad  partes  B , & E.  / \ ^ I 

Er  fic  in  alijs  figuris  &qui-  )C  I j 

lateris  pariit  laterum , ex  \ f ^ n.  / 

viraque  parte  oppofitcrum  E' \D  y* T. 

laterum  erunt  tot  latera  , 

quot  funt  in  dimidio  numero  laterum, minus  vno.  Vt  in  qua- 
drangulo erit  vnum,in  hexagono  erunt  duo,  in  ottogono  tria, 
in  decagono  quatuor,in  figura  1 2. laterum  quinque,  &c.  Di- 
co igitur  qualibet  latera  oppofita  ejfe parallela AB,  nimi  - 
rum  ipfi  E D ,in  hexagono ; & AB,  ipfiE  E, in  oclogono,&  fic 
de  cAteri*  .Conneftantur  enim  duo  extrema  oppofitorum  late- 
rum ad  eafde  partes  linea  recta, qualis  e fi  in  hexagono  B D, 
& in  oBogono  B E Er  quoniam , vt  ad  3 2 .propos.  demcnfira- 
uimus , fex  anguli  hexagoni  Aquales  funt  octo  reciis  , erunt 
tres  anguli  B,  C,D,  eiufdeni  hexagoni  Aquales  quatuor  rectis , 
propter  ea  quod  omnes  anguli  ponuntur  aquales  : Sunt  autem 
anguli  B C D,  C B D,C  D B, trianguli  B C D,  » duebus  re 
Bis  Aquales. Reliqui  igitur  anguli  ABD>EDB,  duobus  re- 

Bis 
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? j g. primi,  otis  aquales  erunt.  Quare  * parallele,  erunt  AB,^£D.  Rur 
Jus  quia  ocio  anguli  octogeni  aquales  funt  duodecim  rectis , 
erunt  quatuor  eius  anguli  B,GfD,E,fex  rectis  aquales :Sunt 
autem  quatuor  anguli  quadnlateri  BCDE,  aquales  qua- 
tuor rectis . Igitur  duo  reliqui  angult  A B E , F E Ba  duobus 
^2  8. primi,  eriit  rectis  aquales, b atifo  adeo  AB,  F JL,parallel&  er  ut.  Eode 
medo  demonftrabitur,  in  omnibus  aljs figuris  huiufnodi,an- 
A 'R  \ is  gulos  duos  ad  lineam  re- 

/ \ ctam  extrema  oppofito.u 

/ \ jG  laterum  coniungent em  exi 

yC  | I fi  entes , duobus  ejfe  rectis 

\ / &\.  y®  aquales.  Nam  in  decago- 

^ ’'jy  N- ig  no  aufert  ea  linea  penta- 

gGnum,  cuius  anguli  aqua 
les funt  fex  reptu  : At  quinque  anguli  decagoni  aquales  funt 
octo  rectis. Ablatis  igitur fex  ^relinquuntur  duo  recti . In  figu- 
ra aquilatera,  & aquidgula  duodecim  laterum  eadem  linea 
abfeindet  hexagonum , cuius  anguli  funt  octo  rectis  aquales : 
At  fex  anguli  totius  figura  aquales funt  decem  rectis . Dem- 
ptis igitur  ocio, remanent  duo  recti , iyc. 

QVA  MV I S autem  omnis  figura  aquiangula  parium 
laterum  h abeat  latera  oppofita parallela , njt  oftendimus ta- 
men fol  a quadrilatera  figura  latera  oppofita  habens  paralle- 
la , ab  Euclide , <&  alijs  Geometris  parall elogrammum  dici 
confueuii , propter eaque  i/i  definitionibus  . Parallelogram- 
mum  diximus,  ejfe  figuram  quadrilateram , <&c9 

35'  THEOR.  25.  PROPOS.  35. 

PARALLELOGRAMMA  fu- 
per  eadem  bafi,&  in  eifdem  parallelis 
conftitura,inter  fe  funt  aequalia. 

INTER  duas  parallelas  A B,  C D.fuper  bafl  C D, 
exiftant  duo  parallelogramma  CDEA,CDBF.  Di- 
cuntur autem  parallelogrammas  in  eirdem  effe  paralle- 
lis, quado  duo  latera  oppofita  partes  funt  parallelarum, 
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vt  in  exemplo  propofito  cernitur  . Dico  ipfa  parallelo- 
gramma  inter  fe  efle  squali  a, non  quoad  angulos  & la- 
tera, fed  quoad  aream,feu  capacitatem. Cadat  enim  pri- 
mo pundum  F,inter  A ,&  E . Quoniam  igitur  in  paralle- 
logrammo  CDEA,reda  A E,a  squa  & FE  B 
lis  eft  reds  C D,oppofits ; & eidem  J f j / 

C D squalis  eft  F B,  in  parallclogra  

mo  CDBF  , oppofita  ; Erunt  A E,  ^ 

F B,  b inter  fe  squales.Dempta  igitur  communi  F E, c re 
manebit  A F , ipii  E B,  squalis:  d Eft  autem  & AC,  ipfi 
ED,oppofit^  squalis  in  parallelogrammo  CDEA;'& 
angulus  B E D5angulo  F A C,externus  interno.  { Quare 
triangulum  F A C,triangulo  B E D,  squale  erit.  Addito 
igitur  communi  trapezio  CDEF  ,5  fiet  totum  paralle- 
logrammum  C D E A,  toti  parallelogrammo  CDBF, 
squale.  Quod  eft  propofitum  . 

CADAT  fecundo  pundum  f ,in  pundum  E . Dico 
rurfus,parallelogramma  C D E A,C  D B E,  squalia  eC- 
fe.  Erunt  enim,  vt  prius,  reds  A E.  5 B,  tt  B 
squales,nec  non  & anguli  B E D,E  jC 5 *-r — / ' 
atq-,adeo  h triagula  EAC,BED,  sqiidia.  \/  \/ 


Addito  igitur  comuni  triangulo  C DE,  D 

1 fient  parallelogramma  CDE  A,C  D B H,  squalia. 

CADAT  tertio  pundum  F,  vitra  E , ita  vt  reda 
C F,  fecet  redam  DE,in  G.Quoniam  igitur,  vt  prius, re 
ds  A E,  F B , funt  squales  5 fi  communis  addatur  EF; 
k erit  tota  A F,toti  E B,  squalis,  A E -p  t» 

nec  no  & anguli  BED,F  A,C,  " 

squales  erunt;  atque  adeo  ! tria 
gulum  FAC,  triangulo  B E D, 
squale  . Ablato  ergo  communi 
triangulo  E G F,m  remanebit  trapezium  A E GC,trape- 
zio  F G D B,  squale.  Quocirca  addito  communi  trian- 
gulo C D G,  fiet  totum  parallelogrammum  CDE  A,to 
ti  parallelogrammo  CDBF,  squale.Parallelogramma 
igitur  fuper  eadem  bafi,  & in  eifdem  parallelis  conftitu- 
ta, inter  fe  funt  squalia . Quod  erat  demonftrandum. 
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CONVERTEMVS  facile  hanc  propofitionem , hoc 


Parallelogramma  aequalia  fuper  eandem  ba 
fin,ad  eafdemque  partes  conftituta,  eruntinter 
eafdem  parallelas . 


SINT  duo  parallelogramma  Aqualia  A B CD, 
C D E ¥ i fuper  eandem  bafin  C D ad  eafdem  partes. Di- 

co rectam  A B , productam  in  directum  tacere  ipfi  EF , & 
^ E F propterea  ipfa  parallelogramma  inter 

4r "JfG.  €afaem  effe  parallelas.  Alias. n.AE,fro 

| \ ducta  vel  cadet  infra  E F , vel  fupra. 

X)  Q J Cadat  primo  infra  , qualis  efi AH  . 

E fit  igitur  parallelogrammum  CDGH,  a Aquale  paralle- 
legrammo  A B C D : Ponitur  autem  eidem  parallelogram- 
mo  ABCD,  Aqude  parallelogrammum  C D E F.  Quare 
parallelogramma  CD  E F,  C D G H,  ° Aqualia  erunt, to- 
tum , <fy  pars^quod  f ab  fur  dum . N##  ergo  cadet  A B , in- 
fra EF. 

CADAT  fecundo  A E, produci  a fupra  E E. Cadet  igi- 
tur F E, protractu  infra  A B . Quare,  vt  prius,  erunt  paralle- 
logramma ABCD,  C D H G,  Aqualia,  totum  & pars, 
A j*  quod  efi  ab  fur  dum.  idem  ab  fur  dum  con 

p fequeretur,  f C F,  D E , producerentur 

| r vfquc  ad  AB,  protractam  . Eademfy 

— q~~ ” demonBratio  coueniet  omnibus  cafibus, 

qui  occurrere  poffunt,  hoc  ef , fue pun- 
ctum E, ft  vitra  B,fue  non,  vtpertficimm  efi  . K on ergo  ca- 
det A E ^ fupra  E Fsfed  nec  infia,vt  demonfiraium  efi : ergo 
producta  in  directum  i acet  ipfi  E F ; ac  proinde  parallelo- 
gramma  A B C D,  C D E E, in  eifdem  fi mt  parallelis. 

THEOR.  26.PROPOS,  3 6. 
PARALLELOGRAMMA  f»- 
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SINT  primum  dud parallelogramma  aqualia  ABCD , 
E H E F G H , fuper  bafes  Aquales  BCf 
- A-  p i\  « F G,  & adeafdem  partes  confiituta . 

/i  E\  ''y  .D/ctf  ea  ejfe  inter  eafdem  parallelas , 

^ p1  ^ hoc  e fi  i A D,  pro  traclam  coire  in  di- 

**  reclum  cum  EH.N am  alias  cadet  aut 

infra  E H,aut  fupra.  Quo  pofito  fiequitur , totum  & partem 
ejfe  aqualia,  quemadmodum  m conuerfa  pracedentis  propofi- 
t tonis  e fi  didum,&  figura  facile  commonfirat . Intelligende. 
fiunt  autem  bttfies  aquales  data  in  eadem  linea  reda  B G. 

SINT  fiecundd  eadem  parallelogramma  aqualia  inter 
eafidem  parallelas  A H,  B G.  Dico  b a fies  B C,FG,  effie  aqua 
les.Si  enim  ait  er  a, nempe  B C,  dicatur  maior , a abficindatuv 
A KD  li  Vi  B I , aqualis  reda F G , & b ducatur 

| |1  ' j j I T,  parallela  ipfiC  D.  Erit  ergo  pa- 

! \\  / / _ rallelogrammum  ABIK,  c aquale  pa- 

B IC  F G.  rallelogrammo  E F G H ; & ideo  pa - 
rallelogrammo  ABC  D , pars  tot  i,  quod  e fi  abfurdum.Non  er- 
go BC , maior  efi,quam  F G.  Eadem  ratione  neque  minor  erit . 
Quare  bafies  BC,  FG .aquales fiunt . 

SEQvENS  quo  % theorema fiacile  hinc  demonfirabitur . 


S I duo  parallelogramma  inter  eafdem  pa- 
rallelas habeant  bafes  inaequales , illud , cuius 
bafis  maior  eft,  maius  erit.  Et  contra  fi  duo  pa- 
rallelogramma fint  insqualia  inter  eafdem  pa- 
rallelas, bafis  maioris  maior  erit. 

SINT  enim  in  pofieriori figura  parallelogramma  B D, 
FH, inter  parallelas  AH,BG,fitq3  bafis  BC,maior  bafieFG. 
Dico  parallelogrammum  BD  .parallelo gra-mmo  F H,  maius 
ejfe . a Auferatur  enim  reda  B I,  ipfi  F G,  aqualis , e duca- 
tur q3  1 K,  ipfi  A B,  parallela -Erunt  ergo  1 parallelogramma 
B K,  FH,  fupra  aquales  bafes  B I,  F G,  aqualia  . Cum  igi- 
tur BO,  g matus  fit , quam  B K , erit  idem  B D , maius , 
quam  F H. 

SINT  rurfum  parallelogramma  BD,FH,  in&qualia,& 
BD,  maius.  Dico  bafim  BC,  maiorem  ejfe  bafie  F G . Nam  fi 

foret 


d i . primi. 

/ .primi. 

' 3 d- primi, 
i jj.pron.  : 


foret  Aqualis,  % e fient  parallelogrdma  Aqualia, quod  e fi  ab  fur  ; 
dum,  cum  B D, ponatur  maius . Si  autem  effet  minor  , foret 
par  alie  legrammum  F H , maius , quam  B D*,  rvt  proxime 
cfiendmms. quod  multo  magis  efi  abjurdum, ciim  BD,  maius 
ponatur, quam  F H.  F>afis  ergo  B C,  cum  neq^acnialis  fit  ipfi 
FG, neque  minor, erit  maior, quam  F G,  quod  efi propofitum. 

THEOR.  27.  PROPOS.  37. 

4 TRIANGVLA  fuper  eadem  bafi 
conftituta,  & in  eifdem  parallelis , inter 
fe  funt  xqualia . 

INTER  parallelas  AB,CD,&  fuper  bafin  C D, 
fint  conftituta  duo  triangula  ACD,  BCD.  Dicitur  au- 
tem triangulum  inter  duas  eflTe  parallelas  conftitutum  , 
quado  bafis  eft  pars  vnius,<*y  angulus  cppofitus  alteram 
attingit . Dico  ea  triangula  efie  aequalia.  Per  D , enim 
b ducatur  D E,  parallela  recise  A C,&  D F,  parallela  re- 

BC.c  Erunt  igitur  parallelogram-  E P*  F 

ma  A C D E,  B C D F,  aequalia.  Sunt 
enim  fuper  eandem  bafin  CD,&  in-  , 

ter  eafdem  parallelas.  Sed  horum  di-  C "D 
midia  funt  triangula  ACD,BCD;  • quod  A D,  B D, 
diametri  bifariam  fecent  paralleiogramma  ACDE, 
B C D F . Igitur  & triangula  ACDjBCD,'  aequalia 
erunt.Trianeula  igitur  fuper  eadem  bafi,&c.Quod  erat 
demonftranJum . 
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S C H O L 1 V M. 

CONVERSA  huius  prciofitionis  d emonjirabi tu r ab 
Euclide  propof.  3 9 .Ferro  ex  hac  profofitione  facile  cum  Pro- 
clo demon ftr abimus , T riangula , quorum  duo  latera  unius 
& quaha.  fint  duobus  lateribus  alternes,  vtrumyae  utri  que,  & 
angulus  vmtis  illis  lateribus  contentus,  maior  angulo  alterius, 
aliquando  effe  aqualia,  & aliquando  m Aquali  a : id  quod  ad 
prope  f.  24-  p .'/ Item  fumus  . Sint  enim  diu  triangula  ABC, 
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DEF,&  later*  AR, 
\ / x AC,  Aqualia  lateri- 

A-  DE,  DF,  & *n- 

gulus A, maior angu~ 
/ X>S,V  /Z-^  \/  IoEDF,  fintty  pri- 

~J3  CE  F mum  hi  duo  anguli 

duobus  rectis  aquales. 
Dico  triangula  effe  aqualia.  Producatur  enim  ED,  ad  H,  & 
FD,  ad  I s 1fiat%  angulus  E D G,  aqualis  angulo  A,^&  re - 
da  D G , reda  D F , feu  A C,- ducanturcf  reda  EG,  GF.Qm 
igitur  duo  anguli  A,  D F, ponit tur  aquales  duobus  redis, 
& angulus  E D G,  aqualis  factus  eft  angulo  Ai  erunt  & an- 
guli EDG, EDF, duobus  redis  Aquales  zSunt  autem  & an- 
guli E D G,  G D H,c  duobus  redis  Aquales  . Igitur  anguli 
EDG,  EDF,  angulis  EDG,  GDH,  Aquales  erunt . Quare 
ablato  communi  angulo  E D G,  d remanebit  angulo  EDF, 
aqualis  angulus  GDH;  Efi  autem  eidem  angulo  EDF, 
e Aqualis  angulus  H D I . Igitur  anguli  G D H,  H D I, 
Aquales  erunt ; atque  adeo  angulus  GDH,  dimidium  eritto 
tius  anguli  GDI.  Rurfus  quia  latera  D F,  D G,funt  aqua- 
lia in  triangulo  fD  F G,- ! erunt  anguli  D F G,  X)GF , aqua- 
les i qui  cum  S aqUales fint  externo  angulo  G D /,  erit  vterli- 
bet  eorum,  nempe  D G F , dimidium  anguli  GDI:  Often- 
fum  eft  autem, angulum  GDH.,  dimidium  quoque  effe  eiuf- 
dem  anguli  GDI.  h Quare  anguli  GDH,  D G F , aquales 
er  uni. Et  quia funt  alterni  inter  E H,F  G,  ‘ erunt  £ H,  F G, 
parallela.  Quamobrem  K triangula  D E G,  D E F,  Aqualia 
erunt , cu  habeant  e and  e bafin  DE.,fint(f  inter  eafde  paralle- 
las  D E , F G . Quoniam  vero  triangulum  D E G , 1 aquale 
eft  triangulo  AH  C,  propterea  quod  latera  DE,DG,  aqua- 
lia funt  lateribus  A B,  AC,  & angulo  A , aqualis  angulus 
E D G,-  erit  & triangulum  AEC , triangulo  D E F,  aquale , 
quod  eft  propofitum . 

SINT  deinde  anguli  A,&  E D F,  duobus  redis  maio- 
res . Dico  triangulum  A B C,  quod  maiorem  habet  angulu, 
minus  effe  triangulo  DEE. Producatur  enim  E D,  ,ad  H , & 
F D,  ad  I,  m fiat if  angulus  EDG,  aqualis  angulo  A , n & 
reda  D G yrsda  D E,  feu  A C,  aqualis , ducantur  que  reae 
EG,GF.  Quoniam  igitur  anguli  ^,^ED  E, ponuntur  ma- 
iore 
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teres  duobus  replis,  er  ut  _. 

faanguli  EDG,  EDF,  *\/" 

duobus  redis  mutor  es  : A.  I-tv — 

Siit  aiit  anguli  EDO, 

GDH , * Aquales  duo-  — J»,  xf~~ — 

bus  redis  . Igitur  an- 
guli EDG,  EDF,  maior  es funt  angulis  EDG,GDH.  Quare 
ablato  communi  EDG,  remanebit  angulus  EDF,  maior  an- 
gulo GDEI.  Quoniam  vero  b angulus  EDF,  angulo  H D /, 
aqualis  efi,erit  quoqueYLDl, maior  quam  GDH,-  atq3  adeo 
GDH * minor  * quam  dimidium  anguli  GDI.  Rurfus  quia 
latera  D G,  D F,  Aqualia  funt : c erunt  anguli  DFG,DGF, 
Aquales:  qui  cum  fint d squales  externo  GDI,  erit  vt eruis 
eorum , nempe  D G F,  dimidium  anguli  GDI:  Ojlenfum 
e ft autem* angulum  GDH,  minorem  ejfe  dimidio  eiufdem 

GDI.  Quare  DGF  , maior  erit , quam  GDH  . A bfeinda- 
tur  ex  angulo  DGF,  angulus  DGK, e Aqualis  angulo  alter- 
no GDH . Erit  ergo  GK, \ parallela  ipfl D E,fiecabitq,  GK , 
redam  EF.  Ducatur  exD,ad¥i^vbi  G K,fecatrectam  EF, 
reda  D K.  Frit  igitur  triangulum  D E G,  f Aquale  tridngu- 
lo  D E K.  Quoniam  autem  triangulum  D E G , H Aquale  ejl 
triangulo  ABC , propterea  quod  latera  D E , D G , Aqua- 
liafunt  lateribus  A B , A C , <&  angule  A , angulus  EDG, 
Aqualis  serit  & triangulum  ABC,  triangulo  D E K,  Aqua- 
le . Cum  igitur  D E K, 1 minus fit  triangulo  D E F,-  erit  quo- 
que ABC,  triangulum  trianguloD  E F,  minus  . Quod  eft 
propsfitum . 

SINT  tertio  anguli  A,& 

EDF,  duobus  rectu  minores.  * -A  / x * 

Dico  triangulum  ABC,  /v 

quod  maiorem  habet  angu-  / \ / \\\ 

lum  , maius  ejfe  triangulo  / \ 

D E F.  Producatur  ED,  ad  C.  A 

H,&ID,adIi*jiatqut  * ° ^ ^ , 

angulus  EDG,  Aqualis  angulo  A , ! (3*  reda  D G , reda 
D Y,fieu  AC,-  ducantur cf  red&  E G,  G F.  Quoniam  igitur  , 
anguli  A,&LD  F , ponuntur  minores  duobus  redis , erunt  I 
quoque  anguli  E D G,  E D F , duobus  rechs  minores  : Sunt  J 
ia  autem  anguli  E D G,  G D H,  duobus  rectis  aquales.  Igi-  I 
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tur  £ D G , E D F,  minores  funt , quam  E D G , G D H; 

demptoefe  communi  E D G, 
k ^\  /**-  remanebit  E D F , minor , 

qua  GDH  • E fi  aut  e £DF, 
a Aqualis  ipji  HDI.  Quare 
& H D I,  minor  er  it,  quam 
. — - G D Hi  atque  adeo  GDH, 

^ CE  JF  Ei  maior  eji  dimidio  anguli 

G D I.  Quoniam  autem  E)  Gdt , dimidium  eji  eiufdem\angu~ 
It  GDI,  vt  iam  fupra  ojtenjum fuit ,•  erit  GDH, maior , quam 
DGF.  Fiat  igitur  angulus  DGK,  b Aqualis  angulo  GDH, 
duci  a recta  G K,  qui  fecabit  re  clam  E F,  prctr  aliam  in  K 
& ducatur  recta  D K.  Erit  ergo , vt prius,  G K , c parallela 
ipjiE)  E,-  d triangulum^  DEG,trianguloDEK.,  aquale:  E fi 
autem  iterum  D E G , c squale  ipji  A B C.  Igitur  (y  ABC, 
squale  eji  ipji  D E K . Quocirca  cum  DEK,  $ maius  jit, quam 
D E F,-  erit  (^ABC,  maius,  qndm  D E F . Quod  demon - 
jirandum  erat . 

EX  his  perspicuum  eji,  cur  Euclides  in  prope f.  24.  folum 
collegerit  insqualitatem  bajium,  non  autem  triangulorum , 
vt  ibidem  admonuimus . 

THEOR.  28.  PROPOS.  38. 

TRIANGVLA  fuper  aequalibus 
bafibus  conftituta , & in  eifdem  paralle- 
lis,inter  fefunt  aequalia . 

INTER  parallelas  AB,CD,&  fuper  squales  bales 
CE,FD,fint  conflituta  triangula  ACE,  BFD.  Dico  ipfa 
. _ t-t  efle  squalia  . g Ducatur,  enim  EG , 

>4—4 7TT  Paralle'ltl  J‘Pfi  A D H , ipfi  B F : 

~ \\\  /\/  Eruntqj  “parallelograma  A C E G, 

\ ~\  / V _ , BFD  H,  squali  a ..Cura  igitur  I10- 

C E F D rum  1 dimidia  iint  triangula  A C E, 
B F D $ k erunt  hxc  inter  fe  squalia^Triingula  ergo  fu- 
per squalibus  bafib.us>  & c.  Quod  erat  oftendendum . 

SCHO- 


-fc»  L T g E R - I.  ^ 

SCHOLIV.  M. 

CONVERSA  huius  ofiendettir  ab  Euclide  propof  40. 

COLLIG  IT  V R autem  ex  hac  propefitionefii  a quo- 
uvs angulo  trianguli  dati  linea  retia  duc  a-'  - 
i tur  diuidens  latus  oppofitum  bifariam , tria  - 
gulum  quoque  bifariam  fecari  . Tineatur 
erum  in  tH  angulo  A B C,  ex  angulo  A , re- 
cta A D,  diuidens  bifariam  latus  B C , in 
D . Dico  triangulum  ABC,  bifariam  quoque  fc cari. Si  enim 
per  A Aneatur  parallela  ipjt B C,  erunt  duo  triangula  ABD, 
A D C,  inter  eafdem  paraiielas  > & fuger  Aquales  bafes . 
a e Aqualia  erunt . 

EX  PELET ARIO. 

A pundto  quouisdatoinvno  latere  triangu- 
li propofiti  lineam  redtam  ducere,que  bifariam 
fecet  triangulum  datum . 

SIT  triangulum  ABC  punitum  datum  D , in  la- 
tere B C . Oportet  igitur  ex  D , rectam  lineam  ducere , qua 
bifariam  diuidat  triangulum . Quod fi  punctum  D , diuidat 
latus  B C , bifariam , recta  T>  A , duci  a A- 

ad  A , diuidet  triangulum  bifariam  , vt  /7y\F 

e fi  ofienfum:  Si  vero  D,non  diuidit  B C,  / / 

bifariam  , b Jecefur  B C , bifariam  in  L — V 

E.  Deinde  ex  D,  ad  angulum  oppofitum  D E C 
A, ducatur  recta  D A,  & % > c parallela  E F,  ipfi  D A , 
fecans  A C,in  F . Si  igitur  ducatur  recla  T>  F y erit  triangu- 
lum diuifum  bifariam  d linea  D F . Nam  ducta  recta  E A, 
d erunt  triangula  E F A , E F E>  , Aqualia , cum  fint  fuper 
eandem  bafin  E F , & inter  eafdem  parallelas  E F , A D. 
Addito  igitur  communi  C F E,  t erunt  tota  triangula  AEC , 
C T)  F,  ecqualia  : Efi  autem  A E Cydimidium  totius  ABC , 
vt  iamfuit  ofienfum  . Igitur  &C  D Fr  dimidium  efi  eiufi 
dem  trianguli  ABC.  quod  erat  probandum . 
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A QV  OT>  fi  punctum  D, fuerit  in  alte- 

pAx  ra  medietate  E C , eodem  modo  proble- 

/ ma  conficiemus  : fied  tunc  triangulum 

/ . . A 12^- abficindetur  ad  partes  B , trapezium  vs- 
R -E  I>  C ro  ad  partes  C , vt  figura  pt  a fietis  fatis 
indicat . Ttemonjiratio  autem  eadem  efl , ji  in  e a mutetur  li- 
ter a Bfin  C,  fggCyin  B. Hoc  tamen  problema  multo  nos  vni - 
uerf alius  proponemus  ad  finem  fiexti  libri. 

39.  THEOR.  29.  PROPOS.  39. 

TRIANGVLA  aequalia fuper ea- 
dem bafi , & ad  eafdem  partes  conftitu- 
taj  & in  eifdem  funt  parallelis . 

SINT  duo  triangula  «qualia  ABC, DBC, fuper  ean- 

i „-p  dem  bafin  BC,&:  ad  eafdem  partes. 

A|\r — Dico  ipfa  cfle  inter  eafdem  paral- 
Idas  conftituta,hoceft,  rcftam  du- 
'iZ  &am  A D , parallelam  efle  ipfi  BC. 

1 s 3 r,  primi.  Si  enim  non  efl:,2  ducatur  cx  A, 

* parallela  ipfi  B C , qua;  vel  cadet  iupra  A D , vel  infra . 

Cadat  primum  fupra,  qualis  eft  A E , coeatque  cum 
B D,protra£l:a  in  E,&  ducatur  refta  E C.  Quoniam  igi- 
i,__  primi  tur parallela;  funt  A E,BC,  b erit  triangulo  ABC, trian- 
gulum E B C,  sequale  : Eft  autem  per  hvpothefin,trian- 
gulum  quoqj  DBC  , jequale  eidem  triangulo  ABC.Igi- 
c Impron  tur  c erunt  triangula  D B C,  E B C,  aequalia,  pars  & to- 
*■*  ' tum  , quod  eft  abfurdum  . Quod  fi  parallela  dufta  per 

A,  cadat  infra  A D, qualis  eft  A !•;  dufcta  rcfta  F C, 
erunt  eadem  ratiocinatione  triangula  B F C , 

B D C,  aequalia, pars  & totum  ; quod  eft 
abfurdum  . Erit  igitur  A D,  paral- 
lela ipfi  B C.  Quare  triangula 
cequalia  fuper  eadem  ba- 
fi, &c.  Qupd  often- 
dendumerat. 

SCH  O- 


&&  L I B E R /,  fe»  lof 

S C H O L I V M . 

EX  his  infert  Campanus  fequens  hoc  theorema-,. 

LINEA  reftafecans  duo  trianguli  latera 
bifariam>erit  reliquo  lateri  parallela . 

S E C ET  linea  D E , latera  A B,  AC,  trianguli  ABC, 
bifariam  in  D,  fy  E . D ico  D E , parallelam  ejfe  lateri  B C. 
Cum  enim  triangula  A D E,  B DE, 
fint  fieper  aquales  bafes  AD,DB,0* 

inter  ea  fidem  parallelas  i (fi per  E, duce  tAk 

retur  parallela  ipfi  A B,)a  erit  tnkn - 
gulum  B D E y triangulo  ADE,  aqua  B C 

le  : Eadem  ratione  erit  triangulum  C E D * eidem  triangulo 
A D E , aquale.  Quod  etiam  confiat  ex fcholib  prae  edentis  pro 
pos.  R ecla  enim  E D,  fecabit  triangulum  A E B , bifariam, 
& retia  eadem  DE,  triangulum  A D C , bifariam  etiam , 
quod  bafes  AB,  AC,  fecla  fint  bifariam  d fecla  D E,  ex  hy- 
pethefi. Igitur  triangula  D B E,C  £ D,b  aqualia  erunt -.Ha- 
bent autem  eandem  bafin  DE,  ^ fv.nt  ad  eafdempartes  con 
fiituta  . Quare  c inter  eafdem  erunt  paralie l as , fy  idcirco 
D J:,B  C, parallela  erunt.  Quod  e fi  propdfitttm . 

I D autem , quod  ad  finem  fi  eundi  theoremati*  in  fcholio 
propos  34-.  polliciti  fumus,  facile  ex  hacpropos * demonfir  abi- 
mus . Videlicet. 

O M N E quadrilaterum,  quod  ab  vtraque 
diametro  bifariam  diuiditur  , parallelogram- 
mum  eft. 

N A M quadrilaterum  AB  C D,diuidatur  bifariam  ab 
vtraque  diametro  A C,2?  D Dico  ipfum  ejfe  parallelogram- 
mum . Cum  enim  triangula  A D C , BdC,  dimidia  fint 
eiu filem  quadrilateri  A B C D,d  ipfia 
inter  fe  aqualia  erunt. Quare  cum  e an  V\^ 

dem  habeant  bafin  D C,  ad  eafdemq* 
partes  fint , e ip  fa  in  oifdem  paralleli*  — -AC 

erunt  i Atque  idcirco  reci*  A B,  D C, 

Parattebk 


33$ip?imi. 

b / .pron.  j 
e 3 P primi. 


d 7>prn.  | 
e 3 Piprimh 


parallela  funt . Non  aliter  oftendemm , parallelas  ejfe  A D , 
B C . Parallelo  graminum  igitur  ?j?ABCD.  Quod  eft  propo 
fitu>n~j ...  - 

THEOR.  30.  PROPOS.  40. 

TRIANGVLA  sequalia  fuper 
asqualibus  bafibus,  &ad  eafdem  partes 
conftituta;  & in  eifdem  funt  parallelis. 


SINT  duo  triangula  ecqua 
lia  A B C , D EF,  fuper  bafes 
\~  — — /\vy  aequales  B C,EF,(qu:e  in  eadem 

\ / reda  linea  collocentur  ,)&  ad 

g q ~£  £ eafdem  partes  conftituta.  Dico 

ea  efiein  eifdem  parallelis,  hoc 
eft, redam  ex  A,ad  D,dudam  patallelam  efte  reda;  B F. 
Si  enim  non  eft.  cadet  parallela  ipli  B F,per  A,  duda  vel 
fupra  A D,  vel  infra . Cadat  primum  fupra,coeatq;  curri 
E D^produda  in  G,  & ducatur  reda  G F.  Quoniam  igi- 
turparallelee  funt  A G ,B  F5a  erit  triangulum  EF  G , 
triangulo  A B C,cequalc;  Ponitur  autem  &'  triangulum 
DE  F,eidem  triangulo  ABCj^quale. Igitur  b triangula 
DEF,G£F,requalia  erut,pars  & totu.Quod  eft  abfurciu: 
Quod  fi  parallela  duda  per  A , cadat  infra  A D , qualis 
eft  A FI  3 duda  reda  H F , erunt  eadem  argumentatione 
triagula  HEF,DEF, aqualia, pars  & totu,quod  eft  abfur 
dum.  Eft  igitur  A D,  parallela  ipfi  B F.  Quare  triangula 
tequalia  fuper  ecqualibus  bafibus3&c.Quod  erat  demon- 
ftrandum . 


SCHOLIVM . 

H JE  C propcfttio  conuertit  vno  modo  propos.  3$.  A lio  au- 
tem modo  conuerti  pot  eft , quemadmodum  propos.  3 6 . conusrti - 
mus  in  eius  fcholioy  nimirum . 

«TRIANGVLA  «qualia  inter  eafdem 

paralie-* 


a q.prtmt. 
b 3 8. primi. 


d q, primi. \ 
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Sjg.primt, 


S I duo  triangula  inter  eafdem  parallelas 
habeant  bafes  insqual  es,  illud , cuius  bafis  ma- 
ior eft,  maius  erit . Et  contra , fi  duo  triangula 
fint  inarqualia  inter  eafdem  parallelas , bafis 
maipris  maior  erit. 

SINT  enim  in  proxima  figura  inter  parallelas  A D , 1 
B F » triangula  ABC.DE  Ffitq3  bafis  B Q.bafs  E F,  ma-  > 
lor.  Dico  triangulum  ABC, maius  ejfe  triangulo  DEF,  A bla 
ta  enim  recia  CG,d  & quali  ipfi  EF  ydudlaqq  recia  AG,-  ..  er  ut : 
triangula  AGC,  DE  F , Jupra  aquales  bafis  G C , E F , 
aqualia . Cum  ergo t triangulum  A B C,  triangulo  AGC, 
maius  fit ; erit  idem  trianguluus  A B C,  maius , quam  DEF.  ■ 
SINT  rurfus  triangula  A B C , D E F , ina  qualia > 
ABC,  maius . Dico  bafm  B C,  baJeJL  F , maiorem  ejfe.  Si 
enim  dicatur  Aqualis  , % erit  triangulum  ABC,  triangulo ; 
DEF,  squale . quodefl  abfurdum , cum  maius  ponatur . Si . 
■vero  credatur  ejfe  minor , erit  triangulum  DEF ,maiui  trian 
qulo  ABC,  vt proxime  oftendimus , quod  multo  magis  eft 
ab  fur  dum, cum  ABC,  ponatur  maius, quam  DEF.  Recia 
igitur  B C, maior  erit, quam  E F,  cum  neque  aqualis  fit  eft  en 

fa,  neque 


parallelas,  fi  non  eandem  habuerint  bafim , fu- 
per  «quales  bales  erunt  conflatu  ta. 


SINT  triangula  aqualia  ABC,  ^ 

D E F,  inter  parallelas  A D , B F,  & k~  ' 7\  * 

fuper  bafes  B C , E F,  quas  di co  ejfe  pqua  V\.  I \ 

ies.Si  enim  non  fient  aquales  , fit  B C > -g  \ X A 

maior.*  Ab fcijfa  ergo  retia  CC, aqua-  G C xt  E 

li  ipfi  E F‘,  & dubia  recia  G A.  i b erit  triangulum  A GC5 
triangulo  D E F , aquale  : Ponitur  autem  & triangulum 
A BC,  eidem  triangulo  D E F , aquale . Igitur  triangula 
A G C,A  B C,  c aqualia  erunt , pays  & totum , quod  eft  ab- 
furdum. N on  ergo  iniquales  funt  bafts  B C,  E F,  fed 'aqua- 
les. fjuod  eft  propofiturn—> . 

S E ENS  etiam  theorema  facili  negotio  demonftra- 
bitur . 
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fa,  neque  minor.  Quod  efi propofitum. 

Qv  JE  porro  hactenae  de  parallelogrammis,  triangulis q2 
inter  eafdem  parallelas  cdnfiitutis  demonfirata  funt , facile 
quoque  demonjlrari  poffunt  de  trapezajs  inter  eafdem  paralle- 
las def criptis,  eodem  ferm e ordine, hoc  modo. 


TRAPEZIA  ili  eifdem  parallelis , & fu- 
per eadem  bafi , quorum  oppofita  bafes  inter 
Te  aquales  fint,  fiint  inter ie  aqualia  .•  Et  trape- 
zia aqualia  in  eifdem  parallelis, & fuper  eadem 
bafi,  habent  bafes  oppofitas  aquales. 


D I C V N T V R trapezia  in  eifdem  ejf e paralleUs,quan 
do  latera  duo  oppofta parallela  funt , partes /f  funt  e ar undem 
parallelarum. 

I N T ER  parallelas  igitur  AB,  C D,  fuper  eadem  bafi 
C D,  confiituta  fint  duo  trapezia  ACDE,FCDB,  quo- 
rum hafesoppbfitA  A E,F  B ,&qua, 
A H F B les  fint . Dtco  ipfa  inter  fi  ejfi 

\ j\  ~7\  7 Aqualia.  JDucHs enim  rectis  E C, 

\ I \ F L)  ,3erunt  ta  triangula  E C £)j 

\ \ / \.  \ I F C D, fuper  eadem  bafi  C D,  py. 
\j/  \\/  in  eifdem  parallelis,  inter  fe  Aqiea, 

C7  Ha , quam  triangula,  A C E t 

F D B , fuper  aqualibus  bafibtcs 
A E,FB,^  in  eifdem para/lelis.Si  igitur  Aqualibus  E C 1)^ 
F C D,  addantur  Aqualia  A CE,  FDB/  erunt  tota  trape - ‘ 
zia,  A C DE,F  CDB,  inter  fe  Aqualia. 

SINT  iam  trapezia  A C D E , F C D B y9.qu.aAia.  Bfco 
bafes  oppofitas  A E , F B , Aquales  quoque  effis . Erunt  enim 
rurfiis  d triangula  E C D,F  C D,  Aqualia.  Si  igitur  ex  trape- 
ziis Aqualibus  auferantur,  c Aqualia  erunt  reliqua  triangula 
ACl.FDB.  Quare , vt  in  hoc  fchoiio  c frendimus  ? bafes 
A E,F  B , &quales  erunt . 


TRA> 


j primi, 
i 

> c 2'pYon. 

j 
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TRAPEZIA  in  eifdem  parallelis , & fu- 
per  eadem  bafi,  quorum  oppofitae  bafes  fint 
inaequales , inaequalia  funt , maiusq;  eft  illud , 
cuius  bafis  maior  eft;  Et  trapezia  inaequalia  in 
eifdem  parallelis  , & foper  eadem  bafi , habent 
bafes  oppofitas  inaequales , maiorque  eft  illa , 
cuius  trapezium  maius  eft . 

V T in  eadem  figura , fi  bafis  A E,  dicatur  ejfie  maior  bafic 
F Bi  Dico  trapezium  A C D E, maius  ejfie  trapezio  FCDB. 
a Ferunt  enim  rurfius  triangula  ECD,FCD,  Aqualia  : At  3 3 7 -primi., 
triangulum  A C E,  triangulo  F D B 5 maius* 'vt  in  hoc ficholh 
demonfirauimus.  b Totum  ergo  trapezium  A C D E,  toto  ira  b 4-proiu 
pezio  F C D B, maius  erit . 

R V R S V S fi  trapezium  ACDE,  dicatur  tjfie  maius 
trapezio  F C D B;  Dico  bafin  A E , bafie  F B , maior  em  ejfie  . 
c Frut .n.rurfius  trtagula  E C E>,F  C D,  Aqualia. Quare  reli  c 3 y -primi, 
quum  triangulum  ACE,  reliquo  triangulo  F D B , A maius  d i -pron. 
erit:  ac  proinde,  ■vt  in  hoc ficholio  ofienfium  efi,  bafis  A E,  ma- 
ior erit  bafie  E B .Quod  ofiendendum  erat . 

III. 

TRAPEZIA  ineifdemparallelis,  Si  fu- 
per  aequalibus  bafibus,  quorum  oppofitae  bales 
fint  aequales, aqualia  funt:  Et  trapezia  aequalia 
in  eifdem  parallelis  , & fuper  aequalibus  bafi- 
bus, habent  bafes  oppofitas  aequales. 

INTER  parallelas  A B , p H B 

C D , fiuper  aquales  bafies  C E , jr — 

G D,  conjlituta  fint  duo  trapezia  / \ / \ 

A C E F,  H G D B,  quorum  ba~  / \ j \ 

fies  oppofitA  A F,H  B,  Aquales  quo  / \ f \ 

que  fint . Dico  ipfia  trapezia  aqua  fi 1~'~ 

lia  ejfie . Dubiis  enim  redis  FC,  ^ <3  -D 


8. primi. 

b z.pron. 

* $ 8, primi., 
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A F H B !!D-:  erunt  tam  triangula  FCE,  j 
H G D,  fuper  Aquales  tbajfes  CE, 

G D , quam  A C F,  B D H , fu- 
per bafes  &quales  A F , B H, inter 
fie  aqualia  . b Tota  ergo  trapezia 
aqualia  erunt. 

SINT  iatn  trapezia  ACEf.HGDB,  aqualia  fu- 
per bafes  &quales  C E,  G D . Dico  bafes  oppofitas  A F,  B H, 
Aquales  quoque  ejfe. c Erunt  namque  rufius  triangula  FCE, 
H G Y),  fuper  Aquales  bafes  C E,G  E),  Aqualia:  quibus  abla 
tisex  trapeziis  Aqualibus, reliqua  triangula  h.  C F,  B D H, 
d Aqualia  erunt-,  a c proinde,  vt  paulo  ante  in  hoc  fcholio  ojlen 
dimus , bafes  A F,  B H,  Aquales  erunt . 

I I I I. 

TRApEZIA  in  eiftiem  parallelis  , & fu- 
per «qualibus  bafibus,  quorum  oppofita:  bafes. 
fint  ina-quales  , insqualia  fiint,  maius q;  eft  il- 
lud, cuius  bafi$  maior  eft:  Ettrapezia  inatqtia- 
liain  eifdem  parallelis, £t  fuper  «qualibus  bafi- 
busftiabent  oppofitas  bafes  in«quales,maiorq; 
eft  illa,  cuius  trapezium  maius  eft. 

VT  in  eadem  figura,  f bafis  A F , dicatur  effit ? maior  bafe 
H B , erit  trapezium  A C E F , trapezio  H G D B,  maius . 
c Erunt  enim  rUrfium  triangula  F C E,H  G D,  fuper  Aqua- 
les bafes  C E,GD,  aqualia  • At  triangulum  A C F,  maius, 
triangulo  B D H,  vtfupra  ofienfum  eft, quod  bafis  A E, ma- 
ior ponatur  bafe  B H.  1 T otum  ergo  trapezium  AC  E F,  to- 
to trapezie  H G D B,  maius  erit . 

R V R S V S fi  trapezium  A C E F,  maius  ponatur  trape 
zio  KGD  B , erit  bafis  A E,  bafe  B H,  maior,  s Erunt  enim 
rufius  iiiangula  F C E , H G D , fuper  Aquales  bafes  C E , 
G D,  Aqualia: quibus  ablatis  extrapezijs  inaequalibus  , reli- 
quum triangulum  A C F, relique  triangulo  B D H, b maius 

erit i 
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erit; ac proinde yvt-  in  hoc  fcholio  oftenfumfuit,  bojis  A F,bafe 
B Hy  maior  er  it. Quod  erat  (splendendum -> . 

PORRO  non  videtur  hic  omittendum  theorema  fe- 
quens  y per  quod facili  negotio  lineam  rectam  quamcunque 
in  quotuis  p artes  aquales  diui demus  : quod  nos  in  fcholio  prc- 
pos.  i o. huius  Ub.  facturos  hoc  loco  recepimus  . Quamuis  enim 
idem  confici  poffit,  <fy  quidem  facilius,  per  proportiones  linea- 
rum, vt  hb,  6.  o flende  mus , ineundum  tamen  ejl  inieliigere , 
nullo  labore  idem  abfolui  pojf e per  prepofitiones  hactenus  de- 
monflr at  as, fine proportionum  adi  umento,  'Tifeorema  ergoeft 
hutufmodi . 


S I in  triangulo  linea  recta  vni  laterum  pa- 
rallela ducatur : Reda  ex  angulo  oppofito  du- 
dfca,  diuidensq;  alterutram  parallelarum  bifa- 
riam, diuidit  quoq;  alteram  bifariam . 

I N triangulo  A B C,&quidifiet  D E,  ipfilb  C , & recta 
A E,fecet  alterutram  B C,  D E ^bifariam  in  V,velQ.  T>ico 
alteram  quoque  bifariam  fecari . Sint  enim  primum  anguli 
ad  F,  recti.  Quo  pofito,3  & anguli  ad  G,  recti  erunt . Si  igitur 
B C,  diuiditur  bifariam,  diuidetur  bifa-  a 

fiam  quoque  angulus  A , per  ea , qua  in  *-p- 

fcholio propos.  26,  huius  lib . demonftr ani- 
mus; ac  proinde  retia  A G,  ad  bafim  D £» 
trianguli  A D E , perpendicularis , ditti - 
densif  angulum  A,  bifariam,  diuidet  bi-  ^ / 
fariatft  quoque  bafim  D E , vt  ibidem  ’ f 
ostendimus , quod  eflpropojitum.  A 

S I vero  D E, ponatur  diuidi  bifaria,  IS  £ 
diuidetur  , per  idem  fcholium  propos.  26 • 
huius  lib. angulus  quoque  A, bifariam 5 ac proinde  recta  A F, 
ad  bafim  B C,perpendicularis;diuidens£fc  angulum  A,  bifa- 
riam , bafim  quoque  B C , bifariam  fecabit , quod  efipropo- 
fitum. 

SINT  deinde  anguli  ad  Te,  non  redii , fed  A F C , obtu- 
fus,&  A F B^acutus.^luo pofuo,  erit  & A G E,  obtufus , & 
A G JD,  acutus  * b cum  his  illi  fint  Aquales , externi  internis. 


=f 
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zjj  .primi.  1 Si  igitur  B C ydiuiditur  bifariam,  a ccnfiituatur  acuto  angu- 
b * .primi.  Iq  AGD,  squalis  angulus  A G H , & 

recta  G’H,  reche  G D , s qualis , ducan- 
v turque recls.  AH,HF,F  D,  F E.  Quia 

i \ V \ igitur  tam  triangula  tota  A B F , A C F, 

I \\^rfL  ex  fcholio  prepos.  qS.  huius lib.  aqualia 
$-g,  primi.  ^ ! G\xf\  ^ fttnt , c quam  triangula  ablata  DBF, 
A g .‘pron.  V7/VF  E C F , cb  squales bafes B F,  C F 5 d erunt 

J — — \ quoque  reliqua  triangula  AD  V,  A F F, 

B F C Aqualia.  Rurfus  quoniam  duo  latera  A G. 

G D, trianguli  AGD,  duobus  lateribus 
A G,  G Hj  Aqualia  funt , anguloscg  comprehendunt  aequales 
* 4. primi . A G D , A G H , ex  ecpftruftione , * erunt  quoque  triangula 
A G D ,A  G H , aqualia.  E ari  ratione,  quia  duo  latera  DG> 
G F,  duobus  lateribus  H G>  G F,  aqualia  funt , ex  confra- 
ctione, angulos % continent  squales  D G F , H G F , ( cum 
enim  per  confractionem  anguli  A G F),  A G H. aquales  Jint, 
erunt  quoque  reliqui  duorum  rectorum  D G F,  H G F,  squa- 
■j  g. primi,  i es.  1 funt  enim  tam  AGD,  D Q F,  quam  A G H,H  G F, 
4. pruni,  duobus  rectis  squales .)  g erunt  quoque  triangula  D G F , 
1 2. pron.  H G F y Aqualia ; \&c  proinde  & tota  triangula  A D F , 

AH  F , squalia  erunt . Efi  autem  eidem  triangulo  A D F, 

1 i.pron,  squale  ofenfum  triangulum  A E F. Igitur  inter,  fe  i Aqua 

*q  y. primi,  lia  erunt  triangula  A HF,  A E F : k ac  prcpterca  inter  duas 
eafdem  erunt  parallelas,  hoc  ejl , ducta  recta  EH,  erit  hafi 
* q 7. primi.  A F,  communi  parallela. Igitur ! & triangula  H G F,EGF, 
inter  eafdem  parallelas , & fuper  eadem  bafi  F G % Aqualia 
i^ter  fe  erunt.JLf  autem  triangulum  H G F , tridgulo  D GF, 
ofenfum  Aquale. Igitur  triangula  quoque  D G F , E G F , 
squalia  inter  f erunt ; propter eaif  bafis  quoque  D G , baji 
G E,  squalis  erit , -vt  in  hoc fcholio  demonfiratum  efi , quod 
ejl  propnftum . 

-primi.  S I 'cero  D E, ponatur  bifariam  diutdi, confituatur  an 
n g.  primi . 1 gulo  acuto  A F B,  aqualis  angu[us  A F .Hs  n 0*  recta  F H ,re 
| cl$  F B , ducaniurcf  recta  iVH,  HG,  GS,  G C . Quo- 
I niam  igitur  tam  triangula  AGD,  A G E,  ex  fcholio  propes. 
o q 4.. primi. ' 5 g. huius  hb.  aqualia funt, 0 quam  triangula  D G B,  E G C, 
■”  2, pron.  ! cb  Aquales  ^iDG,IG;P  er  ut  tota  etiam  triangula  AGB, 
IA  G'  C,  Aqualia.  Rurfus  quia  duo  latera  A F,  F B , duobus 

lateribus 
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lateribus  AF,  FH,  aqualia  funt , conti~ 
nentcf  angulo  i aquales  AFB,  AFH}  ex 
confiruchone  a erunt  triangula  quoque 
A F B , A F H , i qu aha . P an  rati one , quia, 
duo  latera  G F , F B , duobus  lateribus 
GF,F  H,  aqualia  funt , squalesq.  con- 
tinent angulos  G F B , GFHyex  confiru- 
chonei  b erunt  quoq\  Aqualia  triangula 
GF B,  GFH : quibus  demptis  ex  aquali- 
bus AFByAFH,c  tqualia  erunt  reliqua 
triangula  AGB,AGH  : Esi  autem  eidem  triangulo  A G B, 
ofienfum  aquale  triangulum  AG  C . a Igitur  fe  triangula 
A GC. KG\l,inter fe  erunt  aqualia . e Quare  fe  inter  eaf- 
dem  parallelas  erunt  yhoc  e fi,  duci  a recla  C H , ipfi  A F,  pa- 
rallela erit  s ac  proinde  f aqualia  inter  fe  erunt  triangula 
GHF3GFC.F#tf  autem  ofienfum  triangulum  GHF,  trian- 
gulo GBF  , aquale,  g Igitur  & aqualia  inter  fe  erunt  trian- 
gula GFC ,GF B }ideoq2,vt  in  hoc  fcholio  demonfir  animus  y fe 
bafesFC,  FB,  aquales  erunt  Quod  eftpropofitum. 

ALITER.  Diuifa  fit  pri- 
mum B C > bifariam  in  F - Dico 
fe  D E ybi farsam  ejfe  diuifam  in 
G.  St  enim  D G,  GE,  non  funt 
Aquales,  fit  maior  D G,  ducan- 
tur.f recla  F D , FE  . Erit  igitur 
per  ea,quA  in  hoc  fcholio  demcn- 
fir  animus,  tam  triangulum  AD  G,  triangulo  AEG,  quam 
triangulum  F D G , triangulo  F E G , maius,  b T otum  ergo 
triangulum  ADF,toto  triangulo  AEF,  maius  erit -.quibus  fi 
addantur  triangula  DBF yECF,  1 qus. propter  bafes  squales 
BF,  CF  squaiia  funt,  kfiet  totum  triangulum  A B F , toto 
triangulo  AC  F , maius  ,•  ac  proinde  , vt  in  hoc  fcholio  fnon- 
fir animus , bafis  B F,  bafe  F C , maior  erit : Sed  fe  squalis 
ponitur  . Quod  e fi  ab  fur  dum  . Bifariam  ergo  feffa  e fi  D E, 
in  G.  Quod  e fi  propofitum  . 

SIT  iam  D E$  feci  a bifariam  in  G.Dico  fe  B Cy  diuidi 
bifariam  m F.Sin  minusy  '•  diuidatur  B Cfn  H , bifariam  , 
ducatur  que  redla  A H ,fecans  D E , in  I . Quoniam  igitur 
A H, fictu  B C,  bifariam  inH,fecabit  eadem  ipfam  D E , 

O quoque 


1 primi. 

b jf. primi. 
c 3. pron. 

a i.  pron. 

e 3 g.  primi. 

* 37'  pri™i- 
„ i.  pron. 


b 4 -pron.  j 

i 3 8 .primi, 
k sf.pron. 

1 1 o. primi. 
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quoque  bifariam  in  /5  vt  proximi  ofiendimus . Quod  ejl  ab- 
Jurdum,cum  bifariam  fecla  ejfe  ponatur  in  G . Sequeretur 
enim  partem  toto  ejfe  maiorem . Nam  fi  D I , squalis  efi  ipfi 
I E,  cum  I E,  maior fit^qudm  G E,  erit  quoque  D I, maior, 
quam  G E,  hoc  efi^qudm  D G,qu&  ipfiGe  E,  aqualis  ponitur. 
Diuiditur  ergo  B C .bifariam  F .Quod erat  demonfirandum. 
H G C ofienfo  theoremate , ad  diuifionsm  lines  recis  in 
: quotus  squales  partes  iam  veniamus  . 


\ 

VC 

/ 

k 

1 3 r. primi. 

fi 

[Mu* 

b 3. primi. 

DATAM  redam  lineam  finitam  in  quot- 
libet  partes  squales  fecar e . 

\.  SIT  data  re  Ha  A B,  fiecanda 

\C  in  quinque  partes  squales  . B er 

extremum  punctum  B,  ducta  Ye- 
j { \ v\\  cta  B CjVtcuwfc*  & ajfumpto  in 

» / \ \ \\  Ta  BC, puncto  quocunq,  T),fiuein- 

/-NjM  B\ix  \ fru  B ,fiue  fupra,  a ducatur  per 

— UTA\i)  D , ipfi  A B , parallela  DE  , in 

J K\  \*\  \ quah  abfcindantur  quinque  par 

juiirlrm  DI  'FC/> 

GH,HI,IE,  hac  tamen  le- 
gent exifiente  puncto  T), infra  recta  DE,  e#  quinque  par- 
tibus squalibus  compofita  maior fit,  quam  data  A B , minor 
vero , exifiente  punito  D , fupra  B , vt  nimirum  re  ii  a A C, 
p er  alterum  extremum  A,  & per  E,  ducta  cum  B D,  concur- 
rere pojjit  inpucto  aliquo > vt  in  C:A  quo  fi  per  pucta  F,G,Hf 
\,rects  ducantur yfeit a erit  data  recta  A B,  in  quinque  par- 
tes squales  B K,  KL,  L M,  M j\t,  N A . Quoniam  enim  in 
triangulo  G B L , recta  D G],  ipfi  B L , $ fi  parallela , vel  in 
triangulo  C D G,  recta  B L,  ipfi  D G y feclaque  efi  D G,  bi- 
fariam in  Effecta  quoque  erit  bifsriam  B L,  in  K,  vt  in  pro- 
ximo theoremate  demonfir animus  . Eademque  ratione  recta 
K M,in  L,  fecla  erit  bifariam , quemadmodum  & F H,  in 
G,  bifariam  fecla  efi . Sunt  ergo  tres  partes  B K , K L,L  M, 
inter  fe  squales , fituti  tres  D F , F G , G H , atque  ita  de 
citeris . 

ALITER.  Ad  extremum  A , lines  A B ,fecands  in 

quinque 
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quinque  partes  aquales , cofiitua  C/ 

tur  angulus  retlilineus  quicunq^ 

A,  & m recta  A C > * abfcindan-  5 yfHjj  \ 

tur  quinque  partes  quantAcuncfe  D/j  \ J 1 

inter  fe  Aquales  AD  ,DE,  E F,  \ | | | 

F G , G C:  duci  arrecta  C B , A.  H I JC^B 
Pagantur  ei  parallele,  G L,  F K, 

E I,  D H.  Diro  re  clam  A B , feclam  effe  in  quinque  p artes 
Aquales . £ Duci  is  enim  per  G,  F,  ipfi  A B , parallelis  G M» 

F Nsd  que.  inter fe  etiam  parallela  erunt  S <&  ipfis  B L,L  K, 
Aquales  in parallelogrammis  G By  F L > f erunt  tam  anguli 
F QN  ^GCM  ^externus  & internus  in  parallelis  G L y C By 
quam  anguli  CGM  , GFN y externus  & internus  in  paral- 
lelis GM,FN , aquales  inter  fe . Quoniam  igitur  duo  anguli 
C , G , trianguli  CGM,  duobus  angulis  G,F ^trianguli  GFN, 
Aquales  funtyVterq;  'vtrique , lateraque  illis  adiacentia  C G , 
G F,  Aqualia  per  confirutiionei  s erunt  quoque  latera  GM> 
F N ^aqualia : qua  cum  ofienfa  fint  Aqualia  rectis  BLy  L K , 
erunt  quoque  B L,  L K5  inter  fe  aquales . Eademque  ratio- 
ne ofiendemus  K LyK  I,  Aquales  ejfeynecnon  IK,HI,&  HI, 
AH  > ac  propter  e a retia  A B , in  quinque  Aquales  partes  di- 
uifa  erit. Quod  e fi  propofitum  . 

ALITER.  Ad  extrema  puncta  A , B,  line  a A B,  in 
quinque  partes  Aquales  diuidenda  confiituantur  duo  Aquales 
anguli  in  diuer fas  partes  ABC,  BAD.  Et  invtraque  linea  1 
BC,  A D,  h qu&  ob  alternos  angulos  Aquales  A , B,  parallela 
inter  fe funtf fumantur  quatuor  partes  inter  fe  omnino  aqua- 
lesytot  nimiru,  'una  minus , in  quot  partes  linea  fecanda  efi , 


2 3.  primi. 


b 31. primi, 


c 3 j. primi  o 
630. primi. 
c34-.primi. 
i 2 g. primi. 
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cniufmodi  fient  B E,  E F,  F G , G: 

GC,AH,HI,IK,K D,iun-  tV>vP  ^ 
ganturqus  retta  CH,  GI,  FK,  V \ 3 

E D,  k qua  inter  fe  erunt  paraU  ^ ■ -A. 3^- 

leU , cum  coniungant  extrema  \ \ 

parallelarum  aqualium  . Dico 

rectam  AB  , in  quinque  partes  j 

aquales  fectam  effe.  1 Ductis  enim  per  E5F,  ipfi  AB,  paralie-  • 
lis  E P,  FQ^  m qua  inter  f e quoque  parallela  erunt  >n  & ipfis 
NO, MN , aquales  in  parallelogrammis  E N,FM:  (Siit  enim 
6GI,FK3  inter  fe  parallela , cum  coniungant  extrema  j 

O 2 aqualium  1 


h 2 /.primi. 
‘ 3. primi. 


k3  3.  primi. 


1 3 x. primi. 
^30. primi. 
D 3 4- -primi. 
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a 2 9 .primi. 


b 2 6. primi. 


eS  3 -primi. 


| d 3, primi. 


&3  3. primi. 


j?_j.  primi. 


aqualium  F G , K I , ) 3 erunt 
tam  anguli  EFP,  FG.6^3  exter- 
nus, & internus  m par  alie  lis 
GI,  quam  anguli  G F 6£JFEP, 

, externus,  & internus  in  par  alie - 
Hs  Q^F , F E , inter  fe  Aquales. 
' Itaque  quoniam  duo  anguli  G, 

V,  trianguli  F G Qf_ duobus  angulis  F,  E,  trianguli  E F P, 
aquales  fun^vterque  vtnquey l ateracf  illis  adiacentia  F G 5 
E F ,Aqualia,per  ccnfiruciionem , b erunt  quoque  latera  F Qj 
E P,  mter  fe  Aqualia  : quA  cum  oflenfa  fint  Aqualia  reclis 
M N,  N O,  erunt  etiam  MNy  N Oyinter  fe  Aquales  . E'ademq3 
ratione  Aquales  inter  fe  erunt  C ByNO,MN,  LAI,  AL , pro- 
btereacfe  recla  AB,  in  quinque  Aquales  partes  diuifa  erit . 
Quod  e fi  propofi tum. 

P RA  X I S h&c  breuius  ita  dsmonfir alitur.  c Quoniam 
reclA  ED^IGGI,  CHfiaralleU  fiunt,  quod  comungant  ex- 
trema Aqualium  & parallelarum  ,•  fecabitur  recla  B L , ih 
quatuor partes  Aquales, nec  non  ■&  recla  AO,vt  in  prAce den- 
ti pr axi  oftendimus  .Omnes  ergo  quinque  partes  A L , L M > 
M N,N  0,0  3,  Aquales  erunt . 

ALITER  P aretur  infirumentum  diuifionibus  linea- 
rum in  partes  aquales  accommodatum , hoc  modo  . Ductis 
duabus  parallelis  fatis  magno 
Spatio  inter fe  difi antibus  C D, 
E F , fumantur  m vtraq par- 
tes omnino  inter  fe  Aquales  quot- 
cunque , tot  videlicet  in  vna , 
quot  m altera , <&  modicg  quan- 
titatis,puncta^  rejpondentia  li- 
neis reclis  iungantur , e quA  pa- 
rallela inter  fe  er  ut,  cum  coniun 
gant  'extrema  paralleia.ru  Aqua 


liumSi  igitur  beneficio  circini  recla  A 3 , in  quinque  diui- 
denda  partes  aquales  transferatur  ex  quouis  punclo  G , vf% 
adbnnchim  H,  sta  vt  quinque  ffiatia  parallelarum  inter  G, 
sfi  tri, includantur , diuifa  erit  ducta  G H , ab  illis  parallelis 
in  quinque  partes  Aquales,  quibus  partibus  fi  m data  A B , 
f fumantur  partes  Aquales,  diuifa  quoque  erit  AB, in  quinfy 

aquales 


aquales  partes  . Setiam  autem  e(fe  GH,  in  quinque  par- 
tes aquales , ita  demon flrabitur.  D aciis  ex  C ,N  , -ipfi  GH, 
parallelis  C 1 , N M,  * qua  inter  fe  quoque  parallela,  erunt 
b & *pfs  G K.,  K L,  aquales  in  parallelo  grammis  G 1,JC  Af,- 
c erunt  tam  anguli  C N I,  N O M,  externus  (3'-  internus  m 
parallelis  N K ,OL,quam  anguli  ONM,NCI , externus  & 
internus  in  parallelis  NM,  C 7 aquales  inter  fe.  Igitur  cii  duo 
anguli  N,C,  triangali  CN I, duobus  angulis  O,  Iv  , triangu- 
li N O M , aquales  fnt  5 'v  ter  que  njtrique , lateraque  illis 
adiacentia  C N,  N O , aqualia , ex  constructione , gerunt 
quoque  latera  CJ,  N M , inter  fe  aqualia : qua  cum  ofienfa 
fnt  aqualia  rectis  G K}K  L,  erunt  quoque  G K , K L , in- 
ter.fe  aquales . Bademque  ratione  omnes  partes  recta  G H , 
oftendentur  aquales ac  proinde  recta  GH , in  quinque  par- 
tes aquales  erit  diuifa . 

P R A X 1 S etiam  hac  breuius  demon (l rabitur  hoc  mo- 
do . Sumptis  quinque  interuallis  retia  E ¥,ab  Hjvfque  ad  P, 
transferatur  recta  AB,  b.neficio  circini  ex  P , ad  aliquod 
punctumrecia  C E,  vt  ad  Erit  enim  hac  ratione  duci  a 
recta  P diuifa  d.  parallelis in  quinque  partes  aquales,  njt 
;in  fecunda  praxi  dsmonf ratum  efl . fluar  e f partes  recta 
P ff,  qua  data  recta  A B , aqualis  ejc  , ex  confractione  , 
transferantur  in  datam  rectam  KPtfnutfa  quoque  eru  A.  B, 
m quinque  partes  aquale s-Quod  eji  propoftum  . 

THEOR.  31.  PROPOS.  41. 

S I parallelogrammum  cum  triangu- 
lo eandem  baiin  habuerit,  in  eifdemque 
fuerit  parallelis,  duplum  eritparallelo- 
grammum  ipfius  trianguli . 

INTER  parallelas  A B,CD,  Sc  a 1> 

iuper  bafin  CD, confUtuantur  pa-  * F\~ 

rallelogrammum  A C D E,  & triaa-  I fxf\  / 

gulum  B C D . Dico  parailelogram-  , — A ^ 

mum  elle  duplum  trianguli  BCD.  . ^ ^ 


3 2 0. primi. 
b 3 4.. primi. 
1 a 9. primi.: 
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A "E  'B  ■^)u^:a  enini  diametro  AD,  in  paraU 
z37.frimi.  >-■  ■ -y- ■■■—■■ ■> — r;  •<  lclogrammo,a  erut  triangula  ACD, 
BCDj  aequalia ; At  parallelogram- 
mum  ACDE,  duplum  eft  triangu- 
b 3 4. primi.  <3  D li  A C D ; b quod  triangula  ACD, 

A D E,  aqualia  quoque  inter  fe  fint. 
c C . pron.  Igitur  & trianguli  B C D, c duplum  erit  idem  parallelo- 
grammum  ACDE.  Quamobrem  , E parallelogram- 
mum  cum  triangulo,&c.Qupd  erat  demonflrandum . 

SCHOLIVM  n 

HINC  [equitur , fi  triangulum  duplam  habuerit  ba- 
fin  , fuerit  que  in  eifdem  parallelis  cum  parallelogrammo  y 
triangulum  parallelogrammo  aquale  fo- 
- ^ — re  • Nam  Jibafis  C D , producatur  ad  F, 

I ✓ njt  fit  D F , aqualis  ipfi CD,  ducaturque 

[ \ reha  F B , erit  triangulum  B C F \duplum 
J3  %. primi.  ^ J)  trianguli  B C D,  d quod  triangula  BCD, 

B D F,  aqualia  fint : Efl  autem  &paral- 
.primi,  lelogrammum  ACDE  , e duplum  eiufdem  trianguli  BCD. 
i C.pron.  f Igitur  aqualia  erunt  triangulum  B CE  > 6”  parallelo  gram- 
mam ACDE. 

IDEM  hoc  theorema  Euclidis  demonfirari  potefi  eo- 
dem modo  y fi  parallelogrammum , & triangulum  aquales 
habuerint  bafes  , & non  eandem  3 fuerint  que  in  eifdem  pa- 
rallelis , vt  cernis  in  parallelogrammo  A C D E , (y  trian- 
gulo B F G,  quorum  bafes  CD,f  G, 
aquales  funt  . Ducta  enim  diametro  j 
§3  S, primi.  A E B __t  AD,  inparallelogrammo>z  erunt  trian- 

j\~  A gula  A C D y B F G 3 aqualia  . Cum 

| \ f \ igitur  parallelogrammum  ACDE , 

'a3'f.primi.  C D F G:  duplumft  trianguli  ACD  f quod  dia- 
meter A D , fecet  parallelogrammum 
* 6. pron.  ACDE,  bifariam ; 1 erit  quoque  idem  trianguli  B F G, 
duplum  . Eadem  ratione  Ji bafis  F G , duplicaretur > 6»  re- 
ti a ad  B , duceretur  3 fieret  triangulum  parallelogrammo 
y3  S. primi.  aquale , quoniam  triangulum  hoc  k effet  duplum  etiam  trian- 
guli B F G,  tyc. 


CON- 


C O N V E R S VM  huius  theorematis  duplex  efi , hoc 
modo . 


S I trianguli  paralleiogrammum  duplum 
fuerit , eandemque  habuerint  balin , vel  squa- 
les , & ad  eafdem  partes  conftituta ; Erunt  ip- 
fa  in  eifdem  parallelis . Et  fi  parallelogram- 
mum  duplum  fuerit  trianguli,  in  eifdem  que 
parallelis  ; erunt  bafes  squales  , fi  non  fit 
eadem . 


SIT  paralleiogrammum > — -p 

ABCD,  duplum  tridguii  EBC,  E/j  ( 

fiue  eandem  habeant  bafin  ,fiue  ^ ^ 

Aquales  . Dico  reclam  duclam > /\l/  7\\| 

A E,  parallelam  ejfe  reclA  3$  C.  j>  q "3  C 

Nam  alias  duci  a parallela  exA, 

cadet  aut  fupra  A E,  aut  infra  . Vnde , vp  in  3 $jvel  4».  pro- 
pof.ojlendetur  pars  Aqualis  toti , vt  & figura  indicat.  * Nam 
erit  quoque  paralleiogrammum  ABCD,  trianguli  B F C, 
TjelV’  G C,  duplum . b Quare  triangula  E B C , F B C,  vel 
triangula  E B C BC,  aqualia  erunt, pars  totum — > . 
Quod  efi  abfurdum  . 

SIT  deinde  paralleiogrammum  A J T>  ~£ 
ABCD,  duplum  trianguli  E F G , ^ ~K~  ' 

in  eifdemque  parallelis  * Dico  bafes  f \ 

B C,  F G,  ejfe  Aquales . Nam  fi  alte - C -E  ”EfC£  " 

ra,  nempe  BC,fit  maior,  abfcijfa  Aqua 

liC  H,  & c duci  a H I , parallela  ipfi  A B,  demon fir  abimus 
parallelo  gramma-  ABCD,  IHCD,  ejfe  Aqualia , to- 
tum & partem  s ( quia  vtrumque  duplum  efi  trianguli 
E F G ,•  iHud  quidem  per  hypothefin  , hoc  vero  per  • 
propof.  ) Quod  efi  abfurdum  . Idem  ofiendemus , fi  bafis 
F G , maior  dicatur  . Si  enim  abfcindatur  ipfi  B C,  Aqua- 
lis F H 5 ducaturque  recla  H E , erunt  triangula  E F H ) 
E F G , Aqualia  ,pars  (g?  totum  > ( Nam  vtrumque  dimi- 

O 4 dium 
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b d.pron. 
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V 3 -primi. 
b 41, primi. 


c$l ‘primi. \ 
^41. primi. ! 


dium  eji  parallelogrammi  A BC  D ; lUnd  quidem  per  pro- 
pof.41.hoc  vero  per  hypothefin  .)  Quod  e (i  ab  fur  dum  . 

EX  PROCLO. 

S I triangulum , & trapezium  fuper  eadem 
bafi,  & in  eifdem  fuerint  parallelis  , maior  au- 
tem linea  parallela  trapezij  fit  bafis  trianguli ; 
erit  trapezium  minus  duplo  trianguli:  Si  vero 
minor  linea  parallela  trapezij  bafis  fit  triangu- 
li; erit  trapezium  maius  duplo  trianguli . 

INTER  lineas  parallelas  A E,  B C, 
fint  confiituta  trapezium  ABC  D , (y 
triangulum  E B C , fuper  bafim  B C , 
eandem  , qua  ft  tamen  maior , quam  al- 
tera linea  AD,  parallela  in  trapezio 
dato  . Dico  trapezium  A B C D , minus  ejfe  duplo  trian- 
guli E B C.  Cum  emm  A D , minor  ponatur  quam  BC,  fu- 
matur A F , aqualis  ipfi  B C y & ducatur  refla  CF/  quA 
erit  par&lielaipji  A B , atque  adeo  parallelogrammum  erit 
ABCF.b  quod  duplum  eji  trianguli  E BC . Quare  tra- 
pezium A B C D , cum  fit  pars  parallelogrammi,  minus  erit 
duplo  eiufdem  trianguli  E B C.iquod  efi  propofitum  . 

SINT  rurjus  trapezium , & trian- 
gulum y 'ut  prius  , fed  bafis  B C yfit-  mi- 
nor, quam  reliqua  lima  parallela  AD, 
m trapezio  dato  . Dico  trapezium— -> 
A B C D,  maius  -ejfe  duplo  trianguli  E B G . Cum  enim 
A D , maior  fit , quam  B C,  abfemdatur  D F , aqualis  ipfi 
B C ducatur  refla  B F,c  qu&  er  it  parallela  ipfi  C Dj  atq? 
adeo  parallelogrammum  erit  B C D F ; d quod,  duplum  eji 
trianguli  EBC.  Quare  totum  trapezium  ABCD  , quod  fu- 
per at  parallelogrammum  B CDF,  maius  erit  duplo  eiufdsm 
trianguli  E B C.  quod  eft  propofitum . 

IDEM  concludetur,  (i trapezium^  triangulum  confii- 
tuta  fuerint  fuper  Aquales  bafes,  ita  tame  vt  nuc  qui-  e bafis 
trapezij  fit  maior  latere  oppofito  parallelo , nunc  vero  minor . 

TRA- 
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TRAPEZIVM  habeas  duo  latera  op- 
pofita  parallela, duplum  eft  trianguli,  quod  ba- 
fin  habet  vnum  latus  trapezij  coniungens  duas 
parallelas,  verticem  vero  in  medio pundco  late- 
ris oppoiiti. 

SIT  trapezium  ABCD,  cuius 
duo  latera  oppoftia  A B , D C,fint  pa- 
rallela, (y  fuper  bafin  B < Z,conftituatur 
triangulum  E B C, verticem  E,  habes 
in  medio  pwnSto  E , lateris  A D .Dico 
trapezium  ABC  D,  duplum  ejfe  trian 

gult  E B C.  E reducatur  enim  vnum  la  . 

tus  trianguli  ad  verticem, nempe  B Eftonec  coeat  cum  C D,  j 
pretraHo  in  F.E?  quiaparalleU  funt  A B,C  F,a  erunt  angu- 
li  alterni,  B A E,  t D E , aquales  : b Sunt  autem  dy  anguli 
A E B,  D E F,  Aquales, quippe  qui  ad,  verticem  E ,•  dy  latus 
A E ,trianguli  A B E, lateri  D E,  trianguli  D E F,  Aquale, 
per  hypotefin. c igitur  & reliqua  latera  A B,  B E,  reliquis  la- 
teribus, D F , F £,  Aqualia  erunt , virum  que  vtrique,  & re- 
liqui anguli  A B E,  D F E,  Aquales  : atque  idcirco  triangu- 
la A BE;DF  E,  ex  coroU.propos.2  6. huius  lib.  aqualia  er  ut. 
Quare  addito  communi  triangulo  C D E , d erunt  triangulo 
C E F , squalia  triangula  fimul  A B E,  CDE.e  E fl  aut  em 
dy  triangulum  B C E,  eidem  triangulo  C E F,  Aquale,  quod 
bafes  BE,  EP,  oftenfk  Jint  aquales , (y  tpfa  triangula  inter 
eafdem  fint  parallelas , ft per  C,  duceretur  parallela  ipft  B F . 
c Igitur  triangulum  CBE,  aquale  erit  triangulis  A BE  ; 
C D E i (y  propter  e a C B E, triangulum  dimidium  enttraps 
zij  ABCD,  quod  eft  propofttum. 

PROBL.  II,  PROPOS.  42. 

DATO  triangulo  squale  parallelo 
grammurn  conftituere  in  dato  angulo  re 
dtiiineo. 

d a T vivi 


z 2 g. primi.  j 
bi  5. primi,  j 

* 2 6. primi. 

d 2.pron. 
s 3 S. primi. 

f l.pron. 

42. 
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^ — q DATVM  triangulum  fit  ABC, 

& datus  angulus  rcdilineus  D . 

Vv/  S Oportet  igitur  coftrucre  paralie- 
v — g-~ g ' logrammu cequale  triagulo  ABC , 

habens  angulum  aequalem  angulo 
D.Diuidatur  latus  vnum  trianguli , nempe  BC,J  bifa- 
riam in  E , & b fiat  angulus  CEF,  aequalis  angulo  D , 
prout  libet,hoc  eft,fiue  angulus  CEF,  vergat  ad  partes 
C,fiue  ad  partes  Bjprout  magis  videbitur  expedire.  Du- 
catur item  per  A,c  reda  A F,  parallela  ipfi  B C,  qus  fe- 
cet  E F,in  F.Rurfus  per  C,  vel  B,ducatur  ipfi  E F,  parai 
iela  C G,occurrens  redae  A F,  produdx  in  G . Eritque 
in  angulo  CEF,  qui  dato  angulo  redilineo  D , fadus 
efl  squalis , conftitutum  parallelogrammum  C E F G , 
quod  dico  elle  squale  triangulo  ABC-  puda  enim  re- 
da E A 5 quoniam  parallelogrammum  C E F G , d duplu 
eft  trianguli  A E C;  & triangulum  ABC,  duplum  eiuf- 
dem  trianguli  AEC,f  quod  triangula  A E C,  A B E,fu 
per  squales  bafes  E,  C,  B E,  & in  eifdqm  parallelis , fint 
squalia:Erunt  parallelogrammum  G E F G,&  triangu- 
lum A B C/ squali  a inter  fe.Cum  igitur  ungulus  C EF, 
fadus  fit  squalis  angulo  D, confiat  propofitum,  Quocir 
ca  dato  triangulo  squale  parallelogrammum  conftitui 
mus  in  dato  angulo  redilineo,  Quod  erat  faciendum. 


<? . f rimu 


F R A X 1 S huius  problematis  facillima  efi  ex  ipjk  con- 
fractione. 

SVBIVNG1T  autem  hoc  loco  Fel et  artus fubfsqttens 
problema , quod  huius  propos.conuerfam  e fi . 

D AT  O parallelogrammo  jequale  triangu 
Ium  conftituerej  in  dato  angulo  redilineo, 

SIT  datu  parallele  grumum  ABC  D,&  datus  angulus  G. 
F tat  angulus  CBS,  angulo  G>  &quald>fecetqi  recta  B E^recta 
A D., producta  in  E:  Extendatur  quocfo  B C,  ad F,fiti%  C F, 
Aqualis  recta  BC,^  iugatur  EF.  Dico  triangulam  B EF , 

habens 


habens  angulum  E B F 5 angulo  dato  G,  aqualem,  aquale  ef- 
fe  parallelogrammo  A B C D . D u X* 

da  enim  reda  C E,  a erit parallelo-  VZ<Z\ /*""  * 4 1 trimi 

graminum  A B C D,  duplum  trian  1 \ 'G~* 

guli  B C E:  Item  triangula  B E F,  A 

eiufdem  trianguli  B C E , duplum  i C F ^3  8. primi 

b quod  aqualia  fmt  triangula  E B C5E  C F.  Quare c aqua-  c c.pron. 
lia  inter  fe  erunt  parallelogrammum  A BCD , & triangu- 
lum B E F . Quod  efi  propofitum. 

P R A X I S quoque  huius  problematis  Peletarij  ex  ipfa 
c onjlruttione  perfacilis  e fi . 

THEOR.  32.  PROPOS.  43.  43. 

1 N omni  parallelogrammo,  comple 
menta  eorum  , qus  circa  diametrum 
funt,parallelogrammorum,  inter  fe  funt 
s qualia . 

IN  parallelogramo  AB-  ^ 

C D , fint  circa  diametrum  7 7B 

A C,  parallelogramma  A E-  u/  /f 

G H,C  F G I,&  complemen  ^ 
taDFGH,  EBIG,  vtin  F 

36.  defin.diximus.Dico  com  . . 

plementa  hcec  inter  fe  efle  aqualia.  Cum  enim  d triangu  d3^drtmt 
la  ABC,CDA  , sequalia  fint 3 Itemque  triangula 
AEGjGHAjfi  hasc  ab  illis  demantur  , e remanebunt  e l'tron‘ . 
trapezia  CBEG,CDHG,  aqualia  : f Sunt  autem  & 3^-primu 
triangula  CGI,CGF,  aqualia  . Quare  fi  detrahantur 
ex  trapezijs , § remanebunt  sequalia  complementa  D F-  s 3'Pron' 
G H,  E B IG.In  omni  igitur  parallelogrammo,comple 
menta?&c.  Quod  oftendendum  erat. 


SCHOLIVM . 

EODEM  modo  hoc  theorema  demonfiratur  a Prodo , 


b 3 .pron. 


e 12. primi. 
d 3. pron. 

I ‘ 3 +.primi. 

! F 2. pron. 

: s 3 4.. primi. 
• h 3 -pron. 
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etiamji  duo  paraRelogramma  circa, 
diametrum  non  ccniungantm : i»  £«#- 
ilo  Qc,fedvel  unum  ab  altero  Jit  femo 
tum  y uel  ambo  fe  mutuo  interfecerit. 
Sit  enim  prius  * vnum  ab  altero  dtjlas , 
ita  ut  complementa  (int  figurs.  quin- 
quanguln . Vtin  p arallelcgrammo  ABCD,  circa  diame- 
trum A C ycenjifiant  ** aralLekgramma  A E F G,CHIK. 
D ico  complementa  DEHH.BXyfG',  ejfe  Aqualia  . 
Cum  enim3-  triangula  A B C ,C  D A,  Aqualia  inter  fe  fint; 
Item  triangula  A E F ,CH  I,  Aquali  a triangulis  A G F , 
C K l’y  t>  erunt  reliqua  complementa  DEFIH,BKIFG, 
Aqualia.  §^Uq4  ejf  propeftum — . . 

S E C ENT  fe  iam  mutuo  pa 
B ralielc gramma  A E F G , C H- 

I , i~  7^-  I K , circa  diametrum  conjifien- 

JEr — — — :=*^*  / tia  , ita  vt  communem  partem 

4r— 14 — — — habeant  1 L F M . Dico  adhuc 

complementa  D E L YL,BGMK, 
ejfs  Aqualia . Cum  enim  c aqualia  Jint  triangula  ABC, 
C D A > Item  triangula  A F G,A  F E;  d erunt  re  liqua  qua- 
dri later a B C F G , D C F E,  Aqualia:  Sunt  e autem  rurfus 
Aqualia  triangula  1 F M , i F L.  Igitur fh  ac  addantur  di- 
ciis  quadri! at  eris  , 1 erunt  figur&  B C I M G , D C I L E , 
Aquales  . Cum  igitur  & 'e  Aqualia  Jint  triangula  C I K , 
C 1 H 1 h erunt  reliqua  complementa  B G Ivi  K,  D E L H, 
etiam  aqualia.  Quod  ejt  propofitum. 

C O N V E R S V M quoque  huius  theorematis  cum  Fe- 
letario  demonstrabimus  , hoc  modo. 

S I paraUelogrammum  diuifum  fuerit  in 
quatuor  parallelogramma , ita  vt  ex  illis  duo 
aduerfa  lint  «qualia ; confiftent  reliqua  duo  cir 
ca  diametrum. 

D V C T IS  duabus  rectis  EF,  G Y{,quA  Jint  par aUel& 
rectis  B C-C  D,  feq2fcent  in  I , diuifum  Jit  parailelogram- 
mum ABC  T),m  quatuor  paralielogramma  > quorum  aduer 

ja  duo 


faduo  B E JH,D¥lG,fint  aqua  * H L R 

lia.  Dico  relicua  duo  AEIG,  CF-  A 

IH , circa  diametrum  confifiere,boc 

e fi,  diametrum  a punclo  C,  ad pun - ( 

edum  A , duciam  tranfire  per  pun-  ^ " 'rf  ii  ^ 

cium  I -Si  enim  no  tranfit,fecet  dia 

meter  C K Arrectam  G H,in  K,  fi  fieri  pote  fi, & per  X»a  du- 
catur L M , parallela  ipfi  B C . b Erunt  igitur  complementa 
B H K L,  D G K M,  aqualia:  Efi c autem  D G K M, ma- 
ius quam  D G I F.  Quare  & maius  erit  B H K L , quam 
D G I F . Cum  ergoD  GIF,  aquale  ponatur  ipfiUh  E I H,- 
d erit  etiam  BHK I,  maius  quam  BEIH,  pars  quam  totum. 
Quod  efi  abfurdum.Nonergo  diameter  A C)  reclam  GHfiii 
K,  ficat,  fedper punclum  I,tranfit.  Quod  efi propofitum. 

TH-EOR.  12.  PROPOS.  44. 
probum  a-  t 

AD  datam  redam  lineam^dato  trian 
gulo  aquale  parallelogrammum  appli- 
care , in  dato  angulo  redilineo . 

DATA  reda  linea  fit  A , datum  triangulum  B , & 
datus  angulus  redilineus  C . Oportet  igitur  conftituere 
parallelogrammum  sequale  triangulo  B, angulum  habes 
requalem  angulo  C,&  vnum  latus  cequalereda;  A.Con- 
flituatur  triangulo  B,e  aquale  parallelogrammum  DE- 
F G,  habens  angu- 

lum  E F G,  angulo  >.  — fit: , j \ 

C,^qualcm,produ  ^ r>  / 

caturque  G F ad  / — — /H 
H,vt  F H, fit  aequa  Ll T 


lis  redx  A , & per  ^ J-/ 

H/  ducatur  H I,parallela  ipfi  F E,occurrens  D E,  pro- 
dudae  in  I.  Extendatur  deinde  ex  I , per  F,  diameter 
I F,occurrens  rectx  D Gjprodudae  in  Iv;&  <,  per  K5duca 
tur  K L5paral!ela  ipfi  G H,fecans  I H.protradam  in  L, 
producaturque  E F,  ad  M . Dico  parallelogrammum 

~ L M- 


z 2 /.primi. 


Hi 


L I £ E R /.  ^ 


li  ipfiJL  C,  iungatur  recta,  H 1. E?  quia  dito  latera  H A,  A I, 
duobus  lateribus  G E,  E Qy  Aqualia  fiunt y vtrumque  vtrique , 
angtdosfy  continent  aquales  i * triangula  A H _Z,EGCi 

Aquali  a-yPofi  hs.c,b  duci  a per  I,  ipfiH  B^pardllela  I K,c  ro» 
fiituatur  in  Ayverfus  hanc  parallelam  angulus  H A Lyangu 
lo  dato  FyAqualis^fiecettfi  A L, rectam  I K,  in  L.a  JDuci a quo 
que  per  Hy  ipfi  A Lyparallela  H M,fecante  1 K 3in  M,  c erit 
parallelogrammum  A H M Lytrtanguli  A H I, duplum: Esi 
autem  & triangulum  C D JL, trianguli  E GCyduplttm,quod 
Aqualia  ofienfa  jint  triangula  E G C * D G C . Igitur  cum 
Aqualia fini  deniorifirata  triangula  AH  /*  E GC,f  er  ut  Aqua 
lia  parallelogrammum  Aii  M L , & triangulum  C D E. 
I am  vero  ifurt.pt a retia  L K,  dat-A  reti  a A B,  Aquali » duca- 
tur recta  K A, producatur  fiydonec  cum  M H,  producta  coeat 
in  N,  & per  N,  agatur  ipfi  H B,  parallela  N O,  donec  in  0, 
coeat  cum  K Byprotra&a, ac  tandem  L A,  producatur  vfque 
ad  P?in  recta  N O.  Dico  parallelogrammum  ABOf,  ejfe 
id,  quod  qu&ritur  . E/?  enifri  cdnflitutkm fkper  datam  rectam 
A B yhabetq3  angulum  B A P,  dato  angulo  F,  e.qualem,Zcum 
Aqualis  fit  angulo  H A L,qui  angulo  F , f alius  efl  Aqualis  . 
Denique  Aquale  efi  dato  triangulo  CDE,hcum  Aquale  fitpa 
rallelogrammo  AH  M Lyquod  triangulo  C D E 3 ofienfum 
fuit  Aqualem . 

P R A X I S vero  huius  problematis  a confiructione  spfia 
non  differt , ni  fi  quod  recta  H /,  duci  non  debety  neque  recta 
C G . Ha  enim  propter  demonjlrationem  tantum-  duci  a fiunt, 

ADDIT  hic  aliud  problema  Peletariusfioc  modo  . 


a if. primi, 
\ 0 3 1 .primi. 
t2q. primi. 
! a q i, primi. 
i e 4-1  .primi. 


f jnpron. 


* ff. primi.' 
k 4-3 ‘primi. 


AD  datam re&am  lineam, dato patalielo- 
grammo  conftituere  squale  triangulum,in  da- 
to angulo  re&dlinso » 


SIT  data  recta  A B; 
datiim  parallelogramum 
C D E F,  fy  datus  angu- 
lut  L.  Producatur  C Dyad 
G yvt  D G,  Aqualis fit  ipfi 
C Dy  & iungatur  G Eyrefia&ritrfe  triangulum  C E G,  pa- 
rallelo- 


1 
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rallelogrammo  C D E F ^quale^vt  dsmonflrauimus fcholio 
propos.  41 . a Ftat  tam  fuper  data  recla  A B,  parallelogram- 
mum  A B H 7,  Aquale  triangulo  C E G,  hoc  ejl , parallelo - 
grammo  C D E F,  habens  angulum  A > angulo  L,  Aqualem ,• 

Producatur  A I,W  K,  -v/ _/?/  I Fi,  Aqualis  ipj i A /,  iunga- 
tvrtL  recta  B K.  Dico  triangulum  A B K,  conflit  utum  faber 
datam  rectam  A B , habens. % angulum  A^  Aqualem  dato  an- 
gulo L i aquale  e (f e dato  parallelo  grammo  C D E F . Cum 
■enim  triangulum  A BK,  aquale fit  paral  lelogra,  m m : A B- 
H jfytx  f choliopropos - *fi.qmd  Aquale  ejl.  confirUBum pural- 
lelogrammo  C D EtF  confiat propofitum . 

F R A X I S huiufce  problematis  d constructione  non  dif 
fert  i dijficiliscjiion  efiifi  adhibeatur  pr&cedens  praxis , qua 
triangulo  E C G , parallelo  grammam  AB  HI,  fiuper  data 
recta  A F>,m  dato  angulo  A,  confiruatur. 

'1  iiutllt.- 13.  PROPOS.  45. 
jqrobim*- 

KD  datam  redam  Iineam,dato  recti- 
lineo  aquale  parallelogrammuixl  confti 
tueredh  dato  angulo  re&ilineo. 

QV  A M V I S Euclides  proponat  hoc  problema  ab- 
folute  , nori  aftringendo  nos  ad  certam  aliquam  rectam 
lineam  datam, vt  iri  prcecedentipropos.44-f'eceratjtame 
quia  in  fequentibul  frequenter  vfurpatur  in  data  recta 
linea,  placuit  ipfum  proponere  vna  cu  data  reda  linea. 
Sit  ergo  reda  data  E F j redi  lineum  ABC,&  da  tiis  angu 
lus  D . Oportet  igitur  coriftruere  ad  datam  redam  E F, 
parallelogrammum  «qiiale  redilineo  ABC,  quod'  ha- 
beat angulum  ecqualem  angulo  D . Reloluatur  rcdili- 
neu  in  triangula  A,B5&  C. Deinde  triangulo  A*b  equale 
f £ H t f?f  parallelogrammu 


'44-prim. 


primi. 


p K /D  i 7 ~j~j  conftituatur  E F- 

\ , • -7c\  l_ / / L G H > fuFer 

\f>^  <3  K ^ E F,  habens angu 

lum  F , angulo  D , «qualem  . Item  fuper  redam  G K 7 


LIBERI.  zis 

parallelogrammum  GHIK,  aquale  triangulo  B , ha- 
bens angulum  G, squalem  angulo  D.  Item  fuper  redam 
I K,parallelogrammum IKLM, squale  triangulo C, 
habens  angulum  K,  squalem  angulo  D j Et  fic  deinceps 
procedatur,  fi  plura  fuerint  triangula  in  dato  redilineo,- 
fadiimqj  erit,  quod  iubetur  . Nam  tria  parallclogram- 
ma  conftruda , qus  quidem  squalia  funt  redilineo  da- 
to A B C,  conficiunt  totum  vnum  parallelogrammum  , 
quod  fic  demonftratur.  Duo  anguli  £ F G,  HGK,ain-  * j.pron. 
ter  fe  funt  squales  ,icum  vtcrque  squalis  fit  angulo  D. 

Addito  igitur  communi  angulo  F G H,erunt  duo  angu- 
li E F G,  F G H,  b qui  duobus  redis  squiualent,  c aequa-  29. primi. 

les  duobus  angulis  H G K,F  G H,ideoq;  hi  anguli  duo-  c prorfm 
bus  etiam  redis  squales  erunt. 5 Quare  F G,  GK,  vnam  i1^.primi. ! 
redam  lineam  efficient.  Eadem  ratione  oftendemus, 

E H,  H I,vnam  redam  lineam  efficere,  propterea  quod 
duo  anguli  E H G,  H I K,  ecquales  inter  fe  funt , f e cum  e . trimi. 
fint  aequales  oppofitis  angulis  squalibus  EFG  , HGK.  ) 0 

f & duo  anguli  H I K,  I H G , duobus  funt  redis  aequa-  f 29. trimi, 
les  , &c.  Cum  igitur  E I,F  K,  fint  parallelae ; gltemque  g Q j 
E F,  I K,quod  vtraque  parallela  fit  redx  H G 5 Paral- 
lelogrammum  erit  E F K I.  Eodem  modo  demonftrabi- 
tur , parallelogrammum  IK  L M,adiundum  parallelo- 
grammo  E F K I , conftituerc  totum  vnum  parallelo- 
grammum EFLM.  Ad  datam  ergo  redam  lineam  EF, 
dato  redilineo  ABC,  conftituimus  squale  parallelo- 
grammum EFLM,  habens  angulum  F , squalem  an- 
gulo D,dato  . Quod  erat  efficiendum  . 

SCHOLIVM. 

PARI  ratione,  propofitis  quotcunq;  recHlineis,  conftitue- 
mus  illis  parallelogrammum  aquale , (i  omnia  refofoantur  in 
triangula, quibus  aqualia parallelogramma  exhibeantur ffin 
gulis  fingula , per  propof.  4.+.  v eluti  factum  efi  in  hoc  proble- 
mate.Nam  cum  omnia  h&c parallelogramma  efficiant  vnttm 
parallelogrammum , 'uti  hic  demonftratum  fuit , confiitutum 
erit  parallelogrammum  aquale  recHlineis  propofitis.  Vt  fi  quis 
intelligai  duo  rebpilwea  propofita  A B ^ C s Atque  A B , 

P refol - 
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refoluatur  in  triangula  A,  & B^fingulisq,  triangulis  A,B,C> 
fingula paralleh gramma  EG,GIyIL , fuper  reBas  EF,HG, 

I K >iuxt a artem  huius  problematis , aqualia  confiituantur. 
ex  propofi  44.  erit  conjiruBum  parallelogr amnium  totum 
E F L M , aquale  duobus  reBilineis  AB  , & C .Et  fic  de 
pluribus . 

B R A X I S autem  huius  problematis  ex  praxi  pr a ceden- 
tis propof. fapius  repetita  petenda  efi . 

H V C referri  poterit  problema  ‘vtilijfimum  ex  Beletario  , 
quod  nos  tamen  alia  ratione  i & breuiori  demonftr abimus , 
in  hunc  modum . 

DATIS  duobus  reftilineis  inaequalibus , 
cxceffum  maioris  fupra  minus  inquirere . 

* 4 s. primi. 

; 

C H T SINT  datu 

1 1 1 ttzfr 

D G E maius . Opor- 

tet igitur  indagar  e, qua  magnitudine  recpikneum  A,  fuper  et 
rechhneum  B.  a Fiat  paralLelogrammum  C D E F,  in  quo- 
cunq3  angulo  D,  aquale  maiori  reBilineo  A. Et  fuper  reBam 
C D,  parallelogrammum  C D G H ,in  eodem  angulo  D , 
aquale  reBilineo  minori  B.  Quoniam  igitur  parallelogram- 
mum C D E F , fuper  at  parallelogrammum  CD  GH,  par  al- 
lelogrammo  E F H G fuper  abit  quoque  figura  A , figuram 

B ^ecdem  parallelogr arnmo  EFHG.  Quod  efipropofitum  . 

45- 

PROBL.  14.  PROPOS.  46. 

' 

A DATA  reda  linea  quadratum 
defcribere . 

b/ 1 .primi. 

SIT  data  reda  A B 3 fuper  quam  oporteat  quadra- 
tum defcribere  . Ex  A,&  B, b educantur  A D,  B C,  per- 
pendiculares ad  AB3fintque  ipfi  A Bjsequales,  & conne- 
daturreda  CD.  Dico  ABCD,  efle  quadratum.  Cum 

enim 

cnimanguli  A,&B,fintrcdi,aerut  AD,  ^ 

B C , patallels  : Sunt  autem  & aequales , ^ ^ 
quod  vtraque  squalis  fit  ipfi  A B.  Igitur 
b&AB,DC,  parallels  funt  8c  squales: 

& ideo  parallelogrammum  efi:  ABCD,in  

quo, cum  AD,  DC,  CB,  squales  fint  ipfi  A B 

A B,omnes  quatuor  lines  squales  exifiunt : Sunt  autem 
Sc  omnes  quatuor  anguli  redi , cum  C , & D , c squales 
fint  oppofitis  redis  A,&  B.  Quadratu  igitur  efl  ABCD, 
ex  definitione  j Ac  proinde  a data  reda  linea  quadrar- 
tum  defcripfimus.  Quod  faciendum  erat . 

EX  PROCLO. 

LINEARVM  squalium  aequalia  fiint 
quadrata & quadratorum  «qualium  «quales 
funt  lineae . 


3 28 . primi. 


°3  3 -primi- 


c 34.. primi* 


SINT  primum  rech&  AB,  CD,  aqua-  p EHO 
les. Dico  earu  quadrata  ABEF,CDGH,  J\~  j j\~  1 

Aqualia  quoque  efifie.  Unciis  enim  diame-  ! \ | 

tris  B F,D  Vi,  erunt  duo  latera  BA,  AF,  ^ fi  fir- — 
trianguli  B AF,  duobus  lateribus  T>  C , 

C H, trianguli  DCH,  Aqualia  , 'vtrumque  •vtriqus , cum 

ex  definitione  quadrati  rectA  AF,  CH,  Aquales  fiint  reciu 

AB,  CD  Sunt  aut  em,  & anguli  A,  C,  Aquales,  nempe 

rech.  d Igitur  triangula  BAF,  DCH,  aqualia  erunt.  C) ha  PrtrKt\ 

c cum  fiint  dimidia  quadratorum , erunt  quadrata  tota  e3^trin,!' 

Aqualia . Quod  efil  propofiitum  . 

SINT  deinde  quadrata  AB  DE, BCFG,  * ^ 

Aqualia.  Dico  lineas  quoque  ipfiorum  AB,  v‘ 

B C, Aquales  efif '..Comminantur enim  qua-  ^ /iA  j 

drata  ad  angulum  B,vt  rcclA  A B,  BC,  in  ffi- j~ — -)L 

dtreclum  confiiituantur.  Et  quoniam  anguli  j 'X  j / 

AEG,  ABD  , fiunt  re  Hi , f erunt  & re  cite  £ — 

G B,  B D,  indirectam  confiiitutA.  Ducan - F C ;i  f verra- 

tur diam  etri  AD,CG.  tangantur  que  re  Ha  AS , CD , Quo- 

B 2 ntatn 
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a ^ niam  igitur  quadrata  A BDE , B C F G, 

1 aqualia  funt , erunt  <fy  triangula  A B D , 

^ / ~\l  BCG , eorum  dimidia,  aqualia.  Addito  er- 

f- — go  communi  triangulo  ECJOfiet  totii  trian 

\.  / gulum  ACD , toti  triangulo  GDC,  aqua- 

b. — • Q**are  triangula  A C D , G D C,  cum 
£ ^ eande  habeant  bafin  C D,ad  eafdemiffint 

i 3j*  g.  primi.  partes, a in  eifde funt  parallelis : ideoque  parallela  funt  AG, 
CD.Et  quonia,vt  in  fcholio  propof. q^.ofiendimus ^diameter 
in  quadrato  fecat  angulos  quadrati  bifariam , erunt  anguli 
D AC,  G C A,  alterni  femirefti,  ideoque  aquales . Quamob- 
fe  ’ 7. primi.  ' h & parallel & funt  A D,C  G.  Igitur  parallelogrammu 

c 3^. primi.  ffi  A D C G;  ac  propterea c re  cis,  A D,  C G,  squales  . Quo- 
niam ergo  in  triangulis  A B D,  B C G , latera  AD,CG  , 
squalia  funt , (y  anguli , quibus  ea  latera  adiacent , inter 
fe  etiam  Aquales  5 cum  fint  femirefti  , ut  in  fcholio  propof.  3 
1 d 26  primi'  ofienfum  fuit  > d erunt  reliqua  latera  Aqualia , nempe  AB, 
ipfe  B C,  (yc.  Quod  efi  propofitum  . 

SCHOLZVM. 


POSSENT  hac  omnia  multo  breuius  probari  per  fu- 
perpofitionem  quadrati  unius  fuper  aliud . Nam  fi  linet  fint 
Aquales  y fi  una  alteri fuperponatur , congruent  ipf&  inter  fe , 
Cum  ergo  (y  anguli  fint  squales  y nempe  recli , conuement 
quoque  ipfi inter  fie , ideocf  totum  quadratum  toti  quadrato 
congruet . Quod  fi  quadrata  fint  aqualia , congruent  ipfa  in- 
ter fe,pyopter  squalitatem  angulorum  . Igitur  (y  linea: alias 
unum  quadratum  alio  maius  effet . 

P R A X I S autem  huius  problematis  perfacilis  efi  . Si 
namque  ad  datam  reclam  A E,  in  altero  extremorum , ut  in 
A,  erigatur  perpendicularis  A T)>ipfi  data  recl*  NE,  aqualis, 
(y  ex  B}fyD,  ad  interuallum  eiufdem  A B , duo  arcus  de- 
fer ibantur  fis  fe  in  C,  inter fe  eant  es , iunganturquereclA  B C , 
DO,confiruc}u  erit  quadratu.  Na  A BCDy  cu  ex  cojlruclio 
nefit  figura  aqualia  laterum , atque  adeo  latera  oppofita 
habeat  aqualia , parallelogrammum  erit,  ut  ad  initiu.  fcho - 
e 2 g. primi,  lij  propof  3 -^.dtmonfirauimus  . Exifiente  ergo  angulo  A , re- 
i f 3^.primi.  erunt  fy  B,  D,re:ii,mcnon  f<y  oppofitus  angulus  C,(yc. 

! THEOR, 


LIBERI.  S3&  11  j 

THEOR.  33.  PROPOS.  47.  4g. 

I N re&angulis  triangulis, quadratu , 
quod  a latere  re&um  angulum  fubten- 
dente  defcribitur , aequale  eft  eis,  qua: 
a lateribus  re&um  angulum  continenti- 
bus defcribuntur  , quadratis . 

IN  triagulo  ABC,  t 

angulus  B A C 5 fit  re-  >/\v^>Av  G / 
dus,3  defcribanturque  jV.  *46.$rimi. 

fuper  A B,  A C,  B C, 

quadrata  A B F G,  35  / L\  c / *\  0 

ACHI,  BCDE  - Dico  / \ / \ 

quadratum  BCDE,  /_ (J 

defcriptum  fuper  latus  * * - K 

B C,quod  angulo  redo  opponitur  , aquale  efte duobus 
quadratis  ABFG,ACHI,quse  fuper  alia  duo  latera  funt 
defcripta,fiue  h^c  duo  latera  cequalia  fint , fiue  inaequa- 
lia.Ducatur  enim  reda  A K,  b parallela  ipfi  B E,  vel  ip- 
fi  CD,  lecans  BC,in  L,&  iungantur  redze  AD,  AE,  CF, 

BH.  Et  quia  duo  anguli  BAC  , B AG  , funt  redi,  c erut  c i j-.fritni* 
reda:  G A,  A C,  vna  linea  reda  ; eoaemque  modo  IA, 

A B,vna  reda  linea  erunt . Rurfus  quia  anguli  A B F , 

CBE,  funt  a;quales,cum  fint  redi , fi  addatur  communis 
angulus  A B C j a fiet  totus  angulus  C B F , toti  angulo  d 2*$rcn. 
ABEj  Gequalis^fimiliterque  totus  angulus  B C H , toti 
angulo  A C D.  Quoniam  igitur  duo  latera  A B , B E , 
trianguli  ABE, cequalia  funt  duobus  lateribus  F B,  B C, 
trianguli  F B C,  vtrumque  vtrique,vt  confiat  ex  defini- 
tione quadrati : Sunt  autem  & anguli  ABE,  FBC,  con-  . . 

tenti  hifce  lateribus  aquales  , vt  ofiendimus  ; e Erunt  pnT7Jt, 
triangula  ABE, FBC,a:qualia. Eft  autem  quadratum, feu 
parallelogrammum  AB  F G,  f duplum  trianguli  F B C , ^s.prtwt* 
cum  fint  inter  parallelas  BF,CG,  & fuper  eandem  bafin 
B F:  Et  parallelogrammum  B EKL  , duplum  trianguli 

P 3 ABE, 


zC.pron. 


b 4.  primi. 
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d j 1 ABE,  quod  fint  inter 

\ e / parallelas BEjAKySc 

^v\  A iuper  eandem  balin 

B£.  Quare  a sequalia 
E / L\  C B/L\  G erunt  quadratu  A Br 
/ \ / \ FG,  & parallelogra- 

/ \ 0 [_  \ jj  roum  BEKL . Eadem 

* * F ratione  oftendetur , 

aequalia  efie  quadratum  A C H I,  & parallelogrammum 
C D K L.  b Efunt  enim  rurfus  triangula  ACD  3 HCB, 
aqualia, ideoque eorum  dupla,  parallelogrammum  vi- 
delicet CDKL,&  quadratum  ACHI,  aequalia  erunt  . 
Quamobrem  totum  quadratum  B C D E,  quod  compo- 
nitur ex  duobus  paralielogramiiiis  BEKL,CDKL, 
jequale  eft  duobus  quadratis  A B F G , AC  HI.  In  re- 
dangulis  ergo  triangulis3quadratum  &c.Qupd  demon- 
ftrandum  erat . 

S C H O L I V M . 


FACILE  ex  theoremate  ijio  quiuis  intelligetjn  triangulo 
ambi)' gonio  quadratum  lateris  obtufo  angulo  oppojiti  maius 
ejfe  duobus  quadratis  fimul  aliorum  duorum  laterum  : In 
quouis  autem  triangulo  quadratum  lateris  vni  acutorum  an 
gulorum  oppojiti  minus  ejfe  duiobus  quadratis  fimul  aliorum 
duorum  laterum . Nam  fi  angulus  co arci aretur  donec  jieret 
re  cius  ^ man  etibus  ijsdem  lateribus  eum  ambientibus , euade- 
ret  latus  oppojitum  minus  : Si  autem  acutus  angulus  dilata- 
retur, donec  fieret  reclus^  manentibus  ijfdemlateribus  eu  am 
bientibus, fieret  latus  oppojitum  maius  , vt patet . Cum  ergo 
quadratum  lateris  angulo  recio  oppojiti  aquale  jit  hic  ojlen- 
jism  duobus  quadratis  fimul  aliorum  duorum  lateruniiperspi 
cuum  ejly  quadratum  lateris  obtufo  angulo  oppofti  ejfe  maius 
duobus  quadratis  fimul  aliorum  duorum  laterum  : quadra- 
tum vero  lateris  angulo  acuto  oppojiti  ejfe  minus  duobus  qua- 
dratis fimul  duorum  laterum  reliquorum. Quanto  autem  il- 
lud maius  jit , fi*  quanto  hoc  minus , demenfirabit  Euclides 
lib . 2 .pvopof.  / 2 • & 13 . 

Qjj  O N I A M 'uero  theorema  hocpulcberrimum  efi3 
•utilitates  fi  habet  infignes»  operapretiii  indic  ani  tentare,  nu 

illud 


LIBER  I.  ^51 

! illud  alijs  'vijs  demonfirari  pojfit, variat  a aliquantuli!  confiru 
Bione  ;quod  Peletarias  fine  proportionibus  fieri  pojfe  negauit.  j 
Sit  ergo  rurfus  triagulu  ABC , 
cuius  angulus  BAC , re  cius fit , 
produBisifi  lateribus  B A^  CA, 
ad  partes  anguli  reBifiidt  AD » 

AEyipfis  A CyAB,  aquales  ,•  & 
per  C,D,B,E,ipfisA  B , AC> 
parallela  agatur  coeuntes  in  F , 

G.Ft  quia  in parallelogrammis 
C D,BE,ztam  latera DF,FC , 
oppofitis  lateribus  A C , A D , 
quam  latera  E G}  GB  fiat  eribus  oppofitis  AB  3 A E,  aqualia 
funt, erit  vtrumque  paralleiogrammum  aquilat erum:  Sed  & 
anguli  omnes  reBi  funt . b Nam  F,  G,  oppofitis  reBis  D A C > 

E AB  aquales funt, ideo  q3  reBi:  Anguli  autem  C,  D,B,  E,re 
Bi funt,q>  vt eruis  C3D3cum  reBo  DACy  & vt eruis , By  E , 
cum  reBo  EAB3  c aqualis  fit  duobus  reBis  . Quadrata  ergo 
funt  CD,BE, laterum  A C,  AB.  ProduBts  etiam  lateribus 
F D3G E, donec  conueniant  in  H3 erigantur  in  B,  C,  ad  B C, 
perpendiculares  BT  ,C  Kficantes  GH3FH3in  I3  iC,  tunga- 
turq3recla  IK.  Et  quia,  fi  a reclis  angulis  I BC,AH>G,  au- 
feratur communis  angulus  ABI 3reliqui  ABCyGBI,  aqua- 
les funt  funt  a iit  & redi  anguli  BAC , BGI 3 aquales  i erunt 
duo  anguli  A,  B, trianguli  ABC, duobus  angulis  G,B,trian 
guli  GBI,a quales,  vterq3  vtriq3:  Sunt  autem  & latera  AB, 
GBfiUis  adiacentia  aqualia^ob  quadratum  B E.  d Igitur  & 
tam  latera  BC I ^qudm  AC ,G I , aqualia  erunt , & reli- 
qui anguli  C,  I,  aquales  No  aliter  in  tria  gulis  ABC,FKC  > 
aqualia  erunt  tam  latera  BC,  C K,qudm  AB,  F K,  & an- 
guli B,  K :pr  opter  ea  (p  duo  anguli  A,C,  trianguli  ABC, duo- 
bus angulis  F , C,  trianguli  F K C, aquales  funt , ( eum  A,  F,re 
Bi  fint,&  duo  anguli  C,  reliqui  duorum  reBcru,  dempto  com 
muni  AC  Kj&  latera  A C,  C F,  illis  adiacentia  aqualia , ob 
quadratum  C D. Quare  reBa  BI,  C K,  c inter  fe  ettd  aqua- 
les eriitS  Cum  ergo  jmt  quoq3paralieU,%  trut  etiam  BC,IKy 
aquales  & parallela . Quadratum  igitur  eB  BC  K I , lateris 
BC,cum  quatuor  eius  laterafint  aqualia , omnes  anguli  re 
Bi,  b quod  anguli  /,  JC , oppofitis  reBis  C,B,  aquales  fint.  Dico 

P 4 ergo. 


*q4..primi. ' 
b 3 4-primU ! 

. 1 

i 

c 2 9. primi.  j 


d 2 6. primi. 


ef.pron.  j 
■2S. primi. ; 
3. primi. 


*34>primu 


b3  3 -primi. 
c3  s. primi. 
d i.  pron. 
e 3 s. primi. 


f /.  pron. 


% 4 1. primi. 


h <f.  pron. 
i 41. primi. 

k C.  pron . 
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ergo,  quadratum  C I , duobus 
quadratis  BE,CDS aquale  ejf  ?. 
Duci  a enim  ex  H,per  A , recta 
HT  A L,ipfisBI  3C  K, parallela 
er  it. Nam  quia  a G E,ipfiB  A, 
aqualis  e fi,  & E H»  ipfi  A D, 
hoc  efi,  ipfi  Gl^qus.  ipfi  A C,fi- 
ue  A D , ofienfa  fuit  ecqualis , 
erit  &,  addit  a communi  E I , 
tota  H I , toti  G E,  hoc  efi^ipfi 
A B 5 ecqualis  . Cum  ergo  H I $ A B , fint  etiam  paralleU , 
b erunt  quoque  B I,  A H , parallela  & ecquales.  Eodem q3  mo- 
do AHiipfi C K,parallela  ofiendetur,&  Aqualis . Quoniam 
igitur  c tam  quadratum  B E , parallelogrammo  B H , fuper 
eandem  bafin  AB, quam  parallelogrammum  BT^eidcm pa- 
rallelogrammo BH, fuper  eandem  bafin  B I,  Aquale  efi  & erit 
quoque  quadratum  B E,  parallelogrammo  B T > Aquale  . Sic 
etiam  quia  tam  e quadratum  C D > parallelogrammo  C H, 
fuper  eandem  bafin  A C,  quam  parallelogrammum  C T,  ei- 
dem parallelogrammo  C H fuper  eandem  bafin  C K,  aquale 
e fi,  ierit  quoque  quadratum  C D , parallelogrammo  C T , 
Aquale . Totum  ergo  quadratum  BC  K I,  ex  duobus  pa- 
ralie! ogrammts  B T , C T t compofitum  , duobus  quadratis 
BE,C D, equale  efi.  Quod  erat  demonfirandum  . 

A L I T E .R  . Loco  re&£  HTAL  , iungantur  dus,  recta 
AI}AK,&per  A,  ipfis  BI$C K^parallela ducatur  T A L. 
Quoniam  ergo  2 tam  quadratum  BE  , ( ofiendemus  enim  rot 
prius,  B K iBEyCD ,quadrata  ejfe  laterum  BC * AB,  AC.) 
trianguli  ABI  t fuper  eandem  bafin  A Bs  qudm  parallelo- 
grammum B T , eiufdem  trianguli  ABI , fuper  eandem  ba- 
fin BI t duplum  efi.  h erit  quadratum  B E , parallelogrammo 
BT % AquaJe.P ari  ratione, quia1  tam  quadratum  C D,trian- 
guli  AC  K, fuper  eandem  bafin  A C,  quam  parallelogram- 
mum C T , eiufdem  trianguli  A C K $ fuper  eandem  bafin 
C K , duplum  efi,  k erit  quoque  quadratum  C D, parallelo- 
grammo C T 3 Aquale. Quam  ob  rem,  'ut  prius ^to tum  quadra- 
tum BC  K I3  ex  parallelogrammis  duobus  B T,  CT,  ccnfia- 
tum,  duobus  quadratis  BE3  CD , Aquale  efi. Quod,  erat  cficn- 
dcndu,n r> , 

ALI- 


ALITER.  Loco  rectarum  HTAL,  AI , A K,  ducan- 
tur per  F»  G,ipfis  BC,  I K, parallel^  FM,GP,fecanies  AB, 

C KfinN>Oy&  BlyCPjn  R»S. Eritque BR, ipfi XOsfcjpta- 
lis  • Quoniam  enim  a anguli  0,R>re&i{stnty  &OXF,  RBG a a 2 p.  primi, 
aquales,  quod  vterque  angulo  ABCjJupra  ofienfus Jit  aqua- 
lis erunt  duo  anguli  G,  K,  trianguli  F K O,  duobus  angulis 
RjB  y trianguli  GBRy  aquales, v ter  que  vtrique : Sunt  autem 
0 latera F X,BG, illis adiacentia  aqualia,  quod 'vtrumqflS 
fuprafit  ofienfurn  ipfiB  C,  squale . b Igitur  (y  latera  K O , ~b2 4, trimi. 
BRy&qualta  erunt . Itaque  quoniam  c tamparalleUgranama  ~ 3 $ .primi- 
BCFN, BCOM , fuper  eandem  bajin  B C , quam  par allelo- 
gramma  BCSG,  B C P B., fuper  eandem  bajin  B Ci  aqualia 
fiunt , eftqus paralleiogrammnm  B C P R5  paralleiogrammo 
I KOM,aquale}eb  reclas  BR,  KO,ofie/iJd,s  aquales  ; (Nam 
hinc  Jit,  vt fi  vntim  alteri  fuperponatur,fibi  mutuo  congruant , 
propter  laterum  s angulorumque  squalitatem ) erunt  ambo 
parallelogramma  BCFN,BCSG,  tott  quadrato  BCK1 , ex 
duobus  parallelogrammis  BCOM, I KOM,  compofito  aqua-  ± ? v ^Gmi 
lia.  d Cum  ergo  tam  quadratum  CD  , paralleiogrammo 
B C F N,  fuper  eandem  bajin  C F,  quam  quadratum  B E, 
paralleiogrammo  BCSG  5 fuper  eandem  bajin  B G,  squale 
fit  5 erunt  quoque  ambo  quadrata  C D,  B E,  eidem  quadra- 
to B C K I » aqualia . Quod  dsmonjlrandum  erat . 

A T Qjt  E in  hunc  modum  alis  demonjbruticnes  excogi- 
taripoterunt . Video  demonjlrationem  Euclidis  / impliciorem 
ejfe,  0»  magis  expeditam,  fed  non  initlcundum  tamen  efi  ir,- 
telligere  , varijs  demonfiir  ationibus  eandem  veritatem  pojfe 
confirmari . 

INVENTIO  porto  admirabilis  ■,  atque  pulcherrimi 
huius  theorematis  ad  Pythagoram  re  fertur,  qui^vt  fer  ibit  V i 
truuius  lib.pJjofilias  Mtifis  immolauit, quod  fe  m tamprscla 
ro  inuento  adiuuerint . Sunt  qui  putent , eum  ttnmolajfe  cen- 
tum boues : fi  tamen  Proclo  credendum  ejl^vnum  tantummo- 
do obtulit.  Fortajfe  autem  Vythagoras^  vt  nonnulli  volunt, ex 
numeris  occafionem  fumpfit vt  theorema  hoc  inuefitigaret. 

Oum  enim  hos  tres  numeros  3 . 4.  s.  diligent  er  effiet  contempla 
tus  i vidijfet fi  quadratum  numerum  maioris  aqttalemejfe 
j quadratis  numeris  reliquorum , compofuit  triangulum  ficale- 
nttm  > cuius  maximum  latus  dtuifum  erat  in  s. partes  aqua- 

lss>  . ..J 
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les,  minimum  in  3 . eiufdem  magnitudinis , reliquum  in  4. 

Quo  faclO)  confiderauit  angulum  jtib  his  duobus  lateribus  con 
tentum,  inuenitfi  eum  ejfe  redumjld in  quamplurimis  alijs 
numeris , vt  in  C.< P»  10.  & 9.  / 2.1  s .<&  c. ob fer uauit. Quare 
inquirendum  ejfe  iudicauit>num  in  omni  triangulo  r e d angu- 
lo quadratum  lateris , quod  redo  angulo  opponitur  , reliquo- 
1 rum  laterum  quadratis  squale  ejfet , quandoquidem  omnia 
triangula  , quorum  latera  habebant  magnitudinem  fecun- 
dum didos  numeros,  continebat  vmim  angulum  r edum:  At- 
que ita  tandem  mirabile  hoc  theorema  maxima  animi  volu 
ptate  adinuenity firmsufi  ratione  demonfirauit . Quod  tamen 
Euclides  mirandum  in  modum  ampli ficauit  Ub.C .propcs.  3 x . 
Ybi  demonfirautt , non  filum  quadratum  lateris,  quod  redo 
angulo  opponitur , squale  ejfe  quadratis  reliquorum  duo- 
rum laterum  \ Verum  etiam  figuram  quamlibet  redilineam 
[ juper  latus  redo  angulo  oppofitum  confirudam,  jiue  ea  jit 
triangulum,  fiue  quadrangulum , &c.  squalem  ejfe  duabus 
figuris,  qusfuper  reliqua  latera  de  fer ibuntur ^dummodo  prio 
! ri  jint  fimiles^fim  iliterfi  deferipts-y  vt  ibidem  ofi  elidemus. 

C J£,T  E RV  M quoniam  mentionem  fecimus  trium  nu 
meroru ,quorum  maximi  quadratum  squale  efi  quadratis  re 
liquorum 5 non  abs  re  fuerit  5 paucis  explicare , quonam  pado 
huitifmodi  numeri  inueniantur . YLabitis  igitur  his  tribus  nu- 
meris 3 • s.fi duplicentur , habebuntur  alu  tres,  C.S . 1 o.fi 
ij dem  triplicentur , exurgent  alij  tres  9.1 2.  1 5.  & fi  quadru- 
plicentur>  inueniantur  hi  tres  1 2.1C.  20.  Atque  ita  repeden- 
tur quotcunque  alij  fi  primi  illi  tres  per  quemcunque  multipli 
centur  numerum.  T raduntur  tamen  a Proclo  duz  regnis, qui 
bos  inueniuntur  prsdidi  numengnnlla  habita  ratione  illorum 
trium. Prima  aferibitur  Pythagors^jgg  ejl  huiufmcdi.  Suma- 
tur pro  minimo  quicunque  numerus  impar  ,vt  s.  ex  quo  ita 
alios  reperies.Px  quadrato  numeri  accepti,  vt  hic  ex  zs.reij- 
ce  vmtatem  . Nam  reliqui  numeri  dimidium  , videlicet  12. 
erit  alter  numerus  ^cui  fi  addatur  vnitas^ exurget  tertius  nu- 
merus / 3.  YLuitis  igitur  quadratum  squale  ejl  quadratis  alio 
um . Quod  fi  numerus  impar  acceptus  fui jj et  q.-ejfent  reliqui 
luo  inueuti  per  hanc  regulam  & s.  Secunda  regula  tribui 
tur  Platont^qux  talis  eft.  Accipiatur  numerus  quicuque par, 
nempe  C.Vx  huius  dimidj  quadrato , nimirum  detrahi 

vnum , 


vntttByeidetntfo  adde  runumyhabebisq3  relicuos  duos  numeros 
8-  & i o.  primus  autem  efi  6.  nimirum  numerus  par  acce- 
ptus • Hac  regula  fi accipiatur  par  i o.  reperientur  alij  duo 
2*  & 26. 

COLLIGVNTVR  ex  celeberrimo  hoc Vythagors. 
inuento  plurima  fcitu  non  iniucunda  tam  theoremata,  quam 
problemata , e quibus  v:fum  ejl  ea  duntaxat  in  medium  pro- 
ferre 5 qua  'utilitatem  magnam  rebus  Geometrias  allatura 
cr eduntur y initium  hinc fument  es. 


SI  in  quadrato  quouis diameter  ducatur, 
quadratum  a diametro  defcriptum  duplum  erit 
prodidi  quadrati . 

IN  quadrato  A B C D , ducatur  diameter  A C.  Dico 
quadratum  AC , duplum  ejfe  quadrati  A B C D-Cum  enim 
m triangulo  A B C,  angulus  B,  recht* fit  * erit  ^ 

quadratum  lateris  A C , aquale  duobus  qua - \ 

dratis  laterum  A i?,  B C.  Cum  igitur  quadra  \ 

ta  linearum  A B,  B C,  aqualia  fiat,  quodli-  \ 

ner.  A B,B  Cfint  Aquales  ,•  erit  quadratum  li-  ^ 
ne  a A C,  duplum  cuiuslibet  illorum , vt  quadrati  linee,  A B, 
hoc  efi , quadrati  ABC  D.Quod  efi propofitum. 


* 4.7. primi- 


QJV  ADRATVM  diametri  figura? altera 
parte  longioris  «quale  eft  duobus  quadratis  la- 
terum in«qualium . 

IN  ait  era  parte  longiori  A B C D ydu~  g 

catur  diameter  A C,-  & quia  m triangulo  rC^“'  . . 

A B C^anguius  Hbyefi  rectus,h  erit  quadra - °^/.primr, 

tum  lateris  A C,  Aquale  duobus  quadratis  ? ■ ■ - riS. 
laterum  in  Aqualium  A B,  B C . Quod  efi  ^ ^ 

propofitum . 
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S I fuerint  duo  triangula  re&angula , quo- 
rum latera  redtis  angulis  oppofita  fint  «qualia, 
erunt  duo  quadrata  reliquorum  duorum  late- 
rum vnius  trianguli  «qualia  duobus  quadratis 
reliquorum  duorum  laterum  alterius . 

TRIANGVLORV  M A B C , D E F , anguli  A, 
^ CP  D,fint  recli , latera % oppofita  B C, 

E F,  aqualia.  Dico  duo  quadrata  late 
— X Z— Xv,.  rum  A B,A  C,  fimtd fumpta  aqualia, 
S CE  "F  effe  duabus  quadratis  laterum  D E, 
JD  F , fimul fumptis.  iNam  quadrata  linearum  B C , EFy 
Aqualia  inter  fe funt , cum  & ipfs,  inter  fe ponantur  aquales: 

I Quadrato  autem  linea BC,a  Aqualia funt  quadrata  linea- 
rum AB,  A C ; E;  quadrato  line  a E F , Aqualia funt  qua- 
drat a line  arum  DE,  D F.h  Quadrata  ergo  reBarum  A B, 
A G,  quadratis  reBarum  D E,  D F,  Aquali  a funt. Quod  efi 
propofitum . 

1 1 1 1. 

D V O B V S quadratis  in«qualibus  propo 
fitis,  inuenire  alia  duo  quadrata , qu«  & «qua- 
lia fintinter  fe,&  fimul  iiimpta  «qualia  duobus 
in«qualibus  propofitisfimul  fumptis . 

SINT  A,  &B  , latera  duorum  quadratorum  in  Aqua- 
lium . F iat  angulus  recius  D C E , fit  f D C , re  eia  Aqualis 
rectA  B , & reBa  C E , reBA  A . T>uBa  deinde  reBa 

^ D E 3 coniungente  duo punBa  D , E , confii- 

-g . tuantur  fiuper  ipfam  duo  anguli  femireBt 

G/\E  D E F,  E D F, c coeant cf  reB&  D F,  E F,  in 
F. Quoniam  igitur  in  triangulo  F D E,  angU 
|_)  j?  li  F D E,  F E D,  Aquales  funt, a erunt  & la- 
tera D F,  E F,  Aqualia  , ideoq3  (%■  quad.rata 
eorundem  laterum  Aqualia . Dico  tam  5 eadem  quadrata  h- 


-I . 
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ne  arum  D F,E  F,  Aqualia  ejfe  quadratis  linearum  A,  & B, 
hoc  eft, quadratis  linearum  C E, (fi1  C D.  Nam  cum  in  trian 
gulo  DE  T, anguli  F DE,F  E D , faciant  •vnii  retiu>*ertt  reli 
quus  angulus  V, re  clue. b Quamobre  erunt  quadrata  linsaru 
D F,  E F > aqualia  quadrato  linea  D E.*c  Sed  eidem  quadra 
to  line  & D E,  Aqualia  funt  quoque  quadrata  C X),  C E.  Igi- 
tur quadrata  linearum  D F,£  F , d Aqualia  funt  quadratis 
linearum  D C , E C . ffuod  e fi  prop  ofitum , 

z 3 2. primi* 
bgj.  primi, 
c g./.  primi.. 

V. 

PROPOSITIS  duabus  lineis  inaequali 
bus,  inuenireid,  quo  plus  poteft  maior , quam 
minor  . 

POTENTIA  line  a retif  dicitur  eius  quadratum . 
T antum  enim  quAuis  reli  a linea  pcffe  dicitur  , quantum  e fi 
eius  quadratum.Sint  ergo  du°  linee  inaquales  A,  &B,  op or- 
te at  (f  cognofcere  , quanto  maius  fit  quadratum  maioris  Ime  & 
A , quam  minoris  B . Exquauis  linea  recta  C D»  fumatur 
C T,&qualis  retia  As  & ET,  aqualis  re- 
tia B. Deinde  centro  E,&  mteruallo  EC , ^ 

femicir culus deferibatur  C GD  ex  F,  B — - r; 

ducatur  F G,perpendi cularis  adCD.  Di  fi  /j\ 

co  quadratum  retia  A>hoc  efi, reti  a C E,  ( / \\ 

fibi  aqualis  , maius  ejfe , quam  quadra-  E E'  I> 

tum  retia  B,  hoc  efi,  retia  E F,fibi  aqua- 
lis y quadrato  retia  F G . Dutia  enim  retia  E G , e erit  eius 
quadratum  aquale  quadratis  retiarum  E F , F G , hoc  e fi, 
quadratum  retia  E C,  illi  aequale,  fuper abit  quadratum  re- 
tiae JiF , quadrato  retiae  F G.  6fiuod  e fi  propofitum . 

c 4.7. primi- 

VI. 

PROPOSITIS  quotcunque quadratis, 
fiue  aequalibus, flue  inaequalibus, iuuenire  qua- 
dratum omnibus  illis  squale. 

SINT 

1 
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SINT  lateret  quinque  quadratorum  -4,B,C  ,X),£. 
Operi  e at  q,  inuenire  quadrat  u aquale  omnibus  illis  quinque . 

Ij  Fi/J/  angulus  reflus  FC}H,fitq3 

/ rcc?#  F G , aequalis  refla  A 5 

\ Jy  refla  G H,  reflae  B.  Duci  a 

\ \ / demde  recta  H F , fiat  angulus 

nfsAA  f j|  T rectus FlrL  I, fitq,lil , aequa- 

I ] | | lis  reflae  Q.DuflarurJus  refla 

G JE  AB  G DE  JF  > fittt  angulus  reflus  F I X, 

Jit  que  I K , aequalis  reclae  D. 
Ducta  denique  recta  YCF  ^ fiat  angulus  re flusF  K F,  Jit  que 
K L , aqualis  rectae  E , ducatur  q3  recta  F L . Dico  quadra- 
tum recta  F L » aequale  effe  quinque  quadratis  propojitis . 
Quadratum  enim  reclae  F H,*  aequale  ejt  quadratis  recta- 
rum FG,  G YLyboc  ejt, quadratis  rectarum  A,  <jy  B.  Rurjus 
quadratum  rectae  F I , b aequale  ejt  quadratis  rectarum 
FH,  H I , jy  idcirco  quadratis  rectarum  A,  B,  & G-  Item 
quadratum  rectae  FK,<  aequate  ejt  quadratis  rectarum  Fi , 
1 K.,ideoq2  quadratis  rectarum  A,  B,C,c5'  D. Denique  qua 
dratum  rectae  F L , aequale  ejt  quadratis  rectarum  F K, 
KL  , ac  propter  ea  quadratis  rectarum  A.  ,B,  C,  D , jy  E. 
Quod  efi  propo/ltum . 

V I I. 

PROPOSITIS  duobus  quadratis  qui- 
bufeunque , alteri  illorum  adiungere  figuram , 
quae  reliquo  quadrato  fit  squalis,  ita  vt  tota  fi- 
gura compolita  iit  etiam  quadrata . 

SINT  duo  quadrata  ABC  D , F F G H yprcpefitumtfe 
fit  quadrato  ABC  D,  apponere  figuram,  qua  Jit  aqualis  qua 
'rr  y drato  F F G H,  jyc.  Sumatur  re- 

■ ■ ■■■—  fla  B I , aqualis  reflue  F G , lateri 

a ^ p— 1 quadrati  EF  G H.  Dufla  autem 

N.  j I refla  A I,jy  prcdufla  refla  B A, 

j J ad  partes  A,  accipiatur  B K,  aqua 

3 CffiP  G lis  refla  A I ,perficiatunfi  quadra 

tum  BKLM.  Dico  figuram  AD- 
C M L K , quadrato  A B C D , adiunflum , aqualem  ejjp 

quadrato 


'4/. primi . 


*4j.primt. 
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ratur  commune  quadratum  x>  o xy  , j 

A DCML  K,  Aqualis  quadrato  EFG  H.guod  ejvpropo - 

litum — j . 

J VIII. 

COGNITIS  duobus  lateribus  quibuf- 
cunque  trianguli  re&anguli , in  cognitionem 
reliqui  lateris  peruenire . 

SJ[T  angulus  A secius  in  triangulo  ABC  ,fintq3pri- 
mum  cognita  Uter  a AT,  A C,  circa  angulum  reftum,  quo- 
rum A B,  ponatur  6. palmorum,  & AC,  S.  Spuent  am  igitur 
quadrata  rectarum  A B,A  C, nempe  quadratspalmt  }C.& 
L.  < aqualiafunt  quadrato  reSe  BCyfiiUa  c emungantur 
Jimul, efficietur  hoc  quadrateru  palmoruio  o.Latus  ergo  BC, 
cotinebit  i o. palmos. Tatii  enime(l  latus,  A 

[eu  radix  quadrata  ico. palmorum , "ct  gyr  g 

urfiicuum  efi  apud  Arithmeticos  . Smt  J \ 

deinde  cognita  latera  A B , BC  , fit  que  g ' ‘ 'io'  C 
AB,  6. palmorum, &BC,xo.  §fip-  - 

niam  icitur  quadrata  reSarum  AB  , AC,  d equa.ta  fiunt 
quadrato  rePe.  B Cy fi  quadratum  recte  A B,  quod  continet 
t almos  ? 6.  detrahatur  ex  quadrato  recte  B C,  quod  ett  pal- 
morum t oo.  remanebit  quadratum  reSa  A C , S*.  palmo- 
rum. Latus  ergo  A C, continebit  S palmos.T anta  eram  efi  ra 
dix  quadrata,  feu  latus  64-  palmorum.  Spuou  efipropofitum- 
Ceterum  non  femper  hac  arte  muementur  numen  rattona- 
l es, quia  non  omnis  numerus  habet  latus, raduemve  V***™- 
tam  vt  notum  efi  apud  Arithmeticos . Vnde  latus  muentum 
ffipe  numero  exprimi  nequit , nifiper  raaiccmfurdam.quarr. 
uocant : Sed  de  his  alta*. 


'-4.7. primi 


1 4 j. primi- 
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bitur  bafis  in  partes  inaequales , maiorque  pars 
iuxta  maius  latus  erit.'  Et  contra, fi  bafis  a per- 
pendiculari feceturnon  bifariam,  erunt  duola- 
terainsequalia,  maiusq;  illud  erit,  quod  maio- 
ri bafis  fegmento  adiacet . 

CADAT  primum  in  tria 
gulo  A 2 C y cuius  latus  A B , 
maius  Jit  latere  A C,  perpendi- 
cularis A D y ad  B C , demijfa 
intra  triangulum,  epuod  tum  de - 
jy  mum  continget , quando  'vterty 

angulus  B,  C,  acutus  eji3  -vt  ex 
coroU.j.propos.  /7.  confiat.  Dicofegmentum  B D,  ejfe  maius 
fegmento  C D . Quoniam  enim a tam  quadratum  ex  A B , 
quadratis  ex  A D,  B Dsquam  quadratum  ex  A C,  quadra 
tisex  A D y C D , Aquale  ejl : Efi  autem  quadratum  ex 
A B, maius  quadrato  ex  AC , quod  latus  A B fatere  A C, 
ponatur  maius  ; erunt  quoque  duo  quadrata  ex  A D y B D, 
maiora  duobus  quadratis  ex  A D,C  D : Et  ablato  commu- 
ni quadrato  recta  A D , reliquum  quadratum  ex  B D,  reli- 
quo quadrato  ex  C Dsmaius  erit. Quare  & recpa  B Dy  ma- 
ior erit  y quam  recta  C D.  quod  eji  primum  . 

, FACIAT  deinde  perpendicularis  A D , fgmentum 
B D, maius  fegmento  C D.  Dico  latus  A B , maius  ejfe  late 
re  A C . Erit  enim  quadratum  ex  B D s quadrato  ex  C D, 
maius:  A adito  q.  quadrato  communi  ex  A X);  duo  quadrata 
ex  B D y AD  y duobus  quadratis  ex  CD,  A D,  maiora  er  ut. 
Cum  ergo  h tam  quadratum  ex  AB  , quadratis  ex  B D , 
A D3quam  quadratum  ex  A C , quadratis  ex  C D,  AD , 
aquale  fit  serit  quoque  quadratum  ex  AB  s quadrato  ex 
A C 3 matus  spr  opter  e aj  (y  latus  AB , latere  A C , maius 
erit . Quod  efi  propofiium. 

A T Qv  E tn  hunc  modum  plurima  alia  ex  inuento  hoc 
Pythagora  colligi ppjfunt » qua  confiulto  , ne  Uctori  molefii  fi- 
mus, hic  emittenda  cen  fuimus , & in  alium  locum  differenda. 

THEOREMATE  porro  hoc  Pythagoreo  multo  vni 
u er f altus  efi  illud,  quod  a Pappo  demonfiratur  in  omni  trian- 

'gulo 


guloyjiue  illud  r e ct  angulum jit , fiue  non  , & de  quibufcunque 
parallelcgrammis  fuper  latera  trianguli  conflruBis  tam  re- 
ct angulis , quam  non  r e ct  angulis  , etiamfinon  Jint  inter  fe 
aquiangula.  Quod  nos  ip  formam  theorematis  redigentes , cla 
rius  hoc  modo  propo fuimus,  & meo  iudicio  generalius  adhuc, 
quam  Pappus . 

I N omni  triangulo,  parallelogramma  qua- 
cunque fuper  duobus  lateribus  defcripta,  squa 
liafunt  parallelogrammo  fuper  reliquo  latere 
conftituto,cuius  alterum  latus  squalefit,  ii  pa 
ralielum  redbf  dudtai  ab  angulo , quem  duo  illa 
latera  comprehendunt , ad  punctum , in  quo 
conueniunt  latera  paralielogrammorum  lateri 
bus  trianguli  oppolita,  fi adpartes  anguli iilius 
producantur. 

SIT  triangulum  quodcunqUe  ABC,  ccnflituanturcfe  fu- 
per latera  A B,  A C, parallelogramma.  quacunque  ABDE, 
ACE  G,  quorum  latera  DE, E G,  qu&  lateribus  A B,AC , 
ajfumptis  in  triangulo  opponuntur, pro- 
duci  a adpartes  anguli  A,  dictis  lateri-  /V 

bus  AB,  AC,  comprehenfKconuentant  f/  I \r-. 

in  H,ducaturque  retia  A H.Dicopa-  / 

rallelogramma  AD,AE,  aqualia  effe  j.  / y|\  \ ^ 
parallelogrammo  fuper  latus  B C ,de~  A f~ 1 \ iV 

f erepto,  cuius  ali  enim  latus  aquale  fit , / j / j \ j \ 

py  parallelum  recise  A H . Producta  33 \j/  I 

enim  H A ,fecc?£  C,  inL  ,-fypef  B,^  L C“ 

C,  agantur  B I , C K , parallela  ipfi  _ 

AH,  mnoat-UYQUe  recta  1 X . Quoniam  igitur  parallelo- 
grammafunt  B 1 H A , C R HA  > *ent  "Jtraque  B I , C X, 
ipf  A.  H,  aqualis  j atque  adeo  &P  inter  fe  aquales  erunt  B I , 
C X ; ° qud  cum  fint  etiam  parallela, quod  eidem.  A.  H,  pa- 
rallele. fmt c erunt  quoque  B C , I K , parallela. , & .aqua- 
les. Quare  parallelo grammum  ejs  BCKI , fuper  latus  EC > 
habens  alterum  latus  £ I , recta  A H,  ^quale,S‘  parallela : 


Cui  quidem  Aqualia  ofiendenda  funt  parallelo  gramma  A Di 
A F . 3 Quia  ergo  aqualia  funt  parallelogramma  A D , 
ABI  H,  quod  eandem  habeant  bafin  A B , in  eifdemque 
fint parallelis  AB,HDs  b Eft  autem  ABIH,parallelogram 
mo  I L , aquale  , quod  illud  cum  hoc  etiam  eandem  habeat 
bafin  B I yin  eifdemcfi  fit  parallelis  B / , L H : Erit  quoque 
A D,  eidem I L,  aquale . Non  aliter  ofiendemus , A F,  ipfi 
K Ly  ejfe  &quale . Quare  parallelogramma  A D , A F,  pa - 
rallelogrammo  B K , Aqualia  funt . Quod  efi  propofitum  . 

, F A F PV  S confiruit 

’ v figuram  aliter . Nam—j 

*jr/  i \$X  fumit  reflas  A C , A F -, 

Aj  " fy  AB  ,AG  ,in  dire- 

/ \ flum  pofitas,  ita  vt  pa- 

ii  / a rallelogrdma  AD,  A F, 

y' 1 / \ V &quiangula,  hab.en- 

\ / x /ff  tiaam  ' 


i / I \ 7j+  tia  angulos AFD.yAGF, 

^7  n M 1 v/  angulo  B A C,c  internos 

5*  X*  C externo  pquales , ceu  h{c 

eius  figura  in  dicat  . Sed 

nos  vniuerfalius  rem propo fuimus , vt  manifefium  efi . 


THEOR.  34.  PROPOS.48. 

S I quadratu  m,  quod  ab  vno  laterum 
trianguli  defcribitur,  squale  fit  eis, que 
a reliquis  trianguli  lateribus  defcribun- 
tur , quadratis ; Angulus  comprehenfus 
fub  reliquis  duobus  trianguli  lateribus, 
redus  eft . 

DE  TVR  triangulum  ABC,  fitque  quadratum  la- 
teris A C,  aquale  quadratis  reliquorum  laterum  BA, 
B C.  Dico  angulum  ABC,  efte  redum  . Ducatur  nam- 
que B D,  perpendicularis  ad  B A,  & a:quali$  reda:  BC, 

con- 


connedaturque  reda  A D.  Quoniam  igitur  in  triangu- 
loABD,  angulus  ABD.redus  eft ; » erit  j-j 
quadratum  reda:  A D , squale  quadratis  A 

redarum  B A,BD:  Eft  autem  quadratum  / \ g 
redas  BD,  quadrato  redas  BC,  aquale  , \ ^ 

ob  linearum  cequalitatem  . Quare  qua-  ^ C 

dratum  redas  AD,  quadratis  redarum 
BA,BC,  asquale  erit.  Cum  ergo  quadratum  rectas  AC, 
eifdem  quadratis  redarum  B A,  B C,  asquale  ponatur  5 
b €runt  quadrata  redarum  A D,  A C,  inter  fe  asqualia , 
ac  propterea  & redss.ipfas  A D,  A C,asquales  . Quoniam 
iaitur  latera  B A , B D , trianguli  A B D , asqualia  funt 
lateribus  B A,  B C,  trianguli  A BC;  & bafisAD,often- 
fa  eft  aequalis  bafi  AC;c  erunt  anguli  ABD,  ABC, 
aquales  : Eft  autem  angulus  A B D,ex  conftrudione  re- 
dus  . Igitur  & angulus  A B C,  redus  crit.Si  igitur  qua- 
dratum,quod  ab  vno  laterum  trianguli  deferibitur,  &c. 
Quod  dpmonftts-ndum  erat . 

SCHOL1VM. 

CONVERS  V M eft  autem  theorema  hoc  pr&cedentis 
theorematis  Pythagorici , 'vtperfticuum  eft  . 
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1 lorum  illis  lateribus  comprehenlorurruVbi  nos 
conclufimus  etiam  «qualitatem  reliquorum 
angulorum, totaque  triangula  probabimus  cf- 
fe  «qualia . 

TERTIO,  cam  duo  latera  duobus  lateri- 
bus funt  «qualia,  vtrumque  vtrique,  compre- 
hendunt autem  angulos  inaquales  ,a  oftendit 
bafim  maiori  angulo  oppofitum  efle  maiorem 
bafe  minori  angulo  oppofita . 

QV  ARTO,  cum  duo  latera  duobus  la- 
teribus «qualia  funt,vtrumque  vtriq; , at  bafes 
insquales. , b demonftrauit  angulum  maiori 
baii  oppofitum  efle  maiorem  angulo  minori 
bafi  oppcfito . 

QVINT O,  quando  duo  anguli  duobus 
angulis  «quales  fimt,  vterque  vtrique, & vnum 
latus  vni  lateri  «quale , fiue  quod  «qualibus 
angulis  adiacet , fiue  quod  vni  «qualium  an- 
gulorum opponitur , c probauit  reliqua  latera 
vnius  reliquis  lateribus  alterius  efle  «qualia,  & 
reliquum  angulum  reliquo  angulo.  Vbinosdo 
cuimus  fequi  etiam,  tota  triangula  efle  equalia. 

SEXTO  ddemonftrauit,  duo  triangula  fa 
per  eandem  bafin , & inter  eafdem  parallelas 
conftituta,  efle  «qualia . 


'24-,-primu 
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NONO  denique  a probauit,duo  triangula 
aqualia  fuper  aquales  bafes  in  eadem  linea,  in 
eandem  q;  partem  conilituta , efle  inter  eafdem 
parallelas . 

A T Qff  E his  modis  argumentandi  in  duobus 
triangulis  propofitis  vniuerfa  fere  Geometria  niti 
videtur  , vt  propter  ea  diligenter  memoriis,  mandan- 
di fini  .Quemadmodum  autem  a propof.  1 6.  infcho- 
lio  propoj.3  i.exclu/imus  duas  comparationes , qitan- 
do  nimirum  duo  anguli  duobus  angulis  aquales  funt , 
elr  vrium  latus  vni  lateri  aquale  , non  quidem  , 
quod,  aqualibus  ad.iacet  angulis , vel  quod  vni  aqua- 
lium angulorum  opponitur  in  vtroque  triangulo;  fed 
quod  in  vno  quidem  angulis  aqualibus  ad.iacet , in 
altero  vero  vni  aqualium  angulorum  opponitur  : 
vel  quod,  in  vno  opponitur  vni  aqualium  angulorum, 
in  altero  vero  alteri  aqualium  angulorum : Quem- 
admodum , inquam  , duas  hafce  comparationes  ex- 
clufimus , quod  ex  ijs  non  fequatur  reliquorum  late- 
rum aqualitas , vt  in  fcholio  propof.  3 1 . dcmanttra- 
uimus : Ita  quoque  a propof.  4.  excludenda  funt  tres 
comparationes , ex  quibus  nullo  modo  inferri poteft 
bajium  aqualitas . 

P RI M V jM  enim  quando  duo  latera  duobus 
lateribus  aqualia  funt , vtrumque  vtrique , vnus 
anoulm  vni  angule  , qui  vni  aqualium  laterum  op- 
ponitur, bafes  aquales  ejfe  nequeunt ; ni/i  quando 
angulus  in  vtroque  triangulo  alteri  lateri  aquali  op- 
pofitus  , vel  efl  minor  retdo , vel  non  minor  reUo  . 

SIT  enim  Ifofceles  DFG,  a 
habens  latera  DF,  DG,  aqua 
lia , fr  producia  bafe  G F , 
vfcjue  ad  E , iunvaiiir  recta  ,,  / \, 

FD,&  triangulo  DEG,  ^ aquale 
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angulo  C,  & F , vel  minore  reblo , vel  maiore . ) ca- 
det punBumC,  vitra  F,vt  in  G ; erit  que  rurfus  an- 
gulus qmdemC ,hoc  eB,G, acutus, eri  D F E , obtu- 
fus.quod  eB  contra  hypothefin. 

D E 1 N p £ , quando  duo  latet  a duobus  lateri- 
htis  etqualia  fiunt,  vtrumque  vtrique  , & vnUS  angu- 
lus vni  angulo  sita  vi  Vnusvni  aqualium  laterum , 
0-  alter  alteri  opponatur , nihil  etiam  colligi  poteft . 
Nam  fit  triangulum  ABC , cuius  latus  AB»  maius 
fit  latere  AC  . Frit  a ergo 
angulus  ACS,  maior  angu.  VV 

io  A B C . Fiat  angulus  i \ 

AC  D,  angulo  ABC,  aqua-  \ 

lis  ; cadetque  C D , fupra 
C B , Defcribatur  quoque  B 
exA,  per  B , arcus  circuli 

fecans  CD,  in  D,  iungaturque  recla  A D.Sunt  igi- 
tur duo  latera  AB,  AC,  duobus  lateribus  A D , 
AC, aqualia, vtrumque vtrique,  & angulus  ABC, 
lateri  A C,  oppofitus,  aqualis  angulo  AC  D,  lateri 
A F)  , oppofito : Et  tamen  bafes  B C,D  C , aquales 
non  fitnt . Si  enim  aquales  ejfent , eftent  tam  dua  re- 
pla A B , A D , quhm  diti  C B , C Ii  , squalet , 
bquodeB  abfurdum. 

P O ST  RFM  O , quando  duo  Utera  duobus 
lateribus  aqualia  funt, vtrumque  vtrique , & angu- 
lus  in  vno  triangulo  illis  lateribus  comprehenfus , 
aqualis  angulo ; equi  in  altero  triangulo  opponitur  vni 
illorum  lateru,  nihil  etiam  Jy  g, 

poteft  inferri.  Sitnamque  j \x_ 
triangulum  ABC,  cuius  j 

vtrumque  latus  AC,  CB,  j q, 

maius  fit  latere  A B ; eri  1 ..  -y 

B C , maius,  quam  A C . ^ -fi/S 

Erit  c ergo  angulus  BAC,  . 
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Zy  maior  angulo  ABC.  Siigi 

\v  tur  fiat  angulus  ABD,an 

\\  gulo  B AC, aqualis,  cadet 

\,\  BD, infra  BC.  Deficriba- 

\ \t  tur  quoque  'arcus  circuli  ex 

£ ■ — ~-\/a  A, per  C , 5«/  /'#/?-*  S Ca 

' cad.et  y fecabitcjue  B D,  in 
D.IunBa  igitur  retia  AD ; erunt  duo  latera  A B , 
A C sduobus  lateribus  A B , AD , aquali  a, sitrum- 
que  -vtrique , angulusque  B AC,  illis  lateribus  A B, 
A C,  comprehenfus,  aqualis  angulo  A B D,qui  la- 
teri AD,  opponitur : Et  tamen  bafes  B C , B D , 
aquales  non  fiunt . Aliastam  reda  AC,  AD,  quam 
s 7.  primi.  B C,  B D,  aquales  e fient . a quod  e fi  ab  perdunt. . 

RE  C T E igitur  Euclides propofi. 4.  pracepit  an- 
gulum illis  lateribus  comprehenfamin  vno  triangulo 
debere  ejfe  aqual  em  angulo  alterius  trianguli,  qui  il- 
lis quoque  lateribus  comprehenditur:  quandoquidem 
fine  hac  conditione  nihil  colligere  licet , vt  deffion- 
slrauimus . 


FINIS  ELEMENTI  PRIMI. 
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ELEM  E NT VM 

SECVNDVM 
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D E F IN  IT I O N E S . 


OMNE  parallelogrammum  redan- 
gulum  contineri  dicitur  fub  redis  dua- 
bus lineis , quife  redum  comprehendunt 
angulum . 

TY)  GIT  Euclides  fecundo  hoc  libro  de 

Kf\  y-|  potentijs  line  arum  rectarum, inquir  en 

fik  do,  quanta  fiintfy  quadrata  partium 

*v\  &uiusms  linea  re  Ea  diuifa,  (y  par  ali  e 

'Nft  logramma  reEangula  fub  partibus 
/ yk  eiufdem  linea  diuifia  comprehenfa , 

^ tam  inter  fe , quam  comparata  cum 
r-'.  L-.^Ed  quadrato  totius  linea  , (yc.  Quod vt 

commode  exequatur,  explicat  prius  d.uabus  definitionibus  duo 
ad  ea^qua  demonfiranda fiunt,  re  cie  intelligenda  maxime  ne- 
cejfaria. 

PRIORI  definitione  exponit , fiub  quibus  rectis  lineis 
contineri  dicatur  parallelogrammum  quodcunque  reEa,ngu~ 
lum: Et  quid fit,  parallelogrammum  contineri fiub  duabus  li- 
neis re  Eis  . Quod  vt  int  e l ligatur , explicandum  primum  efi , 
■ -*  - Paralie* 
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-P arallel ogrammum  illud  dici  re  ei  angulum,  cuius  omnes  an- 
guli funt  recti.  Cuius  quidem  duo  tantum  funt genera.  Qua- 
dratum , & Alt  er  a pari  e longius  . In  his  enim  omnes  anguli 
funt  recli,  vt  perlpicuum  efl  ex  eorum  definitionibus.  In  omni 
porro  parallelogrammo  ,fi  vnut  angulus  duntaxat  detur  re - 
cius,  erunt  S reliqui  tres  necejfario  recli.  Sit  enim  in  paralie- 
logrammb  ABC  D,  angulus  A ,r  e cius.  Dico  reliquos  tres  ah* 
gulosByC,  D,  rectos  quoque  ejfe . Nam  cum  parallele,  fint 
; -g  A D,B  C,2  erunt  cinguli  A,&  ^Bjnterni 

‘ — duobus  rectis  aquales : At  angulus  A,  re- 

ctus eft,  ex  hypothefi.  Igitur  & B , rectus 
l 1 u ■ ■ ■ — erit . Quoniam  vero quilibet  fuo  oppofito 

**  . efi  aqudlil , vt  angulus  A , angulo  C,  CT 

angulus  B, angulo  Deerunt  & anguli  C,&D,  recti. 

DICIT  itaque  Euclides,  quodlibet  par alleUgr  animum 
r e ct angulum  contineri  fub  duabus  rectis  lineis  , qua  vnum 
eius  angulum  rectum  continent . Vt  parallelogrammum  re* 
6t angulum  A BC  D\,  contineri  dicitur Jub  duabus  lineis  r e- 
ctis  A B ,A  D,vel fub  A D,D  Civelfub  D C,C  B,  vel  de- 
nique fub  A B,  B C:  quoniam  qualibet  huiufmodi dua  linee 
exprimunt  totam. par alhlogrammi  magnitudinem,  vna  qui- 
dem ,vt  A B , vel  D G , eius  longitudinem , altera  vero * vt 
A D,vel  B C , eius  latitudinem.  Vnde  cxprejfis  duabus  lifteis, 

{ qu&  angulum  rectum  continent  in  parallelogrammo  rectangu 
lo,fiatim  tota  eius  quantitas  concipitur,  intelligitur que,  longi 
tudo  nimirum, atque  latitudo . Accedit  etiam,  quod  ex  motu 
imaginario  vnius.  linea  in  alteram  huiufmodi  parallelogram 
mum  conficitur . Si  namque  animo  concipiatur  recta  A B , 
deorfum  fecundum  rectam  A D,  mcueriintranfuerfum , tta 
vt femper  angulumrecium  cum  A D,  confli fuat,  donec  pun- 
ctum A^ad  punctum  Dispunctum  B,  ad  punctum  C,  perue 
niat , deferiptum  erit  tetum  parallelogrammum  ^BCD. 
Idem  fiet,  fi  A D,  ponatur  moueri  in  tranfuerfum fecundum 
rectam  A B , Sc>  Quamobrern  ture  optimo  fub  talibus  dua- 
bus lineis  rectis  contineri  dicitur  parallelogrammum  reti  an- 
gulum . 

ITA  Qv  B parallelogrammum  r e 61  angulum , quod 
fub  duabus  rectis  lineis  contineri  dicitur , erit  illud,  cuius  duo 
latera  circa  vnum  angulum  rectum  aqualia  funt  duabus  il- 
lis 
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lis  re  Bis  lineis,  vtrumqne  vtrique.  Vt par  ali elogrammum  re - 

cbangulum fub redis  E,&F> contentu,  £ — ,, 

erit  ide, quodparallelogramu  ABCD:  F i < 

quonid  latus  KJb,&qualeefilred&E,  & latus  AD,  re  cis  F. 

FERSPIGVVM  aut  e efi  ex  diclis > parallelcgrammu  re 
d angulum  contentu  fub  duabus  lineis  aqualibus  ejfe  quadra 
tum.  Cum  enim  qualibet  illaru  linearum  s.  qualium  a aqualis 
fit  linea  oppoftA-,  erunt  omnia  quatuor  paraflelogrammi  rtcld 
guh  latera  aqualia.  Quare  ex  definitione  quadrati,  quadra- 
tum eriu  _ 

ITEM  manifefium  efifidui,  rcd&  linee,  alijs  duabus  re 
dis  lineis  aquales  fuerint , vtraque  virique,  re  d angulum  pa- 
rallelogrammum  fub  prioribus  duabus  comprehenfum,  squa- 
le ejfe  ei,  quod  fub  duabus  pofieri  oribus  comprehenditur ,paral 
lelogrammo  red angulo:  quoniam  & anguli,  <&  latera  vriitts 
equaiia  fiunt  (f  angi  dis  b & lateribus  alterius . Quod  tamen 
facile  hac  etiam  ratione  demonfirari  pote  fi . Sint  reda  A B, 
B G , aquales  redis  D E,  E F,  viraque  viri - ^ ? /y 


que.  Dico  paraUs.lograrnmum  redangulum 
ABC  G^contentum  fub  A B^B  C,tequale 
ejfe  paraUelogrammo  red angulo  D E F H, 
contente  fub  D E,  E F.  DucJis  etenim  dia-  -*-* 
metris  A C,  D F,  cum  latera  A B ,B  C , trianguli  ABC, 
Aqualia  fint  lateribus  DE, E F, trianguli  DE  F,  & anguli 
B,&  E,Aquales,nemperedii 3 erunt  triangula  ABC ,DEF , 
aqualia  . Eadem  ratione  Aqualia  erunt  triangula  AG  C , 
D HF.  Quare  tota  paralldogramma  ABCG,DEFH, 
Aqualia  erunt . 

HABET  autem  cotnprebenfo  bAc  parallebogfafnmi  re 
d anguli  fub  duabus  redis  lineis  angulum  rediim  continenti- 
bus, magnam  affinitatem  cum  multipli catidhe  vmus  numeri 
in  alterum . Sicut  emm  ex  multiplicatione  q . in  ^-.producitur 

numerus  1 2. qui  in  formam  0 0 0__o 

parallelogrammi  tonfihitui-  _ T ! »2l  f_  -> 


o — o- 
i Ii 


-o—o- 

1 1 A 
-0—0 — 0 

4- 


~ 

~rr 

— 1 

niti 

i jJ 

4 

tur,  vnde  & contineri  dici- 
tur fub  q.  figp  jj..  Ita  quoque 
parallelogrammii  A BCD» 
comprehenfum  fub  duabus  redis  A B , B Coquarum  illa  Jit 
q .palmorum, h&  c aut  em  4.  confit  at  12.  palmis  quadratis,  qui 

quidem 
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quidem  ex  duftu  linea  AB,?,  palmorum  in  lineam  B C,  4. 
palmorum  producuntur ,vt  figura  radicat , notumq3  eft  Arith- 
meticis,atque  Geometris, demcnftraturifi  a Ioan.Regiomont. 
lib.i.  de  triangulis , propos.  1 6.  Hinc  fit , vt  nonnulli  dicant,pa 
rdllelogrammum  reti  angulum  gigni  ex  ductu  duarum  linea- 
rum circa  angulum  rectum  vmus  in  alter am.Vt  proxime  an- 
tecedens parallelogrammum  ex  duttu  linea  A B , in  lineam 
B C, vel  (quod  idem  eft ) ex  dutlu  linea  B C,  m lineam  A B. 
2 dem  enim  parallelogrammum  procreatur , flue  minor  linea 
in  maiorem , (lue  maior  in  minorem  ducatur  i quemadmod,um 
etiam  idem  producitur  numerus, flue  minor  numerus  in  mato 
rem,' flue  maior  in  minorem  ducatur , vt  ab  Euclide  demon - 
ftratur  lib.y. propos.  1 C.Tam  enim  ex  multiplicatione  3 . in  4. 
quam  ex  4.  in  3 .producitur  hic  numerus  1 2. 

OBITER  quoque  monendus  mihi  leStor  videtur,  Eucli 
dem  in  hoc  fecundo  libro,  & in  alijs,  qui  fequuntur, parallelo- 
grammum r e cl angulum  appellare  flmpl: citer  reft angulum 
quod  etiam  c at  eri  Geometra  obf eruant^  ita  vt  nomine  recdan 
guli  perpetuo  intelligendum  fit  parallelogrammum  reclangu- 
A. jB  lum  . Rurfus,  ne  toties  eadem  Utera  repetan- 

tur, filent  Geometra  exprimere  par allehgrd- 
D ‘C  mum  tam  r e cl angulum,  quam  non  r ecl angu- 

lum duabus  duntax at  literis , qua  per  diametrum  opponun- 
tur.Vt  appofitum parallelogrammu  appellant  A C,vel B D. 


I N omni  garailelogrammo  fpatio  , 
vnumquodiibet  eorum,  qua?  circa  dia- 
metrum illius  funt,  parallelogrammo- 
rum,  cum  duobus  complementis , Gno- 
mon vocetur. 

I N P arallelogrammo  A B C D,  flue  re 21  angulum  illud 
fit, flue  non,  ducatur  diameter  A C,  ex  cuius punclo  quolibet 
G,  ducantur  recla  E F , H I , parallela  lateribus  parallelo 


grammi 
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grdmi,ita  vt  parallelo  grumum  diuifum  fit  in  quatuor  par ai 
lelogrdma,quoru  duo  EH,IF,  , H t>  ~R  ^ 
dicatur  ejfe  circa  diametrum , '\ 

alia  vero  duo  BG,  GD,  coplc-  X c 

meta , vt  m ani f e fi  ii  e fi  ex  viti  -q 

definitione  primi  lib.  Iia%  ^ 

figura  compofita  ex  parallelogrammo  vtrolihet  circa  diame 
trum,  vt  ex  X F,  vna  cum  duobus  complementis  B G , G D, 
qualis  e fi  figtfra  X B C D H G E,  quam  complectitur  circun 
ferentia  K L M , dicitur  Gnomon . Eadem  ratione  figura 
F D JL  E I G Fy  compofita  ex  parallelogrammo  E H > circa 
diametrum,  & duobus  complementis  B G,GD,  Gnomon  ap 
pe  liabitur . 

SED  iam  ad  propofitiones  fecundi  huius  lib.  veniamus , 
in  quibus  f ane  opera  pretium  fuerit  gmultum  laboris  in  eis  ex- 
quifite  intelligendu ponere^prcpt er  multiplicem  earum  vfium 
cum  m rebus  Geometricis,  tum  in  humanis  commercifs.  K am 
ex  nonnullis  harum propofitionum  demonfiretntur  r egui  a i Ha 
admirabiles  lAlgebrn  , quibus  vix  credo  in  difciplinis  huma- 
nis pr  e fit  antius  aliquid  reperiri  , quippe  cum  miracula  qtti- 
dam  numerorum  (vt  ita  dicam  ).  eruant  tam  abfirufa,ac  re- 
condita , vt  facultas  illa  omnem  captum  humanum  [uter are 
videatur  , tanta  nihilominus  facilitate,  atque  voluptate , vt 
facilius  videatur  ejfe  nihil . Ex  alijs  deinde  pr  opnfitionibus 
huius  lib.  eliciuntur  demcnXlr at iones, quibus  inter  fe  addun- 
tur,fubtrahuntur,  multiplicantur , atque  diuiduntur  numeri 
fur  di , (quos  dicunt ) hoc  efi,qui  nullo  modo  exprimi  po  ffunt  ; 
cuiufmodi  fiirii  radices  numerorum  non  quadratorum , aut 
non  cubicorum , qu&  neque  per  Diurnam  potentiam  in  nume- 
ris poffunt  exhiberi , quod  h&c  res  contradictionem  implicet, 
vt  P h ilo fophi,  atque  Theologi  loquuntur  .Quo  quid  admir  abi 
lius  ? g)uis  enim  credat,  per  demonfirationtm  (ciri  poffs,  quid 
producatur  ex  radice  quadrata  numeri  S . ad  radicem  qua- 
dratam numeri  i S.  adiella,  cum  vireti j3  radix  incognita fit , 
& nulla  ratione  exprimi  queat  * quod  illa  paulo  minor  fit  > 
quam  3 . h&c  vero  paulo  maior  quam  4 ? Et  tamen  fitmma  , 
qua  ex  vtraque fit,  colligitur  ex  vi  pr-pcfitionis  4.  huius  lib. 
radix  quadrat  a ruimeri  $ o.quA  paulo  metior efi , quam  7- 
Pr  at  er  e a ex  propos • 1 2-  & i S’  ^ufdesx  hu.us  Lib.  area  , & 

. quantitas 
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! a£g -primi. 
! hi.pron. 

I ,3 3 . primi. 

i 

i 


quantitas  cuiusuis  trianguli  exquifitiffime  cognofcitur,  ex  qua 
cognitione,  ruxfius  dimenfio  omnium  magnitudinum  fluit , atfy 
dimanat . Pofiremb  vltimapr  opes. huius  lib.  omnem  figuram 
rectilingam  irregularem , vel  etiam  plures  , ad  quadratum 
aquale  mira  facilitate  re  ducit.  Vt  vere  aureus  dtci  tnereatur 
hic  lib  er  3 cum  mole  quidem  fit  per  exiguus  utilitates  vero  conti 
neat  prope  infinitas. 

PROBL.  I.  PROPOS.  I, 

S I fuerint  dus  teds  linea?,feeetur(|; 
iplarum  altera  in  quotcunque  fegmen- 
tarRedangulum  comprehenfum  fub  il- 
lis duabus  redis  lineis , aequale  efteis, 
qusfubinfeda,  & quolibet  fegmento- 
rum  oomprehenduntur,redangulis. 


SINT  duce reds A,&BC, quarum  BC, fecetur 
quomodocunque  in  quotlibet  Tegmenta  B D,  D £,  E C. 
Dico  redangulum  fub  A >8c  B C,  comprehenfum  aqua- 
le e fle  omnibus  redangulis  fimul  fumptis,  qus  fub.  linea 
indiuifa  A,&  quolibet  fegmento  ccprehenduntur,nem 
pe  re&angulo  fub  A,  & B Dj  Item  fub  A , & D E 3 Item 
fub  As  E C5comprehenfb. 

S H I F Redangulum  enim 

j j i i hendaturfub 


, compre- 


A,&  B C,  hoc  eft,  reda 
I I { | G B , squalis  (it  reds  A . Quod  qui- 

J ' • 1 .Lic  dem  fiet5ii  erigantur  ad  B C5du^  pcr- 

Q ^ ^ pendiculares  B G,C  F,  squales  reds 
A 3 ducaturque  reda  F G.  Nam  reds 
B G>C  F,a  parallels  erunt  3 ob  rcdos  angulos  B,  C : Sed 
& squales  inter  fe  funt,quod  vtraque  reds  A,  squalis 
ponatur.Igitur  c erunt quoq;  GF3BC3parallels  & squa 
les  inter  fe:ac  proinde  redangulum  erit  B F, contentum 
fub  A,fiueGBa  & B C,exdefin.i.  huius  lib.  Deinde  ex 
Dj&  Ejducantur  reds  D H,  E I,  parallels  ipfi  B G>  vel 
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C F .Itaque  D H , E I,  cum  parallela  fint  ipfi  B G , a in- 
ter fe  quoque  parallela  erunt.Rurfus  Cfdem,cum  ex  co- 
ftrudione  parallelogra.mma  fint  B H,B  I,b  squales  erut 
r e&s  BG,ac  propterea  re&s  A.  Quoniam  igitur  reda 
B Qy  squalis  eft  reds  A,  erit  redangulum  B H , com- 
prehenfum  fub.infeda  linea  A,&  tegmento  B.  D.Eadem 
ratione  erit  redangulum  DI,  comprehentum  fub  Ax& 
fegmento  D E. Item  redangulum  E F,fub-A,&  tegmen- 
to E C,  Quare  cum  redangula  B H , D T,  E F , squali  a 
fint  toti  reCtangulo  B F ; perfpicuum  eft , redangulum 
comprehenfum  fub  A,  &B  C,  squale  efte  redangulis 
omnibus,  qus  fub  A,  & fegmentis  B D,  D E,  E C,  com- 
prehenduntur . Si  ergo  fuerint  dus  re&s  lines , fece- 
turq,  ipfarum  altera,  &c.  Quod  erat  offendendum.. 


§ly  O N 1 hb.  f.propos. 14.  decem  prioratbeorema 

ta  fecundi  huius  libri , qua  'Euclides  lineis  accommodat , in 
numeris  etiam  demonfir abimus,  fi  diuidantur>  vt  line  a i non 
abs  re  fuerit,  breuiter  numeris  applicare  ea * qus  pluribus  ver 
bis  de  lineis  hic  demoufirantur,  prafirtim  cum  multiplicatio 
numeri  unius  in  alterum  rejfondeat  duclui  unius  linea  in  al- 
teram , ut  jupra  diximus . Itaque  propofitis  duobus  numeris 
quibufcttnq3  ut  l o.diuidatur  poftenor  in  tres  partes  s.3 . 
dy  2.  Dico  6 0 . numerum  pro  duci  um  ex  6 .in  1 0.  aqualem  cjfe 
tribus  numeris  30.18.dy  12. qui  ex  multiplicatione  C.ins^y 
3 •& 2. gignuntur '.id  quod  perspicuum  e fi. 

DEMONSTRAT  hoc  loco  'Federicus  dommandi- 
ms  duo  alia  theoremata»  qusiam  fi quuntur  . 


S I fuerint  duc  redcs  lines, fecenturque  am- 
bs  in  quotcunque  fegmenta  : Rectanguluin 
comprehenfum  fub  illis  duabus  rectis  lineis , 
squale  eft  eis  , qus  fub  fingtilis  fegmentis 
vnius,&  quolibet  fegraentorum  alteriu  s conti- 
nentur re&angulis . 

SINT 


4 30. primi. 
h3d^primi. 
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SINT  dua  recta  A B,A  Cyrectum  angulum  A,  contio 
nentes , qua  fecentur  in  partes  A D , D E,  \E  Fy  F B s A G, 
G H,  H C.  Dico  reci angulum  fub  rectis  A ByA  C,  compre - 
henfum  aquale  effer ect  angulis , qua  fub  A D , A G>  AD, 
GH;AD,HC:DE,AGjD£. 
C InLM  T GH\D  E,HC:EF,  A GyEF,GHi 


}tTl  rihf  EF,  HC:FB,A  G;FB,  G HsFB, 
_ P R a H C,  continentur  .Compleatur  rectangu 
L [S  jT  [V  ium  a jt  ducanturcf  b K>  E L,  F M, 
APEfS  parallela  ipfi  A B,  velB  I:  Item  H Nt 
G C), parallela  ipfi  A C,velB  Isquafe- 
cent  priores  in  F,  6),  R,  5,  T,  F.  Quoniam  igitur  rectiangu- 
lum A S,  continetur  fub  A D,A  G>  &G  F, fub  A D,  GH s 
& H KyfabADyH  Cs^quodrecia  G S,HV, ipfi  AD,fnt 
aquales:)  Item  rectiangula  D T,  S Q>F  L,  continentur  fub 
DE,AG;DE,G  Hs  D E,H  C;  (b  quod  D S,  S F,F  K, 
ipfts  A G,  G H,  H C,  aquales fmt , & S T y F Q2ipfi  D E) 
Et  eadem  ratione  rectiangula  E V , T R,  QM , continentur 
fub  E F,  A Gs  E F , G Hs  E F,  H C : Nec  non  reciangula 
F Q,V  Ny  R I,  fub  F B,A  Gs  F B , G Hs  F B ,H  Cs  perfii- 
cuum  est, reci  angulum fub  A B,  A C , aquale  ejfe  reci  angulis 
fub  fingulis  partibus  A Ds  D E,  E F,  F B,  <&  quolibet  feg- 
mentorum  A G,  G H , H C3  comprebenjis . Quod  eji  propo- 
fittini — > . 

S I fint  dus  redde  lines , ieceiiturque  ambs 
vtcimque:Re<5cangulum  comprehenfum  fub  il- 
lis duabus  redcis  lineis  , vnacum  redtangulo 
fub  vna  parte  vnius,  & vna  parte  alterius  com- 
prehenfb.aquale  eft  eis,  qus  fub  totis  lineis,  & 
dictis  partibus  mutuo  continentur , recfcangu- 
lis , vna  cum  redcangulo  fub  reliquis  partibus 
coinprehcnfo . 

S I N T du&  recta  A B , A C 3 angulum  continentes  re- 
ctum A., qua  fecentur  v.t  cunque  in  D,  (f  E . Dico  r octangu- 
lum comprehenfum  fub  A B,A  C s vna  cum  reti  angulo  com- 

prehenfo 


1 34#ritnt, 
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prebenfo  fub  partibus  AD,  EC  , Aquale  ejfe  reBangulis  a m- 
t entis  fub  AB,  EC>AC>  AD -,vna  cum  re-  C G p 

cZangulo Jub  D B,  AE.comprehenfo.  Com- 
pleatur. n.  reclangulu.  AF  > agatur  q i per  D,  ^ I ■<  r 

i recla  DG,ipfi AC,  vel  BF,  parallela  ,•  nec  ..  ' 1 

non  per  E , reBa  E H , fecans  D G ,in  1 , JD  B 

i parallela 'tpji AB3vel CF. Quantam  igitur  reBangulum  AF,  ■ 
dquale  efi  r e B angulis  E F,D  H , A 7,-  fi  addatur  commune 
E G,  erunt  rectangula  AF,EG,  nempe  fub  totis  AB,  A C,  & 
partibus  A 7),  EC,  comprebenfa  , aqualia  reBanguiis  E F , 
AG , DH,  fub  AB,  EC,  AC3  AD  i DB,AE,  comprebenfis 
aqualia.  Quo  d efi  propofitum  . 

I N numeris  etiam  b&c  eadem  perjpicua  funt . Bropcfitis 
enim  duobus  bifce  numeris  / o.& S .quorum  prior  in  trespar- 
tss,2. 3 . s .pcfierior  vero  in  duastq . 5.  diuidatur  ,•  perspicuum 
etf,8  o. numerum  productum  ex  / o. in  8.  aqualem  ejfe  fex  nu 
meris  6 . 1 0 .9 . 1 $ . / s . 2 s .qui producuntur  ex  fingulis  partibus 
2 . 3 .5 . in  quamlibet  partium  3.5-  efficiunt cj  fimul  additi  8 0 . 
vt  volebat  tbeorema  1 . Federici. 

RF  R S V S,fiijdem  numeri  fecentur  vt  cunque  3prior  qui- 
dem in  3. 7.  pofienor  aute?n  in  2.  6 . manifefium  quoque  efi 
80.  numerum produBum  ex  j o.  in  8.  vna  cum  18.  numero 
producto  ex  3. in  6 . aqualem  ejfe  tribus  numeri*  6 0.  24-.  i-f. 

: qui  pro  ducuntur  ex  1 o.in  6.& ex  8.m  3 . (3*  ex  reliqua  parte 
\ 7. in  reliquam  partem  2.  cum  vtrobique  efficiantur  p8.vt 
1 theorema  2. Federici  optabat  » 

THEOR.  2.  PROPOS.  2. 

SI  reda  linea  feda  fit  vtcunque:  Re- 
dangula , quas  fub  tota,  & quolibet  Teg- 
mentorum comprehenduntur,  asqualia 
funt  ei,  quod  a tota  fit, quadrato. 

RECTA  linea  A B,  diuidatur  vtcunque  in  C,duas 
in  partes . Dico  duo  rectangula  comprehenfa  fub  tota 
A Tegmentis  A C,  C B,  limul  furnpta  , aqualia  cfie 
1 R quadrato 
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p quadrato  totius  lines  A B . Defcriba- 
■ P tur  enim  A D , quadratum  lineae  A B, 

& ex  C , ducatur  C F , parallela  redae 
2 q^.primi.  A E, vel  B D , quae  * aequalis  erit  reda» 

^ g A E, hoc  eft,re6ta»  A B,  cui  squalis  cft 

“ G reda  AE,cx  definitione  quadrati. Quo 
niam  igitur  reda  AE,  aequalis  eft  rede 

AB,  erit  redangulum  A F,  comprehenfum  fub  tota  AB, 
&:  fegmeto  AC. Similiter  erit  redangulu  CD,coprclie- 
fum  fub  tota  AB  , & Tegmento  C B . Quare  cum  re- 
dangula  AF,C  D,  aequalia  fint  quadrato  AD,  pcrfpi- 
cuum  eft,redangula  comprehenfa  fub  AB,  & Tegmentis 

AC, CB,squalia  efle  quadrato  line. "e  AB.  Si  igitur  reda 
linea  feda  iit  vtcunque,&c.Qupd  demonftrandum  erat. 

ALITER..  Sumatur  recta  D , squalis  rcds  A B . 
A C t>  Oil^niaro  igitur  AB,  diuifa  cft  in 

;]$  C,crit  redangulum  comprehen- 

23  r— — — « fum  fub  infeda  D,  & reda  A B , 

b ifcudi.  ^oc  quadratum  rede  AB,  > squale  duobus  redangu- 
lis.qus  compreheduntur  Tub  D, infeda, hoc  eft,iub  AB, 
& lingulis  Tegmentis  AC, CB. quod  eft  propofitum . 

SCHOLIVM. 

Gff  A 21  Qv  A M 'Euclides  fecundum  hoc  theorema, 
G H I K proponat  de  linea  recia  dtuifia  in  duas  tan - 

pn  T tummodo  partes  utcunque , idem  tamen 

eifdem  medijs  demonfirabitur,  fi  linea  di- 
ssidatur in  quot  cunfyp  artes  yVt  ex  his  figu- 
ris manifefium  efi . In  numeris  vero  idem 
A-  cDE^  perficitur  hoc  modo. Numerus  j o.  diuifa* 
fit  m duas  par t es  7. & 3. E)  ico  numeros  70. 
q Y)  -£r  c ry  3 o . qui  producuntur  ex  multiplica 

Ah— 1 — *— tione  10. in 7. & 3.  Aquales  ejfe  1 qq. 
'E *-  ■—  ■■■■■■<  quadrato  ipfius  numeri  1 o.ut  mani- 

fefium efi.  Simii  i modo, fi  numerus  1 o.diuidatur  mplures  par 
tes  3.2.41.&  j . erunt  numeri  3 o . 2 0 . 40.  & 1 o.  geniti  ex  j o . 
in  3 ■ 2 & 1 . £ qua / es  1 00.  quadrato  ipfius  numeri  1 0 . 

SIMI  L I modo  demonfirat  hoc  loto  F e der  icas  Com - 
mandinus  hoc  theorema . 

SI 


CDE 


S I linea  redtafecerur  in  quotcunq;  Tegmen- 
ta : Quadratum , quod  a tota  fit,aquale  efl;  eis , 
qua:  fub  lingulis  Tegmentis,  & quolibet  fegmen 
to  comprehenduntur,  refiangulis , 

SIT  recla  A B , diuifa  in  partes  - 

quotcunq;  AC,CD,  D B.  Dico  qua-  _____  

dratum  ex  A B , defcnptnm , Aquale 
ejfe  r ecl  angulis, qu  a fub  fingulis par-  — — — ■ — 

tibus  AC,CD,  DB)&  quolibet  fig- 
mentorum A C,  CD,  DB,  compre-  c " 

henduntur  > koc  efl , recl  angulis  fub  Y j ^i~— iF 

AC,  AC  i AC,CD$ACyDB:  CD, 

ACyCDyCDyCDi  DB:DB,ACy  DB,CDsT>B,DB,ca- 
prehsnfls.Su.pt  a enim  recla  EF^qus  Aqualis  Jit  ipJiAB , diui- 
faty  m partes  E G, GH, H F, partibus  AC,  CD,  DB,  Aqua- 
les ;Er it  ex  ijs,  qua  ad propof.  i . huius  libri  demonflrauimus , 
r e ci  angulum  fub  A B,  E F,  hoc  efl , quadratum  ipfius  A B-, 
aquale  r ecr angulis Jub  AC,EGi  AC^GHi  AC,HF  : CD, 
EGiGD.}GKiCn,HF:DB,EGiDB,  GH;DB,HF.  Cum 
igitur  partes  A C,CD,DB, partibus  EG,GH,HF  ,Jint  pqua- 
les;  ey.ii  quoque  quadratum  ex  AB  s Aquale  recl  angulis  fub 
AC,  AC  i AC,  GD$  AC,  DB:CD,ACi  CD,CD$CD , 
D B:  DByACiDUiC  D;  DB^D  B.  Quod  esi  p ropo fltum. 

I N numeris  idem  efl  marufflum  . Si  enim  numerus  i o. 
diuidatur  in  2. 3 . <, . erit  100 . quadratus  totius  squalis  his  no- 
uem  numeris  4. 6.1  oA.9,1  s.io.ts.  25.  qui  ex  fingulis  parti- 
bus 2,  g.  5.  in  quamlibet  partium  2,3.  s.  procreantur , z/t per- 
fla cuum  efl. 

THEOR.  3.  PROPOS.  3. 

S I recla  linea  fe&a  fit  vtcunq; : Re- 
dtangulum  fub  tota , & vno  fegmentoru 
comprehenfum,  tequale  eft  & illi  3 quod 
fub  fegmentis  comprehenditur , re&an- 

R 2 gulo 


iSo  §*>3  EFCLTD.  G EOAE  %*3 

gulo , & illi , quod  a pnxdido  fegmento 
defcribitur,quadrato . 


■E  r>  p-  ~E  D T»  LINEA  reda  AB,  diui 

, L 1 I fafitvtcunq;  inpundto  C.  j 

. R "*  G ^ Dico  rcdangulum  compre 

C henfum  fub  tota  AB,  & 

vtrouis  fegmento,  vt  A C, 
(''fiue  hocfegmentum  maius  fit,  fiue  minusy  aequale  efle 
redangulo  fub  fegmentis  AC,CB,comprehefb,  & qua- 
drato prioris  fegmenti  aflumpti  AC.Conftifcuatur  enim 
quadratum  dicti  fegmenti  AC,quod  fit  AD:  St  ex  B,edu 
catur  BF,parallela  ip fi  A£, donec  coeat  cum  E D , pro> 
tracta  in  F. Quoniam  igitur  AE,reda  reds  AC,  squa- 
lis  eit,ex  quadrati  definitione^erit  redangulum  AF,  co- 
prehenfum  fub  tota  AB,&  fegmento  A C.  Rurfus,  quia 
recta  C D,eadem  ratione  squalis  eft  reds  AC  5 erit  re- 
dangulum C F , comprehenfumdub  fegmentis  A C , & 
C B.  Cum  igitur  redangulum  A F , squale  fit  quadrato 
AD,&  redangulo  CFj  liquido  conftat,redangulum  fub 
AB,  tota,&  fegmento  AC,comprehenfum , efle  squale 
redangulo  comprehenfo  fub  fegmentis  A C , C B , & 
quadrato  prxdicti  fegmenti  AC.Itaque  fi  reda  linea  fe- 
da  fit  vtcunq; , &c.  Qupd  erat  offendendum  . 

ALITER.  Accipiatur  reda  D,  squalis  fegmento 
- £ AC.  Qm  igitur  reda  AB, diuifa 

^ 1 “ : eft  in  C,  erit  redangulum  com- 

- 3D 1 1 prehenfum  fub  D,&  AB, hoc  eft, 

3 l.Jecudi.  fub  AB,  & AC,  a squale  redan- 

gulo  fub  D ,&  C B,  hoc  eft, fub  A C,  C B , & redangulo 
fub  D-St  A C,hoc  eft, quadrato  fegmenti  A C.Quod  eft 
propofitum . 

SCHOLIVM. 

VT  hoc  theorema  numeris  accommodetur  , (it  numerus 
1 o.diuifus  in  7-(?  3*  Dico  numerum  70.  producmm  ex  20.  in 
7.  &qualem  ejfe  numero  21. qui  ex  7. in  3 .producitur,  vna  cum 

4-p.qua- 
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49. quadrato prioris partis  7.  Id  quod  res  ipfa  indicat . Fari 
ratione  erit  numerus  3 0. pro  creatus  ex  10  .in  3 qualis  nume- 
ro 2?.  producto  ex  q.my.fimulcum  9.  quadrato  pr&dicti  nu- 
meri 3.. 

THEOR.  4.  PROPOS.  4. 

S Ire&a  linea  fetSa  fit  vtcunq;:  Qua- 
dratum , quod  a tota  defcribitur  , squa- 
le eft  & illis,  qus  a fegmentis  defcribun 
tur,quadratis,&  ei, quod  bisfub  fegmen 
tis  comprehenditur, re&an  gulo. 

RECTA  linea  AB,  diuifa  fit  vtcuq;  p F 1> 

in  C.Dico  quadratu  totius  rede  A B , 
squale  efte  quadratis  Tegmentorum  n. 

A C,  CB,  & redangulo  comprehenfo  \C  £ 

bis  Tub  Tegmentis  AC.CB.  DeTcriba-  j \ 

tur  .n.  Tuper  A B, quadratu  AD,  duca-  A c B 

turque  diameter  BE.Deinde  ex  C,agatur  C F, parallela 
reds  B D,Tecans  diametrum  in  G puncto^er  quod  rur 
Tus  ducatur  H I,parallela  reds  AB .Eritque  quadratum 
A D , diuiTum  in  quatuor  paralielogramma . Quoniam 
igitur  trianguli  A B E , duo  latera  AB,A£,  squalia 
Tunt  3 a erunt  duo  anguli  A B E.  A E B . squales  t Atqui  , 
b tres  anguli  ABE,  AEB,  BAE,  trianguli  ABE.duobus  h 
redis  fiint  squales, & BAE,redtiseft  .Reliqui  ergo  duo 
anguli  ABE,  AEB.femiredi  erunt. Eadem  ratione  cften 
des  angulos  DBE,DEB,femiredos  efie. Quod  etiam  con 
ftatexijs,qiis  ad  34.propoT.lib  i.demonftrauimus.  Na, 
vt  ibi  6ftcnfumeft,diameter  B E diuidit  angulos  redos 
A B D , A E J , bifariam. Quia  ergo  anguli  quoque  tres 
trianguli  £ F G,  * squales  Tunt  duobus  redis,&  angulus  ' 
EFG,  redus  eft,d  cum  fit  squalis  redo  D, externus  in-  £ 
terno;nec  non  F E G,  oftenius  femiFcdus  3 erit  & reli- 
quus E G F,  femiredus  jideoque  squalis  angulo  F E G. 

R x Quare 


a s.  prime 
h 3 2. primi 
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a 6.  -primi . 
b 3 4 -frimi. 


I c34-primi. 


d34.primi. 


2.  fe  cudiS 


£3.fecudi\ 


Quare1  aqualia  erunt  latera  E F, 

^■sr P F G : qua  cum  finti>  aqualia  oppofitis 

\.  lateribus  GH,  HE,  erit  parallelo- 

jj  __\G_  p grammum  F H,  quadratum,  cum  om- 
\ nia  eius  latera  fint  aqualia , & omnes 
A-  C B anguli  redi  5 propterea  quod  c-xiftente 
vno  angulo  redo, nempe  F E H,vel  F,inparallciogram 
moFH,  omnes  quatuor  redi  iunt , vt  ad  defin.  1 . huius 
lib  monftrauimus . Eadem  ratione  quadratum  erit  C I. 
Quamobrem  C I,F  H,quadrata  funt  Tegmentorum  AC, 
CB,quod  latus  H G,  c aquale  iit  redite  A C . Rediangu- 
la  quoque  AG , DG,  Comprehenfa  erunt  Tub  Tegmentis 
AC,CB,propterea  quod  CG,GI, ^quales  Tunt  red^  CB, 
ob  quadratum  C St  F G,aqualis  reda  G H , ob  qua- 
dratum F H,  hoc  eft.  d reda  AC. Quocirca  cum  quadra- 
tum A D,  aquale  fit  quadratis  C I , F H , & rcdangulis 
A G,  D G,-  conftat  quadratum  A D,  totius  linea  A B , 
aquale  cfle  quadratis  Tegmentorum  AC,  CB,  &■  redan- 
gulo  comprehenTo  Tub  eiTdem  Tegmentis  A C , C B,  bis 
fumpto  . Igitur  fi  reda  linea  feda  fit  vteunque,  quadra- 
tum , quod  a tota  deTcribitur , &c.  Quod  demonftran- 
dum  erat . 

ALITER . Quoniam  reda  AB,  diuifa  eft  in  C, c erit 
quadratum  totius  A B,  aquale  rcdangulis,  qua  Tub  tota 
q AB ,&  Tegmentis  AC,  CB,compre 

1^  henduntur  : Redangulum  autem 

^ 1 1 ' Tub  AB,  AC,  comprehenTum , 

f aquale  eft  redangulo  comprehenTo  Tub  A C , C B , & 
quadrato  Tegmenti  AC:  Item  redangulum  Tub  AB,CB, 
comprehenTum, aquale  eft  redangulo  Tub  CB,AC,  com 
prehcnio,&  quadrato  Tegmenti  C B . Igitur  quadratum 
redq  AB,  aquale  etiam  eft  quadratis  Tegmentorum  AC, 
CB,& rcdangulis  Tub  AC,CB,&  Tub  CB,AC.  Quod  eft 
propofitum . 

COROLLAR1VM.  h 

HINC  manifestum  e fi , para!le!ogram?na  cir- 
l ca  diametrum  quadrati  ejje  quadrata . 


C O N S T AT  hoc  ex  -priori  hnius  theorematis  demon- 
fitationcyinqua  ofienfum  efi,  re  id  angui  a C /,  F H , qu&  funt 
circa  diametrum  B E,  ejfe  quadrata . In  omnibus  enimalijs 
quadratis  eadem  erit  dejnonfiratio  .E fi  tamen  corollarium 
ifiud  intelligendum  de  illis  parallel  c grammis  circa  diame- 
trum  _ 

toto  quadrati. 


' i , que,  communem  aliquem  angulum  habent 
cum  toto  quadrato  , cuiufmodt  funt  dici  a p arallelogramma 
ClyEHl  llud  'enim  angulum  habet  AB  D,  communem  cum 
quadrate  fiso  c vero  angulum  AED.  I dem  nihilominus  veru 
e fi  de  quibuf cunqs  parallelo  grammis  circa  diametrum  qua- 
drati, etiam  protr  aciam,  quarmus  non  habeant  cum  quadra- 
to angulum  aliquem  ccmmunemydummodo  eorum  later apa- 
Tallela  fint  quadrati  lateribus . Circa  enim  diametrum  ACy 
quadrati  B Dyccfifi at  paralLelogrd- 
mum  FH,fiue  intra  quadratum , fi-  T\[ 

ne  extra , quod  tamen  habeat  late-  H1»— # . -- 

r a lateribus  quadrati  B Dyparalle-  A • 

la.  Dico  FH,  ejf e quadratum.  Cum  |\~—T 

enim  parallele  fint  AB,EF,  a erunt  ^ l__\U 

anquh  BAC» FEG,&quales,  inter - ^ 


primi. 


5 6.  primi, 
q 2.  primi, 
^ 3^.. primi. 
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numerti s j o.diuifus  vtcuntyin  7-&  3.  Vides  igitur  100.  qua 
dratum  totius  numeri  Aquale  effie  4!)  & 9-  quadratis  partiti 
7.(3 q.vna  cum  numero  21  qui  ex  7. in  3. procreatur, bis fum 
fto.Namj-p.f).  21.(3-  21 . efficiunt  100. 

PER  EA  C ILE  autem  erit  ex  hoc  theoremate  4.  dt- 
monftrare  hoc  aliud  theorema  . 

SI  linea  recca  fuerit  dupla  lines  re<ftf  quadra- 
tum ex  illa  defcriptuquadruplii  eft  quadrati  ex 
haedeferipti.  Et  fi  quadratu  quadruplum  fuerit 
quadrati,  latus  illius  duplum  eft  lateris  huius . 

-p  x>  SIT  enim  primu  line  a AB,  dupla  line  a K. 
FT“i  1 Dico  quadratum  yccIa  A B,  quadruplum  effie 
H— — ^ — If  quadrati  re  cis,  K .N  am  diuifa  A B,  bifaria 
Xj  in  C,fi fiat  conftruclio,  vt  in  4.  hoc  theorema- 

ta c ' 3 te, erunt  qu at uor par allelo gramma  AGyCI, 
IF,F  H,  quadrata,  atfy  ititer  fe  aqualia , cum 
omnia  eorum  latera fint  Aqualia,  omnes  f anguli  re  Hi,  vt  fa- 
cile demonflrari poteft  ex propofi  3 4-dib.i.Quare  cti  quadratu  J 
A D , Aquale  fit  quatuor  quadratis  AG,CI  yIF,FH,  erit  qua 
dratti  linea  AB,  quadrupla  quadrati  linea  ACftooc  eft, line  a , 
K,qiiA  Aqualis  eft  ipfi  AC.  Eft.  n.  vtraty  dimidiu  line  a AB.  • 
a j.fecudi,  BREVIVS.  a Quadratu  reclA  A B,  Aquale  eft  quadratis 

re  clarum  A C , C B , r e ct  angulo  fub  rechs  lineis  AC  , 

C B,  bis  comprehenfo.  Cum  igitur  quadrata  r sciarum  Aqua- 
lium A C , C B , Aqualia  ftnt (3  r e H angulum  fub  Aquali- 
bus AC, CB, quadratum  queq^fit,  atty  Aquale  quadrato  re- 
clA AC  Conflat  quadratu  refla  ABy  quadruplum  effie  qua- 
drati reclA  A Cs  cum  Aquale  fit  quatuor  quadratis  equorum 
vnumquodq3  quadrato  reclA  A C,  Aquale  eft. 

SIT  deinde  quadratu  reclA  AB,  quadruplum  quadrati 
reclA  K.  Dico  latus  A B,  dnplti  effie  lateris  K.  Nam  duiifa 
recia  AB,  bifariam  in  C,vt  AB, dupla  fit  ipfttis  AC  ierit, vt 
iam  demonftratu  eft,  quadratu  reclA  A B , quadrupla  qua- 
drati reclA  AC: Ponitur  autem  (3  quadrupla  quadrati  reil* 
K. Igitur  Aqualia  Jient  quadrata  reclarum  K,&  AC,&ip- 
fa  propter  ea  reclA  K,  (3  A C,  Aquales : Eji  atit  A B,  ex  coftru- 
Hionefipfiiis  AC,  dupla.  Dupla  igitur  et  id  erit  ipfins  K.  Hac 


tamen  omnia  aliter  demonfir abimus  ad  prope f.  20.  lib . 6 . 

C JET  ER  V M ex  hacpropos .4.  colligi  potejl  m dus  in - 
ueniendi  numerum  quadra- um,  cum  quo  datus  qiuuis  nume- 
rus quadratum  quoque  numerum  confiituat . Si  namque  ex 
dato  numero  auferatur  1 . erit  quadratus  numerus  ex  reliqui 
numeri  dimidio  in  fe  multiplicato  productus , is  qui  quaeritur. 

Vt  fi  datus  fit  numerus  1 s . inusnienduscf  numerus  quadra- 
tus, cum  quo  datus  numerus  1 5 . faciat  numerum  item  qua- 
dratum i detrahemus  i.ex  1 s.  & reliqui  numeri  1 4.  dimi- 
dium 7. accipiemus . N am  numerus  quadratus  4-9. ex  eo  dimi 
dio  infie  multiplicato  productus  erit  is,  cum  quo  datus  nume- 
rus 1 5 .conficituit  64.  quadratum  numerum,  cuius  latus  efi  8. 
nempe  numerus  una  unitate  maior,  quam  7.  latus  quadrati 
inuenti . Ratio  huius  rei  huc  e fi.  Quoniam  quadratum  A D, 
recta  A J5,?  aquale  efi  duobus  quadratis  F C /,  partium  s 
A C,  C B , una.  cum  re  di  angulo  bis  comtrshenfio  fiub  A C ; 

C B;  fi  gnomonem  H B E,  qui  cum  quadrato  F H,  confiitmt 
totum  quadratum  A Deponamus  1 s.  quantus  nimirum  efi  da 
tus  numerus : quadratum  autem  C I , fiatuamus  1 . atque 
adeo  latus  quoque  eius  C B,  I . erit  utrumuis  redi  angulorum 
A G,DG,  7.  ac  proinde  figmentum  A C,7.  ut  -nimirum  ex 
A C,in  C B,qu&  e fit  1. fiant  7. Quadratum  ergo  FH^ent  4?. 
Totum  autem  latus  A B^ent  8 . nempe  una  unitate  maius , 
quam  A C , latus  quadrati  F H.  Hat  ergo  efi  caufa  , cur  ex 
dato  numero, hoc  e jr,  ex  gnomone  H B F , detrahamus  i.&re 
liqui  numeri  dimidiu  fiatuamus  latus  quadrati  FH,quafiti . 

V T autem  numeri  fi  acti  uitentur  $ datus  numerus  debet 
ejfe  impar  , ut  nimirum  ahia- a 1 . reliquus  numerus  diuidi 
pojfit  bifariam  . Regula  nihilominus  utra  efi,qUicunque  nu- 
merus datus  jit. 

V I C I S S I M reperiemus  numerum  quadratum,  a quo 
datus  quinis  numerus  fubtr aditis  relinquat  numerum  quoque 
quadratum  . Fiam  fi  ex  numero  dato  dematur  1 . & reliqui 
numeri  dimidio  adijeiatur  1 .conficietur  latus  quadrati qus.fi 
ti.  Vt  fi  rurfium  datus  fit  numerus  1 5 - Detracta  1 . erit  reliqui 
numeri  1 4.dimiditt  7.  cui  addita  /. fiet  latus  quadrati  qua.fi 
ti  8.  Si  enim  ex  eius  quadrato  C 4.  detrahas  1 s erem  anet  qua- 
dratus numerus  4 9 . cuius  latus  efi  7.  quod  perpetuo  efi  una 
unitate  mmus , quam  latus  quadrati  inuenti . Ratio  etiam 

huius 


a 3*-primi 
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huius  r eguit  facilis  ejl  ex  eadem  figura  huius  propes  4.  Nam 
fi  gnomonem  H B F,  qui  ex  quadrato  AD,  fubiratius  feli- 
quum  facit  quadratum  F H,  bonamus  1 s.  quantus  nimirum 
efi  numerus  datus iQuadgatum  -vero  C 1 > Fiat tiamus  s .atque 
adeo  gr  latus  eius  C Bt  1 . erit  'Vtrumhbet  r e ct angulorum 
A G,  D G ,7.  ac  proinde  gr  fegmentum  A C,j.  vt  fupradi- 
ttum  efi , & tota  linea  A B , <P.  gfc. 

THEOR.  .5  PROPOS.  5. 

SI  reda  linea feceturin aqualia, & 
non  asquaiia : Redangulum  fub  incequa- 
libus  fegmentis  totius  comprehenfum , 
vna  cum  quadrato,  quod  ab  intermedia 
fe&ionum,  sequaieeftei,  quod  a dimi- 
dia deferibitur,  quadrato . 

DIVIDATVR  reda  AB,  bifariam  in  C , & per 
imequalia  in  D , vt  fe&ionum  intermedia  fit  redta  G D, 
qua  nimirum  dimidia  C B,minus  fegmentum  D B,fupc- 
! rat,vel  qua  maius  fegmentum  A D, dimidium  A C,exce 
dit.  Dicorcftangulum  fub  fegmentis  inaequalibus  A D, 
D B,eomprehenfum,  vna  cum  quadrato  reczx  C D,  quaz 
B G F inter  duas  eft  feCciones  , cequalecfie 
B o\! | quadrato  dimidiae  C B . Defcribatur 

» V enim  G f , quadratum  fuper  dimidia 

1 C B 5 8c  dudra  diametro  B H,  ducatur 

A-  & ex  D,  reda  D G,parallela  resStje  B p, 

fecans  diametrum  B E , in  H,  pundto , per  quod  ducatur 
redtx  B G, parallela  I K:  Item  ex  A,  reda:  C £,parallela 
A L,fecans  I K,  produ&am  in  L.  Erunt  igitur  per  corol 
larium  1.  procedentis  propos.D  I,K  G,quadrata,ideoq; 
D H , reda  redte D B , aqualis:  - Eft  autem  & K H , iph 
C D,  sequalis . Quare  redangulum  AH,  comprehende- 
tur fub  AD,DB;&KG,  erit  quadratum  rectee  G D. 
Probandum  itaque  cE,redangulum  A H,  vna  cum  qua- 
drato 
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drato  K G , xquale  cfle  auadrato  C F.  Quoniam  ergo 
a complementa  C H,F  H5xquaiia  funt;  fi  addatur  com-  ^q.primu. 
mune  quadratum  D I,  erit  paralie  Idgrammum  D F , pa- 
rallelogrammo  C I,  tequale : 3 Eft  autem  &AK,  eiciem  .primi, 
C I,  squale,qu6d  &z  baies  A CjC  B^aequales  lint.  Igitur 
D F,  A K , squalia  etiam  inter  fe  erunt : quibus  fi  com- 
mune apponatur  G H,erit  gnomon M N O,  retbanguio 
AH,  aqualis  . Quocirca  cum  gnomon  M N O,  & qua- 
dratum KG, aequalia fint quadrato  C F $ erit  Ge  redian- 
gulum  A H,  vna  cum  quadrato  K G , aquale  eidem  qua 
drato  C F.  Si  redfca  ergo  linea  Fecetur  in  aequalia*  & non 
oiqualia^&c.Qjjiod  oitendendum  erat* 

S C H X)  L1  V M. 

ALITUR  hoc  theorema  cum  r* 

Francijco  Maurolyco  demon flr abi-  A f T — I* — j 

mus  •,  eo  modc-y  quo  idem  in  muneris  i 

demonfiratur  d Farinam  monacho,  quod  etiam  cum  eodem 
Maurolyco  infequtntibus propofittdnibus  vfique  ad  r.  t.cxclu fi 
u e faciemus.  D emonfirattones  autem  has  numeris  accommo- 
datas reperies  adpropos.i.*.  I ib._9.lta  ergo prepe (itum  exeque- 
mur  .Quia  quadratum  ex  C B , c Aquale  e fi  auadratis  ex  c a.feiudi 
C DyD  B^vna  cum  re  ei angulo  bisjv.b  D B,C  D;  Recrangu 
lo  autem  fub  D B,C  D,'vna  cum  quadrato  ex  D B,  ztzuale 
efi reBanguhtm fitb DB,C B;¥Lrit quadratum  cxC  sfit.au a d gfecu-ai. 
le  reliquo  quadrato  ex  C D,  vna  cum  reliquo  r octangulo  fub 
D ByC  D,  & rect angulo  fub  D B,  C B,  vel  fub  D B,  AC.  ■ 5 

Atqui  r e £t angulis  fub  DBd  Cygp  fitb  D B . C D,  e aquale  etfecudr-  ^ 
efi  r e ct angulum  fub  D B , & tota  D.  Igitur  quadratum 
ex  C B,  Aquale  erit  quadrato  ex  C D , vna  cilm  r sil  angulo 
fub  D B,  A D ; hoc  efi , rect  angulum  fub  A D , D B,  vna 
cum  quadrato  «xCD,  a au  ah  erit  quadrato  ex  C B.  fifuod 
erat  demonstrandum . 

IDEM  in  numeris  efi  manififium . Diui  datur  enim 
numerus  lo.&qualiter  in  s.fgp  s.  Item  in&qfialiisrinj.  fig  3- 
ita  vt  medius  numerus  inter fiecriones fit  2. quo  videlicet  dimi 
dius  numerus  5 fuperat  minorem  partem  g.&c.  Vides  igitur , 
numerum  21. ex 7. m 3. productum»  vna  cum 4- quadrato  in- 

tOT&fdij  ; 
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termedij  numeri  2. Aqualem  ejfe  2 s.  quadrato  dtmidij  nu- 
meri : r. 

E X hac  etiam propos.s . inueniemus  alio  modo  numerum 
quadratum,  cum  quo  datus  quinis  numerus  quadratum  quo- 
que conficiat  numerum. N am  fi  dato  numero  adijciatur  1 . & 
d reliqui  numeri  dimidio  detrahatur  1 . reliquum  fiet  latus 
quadrati  qusfiti . Vt fi  datus  numerus  fit  is.  A ddita  1 fit  16.  a 
cuius  dimidio  8.  fi  dematur  1.  manet  y.  latus  quadrati  4 9. 
cum  quo  datus  numerus  is.  componit  numeyum  quadratum 
6 4.  cuius  latus  e fi  8.  quod  perpetuo  efi  vna  'unitate  maius  la- 
tere 7 .quadrati  inuenti.  Ratto  huius  r egui  a ex  demcnfiratio- 
ne  propos.  s.  difficilis  non  efi.Qum  enim  r e cl  angulum  AH, 
3 ^.fecudi.  cum  quadrato  K G>  a aquale  fit  quadrato  C Fi  fi  reclangu- 
E G r Ium  A H,  ponatur  1 s . ficut  numerus  da- 
L « tus  i at  vero  quadratum  D I,  fiatuatur 

r \ X~/T  * i'ZC  proinde  latus  D B,  quoque  / . erit  re 

I .. . cta  A D y is.  vt  nimirum  ex  A D 5 in 

A-  G J>  D Bj gignatur  ts.rect angulum  videlicet 
A H.  Addita  ergo  i.erit  tota  linea  AB.i6.-d  cuius  dimidio  8. 
dempta  1.  relinquetur  C D,  y. latus  nimirum  quadrati  K G- 

HIC  quoque, fi  fi  a Hi  numeri  vitandi fint , debet  nume- 
rus datus  ejfie  impar  ^vt  videlicet, addit  a 1.  diuidt  pojfit  bifa- 
riam.  > . 

E contrario  reperiemus  numerum  quadratum,  d quo  fida 
- tus  quiuis  numerus  fubtrahatur,  reliquus  fiat  numerus  quo% 
quadratus.  N am  fi  ad  datum  numerum  adedatur  1.  erit  di- 
midium ccmpcfiti  numeri  latus  quadrati  qu&fitt . Vt  fi  rur- 
funi  numerus  is  .datus fit  Addita  i.erit  compofiti  numeri  di- 
midium 8.  latu*  quadrati  64.  qu&fituSi  enim  demas  datum 
numera,  is. reliquus  fiet  quadratus  numerus  45 . cuius  latus  y 
perpetuo  minus  efi  vna  vnitate » quam  latus  quadrati  inueri- 
ti.  Ratio  huius  rei perlfiicua  quoq3  efi  ex  eade  figura  huius  pro 
pos  s.  Nam  fi  rell angulum  A H i quod  ex  quadrato  C F, 
ablatum  relinquit  quadratum  K G, fiatuatur  is.ficut  datus 
numerus  i & quadratum  D I , ponatur  i.  atque  adeo  & 
D B , eius  latus  2.  erit  icta  A B , I 6.  fiy  eius  dimidium 

C B,S.&c.  ; 
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THEOR.  6.  PROPOS.  6. 

S I re£ta  linea  bifariam  fecetur,& il- 
li reda  quaedam  linea  in  redum  adiicia- 
tur : Redangulnm  comprehenfum  fub 
tota  cum  adieda,&  adieda,  vna  cum 
quadrato  a dimidia , squale  eft  quadra- 
to a linea , quae  tum  ex  dimidia , tum  ex 
adieda  componitur , tanquam  ab  vna, 
defcripto . 

SE  CETVR  reda  A B,  bifari  am  in  C , & ci  in  re- 
dum  addatur  B D.  Dico  redangulum  comprehenfum 
fub  tota  compofita  AD,  & D B,  adieda,  vna  cum  qua- 
drato dimidios  C B,5equale  efle  quadrato  lineos  C D,que 
ex  dimidia  C B , & adieda  B D, componitur.  Defcriba- 
tur  namque  C E , quadratum  fuper 

C D,&duda  diametro  D F , duca-  — — 

tur  ex  B,  reda  BG,  parallela  reda:  _\M 

D E , fecans  diametrum  D F,  in  H,  tz j 

pundo,  per  quod  agatur  I K,paral- 

lela  redae  C D:  Item  cx  Abducatur  p 7^71 

redas  CF,parailela  A L,fecansIK, 

produdamin  L. Erunt  igitur  per  corollarium  i.propos. 

4 huius  lib.B  I,  KG, quadrata,  ideoque  reda  D I,  reda: 

D B , aequalis  : - Eft  autem  &K.H,  redo*  C B , xqualis. 

Quare  redangulum  A I,  comprehedetur  fub  redis  A D, 

DB;&K  G,erit  quadratum  redas  C B. Probandum  ita- 
que eft,  redangulum  A I,vna  cum  quadrato  K G,  asqua- 
le  efle  quadrato  C £ . Qupniam  ergo  parallelogrammu 
A K,b  ;equale  eft  parallelogrammo  C H , quod  bafes 
A C,C  B, aquales  fmt:c  Eft  autem  & parallelogrammum  4-3‘p  'imi. 
HE,eidem  CH,asquale,compiementum  complemento; 
erunt  A K,H  E,  aequalia  inter  fe.  Addito  ergo  commu- 
ni C I5erit  redangulum  A I,  gnomoni  M N O,  aequale. 

Quocir- 
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Quocirca  cum  gnomon  M N O , & quadratum  KG, 
quadrato  CE,fint  xqualiajerit  & redlangulum  A I,  vna 
cum  eodem  quadrato  K G, eidem  quadrato  CE,  aequa- 
le . Itaque  fi  reda  linea  bifaria  m fccetur,&  illi  recla  qu<£  ' 
dam  linea  in  reflum  adijeiatur  , &c.  Quod  erat  demon- 
firandum  . 


SCHOZZVM. 

A % G B ALITER  fihfia quadrta 

3 4 -fi  elidi  ** ' * * * t :m  ex  C D g Aquale  efi  quadra 

tis  ex  C B,B  D,vna  cum  reci  an 
gulo  bis  fub  D B,C  B hoc  efi,  quadratis  ex  C B,  B D,  vna 
cum  reci  angulis  fub  B D,C  B,  & fub  D B,  AC  : ( fumpta 
A CfegneTproC  B,  qn&  illi  aqualis  ponitur. ) Efi  autem  re- 
..  „ r.  ci  angulis  fub  D B,X  QDB,C  B\&  fub  D B,  D B , (quod 

I - i jecticu.  efi  quadratum  ex  JD  B,)  b Aquale  reci  angulum.  fub  D & 
tota  A D . Igitur  quadratum  ex  C D>  aquale  efi  reliquo  qua 
drato  ex  C Et,  vna  cura  redi  angulo  fiib  D B,A  D:  Hoc  e fi, re 
ct  angulum  fub  A D,D  R guri  a cum  quadrato  ex  C B,  Aqua- 
le efi  quadrato  ex  C D.  ffiiod  d.emonfirandum  erat. 

C JF,T  E R V M fi  rem  attentius  confiderare  velimus, 
ccmperiemus  propofitionera  hanc  d.  per  pr  a ce  dente s facilli- 
\ 'nui  -po  ffe  d cmznfirari:  id  quod  etiam  eruditus  vir,  fip  in  om..i 

doclrinarum  genere  exercitati  fimus  , Mauricius  Brefcius 
Gratianopoli? anus  , Regius  olim  Mathematicarum  dificipli- 
narura  in  A cademia  Rarifienfi pro f efi or,  animadu ertit-  S it 
enim  reci  a A B,  feli  a in  C,  bifariam,  & ei  addita  redi  a qua 
tacunque  B D . Dico  resiangu- 
E C B [0  lum  coprehenfiumfiub  tota  AD, 

*"  ' 1 * J-  campo  fit a^  fp  adiecta  B D,  vna 

cii  quadrato  dimidiA  C B,  Aqua 
le  efie  quadrato  reci  a C D , ex  dimidia , <&  adiecla  compofi- 
t£ . Addita  namque  reci  a A D , ex  alter  a parte  recla  A E, 
qu  adi  e cii  B D,  ecqualis  fit, erit  tota  E D, feci  a inC,  Aqua 
lirer,  & in  B,  ins.qualitergquod  E A,  A C,  ipfis  DB,BG,Aqua 
les  fint.  Recla  queq.  E B srtci£  A D, Aqualis  erit,quod  E A, 
f 5 fecit  di*  ipfi  D B,fit  Aqualis,  (j  A B,  vtrique  communis -Adedi  angu- 
lum igitur  fub  partibus  inaqualibus  E B , BD,  vna  cum 

quadrato 
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; quadrato  intermedia,  feclimis  C B,  hoc  efi,  reclangulum  fub 
'AD,  B D,vnd  cum  quadrato  dimidia  C B,  aquale  erit  qua 
\ drato  dimidta  C D^hoc  e fi,  quadrato  recls  ex  dimidia  C B , 

| data  re  cis  A & ex  adiecla  B D ,compofits.  Quod efi pro- 

i pofitum . 

1 S E C ET  V R iam  numerus  t c.  bifariam , (vt  & hoc 
theorema  numeris  accommodemus. J in  5 .<&  s.  addaturque  ei 
\ numerus  2 . Vides  igitur  numerum  24.  qui  producitur  ex  toto 
: numero  copofiio  1 2.  m adiectum  2.  vna  cum  2 s. quadrato  di 
midij  numeri , aqualem  ejfe  49.  quadrato  huius  numeri  7. 
qui  ex  dimidio  5 adiecto  2.  componitur. 

E X hoc  porro  theoremate  colligitur  proprietas  infignis 
Arithmetici  proportionalit alis , qus  confifiit  in  eodem  femper 
exceffu  quantitatum  proportionalium  . Cum  enim  A D,fupe 
ret  CD,  magnitudine  A C,  hoc  efi,  CBj^CD,  fuperet 
B Yy,eade  magnitudine  C B: habebunt  tres  linea.  A _D,CD, 
B D,  proportionalit  at  e Arithmeticam-,  quandoquide  prima 
AD,  fuperat  fecundam  C D , eodem  exccffu  A C^fiue  C B, 
quo  fecunda  C D, tertiam  B D, fuperat.  Quar  e cum  ofienfum 
fit yr efi angulum  fub  extremis  A _D,  B D,  vna  cum  quadra- 
to excejjus  C B,  aquale  ejfe  quadra; 0 lines,  medis  C D,-  per- 
fiicue  colligitur,  in  omni  proportionalis ate  A rithmetica  trium 
linearum  ,recb angulum  fub  extremis  contentum , vna  cum 
quadrato  exceffus^  zquale  ejfe  quadrato  lines  medis.  Semper 
enim  tres  lines  Arithmetice  proportionales  ita  inter  fe  conia 
gi  pot erunt 3vt  efficiant  vnam  lineam  bifariam  diuifam , (qu* 
nimirum  aqualis  fit  ex  ce [fui  interprimam  tertium)  cui  ter 

tia,fiue  minor  addita fit  in  reclum^mediaque  compofita  fit  ex 
dimidio  excejfu  inter  primam  tertiam  ex  tertia.  Vt 
patetyfi  tres  recis fint  date.  A D,  C D,  B D .Si  namque  ex  pri 
ma  A D.abfandatur  D C, squalis  medis,  & ex  media  hac 
D C^au feratur  tertia  D 3,  erit  A B,  (exceffus  inter  primam 
et  tertiam,  fecla  bifariam  m C,euf  addita  tertia  B T).Cuin 
enim  C B , exceffus  fit  inter  mediam  CD,  tertiam  B -D, 

qui  aqualis  ejfe  debet,cb  proporti onalitatem  Arithmeticam  , 
ipjl  A C 3nempe  exceffui  inter  primam  AD,  (7  mediam  CD; 
erit  neceffario  A B , fecla  in  C,  bifariam.  Eademcf  ratio  efi 
in  alijs  . Quod  idem  in  numeris  cernitur , qui  eundem  habent 
excejfum.l  n numeris  enim  4-7. 1 0.  eundem  exceffum  3 .ha- 
bentibus. 
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b entibus , numerus  40. produBus  ab  extremis  4.  1 0.  vna  cum 
9.  quadrato  excejfus  3.  Aqualis  e fi  quadrato  numero  4-9.  qui 
ex  medio  numero  7. procreatur . 

E X hac  etiam propos. 6 .reperiemus,  vt  ex  4.propos.nume 
rum  quadratum^  cum  quo  dartos  quiuis  numerus  quadratum 
quoque  numerum  componat . Nam  fi  ex  daio  numero  dema- 
tur 1 dy  reliquus  numerus  bifaria  fecetur,erit  quadratus  hu 
tus  dimidij  is^qui  qu&ritur . Vt fi  datus  numerus  fit  1 s.  Dem 
pta  i.  relinquitur  14. cuius  dimidium 7.  dabit  numerum  qua 
aratum  49 . qu&fitum.  Namis.  cum  49 . facit  quadratum 
numera  6^.  cuius  latus  S .vna  unitate  maius  efi  latere  7.  qua 
drati  inuenti ■ Huius  rei  ratio  mantfedla  efi  ex  hac  6,  propos. 
Cum  enim  r e ct  angulum  A I,  cum  quadrato  G K , a aquale 
fit  quadrato  C E;fi  r sci  angulum  A I y fatuatur  1 s.at  qua- 
dratu B I,  / . ideofi  (y  latus  B D.z. erit  tota  linea  A Dyt  s. vt 
nimirum  multiplicata  inBD.i  .producat  rect. angulum  A I, 
1 s .Ablata  igitur  i.B  D-  remanet  A B,  14.  cuius  dimidium 
7.dabitC  B , latus  quadrati  X G,  qua  fit  i. 

N E C E S S E autem  etiam  hic  efi , datum  numerum  ef- 
fie  impare  ,vt  fiaBi  numeri  vitentur yvt  videlicet  dempta  i.bi 
fartam  pojjit  dwidi. 

VERSA  vice  insternemus  numerum  quadratum,  a quo 
datus  numerus  detractus  quadratum  etiam  numerum  relin- 
quat.Si  enim  ex  dato  numero  tollatur  i.fiy  reliqui  numeri  di- 
midio adjeiatur  rurjits  1 . conficietur  latus  quadrati  qu&fiti . 
Vt  fi  datus  fit  numerus  15.  Dempta  j . erit  7.  dimidium  reli- 
qui numeri  14.  addit  aefi  i.fiet  latus  quadrati  qu&fiti  8 .Nam 
fi  ex  eius  quadrato  64.fubdu.cas  datum  numerum  is . reli- 
quus erit  quadratus  numerus  49.  cuius  latus  7.femper  vna 
vnitate  minus  esi  latere  innent  0 8.  Ratio  e fi, qui  a fi  recdangu 
lum  A I , quod  ex  quadrat  o C E,  fubtrattum  relinquit  qua- 
dratum K fatuatur  is.at  quadratum  B I , ideoque  Jy 
B Dyeius  latui  i.erit  tota  linea  A D,i$.vt  dicium  efi.Dem- 
j'  pta  ergo  t.B  D,erit  A B,  1 4.  cuius  dimidio  C JS,  quod  efi  7.  fi 
rurfus  appondtur  i.fiet  latus  C D,  8. quod  qu&ritur,  &c- 
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THEOR.  7.  PROPOS.  7. 

S I reda  linea  fecetur  vtcuque;  Quod 
a tora,  quodque  ab  vno  Tegmentorum, 
vtraque  fitnul  quadrata,  aqualia  funt& 
illi,quod  bis  Tub  tota,  & dido  Tegmento 
compreheditur,redangulo,&  illi,  quod 
a reliquo  Tegmento  fit,quadrata . 

SECETVR  reda  AB, 
vtcunque  in  C.Dico  quadra- 
tura totius  AB,  & quadratum 
fegmeti  duc  maioris,  fiuc  mi- 
noris AC,sequalia  efle  redan- 
gulo  bis  comprehendo  fub  to- 
ta AB,&  dicto  fegmcnto  AC,vna  cum  quadrato  reliqui 
Tegmenti  C B.  Defcribatur  enim  fuper  A B,  quadratum 
A D,-&  duda  diametro  BE,ducatur  cx  C,  reda  C F,  pa- 
rallela reds  A E , fecans  diametrum  in  pundo  G , per 
quod  agatur  HI,parallcla  rede  AB. Erunt  igitur  per  co 
rollarium  1 .propof.4. huius  C I , H F , quadrata  : Sc 
quia  reda  GH,1  ecqualis  eft  reda:  AC,  erit  H F , qua- 
dratum fegmenti  AC.  Rurfus  quia  A E , xquaiis  eft  ipfi 
AB,  erft  re$angulum  AF,comprehenfum  fub  tota  AB, 
& fegmento  A C. Eadem  ratione  redangulum  HD,  co- 
prehenfum  erit  fub  eifdem  redis  A B , A C , quod  redas 
DE,EH,xqyales  fint  redis  AB,  AC,  ob  quadrata  AD, 
FH.  Quoniam  igitur  redangulis  A F , FI,  vna  cum  qua- 
drato C I,hoc  eft,  gnomoni  KLM,  vna  cum  quadrato 
CI,  asquale  eft  quadratum  AD  jfi apponatur  commune 
quadratum  H F,  erunt  quadrata  A D , H F,  asqualia  re- 
dangulis ^F,DH,  ( quorum  quodlibet  comprehenditur 
fub  tota  AB,&  fegmento  A C y)  vna  cum  C I,  quadrato 
reliqui  fegmenti  CB.Si  igitur  reda  linea  fecetur  vtcun- 
que,&c.Quod  erat  demonftrandum . 

S SCHO- 
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a +.fecudi,  ALITER.  Quia  quadratum  ex  AB,  * Aquale  e fi  qua- 

dratis ex  AC,  CB,vna  cumrect angulo  bis  fub  A C,  C J5  i fi 
_ -r>  addatur  comune  quadratu  ex  AC,  eriit 

A ^ ~~  quadrata  ex  AB,  A C,  Aqualia  quadra- 
to ex  AC, bi$,<&  quadrato  ex  CB,una  cu 
reBagulo  bis  fub  AC,CB.  Sed  reBagulo 
b 3 fec udi.  fub  A C , CB,  •una  cura  quadrato  ex  AC,h  Aquale  efi  r e cl  an- 
gulum fub  AB, AC  : Et  proinde  r e tt  angulo  bis  fub  AC,CB, 
^na  cum  quadrato  ex  AC,  bis , Aquale  efi  r e H angulum  fub 
AB,  AC, bis.  Igitur  quadrata  ex  AB,  AC, Aquali  a funt  reli- 
quo quadrato  ex  CB,z>na  cum  reci  angulo  bis  fub  A B,  AC . 
Quod demonfirandum  erat, 

I N numeris  autem-,  dmidattir  numerus  i o.  •utcunque  in 
(j.&  4-. Igitur  loo. quadratus  numerus  totius  numeri  U.& 
j S .quadratus  numerus  partis  6 . Aquales  funt  numero  leo. 
qui  fit  bis  ex  toto  i o.in  partem  6 . •vna  cum  1 6.  quadrato  nu- 
mero alterius  partis  g-.  'ut  confiat . Sic  etiam  i o o. quadratus 
numerus  totius  numeri  io.&K>.  quadratus  numerus  partis 
4-.  Aquales funt  numero  8 o.qui  bis  fit  ex  toto  i o.  in  partem  4. 
r, una  cum  qC . quadrato  numero  alterius  partis  C. 

EX  FEDERIC  O COMMANDINO. 

S I recta  linea  in  partes  inaequales  fecetur : 
Earum  partium  quadrata  aequalia  funt  redtan- 
gulo,  quod  bis  dictis  partibus  continetur , vna 
cum  quadrato  eius  linea-, qua  maior  pars  fupe- 
rat  minorem  . 


S E C ET  V R reBa  A B,in  partes  in  Aquales  AC,CB, 
Jitque  maior  pars  AC  sponatur  autem  minori  parti  CB, Aqua- 
lis Une  a A b,vt  D C,fii  excefifus ,quo pars  AC  fuperat par 
tem  C B.  Dico  quadrata  partium  AC,  C B,  Aqualia  e jf er  e- 
ct  angulo, quod  bis  continetur fub  AC,  CB,vna  cum  quadra- 
to line  a DC.  Confiituantur.n.  quadrat  a A E,CH,& agatur 

D I, 


D Ijpfi  C E,  parallela,producatur-  y 

que  H G , ad  K . I taque  quoniam  * ■ — — n E 

A D,ipJ t CB , efi  aqualis, addita  com- 

muni  D C,  erit  tota  A.  C , hoc  efi,  X — :J£ 

C E,  toti  D B , aqualis  : Ejl  autem  1 

<&  C G,ipfiC  B,  aqualis,  quod  qua-  Q iS 

dratum  jit  C H.  Igitur  & reliqua 

G E,  reliqua  D C,  aqualis  erit- Ac  proinde  , a cum  & I Ey 
tpfi  D C,fit  aqualis  , erunt  GE,I  E,  aquales ;ideo<j  IG, qua- 
dratum erit  ab  excejfu  D C,  defcriptum  . Quoniam  -vero  re- 
clangula  A I , D H,  continentur ftib partibus  AC,CB,  (Efi  \ 
enim  A C,  'vtrique  linea  A F,  D B,  (^CB,  'vtrique  A D, 

B H ^aqualis  ) mamfefium  efi,  quadrata  A E,  C H, partium 
A C , C B , aqualia  effe  r efl  angulis  A I ,D  H,qua  continen 
tur  fub partibus  A C,  C B,  'vna  cum  quadrato  I G,excefius 
D C.  Quod  efi  propcfitum . 

S C H O L I V M . 

1 N numeris  . Secefur  numerus  i o.  inaqualiter  in  4-.  & 
6.ita~jt  maimpars  jup  er  et  minorem  numero  2.  Vides  igitur 
numeres  16.3  C .quadratos  partium  , qui  fficiu.it  s 2.  aquales 
effe  numero  24-.  qui  ex  4-.  in  C . fit , bis  fumpto 5 una  cum 
quadrato  excefius  2.  -vt  volebat  theorema  . 


THEOR.  8.  PROPOS.  8. 

S I redta  linea  fecetur  vtcunq;:  Redta 
gulum  quater comprehenfum  fub  rota  , 
& vno  fegmentorum,cum  eo, quod  a re- 
liquo fegmento  fit, quadrato,  aequale  efl: 
ei,quodatota,&didlo  fegmeto,  tanqua 
ab  vna  linea  deferibitur , quadrato . 


SIT  re&a’A  B,  in  C,  diuifa  vteunque.  Dico  re£rar- 

S 2 gulum 
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f I a ~E  FIGE  gulum  quater  compre- 

OpE-^^—p  \ [ henTum  Tub  AB,  & Teg- 

F\  H;  q ^fkp  mento  fiue  maiore,  fiue 
minore  CB,  vna  cum 
r \J  > — Ksi  quadrato  reliqui  Tegme 

AC  B D A C UD  tiAC, squale efle qua- 
drato lincx,qus  ex  reda  A B , & dido  Tegmento  C B , 
componitur.Producatur  enim  AB, verfus  didu  Tegmen- 
tum C B,  ad  D,fitque  B D,  reda  squalis  Tegmento  C B; 
&;  Tuper  tota  AD,  quadratum  deTcribatur  A E.  Duda 
autem  diametro  D F,  ducantur  B G , C I , parallcls  ipfi 
D E,  Tecantes  diamettum  in  H,  K,  pundis , per  qus  du- 
cantur L M , O P , paraliels  ipfi  A D,  qus  Teccnt  prio- 
res parallelas  in  N , Q^Erunt  igitur  per  corollarium  i. 
propoT.4.  huius  lib.  O I , N Q^,  B M , L G , C P , circa 
a 34.primi.  diametrum  DF,  quadrata.  Et  quia  O K, a squalis  cft  re- 
dx  AC,  erit  O I , quadratum  Tegmenti  A C . Rurfus 
^34-primi.  b quia  N H,  squalis  eft  reds  CB,erit  N Q^,  quadratum 
legmenti  CB,ideoque  quadrato  B M, squale, cum  reds 
C B,B  D,  squales  fint.Quare  reds  B H,  H Q^,  squales 
Tunt  Tegmento  C B ; atque  adeo  duo  redangula  A H , 
^ 3 4.  primi.  L Q , comprehenTa  erunt  Tub  AB,  & Tegmento  CB,  c cu 
L H,  fit  squalis  reds  AB.  Eadem  ratione  erunt  duo  re- 
dangula N G , H E , comprehenTa  Tub  A B,&  C B,  cum 
4 'primi.  N H,  H M,  reds d squales  fint  redis  C B,  B D j & reds 
G H,  E M,reds  F L , hoc  eft,  reds  L H,  hoc  eft,red^ 
A B.  Et  quia  quadrata  N Q^B  M , squalia  Tunt  5 fi  ad- 
datur commune  K G, erunt  B M,KG,  fimul  squalia  re- 
dangulo  N G . Quapropter  quinque  redangula  A H , 
L Q^.  H E,  B M,&  K G,gnomoncm  R S T,  componen- 
tia,squalia  Tunt  redangulo  quater  comprehenTo  Tub  re 
da  A B,&  Tegmento  C B . Cum  igitur  gnomon  R S T, 
& quadratum  O I , squalia  fint  quadrato  A E ; erit  re- 
dangulum  quater  comprehenTum  Tub  data  reda  AB,& 
Tegmento  CB,  vna  cum  quadrato  reliqui  Tegmenti  A C, 
squale  quadrato  lines  A D , compofitx  ex  AB,&  dido 
Tegmento  C B.Quamobrem,fi  reda  linea  Tecetur  vtcun- 
que,  &c.  Quod  demonftrandum  erat. 
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ALITER.  Quia  quadratum  ex  AD,a  aquale  ejl  qua-  2 4-fecudi.  \ 
dratis  ex  A R,  B D,  •una  cum  reclangulo  fub  AB,  BDy  bis> 
hoc  efi,  quadratis  ex  AB,LQ,^na  . 

cum  reclangulo  bis  fub  AB,BC:  Pg  C B D 

At  quadrata  ex  AB,  BC,b  aqua-  * * " 1 i b gfecudi. 

lia funt  recldgulo  bis fubAByBC, 

una  cum  quadrato  ex  A C;  Erit  quadratum  ex  A D,  aqua 
le  reclangulo  quater fub  AB,  BC,  •una  cum  quadrato  ex 
A C . Quod  demonjlrandum  erat. 

S E C E T V R iam  numerus  1 0 . •utcunque  in  C.  &4. 

Numerus  igitur  240.  qui  quater  fit  ex  toto  l o.  in  partem  6. 

•una  cum  1 6 . quadrato  numero  alterius  partis  4.  hoc  efi , nu- 
merus 256 . aqualis  efi  numero  quadrato  huius  numeri  1 C. 
qui  componitur  ex  dato  numero  10,  & diftaparte  6. -ut  con- 
fiat . Eodem  modo , numerus  160.  qui  fit  quater  ex  1 0.  totcy 
m partem  j-.vna  cum  3 C.  quadrato  numero  alterius  partis  6. 
hoe  efi, numerus  19 6. Aqualis  efi  quadrato  numero  huius  nu- 
meri 14. qui  componieur  ex  1 o.<& 4.nJt per Ificuum  efi . 

POTEST  propofitio  hac  8. it  a etiam  proponi . 

SI  linea  reda  fecetur  vtcunque,eique  in  re- 
ctum adijciatur  alia  recta  vni  Tegmentorum  x- 
qualis Quadratum  totius  lines  compofits 
squale  eft  rectangulo  quater  comprehenlb  fub 
data  linea,  & adiefia  fiue  dido  fegmento , vna 
cum  quadrato  alterius  fegmenri. 

NAM  refta  A B , fecla  efi  in  C , •utcunque,  etque  ad- 
1 dita  B D , fegmento  C B , aqualis , demonfiratumque  efi  5 
! quadratum  totius  AD,  Aquale  effe  r eft  angulo  quater  com- 
prehenfo  fub  data  linea  A B , & adiefta  B D , f iue  dicio 
fegmento  C B , vnd  cum  quadrato  alterius  fegmenti  A C. 

Item  fic  . 

S I linea  reda  fecetur  bifariam , eiquein  re- 

S 3 Sum 
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ctum  adi  jciatur  reda  alia  quantacunque-.Qua- 
dratum  totius  compofits  lines  squale  eft  re- 
Etangulo  quater  comprehenfo  fub  linea  com- 
pofita  ex  dimidia, & adieda,&  fub  dimidia,vna 
cum  quadrato  adieds . 

NAM  recla  D C,  fici  a ejl  bifariam  in  B,  eique  addita 
C A,  probatumque  fuit, quadratum  totius  AD , Aquale  ef 
fe  reci angulo  quater  comprehenfo  fub  AB,  compofita  ex  BC, 
dimidia , & adiecta  ACvfi?  fub  dimidia  C B,vna  cum  qua- 
drato adiecla  A C . 

1 A M vero  ex  hac  quoque  propof  8 . inueniemus  alia  ra- 
tione, numeru  quadratu  , cu  quo  datus  quilibet  numerm  con 
ficiat  numeru  fimilit  er  quadratum . Nam  fi  ex  quarta  parte 
numeri  dati  dematur  i . reliquum  erit  latus  quadrati  qu&fi- 
ti,  Vt fi  datus  numerus  fit  32.  T ollatur  1 . ex  eius  quarta  far- 
te 8 . Reliquus  enim  numerus  j. dabit  quadratu  49.  cum  quo 
datus  numerus 3 a. efficit  quadratu  8 1 .Cuius  latus p.eftfem- 
per  vna  vmtate  maius  quarta  parte  dati  numeri  . Facilis  eft 
huiufcereiratio  . Quoniam  enim  reclar.gulum  A H,  quater 
-p  1 q E FIGE  fumptum , cum  quadrato 
■ o ®OZjp  \7  J o /,  * Aquale  eft -quadra- 
to  A E j fi  recl angulum  I 

d-  A H , ponatur  8.  nempe 

1 ! X quarta  pars  dati  numeri, 

4C  B I)  A C BD  vero  quadratum  GH, 
adeoque,  C B,  eius  latus , I.  erit  linea  A B , 8.  vt  duci  a 
in  C B,  1 . faciat  8.  Ablata  ergo  i . reliquum  erit  A C , la- 
tus quadrati  O /,  7.  quod  qu&ritur . 

V T autem  fr affirmes  vitentur,  neceJJ 'e  eft,  datum  numeru 
diuidi  pojfe  m quatitor  paries  Aquales , ita  vt  d 4.  nume- 
retur . 

CONTRA,  inueniemus  quoque  numeru  quadratum, 
d quo  datus  numerus  fubtr actus  relinquat  numeru  etia  qua- 
dratum . Si  namque  ad  quarta  partem  numeri  dati  addatur 
I . conflabitur  latus  quadrati  quAfiii . Vt  fi  datus  rufium  fit 
numerus  31.fi ad  quarta  eius  partem  8 .adijciatur  1 fiet  la- 
tus 9 . d cuius  quadrato  8 1 fi  detrahatur  datu : numerus  3 -• 

remanebit  I 


remanebit  quadratus  numerus  49.  cuius  latus  y.femg  eji  una 
initate  minus  quarta  parte  dati  numeri ..  Ratio  eji  , quia fi 
quarta  pars gncmonisR  S T,  qui  ex  quadrato  A E,  fublatus 
relinquit  quadratum  O T,  hoc  e /i,  fi reft angulum  A H,qucd 
gnomonis  R S T,  quartam  partem  ejfe  demonfirauimus , sia- 
tuatur  8.  quarta  pars  dati  numeri  32.  at  quadratum  B M , 
ideoque  & latus  eius  BD,  1 .erit  linea  AB,  8.  ut  dictum  eji, 
ac  proinde  totum  latus  AD,  9-  ex  cuius  quadrato  A E,  quod 
eji,  81.fi  auferatur  gnomon  R ST  , quem  po fuimus  ejfe  32, 
reliquum  fiet  quadratum  0 1,4-9-  cuius  latus,  AC,  eji  7. 
quandoquidem  A B,  erat  8.  <&  C B,  hoc  eji,  BD,  illi  aqua- 
lis , 1 .quod  quidem  latus  A C , perpetuo  una  unitate  minus 
eji  quarta  parte  numeri  dati  3 2.  ut  dicium  eji . 

THEOL  9.  PROPOS.  9. 

SI  re£hi  linea  feceturin  «qualia,& 
non  jequalia.-Quadrataj  qua?  ab  insqua- 
libus  rotius  fegmentis  fiunt,fimul  dupli- 
cia funt  & eius,quod  a dimidia , & eius , 
quod  ab  intermedia  fedtionum  fit , qua- 
drati . 

S E C E T V R reda  A B,  bifariam  in  C,  & non  bifa- 
fariam  in  D.  Dico,  quadrata  Tegmento-  g 

rum  insequalium  A D , D B , fimul  dupla  /fcjF 
efie  quadratorum  fimul,  quae  fiunt  ex  di-  \ |\ 

midia  A C , & ex  intermedia  iedionum  j~- — ^ 

C D*  Educatur  enim  ex  C , ad  A B , per- 
pendicularis C E,  qua;  fit  aqualis  dimidia  A C,  vel  CB, 
ducanturquc  reCtx  E A,  EB. Deinde  ex  D, ducatur  quo- 
que ad  A B,perpendicularis  D F,fecans  EB,in  pundo  F, 
per  quod  ducatur  F G,  parallela  ipfi  A B,  fecans  C E,  in 
G,ducaturque  tandem  A F. Quoniam  igitur  in  triangu- 
lo A C E,  latera  C A,  C E,  aqualia  funt  5 3 erunt  anguli  * 
C A E,  C£A,$quales  : Eft  autem  angulus  ACE,redus: 

S 4 Reliqui 


^2  primi. 
c 3 2. primi. 


A 6 . primi. 


* 4-7. primi. 


■#7. primi. 
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Reliqui  igitur  * anguli  alium  redum  conficient,  ideo- 
que  A E C , femiredus  erit  . Eadem  ratione  angulus 
BEC , femi  redus  erit ; ac  proptcrca  totus  AEB,  redus. 
Rurfus,quia  trianguli  FGE,angulus  EGF  , b aequalis  cft 
£ redo  E C B , externus  interno  ; e erunt 
reliqui  duo  anguli  vni  redo  aequales : 

\ I x.  Oftcnfum  autem  cft , anguium  FEG, 
g- — elfe  femiredum  . Igitur  & E F G,  femi- 
redus erit , proptereaque  anguli  E F G , 
FEG,  aequales  erunt,  <1  ideoque  & latera  EG,G1:,  aequa  ! 
lia  inter  fe. Eodem  modo  oftendetur,  in  triangulo  BDF, 
latera  BD,DF,  efle  aequalia  . Nam  angulus  FDB,  cft  re- 
dus,& B,femiredus,&c. Itaque  cum  in  triangulo  ACE, 
angulus  C,  redus  fit,  * erit  quadratum  lateris  A E, aequa- 
le duobus  quadratis  laterum  A C , C E : Atqui  haec  duo 
quadrata  inter  fe  funt  aequalia,  quod  & lineae  A C,  C E, 
squales  fint . Igitur  quadratum  lateris  A E , duplum 
erit  quadrati  lateris  AC.Rurfus,  quia  in  triangulo 
EGF,  angulus  G , redus  cft , ferit  quadratum  lateris 
EF,  squale  duobus  quadratis  laterum  E G,G  F:At  duo 
Iraec  quadrata  inter  fe  xqualia  funt , ob  ^qualitatem  li- 
nearum E G,  GF.  Igitur  quadratum  lateris  E F , duplu 
erit  quadrati  lateris  FG,hoc.eft,quadrati  lines  C D.Eft 
enim  CD,§  reda  redae  FG,squalis;cum  C F,  fit  paral- 
lelogrammum  . Quare  duo  quadrata  redarum  A E,  EF, 
dupla  funt  duorum  quadratorum  linearum  redarum 
AC,CD:  Sunt  autem  duo  quadrata  redarum  A E , E F, 
b aequalia  quadrato  redae  A F ; & quadratum  redae 
A F , squale  duobus  quadratis  redarum  AD,  D F.  Igi- 
tur & duo  quadrata  redarum  AD,  DF,  dupla  funt  duo- 
rum quadratorum  redarum  AC,CD:  Atqui  quadratum 
red^  D F , aequale  cft  quadrato  redae  D B . Oftcnfum 
enim  eft , redas  DF,  DB,  efle  aequales  . Quare  duo  quo- 
que quadrata  redarum  AD,  D B , fegmentorum  in$- 
qualium , dupla  funt  quadratorum  redarum  A C,  C D, 
dimidi^  line£,&  intermedi^  fedionum  . Si  ergo  reda  li- 
nea fecetur  in  ^qualia,-  &'  non  equalia  &c.  Quod  erat 
dcmonftrandum . 


seno- 


[ ALITER.  -Quia  quadratum  ex  linea  retia  A D,  de- 
fanatum quate  efi  quadrati*  defcriptis  ex  AC,  C T),vna  cu. 
parallelogrammo  feHanguL  bis fiubreHis  A C ,C  D,compre- 
henjb fi  commune  apponatur  quadratum  ex  D B,  erunt  duo 
quadrata  ex  A D,  D By  Aqua 
lia  tribu s quadratis  ex  A C , « C D 

C Z>,  D vna  cum  reHangu-  iV1  1 ' - i i i jo 

lo  bis  fub  AC  <i  C D $ vel  Jub 

B C,C  D > Atqui  quadrato  ex  JD  B,  vnatumreH  angulo  b'ts 
fub  B C \ C D,  b aqualia  funt  quad.rata  ex  B Cy  feuAC,  & 
ex  C D.  Quadrata  igitur  ex  A D,DB,  Aqualia  funt  bis  qua 
dratrsex  A C,C  D;  Ac  propter  ea  quadrata  ex  A D,  D B, 
dupla  funt  quadratorum  ex  AC  ,CD.  Quod  ofiendendum 
erat . 

ALITER  ex  F ederico  C ommandtno.  Quoniam  A Cy 
ipfi  C B , Aqualis  efiy  & fiuperat  C Byipfam  C D,  recla  D B; 
fuperabtt  quoque  A C,ipfam  C D , eadem  recla  D B.  Qua- 
re, vt  ad  7.  propos.  huius  lib.  demonfirauimtu , quadrata  re- 
H arum  A C,  C T>,  Aqualia  funt  reH  angulo  fub  A C,  C D, 
bis, vna  cum  quadrato  recla  E>  B ; Ac  propter  ea  quadrata  re 
Harum  AC,C  D,&  reH  angulum  fub  A C,CD,  bis,  vna  cu. 
quadrato  reH  a DB,  dupla  funt  quadratoru  ex  AC,CD:Sed 
quadratis  retiarum  A C -5  C D $ vna  cum  rectangulo  fub 
A C,C  D^bis  c efi  Aquale  quadratum  reHa  A D. Igitur  & 
quadrata  rectarum  A D,  D B>  duplajttnt  quadratorum  ex 

ac,  cr>. 

I A M vero  rurfus  numerus  z o.  diui datur  aqualit er  in 
f.  s.  Item  in&qualiter  in  7.  d?  g.vtfit  intermedia  fi  Hio 
numerus  l.ceu  in  propos.  s.  efi  diHum.  Quadrati  numeri  igi- 
tur 49 . et  9 .partiu  inxqualtum  7.  (3*  3.  dupls  fiunt  quadrato- 
rum as.  & 4.  dimidij  numeri  5.  & numeri  2.  inter  duas  fe- 
Hionos,  vt  manifcfium  efi . 

QfV  O D fi  lub  e at ydemonfir abimus  (*g  hanc  9. propos.  ex 
ipfia  confiruHione ,vt procedentes  , hoc  modo  . Defcripto  qua- 
drato A Ei  totius  line  a A B,  duHaq3  diametro  B F,  ducan- 
tur per  C,  D y lateribus  A FyB  E,  parallela  C G,  D H , fe- 
cantes  diametris  B F fin punctis  I,  K ,per  qua  lateribus  A B, 

FE, 
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— Q y F £ , parallela  agantur  LM , 

t — 2^  O,  fecantesC  G , DH^inQ^ 

P.  Quoniam  igitur  ex  cor  oli.  J. 

' propos.  4.  huius  lib.  quadrata 

^ \ ? ..  ft<ntLG,QP,DO,CM,NH, 

I \ , ejhf,  L J,  ipfi AC,& §lK,ifji 

jsj  ___ CD,&N  K,  ipfi  A D,&qua- 

^ K\  0 lis  i erunt  N H,  D O,  quadrata 
a!  c D B Part*UTn  insqualum  A D,DB, 

& LGyQP , quadrata  dimidia- 
ta linea  AC,  & intermedia  fectionisC  D . Dico  illa  ho- 
rum effe  dupla. Quoniam  enim  quadrata  N H,D  0,fuperdt 
quadrata  L G,  Qj*>  quadrato  D O,  fj  re5t  angulis  N I,  IH : 
Sunt  autem  quadratum  D O,^  re  cl  angui  a N 1,1 H,  aqua- 
lia quadratis  L G,QP,  vt  mox  demonjir abituri  liquido  con 
fiat y quadrat a N H,D  O, quadratorum  L G,  QjP>  effe  du- 
pla, cum  hac  bis  in  illis  contineantur . Quod  autem  tna  h&c 
reStangula  D 0,N  1,1  H,  aqualia (int  quadratis  L G,Qj>j 
ita  qfiendetur  . Re  cl  angulum  N I ,b  aquale  e fi  r e cl  angulo 
QM,  quod  rc(l&  N Q^QO>  c aquales  fiat  Aqualibus  A C, 
C B.  Igitur  NI)  complectitur  quadratum  Q\p  , (fi  infuper 
K M.  Si  ergo  K M,  D O,  1 H , aqualia  fint  quadrato  L G , 
erunt  necejfario  D O,  N 1, 1 H , aqualia  duc  bus  quadratis 
L G. Effe  autem  K M,  D 0,1  H,  Aqualia  quadrato  L Gfic 
demcnflrabimus . d Recl  angui  a K M > D O,  fimul  aqualia 
funt  tpfiV  E , quod red & B M,M  E, aquales  fintycumB  M , 
aqualis  fit  ipfi  C B , ob  quadratum  C iV/,c  fj  M Ey  ipfi  F L, 
hoc  efi,  ipfi  L 1,  ob  quadratum  L G,  hoc  efi K ipfi  A C.  Addito 
ergo  communi  I H , erunt  IC  MyD  0,1  H,  aqualia  ipfi I E, 
hoc  efi,  quadrato  EG,Z  quod  I E,  LG,&quaha  fint  i ob  redas 
L 1, 1 M , h qua  Aqualibus  A C,C  B,  Aquales  Junt .Quod efi 
propofitum . 


THEOR.  io.  PROPOS,  io. 


S I reda  linea  fecetur  bifarianpadij- 
ciatur  autem  ei  in  redum  quepiam  reda 

linea: 


b3  (P  .primi. 
*34-primi. 


d 3 d. primi. 

« qf.primi. 

f34.primi- 
g 3 d. primi. 
h 3 4. primi. 
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3 29. primi. 

c?  2 -primi. 
d 6.  primi. 


sfj.primt. 


b q-fecudi. 
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V7  primi.  j:  cft a quadratum  redce  linea:  AG; 

/\”  1^  & quadrato  reda:  A G , xqua*. 

/ _ lia  funt  duo  quadrata  , qua*  ex  diia- 

bus  lineis  r edis  AD,DG,  defcri- 
""  buntur  . Quadrata  ergo  redarum 
A D,D  G,  dupla  funt  quadratorum  ex  redis  AC,CD, 
defcriptorum.  Cum  igitur  quadratum  reda;  D G,  $qua 
le  fit  quadrato  rcdx  B D;  erunt  quoque  quadrata  reda- 
rum AD,DB,  dupla  quadratorum,  qua:  ex  redis  A C, 
C D , deferibuntur  . Itaque  ii  reda  linea  fecetur  bifa- 
riam,&c.Qupd  oftendendum  erat. 

SCHOLIVM. 

5,  /*  ~ j-  ALITER  • Quia  quadratum  ex  A D ^ aquale  efi 

*'•*  ' quadratis  ex  AC  ,CD^  vna  cum  reci  angulo  bis  fub  A C, 

_ ^ CDj  vel  fub  B C , C D fi  com- 
,Att  3 . ' Xfr  rnune  addatur  quadratum  ex  BD, 

erunt  duo  quadrata  aAD,  B D, 
aqualia  tribue  quadratis  ex  AC,  CD,BD,  vna  cum 
reBangulo  bis  fub  B C , CD.c  Sed  quadrato  ex  B D , vna 
c j. ficti  di*  cumreB angulo  bis  fub  BC,CD,  aqualia  funt  quadrata 
ex  C D,B  C,  hoc  efi , quadrata  ex  A C,  C D Agitur  quadra- 
ta ex  A D,B  D,  Aqualia  funt  quadratis  ex  AC,  C D,  bis; 
Ac  proinde  quadrata  ex  A D,  B D , dupla  funt  quadrato- 
rum ex  AC,  C D;  Quod  erat  demonftrandum. 

ALITER  ex  Federico  Commandino.  Quoniam  A C, 
ipfi C B,efi  Aqualis,  <&  fuperat  C Dfpfam  C IS^recla  BD; fu 
per  abit  quoque  C TD,ipfam  A C^eademrecia  B T). Quare,  vt 
ad  j.propos.  huius  lib.  ofiendimus  , quadrata  ex  AC  , C D, 
Aqualia funt  reci  angulo fub  AC,CD,  bis,  vna  cum  quadra 
to  re  Ha  B D j Ac  propter  e a quadrata  retiarum  A C,C  D, 
& reci  angulum fub  A C,C  D,  bis,  vna  cum  quadrato  reBA 
B Y),dnpla  fiunt  quad,ratorum  ex  AC,  C D:  Atqui  quadra- 
M tis  reBarum  A C,  C D,  vna  cum  r eB angulo  fub  A C,  C D, 

jfecuat.  lis f Aquale  efi  quadratum  reBA  A D. Igitur  & quadrata  re 
Barum  A t) , B D,  dupla  funt  quadratorum  ex  AC,  C D. 

N V M ER  V S io.  bifariam  fecetur  in  s.  & s.  cui  ad- 
datur numerus  quiuis  g.  vt  totus  numerus  compofitus  fit  13. 

Quadrat* 
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Quadrati  igitur  numeri  l6j).&  9 .horum  numerorum  13.& 

3 . dupli 'Junt  numerorum  quadratorum  2 s.  (y  C 4.  qui  ex  his 
numeris  f.&  8.  gignuntur»  *vt  per  [ficuum  efi. 

S E D & hac  prop os.  1 0.  facile  ex  prcecedente  9.  demcn- 
firabitur ^quemadmodum  fupra  demonftrata  fuit  6 .ex  S-  Sit 
enim  recta  A B,fecta  bifariam  in  C»  eitf  addita  recta  quan- 
tacunque  B D.  Dico  duo  quadrata  rectarum  AD,  B D,Jt- 
mul  dupla  ejfe  duorum  quadrato 

rum  rectarum  A C,  C H>,fimul.  EA  C B !D  I 
Addita  namque  recta  A D » ad  1 ~ 

partes  A,  recta  A E,  qua  adi  e ci a 

B D,  aqualis  fit » erit  tota  E D » feli  a in  C , bifariam » & in 
B ,non  bif ariam,quod E A,  A C3tpfis D B,B  C , Aquales fint. 

Recta  quoque  E B , rectu  AD,  Aqualis  ent»quod  E A , ipfi 
D B ,fit  Aqualis»  (y  A B»virique  communis 3 Quadrata  igi  * p.feiudi» 
tur  rectarum  E B,  B D,  hoc  efi »rect arum  A D,  BjY,  dupla 
erunt  quadratorum  rectarum  E C , C B ^ hoc  efi » rectarum 
C D,  A C .quod  efi propofitum — >. 

QVO  D ■ fi  lubeat  eandem  hanc  propos.  10.  demonflrare 
ex  ipjd  conftruclione,  quemadmodum  pr&cedentem  9.  oflendi 
mus  fiet  id  hoc  modo.  Bro  ducta  A D»adE»vt  D E fitadie- 
ct&  line  a BD»  Aqualis, defcriptofg  q H I K. 
quadrato  A F,  totius  line  a A E, 
ducantur  per  C)  B,  D,  lateribus 
A G,  E E » parallela  C H,  B I»  q 
D K»fecantes  ductam  diametris 
E G»in  L»M» N»  punctis »p er  qua 
lateribus  A E, GF ,paraUelA  agd 
tur  O P, QJR ,S  T » feca ntes prio-  ^ 
res  in  F5X,  Y , Z»  a»b. Quoniam 
igitur  ex  coroll.  I . propos.  4. huius 

lib.omnia  reti  angui  a circa  diametrum  E G»  quadrata funt,  I 
t»  eftef  S N » ipfi  AD»  Aqualis » &O  L»  ipfi  A C , (y  a N»  ipfi  I b q 4. primi. 
C ierit  S K,  quadratum  recta  A D»  dy  DT>  quadratum  i 
recta  D E,fiue  B D»dy  O H,aX,  quadrata  rectarum  A C, 

C D.Dico  quadrata  S K»  D T \fimul dupla  effe  quadratorii 
OH»  a X,  fimul.  Quoniam  enim  quadrata  S K » D T,  fupe- 
rant  quadrata  O H»aX»  quadrato  D T»Jy  r e ct angulis  S L, 

L K : Sunt  autem  quadratum  D T»  ($*  rcctangula  S L,LK, 

Aqualia 
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PROBL.  i.  PROPOS.  ii 


DATAM  redam  lineam  fecare,  vt 
comprehenfum  fub  tota,&  altero  feg- 
mentcrum  redangulum,  aquale  fit  ei, 
quod  a reliquo  fegmento  fit , quadrato . 


DATA  fit  reda  A B , quam  fecare  oportet  in  duas 
partes, ita  vt  redangulum  comprehenfum  fub  tota  A B, 
& altero  eius  fegmento , nempe  minori , aquale  fit  qua- 
drato reliqui  fegmenti , nimirum  maioris  . Defcribatur 
ex  A B, quadratum  A C,&  diuifo  latere  A D,  quod  cum 
linea  data  A B , angulum  redum  efficit,  bifariam  in  E , 
jungatur  reda  E B , cui  ex  E A,produda  squalis  fuma 
tur  £f,&  ipfi  AJfiabfcindatur  ex  reda  AB, data  squalis 
A G Efl.n.  A B, maior  quam  AF.  Na  cum  EB. fit  squalis 
ipfi  Ef , ex  conflrudionc^fint  autem  latera  AE,  AB, ma- 
iora 
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lora  latere  E B •, erunt  quoque  redas  E A,  A B,  maiores  re 
da  E F : ac  proinde  ablata,  communi  A E , reliqua  A B, 
maior  erit,  quam  reliqua  A F.  Dico  rectam  A B,  fedam 
efte  in  G , ita  vt  redangulum  comprehcnfum  fub  A B , 
B G,cequale  fit  quadrato  redas  A G,-adeo  vt  A G,fit  ma- 
ius Tegmentum, & B G,  minus. Ducatur  enim  per  G,reda 
H I , parallela  redas  D F,  fecans  C D,  in  I;  Ac  per  F,du- 
catur  ipfi  A G, parallela  F H,  fecans  H I,in  H.  Erit  igi- 
tur paralie logrammum  A H, quadratum  Tegmenti  A G> 
cum  omnia  eius  quatuor  latera  fint  xqualia, quippe  cum 
a F H,  G H,  aqualia  fint  oppofitis  A G,  A F,asquaiibusj 
omnesq;  anguli  eiuTdem  redi,  ob  redum  A,  vt  ad  defin. 
i. huius  lib.oftendimus.  Redangulum  quoque  CG,com 
prehenfum  erit  Tub  A B,&  Tegmento  BG,*  £ 
quod  A B,  aqualis  fit  ipfi  B C. Itaque  pro 
bandurn  eft, redangulum  C G,&  quadra-  E 
tum  A H,xqualia  efte. Quoniam  igitur  re  * 
da  D A,  diuiTa  efl  bifariam  in  E,  & ei  ad-  ^ 
dita  in  redum  AF;  berit  redangulum  Tub 
D F,F  A , hoc  eft, redangulum  D H,(cum 
F H , fit  ecqualis  ipfi  F A 5 ) vna  cum  quadrato  dimidias 
A E,a.*quale  quadrato  redas  E F,hqc  eft,  quadrato  redas 
E B,quas  redas  E F,  asqualis  eftrEft  autem  quadratum  re- 
das E B,c  asquale  quadratis  redarum  AE,A  B. Quare  re- 
dangulum  D H , vna  cum  quadrato  redas  A E , asquale 
quoque  eft  quadratis  redarum  A E , A B.  Dempto  ergo 
communi  quadrato  rede  A E , remanebit  redangulum 
D H,3,*quale  quadrato  redas  A B, hoc  eft,  quadrato  AC. 
Ablato  igitur  rurfus  communi  redangulo  A I,  remane- 
bunt redangulum  CG,&  quadratum  A H, inter  Te  equa 
lia.  Quod  eftpropofitum.  Datam  igitur  redam  A B,  fe- 
cuimus , &c. Quod  erat  faciendum. 

S C H O L I V M . 

HOC  theorema  nulla  ratione  accommodari  poteft  nume 
ris.  Non  enim  numerus  'vlhis  in  duos  poteft  numeros  diuidtyvt 
numerus produclus  ex  toto  in  alteram  partem  aqualis  fi*  qua 
drato  alterius partis,  vt  demonftr abimus  ad tropos,  if.  hb-s>> 

ybt 
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V bi  etiam  decem  theoremata  antecedentia  huius  lib.in  nume 
ris  dsmonjlr abimus.  Clarius  autem  idem  offendemus  adpro- 
pos.  2 p.  eiufdcm  lib.p . 

P R A X I S autem  huiufce  problematis  non  eft  difficilis. 
Nam  ad  extremum  A,vbi  terminari  debeat  maius fegmen- 
tum  line  a dati  A B,  excitata  perpendiculari  A D,ipji  dat  & 
lines.  A B,  squali,  e affeci  a in  E,  bifariam  ,•  fi  ad  interual- 
lum  E B,  refecetur  E A, produci  a in  E,  erit  A Eymaion  feg- 
mento  A G,  squalis,  vt  demonffratum  e fi. 

THEOR.  II,  PROPOS,  12. 

I N amblygonijs  triangulis,  quadra- 
tum,quod  fit  a latere  angulum  obtufum 
fubtendente,  maius  eft  quadratis , qua; 
fiunt  a lateribus  obtufum  angulum  com 
prehendentibus,  re&angulo  bis  com- 
prehenfo  & ab  vno  laterum , quae  funt 
circa  obtufum  angulum,  in  quod  ,cum 
protracium  fuerit,  cadit  perpendicula- 
ris,&ab  aftiunpta  exterius  linea  fub  per- 
pendiculari prope  angulum  obtufum . 

TRIANGVLVM  AB  C, habeat  angulum  ABC, 
obtufum  , Sc  ex  A , in  latus  C B,  ad  partes  anguli  obtufi 
protra&um  cadat  perpendicularis  A D . Dico  quadra- 
tum lateris  A C,  quod  obtufo  angulo  opponitur,  maius 
^ £ efie  quadratis  lateru  A B , B C, 

A A redangulo  bis  comprehenfo  fub 

✓y  j /J  C B,B  D,hoc  eft,quadratum  la- 
/ / 1 x ' teris  A C , aequale  efle  duQbus 
C 3 D quadratis  laterum  A B,B  C,vna 

cum  re&anguio  lub  C B,BD,bis 
comprehefo.Cu  enim  re&a  C D,diuifa  fit  in  BjVtcunq^, 

erit 
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a erit  quadratum  red$  CD,sequalc  duobus  quadratis  re- 
darum CB,BD,&  redangulo  comprehenfo  bis  fub  CB, 
BD.  Addito  igitur  communi  quadrato  reda*  A D,  erunt 
duo  quadrata  redarum  CD,DA,  jequalia  tribus  qua- 
dratis redarum  CB,BD,DA,&  redangulo  coraprehen- 
fobis  fub  C B,  B D:Eft  autem  quadratis  redarum  C D, 
DA  , b jequale  quadratum  reda:  A C.  Quare  & quadra- 
tum reda:  A C , aquale  erit  tribus  quadratis  redarum 
CB,  B D,  DA,  & redangulo  comprehenfo  bis  fub  C B, 
B D.  Cum  igitur  quadratis  redarum  BD,  DA,  c a?quale 
fit  quadrarum  reda:  A B $ erit  quadratum  re£ta:  AC, 
sequale  quadratis  redarum  CB,BA,  & redangulo  com- 
prehenfo bis  fub  CB,BD.  Quod  eftpropofitum  . In 
amblygonijs  ergo  triangulis  , quadratum,  quod  fit,  &c. 
Quod  erat  offendendum . 

SCHOLIVM. 

I A M hoc  loco  demonjirauit  Euclides , quanto  maius  Jit  in 
tria  ngulo  am  bt\ y gonio  quadratum  lateris  angui o obtufo  oppo  - 
Jit  i,  quadratis  aliorum  duorum  laterum  : In  fequenti  autem 
propof.j  q.  ojlendet , quanto  quadratum  lateris  acuto  angulo 
oppojiti  minus  Jit  quadratis  reliquorum  duorum  laterum  , vt 
ad  initium  fcholij propof.4-7.lib.  1 '.monuimus . 

Qf*  O N I A M vero  ajfumpjit  Euclides , perpendiculare 
ducta  ex  Accadere  in  latus  C E,  ad  partes  anguli  obtuji  pro- 
tr aci u, ideo  paucis  id  demonjtr abimus.  Sit  in  tridgulo  ABC, 
angulus  ABC, obtufus,  & latus  CB,ad par  ^ 

tes  B, protractum . Dico  perpendicularem  ex  A. 

A , deductam  cadere  extra  triangulum  in  Ssi 
latus  C B>  protractum  ? cuiufmodi  ejl  recta  f 

AD.  Si  enim  caderet  intra  triangulum , Fc 
qualis  ejl  recta  A E , ejfent  duo  anguli  A B E , 

AEB,  duobus  rectis  maiores, cum  ille Jit  obtufus,hic  veror  e- 
(dus. §luod  ejl  contrapr-Qpof.  17.  lib . 1 , Si  vero  caderet  extra 
triangulum  in  latus  B C ytroduclum  ad  partes  C,  qualis  ejl 
recta  AF,sJfent  rurfus  in  triangulo  ABF  , duo  anguli  ABF, 
AFB, maiores  duobus  rectis, cum  ille Jit  obtufus  , hic  vero  re- 
ctus . Qupd  ejl  abfurdum . 

SEDO'  b°c  theorema  verum  ejl  • 

T SI 


1 -5 t.fecudi,  I 


°47.frimt.\ 


c47.primu\ 


YFCLTD.  CEOM. 


S I in  trianguloquadratumvnius  lateris  mz 
ius  fit  duobus  quadratis  duorum  laterum  reli- 
quorum; Angulus,  illi  lateri  oppofitus , obtu,- 
ius  erit , 


- IN  triangulo  ABC,  quadratum  la- 
y*  teris  AC  , maius  fit  quadratis  laterum 

ABXBC , Dico  angulum  B,  quem  latus 
/ AC yfub t end.it yejf e ob/ufum  . Ducatur 

C enim  ex  B,ad  A B^perpendicularisB  D , 

lines.  B C , squalis , iungaturque  rctta 
AD.  Quoniam  igitur  quadratum  ex 
A squale  ejt  quadratis  ex  A B XB  D,  hoc  ejl , ex  AB, 

B C:  Ponitur  autem  quadratum  ex  A C,  maius  quadratis 
ex  AB,BCi  Erit  quadratum  ex  AD  , minus  quadrato  ex 
A C9&  idcircorecla  A D,  minor  quam  recla  AC*  Itaque 
quia  latera  A B ,BC , trianguli  ABC , aqualia  funt  lateribus 
AB,BDX trianguli  AB  D, 'vtrumque  vtriquex  (ybafis  A C, 
maior  ejl  bafe  A D ‘f  Erit  angulus  ABC,  maior  angulo 
A B D : Sed  A B Dxreclus  ejl.  Igitur  ABC,  reclo  maior , 
& obtujks erit . Quod  eji  propofitum  . 

Qlr  I N etiam  conuerfum  huius  propof.  / 2 . demonjlr abi- 
mus : nimirum . 


'47 -Primi 


S I in  triangula  quadratum  vnius  lateris  ma 
ius  fit  quadratis  reliquorum  duorum  laterum, 
redtangulo  bis  comprehenfo  fiifa  alterutro  ho- 
rum laterum , & fub  exteriore  linea  , quam  ex 
illo  latere  producto  recta  linea  ab  oppofito  an- 
gulo denuda  ahfcindit : Demiffa  hatc  linea,  ad 
latus  productum  perpendicularis  erit,  & angu- 
lus propofiti  trianguli  priori  illi  lateri  oppofi- 
tus , obtufus . 


IN  triangulo  A B C , ad  latus  C B , protrailum  demit- 
tatur ex  oppcjito  angulo  A , recla  A D , fit  que  quadratum 
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lateris  AC^maius  quam  quadrata  later u A B,  BC , recl an- 
gulo fub  C B,  B D , bis  compre- 
benfc  . Dico  AD  , adC  D,  ejfe 
perpendicularem  , & angulum 
ABC,  obtufum.  Si  enim  A D, 
perpendicularis  non  efiy  ducatur 
ex  A,  ad  C B , perpendicularis  , 
quam  dico  cadere  necejfario  in 
C B,  productam  ad  partes  B.  Cadat  enim, fi fieri  pote  fi,  in  B , 
ita  ait  A B,  Jit  adC  B , perpendicularis . Erit  igitur  a qua- 
dratum ex  A C,  Aquale  quadratis  ex  AB,  BC,  quodefiab - 
fur  dum , cum  maius  ponatur . Non  cadit  ergo  perpendicula- 
ris ex  A, in  C B , demijfa,  inpunUum  B. 

CADAT  deinde,  fi fieri  potefi,  perpendicularis  ex  A , 
demijfa, in  latus  B C, qualis  e fi  A F . Erit  igitur  b quadra  - 
tum  ex  A C,  Aquale  quad,ratis  cx  A F, F C: Ponitur  autem 
quadratum  ex  AC,  maius  quadratis  e x A B , B C . Igitur 
(y  quadrata  ex  A F,  F C,  maiora  erunt  quadratis  ex  A B , 
B C,  quod  efi  abfurdum - Sunt  enim  quadrata  ex  AB,  B C, 
maiora  quadratis  ex  A F , F C,  qubdrecbaAB,reclo  angu- 
lo A F B , oppofita c maior fit  quam  A F,  & B C,  tota  ma- 
ior parte  F C.P  erpendicularis  ergo  ex  A a demijfa  non  cadit 
in  C B, 

C A D AT  tertio  ,fi  fieri  potefi.  perpendicularis  ex  A, 
ad  latus  B C,  demijfa,  in  C,  ita  vt  A C 5 fit  perpendicularis . 
Erit  igitur  quadratum  ex  AB ,d  Aquale  quadratis  ex  A C , 
C B,  ac  proinde  quadratum  ex  A C , minus  erit  quadrato 
ex  AB  , & propter  e a multo  minus  quadratis  ex  A B,  B C , 
quod  efi  abfurdum,  cum  ponatur  maius  . Perpendicularis  er- 
go ex  A, ad  B C,  demijfa  non  cadit  in  C. 

CADAT  quarto  , fi  fieri  potefi  ^perpendicularis  ex  A, 
in  B C,  protractam,  ad  partes  C , qualis,  efi  A G.  Quoniam 
igitur  duo  anguli  ,AGCyACG,e  minores  funt  duobus 
rectis,  ejhfi  AGC,  re  cius-,  erit  ACG,  mincrreclo  , ac  proinde 
AC  B,  cbtufus . Recl  a ergo  A i>, f maior  erit  quam  AC,(y 
prepterea  quadratum  ex  A C,  minusjerit  quadrato  ex  A Bi 
ac  proinde  multo  minus  quadratis, ex  A B,  B C : fsd  <Jy  ma- 
ius ponitur,  quod  efi  abfurdum . Cum  ergo  perpendicularis  ex 
A,  demijfa  ad  C B,non  cadat  in  B,  neque  inter.  C,  3,  neque 

T 2 tn 
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m C,  neque  extra  C,  qualis  e fi  A D^vt  de- 

monfirabitur  . Quare  angulus  ABE,  a acutus  erit , & ABC, 
obttifus . quod  fecundo  loco proponitur  demonfirandum  . 

A JpL  autem  A D yfit  ad 

- CB, perpendicularis  fita  demon - 

AyS/  • \ fir abimus  . Si  non  efl , ducatur 

*y/f  ' \ AE,^  C B,  perpendicularis 
: \ cadens  vitra!! , vt  ofiendimus . 

^ C F B j d jj  Quoniam  igitur  angulus  ABC^ 
cfienfus  efi  obtufus , b erit  qua- 
dratum retis,  A C,  maius  quam  quadrata  rectarum  A B 
B Qyeclangulo  bis  comprehenfo  fub  C B , B E ; fed  & qua- 
dratum eiufdem  retia  AC,  maius  ponitur  quam  quadrata 
earundem  retiarum  A B , B C , reti  angulo  bis  comprehenfi 
fub  C B,  B D.  Igitur  quadrata  wAB5BC3  vna  cum  re- 
ti angulo  bis  fub  tt^fihD^comprebenfo  aqualia  erunt  quadra 
tis  ex  AB,BC,  vna  cum  reti  angulo fub  CB,BE}fc  com- 
prehenfo  : & ablatis  quadratis  communibus  retiarum  A B, 
B C,  reti  angulum  bisfiib  C B , B E,  comprehenfum  aquale  1 
erit  reti  angulo  bis  comprehenfo  fub  CB,BD,w  proin.de  & \ 
reti  angulum  fub  C.  B,  BE,  femel  comprehenfum  squale  erit  ' 
reti  angulo  femel  fub  C B,  B D,  comprehenfo , cp  recta  B E , • 
retis  B D,  squalis ^ pars  toti , vel  totum  parti,  quod,  efi  ab-  \ 
fur  dum . Efi  ergo  AD,^CD5  perpendicularis  , & nulla 
alia . quod  esi  propofitum . 

IAM  vero  ^quoniam  neque  hoc  duodecimum  theorema , 
neque fequens  13.  per  numeros  ^quando  libet  ^ explicari  patefio 
quod pofito  vno  latere  triaguli  quotlibet  partium  squalium , 
aha  latera  , eorumque partes  d perpendicularibus  lineis  fa- 
cis plerumque  numeris  exprimi  nequeant  ^fedfirn  Itnes  illi 
lateri  incommenfurabiles  : quod  inprscedentibus  propofitioni- 
bus  non  accidebat^quippc  cum , pofita  diuifa  retia  lin.ea  quot - 1 
libet  partium  squalium, eius  partes  ftatuipoffmt  pro  1 ibit  0 ei  1 
commenfurabileSyVt  in  exemplis  numerorum  adhibitis,  faclu 
efiiprsfcribemus  regulas  quasdam , quibus  Geometrice  trian- 
gula ambly gonia , atqye  oxy gonia  ( quotquot  quis  optauerit) 
confiituantur  eiufmodi , vt  omnia  latera , partesque  eorum 
a lineis  perpendicularibus  facis  fint  lines  commenfurabiles : 
atque  adeo  veritas  vtriufque  theorematis  in  numeris  quoque 

appareat 
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appareat . Hic  autem  de  amblygonijs  triangulis  agemus , 

& in'  fcholto  [eluentis  propojiticnis  de  Gxygenijs . Quoniam 
autem  amblygomum  triangulum  eft  vel  ifcfceles , in  quo 
tertium  latus  femper  a maius  eft,  quod  obtufo  angulo  cppo - a/ p .primi* 
natur , f calenum  , ^ aquilaterum  enim  effe  non  potejl , 

ad  definitionem  27.  lib . I.  diximus  , J fcaleno  li- 

nea perpendicularis  cadit  vel  in  minimum  latus  produ- 
ctum , i»  medium  , proponemus  tres  regulas  • Prima 
exhibebimus  triangulum  amblygonium  Ifefceles  laterum 
commensurabilium  ? etiam  fegmentum  vtriuslibet  la- 
terum Aqualium  produfti  inter  perpendicularem , & angu- 
lum obtufum  eifdem  lateribus  commenfurabile  fit . Secun- 
da confiituemus  triangulum  amblygonium  {calenum  late- 
rum etiam  commenfurabiltum  , & in  quo  fegmentum  mini- 
mi lateris  producti  inter  perpendicularem,  & angulum  ob- 
tufum lateribus  eifdem  fit  commenfurabile . Tertia  denique 
triangulum  amblygonium  fcalenum  proponemus  commen- 
furabilium  laterum , & in  quo  fegmentum  lateris  medij  pro- 
ducti inter  lineam  perpendicularem  , obtufum  "angulum 
eifdem  lateribus  commenfurabile  exifiat . 

R E G V L A /. 


A D cmfiruendum  triangulum  amblygonium  ifofceles 
laterum  commenfur  ab  ilium , in  quo  fegmentum  exterius  al- 
terius laterum  &qualiumproducti  inter  perpendicularem  li- 
neam y & angulum  obtufum , eifdem  lateribus  quoque  fit 
commenfurabile fiatuatur  fegmentum  exterius  tot  par- 
tium aqualium  yvt  earum  nume- 
rus a 7. numeretur  yvt  7*  vel  14.  . u 

vel 21  ,uel 2 8 . &c,  D einde  vtru- 
uis  laterum  Aqualium  ponatur 
dicti  figmenti  duplum  fuperqua - yS 

drup artiens  feptimas , maximis  g 30  £ 

autem  obtufo  angulo  oppcfitum 

eiufdem  figmenti  quadruplum  fuperbip  arti  ens  feptimas  . Vt 
in  triangulo  ABC,  angulus  A , fit  obtufus  , ducta  que  fit 
CD,  ad  B A 5 latus  productum  perpendicularis  . Si  igitur 
KD,c&fiituatur partium 7, erit  vtrumuis laterum  AB,  AC, 

T 3 partium 
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partium  I <f.  qui  numerus  habe- 
i "D  tur  duplic aneris  7.  addidenf- 

A \ que  -j-.  ipfius . Latus  vero  B C , 

cxA  erlt  parttum  3 o.quem  numerum 
/ habebis  , (i  quadruplicaturis  7. 

30  q aditinx erisque  ~ . ipfius . Inhcc 

triangulo  quadratis  lateris  B C, 
e fi  r)0ci.  cui  Aqualia  funt  quadrata  laterum  AB,  AC,  nem- 
pe 3 24.3  24.  'ima  cum  r e ci angulo  bis  comprehenfo  fub  A B , 
AD,  hocefi , cum  j 26.  12C . H ac  enim  conficiunt  quoque 
fummam  3)00.  Quam  ob  rem , vt  in  hoc  fcholio  oftendimus , 
erit  duci  a CD  , ad  BD,  perpendicularis , & angulus  BAC, 
obtufus  . Quod  fi  (ingulos  numeros  huius  trianguli  per 
quemlibet  numerum  multiplices  , procreabis  alias  lineas 
trianguli  commenfurabiles , prioribus  tamen  proportionales . 
Vt  fi  inuentos  numeros  duplices  , efficies  AD,  14.  & tam 
A B,  quam  A C,  3 6 . at  B C,  6 0.  Propofitum  quoque  trian- 
gulum reperies  ,fiatuendo  fegmentum  exterius  AD,  quot- 
cunque  partium , etiamfi d 7.  non  numerentur  : fied  tunc  la- 
tera erunt  numeri  integri  cum  fraciionibus  . idem  denique 
triangulum  ojfendes , fiatuendo  latus  quodcunque , d quo 
incipere  uis , quotlibet  partium , dummodo  maximum  fiat 
fegmenti  AD,  quadruplum  fup  er  bipartiens Jebtimas,  vtrum- 
uis  autem  aqualium  fit  eiufdem fegmenti  duplum  fupsrqua- 
drupartiens  feptimus . 


V T efficiatur  triangulum  amblygonium  Scalenum  la- 
terum commenfurabilium , in  quo  perpendicularis  cadens  m 
minimum  latus  produclum  faciat  fegmentum  exterius  ccm- 
menfurabile  etiam  lateribus : fatuatur  exterius  fegmen- 
tum quotuis partium  aqualium  d s.  numeratarum^  vt  s- 
vel  I 0.  vel  I s . vel  2 0.(gpc.  Quibus  fi  addas  habebis  mi- 
nimum latus . Si  vero  eafdem  partes  ditti  fegmenti  triplices , 
addafque  — . vel  fi  partes  minimi  lateris  muentas  duplices, 
efficies  medium  latus.  Si  denique  partes  eafdem  didi  fegmen- 
ti  quadruplices , reperies  latus  maximum  . Vt  fi  m appofito 
triangulo  fegmentum  A D , confiituatur  1 o.  erit  AB.  16. 
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A C,  32.  j^BC >4-0.  Vbi etiam 
'vides  , quadrato  lateris  B C, 
quod  eft  160  0.' Aqualia  ejfe  qua- 
drata laterum  A B,  A C,  nimi- 
rum 25 6.  1 6 2 4- j nona  cum  re- 
cta'agulo  bisfub  A BjA  D,  com- 
prehenft  , id  efl , cum  160.  160. 

Ex  quo  fit  ? C D,  ejfe  adB  D * 'perpendicularem , fy  angu- 
lum BAC,  obtufum , vt  fupra  in  hoc  fcholio  oflendimus  . 
Iam  fifingulcs  numeros  iriuentos  multiplices  per  quemuis  nu- 
merum , gignentur  alij  numeri  illis  proportionales  y qui  idem 
pr&fiabunt.  Vt  fi  eos  duplices,  erit  latus  A B , 32.  AC»  Cj-.fy 
B C » 8 0.  qui  quidem  nUmCri  reperientur  eadem  arte, fi  exte- 
rius fegmentUm  A D , flatu  as  partium  20.  qu  a duplam  quo- 
que proportionem  habent  ad  priores  partes  1 o.  Sic  fi  eofdem 
numeros  triplices, efficies  fegmentum  exterius  AD,  partium 
30. latus  AB,<p8*AC,f>(l>EC,  120.  & fic  deinceps. 

R E G V L A XII. 


PRO  triangulo  ‘ambly gonio  Scaleno  commenfurabilium 
laterum , in  quo  perpendicularis  linea  in  medium  latus  pro- 
ductum cadens  efficiat  quoque  fegmentum  lateribus  trian- 
guli commenfurabzle  ; accipiatur  rurfum  exterius  fegmen- 
tum quothbet  partium  d 5.  numeratarum  * Ut  in  pr  ac  edenti 
regula . Quas fi  triplicet  < addasqite  produces  minimum 

latus  : St  'vero  eafdem  multiplices  per  C.  adiutigasque  ha 
bebis  latus  medium  : St  denique  eafdem  per  8.  multiplices , 
produces  maximum  latus . Vt fi 
in  triangulo  propofito  fegmentum 
A D , fiat  partium  5.  erit  AB, 

16.  A C»32>  &B  C,  Atque 

ita  quadrato  lateris  B C , mmi-  j/** 

YumiCoo.Aqualiaexifientqua - ^ Q 

drata  laterum  A B,  A C 3 nem- 
pe 256 . i o 24-.  'vnd  cum  rettan- 

ghlo  bis  comprehenfo  fub  A C,  A D , hoc  e fi,  cUfn  iC  0.160. 
Ac  proinde  B D,  ad  C D,  erit  perpendicularis  , angulufpue 
BAC,  obtufus » Ut  in  hoc  fcholio  fupra  demonfirauimus . 
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Quod  Ji  numeros  inuentos  per  quemuis  numerum  multipli- 
ces, inuenies  alios  numeros  laterum  illis  proportionales  fin  qui- 
bus eadem  h ac  propo/, ',i  2 .examinabitur  *Vt  fi  eos  quadrupli- 
ces, efficies  fegmentum  exterius  A Dyp  artium  2 0.  latus  A B , 
6 4. AC, 128 .& BC,i6 o.Si  vero  eofdem  illos  priores  nume- 
ros per  1 0 . multiplices , erit  fegmentum  exterius  A D,  ‘yo. 
latus  A B,  16 0.  A C,  320.  & B C , 400.  Atque  ita  in  in- 
finitum—j . 

CAVE  antem,  exifiimes,  pofito  latere  aliquo  trian- 
guli amblygonij , vel  figmento  exteriori,  quotlibet  partium 
aqualium , alia  latera  cum  illo  firuare  necejfario  propor- 
tiones illas , quas  in  regulis  pr&diclis  explic auimus  : adeo  vt 
cognito  vno , reliqua  etiam  cognofcantur . Hoc  enim  falfum 
efi  5 cum  illa  variari pojfint  mille  modis,  & alias  atque  alias 
proportiones  habere  . Itaque  ex  tribus  pr&f criptis  regulis  fo- 
tum colligendum  erit , ex  lineis  reclis  , qua  diclas  proportio- 
nesfiruent,  confiitui  pofie  triangulum  amblygonium , vna 
cumfiegmento  exteriore  y in  quo  veritas  propofitionis  \2.p0fi- 
fit  examinari . 

THEOR.  12.  PROPOS.  13. 


I N oxygonijs  triangulis,  quadratum 
a latere  angulum  acutum  fubtendente 
minus  eft  quadratis  , quas  fiunt  a late- 
ribus acutum  angulum  comprehenden- 
tibus, reftangulo  bis  comprehenfo , & 
ab  vno  laterum  , quas  funt  circa  acu- 
tum angulum,  in  quod  perpendicula- 
ris cadit,  & ab  aflumpta  interius  linea 
fub  perpendiculari  prope  acutum  an- 
gulum . 

SINT 


SINT  omnes  anguli  trianguli  A B C,acuti,&  ex  A, 
perpendicularis  AD,  demifla  cadat  in  latus  B C.  Dico 
quadratum  lateris  A B,quod  acuto  angulo  A C B,  oppo 
nitur,minus  efle  quadratis  laterum  A C,  C B,  circa  an- 
guium acutum  didum,  redangulo  bis  comprehenio  fub 
BC,CDj  hoc  efl: , quadratum  lateris  A B,  vna  cum  re- 
dangulo bis  comprehenio  fub  BC,CD,  «quale  efle 
duobus  quadratis  laterum  AC,CB.  Cum  enim  reda 
B C,  diuiia  fit  in  D,  vtcunque,  erunt  quadrata  redarum 
B C>CD,a«qua-  * 3 y.Jecudi. 

lia  redaguloco-  A. 

preher.fo  bis  fub  / \\  /tV 
BC.Ca&qu-l  X l\  X I X 
dr  a to  rcd«  B D.  B JDCB  J)  CB  X>  G 
Additoergoco- 

muni  quadrato  reda:  D A,erunt  tria  quadrata  redarum 
B C, C D,D  A,  «qualia  redangulo  bis  comprehenio  fub 
BC,C  Dj&duob  lis  quadratis  redarum  B D,D  A:  Duo-  . . . 

bus  autem  quadratis  redarum  CD,DA,t>«  quale  e A rim  * 

quadratum  red«  C A . Duo  igitur  quadrata  redarum 
B C,C  A,  «qualia  fiunt  redangulo  bis  comprehenio  fub 
B C,CD,&  duobus  quadratis  redarum  BD,  DA.  Cum  j . . 
ergo  duobus  quadratis  redarum  B D , D A, c «quale  fit  | 
quadratum  redq  A B;  erunt  dlio  quadrata  redaru  B C, 

C A, «qualia  redangulo  bis  compreflenfo  fiub  B C,CD, 

& quadrato  red«  A B. quod  eft  propofitum.Eodem  mo- 
do oftendetur,  quadrata  redarum  A B,B  C,  «qualia  efle 
redangulo  bis  comprehenio  fiub  CB,BD,&  quadrato 
red«  A C,  hoc  efl , quadratum  lateris  AC,  minus  efle 
quadratis  laterum  A B , B C , redangulo  comprehenio 
bis  fub  C B,  B D.In  oxygonijs  ergo  triangulis , quadra- 
tum a latere,&c.  Quod  demcnftrandum  erat. 

SCHOLIVM' 


ITA  E ex  tribus  propofitionibus, i nempe  47*  Hb*  I . 
(fp  j 2.  atque  / 3.  huius  lib\  cognof cimus»  quantum Jit  quadra- 
tum  cuiufuis  lateris  trianguli  cum  quadratis  aliorum  duo- 
rum laterum  comparatum , nempe  an  fit  illis  aquale , an 

maius» 
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maius,  minusue,  (y  quanto  mattis  fit,  aut  minus,  prout  vide  li 
cet  angulus  ajjumpto  lateri  oppcfitus  fuerit  reEtus,  vel  obtufus 
aut  acutus . 

QVA  MV  I S autem  "Euclides  theorema  hoc  proponat 
de  triangulis  duntaxaf  oxygonijs , qua  ficilicet  omnes  angulos 
habent  acutos ; Jde  tamen  veru  et  i a e fi  in  triangulis  rettagu 
lis,&  amblygonqs^  vt  confiat  ex pofierioribus  duobus  triangu 
lis  in fichemate  propofitis  . Sunt  enim  in  hifice  triangulis  necef- 
fiario  duo  reliqui  anguli  acuti  > vt  perjpicue  colligi  potefi  ex 
propos.  17,  vel  qz. primi  lib . HOc  folum  obfieruandum  efi  in 
triangulis  rect  angulis,  dy  amblygoniis,  perpendicularem  duci 
debere  ab  angulo  recto,  vel  obtufo,  in  oxygonijs  'i) ero  a quoli- 
bet  Ita  enim  femper  cadet  perpendicularis 
intra  triangulum  ■,  vt  Euclides  in  demon - 

//  firatione  ajfumpfit . Quod  quidem  facile 

Z-L I - \\  demonfirabitur  hac  ratione.  Sint  in  trian - 

EB  D C 17  gUi0  ^4  b c , duo  anguli  A B C,  A C B, 
acuti, angulus  vero  3 A C,  re  cius,  vel  obtufus,  acuiusve.  Di- 
co perpendicularem  ex  A , demijfam  cadere  intra  triangu- 
lum * Si  enim  caderet  extra  in  C B,  protractam  ad  paries  Bs 
cuiufinodi  efi  recta  A E,  ejfiei  in  triangulo  A B E,  angulus  ex - 
zld -primi.  terior  A B C,  acutus. a maior  interno  <jy  oppofito  recto  A EBi 
quod  efi  abfurdum.Si  Vero  caderet  extra  B C,  productam  ad 
partes  C , qisalis  efi  recta  A E , in  idem  incideremus  abfur- 
dum,vt  manifefium  efi. 

IDEM  hoc  theorema  in  triangulis  rect  angulis^  & obtti 
/angulis  demonfirat  Eedericus  Commandinus , etiamfi per- 
pendicularis A D,non  cadat  in  latus  B C,  fed  vel  eadem  fit , 
qua  latus  A E,  vt  in  rectdgulis,vel  extra  triangulum  cadat, 
vt  in  obtuf angulis  accidit , ceu  tn  fcholio  propos  i pre  cedentis 
detnonftrauimusiquod  *um  demUm  accidet,  cum  perpendicu- 
laris non  ab  angulo  recto  < vel  obtufo,  fed  ab  altero  acutorum 
demittitur . 

SIT  triangulum  rect  angulum  ABC,  cuius  angulus  B, 
fit  rectuSifyex  angulo  A,  acuto  ad  B C,  pcrpedicularis  ducet 
tur  A D,que  eadem  erit,  que.  latus  A B^pr opter  angulum  re- 
ctum B.  Dico  quadratum  lateris  A B,  acutum  angulum  Ci 
j ubtendentis^minus  ejfe,quam  quadrata  laterum  A C,C  B, 
reEt  angulo  bis  comprehenfo fub  latere  CB  ,in  quod  perpendi- 
cularis 
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cularis  cadit,  gr  fub  Unca  C D,  qus.  interijcitur  inter  perpen- 
dicularem A D,  & acutum  angulum  C.  - 

Cum  enim  quadrata  ex  AB, C B,a  aqua  A A.  s 

lia  finr  quadrato  ex  A C ; addito  comma  / 

ni  quadrato  ex  C B,  erunt  tria  quadrata, 
nempe  quod  ex  A B,&  duplum  eius, quod  f 7^ 

ex  C B , aqualia  duobus  quadratis  ex  q -g 

A C,C  B:  At  quadratum  ex  C B,  idem 
e (l,  quod  recl angulum  fub  C JB,  C D . Igitur  & quadratum 
ex  A B , vna  cum  recl  angulo  bis  fub  C B , C D , aquale  ejl 
quadratis  ex  A C,C  B > Ac  proinde  quadratum  ex  A B, mi- 
nus ejl,-quam  quadrata  ex  A C,C  B,reclangulo  bis fub  CB , 

C D . Quod  ejt  propoftum > . 

RV RS  V S Jit  triangulum  obtufangulum  AB  C , cuius 
angulus  B,obtufusi&  ex  angulo  acuto  A,adB  C,perpendicu 
laris  ducatur  A D,  extra  triangulum  cadens.  Dico  quadra- 
tum lateris  A B,  acutum  angulum  C ,fubtendenti$  minus  ef 
fe,  quam  quadrata  laterum  AC  ,C  B,  recl  angulo  compre- 
henfo  bis fub  C B,&  C D- Quoniam  enim  quadrata  ex  AD, 

C D,  b Aqualia  funt  quadrato  ex  A C i 

addito  quadrato  ex  CB,  communi,  er  ut  >f  A. 

tria  quadrata  ex  A D,C  D,C  B,&qua  jri 

lia  duobus  quadratis  ex  A C,  C B:  At  j • 

quadratum  ex  C D,  c aquale  esi  qua-  jr  I c 

aratis  ex  C B , B D^  & recl  angulo  bis  A7  _ f 

fub  C B,  B D . Igitur  & duo  quadra - C I> 

taex  A D , C B , vna  cum  quadratis 

ex  CB,B  D,  & recl  angulo  bis fub  CB3  £ D,  Aqualia  funt  . 

quadratis  ex  A C , C B : Sunt  autem  quadrata  ex  A D, 

B D,d  aqualia  quadrato  ex  A B. Quare  quadratum  quoque  d 
ex  AB  , C?  duplum  quadrati  «CB,  i >na  cum  recl  angulo 
bis  fub  C B,B  D,  Aqualia  funt  quadratis  eoi  AC,  C B.  At- 
qui quadrato  ?xCB,  vna  cum  recl  angulo  fub  CB,  BD, 
e aquale  ejl  recl  angulum  fub  C D,  C B,-  Ac  propter  ea  duplo  ( 
quadrati  ex  C B ,vna  cum  recl  angulo  'bis fub  CB,B  D,&qua 
le  efi  recl  angulum  bis  fub  C D , C B Igitur  & quadratum 
ex  AB,  vna  cum  recl  angulo  bis fub  C B * C D , Aquale  ejl 
quadratis  ex  A C,C  B-,  Ac  proinde  quadratum  ex  A B, mi- 
nus efi,  qua  quadrata  ex  AC,  C B,  recl  angulo  bis fub  C B , 

C D. 


-primi.] 
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1 \ fi  cudi. 


1 47 -primi. 


e 3 -ficu  di. 
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li  2. fi  cudi. 


b q.fecudi. 
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C D.  Quod  e fi  prcpofitum. 

ALITER j 0*  br cuius. Quoniam  quadratum  ex  AC, 
a maius  efi,  quam  quadrata  ex  A B,  B C,  r e Ei angulo  bis  fub 
C B,  B D,  comprebenfo,hoc  efi, quadratum  ex  A C,  Aquale 
efi  quadratis  ex  A B , B D , 'vna  cum  reti  angulo  fub  C B , 
B D,  bis  comprebenfo ierit  quadratum  ex  A B, minus, quam 
quadratum  ex  A C, quadrato  ex  B C,<&  recta  gulo  fub  C B, 
B D , bis:  Ac  proinde  fi  quadrato  ex  A C, addatur  quadra- 
tum ex  B C , erit  quadratum  ex  A B,  minus  quam  quadra- 
ta ex  A C,B  C, quadrato  ex  B C ,bis  fumpto,  & reci angulo 
bis  fub  C B,  B D ,compr  e henfo  . Cum  ergo  quadrato  ex  B C, 
vna  cnm  re  Et  angulo  fub  C B * B D,  contento  , b aquale fit  re- 
ci angulum  fub  C B,  C D,  contentum ; erit  quoque  quadra- 
tum ex  A B, minus  quam  quadrata  ex  AC,  C B, re  EI  angu- 
lo comprebenfo  bis  fub  C B,  C D.  Quod  efi  propofitum. 

I N febolio  quodam  antiquo  demonfiratur  fequens  theore 
mafnfiar  illius , quod  nos  in febolio  pr  ac  e dentis  prop  os. fecundo 
loco  demmfir auimus . Videlicet. 

S I in  triangulo  quadratum  vnius  lateris  mi 
nus  fit  duobus  quadratis  duorum  laterum  reli 
quorii:  Angulus  illi  lateri  oppofitus, acutus  erit. 

I N triangulo  A B C, quadratum  lateris  A B,  minus  fit, 
j quam  quadrata  laterum  A C,  C B , Dico  angulum  C,  quem 
diEium  latus fubtendit,  ejfe  acutum . Ducatur  enim  ex  C,  ad 

A C, perpendicula 
ris  CD, linee  CB, 
Aqualis $ iugatur- 
que  reEla  A D . 
Quonid  igitur  qua 
dratum  ex  A D , e aquale  efi  quadratis  ex  A C,  C D , hoc 
e Et,  ex  A C,  C B:  Ponitur  autem  quadratum  exAB,  mi- 
nus quadratis  ex  A C,C  B,-  Erit  quadratum  ex  A D,  ma- 
ius quadrato  ex  A B,-  0 ideo  reEla  A D , maior  quam  recta 
A B.  Itaque  quia  duo  latera  AC,  C D , trianguli  A C D, 
Aqualia  funt  duobus  lateribus  A C , C B , trianguli  AC  B, 
'Utrumque  'utrique-,  (gp  bafis  A Dgmaior  bafe  A Bjd  Erit  an- 
gulus AC  D,  maior  angulo  AC  B;  Sed  A C D,  reclus  efi, 
ex  confiruEHone.Ergo  A CB,  reclo  minor<fgp  acutus  erit. 

SED 


-n  A-  T5  AI*  A 
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SED  & cciierfum huius prvpos.i 3 . ofiendemtis ,nimiru . 

$ I in  triangulo  quadratum  vnius  lateris 
minus  fit  quadratis  reliquorum  duorum  late- 
rum,redcangulo  bis  comprehenfo  fiib  alterutro 
horum  laterum , &fub  redta  linea  inter  angu- 
lum priori  lateri  oppofitum,&redtam  lineam 
ab  angulo  alteri  illi  lateri  oppofito  demiflam : 
Linea  hac  demilfa  ad  alterum  illud  latus  per- 
pendicularis erit,&  angulus  propofititriangu-  1 
li  priori  illi  lateri oppofi tus , acutuS4 

I N triangulo  A B C,  ad  latus  B C,  demittatur  ex  angu 
lo  oppofito  A,  recta  A D;  fiitifi  quadratum  lateris  A B, minus 
quam  quadrata  laterum  A C , C B,  r e cb  angulo  fub  B C, 
C D ? bis  comprehenfo  . Dico  A D 5 ejfe  perpendicularem  ad 
B C,fi?  angulum  A.  C Bracatum.  Si  namque  A D , perpendi 
eularis  non  eftyducatur  ex  A ,ad  B C,  perpendicularis^  quam 
dico  neceffario  cadere  citra  pu-  * 

Bum  C,  ver  Jus  B,  hoc  efi^vel  in 
latus  R C , vel  inpunBum  B , /j : i \ ^ 

vel  in  latus  B Cyverfius  B,  pro - / j ; { \ _ 

ductum  k Cadat  enim,  fi  fieri  po  y'j/  ■ \.  \ \\ 

teft,in  C,ita  vt  A C ^fit  ad  BC^  y g g 
perpendicularis.  Erit  igituraqua  Ak 
dratum  ex  A B , Aquale  qua-  ;!  • \X<.. 

dratis ex  AC^C  B-quod  ejl  ab-  ; 1 \ K -NX. 

furdumycum  minus  ponatur. N B F C ii  ± B F C E 

cadit  ergo  perpedicularis  ex  AydeduBa  ad  BCjn  puBu  C. 

C A DA  T deinde  j fi  fieri  patefit,  perpendicularis  ex  A, 
demififa  vitra  C ? in  E , qualis,  ejl  A E.  Er it  igitur0  quadra- 
tum ex  A B aquale  quadratis  ex  A R,  E B:  Ponitur  autem 
quadratum  ex  A B,  minus  quadratis  ex  A C , CB.  Igitur 
<&  quadrata  ex  A E.  B B,  minora  erunt  qu aderatis  ex  A C, 
C B . Qum  ergo  quadratum  ex  A C, c & quale  Jit  qua  dratis 
ex  A E,  E C,-  erunt  quoque  quadrata  ex  A £,  E Bfmincra 
quadratis  ex  A E ,£  C,  CB:  Et  ablato  communi  quadrato 
xecl&  A E 3 erit  reliquum  quadratum  ex  £.B,  minus  quoque 

quadra - 
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b jfyprhnt- 


cy/.prirnt. 


quadratis  ex  E C,C  B.  quod  efi  abJurdum.Cum  enim  qua - 
A dratum  ex  E B-,*  <e  quaie  Jit  qua 

dratis  ex  E C , C B,  vnd  cum 
//■  i\  reci  angulo  bis  comprehenfo  fub 

f f • i E C,  C B,  maius  erit  quadra- 
/ F'  • 1 \ tum  ex  E B^quadratis  ex  EC, 

J 3FDFK  C 2 CB.  Non  ergo  perpendicularis 
A&v.  cadit  vitra  C ; Sed  neque  in  C, 

/i\  \r.  / j cadit  yut  oftendimus.  Igitur  ca- 

r’fVrV fa-JVSp  Aa C ■ ?Kafo sfi 

r B F i.  B £ - AD^vt  demonftrabitur,ac pro- 

pterea  b angulus  A C B3#c#/^  m>.  Quod fecundo  loco  propo 
nitur  demonjlr  andum — > . 

Qv  O D autem  A D ^Jit  ad  B C 3 perpendicularis 3 i/# 
oltendemus.  Si  non  ejl  ^ Jit  A F,ad  B C ^perpendicularis  , c/j- 
dfe&f  «frvz  puncium  C , vt  probatum  ejl , vbicunque  hoc  con- 
tingat , triangulum  ^Jiue  in  puncrum  B^fiue  extra 

triangulum.  (. Infecundo  tantum  triangulo  non  dicet  aduerfa 
nuSjp  er pe  di  cularem  cadere  inB ; quia  eadem  ejfet^aua  A D. 
quod  ille  negatjQma  ergo  angulus  A C B jfienfus  fuit  acu- 
tus^ erit  quadratu  ex  A B 3 minus  ^ quam  quadrata  ex  A C, 
C B yrettangulo  bis  comprehenfo fub  B C3C  F,  hoc  ejl 3 qua- 
dratum ex  A B , vnd  cum  reci angulo  comprehenfo  bis  fub 
BCjCB,  aquale  ejl  quadratis  ex  A C3  C B : P onitur  au- 
tem quadratum  idem  ex  A B,  minus  quoque ^quam  quadra- 
ta ex  A C3  C B3  reti  angulo  bis  comprehenfo  fub  BC,  C D, 
hoc  ejl  ^quadratum  idem  ex  A B^und  cum  reci  angulo  bis  con 
tento  fub  B C3C  D aquale  ponitur  quadratis  ex  A C3  C B. 
Igitur  quadratum  ex  A B 3 vnd  cum  reti  angulo  bis  compre- 
henfo  fub  BC3C  D,  aquale  erit  quadrato  eidem  ex  AB ,vnd 
cum  reci  angulo  comprehenfo  bis  fub  BC3C  F : Et' ablato  com 
muni  quadrato  recte.  AB,r  e £1  angulum  fub  B C,C  Dfois  co~ 
prehenjiim  aquale  erit  r e ct angulo  bis  fub  B C3  C F,  compre- 
henfo ; ac  proinde  & reti  angulum  femel  comprehenfum  fub 
BC3  C.D,  aquale  erit  reci  angulo  femel  comprehenfo  fub  BC, 
C F fdeocf  f?  recta  C D3C  F Adules  erunt , pars  fy  totum • 
Quod  ejl  abfurdum.Eji  igitur  A Dtad  B C ^perpendicularis, 
0 non  ali  a.  Quod  ejl  prcpoftum. 

Qjf  E MADMODVM  autem  in  fcholio  fuperioris 

propo- 
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propofitionis  triangula  ambly gonia  confiruximus  laterum , 
limarum  commenfurabthum  , in  quibus  per  numeros  veritas 
propofitionis  12.  examinari pcjfit^  ita  hoc  L eo  oxy goniatrian- 
gula  confiitusmus  laterum  atque  linearum  cemmenfurabi- 
liumfin  quibus  huius  13. proposuerit  as  explicetur. Quia  vero 
triangulum  oxy genium  efl  vel  Aquilaterum,  vel  Ifofceles^vel 
Scalenum  s complectemur  totam  hanc  doctrinam  fept em  re- 
gulis. Prima  de  tr  i angui  squilatero  oxy  gonio  aget . Secunda 
de  ifofcele , in  quo  perpendicularis  cadit  in  tertium  latus  ins. 
quale^jiue  maius  illud fit,jiue  minus  vtrouis  aqualia.  T ertta 
de  I fofcele^cmus  tertium  latus  maius  efi ^perpendi  cularis  que 
in  alterutrum  aqualium  laterum  cadit : Quarta  de  ifofcele, 
cuius  latus  tertium  minus  ej?,&  perpendicularis  rurfus  in. al- 
terutrum laterum  aqualium  cadit : Quinta  de  Scaleno  y in 
quo  perpendicularis  cadit  in  minimum  latus  : Sexta  de  Sca- 
lenofin  quo  perpendicularis  m medium  latus  demittitur  : Se- 
ptima denique  de  Scaleno,  in  quo  admaximum.  latus  perpen- 
dicularis ducitur • Loquor  antem  hic  de  illis  etiam. triangulis , 
in  quibus  perpendicularis  linea  cadit  intra  triangulum  , ac 
proinde  duo  anguli  fupra  bajin  funt  a cuti,Jiue  oppofitus  angu- 
lus acutus,  etiam  Jit , Jiue  non . De  his  enim  gropojitio  etiam 
intelligenda  e (l.  vt  diximus . Quo paclo  autem  triangula , in 
quibus  linea  perpendicularis  cadit  vel  extra  tpfa , vel  cum 
vno  laterum  coincidit , numeris  quoque ptjjint  accommodari , 
docebimus  ad  finem,  regularum . 


S I quodlibet;  latus  trianguli 
nquilatert  Jlatuatur  quotuis  par 
t lum.&qu alium. , numero  tamen 
parium  , vt  fra.cliones vitentur, 
eruntomnia  latera,  inter  fe , 
& figmentis  d linea  perpendicu 
lari  faci  is  commen furabilia,  Vt 
in  triangulo  squdatero  ABC, 
diuidet perpendicularis  A D3o/>- 
pofitum  lat.usP)  C,  bifiartam^ve 
in  fcholio  propos.  2 C.  li.h.  t . demon. 


fir nuimus 
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j,  Jbr nuimus . Quam  ob  rem  pofito 

Jrit  quolibet  latere  <f . erunt  fegmen- 

J\  taBDjCD,4-.^.Vbi  vides  qua 

/ \ _ dratum  lateris  A B,  angulo  acu 

8 / \«  to  C^oppofiti,  (omnes  enim  angu 

/ \ li  in  triangulo  Aquilatero  acuti 

/ a \ fiunt, ex  corcll.  3 .propos . 1 7 .lib.Y. 

L. — — jL — A.  hoc  ejly  6 4.  vna  cum  reU angulo 

^ C bis  contento  fub  B C , C D 5 id 
O e fi,  cum  $2.32.  efficere  i2S.quan 

. ium  videlicet  conficiunt  duo  qua 

( drata  laterum  A C^CB, nempe  64.  C4. 


R R Q V L A II. 

S I vtrumque  laterum  Aqualium  trianguli  Ifbfcelis  fia- 
tuatur  quot  cunque  partium  Aqualium,  ter?  tum  autem  qrtetli 
bct  partium  numero  parium,  vt  fi  actiones  vitentur,  fine  pau- 
ciores partes  in  hoc  latere  ponantur,  quam  in  vtrolibet  Aqua- 
lium. 5 fiue  plures , dummodo  tot 
non  fint , quot  in  vtroque  fimul, 
k aut  plures  i quia  fic  non  pojfiet fie- 

/I \ ri  triangulum , propter  ea  quod 

7/  ' w /V  duo  latera  Aqualia  non  effient 

ms/  \r  maiora  tertio  latere  , fiedvel  a- 
/ 5 I 3\  qualia^vel minora^ quodpropofi 

^ 53  £ ^ X)  {g  tioni  20.lib.iirepugnat.Si  inqud 

^ later  a hoc  modo  numeris  expo- 

nantur,erunt  omnes  Une  a tri  an- 
guli inter  fecommenfurabiles.  Vt  fi  in  priori  horum  ifioficeliurn 
vtrumuis  latus  A B,  A C ,fiatuutur  7 .fi? B C^.  I npofierio 
ri  autem  vtrumhbet  A B,  A C,  s.fi?B  C,  <5\  Cum  ergo  per- 
pendicularis A Ds  diu:  dat  bafim  B C,  bifariam  3 ex  ficholio 
propos.  26.  lib.  1.  erunt  fegmenta  B D,  C D,  in  priori  quidem 
triangulo  2.  2.  in  fofieriori  vero  3.3.  Vbi  etiam  perspicuum 
e fi,  quadratum  lateris  A B,  angulo  acuto  C,  eppofiti,  (vterq3 
enim  angulus  B,  C,  acutus  ofi,  ex  corolL3.propos.17.  lib.J.) 
vna  cum  recbangulo  bis  comprehenfo  fub  B C 3 C D 5 Aquale 
effie  quadratis  fimul  laterum  A C5  C B .fiyc. 


REGV- 
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R E G v L A III.  i 

I N triangulo  Ifcfcelejn  quo  tertium  latus  maius  efi , & 1 
perpendicularis  in  alterum  &.qualinm  laterum  cadit, eritfsg-  \ 
mentum  prope  maius  latus  tertiumpmaius,  vt  ad  propof-47.  \ 
lib.  i .demonfirauimus . Si  igitur  minus  fegmentum  Jiatuas  | 
quotuzs  partium,eascfoper  8 . multiplices  , habebis  fegmentum 
maius  : Si  vero  e af dem  ducas  in  /2.  efficies  tertium  latus  : 
Duo  deniq3figmenta  fimul  ad-  p. 

dita  conflabunt  vtrumq3  lateris 
& qualium  5 quod  etiam  produces  I 

ex  multiplicatione  minoris  feg - ! >.3? 

menti  per  9.  Vt  fi  in  Ifoficele  {qI 
u4.BC 3 fegmentum  minus  B D , fft/  \. 

ponatur  4.  erit  maius  C Ds  32.  j 

latus  v ero  AC,  48  .(y  vtrumq;  J4-  32.  \ 

latus  AB,  BC, 3 6. 3 6. Quadra  S X)  ^ £ 

tum  igitur  lateris  AB , angulo  3 G" 

acuto  C,  oppcfiti  3 nempe  1296. 

vna  cum  eCyquodfit  bis  ex  BC, in  CDfid  efi,cu  // s 2,  / 1 s 2. 
conficit  36 00.  quantum  nimirum  efficiunt  duo  quadrata  ex 
AC t CB, nempe  23  04-.  129 0.  Ita  quoq-,  quadratum  ex  AC , 
nimirum  23  04,  vna  cum  e ecquod  bis  fit  ex  CB,  m B D , hoc 
e fi,  cum  144.144.  facit  2$ 9 2.  qui  numerus  etiam  conficitur 
ex  quadratis  laterum  AB yBC ,nimirum  ex  1296.  1 296.  In 
hiiiufmodi  ergo  triangulo  fegmenta  in&qualia  proportionem 
habent  octuplam : vtrumiiis  vero  aqualium  laterum  ad  mi- 
nus figmentum  proportionem  habet  noncuplam:  T ertium  de- 
nique latus  maius  ad  idem  fegmentum  minus  habet  propor- 
tionem duodscuplam . 

R E G V L A XIII , 


I N triangulo  Ifofcele^cnius  tertium  latus  minus  e fi  , fp 
perp endicularis  rurfum  in  alterum  aqualium  laterum  cadit, 
erit  fegmentum  prope  minus  latus  tertium, minus,  vt  ad  pre- 
p0f.4y.lib.  1 .ofienfium  e fi . Quodfsgm  etu  fi  fiatuas  quotuis  par 
tiu  numero  partu, vt  fractiones  fugiantur,  eastfiper  3.  mul- 
tiplices, & producto  e ar undem  medietatem  adijetas,  vel  earu 

V medis- 
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medietatem  per  7.  multiplices, pro 
duces  maius  fegmentum:  St  vero 
eafdem  partes  minoris  fegmenti 
multiplices  per  3 . efficies  tertium 
latus  minus  . Vtrumque  denique 
Aqualium  laterum  componetur 
ex  duobus  figmentis:  quod  etiam 
ex  multiplicatione  medietatis  mi 
noris  fegmenti  per  9. producetur. Vt  fi  in  Ifofcele  ABC^minus 
fegmentum  C D, ponatur  6.  erit  maius  BD,2i&  latus  A C, 
18 .atque  tam  AB, quam  BC,  27.  Quadratum  ergo  lateris 
A B,  angulo  acuto  C , Oppofiti,  nimirum  729.  vnd  cum  eo  , 
quod fit  bis  ex  BC,  in  CD,id  e fi,  cum  162.  16  2.  efficit  1 os  3. 
qui  numerus  etiam  componitur  ex  quadratis  laterum  A C , 
CB, nempe  ex  3 24-729. &c. 

R E G V L A V . 

IN  Scaleno  triangulo,  in  quo  perpedicularis  in  minimu  la 
tus  demittitur, erit  fegmentu  bafis  iuxta  mediu  latus, minus, 
vt  ad  propGf.47  ,lib . 1 .demonfiratu  efi. Quod  fegmentu  ficon- 
fiituatur  tot  partium  e qualium, 
vt  a 70.  numerentur , nimirum 
partiu  70.veh40.vel 210.&C. 
eistfi  addantur  earum  ~ . con- 
feram erit  fegmentum  maius  ? 
& ex  additione  partium  horum 
fegmentorum  gignetur  minimu 
latus. Si  vero  partes  minoris  feg- 
menti duplicentur , & pro  duci  0 
adijciantur  . hoc  efi,  -J -.ea-, 
rundem  partium, pro  creabitur  medium  latus. Si  denique  par- 
tes eiufdem  minoris  fegmenti  duplicentur , produclotfi  . id 

efi,  . earundem  addantur , componetur  latus  maximum . 
Vtinfcaleno  ABC, fi  minus  fegmentum  B D , ponatur  70 , 
erit  maius  CD,  99.^7  totum  minimum  latus  BC,  1 6 9,.  Me- 
dium autem  latus  AB,  1 8 2. & maximum  AC,  1 95.  Qua- 
dratum ergo  lateris  A B , acuto  angulo  C,  oppofiti , hoc  efi , 
33  J24.vnd  cum  7iumero,qui  bis  fit  ex  B C , in  C D,  id  efi, 

cum 


A 
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cum  16731.1673 1,  conficit  numerum  66  5 8 6. s qualem  duo- 
busfimul  quadratis  38 025*28 s6 i.laterum  ACyCB,  &c. 

RE  G V L A VI. 

1 N triangulo  Scaleno  .quando  perpendicularis  in  medium 
latus  cadit,  erit  ex  ijs,  q ad propof.4-7.lib.  I . oftendimus , minus 
fegmentu  minimo  lateri  adtacens.Qupd fgmetuft  fatuatur 
tot  &qualiu  partium,  vtds. nu- 
meretur, vt  s.vel  i o.vel  is.&c. 
eis  que  addantur  ~.  confeclum 
erit  fegmentum  maius,  & partes 
horum  fegmentorum  in  vnam 
fummam  collecl&  component  me 
dium  latus . Si  autem  partibus 
minoris  fegmenti  duplicatis  adij- 
ciantur  earundem  -—.produce-  B 
tur  minimum  latus  . Triplum  * 

denique  earundem  partium  minoris  fegmenti  dabit  latus  ma 
ximum.Vt  in  Scaleno  ABC,f  minus  fegmentum  B D , fi  art 
s. erit  fegmentum  maius  C D, 9, & totum  latus  BC, medium, 
14.  Minimum  vero  A B,  1 3.  & maximum  AC,  1 s.  &c. 

R E G V L A VII. 

I N Scaleno  denique  triangulo,  vbi perpendicularis  ad  ma 
ximum  latus  deducitur , erii  minus  fegmentum  iuxta  latus 
minimum,  ex  ijs^qua  ad  propof.47.  lib.i.fcrtp fimus.  Si  ergo  pro 
minori  fegmento  fumantur  33 . 
vel  quinis  alius  numerus  d 33. 
numeratus,vt  66.  vel  79.  <&c. 
eitfc  addantur  . hoc  e fi,  — . 
fiet  maius  fegmentum qu&  duo 
fegmsnta  fimul  compofita  ma- 
ximum latus  offerent.  Si  vero 
numero  minoris  fegmenti  dupli- 
cato  adijciantur  , produce- 

tur  medium  latus.  Si  deniq\  ei- 
dem numero  lateris  maximi  app'  nantur  -ff  • exhibebitur  mi- 

Y a mmnm 
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nimum  la.tus.Vt  fi  in  Scaleno  ABC,  minus fermentum  C £>> 
fit  q 3. erit  maius  fegmentum  BD ,4-2 . totumque  latus  maxi- 
mum BC,/s . (3*  medium  A B.70.&  minimum  AC,C s.&c. 

Qv  O D fi fingulos  numeros  harum  regularum  per  eun- 
dem numerum  aliquem, quicunque  is  fit, multiplices, pro  crea- 
bis alios  numeros  lateribus  triangulorum  tribuendos  .1 idem 
etiam  numeri  reperientur,fi minus  figmentum  , vel  maius , 
vel  quodcunque  latus  fiatuatur  quoslibet  partium  , fi  modo 
proportiones /eruentur,  quas  fiipradielis  regulis  expre/fimus . 

HIC  quoque  fidendum  efi , non  in  omni  triangulo  oxy go- 
nio proportiones  pr&fcriptas  reperiri  inter  latera , cum  mille 
modis  poffint  variari  eorum  proportiones . Neque  vero  hoc  re- 
gula ille,  docent, (sd  v/us  earum  in  eo  fiolum  ccnfifiit , vt  J er- 
uatis illis  proportionibus,  quas  expiicauimusytriangula  0 xy go- 
niafiormari  poJfimt,in  quibus propofitio  z 3. huius lib. a^ad nu- 
meros accommodentur . 

1 AM  vero  fi  perpendicularis  cotncidat  cum  illo  latere  , 
cuius  quadratum  probandum  e fi  minus  e/Je  duobus  quadra- 
tis aliorum  duorum  laterum,  &c.  Ita  vt  triangulum  propofi- 
tum  fit  rsctongulum  > quirendi 
fiunt  tres  numeri  pro  lateribus , 
ex  ijs.,  qua  in  ficholto  propof.  47. 
lib.  1 firip fimus.  Vtin figura  re- 
guli <f. fi  in  triangulo  AB  D, mi 
nimum  latus  B D , ponatur  s. 
erit  A D,  12.&  A B,  iq.Vbi 
cernis  quadratum  lateris  AD, 
acuto  angulo  B , oppofitiy  nempe 
144-jvna  cum  eo,  quod  fit  bis  ex 
B D,in  B D,hoc  efi,cum  25.25. efficere  1 94.  quantum  vide- 
licet conficiunt  duo  quadrata  fimul  ex  AB  , B D,  nimirum 
\6  9.  25.  Eadem  ratione , fi  minimum  latus  B D , fiatuatur 
partium  6. erit  AD,  <?.  AB,  1 0.  vbi  etiam  vides  ^quadra- 

tum lateris  A D , acuto  angulo  B , fiubtenfi,  nimirum  64. 
una  cum  eo, quod  fit  ex  BD,m  B D,  bis, hoc  e fi,  cum  36.  36. 
conficere  136-  quem  numerum  etiam  conficiunt  duo  numeri, 
quadrati  laterum  A B,  B D,  nimirum  1 0 0.  3 C.  Ita  quoque 
cernis, quadratum  numerum  lateris  B D , acuto  angulo  A , 
Qppofiti, hoc  efiy  3(j.vna  cum  eo, quod fit  ex  A D,  in  AD,  bis» 

id  e fi. 
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id  efi,  cum  C4.  64.  efficere  164.  quantum  fcilicet  conficiunt 
duo  numeri  quadrati  fimul  laterum  AB,  AD,  nimirum 
100.  & 64,  Denique  fi  in  alio  triangulo  A C D , minimum 
latus  C D > p onus  9.  reperies  exijs,quA  adpropof,  47 . lib.  I. 
fcripfimus  5AD,  40.  & A C,^i.  Vbi  munifefium  efi,qua- 
dratum  numerum  lateris  AD,  angulo  acuto  oppofitt,  nimi- 
rum 16  eo.  vnd  cum  numero,  qui  Jit  ex  C D 9 in  C D , bis ; 
id  e fi , cum  8 1.8  i.  facere  176  2.  qui  numerus  Aqualis  efi 
quadratis  numeris  duorum  laterum  AC,  C D .hoc  efi,  duo- 
bus numeris  1 6%i.  81  .Hi  enim  conficiunt  quoque fummam 
1762.  Quod  fi  minimum  latus  C D , facias  7.  comperies 
A D,  24.  & A C,  2S.  in  quibus  numeris  idem  experieris . 
Nam  quadratus  numerus  lateris  C D , angulo  acuto  A, 
fubtenfi , tdeft , 49.  vna  cum  numero , qui  bis  producitur  ex 
AD,  m AD,  hoc  efi,  cum  576.  576.  facere  I2d.  quan- 
tum fcilicet  efficiunt  duo  quadrati  numeri  laterum  AC* 

A D,  hoc  efi,  C2S.  576* 

A T fi  perpendicularis  cadat  extra  triangulum , itavt 
triangulum  fit  obtufangulum , qu&rendum  erit  fegmentum 
exterius,  vna  cum  lateribus,  vt  in  tribus  regulis  fcholij  proce- 
dentispropofitionis  docuimus.  Segmentii  namque  exterius  cum 
latere  producio, dabit  totum  fegmentnm  inter  acutum  angu- 
lum affumptum  (y  perpendicularem  .Vt  in  figura  r egui  & 3. 
fcholij  antecedentis  propofitionis, erit  fegmentum  totum  C D> 
inter  angulum  acutum  C&  per- 
pendicularem B D , cadentem 
extra  triangulum > 3 7.  V bi  perjpi 
cuutn  efi  quadratum  lateris  AB, 
angulo  C , acuto  oppofiti y hoc  efi  * 

2SC.  vnd  cUm  redi  angulo  fub 
A C,C  D,  comprehenfo  bis  , id 
i efiy  cum  1 1 84*  1 1 84.  componere 
\ numerum  2^24.  qui  Aqualis  efi  duobus  quadratis  fimul  la- 
\ terum  BC,  AC  , nimirum  aggregato  qnadraterum  numero- 
rum 1 do  o.  1 024.  &e. 

N E Qv  E vero  alienum  put  aut  hoc  loco  ex  Pappo  Ale- 
xandrino jequens  etiam  theorema  demonstrare . 


V ; 
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S I in  triangulo  a quouis  angulo  recta  linea 
ducatur , diuidens latus  oppofitum  bifariam, 
erunt  duo  quadrata  laterum  eum  angulum 
ambientium  fimul  dupla  duorum  quadrato- 
rum fimul  fumptorum , quorum  vnum  ex  li- 
nea ducta,alterum  vero  ex  dimidiato  latere  de- 
fcribitur. 


2 N triangulo  ABC , recta  A D,fecet  latus  B C,  bifa- 
riam  in  D.  Dico  quadrata  ex  A B , 
A\  A Ci  dupla ejf e quadratorum  ex  AD, 

/ \ BD.  Demittatur  enim  ex  A,  ad  B C , 

p / Pert>en^lcu^arls,<lUA  frirn^  recta  A D, 

^ congruat  , ac  proinde  triangulum __■> 
A.  ABC , aquilaterum  jit , vel  Ifofce- 
les , W propof.  i C.  lib.  i . demonjira- 

* 47 -primi.  | uimus.  a Quoniam  igitur  tam  quadra- 

^ Q tum  ex  A B,  s.quale  eji  quadratis  ex 

■**  *■*  A D,DB,  quam  quadratum  ex  A C , 

quadratis  ex  A D,  D C,-  erunt  duo  quadrata  ex  AB^AC, 
aqualia  quadrato  ex  A D,  bis  fumpto , vnd  cum  quadratis 
ex  D B , D C.  Cum  ergo  quadrata  ex  D B , D C , Aqualia 
Jint.fi  auferantur  duo  quadrata  ex  A D,  D C y ablatum — .* 
erit  dimidium  quatuor  quadratorum  , nimirum  quadrati  ex 
A D , bis  fumpti  , & quadratorum  ex  D B,  D C . Qua- 
re duo  quadrata  ex  AB,  AC,  dupla  funt  duorum  quadrato- 
rum ex  A D9D  B . quod efi propefitum  * Quod  clarius  ita 
47. primi.  ofien  detur. b Quoniam  quadratum  ex  AB  3aucbus  quadratis 
ex  AD,  D B , aquale  efi: Sunt  autem  duo  quadrata  ex  ABy 
A C,  quadrati  ex  A B > dupla , ob  aquaiitatem  Itnearus 

AB,  AC  ierunt  quoque  quadrata  ex  AB,  AC , dupla  quadra 
torum  ex  A D,  DB.  Quod  demonjirandum  erat . 

CO  N G RV  AT  deinde  perpendicularis  A C , lateri 

AC.  Et  quia  quadratum  ex  B C , quadruplum  efi  tam 
quadrati  ex  B D,  quam  quadrati  ex  D C , vt  in  fcholio  pro- 
pcf.4.  hutus  lib.ojlertdimus  5 orit  idem  quadratum  ex  B C , 
duplum  duorum  quadratorum  ex  DB , D C . Supt  autem 

duo 


duo  quadrata  ex  AC  , C D>  bis fiumpta,  dupla  quoque  qua- 
drati ex  A Dj  quod  a quadrata  ex  A C,  C D ,fiemel fium - *47-p rintt . 
pta  aqualia  fmt  quadrati  tx  A D . Igitur  quadratum 
ex  B C t 'vnd  cum  quadratis  ex  A C ,C  D,  bis  fiumptis,du- 
plum  erit  quadratorum  ex  D B , D C , A D . Cum  ergo 
& quadratum  ex  C D , bis  fiumptum , duplum  fit  quadrati  • 
ex  C D i b erit  reliquum  quadratum  ex  B C,  una.  cum  qua - ; b 20.  pro», 
drato  ex  AC  i bisfiumpto  > duplum  quoque  reliquorum  qua- 
dratorum ex  D B , A D . Sunt  autem c quadrata  ex  B C , j ‘47. primi* 
A Cy  &aualia  quadrato  ex  A B . Igitur  quadrata  ex  A B , 

A C , ( qua  Aqualia fiunt  quadrato  ex  B C , una  cum  qua- 
drato ex  AC  ibis  fiumpto J dupla  quoque fiunt  quadratorum 
ex  A D,  D B.  Qupdeftpropojitum  * 

T E RT  IO  cadat  perpendicularis  A E , intra  triangu- 
lum interpuncta  D , C.  Quia  igitur  d quadrata  ex  B E , fiecudi- 
E C i dupla  fiunt  quadratorum  ex  B D,D  E:  Item  quadra- 
ta ex  A Et  D E,  bis  fiumpta  3 dupla  fiunt  quadrati  ex  AD} 
quod  - quadrata  ex  A E yE  D ,fiemel  fiumpta  quadrato  eX  '47. primi* 
A D i Aqualia  fint}  erunt  quadrata  ex 
BE,  ECy  una  cum  quadratis  eX  A £*  k 

D E ibis  Jumptis , dupla  quoque  qua- 
dratorum  ex  B D , D JE , AD.  Cum  Si\\ 

ergo  & quadratum  ex  DE , bis  fiump-  yr  / j \ 

tum  y duplum  fit  quadrati  ex  D E ; g L — ! — i q 

f erunt  reliqua  quadrata  ex  B E,  E C,  X>  E ^ £ 2 0 frcn. 

r una  tum  quadrato  ex  A E * bis  fiump - 
to  y dupla  quoque  reliquorum  quadra-  / 

lorum  ex  D B , AD  * Quare  cum  “g  D C F 
quadratis  ex  B E , A E , £ Aquale  fit  **  %47.primi* 

quadratum  ex  A B * & quadratis 
ex  E C , A E y quadratum  ex  A C t,  erunt  quoque  qua- 
drata e*  A B j A C, dupla  quadratorum  ex  A D 3 DB. 

Quod  efi  propofitum ; . 

POSTREMO  cadat  perpendicularis  A E f in  latus 

B C , productum > . (Quoniam  igitur  k quadrata  ex  B E , ofiecun- 

CE,  dupla  fiunt  quadratorkm  ex  B D , D E : Item  qua-  di. 
drata  ex  A E 5 D E , bis  fiumpta , dupla  fiunt  quadrati  ex 
AD;  qubd  1 quadrata  ex  A Ey  DEt  fietnel  fumpta , Aqua-  147. primi- 
lia fint  quadrato  ex  AD  i erunt  quadrata  eX  B E,C  E ,una 
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cum  quadratis  ex  A E,  DE,  bis  fumptis, dupla  quoque  qua- 
dratorum ex  B D,  D E,  A D . Cum  ergo  & quadratum  ex 
D E , bis  ftimptum , duplum  fit  quadrati  ex  D E a erunt  re- 
liqua quadrata  ex  B E , C E,  vna  cum  quadrato  ex  A E , 
his  fumpto , dupla  quoque  reliquorum  quadratorum  ex 
B D , AD.  Quare  cum  quadratis  wBE.AE,  b aqua- 
le fit  quadratum  ex  AB,-  & quadratis  a CE,  A E , 
quadratum  ex  A C i erunt  quoque  quadrata  a A B, 
AC,  dupla  quadratorum  ex  A i),DB.  Quod  erat  o fren- 
dendum— > . 

NON  te  tncueat  autem , quod  ad  huius  theorematis 
demonfirationem  adhibuerimus  pronunciatum  20. quod  vni- 
uerfaliter  in  omni  genere  multiplicium  ab  Euclide  demon- 
firaturlib.  s.prepof  s.  quoniam  m dupla  proportione  facile 
concedi  pctefi  fine  demonfiraiicne , vt  in  expofitione  eius  prin- 
cipii diximus  : Velpropcfitio  s.lib.s.  ante  hoc  theorema  de- 
monflrari  pctefi  : Vel  certe  theorema  iffium  pe  fi  librum — > 
s.  demonfirari  ita  vt  circulus  in  demonfirando  nulla  ra- 
tione committatur  , etiam  fi  principium  illud  demonfire- 
tur  libro  s.  quia  prcpofitio  s.  lib.  s.  ex  hoc  theoremate  non 
pendet. > . 

EX  his  aut  em,  qu&  proximis  duobus  theorematibus  , 
propof.^g.lib  i.demonflratafunt,  aream  cuiufque trianguli 
\ latera  habentis  nota  inueniemus  , vt  recte  hoc  loco  monet 
Campanus,  & Federicus  Ccmmandmus 
demonfirat  , hac  fere  ratione . Sit  pri- 
mo triangulum  reci  angulum  A B C,  cu- 
ius latera  nctafint,  nempe  AB,  1 c.  pal- 
morum ; A C , S . B C , 6.  Diuifo  late- 
re B C , bifariam  in  D , vt  fini  C D , 
B D , palmorum,  perficiatur  reci an- 

gulum A C D E,  quod &quale  efi  trian- 
gulo ABC,  'vt  in  fcholio  propof.  41. 
lib.  l.ofiendimus  . .Quia  vero  ex  ductu 
C D , trium  palmorum  in  C A,  S . pal- 
morum producitur  area  reci  anguli  C E,  24.  palmorum  qua- 
dratorum, vt  ad  initium  huius  lib  .docuimus  ; Tctidem  pal- 
mos quadratos  continebit  triangulum  ABC,  rcB angulo 
C E,  aquale . Quod  efi propofitums  . 
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| SIT  deinde tridgulum obtufangu- 
lum  ^BC3  cuius  latera fint  cognita  > 

AB,  2 o. palmor  u;  AC;  t g.BC,/ 1 .Pri 
mu  igitur  inuenienda  ejl  quantitas  per 
pendicularis  linea  AD,  ex  A, in  latus 
B C ^protractum  demijf&,  hoc  modo  . 

Quonid  quadratum  lateris  AB,Jw«- 
lus  efi^qua  quadrata  later u AC ,BC, 
rectdgido  bis  coprehenfo  fub  BC,CD  ; 
fi  quadrat  a later  u A C,B  C,  nempe  169.  121 . qui  efficiunt 
290.  detrahantur  ex  40  o. quadrato  lateris  A B , remanebunt 
110.  pro  re ct angulo  bis  coprehenfo jiib  B C,C  O,  cuius  mime 
ri  dimidiu  ss. dabit  r e ct  angulum  fub  B C , C D . Si  igitur 
s s.  r e ci  angulum  fub  B C,  C D,  diuidatur  per  11 . latus  no- 
tum B Cj  exibit  reliquum  latus  C D,  s.  palmoru  , vt  Io  an. 
Regiom . demonjlrat propos.  /7.  lib.i .de triangulis , d no- 
bis demonfiratu  eji  in  libro  de  mcnfiir  aticnibus  omnium  qua 
tftatum.  Quia  vero  quadrata  laterum  A D , C D,b  aqua- 
lia funt  quadrato  lateris  AC;  fi  quadratum  2 s .palmorum, 
•nempe  lateris  C D,  s. palmorum  nuper  inuenti,  auferatur  ex 
169.  quadrato  lateris  AC, remanebunt  144. palmi  pro  qua 
drato  lateris  A D.  Spuar  e latus  A D , erit  1 2.  palmorum  3 
cum  radix  quadrata  huius  numeri  14-+.  fit  12.  lam  vero  di- 
uifo  latere  B C , bifaria  in  1 E , educantur  ex  C,  E,  adJb  D, 
perpendiculares  C F » E G 5 occurrentes  reEta  A G , qua.  per 
Af.pfi  B D y parallela  ducitur , inpuncHs  F,  G . Quibus  per- 
altis yfi  E C , palmorum  quinque  cum  dimidio  , ducatur  in 
C F 3 12.  palmorum , (Eji  c enim  C F,  ipfi  A D,  Aqualis,  J 
exurget  arear  ect anguli  C G, 6 6 .palmorum: quod  cum  aqua 
le fit  triangulo  A B C>ex fchoho propos.4r.lib.i.  (fiunt  enim 
rectangalum  C G,  0*  triangulum  A B C,  in  ei  fidem  par  alie-, 
lis  &c.)  Erit  quoque  area  trianguli  ABC,  palmorum  qua- 
dratorum 6 6.  quod  efiprcpofitum. 

SIT  pofiremo  triangulum  acut angulum  ABC,  latera 
habens  nota;  A B,  1 3. palmorum; A C,  1 j.B  C ,i4.Primum 
igitur  hic  quoque  reperienda  efi  quantitas  perpendicularis 
A D9ex  A, ad  B CfdemiffA,  bacraticne.  Quoniam  quadra 
tum  lateris  A B,  d minus  efi,  quam  quadrata  laterum  A C, 
B C,  rect angulo  comprehenfo  bis  fub  B C , C D ; fi  quadra- 
tum 
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tum  lateris  A B, nimirum  169.  detrahatur  ex  quadratis  la- 
£ terum  A C 5 E C , hoc  efiy  eX  225.196. 

A.T-f— pF  qu&  efficiunt  42 1 . remanebunt  252-  pro 
1 a i reti  angulo  comprehenfo  bis  fub  B C,  C D , 

jc\  \ cuius  numeri  dimidium  1 26 idabitrettan 

/*■  *\  gulum  fub  B C , C D.  S7  igitur  j 26 .re- 

f.  -q  y ^ ctangulutn  fub  B C,  C D,  diuidatur  per 

? » B C fatus  notum , x'.’1  per  14  ; exibit  reli- 

\ ■ ■ •f* —i  quum  eius  latus  C D , palmorum  9.  vt 

■ * confiat  ex  I oamRegiom. lib.  1 . triangu 

lii  propos.  17  & a nobis  demonfiratum  efi  in  lib.  de  menfura- 
tidnibus  omnium  quantitatum . Quoniam  autem  quadrata 
3y/. primi.  wAD.CD,8  Aqualia  funt  quadrato  ex  A C;  fi  quadra- 
tum 8 i p almorum , nempe  lateris  C Y),  9. palmorum  nuper  in- 
uenti , auferatur  ex  225.  quadrato  lateris  A C;  remanebunt 
t^.palfni  pro  quadrato  lateris  A D .Quare  cum  radix  qua- 
drata huius  numeri  144- fit  i 2-,  er  it  latus  A D,  12»  palmorum6 
Iam  vero  diuifo  latere  B C , bifariam  in  E,  educantur  ex  Cy 
E,  ad  B C,  perpendiculares  CFyEG,  occurrentes  recl&  A F, 
quA  per  A, ipfi  B C, parallela  ducitur,  in punclis  G,F.  Quibus 
per  aciis, fi  C Ey7.  palmorum  ducatur  in  E G,  12»  palme  rumi 
(efi  enim  E G, recta  ipfi  A Y)  ,&qualis)exurget  area  reciangu 
li  E F , palmorum  8 4.  Quod  cum  triangulo  A B Cifit  Aqua- 
le, ex  fcholio propos.^itlib.t.f funt  enim  reclangulum  E F,  & 
triangulum  ABC  , in  eifdem  parallelis , &c. ) erit  quoque 
area  trianguli  A B C,  8 4-. palmorum.  Quod  efi propofitum* 
ITA  Q^V  E in  vnimrfum , area  cuiufcunque  trianguli 
producitur  ex  dimidio  bafis  in  perpendicularem,  quA  a verti-* 
ce  ad  bafim  demittitur,  vt  in  exemplis  datis  efi  manifefium. 
Sed  plura  hac  de  re  m libro  de  men (arationibus  omnium 
quantitatum,  qUem  propedtem , Deo  tuuante,  in  lucem  ede-* 
mus . Quo pacto  autem , duobus  lateribus,  cum  vno  angulo , 
cognitis,  vel  duobus  angulis , cum  vno  latere , reliqui  anguli, 
& latera  cegnefcantur,  demonfirauimus  in  nofi/is  triangulis 
rectilineis « 
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DATO  re&ilineo  squale  quadra- 
tum confticuere. 


SIT  datum  re&ilineum  A » cui  quadratum  squale 
conftituendum  eft  . 3 Gonftituatur  parailelogrammum 
B C D E,  squale  redilineo  A,  habens  angulum  redum, 
cuius  vnum  latu$,vt  D C,producatur  ad  F,fitque  C F,re 
da  equalis  redf  BC. 

Diuiaat  quoque  DF3  — pL 

bifariam  in  pudo  G,  T — ~ 

quod  cadet  aut  in  pu  \ ^ \ I j 

dum  C , aut  non  . Si  ^ ^ ^ — q <x  j~c 

cadit  in  pundum  C , 
erit  reda  B C , (cum 

squalis  ponatur  reds  C F)  redas  C D , squalis  . Quare 
redangulum  B D,  erit  quadratum,  cum  latera  D £,E  B, 
b squaiia  fint  oppofitis  lateribus  B C , C D ; atque  adeo 
conftitutum  erit  quadratum  squale  redilineo  A . Si  ve- 
ro pundum  G,non  cadit  in  C;fado  G,centro,defcriba- 
tur  interuallo  G D*vel  G F5iemicirculus  F H D,produ- 
caturqj  B C, donec  circunferentiam  fecetin  H.Dico  igi 
tur, quadra  tum  redas  C H,efie  squale  redilineo  A.Du- 
da  enim  reda  G H * quia  reda  D F ,diuiditur  bifariam 
in  G,&  non  bifariam  in  Cjerit  redangulum  compreh en 
fum  fub  D C,  C F , hoc  di , redangulum  B D,  vna  cum 
quadrato  redas  GC  / squale  quadrato  redas  G F , hoc 
eft, quadrato  redas  G H;cum  redas  G F*  G EI  * fint  xqua 
les  : At  quadratum  redxG  H j^asquale  eft  quadratis 
redarum  G C , C H.  Igitur  redangulumB  D , vna  cum 
quadrato  redas  G C * aequale  quoque  erit  quadratis 
redarum  G C , C H . Quam  ob  rem  dempto  communi 
quadrato  redas  G C,  remanebit  redangulum  B D,  hoC 
eft,  redilineum  A , quadrato  redas  C H , cequale  . Dato 
ergo  redilineo  squale  quadratum  conftiruimus  : Quod 
facere  oportebat . 


SC&G- 
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VERV  M quia  laboriofum  efl ,reft angulum  dato  rectili 
n$o  multorum  angulorum  cbnftruere  aquale,  quod  f Aptus  fu- 
per  datam  rectam  conflit u endumfit,  expropos .4.*.  hb.i . re- 
£t  angulum  aquale  triangulo  , facilius  fortaffe  defcribemus 
quadratum  dato  reciilmeo  aquale,  fi  datam  figuram  reclili- 
fteam  in  triangula  r e fc luamus,  & cuilibet  triangulo  quadra 
tum  Aquale  cjjiciamus , hoc  efl , latus  quadrati > quod  cuiuis 
triangulo  aquale  fltflnuefiigemus:  quod  factu  facillimum  efl, 
'vt  mox  oflendemus . Nam  fi  per  ea,quz  in  fchoho  propcs.  47. 
lib.  1 .fcrip fimus, inueniamus  latus  alterius  quadrati,  quod  fit 
omnium  inuentorum  laterum  quadratis  aquale yf actum  erit y 
quod  proponitur . 

V T fi  datum  fit  rectili fteum  ABC  D E F , refo  luemus 
l illud  in  tridgula  A B F,F  BC, 

B GKl  K C F D,  DBF,  inuentcmusfi 

\ i ; | latera  Gy  H,I,K,  quorum  qua 

q / / \ 1 drata  fint  illis  ordine  Aqualia . 

?i  / /r  ^ Deinde  angulum  rectum  confii 

tuemus  M,& lineas  LM,MNt 
Nfg  ! /*  j/f/  - lateribus  G , H , aquales . Du- 
i \ / Xi  AHtem  re&a  N L y erigemus 

i E adeam  perpendicularem  N O y j 

H lateri  1,  aqualem.  Similiter  du-  I 

cta  recta  O L,  excitabimus  illi  perpendicularem  OJ3,  lateri 
K , & qualem , iungemusfi  rectam  F L.  A tqu  e hoc  modo  pro- 
grediemur9 donec  vltimo  lateri fumpt  a fit  perpendicularis  li- 
nea Aqualis, qualis  hic  fuit  perpendicularis  O Pyvltimo  late 
ri  K,  Aqualis. Nam  quadratum  recta  P L,  postremo  loco  du- 
cta Aquale  erit  omnibus  qua-dratis  laterum  G,H AyK.-vt  ad 
prepos  4-7.  lib.  j . demonRrauimus,  atque  adeo  omnibus  trian- 
gulis A B FyF  B C,C  F D,  D E Fy  hoc  efl , dat  a figurA  re- 
ctilineA  ABC  DEF. 

P R A X I S autem , qua  cuiuis  triangulo  quadratum 
Aquale  mueniatur,  facilis  efl. Sit  enim  inueniendum  quadra- 
tum Aquale  quarto  triangulo  D E F , dat  a rectilinsA  figura. 
Diuidatur  quodcunque  latus , nempe  D E , bifariam  inA, 
producatur  (fi  qua  tum  libet.  Ducta  deinde  per  angulum  oppo- 

fitum 
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jitum  F,  lateri  D E,  parallela  F B, ducatur  per  E)  D Hy 
perpendicularis  H E B,fecans  F B^in  B,fttf  E H , ipfiA  E, 
dimidio  lateris  D E , Aqualis , Poflremt  , diuifa  tota  linea 
B H , bifariam  in  G,  defcribatur  ex  G:  ad  infernalium  G H , 
'usi  G B,  arcus  jecans  latus  D E,  productum  in  I ► Dito  qua- 
dratum lateris  E I,  aquale  eff e triangulo  D E F Si  namque 
compleatur  re  B angulum  A E C,&  fimi  circulus  B H,\duca- 
iurf  reBa  G /,  cjlendemus,vt  in  hacpropos.i 4.  quadratum 
ex  E Iy  r e B angulo  A B,  Aquale  effe.  Cum  ergo  r e B angulum 
A Bytriangulo  D E F ,flt  Aquale,  ex fcholio  prcfcs.41.  lib.i. 
que  db  a jis  D E, fi  dupla  bojis  A F,  conjlat  propojkum. 

O N I A M 'vero  fecundo  hoc  libro  Euclides  mul 
ta  de  reBangulis  paraUelogrammis , atque  quadratis  disputa 
uit ; reBe  inferi  hic  poterit  fequens problema  de  quadrato  non 
iniu  eundum s ad  hunc  modum. 


DATO  exceflii  diametri  alicuius  quadra- 
ti iupra  latus  ciufdem  ; Inuenire  latus  ipfius 
quadrati . 


EX  C E DAT  diameter  alicuius  quadrati  latus  eiuf- 
dem  reBa  A ¥>  .inueniendumf  ft  latus  iUius  quadrati.  Ex 
reBa  A B , deferibatur  quadratum  AC y cuius  diameter  du- 
cta B D, producatur  ad  E^ut  jit  D E,re6lareB&A  D,£qua 
lis  . Dico  rcBam  E Bsejje  latus 
illius  quadrati,  cuius  diam  e- 
ter  excedit  ipfum  latus  B E , " / \\p 

excejfu  dato  A B . Ducatur  / \ pT*  ]*“* 

enim  E F y perpendicularis  ad  / \| 

B E , qua  reBam  B A , produ - JTsT  A / -B 

Bam  Jecstin  F.  Quoniam  igi-  \ / 

tur  in  triangulo  B E F,  angulus  N.  / 

F E By  rcBus  ejl,  & E B F,je-  X’ 

mireBus , ex  ccroll.z.  prepof.  4. 

huius  lib .a  erit  & BF  E,femireBusl°  ®uare  refla  B E,F E, 
aquales  funt. Si  igitur  ex  F , ducatur  F G , parallela  ipji B E,- 
tfg  ex  B,  reBa  B G,  parallela  ipji  E F,  occurrens  triori  in  G> 
conjlitutum  erit  quadratum  reBa  B E . Quod  fi  ducatur  re- 
fla 
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, s.primi ■ ® 8*  A E,  erunt  anguli  AED, 

yv  £ A D,  aqualibus  lineis  D £, 

/ \v? -.C  D A,  oppo/iti  aquales . Quare 

/ \|\  Ji  demantur  ex  reclis  angulis 

A. M-.- \j  D E F , .D  A F , remanebunt 

A~/ B anguli  A EV  yE  A F , &qua- 
**  6 -primi-  \ v'  ,•  h ideofy  retia  E F , A F, 

/ aquales  erunt  . Quoniam  ve- 

Q rotdiameter  B F , rectam  A Fy 

fuperat  data  retia  A B i fuperabit  eadem  diameter  B F » 
latus  quadrati  EF  3 eadem  retia  A B , quod  efi  propo- 
Jitum — i . 
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DEFINITIONE  S . 


AE  QV  ALES  circuli  funt , quoru 
diametri  funt  squales;  vel  quorum,  qu£ 
ex  centris,  re&s  lines  funt  squales. 

———————  jr  o Jv  7 M Euclides  hoc  q.  lib. 

varias  circuli  proprietates  demofirat , 
idcirco  explicat  prius  terminos  quof- 
dam , quorum  frequens  in  eo  futurus 
eftvfus,  Frimum  itaque  docet,  eos  cir- 
culos ejfe  aquales , quorum  diametri, 
vel  femidiametri  aquales  funt . Cum 
enim  circulus  defcribatur  ex  circum - 
uolutione  femidiametri  circa  alterum  extremum  fixum  , & 
immobile , vt  lib.  I . diximus , perspicuum  efi>  eos  circut os  ef- 
fis aquales , quorum femidiametri , feu  recta  ex  centris  dultx3 
funt  aquales ; vel  etiam  quo-  ** — ^ 

ru  tota  diametri  Aquales  sut . f j>  \ f tt  \ 
Vt  fi  diametri  AB , £ C,  vel  ^ f"  | I S r -j  - Q 

recta,  D F , E G,  e eentris  D, 

& E,  ducta  fint  aquales 3 &aua  p q 
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/ 'N  y — s.  les  erunt  circuli  A F J5,&  BGC. 

A[  P '2  *T~jC  etiam  * contrario , fi  circuli 
\ J [y  fint  squales,  erunt  diametri , vel 

Q retis,  e cent  risduBa,  & quales.  E x 

his  liquet  circules , quorum  dia- 
metri , vel  retis,  ducis  ex  centris  fiunt  in  squales , in&quales 
ejfe  i atque  adeo  illum.  , cuius  diameter , vel  fiemidiameter 
maior , maiorem . Et  contra,  circulorum  in&qu alium  diame- 
tros, femidtametrosiie  in&quales  ejfie  3 maioris  quidem  maio- 
remfiy  minoris  minorem. 


RECTA  linea  circulum  tangere  di 
citur,qure  cum  circulum  tangat, fi  produ 
catur , circulum  non  fecat. 

V T recla  AB , fi  ita  circulum  B F D , tangat  in  B,  vt 
_B  ( _ produci  a ad  C,  nulla  ratione  circulum 
-c-  X fi icet,  ficd  tota  iaceat  extra  ipfiumy  di- 

( j cetur  tangere  circulum.  At  vero  recla 

Tv\Xg  J E .F  5 quia  ita  eundem  circulum  tan- 

xJ. — / git  in  F ,vt producta  ad  Gfiecet  circu- 

lum , cadat (fo  intra  ipfiumy  non  dicetur 
circulum  tangere  fi  d fucares. 


CIRCVLI  fefe  mutuo  tangere  di 
cuntur , qui  fe  fe  mutuo  tangentes , fe  fe 
mutuo  non  fecant. 

a EODEM  modo  duo  circuli 
A C}B  Cfie  mutuo  dicuntur  tan- 
gere in-  C,fi  ita  fe  fe  contingant  in 
C,  vt  neuter  alterum  fiecet.Efi  au 
tem  hit  contactus  circulorum  du- 
f f \\  plex  . Aut  enim  exterius  fic  fe  cir- 

( l ) J A \ culi  t angunt,  vt  quando  vnusex- 
t J tra  alterum  efi  pofiius,  aut  inte- 
nas  3 quando  vnus  intra  ait  enim 
confit- 
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confiituitur . Quod  fi  duo  circuli  ita  fe  mutuo  tangant , vt 
vnus  alterum  quoque fecet,  dicentur  circuli  illi  fe  mutuo  feca- 
re^fy  non  tangere . 

, I ili . 

I N circulo  squaliterdiftare  a centro  re 
<5be lineas  dicuntur,  cum  perpendicula- 
res, qus  a centro  in  ipfas  ducuntur,  funt 
squales.  Longius  autem abefTe illa. di- 
citur , in  quam  maior  perpendicularis 
cadit  . 

Qy  O N IA  M inter  omnes  lineas  rectas,  qu&  ab  aliquo 
puncto  ad  auamlibet  lineam  rectam  ducuntur,  breutjjima  eji 
perpendicularis,  <fy  femper  eadem  salia  vero  infinitis  modis  va 
riari pojfuntsreci * diftantia  illius puncii  a linea  tlla  recta  ac- 
cipitur penes  lineam  perpendicularem.  Vtdi  ■ ^ 

flantia  puncii  A,  a recta  B C , dicitur  ejfe  /f\ 
perpendicularis  A D , non  autem  A E , vel  _ZZJ— 

A F,  vel  alia  qu&uis,  qua  non  perpendicula  £~  v 
ris  e fi  s quia  A D , omnibus  e (i  breuior,ex  coroll.propos.  j o.  hb. 
x.Immo  non  folum  A E,  A F,  maior  es  funt,  quam  A D ,fd 
etiam  ipf&  inter  fe  in&quales  funt . E fi  enim  A F,- maior ^qua 
A E^cum  angulus  A E F , fit  obtufus,  A FE,  acutus  ^fiy fic 
de  alifs  lineis  nonperpendiculanbus.  Quod  enim  A F Exacu- 
tus fit , confiat  ex  eo-,  quod  in  triangulo  A D F , duo  anguli 
A D F,  A F D , b minores  funt  duobus  rectis.  Hinc  enim  fit , 
cum  A D F,  rectus  fit , angulum  A F D , relio  ejfe  minorem. 
Eadem  ratione  angulus  A E D ; ofiendetur  acutus  , propte- 
rea  quod  in  triangulo  A DE  ,c  duo  anguli  A D E , AED, 
minores  funt  duobus  rectis , fy  A DE,  reelus  esi,)  ac  proin- 
de, cum  ambo  A E D , A E F ,d  aquales  fint  duobus  rectis, 
erit  A E F , obtufus  , Hinc  f altum  efi , vt  Euclides  aqua- 
lem difiantiam  rectarum  in  circulo  ab  ipfius  centro  definie- 
rit per  aquales  perpendiculares,  fy  in&quaUjn  difiantiam  per 

X imquales. 


*i$. primi. 


'pig.  primi. 


c/ q . trimi- \ 

I 

6 lg. primi.  [■ 


I 
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iniquales . F£  dm  reclz  A B , C D,  in 
circulo  A BC  D , &qualiter  dicentur  di- 
fiare  d centro  E , fi  perpendiculares  EF , 
EG ,tiquales  fuerint.  At  linea  CD>  lon- 
gius abeffe  dicetur  a centro  E,  quam  li- 
nea H I ,fi perpendicularis  E G , maior 


fuerit  perpendiculari  E K. 


V. 


SEGMENTVM  circuli  eft  figura, 
qu<j  fub  reda  linea,&  circuli  peripheria 
compr  ehe  nditur . 


VT  fi  ducatur  in  circulo  A B C X)  y recta 
B D,  vt  cunque , dicetur  tam  figura  B AD, 
) conterna  circumferentia  B A D , & recia 
D B D i quam  figura  B C D y comprehenfa  re- 
cia B D , & circumferentia  B C D y circuli 


fegmentum . Ex  his  colligitur  triplex  circuli 
fegmentum  > Semicirculus , quando  recta  B D ,per  centrum 
E,  incedit  i Segmentum  fsmicirculo  maius  y quando  recia 
B D,  non  tranfit per  centrum, in  ipfo  tamen  centrum  exifitt , 
quale  e fi  fegmentum  B AD  i Et  Segmentum  fimi  circulo 
minus , extra  quod  centrum  circuli  confutuitur , cuiufmodi 


e fi  fegmentum  BC  D.  Id  quod  ad  defin,  1 S.lib,  i . demon fira- 


ttimus « Vocatur  aplerifque  Geometris  recia  BD3  cborda^fa 


circumferentia  B.A  D,  vdBCD » arcus • 


V i. 


SEGMENTI  autem  angulus  eft, 
qui  fub  reda  linea,  & circuli  peripheria 
comprehenditur . 

DEFINIT  'tam  Euclides  tria  genera  angulorum,  qui 
m circulis  confiderantur  . Brimo  loco  angulum figmenti,  di- 
cens y 
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eens , angulum  mixtum  B AC » vel 
B C A y contentum  fub  recta  linea 
AC,  & circumferentia  ABC , ap- 
pellari angulum  fegmenti.  Quod  fi feg- 
mentum  circuli  fuerit  femicir culus , 
dicetur  angulus  femicir  culi:  Si  vero  fegmentum  maius  femi- 
cir culo  extiterit ^vocabitur  angulus  fegmenti  maioris  : Si  de- 
nique fegmentum  minus  fuerit femicir  culo,  angulus  fegmenti 
minoris  nuncupabitur . 

v 1 1. 

I N fegmento  autem  angulus  eft,cum 
in  fegmenti  peripheria  fumptum  fuerit 
quodpiam  pundium , & ab  illo  in  termi- 
nos redis  eius  lines,  qus  fegmenti  bafis 
eft , adiundtsfuerint  redis  lines : Is  in- 
quam, angulus  ab  adiundiis  illis  lineis 
comprehenfus . 

SIT  fegmentum  circuli  quodcunq ABC , 
cuius  bafs  reida  AC . Ex  fufceptc  quolibet pu- 
elo B,  in  circumferentia  , ducantur  ad  f unci  a 
A , (3*  C,  extrema  bafs 3 recis.  linea  B A,  BC . 

Angulus  igitur  rectilineus  ABCS  dicitur  exi  fere  in  fegmen- 
to ABC, 

VIII. 

C V M vero  comprehendentes  an- 
gulum redis  lines  aliquam  affumunt 
peripheriam , illi  angulus  infiftere  di- 
citur. 

EX 


X 2 
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A EX punfto  A-, quolibet fufcepto in  circum - 

/f\\  ferentia  circuli  A B C D , ducantur  re&e. 
{/  \ | duA  Ime  a A B,  A D,  ad  duo  extrema  B,  & 

E) , cir cumferentu  B C D,  cuiufque , quam 
C quidem  du&  reclA  A By  A -D,  ajfumunt.  An- 

gulus itaque  rellil  incus  BA  D,infifiere  dicitur  circumfer  en- 
ti a B C D.  Pertpicuum  autem  efi , hunc  angulum  d pr  A ce- 
denti non  differre  , niji  voce  tenus  . Idem  enim  angulus  re- 
chlineus  B A Dyiuxta prAcedentem  quidem  definitionem  di- 
citur effie  in, fegmento  B A D,fi  recla  B D , bafis  duceretur  \ 
ex  hac  vero  infijlere  circumferentia  BC  D.  Non  tamen  con- 
fundendus ejl  angulus  in fegmento  aliquo , cum  angulo , qui 
circumferentia  tnfijlit , quamuis  vnus  & idem  fit ; ad  diuer- 
fa fiquidem  referuntur . Angulum  enim  in  fegmentoffegmen- 
tum9in  quo  exifiit,  angulus  autem  mfifiens  circumfer  enti  a , 
circumferentiam  3 quA  bafis  efi  ipfius  anguli , respicit , Vnde 
fi  fumatur fegmetu  aliquod  circuli  BCD, 
/ /'\\  *n  circulo  A BCD  j non  erit  idem  angulus 
f / in  hoc  fegmento  exi  fi  ens,  (gp  eius  circumfe- 

££- enti  a infifiens , Angulus  enim  in  eo  exi- 

yff/  fiens^entB  C D at  eius  circumfer  enti  a 
C BCD , infifiens , erit  angulus  B A D , qui 

multum  ab  eo  differt. Qua  in  re  mirufn  in  modum  haHucina- 
tt fiunt  Orontinsy P eletanusy  & alij  interpretes  nonnulli.  Quod 
autsm  angulus  in  fegmento , (gp  angulus  circumfer  enti  a cui- 
piam mfifiens , ad  diuerfos  arcus  referantur , luce  clarius 
patebit  ex  vlttmapropof.libA .quA  fiolum  conuenire potefi  cir- 
cumferentijs  circulorum,  quibus  anguli  infifiunt ,non  autem, 
in  quibus  exifiunt , vt  eo  in  loco  ofiendemus  . Idem  quoque 
facile  confiat  ex  verbo  grAco  (ZiQvyJ-ycLf  5 quod  afcendiffe. 
fignificat , Afcsndit  emm  angulus  D AB  , fupra  circum- 
ferentiam BCD , 

P RJE  TER  tres  dicios  angulos  ccnfideratur  etiam  d 
Geometris  angulus  contingenti  & 9qui  continetur  lima  recta, 
tangente  circulum , (f  circumferentia  circuli vel  certe  dua- 
bus circumferentijs fe  mutuo  tangentibus , fiue  hoc  exterius 
fiat, fine  interius  . Exemplum . Si  recla  A B,  tangat  circu- 
lum CD  E > in  C ; angulus  mixtus  A C D,  vel  B C E,  dice- 
tur angulus  contingenti a ,fiue  contactus : Kurfus  , fi  circulus 

CED, 


C E £>,  tangat  circulum  EF  G , £ -g  -p 

ext  erius  in  E ; Item  circulus  HFI , J s~ 

circulum  EFG,  interius  in  F , ap-  1/W 

pellabitur  td  angului  curUilineus  l 
C E F,  quam  E F H,  vel  G F I , 
angulus  contactus > feu  contingen- 
tis. * Sunt  itaque , vt  vides , tres  anguli  contingentia » vnus 
quidem  mixtus , reliqui  vero  duo*  curuihnei  • 


SECTOR  autem  circuli  eft,  cum 
ad  ipfius  circuli  centrum  confli  tutus  fue 
rit  angulus,  comprehenfa  nimirum  figu 
ra  & a redtis  lineis  angulum  continenti- 
bus, & a peripheria  ab  illis  afTumpta . 

S I in  circulo  ABC  D, cuius  centrum  E,  T$ 

reftj*  AE,CEtconjiituakt  angulum  AEC,ad  / \ 

centrum  Ey  nominabitur  figura  AECD^con-  f !E  j 
tenta  reclis  A E , E C , & circumferentia 
A D C,  quampr&dicla  linee,  ajfumunt , Se-  ^ 
clor  circuli . Ex  hoc  autem  perjfiicue  etiam 
colligitur  y angulum  * qui  definitione  8.  explicatur, referri  ad 
circumferentiam  , qu&  ipfius  bafis  efiy  non  autem  ad  eam  , in 
qua  exifiit  , vt  multi  interpretes  exifiimarunt . Fiam  ficut 
in  hac  definitione  Euclides  inteliigit  circum ferendam  A DC, 
qu&  bafis  eft  anguli  ad  centrkm  ccnfiituti , quando  m entio- 
nem facit  peripheria  a reclis  A E , C E , aJfutnptA:  Ita  quo- 
que in  illa  intellexiffe  eum  necejfe  e fi  nomine  peripheria , qua 
re  Ha  line  a ajfumunt,  e am$  qu&  bafis  e fi  anguli  ad  circumfe- 
rentiam conflifuii ; quandoquidem  in  vtraque  definitione 
vfus  efi  eodem  Verbo gr aco  d'7nKa.p.@>d.v  et  • 


SIMILIA  circuli  fegmenta  funt 
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^ X'11  extfiunt  s iuxta  y.  definitionem , fimiles 

dicuntur  . 

EODEM  modo  fegmcnta  diuer forum  circulorum  tum 
aqualium , quum  inaqualium , a Geometris  dicuntur  fimi- 
lia,  qua  vel  fufcipiunt  ‘aquales  ungulos  i vel  in  quibus  aquales 
anguli  exi  fiunt.  Vt  fi  in  circulis  ABC  K,  DEFL,  GHIM , 
anguli  ABC,DEF,  GH I, fuerint aquales, dicentur fegmen- 
tu  »Jeu  circumferentia  ABC , DEF,  GHI 3 qua  dici  os  angu- 
los fufcipiunt  3 vel  in  quibus  pr&dicli  anguli  exi  fiunt, fimiles. 

!H  Confifiit  aut  hac 

13  S^K^\  fogtnentorum^cir- 

//\\  / / \ \ f / \ \ cum  fer  enti arnUe 

{/  \ )(/  \ ) ( / \ ) fimilitud»  in  eo , 

\l  \ / V/  \ / quod  qualis  pars 
efi  vna  circttmfe- 
L AT  rentia  totius  Jua 

circumferentia,  talis  quoque  fit  altera  circumferentia , qu& 
dicitur  huic  fimilis, totius fu&  Circunf irent  is. >-  ita  vt  qualis,  & 
quanta  pars  efi  circumferentia  ABC , totius  circumferen- 
tia A B C A,  talis  tanta  quoque  pars  fit  circumferentia 
DEF,  totius  circumferentia  D E F D 3 Item  talis,  & tan- 
ta circumferentia  GHi, totius  circumferentia  GHI  G.  Vel 
potius fegmentorum fimilitudo  in  hoc  confifiit , quod  fegmen - 
ta  i fu  circumferentia  fimiles.  ad  totas  circumferentias  fuas 
eandem  habeant  proportionem,  Gfupd  autem  fgmenta  , qua 
vel  aquales  fufcipiunt  angulos,  vel  in  quibus  exiftunt  aqua- 
les anguli,  fint  kuiufmodi, dermnfir abimus  propofitione  vlti- 
ma  lib.C.  Nunc fatis fityt  alite fegment  a cir  culorum,  uel  etiam 
arcus,  circunf  arenti  cum 3 appellari  fimilps 
: E A -DE  M ratione  dicuntur  arcus . vel  circumferentia 
....  . fimiles , I 
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fimiles  y quibus  aquales  anguli  , tuxta  defin.S.  inp fiunt . Vt  fi 
inijsdem  circulis  anguli  ABC  , DEF  > GHlfifint  aquales, 
dtcentur  arcus , circumfer  enti&v  e A KC,£)LF,G  MIy 
quibus  infifiunt , fimiles . Immo  fi  anguli  ad  centra  infifi en- 
tes arcubus  A K C , D L F ,G  M I > fint  aquales , erunt 
adhuc  ip(i  arcus  fimiles.  I d quod  d nobis  in fchoho  propof,22. 
huius  lib.demonfirabitur  • 

PROBL.  i.  PROPOS.  i. 


DATI  circuli  centrum  reperire . 

^ SIT  circulus  datus  ABCD,cuius  cen- 

trum  oportet  inuenire.  Ducatur  ineo 
f | linea  vtcunque  A C , a qua:  bifariam  di-  *IO-primi. 

[ J uidatur  in  E , & per  E,  ad  A C,  perpen- 

ntA'  L.  dicularis  agatur  B D,  vtrinque  in  peri- 

pheria  terminata  in  pundis  B , D . Hac 
igitur  bifariam  feda  inF;dico  F,efie  cen 
trum  circuli  propoiiti.In  ipfa  enim  reda  BD,  aliud  pun- 
dum  3 proster  F,  non  erit  centrum5cum  omne  aliud  pun- 
dum  ipfam  diuidat  inaequaliter  3 quandoquidem  in  F , 
diuifa  fuit  aequaliter . Si  igitur  F , non  eft  centrum , Et 
pundum  G , extra  redam  B D , centrum  , a quo  ducan- 
tur linese  GA,GE,  G C . Quoniam  ergo  latera  AE, 

E G , trianguli  AEG,  sequalia  funt  lateribus  CE3EG, 
trianguli  C E G ,•  & bafis  A G,  bafi  C G,-  (a  centro  enim  b . . 
ducuntur  ) erunt  anguli  A E G,  C E G,  aquales, ideo- 
que  redi : Erat  autem  & angulus  A E F,  redus  cx  con- 
ftrudione . Igitur  redi  A EF,A  £ G,  asquales  funt.  pars 
& totum,  quod  eft  ablurdum  . Non  eft  ergo  pundum 
j G,  centrum  ; eademque  eft  ratio  de  omni  alio.Quare  F, 
centrum  erit . Itaque  dati  circuli  centrum  reperimus . 

Quod  erat  faciendum . 

COROLLARIAM . 

HIN  C mamfeftunt  eft , fi  in  circulo  rcEht  sli- 
1 x + q»A 
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qua  linea  aliquam  retiam  lineam  bifariam  , & 
ad  angulos  retlos  fecet , in  fecanie  ejfe  centrum 
circuli  . Nam  ex  eo  , quod  B D , retia  retiam 
A C , bifariam  fecat  in  E , & ad  angulos  reclos , 
ojlenfum  fuit , puntlum  eius  medium  F , necejfario 
ejfe  circuli  centrum . 

THEOR.  x.  PROPOS.  2. 

S I in  circuli  peripheria  dno  quxli- 
betpun&a  accepta  fuerint ; Refla  linea, 
qux  ad  ipfa  punfla  adiungitur,  intra  cir- 
culum cadet. 


h 1.  primi. 
e l (t. primi. 


d/  f. primi. 


r>  IN  circulo  A B C,  fumantur  quaelibet  duo 

® punda  A,  & C,  in  eius  circumferentia  . Di- 
co redam  ex  A , in  C , dudam  cadere  intra 
circulum,ita  vt  ipfum  fecet.  Si  enim  non  ca- 
dit intra , cadat  extra, qualis  eft  linea  ADC, 
reda  , vt  vult  aduerfarius . Inucnto a igitur 
centro  E , ducantur  ab  eo  ad  punda  aftumpta  A , & C , 
necnon  ad  quoduis  pundum  D , in  reda  ADC,  linea: 
reda:  EA,  EC,ED,  fecetque  E D , circumferentiam 
in  B.  Quoniam  ergo  duo  latera  E A , £ C , trianguli  , 
cuius  baiis  ponitur  reda  ADC,  requalia  funt , ( e cen- 
tro enim  ducuntur^) b erunt  anguli  EAD  , ECD,  aequa- 
les : Eft  autem  angulus  E D A , c angulo.E  C D,  maior, 
externus  interno  oppofito  , cum  latus  C D , in  triangu- 
lo ECD,lit  produdum  ad  A . Igitur  & angulo  EAD, 
maior  erit  idem  angulus  EDA.  Quare  reda  EA,  ma-  ■; 
iori  angulo  ADE,  oppofita , hoc  eft , reda  E B , (ibi 
aqualis  . d maior  erit , quam  reda  E D , minori  angulo 
D A E , oppofita  , pars  quam  totum  . Quod  eft  abfur- 
dum  . Non  igitur  reda  ex  A , in  C , duda  extra  circu-  ; 
lum  cadet , fed  intra  , Eodem  enim  modo  demonftrabi-  ' 
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IDEM  hoc  theorema  demonflrari  poterit  affirmatius  i 
hoc  modo  * Recta  A B , coniunga:  duo  punBa  A,  &Bfln  cir- 
cunf er  entia  circuli  A B , citius  centrum  C.  \ ^ ^ 

Dico  reclam  A B,  intra  circulum  cadere  fit  a f\p!/  v\ 

ut  omnia  eius  puncta  media  intra  circulum  ( j 

exi  flant « AJfumatuf  enim  quodcunque  eius  V.  J 

puncium  intermedium  D > & ex  centro  edu~  ^ ^ 

cantur  recta  G A >C  B , C D . Quoniam  igitur  duo  latera 

C A,  C B , trianguli  C A B t aqualia  funt , a erunt  anguli  t $.  primi . 

C A B j C B A i aquales  t Efl  autem  angulus  C D A,b  an-  * j 6. primi. 

gulo  C B A , maior  * externus  interno . Igitur  idem  angulus 

C D A ) angulo  C A D i maior  erit , & ob  id  latus  C A * 

c latere  C D , maius  erit . Quare  cum  CA>  fit  dubia  a c en-  «/ p. primi» 

tro  ad  circumferentiam  vfque  i non  perueniet  recla  C D j 

ad  circumferentiam  * ideoque  puncium  Di  intra  tircUlum 

cadet  * Idem  oflendetur  de  quolibet  alio  puncio  ajfumpto . 

Tota  igitur  recta  A B j intra  circulum  cadit  * Quod  efl 
p ropofltum — * 

corollarjvm , 

H IN  C efl  manifeflumjineam  retiam, quti  cir- 
culum tangit,  ita  vt  (tcnt  non feCetiin  lino  tittum  pun 
lio  ipfum  tangere  . Si entm  in  duobus  puntlis  eunt 
tangeret,  A caderet  pars  reUa  inter  ea  duo  punUa  a i.  terti*, 
pojtta , intra  circulum  . Quare  circulum  fecaret  , 
quod  efl  contra  hypothejin . 

TUEOR. 


tur , redam  dudam  ex  A,  in  C , non  polle  cadere  fuper 
arcum  A BC,  ita  vt  eadem  fit  , qux  circumferentia 
ABC.  Eflet  enim  reda  EA,  maior  , quam  reda  E B* 
Quod  etiam  ex  definitione  rede  linese  patetjcum  ABCS 
arcus  fit  linea  curua  , non  autem  reda  . Itaque  fi  in  cir- 
culi peripheria  duo  qualibet  punda , &c.  Quod  erat 
offendendum  * 
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3.  THEOR.  2.  PROPOS.  3. 

S I in  circulo  reda  quasdam  linea  per 
centrum  extenfaquandam  non  percen- 
triim  extenfam  bifariam  fecet ; & ad  an- 
gulos redos  ipfam  fecabit.  Et  fi  ad  angu- 
los redos  eam  fecet  , bifariam  quoque 
eam  fecabit. 

PER  Centrum  A,  circuli  B C D,  reda  C E,  extenfa 
diuidatredam  B D > non  per  centrum  extenfam,  bifa- 
riam in  F . Dico  redam  A F „ die  ad  angulos  redosipft 
B D . Dudis  enim  redis  A B , A D,  erunt 
f i duo  latera  A F,F  B,  trianguli  A F B,duo- 

I ]a  j bus  A F,F  D,  trianguli  A F D,  aqualia,-  & 
j * 8. primi.  bafes  AB,  AD,  xquales. a Igitur  anguli 

A FB,  A F D>arquales  erunt, hoc  eft,  redi. 

£ Quod  erat  primo  propofitum . 

SIT  iam  A F , ad  angulos  redos  iph  B D . Dico  re- 
dam B D,  bifaria  m lccari  in  F,  a reda  CE  Dudis  enim 
iterum  redis  A B,  A D ; cum  latera  AB,AD,  trianguli 
°f  .primi.  A B D5fint  xqualiasb  erunt  anguli  A B D,  A D B,xqua- 

les  . Quoniam  igitur  duo  anguli  A F B,  A B F,  trianguli 
A B F,arquales  funt  duobus  angulis  A F D,A  D F,  trian 
guli  A D F5&  latera  A B,  A D,qux  redis  angulis  sequa- 
c 26. primi,  libus  opponuntur , aequalia  quoque  : c erunt  latera  F B , 
F D,  aequalia  . Quod  fecundo  proponebatur.  Si  igitur  in 
circulo  reda  quadam  linea  per  centrum  extenfa  j&c» 
Quod  demonftrandum  erat . 

f ACI  LE  quoque  demonftrari  poterat  fecunda 
haec  pars,qn&  quidem  conuerfa  eft  primxpartis,hac  ra- 
tione Si  enim  A F,  perpendicularis  eft  ad  B D,  erit  tam 
* 4.7. primi,  qu^  dratum  redee  A B,  1 cequale  quadratis  redarum  A*F» 
FB,  quam  quadratum  redx  A D , quadratis  redarum 
A F,  F D.  Cum  igitur  quadratum  reda*  A B , xquale  ftt 
quadrato  rc&x  A D i erunt  & quadrata  redarum  A F , 

‘ . t:  t? 
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I-  B,a;qualia  quadratis  rectarum  A F,FD. Quare  dempto 
communi  quadrato  r ecte  A F,remanebunt  quadrata  re- 
cta nun  F B,F  ^mqualiajatque  idcirco  & recise  r ii,  ID, 
sequales  erunt. 

COBOL  LARI E M. 

E X hac  demonHratitmc  facile  inferemus,  m quo 
uis  triangulo  duorum  laterum  aqualium, flue  aquila 
terumtllud (it,  fine  Ifofceles,lineam,qua  bafim  bifd 
riam  fecet,  perpendicularem  efie  ad  bafim  : Et  con- 
tra, lineam,  qua  ad  bafim  fit  perpendicularis,  bafim 
fecare, bifariam , Nam  in  triangulo  A E D , cuius 
duo  latera  A B,  A D,  aqualia  fiunt,  ex  eo,  quod  re- 
tia A F , fecat  bafim  B I),  bifariam,  otienfum  efl, 
angulos  ad  E , ejje  rettos:Et  ex  eo, quod,  anguli  ad  F, 
'recli  fitnt , demonslratum  efl , bafim  B D , d retia 
A F,  bifariam  fecari . Sed  hoc  etiam  demonslr ato- 
mus ad,  propos.  2 6.  lib.  1 . gr  quidem  vniuerjaleus  . 


SCHOLIVM. 

CEStSEMVS  quoque,  demcnftrandutn  ejfe  hoc  loco 
fcquens  theorema,  ad  ea , que  fequuntur , non  inutile vide- 
licet . 

D V O B V S circulis  ex  eodem  centro  de- 
fcriptisjfiab  aliquo  punfto  circunferentise  ex- 
terioris recca  ducatur  interioris  circunferen- 
tiam  fecans:  erunt  eius  fegmenta  inter  vtramq; 
circunferentiam  polita,inter  fe  atquaiia. 

D V O circuli  A B C,D  E F G,  habeant 
idem  centrum  H,  & ex  puncio  A,  ducatur pri  t-n*. 

mum  per  centrum  H , reclaA  C , fecans  cir-  fi 
cunferentiam  interiorem  in  D , G.  Dico  re - l fy  4^  J f 
cias  A D>  C G,  Aquales  ejfe. Nam fi  ex  HA , 1 

H C y qu& 1 aquales  funt , demantur  H D > 

H G,  quA  eadem  ratione  aquales  fiunt ^ eruat 
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d /.  tertij. 
* 3.  tertij , 


recta  A J D,C  GyAquales, 

A DEINDE  ex  eodem  puncto  A,duca 

®tur  rectu,  A B,  non  per  cenrrum,fecans  inte- 
riorem circunj er entiam  in  E,  F . Dicorur- 
fus,  retias  A E,  B F,  ejfe  Aquales  . a Ducta 
enim  ex  centro  H s ad  AB  * perpendiculari 
_ H I,h  fecabit  hac  tam  retia  A B,in  circulo 

^ ABC, qua  retia  EFt  in  circulo  DEFG>  bi- 

fariam . Ablatis  igitur  Aqualibus  I E , / F , aqualibus 
I A 1 1 Byc  remanebunt  A EtB  F,  Aquales . ^#0^  eji  propo- 


THEOR 


PROPOS 


S I in  circulo  dux  redte  lineoe  fe  fe 
mutuo  fecent  non  per  centrum  extenfx; 
fefe  mutuo  bifariam  non  fecabunt. 


D V A£  redbe  A B,C  D.fc  mutuo  in  E, fecent  in  cir- 
culo A C B D,non  per  centrum  extenfce.  Dico  fieri  non 
poffejVt  mtituo  fcfe  bifariam  fecent . Si  enim  vna  earum 
per  centrum  tranfit,certum  efl: , eam  bifariam  non  feca- 
ri : folum  enim  in  centro , per  quod  altera  ponitur  non 
tranfire, bifariam  diuiditur  : Si  vero  neutra  per  centrum 
cfxtcnditur, quamuis  vna  earum  nonrtunqua  bifariam  ab 
altera  diuidatur  5 tamen  altera  minime  fecabituf  bifa- 
riam. Diuifa  enim  fit&ABj&CDjfi  fieri  poteii, bifa- 
riam in  E -d  Inuento  igitur  centro  cirCuli  F , ducatur  ab 
"v  eo  ad  E, reda  F E. Quoniam  ergo  F E,po- 

( F \ nltur  fetare  redam  A B , bifariam  in  E, 
l / Jjy ' e fecabit  ipfam  ad  angulos  redlos.  Eadem 
ratione  fecabitur  C D , ad  angulos  re- 
C dos , Cum  ponatur  bifariam  diuidi  in  E * 

Quare  redus  angulus  F E D,  redo  angulo  FEB,  a:qua- 
lis  eft.pars  toti , quod  efl  abfurdum  . Itaque  (i  in  circulo 
duse  r eda:  lincie  fe  fe  mutuo  fecent , &c.  Quod  erat  de- 
monflrandum. 

THEQR, 
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THEOR.  4.  PROPOS.  5. 

5- 

S I duo  circuli  fefe  mutuo  fecent;  no 
erit  illorum  idem  centrum. 

D V O circuli  A B D,E  B D , fe  mu-  ^ 

tuo  fecent  in  B,&rD.Dicoipfos  non  ha- 
bere  idem  cetrum.Sitenimjfi  fieri  poteft,  //  1 yv 

idem  centrum  vtriufque,C,a  quo  dux  re  f j j 

dx  ducantur  ; C B, quidem  ad  fedionem  J/ 

B;  C A,vero  fecans  vtramque  circunfe- 
rentiam  in  A , & E . Quoniam  igitur  C , 
centrum  ponitur  circuli  EBD,  erit  reda  E C,  reda? 
B C,  xqualis  . Rurfus  quia  C , centrum  quoque  ponitur 
circuli  A B D,  erit  & reda  A C, eidem  reda;  B C,xqua- 
lis.  Quare  redx  E.  C,  A C,  3 xquales  inter  fe  erunt, pars, 
& totum  , quod  eft  abfurdum  . Si  igitur  duo  circuli  fe  fe 
mutuo  fecent,  &c,  Quod  oftendendum  erat. 

1 i fron. 

THEOR.  5.  PROPOS.  6. 

6. 

SI  duo  circuli  fe  fe  mutuo  interius 
tangantjeorum  non  erit  idem  centrum. 

DVO  circuli  A B,B  C3fe  interius  tan  25 

gant  in  B , Dico  eos  non  habere  idem  ccn- 
trum . Habeant  enim , f fieri  poteft , idem  n | 
centrum  D,a  quo  dux  redx  ducantur;  il  J D j 1 
D B,  quidem  ad  tadum  B;  At  D C,  fecans  \\/  J 
vtramque  circunferentiam  in  A C.Qpo 
niam  igitur  D , ponitur  centrum  circuli 

A B,erit  reda  A D,rcdx  B D,  xqualis . Rurfus  quia  D, 
ponitur  centrum  circuli  B C,erit  redaC  D,eidem  redx 
BD,equalis.Quare  rcd^  AD,&CD,b  inter  fe  erut  xqua 
les,pars  6ctotu,quod  eft  abfurdu.Si  igitur  duo  circuli  fe 
fe  mytuo  interius  tangat,&c.Quod  dcmonftrandu  erat. 

SCHO - 
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SCHOLIVM. 

E V C L I DES  propofuit  theorema,  hoc  de  circulis  fefe 
intentu  tangentibus  duntax  at  quoniam  circulorum  exterius 
fe  fe  tangentium  , cum  'untu  fit  extra  alium , non  poffe  ejje 
idem  centrum>mariifefuim  efi. 

THEOR.  6.  PROPOS.  7. 

S I in  diametro  circuli  quodpiam  fu- 
matur pundum,  quod  circuli  centrum 
non  fit, ab  eoq;  pundo  m circulum  qux- 
dam  redae  linea»  cadant;  Maxima  qui- 
dem erit  ea,  in  qua  centrum, minima  ve- 
ro reliqua ; aliarum  vero  propinquior  il- 
li , quae  per  centrum  ducitur,  remotiore 
femper  maior  eft;  Du.t  autem  folum  re- 
das lines  scqualesab  eodem  pundo  in 
circulum  cadunt,  ad  vtrafque  partes  mi- 
nima;, vel  maxima. 

I N diametro  A B,  circuli  A C D E B,  cuius  centrum 
F?pundum  afiumatur  quodcunque  G , preeter  centrum, 
& ex  G,cadant  in  circulum  quotcunque  lines  GC,GD, 
G E. Dico  omnium,  quxexG,  adcircunferentiam  du- 
cuntur, maximam  cflcG  A, in  qua  eftectrum,  minimam 
vero  reliquam  G B,qus  diametrum  perficit:  Deinde  re- 
daa  G C , qux  reda:  G A , per  centrum  ducis  propin- 
quior efi , maiorem  reda  GD,  qus  ab  eadem  G A,plus 
diftat  5 & eadem  ratione  G D,  maiorem  reda  G E atq; 
ita  de  alijs  lineis, fi  duccrcntur,in  infinitum. Denique  cx 
G,ad  vtraiq;partes  minimxlinc^GBjVel  maxims  GA, 
duci  pofic  tantumodo  duas  lineas  inter  fc  squales.  Du, 

cantur 
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cantur  c centro  F,  ad  C , D > & E , redae  A 
lineo»  F C , F D , F E . Quoniam  igitur  C/"  N. 
duo  latera  G F , F C , trianguli  G r C , { \\  p \ 

a maiora  funt  latere  G C j Sunt  autem  i a- 

recta:  G F,F  C,  squales  redis  G F,  F A, 
hoc  eft , toti  redx  G A 5 erit  &GA,  8 

maior  quam  G C . Eadem  ratione  maior  erit  reda  G A, 
quam  G D , & quam  G E . Quare  G A,  maxima  eft  om- 
nium , qux  ex  G , in  circulum  cadunt. 

DEINDE,  quoniam  in  triangulo  E F G.latus  EF, 
b minus  eft  duobus  lateribus  F G,G  EjEit  autem  E F,ipfi  b 
F B ,xqualis;  erit  &FB,  minor  duabus  redis  F G , G £. 

Dempta  ergo  communi  reda  FG,remanebit  adhuc  G B, 
minor,quam  G E Eadem  ratione  minor  erit  G B,  quam 
G D,&  quam  G C. Quare  GB , minima  eft  omnium,  qux 
ex  G,  in  circuli  circunferentiam  cadunt . 

R.VRSV  S.  quia  duo  latera  GF,F  C,trianguli  GFC, 
xqualia  Funt  duobus  lateribus  G F,F  D,  trianguli  GFD, 

& angulus  totus  GFC,  maior  eft  angulo  GFDj‘  erit  c24-.frimi. 
bafis  GC,  maior  bafie  G D . Eadem  ratione  maior  erit 
G C,quam  G E:Item  maior  erit  G D,quam  G E.  Quare 
linea  propinquior  ei,  qux  per  centrum  ducitur  , maior 
eft  ea,  qux  remotior . 

FIAT  iam  angulo  B F E , ex  altera  parte  xqualis 
angulus  B F H,&  ducatur  reda  G FI. Quoniam  igitur  la 
tera  E F , F G , trianguli  E F G , xqualia  £unt  lateribus 
H F,F  G, trianguli  H F G,&  anguli  his  lateribus  conten 
ti  E F G,H  F G,xqualis  erunt  redx  G E,G  H,ex  vtra 
que  parte  ipfius  linex  minimx  GB,  vel  maximx  G A, 
xquales  inter  fe.  Qupd  autem  nulla  alia  his  duabus  pof- 
fit  efte  xqualis,  conftat»Nam  {i  ex  G,ducatur  alia,qu^  ca 
dat  fupra  pundum  H,erit  ea,  cum  fit  ei,qux  per  centrum 
ducitur  , propinquior  , maior  quam  G H : fi  vero  cadat 
infFa  H,eritea,cum  fit  remotior  ab  eadem  G A,per  cen 
trum duda,minor  quamG  H,vt  oftenfum  fuit.  Duxigi 
tur  auntaxat  redx  Jinex  xquales  ad  vtrafque  partes  mi- 
nimx GB.vcl  maximx  G A,  cadunt . Itaque  fi  in  diame- 
tro circuli  quodpiamfumatur  pundum  * &c.  Quod  erat 
demonftrandum . 

i SCHO- 
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QvA  M Qv  A M autem 'Euclides  folum  demonjlra- 
uerity  lineam  , qua  propinquior  efireda  per  centrum  duda , 
remotiore  ejfe  maiorem, (i amba  linea  ex  eadem  parte  diame- 
A tri  A B,  exijlant : idem  tamen  verum  etia 

efi,Ji  ad  diuerfas  partes  duci  & fint.  Vt  (i  quis 
f VJf  j dicat,reclam  G E>>  propinquiorem  ejfe  reda 
J Q A ,quam  reei am  G H j dico  GD  , mato- 
rem  ejfe y quam  G H . Si  namque  ipfi  G H , 
}$  ex  ait  er  a parte  aqualis  ducatur  G E , vt 

diclum  eji , nempe  fi  jiat  angulo  G F H , aqualis  angulus 
G F E y jje.  c fidet punctum  E , inter  D , & B ; quod  G H, 
G E y aqualiter  d G A , dijient , ob  aquplitatem  angulo- 
rum G E H ,GE  E ; & G D y ponatur  magis  di  fi  are,  quam 
G H,  ac  proinde  magts,  quam  G E . Cum*  ergo  G D,  maior 
fit  y quam  G E , maior  quoque  erit  eadem  G E)  , quam  G H . 

HANC  porro  propefitionem  nonnulli  conuertunt  , hoc 
modo  . 

S I intra  circulum  punctum  fumatur , ab 
eoq;  punfio  in  circulum  redarum  linearum  ca 
dentium,  vna  quidem  maxima  fit,  vna  vero  mi- 
nima ;&  reliquarum  aliae fint  inaequales, aliae 
aequales : Maxima  quidem  per  centrum  tranfi- 
bit,  minima  vero  eritrehqua  pars  diametri ; & 
aliarum  maiores  quidem  erunt  maximae,vel  mi 
nimi’  propinquiores,  aquales  autem  ab  eadem 
maxima, vel  minima  aqualiter  diftabunt, 

. IN  circulo  ABC,  punctum  fumatur  D , 

JpA — j d quo  reda  quot  cunque  D A, -Id  C,  D E,  EF, 

A\  / \ -D  B,  cadant  in  circumferentiam,  quarum  om 
V 'Vry  J nhtm  maxima fitD  A, minima  vero  D Ci,ip- 
. farum  vero  D E ,D  F,  maior  fit  D Ei  denique 
^ X)  .E  3 D B , fint  aquales.  D ico  JD  A}  per  cen- 
trum tranfire,  & D C , reliquam  partem  ejfe  diametri , hoc 
e fi,  D C,  tpfi  D A,  ejfe  in  dire  dum.  I tem  D E , qua  maior, 
ponitur  quam  D F»  propinquiorem  ejfe  maxima  D A,  quam 

-PF. 


D F.  Denique  DE}DB,  aqualiter  ab  eadem  DA,vel  DCy 
abejfe.  Primum  enim fi  D Ay  non  tranfit  per  centrum;  duci  a 
ex  D,per  centrum  rccia  quapiam  linea , a erit  ea  omnium  ex 
D,  cadentium  maxima  Quod  sfi  ab fur  dum,  cum  DA»  ma- 
xima ponatur. Tranfit  ergo  D Ayper  centrum. 

DEINDE  fi  D Cy  non  e fi  in  direcrum  tpfi  DA;  pro- 
trahi a A D,  in  directum, erit  alia  retia  quam  DC,ex  D , 
cadensynempepars  ipfius  A D,  protracta , omnium  minima  > 
Quod  efi  ab  fur  dum  ; cum  D C , minima  ponatur . E fi  ergo 
D C , r eliqua  p ars  diametri . 

RVRS  V S fi  DE,  non  efi  vicinior  maxima  DA,  quam 
D F;  aut  aqualiter  difiabunt  ab  ea,  aut  D E,  longius  ab  ea 
aberit: Si  aqualiter  vtrinque  d D A,  dicantur  difiare , c ipfa 
erunt  aquales  ; quod  efi  ab  fur  dum . Ponitur  enim  D E,  ma- 
ior. Si  uero  aqualiter  ex  eadem  parte  d DA,  difiare  dicantur , 
erunt  DFy  DF,vna  eademq2  linea  ; atque  adeo  D E,  maior 
non  erit f quam  DF , quod  eft  contra  hypothefim.  Quod fi  DF , 
dicatur  efi  e propinquior  maxima  D A , d ipfa  erit  maior  5 
quam  D E.  Quod  magis  efi  ab  fur  dum  . 

POSTREMO  fi  D E,  D B , non  aqualiter  difiant 
d D A,  vel  D C , e erit  ea,  qua  magis  difiat , reliqua  minor . 
Quod  efi  abfnrdum.P onuntur  enim  aquales  DE,  DB. 

THEOR.  7.  PRGPOS.  8. 

SI  extra  circulum  fumatur pun&um 
quodpiam , ab  eoq;  pundo  ad  circulum 
deducantur  reda  quadam  linea,  qua- 
rum vna  quidem  p er  centrum  protenda- 
tur,reliqua vero  vt  libet:  In  cauam  pe- 
ripheriam  cadentium  redarum  linea- 
rum maxima  quidem  eft  illa,  qua  per 
centrum  ducitur;  aliarum  autem  propin 
quior  ei, qua  per  centrum  tranfit,  rem  o- 

T ti  oro 


a /.tertij. 

b 7. tertij. 

c 7. tertij. 

d 7. tertij. 
e q. tertij* 

8. 


tiore  femper maior  eft;In  conuexam  ve- 
ro peripheriam  cadentium  redarum  li- 
nearum minima  quidem  eft  illa,  qua;  in- 
ter pundum,  & diametrum  interponi- 
turjaliarum  autem  ea,  qua;  propinquior 
eft  minima  , remotiore  femper  minor 
cH  .Dux  autem  tantum  reda?  linea;  x- 
qualesabeopundo  in  ipfum  circulum 
cadunt,  ad  vtrafque  partes  minime , vel 
maxima; . 
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ior,quam  A H . Eadem  ratione  erit  A I , maior  , quam 
A G,  & quam  A F , Quare  AI , eft  omnium  , quas  es  A, 
in  circulum  cadunt , maxima . 

DEINDE,  quoniam  latera  A K , K H , trianguli 
AK.H,  asqualia  funt  lateribus  AK,KG,  trianguli  AKGj 
Et  angulus  totus  A K H,  maior  eft  angulo  AKG;1  erit  z2^.primi. 
bafisAH,  bafe  A G,  maior . Eadem  ratione  maior  erit 
A H,quam  A F:  Item  A G,  maior,quam  A F . Quare  li- 
nea propinquior  ei,  quas  per  centrum  ducitur , maior  eft 
linea  remotiore . 

R VRSVS,  quia  in  triangulo  ACK, reda  AK,bmi-  '°2o.primi.  'j 
nor  eft  duabus  AC,CK;  fi  auferantur  aequales  BK, 

C K : remanebit  adhuc  AB,  minor, quam  AOSimili  ra- 
tione erit  A B,  minor  , quam  A D,  & quam  A E.  Quare 
A B,  omnium  linearum  extra  circulum  , qux  ex  A ? du- 
cuntur, minima  eft , 

R V R S V S,cum  intra  triangulum  ADK, cadant  due 
redae  A C , C K , ab  extremitatibus  lateris  A K; c erunt  c 21. primi. 
A C , C K , minores , quam  A D , D K . Sublatis  igitur 
aequalibus  CK,  DK,  remanebit  adhuc  AC,  minor, quam 
A D . Pari  ratione  erit  A C , minor  , quam  A E : Item 
A D,  minor,quam  A E.  Quare  linea  propinquior  mini- 
mas  lineae  A B,  minor  eft,quam  remotior  ab  eadem  . 

POSTREMO  fiat  angulo  A II  C,angulus  AKL, 
aequalis  , Sc  ducatur  reda  A L.  Quoniam  igitur  latera 
A K,  K C,  trianguli  A K C,  aequalia  funt  lateribus  A K, 

KL, trianguli  AKL  } Sunt  autem  & anguli  AKC,  AKL, 
didis  lateribus  contenti  aequales* a erunt  redae  AC,  AL,  ^ 
ex  vtraque  parte  minimae  A B,  vel  maximae  A I,  inter  fc  t 
aequales . Quod  autem  nulla  alia  his  pofsit  efie  asqualis, 
conftat . Nam  fi  ex  A, ducatur  reda  cadens  vitra  L,  erit 
ipfa,  cum  fit  remotior  a minima, maior  quam  A L.Quod 
fi  cadat  inter  B,  SrL,  erit  ea  , cum  fit.' minimae  propin- 
quior,minor  quam  A L,  vt  oftenfum  eft.  Duas  igitur  fo- 
lum  redae  line.s  aequales  ad  vtrafque  partes  minimas, vel 
maximis  cadunt , Si  igitur  extra  circulupi  fumatur  pun- 
dum  quodpiam  ,ab  eoque  pundo  ad  circulum  deducan- 
tur redae  quaedam  lineae , quarum  vna  quidem  per  cen- 
trum protendatur,&c. Quod  erat  demonftrandum. 

r ^ scho- 
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3 4. primi , 


*24-primi.\ 


c 2 s. primi. 


SCHOLIVM. 

EADEM  ratione  ab  A,  in  peripheriam  concauam  dua 
tantum  linea  aquales  cadent  , ad  vtrafque  partes  maxi- 
ma A I. 

E I AT  enim  angulo  A XH,  aqualis  angulus  A K M, 
iungaturque  recta  A M .Quia  igitur  latera  A K,  K H, 
- aqualia  funt  lateribus  A X,  K Mi  funt  au- 
j r^“-  tem  & anguli  AXH,A  K M,  aquales:  3 erunt 

JL  \ . bafes  A H,  A M , aquales . N eque  -vero  vlla 

/T  yV  alia  his  duabus  Aqualis  exhiberi  pote  fi  . Nam 
I / . 1 quacunque  ex  A , ducatur  adpartcs  Hi  ea  vel 

'y'  maior  erit ,vel  minor,  quam  A H , prout  citra 
K ^ vel  vitra  rectam  A H,  ducta  fuerit , vt  mani - 
feflum  eji  ex  demonf  ratione  theorematis  . 

H JEC  propofitio  vera  etiam  eji , quando  vna  linearum 
ex  A,  cadentium  circulum  tangit.  Hac  enim  quia  longius  d 
line  a per  centrum  ducta  ab  e (i, minor  erit  omnibus  alijs  in  ca- 
uam  peripheriam  cadentibus , qualis  eji  recta  A M , in  priori 
figura . Nam  ducta  recta  K M , ex  centro  ad  contaftum  , 
erunt  duo  latera  A K,  K E ^trianguli  A K F , Aqualia  duo- 
bus lateribus  A K,  K M , trianguli  A K M , angulus  vero 
A XE , angulo  A X M , maior . Igitur  b bafis  A F » bafe 
A M,  maior  erit . Eadem  ratione  maior  erit  qu&cunque  alia 
in  cauam peripheriam  cadens^qudm  recta  A M, 

E A E- 1 ratione  eadem  linea  tangens  A M,maior  erit  om- 
nibus alijs  in  conuexam  peripheriam  cadentibus . Nam  cum 
duo  latera  A E,  E X,  c minora fint  duobus  lateribus  A M » 
M K;  fi  auferantur  Aquales  refit  a K E , JC  M , erit  reliqua 
A E , minor  quam  reliqua  A M . Eademque  ratio  eji  de 
c&teris . 

Qv  A M A M vero  Euclides  folum  demonfiraue- 

rit, Ime am  propinquior  em  ei . qua  per  centrum  ducitur , ma- 
iorem e jf  e remotiore  : Item  lineam  propinquiorem  minime 
minorem  ejfe  remotior  e, fi  amb&  linee  ex  eadem  parte  maxi- 
mA,vel  minime  exifianf.idem  tamen  verum  etiam  eji,  fi  ad 
diu» fas  partes  ducta  fint . <§Yuod  non  aliter  demonfirabitur , 
quam  idem  in  febolio  prae  edentis  propefittonis  de  duabus  li- 
neis ad  diuerfas  partes  ductis  demonftr at um  fuit , 

THEOR. 


THEOR.  8.  PROPOS.  <?. 


S 1 in  circulo  acceptum  fuerit  pun-  ! 
dum  aliquod , & ab  eo  pundo  ad  circu- 
lum cadant  plures , quam  duse , redse  li- 
neat squales  ; acceptum  pundum  cen- 
trum eftipfiuscirculi. 

A pundo  aftumpto  A, in  circulo  BCD  , cadant  plures 
redx,quam  duse,  A B,  A C,  A D,  inter  fe  «quales.  Dico 
A , pundum  eiTe  centrum  ci  rculi . Connedantur  enim 
pundaB,C,D,  redis  B C,  C D$  quibus  diuifis  bifariam 
in  E,  &F,  ducantur  ex  A,red«  AE,  AF. 

Quoniam  igitur  latera  AE,EB,  trianguli  /fv  IV 
A E B,  «qualia  funt  lateribus  A E , E C , 
trianguli  A E C 5 & bafes  A B , A C,  po-  yj/  j^\  / 
nuntur  etia  ni  ^quales; a erut  angui  i AEB, 

AEC,  «quales,  ideoque  redi. Eodem  mo- 
do oftendcmus,angulosad  F,efle  redos  . Quare  cum  re~ 
dx  A E,  A F*  diuidant  redas  B C,  C D,  bifariam,  & ad 
angulosrcdos,trahfibit  vtraque  produda  per  centrum 
circuli,per  corollarium  propof.iihiiius  lib.  Pundum  igi  i 
tur  Aj  in  quo  fe  mutuo  fecant,  ceiitrtim  erit  circuli . Si 
enim  eflet  aliud  pundum  centruni , non  tranfiret  vtra- 
que per  centrum  i Si  itaque  in  circulo  acceptum  fuerit 
pundum, &c  Quod  demonftranduni  erat  i 

ALITER.  Si  pundum  A,non  cft  centrum  circuli, 

b fit  centruni  inuentumE,ex  quo  per  A,  

agatur1  diameter  F G . Quoniam  igitur  3'  \ 

in  di  ametro  F G , prxtcr  centrum  acce- 
ptum  cft  pundum  A,  a quo  in  circumfe-  \/  \ J 
rentiam  cadtmtredx  AD,AC;  erit  re-  CT — 

da  A D,  qua»  propinquior  cft  ired^  A G, 
per  centrum  Ejdudx  ffiaior,quam  reda  A C , remotior 
ab  A G*  quod  cft  abfurdum  . Pofitx  funt  enim  xquales 
reda»  A D,  A C * Idem  abfurdum  fequctur3(i  aliud  pun- 
dum prxter  A , centrum  ponatur  - 

i-  ; QVOD 


* s.  terti] . 

c 7.  tertjj. 


* f.  }rimi ■ 


Qy  O D fi  quando  reda  per  centrum  E , & pundum 
A,  duda  coincidatcum  vna  trium  aqualium  datarum  , 
vt  fi  dicantur  squales  tres  AB,  AF,AC,  vbi  EA,  coinci- 
dit  cum  A.Fj  a erit  A F,  omnium  a puncto  A,cadentium 
in  in  ima,  atque  adeo  minor, quam  AB,&  AC.  quod  eft 
abfurdum.Ponitur  enim  vtrique  squalis  . 


PRO  P OS.  io 


C I RC  V L VS  circulum  in  pluri- 
bus,quam  duobus,pun£tis  non  fecar . 


S-E  G E T enim,fifieripoteft,  circulus  A B C D F.  F, 
G circulum  A G B D H E,  in  pluribus , 

quam  duobusrpundi$  A,  B,  & D , qus 
n ^ [t/  Aq  jungantur  redis  AB,  BD:  quibus  h bi- 
j 'K  J)  fartam  diuifis  in  I,&K,C  educantur  ex 

I,& K, ad  A B,  & BD  , perpendicula- 
ri res  I L , K L . Quoniam  igitur  redis 

IL,KL  , fecant-redas  AB,BD,in  circulo  AGBDHE  , 
bifariam  , ad  angulos  redosj  tranfibit  vtraque,ex  co- 
roilariopropof.  i.  huius  lib.per  centrum  ipfius  . Quare 
pundum  L,in  quo  fe  diuidunt,  erit  centrum  didi  circu- 
li. Eodem  mododemonftrabimus,  pundum  L,  efle  cen- 
trum circuli  A B C D E F.  Duo  igitur  circuli  fe  mutuo 
fccantes  idem  pofsident  centrum  , d quod  eft  abfurdGmV 
Circulus:ergo  circulum  in  pluribus,  quam  duobus,pun- 
dis  non  fQcat.Quod  erat  demonftrandum . 

ALITER.  Secent  fe  ijdem  duo  circuli , fi  fieri  po- 
teft,in  tribus  pundis  A,B,  & D. e Inuentum  autem  fit  I , 
G centru  circuli  AGBDHE, a quo  addida 

tria  punda  ducantur  redse  IA,I  B,  I D, 
Per  ^e^n,c^rcu^  £ quales  erunt  inter 
fe  . Quoniam  igitur  intra  circulum 
j-i  ABCDEF,  aflumptum  eft  pundum 
I,  a quo  cadunt  in  circumferentiam  plures , quam  dux , 
reds  squales  , f erit  I,  centrum  circuli  ABCDEF.  Erat 

autem 


°i  o.prifKt* 

'■ll.prijni* 


quoque  G C maior , quam  G E,  pars  quam  totum,quod 
eft  abfurdum . Idem  abfurdum  fequetur,  fi  centrum  ma- 
ioris circuli  extra  minorem  ponatur . Non  ergo  reda 
F G,  extenfa  vtrumque  circulum  fecabit , fed  in  conta- 
dum  A,-  cadet . Quare  fi  duo  circuli  fe  fe  intus  contin- 
gant.>&c.  Quod  erat  demonflrandum. 


THEOR.  II.  PROPOS.  12 


S I duo  circuli  fefe  exterius  contin- 
gant, linea  red:a,qus  ad  centra  eorum 
adiungitur,  per  conta&um  tranfibit . 


THEOR.  12.  PROPOS.  13. 

C I R C V L V S circulum  non  tangit 
in  pluribus  pun&is , quam  vno , fiue  in- 
tus , fine  extra  tangat . 
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1 ANGANT  fcfecirculi  ABCD,  AECF  , intus, 
i i fieri  poteft,  in  pluribus  pundis,quam  vno,  A,&  C;  A£- 
fumantur  autem  centra  horum  circulorum  G , H,  aqux 
diuerfa  erunt;  per  qux  reda  G H,  in  vtramque  partem 
extendatur, quam  neccfic  eft  b cadere  in  contadus  A , & 
C. Itaque  cum  G,fitccn-  -8 

t-ru,&  reda  AGHC,  dia 
meter,  diuidet  A G H C,  kJi 
bifariam  in  pundo  G.Si- 
mili  ratione  diuidetur 
eadem  AC,  bifariam  in  I> 

H.ouod  eft  abfurdum  . Vna  enim  reda  in  vno  duhtaxat 
pundo  diuiditur  bifariam . Si  namque  G C,  cft  dimidiu 
totius  A C,  eritneceflario  H C,  dimidio  minor,  cum  fit 
pars  dimidij  G C. 

QV  OD  fi  quis  dicat  redam  GH,cxtcnfamid  par- 
tes quidem  G,  cadere  in  contadum  A ; At  vero  ad  par- 
tes H,  minime  pertinere  ad  contadum  C,fcd  fecare 
vtrumque  circulum  in  I,  & K , vt  in  fecunda  figura  per- 
fpicuum  eft:  (Dicere  enim  quis  poflct,in  procedenti  pro 
pof.oftenfum  efte, redam  per  duo  centra  circulorum  fe- 
le intus  tangentium  dudam  cadere  in' vnUm  duntaxat 
contadum,non  autem  in  alterum,quod  tamen  nertio  fe- 
de  affirmare  poterit  , cum  demonftratio  prxcedefitiS 
propofvtriquc  contadui  conueniat.  Sed  quicquid  dicat 
aiiquis,oftendemus  abfurdum  illud  efte.)ducendcc  erunt 
ex  centris  G,H,ad  contadum  C,redae  G C,HC.  Pona- 
tur igitur  primo  G,  centrum  circuli  A B C D ; & H,ccn 
trum  circuli  A E C F>  Et  quia  in  triangulo  G H C,  duo 
latera  GH,  HC, c maiora  funt  latere  G C ; Sunt  autem 
redseG  H,  H C,oqualesipfi  GK:( quod  HC,  HK,  ex 
centro  H,fint  oquales,&  GH,  communis  ) &•  reda  GC* 
redse  G I ; ( quod  fint  ex  G , centro ) erit  quoque  reda 
G K,  maior  quam  G I,  pars  quam  totum  * quod  eft  ab- 
furdum . Ponatur  fecundo  G,Cetttrum  circuli  AECF;& 
H,centrum  circuli  ABCD.  Quoniam  igitur  redo  H G, 
G C,  d maiores  funt  reda  HC  ; Eft  autem  H C,  oqualis 
redo  HA;f  cum  vtraque  duda  fit  ex  centro  H ,)  erunt 
quoque  HGjGC,  maiores  reda  H A . Quare  dempta 


a 6. terti}. 


fi.tr imi. 
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communi  HG,ei'it  GC^ma.iorjquanxG  A . quod  cfl  ab- 
Turdum,cum  vtraaue  cx  centro  G,  ducatur . Non  igitur 
circuli  intus  Te  tangent  ih  pluribus  pundis.  quam  vno. 

TANGANT  Teiam  circuli  AB>CB>  exterius  in 
pluribus  punctis, quam  vno  prope  F. Ducatur  ex  D,  cen- 
A.  tro  circuli  A B,ad  £,centrum  circu- 

. "Ny»  C li  C B j reda  D E , a qure  per  conta- 

j i z.tertj.  / dum  F , necellario  trahlibit  i Si  igi- 

V J tur  etiam  in  alio  puhdo  proster  F,  Te 

's^/  tangunt,  tangant  Te  Te  ih  B;  Dudis  igi 

b tr'm;  tur  redis  DB5EBj  erunt rcd&DB,  E B,  squales  redis 
•r  *•  D F,  E F*  hoc  eftipli  DE: b Sunt  autem  & maiores. quod 
eft  abTurdiim*\  Non  ergo  Te  tangent  circuli  exterius  in 
pluribus  pundiS5quam  vno* 

ALITER.  Si  circuli  A B,  C B,  exterius  Te  tangant 
in  duobus  pundis  B,&  Fjduda  reda  B F , cadet  ipia  in- 
tra vnum  circulorum  , per  i-„  propoT.  huius  tertij  lib.  & 
ideo  extra  alium,  quod  eft  contra  eandem  propof.Qua- 
re  circulus  circulum  non  tangit,&c.  Qm}d  erat  demon- 
ftrandum  * 


c 6 .tertij. 
d 1 1. tertij. 


e eo  primi. 


S C H O L 1 V U. 

S I recte  ecnfderetur  Euclidis  demonfiratio , qua  proba- 
uif+circulum  a circulo  intus  nonpojfe  tangi  in  pluribus  pun- 
ctis,quam  vno,  videtur  ea  potijjimum  concludere , circulum 
i non  pofifie  tangi  a circulo  in  duobus  * vel  pluribus  punctis.,  que, 
longo  interuallo  dfie  dijfideant,non  autem  eundem  contactum 
plura puncta  habere  nonpojfe quamuis  facile  hoc  ipfium  eo- 
dem argumento  fere  demonfirart  pojfit.^uare  vt  omni  ex  par 
te  confirmatum  relinquatur , circulum  non  pojfie  tangere  cir- 
culum in  pluribus  punctis  , qitam  vno  $ ofiendemus  brevit  er  , 
in  vno  eodemefi  contactu  non  pbjfie  ejfe  plura  punita , qtiam 
vnum . Tangat  enim  circulus  ABC,  circulum  AB  Di  pre- 
pe  Ai  &per  eorum  centra  E,  6T, c qu&  diuerfa  fiunt  j recta 
ducatur  E F , d que.  ad  conscitum  perueniet.  mcejfario-jvt  ad 
punctum  A . Dico  igitur , ha  . ir culos  fitfie  dumtaxat  tangere 
inpuncto  A .Si.n.fie  t angant  in  alio  etid  puncto,  vi  in  B ; au- 
ctis ex  B , ad  centra  E,  & F}  rectis  B £ i B F,*  erunt  recta 

EF, 
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E F,F  B,  maiores  recisi  EB  . Est  autem  re- 
cta E B. aqualis  recta  E A,  cum  utraque  jit 
ex  centro  E.  Igitur  & recl&  EF,FB,  maio- 
res erunt  recisi  E A * Quare  dempta  com- 
muni E F ,r emanebit  FB, maior, quam  F A. 
quod- esi  ab  fur  dum,  cum  FB,  F A,  cadant  e 
centro  F , ad  circumferentiam  , i deoque  ex 
circuli  definuquales  exiftant . In  foio  ergo pun sio  A , fe  mu- 
tuo tangent  circuli  ABC,ABD,  & non  in  alio . 

N O jS!  videtur  etiam  emittendum  hoc  loco  fequens  theo- 
rema^ videlicet « 

S I in  femidiametro  circuli  prodiuSta  punj 
deum  vitra  centrum  fumatur , circulus  ex  eo 
pundto , vt  centro  , per  extremum  femidiame- 
tri  pundtam  deicfipttis  tanget  priorem  circu- 
lum in  didto  punfco  extremo  femidiametri,  to- 
tus que  extra  eundem  cadet  < 

S IT  circulus  A B C , cuiut 
centrum  D ,&  in  femidiametro 
A 'D  , producta  fumatur  pun- 
itum quodcunque  E , ex  qUo  ad 
internatium  E A , circulus  de- 
fer ibatur  A F ,qiiem  dico  circu- 
lum A B C , in  folo  puncto  A , 
tangere . Aut  enim  punitum  E , 
eft  intra  circulum  ABC , aut 
extra . Si  intra,  quoniam  A E , 
maior  eft, quam  AI), hoc  efttquam  DC,  hoc  eft  , a fortiori , 
quam  EC i&rit  quoque  EF ,qu&  ipft  A E,  aqualis  eft , maior 
quam  E C : ac  proinde  punctum  F,  extra  circulum  ABC , 
exiftet,  cir  culus  (f  AF  ,extr  a eundem  circulum  ABC,  prope 
punitum  F,  exiftet  < Multo  magis  punitum  F , extra  circu- 
lum ABC,  cadet,  fi  E,  extra  eundem  circulum  ABC , exi- 
ftet . Si  igitur  circulus  A F}  non  totus  extra  circulum  ABC , 
cadat, it  a ut  eum  in  folo  puncto  A ? tangat  i fecet , vel  tangat 
circulus  A F , circulum  ABC,  in  alio  puncto  B,Ji  fieri  poteft, 

duca- 


B A. 
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g ducatur  d3  refta  D B.  Quoniam 

igitur  in  diametro  circuli  A F, 
/y  \ >\  fumptum  efi punctum  D,prater 

f ( \ \\  centrum  F,3  erit  DAyOmnium 

/I  ' ^ I \ rectarum  ex  D>  cadentium  mi- 

\ V E J j ruma.  Minor  e fi  ergo  D Ay  qua 

\ / I D B.  quod  e fi  ab  fur  dum . Sunt 

/ enim  Aquales  reB&  D A , DB, 
cadentes  esi  centro  Dfin  circum 
fi  fer  etiam  siufdem  circuli  ABC. 

Non  ergo  circulus  A F;  circulum  ABC , fscat  aut  tangit  in 
alio  puncto , quam  in  A,  fed totus  extra  illum  cadit . Quod 
efi  propcjitunu-j . 

Qf  O D fi  in  femidiamstro  neri  producta  punctum  fu- 
matur citra  centrum  * circulus  ex  eo  punttotvt  centro3per  ex- 
tremum femidiametri punctum  defiriptus  tanget  quoqs  prio- 
rem circulum  in  dicio  puncto  extremo  femidiametri , totustfi 
intra  eundem  cadet . Vt fi  in femidiamstro  A E,  circuli  AFy 
fumatur  punctam  ID  .ex  quo  ad  inter  nallum  D A , circulus 
deferibatur  ABC , cadet  hic  totus  intra  illum  ,t  anget  % eum 
in  Jblo  puncto  A.  Cum  enim  cfienfum  proxime  fit , circulum 
A Fy  cadere  totum  extra  circulum  A BC,  cadet  vtcijfim  to 
tus  hic  intra  illum  3 ita  vi  fe  mutuo  in  folo  puncto  A » con- 
tingant-* . 


THEOR.  13.  PROPOS.  14, 

I N circulo  squales redfce  lines  squa 
literdiftanta  centro. Et  qua*  aequaliter 
diftant  a certtro,aequales  funt  inter  fe  < 


•terty. 


SINT  in  circulo  ABC  D,cuius  cen- 
trum E, duce  red:e  cequalcs  ABjCD.Dico 
ipfds  xqua  liter  di  flare  a centro  E.  Du- 
cantur enim  ex  E)  centro  ad  redas  A B , 
C Dy  dux  perpendiculares  E F i EG 
Coniungantur  redas  E A,ED<  b Secabunt 

redat 
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reds  EF,  EG,  redas  AB,  CD,  bifariam. Quare  cum  tots 
AB,CD,  squales  ponantur, erunt  Sc  dimidia  earum,  re- 
da» videlicet  AF,DG,3'tjualia.  Quoniam  igitur  quadra- 
ta redarum  EA  ,ED,  squalium  , inter  fe  funt  squaiia  ^ 
Quadratum  autem  reds  EA,1  aequale  eft  quadratis  re- 
darum A F , F E 3 & quadratum  redae  £ D , quadratis 
redarum  D G , G E : Erunt  quoque  quadrata  redarum 
AF,FE, aequalia  quadratis  redarum  D G,  G E . Ablatis 
ergo  quadratis  squalibus  aequalium  redarum  AF,  DG, 
remanebunt  quadrata  redarum  FE,GE,  aequalia,  ideoqj 
& reds  E F,  EG,  squales  erunt . Didant  igitur  per  4. 
defin. huius  lib.reds  A B,  C Q , aequaliter  a centro  E . 

RVRSVS  dident  reds  A B,  C D,  squalitc.r  a cen- 
tro E.Dico  eas  inter  fe  ede  squales.Ducantur  enim  ite- 
| rum  ex  centro  E, ad  AB,CD5perpendiculares  E f , E G, 
qus  per  4. defin.  huitis  lib^squaleV.  erunt  3 *>  diuidentque 
redas  A B,  C D,  bifariam.DuCtis  igitur  redis  E A,  ED, 
erunt  earum  quadrata  equalia:Eft  autem  quadratum  re- 
dae E A,  c squale  quadratis  redarum  A F,  F E 3 & qua- 
dratum reds  E D,squale  quadratis  redarum  DG,  GE. 
Igitur  8c  quadrata  redarum  A F,  F E,  squaiia  funt  qua- 
dratis redarum  D G , G E 3 ideoque  ablatis  squalibus 
quadratis  squalium  redarum  EF,EG,  remanebunt  qua- 
drata redarum  AF, DG, s quali aj atque  adeo  reds.  A.  F, 
D G , ac  propterea  earum  dupls  AB,CD,  squales  quo- 
que erunt . Itaque  in  circulo  squales  reds  lines  squa- 
liter  didant  a centro , & c.  Quod  erat  demondrandum. 

THEOR.  14.  PROPQS.  15, 

IN  circulo  maxima  quidem  linea  eft 
diameter  ; aliarum  autem  propinquior 
centro,remotiore  femper  maior , 

I N circulo  A B C D E F , cuius  centrum  Q,  diame- 
ter fit  A F 3 & reda  ci  propinquior  H I,  remotior  autem 
C D.Dico  omnium  efle  maximam  A F3  & JFI,  maiorem, 

quam 


? 4-7 -primi*  i 


c 47. primi. 


3 5°  EVC  L ID,  G E OM . 


' 2 c. primi', 


“ 2o. primi. 


(jiidm  CD.  Ducantur  enim  ex  G,cen 
tro  r edh?  Q K,  G L,  perpendiculares 
ad  CDjHI.Et  quia  remotior  cft  CD, 
a centro, quam  H I,  erit  G K , maior 
quam  GL,per  q.defin.  huius  !ib.  Ab- 
fcindatur  cx  GK,rcda  GM,iph  GL, 
aqualis,  a tq> per  M,  educatur  BME, 
perpendicularis  ad  G K ,&  conneccantur  rc&x  GB,GC, 
GD,GE.  Quoniam  igitur  vuCix  perpendiculares  GM, 
G L,  seoualcs  funt , aequaliter  diftabunt  redta;  B E,  HI, 
a.  centro , per  q.dofin. huius  lib.  a&  ideo  inter  fe  aquales 
erunt . Rurfus  quia  rc&s-G  B , G E , '°  maiores  quidem 
funt  re&a  B E,  aquales  autem  diametro  A Fjerit  & dia- 
meter A F, maior,  quam  B E.  Eadem  ratione  oftendetur 
A F,  maior  omnibus  alijs  iinejs. Deinde  quia  latera  GB, 
G E,  trianguli  B G E,  aequalia  funt  lateribus  G C,  Qp, 
trianguli  C GD;  & angulus  B G E , maior  ell  angulo 
C GDp  erit  reCia  B E , maior  quam  CD;  atque  adeo 
HI  , qux  aequalis  oftenla  fuit  ipii  B E,  maior  quoque 
erit  [quam  CD.  In  circulo  igitur  maxima  quidem  linea 
cfl  diamcter^c.  Qupd  erat  demon/irandum  . 

S C H O L I V M . 

EO  D EM  fere  medo  demonfiyabitur  theorema*/! ah  vns, 
eodem f circumfer  enti  & puncio  plurims  lines,  cadant . 

C A D A N T enim  a puncio  A,flurcs  lines  A B,  A C, 
A D,  quarti  AD, Per  centrum  E,tranfeat. 
Dico  A D,  ejfe  omnium  maximam,  (yAC, 
maiorem  remotiore  A B , Ductis  enim  re- 
ctis B E,  C Ei  cum  in  trtanguh o AEC,  late- 
ra A E,EC , d maiora  fint  latere  AC  i f!nt- 
que  re  cis  A E ,EC , squales  rectis  A E , E D , hoc  efl , rscts 
A D ; maior  erit  A D,  quam  A C . Eademque  ratione  ma- 
ior er  it,  quam  A B > & fic  de  c steris.  Maxima  ergo  omnium 
efl  AD. 

I)  E I N D E , quia  duo  latera  A E , E C , trianguli 
A T.  C,  £ qualia  funt  duobus  lateribus  A E,  E B , trianguli 
A E B i cr  angulus  A E C,  totus  maior  efl  angulo  A E B i 

erit 
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1 erit  bafis  A C , maior  bafe  A B . Eodemque  argumento 
erit  A C 5 maior  quacunque  alia  linea , qua  a centro  remo- 
tior efi . 

C JET  E RV  M & hic  dua  tantum  aquales  linea  duci 
poffunt  a punito  A s ad  vtrafque  partes  maximi  A D .Si 
namque  angulo  A E C , aqualis  fiat  angulus  A-  E F,  iunga - 
turque  retia  A Fs  cum  latera  A E,  E C,  aqualia  fint  late- 
ribus A E,  E F,  & anguli  contenti  quoque  A E C , A E F, 
aquales b erunt  bafes  A C5  A F,  aquales  . N eque  vero  y.l- 
la  alia  bis  duabus  aqualis  potefi  exhiberi.  Quacunque  enim 
ductetur  ex  A ,fupra  A C,  ea  minor  erit  quam  AC  fi  vero  in- 
fra A Q,  ea  maior  erit,  vt  iam  demonfiratum  efi . 

QV O D Ji  A B^AF,  ad  diu  er fas  partes  diametri  AD, 
duci  a fint , & dicatur  A F,  propinquior  centro , quam  A F, 
demcnfirabitur^vt  in fcholio  propof.?.  huius  lib.  A F , maio- 
rem efife,quam  A B.  Si  namque , vt  proxime  ofrenfium  fuit , 
ducatur  ipfi  A F,  aqualis  A C,  ex  ait  er  a parte,  nempe  fi. fiat 
angulo  A E F,  aqualis  angulus  A E C , (fige,  cadet  punclum 
C,  inter  B,(fg  D, quod,  AF^  AC  5 c iqualiter  difient  ab  AD, 
ob  earum  aqualitatem^aut  certe  ob  ecquales  angulos  A E F , 
A E C . Hinc  enim  fit,  cum  A F,  ponatur  propinquior  centro, 
quam  A B,vt  & AC,  ipfi AF,  aqualis , propinquior  fit  cen- 
tro, quam  A By  ac  proinde  punctum  Cfit  int  er  B,& D.C  um 
ergo  AC, maior  fit , quam  A B,  vt  in  hoc  fcholio  demonfira- 
tum efi, maior  erit  quoque  AF  ,quam  A B. 

THEOR.  15.  PROPOS.  16. 

QV  AE  ab  extremitate  diametri  cu- 
iufq;  circuli  ad  angulos  redos  ducitur, 
extra  ipfum  circulum  cadet;  & in  locum 
inter  ipfam  redam  lineam, & peripheria 
comprehenfum, altera  reda  linea  non 
cadet ;&  femicirculi  quidem  angulus, 
quouis  angulo  acuto  redilineo  maior 
eft;reliquus autem  minor. 


IN 


GEOM. 


®4*  enim  anguli  in  triangulo  b minores 
funt  duobus  redis  . Non  igitur  ca- 
dctperpedicularis  intra  circulum  \ 
neq;  eadem  obeaufam  in  ipfamcir 
cumfcrcntiam,fed  extra  , qualis  eft 
EF.Dico  ia  ex  A,inter  AE,  reda,& 
^ circumferentiam  AB,  non  pofle  ca 

dere  alteram  redam. Cadat  enim,!! 
heri potcft,reda  AG,ad  quam  ex  D , ducatur  perpendi- 
cularis D H,  fccans  circumferentiam  in  I.  quae  r.ecefla- 
rio  ad  partes  anguli  acuti  DAG,  cadet,  ex  coroll.i.pro- 
pof.zjUib.i.  Qm  igitur  in  triangulo  D AH, c duo  angu- 
li D H A , DAH,  minores  funt  duobus  redis j&  DHA, 
redus  eft, per  conftrudionem  , erit  angulus  DAH,redo 
minor,idcoquercda  DA, hoc  cft,rcda  illi  xqualis  D I , 
d maior  erit , quam  D H,  pars  quam  totum,  quod  eft  ab- 
furdum  . Non  igitur  intercipietur  reda  inter  AE,&  cir- 
cumferentiam A B:  fed  qucecunque'ex  A , ducatur  infra 
A.E,ea  fecabit  circulum. Dico  denique  angulum  fcmicir 
culi, contentum  diametro  A C,  & circumferentia  AB, 
maiorem  cfie  omni  acuto  angulo  redilincoyreliquum  ve 
ro  angulum  contingentix  , qui  continetur  reda  A E,& 
circumferentia  A B 3 minorem  efle  omni  acuto  angulo 
redilineo . Quoniam  enim  oftenfum  eft,  omnem  redam 
ex  A,  dudam  infra  perpendicularem  A E , cadere  intra 
circulum.facietneceilario  ca  linea  cu  AC,angulu  redi- 
lincum  acutum  minorem  angulo  femicirculi,  at  vero  cu 
AE, angulum  redilipeu  acutu  maiorem  angulo  contin- 
gcntia:,cum  ille  !it  pars  anguli  femicirculi , hic  vero  tor- 
tum quidpiam  rcipedu  anguli  contingentix.  Id  quod  li- 
quido conJflat , duda  reda  A B ,«]uomodocunque  inf  ra 
AE.Nam  cum  hxc  linea  AB,  intra  circulum  cadat , vt 

demon- 


'jy. primi. 


17. primi. 
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demonftratum  eft,erit  angulus  re&ilineus  acutus  CAB, 
minor  angulo  femicirculi  contento  fub  diametro  A C , 
<§£  circumferentia  ABC;  cum  ille  huius  fit  pars  : Angu 
Ius  vero  contingendis  contentus  fub  tangente  linea 
A£,&  circumferentia  ABC , minor  angulo  re&ilineo 
acuto  B A E3  quod  ille  huius  pars  fit , Eademque  ratio 
efi:  de  omnibus  alijs  angulis  acutis  reClilineis  , cum  om- 
nes contineantur  a diametro  AC,vel  tangente  AE,  & re 
£tis  ex  A,fub  AE  , du&is3  qux  omnes  intra  circulum  ca^ 
dent,vt  ciemonftrauimus.  Angulus  igitur  femicirculi  ma 
iorefi:  omni  acuto  angulo  redtilineo,rcliquus  autem  an- 
gulus contingenti^,  minor.  Itaque  qu£  ab  extremitate 
diametri  cuiufque  circuli  ad  angulos  re&os  ducitur,&c? 
Quod  erat  ofiendendum, 

C ORO  L LAR  IV  M . 

HINC  manifeftum  eft,  r ellam  a diametri  cir 
culi  extremitate  ad  angulos  rellos  dutlam  3 ipfum 
circulum  tangere , Oftehfum  enim  eft  ,ipfam  cadere 
extra  circulum  . Quare  folum  in  puncto  illo  diame- 
tri extremo  circulum  attingit . 

OVARE  fi  iubeamur  per  datum  D /L  E: 
punflum  A3  in  circumferentia  circuli  j 'X 
AB 3 retiam  lineam  ducere 3qu&  cir cu  l 1 ] 

lum  tangat  in  A3  ducemus  ex  A 3 ad  V c JB 

centrum  C3  reclam  A C 3 & ad  eam  ' 

excitabimus  perpendicularem  EAE,  Hac  enim 
circulum  tanget  in  A 3vt  demonftratum  ejl . 

i 

EX  O R O N T I O f 

POTEST  hoc  idern  theorema  demonjlrari  ofienftue  hac 
ratione. Sit  diameter  A C,  in  circulo  ABC , cuius  centrum  D . 

. Ducatur  ex  A , ad  A C,  perpendicularis  AB » quam  dico  ex- 
tra circulum  cadere  . Sumatur  enim  in  ea  quoduis punBum 
. G,  & comungatur  retia  G D.  Quoniam  igitur  in  triangulo 
I Z ADG, 


¥_  K.  G E A D G,  duo  anguli  D A G,  D G A, 

0a  minores  funt  duobus  re  ais,  & DAG, 
i facius  efi  rectus ; erit  DG  A ,r  e fio  mi- 
nor. Quare  b maior  erit  re  id  a D G,qud 
p D A ,•  idecquepunclum  G, extra  circu 
& lum  erit.  Eademque  eft  ratio  de  omni- 
bus alijs  -punitu  reBa  A E.  Cadet  er?o 
q tota  A E,  extra  circulum . Ducatur 

tam  ex  A,  infra  A E,  reBa  AH,  quam 
dico  nscejfario  fecare  circulum  . Fiat  emm  angulus  ADI, 
aqualis  angulo  E AH,  Addito  igitur  comunt  angulo  D AH, 
erunt  duo  anguli  A D I , D A H,  aquales  toti  angulo  recto 
D AEyidsoque  minores  duobus  rectis:  Qutire  c coibunt  reBa 
AH,  DI, in  aliquo  punito, vt  in  I.  Dico  igitur  punctum  I,ef- 
fe  intra  circulum  . Quoniam  enim  tres  anguli  in  triangulo 
D A I , d aquales  furit  duobus  reBisy  <£p  duo  anguli  D A I , 
ADIy  ofienfi funt  aquales  reilo  DAE erit  reliquus  AID , 
reBusyatque  adeo  maicryquam  DAI , acutus . Quare  reBa 
D A ,c  maior  eji , quam  D I.  Non  igitur  DI,  ad  circumfe- 
rentiamperueniet j proptereaque punBum  I , intra  circulum 
exi  fi  et  i at  que  adeo  re  Ha  AH, circulum  fecab.it , Reliqua  par- 
tes theorematis  ofiendentur , vt  prius . 


a 17.  primi. 


t>l  g. primi* 


EXISTIMAT  Peletarius  y angulum  contingentia , 
quem  Euclides  hic probauit  minorem  ejfe  omni  acuto  angulo 
rsBilineo, nihil  effe3atque  adeo  ex  illo  contaBu  linea  reBa,  & 
circum fer  enti  agaon  ejfici  angulum  vilum.Vt  autem  fem  entia 
illius  planior  fiaty  afferemus  in  medium  digreffionem.  iUam , 
quam  ipfe  hoc  loco  infiituit . Sic  igitur  inquit 

C V M huius  theorematis  caput  pofiremum  attentius  con- 
fiderarem , mihi  fane  in  mentem Jubijt  prima  fpecie,  Geome- 
triam non  fatis  fibi  conflare  ; immo  adeo  repugnantiam  in 
fe  admittere . 

P R I M V M enim  extra  intelligentiam  efi  , vt  inter 
quantitates  minima  dari poffit ; qualem  hoc  loco  angulum , 
quem  dicunt  contingentia,  feu  reBius,contaBus,  minorem  om- 
ni acuto  pofuimus.  Nihilo  magis  conuemtgvt  maxima  quan- 
titas 
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titas  detur , qualis  hic  angulus  femicirculi  omni  acuto  recti- 
lineo  maior  ponitur.  Quantitas  enim  eo  nomine  quantitas  e fi, 
quod  partibus  confiet,  & fecundum  eam  aquale , & in&quale 
dicatur . Quantitatis  etiam  continua  in  infinitum  feclio  efi . 
Atque  adeo  cum  in  primam  propcfitionem  decimi  incidi (J 'em, 
tutn  magis  anxie  expendere  cepi , quonam  pacto  conciliari 
pojfet  tam  aperta9vt  apparebat, repugnantia . Sic  enim  habet 
prima  decimi . 


Sia  maiori  duarum  quantitatum  au- 
feratur maius,  quam  dimidium ; ac  rur- 
fus  ex  reliquo  maius , quam  dimidium , 
idque  continuo  fiat  ; relinquetur  tan- 
dem magnitudo  minor  magnitudine  mi 
nore  polita. 


VERBI  caufa  ,Jint  duo  anguli  A, quidem  rectilineus  9 
BC  D,  angulus  ( fi  modo  fit  angulus ) contactus  : Vult  prima 
decimi,  fi  auferatur  ab  angulo  A,  maius , quam  dimidium, 
ac  rurfius  a reliqua  parte  maius,  quam  dimidium-, ficque  con<- 
tinuo  ex  refiduis  partibus  maius, quam  dimidium  i tandem  re 
linqui  minorem  angulum  0quam  BCD.  Cuius  demonfiratio- 
nem  hic  non  appono 9 cum  ex  fequentibus  pende  at . Nulla  ta- 
men m tota  Geometria prepofitio  efi,qu&( ut  C js 

fic  dicam)  magis  naturaliter  vera  fit. Quod  h f 

ex  numeris  (in quibus  rerum  omnium  ima-  \[  JD 

gines ) luce  clarius  euadit . Quis  enim  non  I y y 
videt ,propofitis  duobus  numeris  S.&  2, cum  ab  octonario  ma- 
ius quam  dimidium  ab  flui  eris  9vt  quinarium  j tum  a terna- 
rio refiduo9maius  quam  dimidium,vt  binarium  -,reiinqui  vni 
tatempofito  binario  minorem?  N eque  vero  ad  rem  facit 9quod 
Campanus  illic  excipit9propofitionis  fententiam  de  quantita- 
tibus eiufdem generis  ejfe  intelligendam .H &c  quippe  concilia- 
tio nulla  efi^quin  etiam  menti  Euclidis  contraria9vt  nos9cum 
illuc  ventum  erit9manifefium  faciemus.  Immo  & ipfe  Cam- 
panusfecum  puvnat.  cum  in fecunda  duodecimi  demonfirdda9 
* Z * »Hjs& 


alijsque  propofitionibus  nonnullis  fblidorum  , a curuo  r echum 
auferat. 

N Q S igitur  hanc  dubitationem  Jic  expediemus y vt  dica- 
mus, lineam  reclam,  que  circulum  tangit;,  cum  peripheria  an- 
gulum non  efficere ; fcilicet  B C J>,  nullo  modo  angulum  di- 
ci debere  Omnis  enim  angulus  in  feciione  confifiit,  non  in  cvn- 
tattu.  Et  vbi  cejfat feclio,ceJfat  quoque  anguli  forma.  Atque 
ut  uno  verbo  dicam , in  decujfatione  ( Decujfationem  hoc  lo- 
co, Affectionem  Jine  diferimme  accipioj 
1 f p omnes  angelorum  species  perficiuntur  . 

/ Duabus  enim  lineis  AB , AfCD,  fe 
^ [cindentibus  in  punclo  E , ad  angulos 

A ' ~^7  £ — — & rectos 5 intelligatur  C D,fic  moueri in 
K/  / orbem.,fcilic et  fuper  punclo  E , fixo,  ut 

ex  C D,  fiat  F G ,•  hinc  fime  ex  refto 
■P  angulo  AEC,fiet  obtujus  A E F:  Inde 

~ ex  vecfo  BEC , fiet  acutus  B E F.  Cum- 
que faci  a fuerit  H K,hinc  quide  angulus  obtufiorfiet  HEA, 
inde  vero  acutior  BEHificque  continuo , donec peruenerit  ad 
A B,&  intra  eo fdem  terminos  concludatur  cum  ea.Tu  enim 
immerfa  , vt  fic  dicam.,Unea  C D , in  lineam  AB,euanefcet 
angulus.  N eque  diuerfa  ratio  e fi  in  curuo . Sit  enim  in  circulo 
A BC  A,  cuius  centrum  D, linea  DEypreteriens peripheriam, 
£T  fecans  ipfam  in  A,  punclo  fixo , fuper  quod  circunducatur 
ipfa  D E,  per  puncta  F,G,H.  Tum  fient  anguli  continuo  va- 
E £ rij  cum  peripheria , in  ipfo  'punclo  A ,•  donec 

£E\  \ 1 ceffante  decujfatione , linea  E D , faci  a fit 

r -j£  E K,  (T  tangat  cir culum,  Af  c tum  linea 

®[I  non  tam  inclinata  intelligitur , fed  immerfa 
q in  lineam  BAC,  quantum  ad  angulum  at- 
tinet: non  aliter  quam  fi  B A H , ejfet  linea 
recta ; neque  contra  facit , quod  deducantur 
linee,  faciant  fi  Jpatium  C A K.  Nam  id  fola  AC, line  a ef- 
ficit,que  reclam.  refugit fed  eam  tamen  in  punclo  A,  ample - 
clitur.  Cum  igitur  omnis,  angulus  mpluribus  punctis  non  con- 
fifiat,quam  vno  ,•  fit,  vi  punclum  A , tam  fit  ineptum  angulo 
confiituendoyquam  modo  erat  punctum  feciioms  E, linearum 
rectarum  . Fortajfe  (lices  y punclum  A , linee  recte  manere 
in  fuo  recio,punciumque  A , peripheria  in  fuo  rotundo  ; neque 

vtrumque 
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vtrumque  ejfe  idem  punctum  fed  lineas  fe  tantum  inter  fe 
veluti  lambere»  quid  altera  alteram  penitus,  omnique  functo 
refugit » 'ut  contraria  contrapofita  fiant  manifejiiora  i Id 
vero  fenfus  nonrecipit  . Duo  enim  circuli  fefe  exterius  tan- 
gentes , rectam  lineam  intermediam  illibatam  relinquerent . 
Scilicet» (i intelligeremus  circulum, qui  inpuncio  A»  tangeret 
ipfum  ABC  , circulum  exterius  i quod  non  patitur  linea- 
rum natura . Sed  demus  id  fieri  pcjfe  > vt  nihil  in  cogitatio- 
nem cadat  ■»  quodftmel  vlpiam  Geometria  non  repr&fentet . 
Illud  tamen  minime  vrgebit  $ Immo  tanto  minus  'contactus 
linearum  erit  angulus » Hiabit  enim  vtrinque  tpfarum  con- 
curfus . Sed  nos  h&c  Geometricis  rationibus  confirmemus  fer 
theoremata . 

CONTACTVS  duorum  circulorum  in- 
ferior 3 quantitas  non  eft  4 


SIT  enim  circulus  A FBA  , cuius  centrum  C , diameter 
vero  A B,per  cuius  extremitatem  A» ducatur  linea  DE,  ad 
angulos  rectos . Et  confiat  , ex  confeci ar io  huius  decim&f ex- 
ta Jineam  D E,  co tingere  ipfum  AF  BA,  X 

circulum  : ac  propter  e a DAF,  ejfe  'mino - q P 

rem  omni  angulo  acuto  ex  ipfa  Euclidis  J ^ 

fentent ia :fcihcet per  vltimam  parte  hu - 
iufce  decim&fext&.Iam  vero  interpuncta  /ff 
C,& Byjufcipiatur  in  diametro  AB ycen  {( ( q Yyv 

triim  G,  & ifidtio  GA,  deferibatur  alter  /IV  .S.  J 

maior  circulus  AH K A-  Dico  F AH,  no  \ \FV'‘-  J I 
effe  quantitatem  . Confiat  quippe  circu-  f—'  J 

Ium  AH  K A,  trdfire  inter  retiam  DA , 

& curuam  A F , cum  fit  femidiameter  N 

G A,  maior  femi diametro  C A.  Manifefium  quoque  efi  > li- 
neam DE,  tangere  ipfum  AH  K A , circulum\ex  eodem  hu- 
iufce  decim&fexta  confeftario  : acpropterea  DAH.  ejfe  omni 
acuto  minorem.  Defcribatur  tertio, fecundum  maius  jfatium 
EA,  circulus  AMNA;  Et  erit  ex  eodem  confeci ario,DAM, 
omni  acuto  mimr.Siccf  in  infinitum , erunt  omnes  contactus , 
quos  efficiet  linea  D E,  cum  circulis  duitis  per  A , punitum  i 


quorum 
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f s.  quorum  centra  in  AB, linea»  minores  om 
q f P \ ni  acuto  reclilineo  : ac  fic  omnes  Aqua- 
'm  f J les  , fi  modo  Aqualitas  inter  mn  quanta 
di  ci  p ojjit.  Quapropter  cont  a cius  D A M, 
j erlt  aqttttlis  contactui  DAF:F  i et  que  vt 

// 1 Jg  Yv\  ^ ^ ^ > contactus  interior  circulorum 
( [ \ j<x  ) \ neque  augeat,  neque  minuat  contactum 
i \ J J DA  M.  Igitur  M A F,  quantitas  ncn 

J e fi. Quod  erat  demonfirandum  . 

SED&  probabimus , contactum  in- 
"N  teriorem  circulorum  quantitatem  non 

ejfe , in  hunc  modum . Nempe  cum  omnes  circuli  fint J Imites  , 
erunt  & femicirculi  fimiles . Quapropter  anguli , qui  fiunt  a 
diametro  & peripheria , in  omnibus  circulis  fiunt  Aquales, per 
conuerfam  definitionis  fimilimn  factionum  . (Nam  ab  hac 
&qualitate  angulorum  non  excludentur  anguli  mixti .)  Erit 
igitur  angulus  B A F,  Aqualis  vtrique  angulorum  K AH , 
& N A M : Acpropterea  contactus  F A M , nihil  addit  ad 
angulum  B A F . Quare  F A M , quantitas  ncn  efit . Quod 
fuit  demcnjlrandum . Hinc fiequitur  alterum . 

CONTACTVS  lines;  re&ai  cum  eircu- 
lo,quantitas  non  ell . 

MANENTE  enim  eadem  confruBione.f DAT,  fit 
quantitas  s ipfavtique  diuidetur per  lineam  re clam , atifper 
obliquam.  N on  per  lineam  reclam  , repugnante  'vltima  par- 
te huius  decim&fiext&  : neque  per  obliquam  , vt  per  lineam 
A M . Effiet  emm  F A M,  pars  ipfius  DAT: Atqui  FAM, 
quantitas  non  efi,vt  modo  probauimus.Non  efi  igitur  FAM, 
pars  ipfius  DAF. Igitur  DAF^neque per  lineam  reclam, ne- 
que per  obliquam  diuidi  potefl  Quare  DAF , quantitas  non 
efi:  quod  erat  probandum  . Hinc  exurgit  tertium  , 


CONTACTV  S duorum  circulorum  ex 
terior , quantitas  non  eft . 

I N eadem  conftrtiBione,  protrahatur  E A,  diameter  ad 

punctum 
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i punctum  P.  Tum  centro  P finteruallo  &utem  PA,defcribatur 
circulus  A QR  As  tangens  circulum  A BF  A,  exterius  in  i 
puncto  A.  Dico  confactum  F A Qj  non  ejfe  quantitatem. I d 
vero  manifejium  eji  ex  pofieriori  demonftratione.N am  neque 
per  lineam  obliquam  diuiditur,cum  F AM , non  fit  quanti- 
tas per  primam  harum>ne % per  re  fiam , cum  riecfe  DAF.  fit 
quantttsu, per  fecundam  earundemeq DAQ^  quantitas  per 
eandem. Quare  cum  F A artes  nullas  habeat , quantitas 

non  erit:  quod  erat  probandum  . 

E X his  emerget  hoc  promnciatum,  quod  in  Geometria  ne- 
mo hactenus  admittendum  ejfe  'cogit auit . 

ANGVLI,  qui fiunt a diametro , & peri- 
pheria,liue  intra , fiue  extra  circulum  , redci 
lunt,  & redis  re&ilineis  squales  . 

V T in  pofi  etiorifigufa,  angulus  B A F , aqualis  e fi  angu- 
lo BAT)  i cumipfi  nihil  accrefcat  cb  contactum  JD  AF  , qui 
quantitas  non  £fi:&ob  id  QAP  > reBus  efi , & aqualis  ipfi 
DAPjCum  JDAQ^j  nihil  'addat : quod  erat  probandum . 

H JEC  Peletarius  hoc  in  loco.  Tn  epifiola  autem,quam  ad 
G ardanum fer  ibit  5 affert  aliam  demonflrationem,quam  ipfe 
I ait  pleniorem  ejfe . Hanc  igitur  hic  fubijcere  flatui.  In  primis 
j aut  em pr amittit  hoi  theorema . 

IN  circulis  anguli , qui  fiunt  a diametro  & 
peripheria , funt  squales . 

SI  N*T  enim  fuper  centro  A,  duo 
circuli  BCDB,&  EFGE , quorum 
diametri  BD,&  EG,  <&  fecei  E Gj 
ambos  cir  culos  in  punctis  E ,B,  D, 

G.Aio  duos  angulos  CBD^&FED, 
ejfe  aquales.  Nam fi  fit  FED , maior 
ipfo  CBDs  jneqi  enim  cotra,  CBD , 
maior  vito  pacto  erit  ipfo  F E D)  ac 
defer ibantur  plures  circuli  fiiper  eo- 
dem centro  Aequorum  vnus  hoc  loco 

fatis  fuerit  H K LH  : fiet  tandem  ex  continuo  augmento , 

Z 4 angulus 


H angulus  a diametro  & peripheria , 

® verbi  gratia,  angulus  KHL,  maior 
recto:  quod  esi  'contra  ipjius  Euclidis 
fententiam , qui  eos  omnes  angulos 
ponit  retto  minores  . Sunt  igitur  an- 
guli interiores ^qui  ad  & E,  inter 

f e Aquales: quod  fuit  offendendum . 
I dem  de  exterioribus  iudicium.  N e- 
que  in  hac  demcnfirandi  ratione  vl 
lus  e fi  par alogifmus.  Litet  enim  nul- 
la Jit  comparatio  angulorum  $ quos  vocant,  contactus , ad  an- 
gulos rectilineos : attamen  erit  angulorum , qui  fiunt  ex  fe- 
ctione  rectA  linea  , & peripheria , aliqua  collatio  ad  ipfos  re- 
ctilineos . Eiiifmodi  enim  dnguliyqui  mixti  dicuntur , mani - 
fefie  maiores,  & minores fiunt . 

HIS  ad  hunc  modum  demonfiratis,aio  contactum  circu- 
lorum interiorem , non  ejfe  quantitatem  . Super  centro  M , in 
eadem  Unca  H L,  pofito,  defer ibatur  circulus  E FN E i tanto 
inter  u alio  ^quanto  efi  circulus  E F G E;pofita  fcihcet  M B > 
femidiametro  Aquali  ipfi  A qiii  Circulus  tangat  BCDB  , 
circulum  in  puncto  B.  Et  mani fefium  est,  angulum  F B D , 
Aqualem  ejfe  angulo  F E Dipropter  aqualit dtent  peripheria - 
rum  & diametrorum . Quapropter  idem  ipfe FBD , erit  an 
gulo  CBD aqualis . igitur  CBF  , contactus  nihil  addit  ad 
tpfum  CBD,angulum . Quare  CBF, quantitas  non  efi: quod 
fuit  probandum  » Atque  hinc  procedit  demonfiratio  eorum  5 
qua  m tertio  libro  adduximus  i theorematum  . 

H JE  C igitur  efi  Peletdrij  fententid  de  angulo  contactus^ 
qiii  omnino  Euclidi  efi  contraria.  Si  efiim  Euclides  fenfijfet  5 
angulum  contaclus.nihil prbrfus  ejfe,  & angulum  femi circu- 
li aqualem  recto  reclilineo:  Quid,  obfecro  ^tantopere  defudaf- 
fet  $ vt  demotifiraret , angulum  contactus  ejfe  minorem  omni 
acuto  reclilineo , angulum  vero  f emi  circuli  maiorem  ? Quid 
enim  clarius,  quam  nihil,  cuiu fmo di  efi  angulus  contactus,  ex 
FeletariJ fententid , minus  ejfe  quo  cunque  angulo?  Quid  quo- 
que magis  perjpicuum  , quam  angulum  rectum , qualem  po- 
nit Feletariiis  angulum  femicirculi  i maiorem  ejfe  quolibet 
acuto ?Quapr opter  angulum  contactus  vere  ejfe  angulum , ac 
quantitatem , affirmamus  i atqus  adeo  angulum  femicirculi 

reclo 
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reclo  reBilineo  minorem.  Vnde  dijfo  luenda  funt  a nobis  om- 
nia Velet arij  fophifmata,  qu&  in  hac  digrefjione  adduxit , ad 
confirmandum,  angulum  contaBus  nihil  ejfe ; 

P R I M V M igitur  extra  inteUigentiam  iffe fatemur » 
vt  inter  quantitates  minima  dari  poffit : fed  inficiamur  , nos 
affer  er  e,  angulum  contaBus  effe  minimam  quantitatem:  l m 
mo  vero  affeueramus  > quemuis  angulum  contaBus  , etfi  ab 
Euclide  minor  oflenfus  eft  omni  acuto  reBilineo , diuidi  poffs 
in  partes  infinitas  ,non  quidem  per  lineam  reBam , vt  Eucli- 
des demonflrduit,  <&  optime-,  fed  per  linea  circularem.  Vt  pro - 
pofito  angulo  coniaBus  cAB,fiper  A,  _ 
defcribatur  circulus  A£H,  maior  cir - C-~-^  i 'X> 
culo  ABG , tangens  reBam  CD$in  A;  /ff 

fiet  angulus  coniaBus  C A E , minor  I [\  ) ) \ 

anguVo  contdBusC AB. QUodfi adhuc  1 \f£f-—-^/J  J 

maior  circulus  Api,  defcribatur , erit  \ES^—  -V'  J 

multo  minor  angulus  contaBus  CAFi 
eodem  angulo  contaBus  CAB.  Atque 
ita  fine fine femper  minorem  angulum  contaBus  efficiem  us . 
ReperitUr  igitur  iniqudlitas  inter  angulos  cotaBuum,quam~ 
uis  quilibet  eorum  minor  fit  acuto  reBilineo  quocunque  . 
Quemadmodum  quinis  angulus  acutus  mi- 
nor  efl  reBo , & tamen  quolibet  acuto  dato , ^ 

minor  dari  poterit  , cum  diuidi  pcffit  infinite  . 1 \ 

Vt  angulus  acutus  B AC  i minor  efl  reBo  j y 
B A Fi  tamen  fi  ducatur  rcBa  A Djnter  E 

AC,  AB, fiet  acutus  minor  B A D . Qubd fi 
alia  reBa  A E,  inter  A B,  A D,  ducatur,  erit  multo  minor 
acutus  BA  E,  nec  vnquam  finis  erit  huius  decrementi . 

PARI  ratione  afferimus,  angulum  contaBus  augeri  pof- 
f e infinite,  ita  vt  quouis  angulo  contaBus propofit obdentur  alij 
maiores fine  numero-.  Vt  m fuperiori  figura  circulari , angulo 
coni  Aedus  C A E maior  efl  angulus  contaBus  CAE,  & mul- 
to maior  angulus  contaBus  CAB-,Atq3  ita  deinceps,  fi  mirio- 
res femper  cir  culi, qUUm  ABG^defcribantur , tangentes  reBa 
C D , in  Adaugebitur  perpetuo  angulus  contaBus  j fetnper  ta- 
men minor  exiflet  quouis  reBilineo  acuto  . Qusmadmddurn 
quouis  angulo  acuto  dato  -,  dantur  alij  acuti  innumeri  maio- 
res ; Vt  in  proxima  figura,  angulo  acuto  B A E , maibr  efl 

acutus 
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acutus  BA  D><&  inulto  adhuc  maior  acutus  B AC . Quod fi 
alsa  retia  ducatur  inter  perpendicularem  AF , & rectam 
A C , fiet  adhuc  maior  angulus  acutus  ^ nec  vnquam  finis 
erit, huius  incrementi*  Sicut  igitur  in  ■huittfmodi  incremento 
nunquam  peruenimus  ad  aliquem  angulum  acutum » qui  fit 
aqualis  angulo  recte ^velu-aicr  recto , nifi acutus  angulus  mu- 
tetur in  reSbuinjvel  obtufium, fedfemper  recto , vel  obtufo  mi- 
nor e fi  angulus  acutus  ; Ita  quoque  in  accretione  anguli  con- 
tactus nunquam  demnimus  ad  aliquem  angulum  contactus  i 
qui  aqualis  fit  acuto  angulo  reciilmeo  propojlto,  vel  maior  acti 
to,nifi angulus  contactus  mutetur  in  alium  angulum  mixtu  j 
( qui  quidem  efficitur  a duabus  lineis  fiefiec antibus  ,•  cuiufimo- 
di  efi  angulus  fiegmenti .)  fed  angulus  contactus  acuto  fem- 
per  minor  efi . 

EODEM  modo  negamus,  nos  ponere  angulum  fiemicif- 
culi  maximam  quantitatem . Immo  afferimus,  quolib  et  an- 
gulo fiemicir  culi  propofito,  quamuis  ofienfusfit  ab  Euclide  ma- 
ior omni  acuto  angulo  rePtilinso,  infinitos  dari  pojfe  maiores . 
Vt  in  eadem  figura  fiuperiori  circulari  > angulo  f emi  circuli 
B A G,  maior  efi  angulus fiemicir  culi  E AH  ,&  multo  ad- 
huc maior  angulus  fiemicir  culi  F A I : Atque  ita  deinceps,  fi 
maiores fiemper  circuli  dsficribantur , quam  A F I,  tangentes 
rectam  C D,  in  A,  augebitur  perpetuo  angulus  fiemicir  culi , 
fiemper  tamen  minor  exifiet  angulo  recto  C AI.  E contrario 
vero  5 angulo  fiemieirculi  F Ai , minor  efi  angulus  fiemicir  cu- 
li E AH  i & multo  adhuc  minor  angulus  fiemieirculi  BAG  5 
nec  vnquam  finis  erit  huius  decrementi , fig  tamen  quilibet 
maior  efi  quouis  angulo  acuto  reclilineo  , licet  infinite  dimk 
nuatur , vt  Euclides  dsmonfiramt . Quemadmodum  quouis 
acuto  angulo  dato,inueniuntur  alij  quidem  maior esy  alij  vero 
minores  innumerabiles . 

Qjf  0 D autem  anguli  contacimfint  in&quales  inter  fiey 
& non  omnes  squales^  vt  vult  P eletarius,fimihter  & angu- 
li fiemicir  culorum  5 ex  eo  manifiefium  efi, quod  angulus  quili- 
bet confifiit  in  vnico  puncto  , & linearum  inclinatione , qui. 
non  in  directum  iacent,ut  confiat  ex  anguliplani  definitionei  . 
Hinc  enim  fit , vt  squalitas  angulorum  eiufidem  generis  re- 
quirat eandem  inclinationem  linearum , ita  vt  lines,  unius 
conueniant  omnino  lineis  alterius, fi vnus  alteri  fuperponatun 

Ea 
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Ea  enim  Aqualia  funt  > qu& fibi  mutuo  congruunt , iuxta  S, 
pronuntiatum  . Cum  igitur  in  angulis  contatius  ymc  non  in  \ 
angulis femicirculorum , nequaquam  referiatur  f em  fer  ea- 
dem inclinatio , quod  ( vm fuperpofito  alteri ) linei  eorum  non 
fibi  respondeant , fed  prorfus  inter  fe  dijfideant , vt  ex  figu- 
risfuf  enor  ibus perjfiicuum  efi Non  erunt  omnes  anguli  hu- 
iufcemodt  inter  fe  &quales . Immo  quilibet  angulus  contactus 
augeri,  O”  diuidi  foterit  infinite  fer  lineam  cumam  * licet  per 
retiam  fecari  nequeat^vt  recte  ofiendit  Euclides, Cuius  etiam 
rei  h ac  afferri  foteft  caufa . Si  enim  linea  contingens  circu- 
lum concipiatur  moueri  circa  functum  contatius  immobile , 
continuo  circulum  fecabit , donec  iterum  ipfum  contingat 
Tunc  enim  primum fecare  definet  circulum,  Quare  fi  vel  mi- 
nime inclinari  intelligatur  fuperpuntio  illo  contactus  fixo > fe- 
cabit circulum  » cum  in  vno  tantum  funtio  linea  retia  circu- 
lum fojfit  tangere,  vt  ex  2 .propof  huius  lib.  collegimus. 

S O L V M igitur  illi  anguli  contactus,  fariterq $ illi  dun- 
taxat  anguli  femicirculorum  Aquales  inter  fe  erunt , qui  effi- 
ciuntur aferipherijs  Aqualibus  : In  his  enim  tantummodo  Li - 
ne  a fibi  congruunt  mutuo . Anguli  vero  contactus , qui  effi-  ; 
ciuniur  a fcrifherijs  minoribus , maiores  erunt  5 Ei  qui  dfe- 
rifherijs  maioribus^minores.  Anguli  denique femicirculorum 
maiorum  maior  es, minorum  autem  minores  erunt  s vt  non  ob- 
fcure  intelligipotefi  ex  fuperioribus  figuris.  Neque  enim  linee 
talium  angulorum  fibi  mutuo  conUenitint . 

CONSTAT  ergo,  quemuis  angulum  contactus  habe- 
re partes^  vnum  alteripojfe  Aqualem  exhiberi , ac  rurfus 
inAaualem,nemfe  maiorem,  vel  minorem  : quemadmodum 
& in  reliquis  angulis  omnibus  fieri  cernimus . Quod  etiam 
de  quo  cunque  angulo  femi  circuli  dici  fotefi  . Non  igitur  retie 
intellexit  Peletarius,  angulum  contatius  minimam  ejje  quan 
tit at  em,  angulum  vero J 'emicirculh  maxim  am. 

DEINDE  non  e fi,  quod  anxium  reddat  Velet  anum 
prima  fropofitio  decimi  libri . Ea  enim  inteUigenda  eji  tam 
de  quantitatibus  e mf dem  generis , quam  diuerfi , dummodo 
vtrauis  multiplicata  alteram  excedere  poffit  ,•  cuiufmodi  non 
funt  angulus  contactus,  & angulus  acutus  retiilineus . Nam 
angulus  quilibet  contatius  fiue  bis  fumatur ^fiue  ter^quaterue^ 
fiue  denique  quoties  libuerit , femper  minor  efi  angulo  acuto 

retii - 
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reBilineo . Si  namque  quotcunque  anguli  contaBus  , •v/’  ce?z- 
'tum,mter  fe  aquales  angulum  acutum  retlilineum  excede - 
r ent , vel  fe  illis  Aquar ent  i ejfet  quoque  vnus  iliorum  maior  , 
vel  Aqualis  illi  angulo  acuto  reBilineo , qui  eft  c ent efima pars 
profbfiti  anguli  acuti  reciilmeijquod  eft  ab  fur  dum  , cum  qui- 
libet angulus  contaBus  minor  fit  quo  cunque  angulo  acuto  re- 
' clilineo  ■,  velut  ab  Euclide  fuit  demonftratum  . Rufare  nulLo 
modo  ex  illa  propofittone  colligere  licebit , fi  ab  angulo  acuto 
'maius , quam  dimidium  aufer atursac  riirfus  ex  reliquo  ma- 
ius ^quam  dimidium , idtfi  continuo  fiat, relinqui  tandem  an- 
gulum acutum  minorem  angulo  contaBus  propofitoj  quoniam 
angulus  contaBus, vt  diBum  eft , per  quemcunque  etiam  nu- 
merum multiplicatus  , fitie  quantumuis  auBus , femper  mi- 
nor exiftit  angulo  acuto , nec  vnquam  ipfum  fuperare  f oteft : 
quodtamenneceffario  requiritur  ad  demonftrationem  illius 
propofttionis . Vtenim  dsmonftretur , multiplicanda  eft  mi- 
nor (fuetntitaspropofita  toties,  donec  excedat  maiorem,  vt 
videre  licet  apud  omnes  interpretes  Euclidis  . Vnde  Campa- 
nus 5 vel  potius  ipfe  Euclides  per  Campanum , quando  in  Ste - 
reometria  a curuoreBum  aufert  i vel  contra,  vi  vult  pri- 
ma propHfi  lib . i o\  affumit  femper  tales  magnitudines , qua- 
rum alterutra  multiplicata  alteram  excedere  pot eft . 

I A M vero  nulla  ratione  conce domus  P el et ar io,  angulum 
| tantummodo  effici  d duabus  lineis  fe  fecdtibus.  Sufficit  enim , 
vt  angulus  efficiatur,  duas  lineas  in  piam  ad  inuicem  inclina- 
Wi  ita  tamen,  vt  non  in  direBum  iaceant , vt  const at  ex  an- 
gkli plani  defcriptione  tradita  ab  Euclideyquanquam  fe  mu- 
tuo nonfeceni  > fi  producantur ; cuiufmodi fiunt  periphena,(y 
linea  reBaillam  tangens,  vel  etiam  dua  peripheria  fe  tangent 
t es.  Quare  vere  anguium  efficiunt  i vt  antea  diximus . 

PORRO  demonftrdtiq  P eletarif  ,qua  conatur  oftendere^ 
contaBum  interior  em  no  eff  e quantitatem,  nullius  eft  momen 
ti . Quamuis  enim  omnes  anguli  contaBus , qui  efficiuntur 
a linea  tangent  e, & peripheria  i minores  fint  cjuo  libet  angulo 
acuto  i non  tamen  propter  ea  int  eff  e omnes  Aquales  eff  e necef- 
fe  eft  fici  pot  eft  alio  alius  maior  eff  e , (y  minor , vt  diximus  : 
quemadmodiim  etiam  omnes  anguli  acuti  minores  funt  an- 
gulo recto,  fy  tamen ipfi inter  fe ribn  funt  omnes  Aquales . Sic 
etiam  omriei  formic&(vt  ex  rebiti  qkdque  naturalibus  exem- 
plum 
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pium  afferamus ,)  minores funt  homine , vel  monte,  cum  ta- 
men ipfi  inter  fe  valde fint  in&quales . Quare  non  recte  con- 
cludit Peletariusyconi actum  interiorem  nihil  ejfe. 

N E G ' AM  V S deinde,  angulos  fegmsntorum  fimilium. 
aquales  ejf e.  ,ficut  ipfe  ajfumit  tn  fequenti  dempnjiratione: 
Neque  enim. hoc  Euclides  Jignificauit  in  yltima  definitione 
huius  tertij  libri >-  Sed  docuit  ea  fegmenta  ejfe  fimilia,  in  qui- 
bus anguli  rebiihnei  funt  aquales , vel  qua  angulos  recitlineos 
capiunt  aquales ^non  autem  quorum  anguli  aquales  exijlunt ■ \ 
I mmo  magnum  difcrimen  eft  inter  angulos  in  figmentis , fi 
angulos figmentorum  ,vt aperte  conji abit  ex  propojitione  q x . 
huius  libri . 

EX  his  facile  reij  cientur  reliqua  Peletarij  demonfir  at  io- 
nes.  Angulus  enim  contactus,  qui  efficitur  a line  a tangente  , 
fi peripheria , diuiditur  per  lineam  circularem , tta  vt  con- 
tactus interior  fit  vere  pars  eius  , cum  contrarium  nullo  modo 
ojienderit . Eodem  pacto  angulus  contaftus,quem  conftituunt 
duo  circuli  fe  exterius  tangentes,  diuiditur  (fi' per  lineam  cir- 
cularem-, (fi  per  rectam , 'qua  vtrunque  tangit . Pan  ratione 
theorema  illud  refellitur  , quo  ajf eruit , angulum  femi circuli 
aqualem  ejfe  angulo  recto  rectilineo  . Excedit  namque  reftus 
ungulus,  angulum femi  circuli  ^angulo  ilfio  contactus^  quem  ef- 
ficit linea  tangens , fi  peripheria  . Poftremo  hallucinatus  ef 
quocfe  Peletanus  in  illa  demonfir atione^cquam  ad  Cardanum 
mifit.Etfi  enim  angulus  femicirculi  in  maiori  ctrculo  maior 
efidngulo  femicirculi  m circulo  minori : non  tamen  propter  ea 
efficitur,  vi  aliquis  angulus  femicirculi  maior  fit  angulo  re- 
cto . Semper  enim  rectus  angulus  juperabit  qutmuis  angulum 
femicirculi , angulo  illo  contactus,  qui  efficitur  a peripheria  , 
fi  linea  tangente. Quemadmodum  etiam  quouis  angulo  acu- 
to propofito  , dari  pojfunt  alij  maiores nunquam  tamen  ali- 
quis acutus  rectum  excedet , vt  in  prae  e dent  i figura  cernere 
licet . Qonjiat  igitur  ex  his,  angulum  contactus  vere  ejfe  an- 
gulum , demonfir at lones  autem  Peletarij  fophifiicas  ejfe  , ac 
nullius  momenti  , homine  (fi  Geometra  prorfus  indignas. 

H JEC  porro  mea  de  angulo  contactus  difputatio  adeo 
Peletarium  commouit , atque  perturbauit,  vt  Ia  fiam  ejfe  om- 
nino , atque  ojfenfam  exijlimationem  putauerit  fuam  . Qua- 
re annis  fere  quinque  poji  mei  in  Euclidem  commentarij 

editionem 
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editionem  , hoc  e fi,  anno  1579.  pro  fui  defenjione  Ap deviam 
in  me  confiripfitrm  qua  tamen  neq,  aufus  e fi foiuticnes  meas 
hoc  loco  adductas  infringere , aut  impugnare,  neque  opinionem 
fitam , nonam  illam  quidem  y & inauditam , notiis  rationi- 
bus ( fcilicet  nullas  habebat ) confirmare  ,fd  verbis  dunta- 
xat , & conuitus fe  defendere  conatur , ut  facile  ij  , qui  eam 
perlegerint  t indicabunt . Huic  ego  Apologis  tam  pridem  non 
tam  mei  purgandi,  quam  veritatis  tuenda  gratia  refpcndif- 
fim , ni  fi  me  ab  hoc  confilio  grauiffma  erudit  ijfi inorum  homi- 
num auctoritas,  qut  eam  responfo  omnino  indignam  iudica- 
bant,reuocaJfet . Nunc  vero  quoniam  locus  hic  a mepofiula- 
re  videtur,  vt  in  fecunda  hac  editione  patrocinium  veritatis 
iterum  fufcipiam,non alienum  ejfe  dtixiforeuiter  calumnias , 
atque  inturias,  quibus  frequenter  me  in  ea  Apelogia  afficit , 
quanta  potero  modefiia,  depellere.&hiamuis  enim  hoc  d me  f a 
edura  iam  fit  anno  is  86  .tn  meis  triangulis  Jbh  ari  cis, vbi  ne- 
cejfario  de  re  ipfa, eiufq;  Apelogia  mentio  facienda  fuit >quia 
tamen  fert  ajfis  non  omnes  librum  illum  meum  viderunt,  ope- 
r& pretium  arbitratus  fum  me  faBurum  , fi  totam  illam  re- 
fponfionem  hicyvhi  proprius  eius  locus  e fi, inter  feram,  vt  beni- 
gnus leBcr  inteUigatfine  caufa  eum  tanto  animi  dolore  y& 
iracundia,  quantam  pr & fe  fert,  contra  me  exarfijfe , falfcque 
mihi  impofuijfe  multa: me  autem  e contrario  nullum  verbum 
imuriofum  in  illum  effudijje » aut  conuitium,  quodfrufiruin 
epifiola  nuneupatsria  criminatur , vbi  me  d conuitijs  non  ab- 
jhnere,  aperte  tefiatur . Atque  in  illa  Apolcgia  nihil  adeo  me 
offendit, qudm  quod  me  Velet arius  nonfynecre,fid  animofi, 
atque  adeo  inuidiofe  fectffe  infimidat , vt  eum  m meis  ccm- 
mentarijs  vslreprehe/adtrsm , vel  laudarem  : qus  fane  vitia 
pufilli  femper  animi  effe  duxi,  & ab  homine  liber  alit  er  yGhri- 
ftianeefi  educato  alieni ffima . Verum  ea  qudm  longe  abfint 
tum  d nofira  Societatis  difciplinaytum  d mea  confuetudine , 
nemo  omnino,  qui  nos  ac  nofira  norit9  ignorat . His  vero  , qui 
nofira  mmime  norunt,  hic  ipfe  liber  fide  faciet, fyncere  omnia 
dici,  nihil  inuidiofe,  nihil  animofi:  plane  vt  veritatem  qu&fi- 
tam,mn  cuiufq;  auctoritatem  contemptam  effe  appareat^ . 
Neque  enim  mihi  tantam  derogo , (etfi  nihil  arrogo)  vt  mi- 
hi vni.  interdiBam  putemyaefi  quid  in  alienis  f criptis  falfum 
■y:deaiur,occaficnc  oblata,  cur  id  mihi  minus probeturyofien * 
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dam ; modo  ( quod  pudentium,  ac  bene  moratorum  hominum 
confuetudo  poflulat ) id fins  eenuitio , atque  irrifione  faciam: 
Hoc  autem  Uber  ipfe,qui  in  medio  efi , ita  d me  facium  effe 
clamat . Etenim  ut  totum  hunc  librum  peruolutes  , ne  ver- 
bum quidem  vnum  repericts,  quod  vel  sfecietn  matedicii  ha- 
be at,  at  que  conuitij.N d in  fcholio  hoc  de  angulo  contactus  iu- 
rare  liquido  poffcm , nihil  me  minus  ccgitajfe  , qudm  vt  Pe - 
let urium  obtreSlandt  animo  oppugnarem ; fed  illud  habui f e 
propofitum,  (fi  modo  confequi  poffem ) vt  fuus  ejfet  veritati 
loc-us . Quod  quidem  eb  liberius  feci,  quod  Peletario  ipfonon 
modo  inniso , fed  etiam  libenti  exijhmaui  me  effe facturum , 
quod  vel  ipfo  auftore  facerem:  qui  non  d Car  dano  fotum , at- 
que Campano,  fed  etiam  d ProclofT heone,A pollento,  E ratof- 
thene,P appo,Ptolem&o,  Hippocrate  Chioy  Geometria  lumini- 
bus^ab  ipfo  denique  omnium  magiftro  Euclide  dijfentire  non 
dubitauit.  Nimirum  quia,vt  ab  eodem  in  Apologi  a vere  di- 
tium efi^in omni docirina^pr&fertim  vero  in  Geometria  xnon 
autloritas  e fi  spectanda,  fed  veritas  : quanquam  non  video , 
qui  amicus  veritatis  fit  is , apud  quem  veritas  edium  parit  5 
nifi  forte  aut  decipi  fe  nonpoffe  arbitratur , qui  columina  illa 
Geometria  erraffe  interdum pr&dicat,  aut  veritatem  in  alie- 
nis rebus  amat,  ac  qu&rit  potius , quam  in  fuis  . Equidem  fi 
quis  me  in  re  quapiam  (quod pro  humani  ingenij  imbecillit  a 
te  fieripojfe  video  j erraffe  ojlenderit , n&  ego  maximam  illi 
gratiam  habuero , qui  errantem  in  viam  veritatis  reduxe- 
rit . At  enim,  probat  fiudium  veritatis  Peletarius , conuitia 
ferre  nonpotefi:quA  tandem  conuitia  ? rogas ? D emonfiratio- 
nss  meas  appellas  fbphifmata.Nunc  demum^quA  conuitia  di- 
cat,intelhgo.  Nd-alia  nulla  in  meo  hoc  libro  effe  certo  fcio:  ab 
his  (fi conuitia  fiunt ) fateor  me  non  abstinere . At  ego  homo 
fimptex,  <&  ignarus  verborum , conuitia  effe  nunquam  duxi, 
cum  vere  dicarentur. Neque  enim,  quo  atio  vocabulo  demon- 
firattones  plane  fallaces,  (j1  adulterinas  appellar emxhabebd : 
neque  vero philofophorum , ac  Mathematicorum  confuetudo 
loquendi  magis  appofitum  mihi  verbum (uppeditabat . A ccc- 
dit^quod  cum  d Pel et  arto, homine  tn  loquendo  confideraiiffi- 
mo, germanas  Campani , Cardanique  demonfir  asiones  pa - 
r alogi  {mos  appellari  viderem  , exifiimaut  in  f olfis  eiu,s  de- 
monfir ationibus  refellendis  impunius  perfimili  me  vocabulo 

vfarum. 
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v furum. Quod  fi  fophifm a contumehofius  verbum  eft * quam 
paralogijmusyin  Gallia  5 ignofcat  confuetudinis  eius  ignaro , 
atque  exiftimet,  me  paralogifmos  dicere  yoluijfe . Atque  vt 
plane  intelligat  Peletariuty  me  non  contradicendi  sludio  illa 
fcripfiffe,  me  cum  vna-  confideret , quantam  mihi  materiam 
fui  refellendi  de  der  it, f hominem  refellere  potius,  quam  rem , 
qua  tum  agebatur,  explanare  in  animo  f uijf et:  qu  aiiquam  oc- 
cafionem  eius  reprehendendi  in  finum  delatam  fapius  emi  fi , 
ne  illum  mihi  delegijfe  vi  der  er, in  quem  potijfmum  incurre- 
r em. Quam prAclara  enim  occafofuit  in propof.  & 8.  lib. 
I .atque  in  propof  2 -f.lib.g.  quam  ipfe  23. facit  ? In  his  enim 
omnibus  reij eit  demcnf  rationes  antiquijfimas  Euclidis,  tan- 
quam  non  Geometric as‘yquippe  in  quibus  figuram  vnam  al- 
terifuperponi  concipere  amtno  oporteat : quod  ipfe  a Geome- 
tri* dignitate  putat  ejfe  alienum  , hac  folum  indultus  ratio- 
ne,quodfuperpoftionem  illam  mechanicum  quid  ejfe  arbi- 
tretur, & quod  cmnes  fere propofitiones  hoc  modo,  vt  ait , pof- 
fint  demonfir ari , etiam  problemata,in  quibus  aliquid  propo- 
nitur confiruendum  : atque  in  huius  rei  exemplum  addicit 
propof. 2 ■&  q-lib.  1 . que.  problemata  funt . Hic  certe  Peleta- 
rium  ture  carpere  potuijfem,  fi  id  mihi  fuijfet  propof  tum  , vt 
falfo  criminatur imaxime  in  eoyquod eadem  ratione  vfuifore 
exisiimauit  fuperpoftionem  in  demoftrandis  problematibus , 
ac  th.eqrematibus . Nam  non  fatis  intellexiffe  videtur  yquo  pa 
Sto  Geometra  fuperpoftionem  illam  vfurpent , Neque  enim 
volunt, re  ipfa faciendam  ejfe figurarum fuperpoftionemfhoc 
enim  mechanicum  quid  ejfetjfied  rogitatione  tantum^  ac  men 
te,  quod  opus  e fi  rationis  atque  intellectus . Jtaque  in  theore- 
matibus quidem  locum  habebit  genus  hoc  argumentandi , tn 
problematibus  vero  non.  Namque  intheorematihus , propter 
magnitudinum  aquahtatem , inaquahtatemve , qua,  yt  no- 
ta,ponitur, facile  intellectus  cuiufuis fine  vlla  hafitatione  com 
prehendit > vnam  vel  non  excedere  alteram  y vel  excedere  ,fe 
animo  conciptatur  vna  alteri  ejfe  fuperpofitay quamyis  re  ipfa 
non  fiat  illa  fuperpofitio,  yt  in  propof j-dib.  1 facium  eft:  At  in 
problematibus,  in  quibus  magnitudinem  quis  alteri  aqualem 
confiruere  mbetur , licet  mente  cogitet  magnitudinem  propo- 
fitam  transferri  in  alium  locum , non  tamen  propter  ea  quic- 
quam  efficiet,  cum  re  ipfa  translatio  nulla  facta fit:  Vt  mirum 


fit.  Pe! et  anum  fibi  perfundere  potuijfe,propof.  2.<fi  g .lib.  1.  fi 
alias  pene  omnes  per fuperpofitionem,fiue  translationem  linea  , 
rumffiguravttmue  pe Jfe  dem:nfiran,fi  hoc  modo  argumentan 
di  in  Geometria  vti  liceret.  Et  certe  hac  in  re  non  filum  Eu-  i 
chdem  in  crimen  vocat  Peletarius  , verum  etiam  A rchime-  ’ 
dem, quo  , omnium  indicio,  acutior  in  demonstrande,  (fi  fibti 
lier  fuit  nemo,  eiufque  commenta  t ‘rem  grauijftmum,eumque 
dechjfimwn  Eutocmm  A fi  alonit  am , qui  eodem  argumen- 
tandi genere  vtuntter  in  aquepender  antibus  , immo  vero  & 
omnes  G eometras  redarguat  neeejfe  efi , qui  non  raro  hoc  argu  '■ 
menti  genus  adhibent , Sed.  videamus , quo  tandem  egregius 
hic  nofier  Geometra^qui omnes  alios  Geometras  reprehendat, 
fit  deuo lutus.  Viderat  Peletarius , (neque  enim  rem  adeo  ma 
mfeftam  videre  non pot  erat ) fi  hunc  modum  argumentanda  e 
medio  tollat y vmuerfamfe  Geometriam  funditus  euertere  , ' 
cum  tiurims.  , esqueprAcipuapropofitionesin  Geometria  de- 
monfirentur  ex propoJfi.fi  8.lib. i.fi  ex  24.  lib.  g.  que.  qui- 
dem alio  modo  demonjtrari  nequeunt , quam  per  illam  fi- 
gurarum fuperpofitionsm,  non  quidem  re  ipfa  exifientem , fid 
cogitatione  duntaxat,vt  dixi,comprehenfam  . Quo  igitur  f e 
verteret  ? quid  ageret  ? Ex  cogit  auit  Jane  rem  magis  d Geo- 
metria aliena  , quam  efi  fuperpofitio  illa  figur arum. Co aclus 
emm  efi  aJferere,propofitionem  4.  lib.  1 . efje  definitionem  an- 
gulorum &quahum  5 ('  fi  quis  vnquam  talem  audiuit  defini- 
tionem ?)  atque  adeo  concedendapn  eam  ejfefine  demonslra- 
tione-.propofitionem  vero  8.  eiufdem  lib.  principium  ejfe  per  fe 
quoque  notum.  Quod  vt  credibile  magis  efficiat,  ita  fer  ibit  in 
propefitionem  4.  lib.  /.  f Etenim  nulla  euidentiori  fpecie 
squalitas  figurarum  dignofeitur,  quam  ex  laterum  equa 
litate  ,)  ldemq3  quafi  confirmat , efi  repetit  in  propefittonem 
8 .eiufdem  lib.  dum  ita  loquitur  - ( Quis  enim  negauerit , : 
duas  iu perficies effe  ^quales,  quarum  latera  & quanti-  j 
tate  , & numero  fiunt  equa  Ira  \ Hac  Peletarius , vt  dic! a \ 
propofitiones  Euclidis 'fine  demonflratione  admittantur,  ccm-  ! 
mentatus  efi, fid  qua  omnino  falfa funi :vt  magnopere  mir an 
dum  fitqpotuijfe  eumpropojitiGn.es  d Geometria  prorfus  alie-  i 
nas  tam  incogfiderateprefeire.S cihcet  verum  efi , quod philo-  \ 
fiphi  afferunt Dato  vno  abfurdo,  cateja  ccrfeqmimttr.  Af- 
fumpfer^t  enim  Peletarius prope  fi#.  fi  8 . lib.  1 . pro principij, s : 

A a quod 
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quo  d quidem  falfum  e fi,  atque  ab  fur  dum  . ad  eas  ab - 

furditates  necejfario  deuenit  ,quas  etiam  illi  , qui  vix  adhuc 
principia  Geometris,  attigerunt , vel  facile  vitare  potuijfent . 
Nam  quis  non  videt , Rhombum,  & Quadratum,  etiamfi la- 
tera habeam  & quantitate ,<&  numero  Aqualia , pojfe tamen 
inter  fe  valde  ejfe  in&qualta?  id  quod  in  Pent agonis  quoque 
squilateris,  & in  alijs figuris  plurium  laterum  squalium  cer- 
ni potefi : quod  non  e fi  huius  loci  pluribus  verbis  explicare . 
Cum  ergo  in  omnibus  figuris  multilateris  in&qualitat  reperia 
tnrfiicet  latera  habeant  jy  quantitate , & numero  Aqualia  , 
demonfirandum  fuit  necejfario  Euclidi , squalitatem  trian- 
gulorum colligi  ex  laterum  Aqualit ate^quandoquidem  in  alijs 
figuris  ea  non  colligitur , Quare  neque propofitio  4,  Definitio , 
neque propofitio  S .principium  erit  >-  ac  proinde  omnes  propofi^ 
iiones^qiiA  illis  nitutur ,quA  innumerabiles propemodum  fiunt , 
corruant  necejfe  efi,nifi demonstrationes  Euclidis  recipiamur 
in  illis  propofiuonibus,  cum  alio  modo  demon fir ari  non  pojfint . 
Demonfiratio  enim  noua  propofi  4-.  quam  Peletarius  confin- 
xit, nihil  aliud  efi^quam  ( vt  cum  Logicis  loquamur ) petitio 
principij  . idqucdperjpicuum  erit  cuilibet , qui  eam  diligen- 
tius confider are  voluerit.  Nam  in  ea  (olum  conftruitur  vnum 
triangulum  pofieriori  ex  duobus  datis  £ quale,  immo  idem, at- 
que hoc  ipfum  quidem  ineptijfime,  cum  ad  idprAfiandum  cir 
cules  defcribat  Peletariu sy  quibus  tamen  in  demonfiratione 
non  vtituryquod  vitiofum  omnino  e fi  in  Geometria  : Deinde 
infert,  triangulum  hoc  confirucium,  quod  a pofieriori  ex  duo-- 
bus  propofitis  non  differt, priori  ejfe  squale  , fine  vlla  demon- 
firatione certum  autem  efi,hoc  ab  initio  prepofitum  fuijfe,  vt 
demonfir  aretur. Quo  circa  manifefie  principium  petit,  cum  ea 
dem  facilitate  fiatim  inprsncipio  concludere  potui jf °.tyetiamfi 
nullam  adhibuijfet  conflruclionem , triangula  propofita  ejfe- 
&qualia-,qnippe  cum  confiruclio  illa  ad  rem  non  faci  at.  I dem 
dico  ds  demonfiratione  propofi  24.  lih . 3.  quam  etiam  nouam 
confinxit: quod  eorum  indicio , ad  quorum  manus  eius  com- 
mentari) p er uenerunt .relinquo . Erstereo  alia  loca  innume-. 
rabi  lia, in  quibus  abutitur  propofitionibus  Euclidis  in  demor* 
fir ando,vt  quod plerunqi  fecundam  propofi  hb.  i.  inficite pro 
tertia  a(fumat^(jc.N  eque  enim  mihi  in  animo  nunc  e fi , eius 
comme  tarios  exammare,fed filum  calumnias, quas  frequen- 
tes 
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tes  in  fua  Apologi  a adhibuit ^a  me  depellere. Qua  cu  ita  fint , 
quod  ille  falso  dc  me, -ver  e ego  de  ilio  dicere  poffem,  rubere  me, 
(vt  eius  verbis  vtar)  'Euclidi  interpretem  contigiffe , qui  non 
iam  T heonem,  aut  Campanum  emendet , fed  ipfum  Euclide 
fine  caufa  reprehendat  5 quippe  cum  ego  Euclidem  ( vtipar 
eji)  a c alumni] s ipfius  defendam,  omnefque  infidias,  ac  falla- 
cias, quas  contra  eum  injlruxerat,  detegam  ac  refellam  . Li- 
quet igitur,  me  ea  mente  non  fuiffe,  vt  Peletarium  redargue- 
rem , cr.m  tot  ac  tantos  errores  dijfimulauerim : quos  ego  ne 
nunc  quidem  in  lucem  protuli ffem,  nifi  vellem  omnes  & intel 
liger  e,  quantum  Feletarius  a me  , de  quo  tam  acerbe  queri- 
tur qtum  beneficium  acceperit , (fi  ex  breui  hac  dififiutatione 
f ruidus  aliquid,vtilitatifque percipere  . Nunc  vt,quam  diffia 
ri  tUe  animo  in  me  fuerit,  appareat , eius  calumnias  breuiter 
exponam , atque  ita  refellam  ac  diluam » vt  omnes  oculis  vi- 
deantyas  efife  calumnias : In  quo  tamen  eiufmcdi  a me  mo- 
deratio adhibebitur  , vt  modefiia , qua  hominem  religio fum 
decet,  minime  obliuifcar . Neque  enim  illi  , vtiprouocauit , 
relfiondebo  . " 

E R I M V M itaque  mihi  obijcit  Eeletarius^quod  in  eius 
demonfiraticnibus  citandis  it  a me  gejferim,  vt  fi  quo  modo  no 
men  ipfius  fupprimere  potuijfemfid  me  oflendam  libenter  fuif- 
fe facturum -Quod  quam  fit  falfum,  facile  iudicabunt  ij,  qui 
meos  commentarios  legerint; cum  vbique  eum  honorifice  ap- 
pellem plurimas  demonftrationes  afcribam^  tanquampro 
prias, quas  tamen  alit  er,  quam  ipfe,<fi  multo  breuius  demon- 
ftro,  (fi  interdum  etiam  ( quod  maius  efi ) vmuerf alius,  vt  li- 
quido confiat  ex  ijs,quA  tum  adpropof.  q 8 .tum  adpropof.  4-s . 
lib.  1 . ex  Peletario  demonfiraui,vt  alia  interim  taceam-.quA 
non  iniuria  mihi  vendicarepotuiffem  : vt  mirer , quid  illi  in 
mentem  venerit 3 id  a me  parum  fyncere  , atq-,  adeo muidiofe 
facium  exifiimar ecquod  ego  verebar , ne  nimis  ambitio  fe  fa- 
cium quifpiam  iudi caret . Quod  vero  propof.  1 6. lib.  q . (fi  in 
prioribus  duabus  definitionibus  lib.: r .vtipfe  obijcit,  animo  fe  y 
vt  ego  fateor  fiibere,quid  de  eius  demonftratiombus fentirem, 
expofuifid feci, vt  iam  ante  dixiyon  cuiufquam  l sidendi  cau- 
fa, fed  qu  Arena  & veritatis . Ea  enim  efi  natura , (fi  conditio 
eorum,  qui  liberalibus  artibus  dant  operam  , vt  etiamfi  alter 
alterius  interdum  fententiam  impugnet , non  tamen  idcirco 
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odijs  potius, quam  ingenijs  inter  fe  certare  videantur . Qui  fit 
aliorum  fienfius  ignaro,  equidem , vt  [apra  dixi  , ita  fum  ani- 
me > 'vt  fi  quis  me  alicuius  erroris  in  demonfirando  commijfi 
admoneret \ei  quam  maximas  gratias  haberem:  atque  vt  Li- 
berius id  facerent , enixe  rogaui  non  paucos  5 fi  nunc  iterum 
eofiiem, atque  etiam  alios  amice  oratos  volo.  Scio  enim, quam 
fiacilepojjit  in  finis  quifque  inuentis  hallucinari video  ( quod 
ipfis  quoque  Peleiarkts  in  Apologia  fiapienter  affieruit)  omni- 
bus hominibus  commune  ejfe^vt peccent . Deinde  quod  in  ad- 
ditienibus  adpropof.4-7.  hb.  /.  eius  mentionem  non  fecerim, 
non  s fi, quod  agre  ferat,  cum  ille,  propfitiones  non  fint  ab  ipfo 
i nuent  a . Quadam  enim  multo  tempore  ante  ipfium  demon - 
firata  fiunt  vel  a Campano yvel  a Proclo,  aut  Theone, quafidd 
vero  demonfiraui  egomet , antequam  ip(ius  demonfirationes 
vidijfem;  quod  adeo  manifefi&fint,  & faciles  , vt nulla  pro- 
batione egeant  ,fied fint  infiar  corollariorum  propof. 4.7 ,V t nui 
laprGrfus  laus,  aut  gloria  illi  accejfiura  videretur , fi  maxime 
eas  ah  ipfo  muentas  effie  f quod  tamen  verum  non  efi  J pr&di- 
cajfem-,cum  eas  quilibet,  medo  primoribus  labris  fit  udi  a Ma- 
thematica deguflant,  nullo  negotio  ex  ilia  propof.47.  colligere 
pojfit : Vtnon  videam,  cur  tandem  eas  propofitienes  tanti  pon- 
deris ejfe  dicat,  cum  fint  omnium  iudicio  leuijfim&i  adeo  vt  in 
pier ij que  earum  nec  ipfe  Pdetarius  demonftrationem  vllam, 
propter  earum  eui dentiam 5 adducat,  fed  eas  nulla  probatione 
egere  fateatur . Denique  non  efi , quod  tantopere  mihi  fiuc- 
cenfieat  idcirco, quod  confirudionem  Pentagoni  aquilaten,  fi 
aquianguli  fupra  datam  redam  lineam  finitam  ei  non  tri- 
buerim : quoniam  in  ea  confirudione  nihil  prorfus  ab  eo  fum 
mutuatus : quod ijs dijudicandum  relinquo,  qui  meam  cum 
illius  confiruchone  contulerint . Nam  (fi  mea  omnino  diuerfa 
efi,  (fi  ille  in  Jua  mirifice  ( vt  alia  peccata  taceam  ) abutitur 
propofitione  p.lib  3.  cum  ex  ea  probet , punctum  quoddam  effie 
centrum  circuli , qui  nendum  efi  deferiptus  . Geometra  fane 
duxi  (fiet, punctum  illud  ejfe  eiufinodiy  vt  circulus  ex  eo  deferi- 
ptus ad  intemailum  cuiuslibet  linea  reda  ex  illis  tribus , qua 
ibi  osienfit  fiunt  aquales , tranfsat  per  extremitates  reliquaris 
duarum  linearum  aqualium. N am  p-rop  cfitio  9 .lib.  3 . nihil  eo 
loco  adrem  fdcityCWTi  propofitum  ex  tpfa  confirudione pojfit 
concludi,  fi  ex  demmfiraits,  vt  proxime  dixi  5 etiamfi  propo- 

fitio 


fitio  illa  vera  non  effet , aut  nufquam  demonfirata.ldempec 
catum  committit  Peletarius  in  omnibus  propofitionibm  lib.  4,  f 
in  quibus  vel  intra  figuram  red  umeam.,  vel  circa  eandem  j 
circulas  defer ibendus  e fi  . Quod  fi  ideo  fum  reprehendendus , 
quodpropofitionem  vnam  5 multo  aliter  a me,&  breuius  de - 
monfiratam,  ei  non  afcritferim , non  video,  quo  pacto  in  idem 
ipfe  vitium  non  incurrat,  cum  problema  hoc  (Propoli  tis  dua 
bus  lineis  inequaiibus  , potentiam  maioris  fupra  mino- 
rem cognoicere.  ) multis  feculis  ante  tp fum  a Theone  de- 
monfiratumfibi  arroget,  hac  fc lum  de  caufa,  vt  arbitror „ 
quod  iilad  aha  ratione , longiore  tamen,  demonflrauit.  M itto 
hoc  a:iud  problema , ( Dato  angulo  re&i lineo  aqualem 
anguium  curuiiineum  conftituere.)  qued  in  Apologia  futi 
proprium  appellat , idem  fi,  hactenus  dejideratum  efife  gloria- 
tur i cum  tamen  illud  ipfum  ego  ex  Prodo , qui  multis  ante 
eum  feculis ‘floruit  3 in  de fn.sdib.s  .multo  breuius,  clarius 

demonfirauerim , N am,vt  eo  in  loco  0 flendi, fi  re&&  linea,  da- 
tum angulnm  rddilineum  continentes  ponantur  aquales , & 
circa  ipfas  duo  femicirculi  ( qui  aquales  erunt  ) verfus  eaf- 
dem partes  defcribantur,ilhco  confiitutus  erit  angulus  curui - 
lineus  dato  angulo  redii  ineo  aqualis  : Neque  opus  e fi  tot  am- 
bagibus vti , quot  Peletarius  ad  eam  rem  demon lirandam 
adhibet  j quamuis  robur  demonfir titionis  ipfius  idem fit , quod 
mea. Et  quod  magis  mirandum  cfi,fatetur  P elet ariut^fe  med 
demonflrationem  vidiffe,  eam  nihilominus fibi  audet $t un- 
quam propriam,  arrogare . En  cur  Peletarius  c! amet  yme  non 
paucas  demonfir ationes  parum  homfie,  vt  mihi  vendicem,fi- 
bi  fubducere  conatum  Quis  autem  non  videt , id  eum  in  al- 
tero vituperare,quod  ipfe  fibi  glorio fum  putat  ? Itaque  multo  . 
verius, ac  iufiius  eodem  illum  crimine  ego,  quam  ille  me,  con- 
demnare poffum  i cum  nunquam  propofitienum  illarum  inuen 
torem  me  appellauerim,vt  ipfe,fedfolum  eius  nomen , ob  ra- 
tiones a me  expofitasy-eticuerim . 

DEINDE  angulum  contactus,  & acutum  reBilineu 
eiufdem  generis  effe*  contra  me  pluribus  verbis  conatur  ofien- 
dere-.Sed  nefeio  quo  modo  aberrat,  quod  dicitur, a fcopo.Solum 
enim  probat , vtrumque  angulum  eodem  genere  quantitatis 
contineri,  hoc  eft,  vtrumque  angulum  planum  effet  quod  acu- 
tus angulus  recUUneus  * vel  etiam  rectus  conflare  poffit  ex 
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angulo  contadus ,fig  angulo  mixto. : quod  neque  ego , »£- 
v//«/  unquam  Geometra  negauit . Ego  angulos  iUos  eiu  fi- 
dem e Jfe generis  ne gaui  hac fotum  de  c au f a, quod  angulus  con 
tadus  quantumuts  multiplicatus  angulum  acutum  redili- 
neum  fuperare  neque  at  ^vt  infcholio  huius  propofi  6 . euiden - 
ter  ofiendi . Hinc  enim  fit,  ut  alter  ad  alterum  proportionem 
non  habeat,  atque  adeo  quodammodo  diuerfi  generis  (int : 
quemadmodum  eadem  de  caufa  linea  reda  finita , fi?  infinita 

n'on  c en  fient  ur  ejfe  eiu fidem  generis , cum  altera  ad  alteram. / 

proportionem  non  habeat  5 quamuis  fub  eodem  genere  magni- 
tudinis'^ nimirum  fub  line  a reda  ^comprehendantur.  Hoc  ita- 
que feriat, ut  colhmajfe  uideatur : quamquam  ut  omnia  fia- 
ciat^collimabit  nunquam  5 ita  longe  abefi , quod  efi  propofi- 
tum  . Magnitudines  autem , quarum  altera  multiplicata  al- 
teram fuper  are  nequit , non  cenfsri  eiu  fidem  generis,  ( quod  ad 
proportionem  attinet  ) licet  fub  eodem  genere  quantitatis,  hoc 
efi  ^ fub  longitudine ^aut  latitudine,  aut  profunditate , aut  nu- 
mero\>  collocentur  $ liquido-  conflat  ex  defin.s  .lib.  s .ubi  Eucli- 
desfatis perffiicue  explicat , cuiufmo di debeant  ejfe  magnitu- 
dines eiufdsm generis , inter  quas  proportio  reteritur . Quare 
uiderint  alij,  Peletarius  homo  confideratus  quam  cogitate  me 
incogitantem  hominem  appellant  i quafimn  rede  intellexe- 
rim, qua  magnitudines  fint  eiufdem  generis,  qua  non  fint. N u- 
quam  enim  dixi  ( 'id  quod  mihi  affinxit , ut  c arp er ef) duarum 
magnitudinum,qu&fub  diuerfis  quantitatis  generibus  collo- 
cantur, quales  fiunt  linea,  fuperficies-,  corpus,  ac  numerus,  alte- 
rutram ita  pojfe  multipli  cari, ut  alterum  fiuperet  : I n quo, ne 
mine  reluctante , fruflra  fefe  fatigat,  ut  doceat , id  fieri  non 
' p0(fieifed  de  illis  duntaxat  magnitudinibus  fum  locutus  , -qu& 
cum  in  eodem  genere  quantitatis  u er  fentur,  diuerfi  tamen ge- 
neris  cenferi pojfunt  :■  quales  funt  fuperficies  redilinea,  fi?  cur 
uilineaffiue  mixta  : ltemque  linea  reda,  fi?  curua . H&  ete- 
nim ita  differre  inter  f e unientur,  ut  Arifioteles  liquido  affir- 
marit , unam  alteri  aqualem  tffe  non  pojfe: quod  tamen(j>ace 
Anflotelis  di  dii  fitjueru  ufquequzcfo  non  efiiCum  Archtme- 
des  in  lib.de  lineis  Jfirahbus  demonfirauerit^quanam  linea  re 
da  Aqualis  poffit  ejfe  circuf ere  ti  a cuiufuis  circuli  dat  i, i dem  (fi 
nos  in  quadratura  circuli  ofi ederimus,  H on  igii  negare  potent 
Peletarius,  ab  Euclide  defin.s  dib.s  .aliquas  quatit  at  es  a pro- 
: portionis 
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portionis  definitione  excludi, diuerfiq ; propter  e a ejje  quodam- 
modo generis,  quod  ad  proportionem  attinet  fiicet  in  eo  de  ma- 
gnitudinis genere  ponantur  : quales  fiunt  angulus  contactus  , 
(y  angulus  recliUneus , Linea  item  re  eia finita  , & infinita  ' 
Multas  item  magnitudines  comprehendi  in  eadem  definitio- 
ne proportionis  5 quas  pUrique  excludebant , cuiufimodi  fiunt 
curuihmafiuperficies , fy  reciilima  ^ necnon  linea  circularis, 
& recla, vt paulo  ante  diximus, latiufiq-,  in  defin.  s lib.s. ex- 
ponemus i Verum  Laletanus, ne  opinionem  illam fkam,quam 
de  angulo  conr  actus  fiemei  imbiberat , defer  er  e cogeretur  ■,  no- 
luit hanc  expofitionem  qumta  defindib.s  .recipere}  immo  eam 
vt  oppugnet,  omnes  videtur  in  Apologia  intendijfe  nsruos,obli 
tus fui, qui  fere  eodem  modo  illam  defin.  in  5. lib.  olim  expofiue 
rat  ^ nifi  quod  non  recle  inde  colligit , angulum  contactus  non 
ejj e quantitatem  , propter  ea  quod  multiplicatus  nullam  ma- 
gnitudinem,vt  dicit. pojfit  excedere  . Hoc  enim  ( pace  eius  di- 
xerim ) falfium  efi.  Nam  licet  angulus  contactus  multiplica- 
tus angulum  rectilineUrn  non  pojfit  excedere , excedet  tamen 
alium  angulum  contactus  * Quare  ex  illa  defin.  folum  recte 
colligitur , angulum  contactus  ad  angulum  rectilinetim  non 
habere  proportionem  vllam  ad  angulum  vero  alium  conta- 
ctus quemcunque  proportionem  habere  i Sed fius  ita  intellexe- 
rit eam  defin.  vt  ex  commentatijs  eius  in  lib.  s»  colligi  potefi  5 
fiue  ficus, vt  in  Apologia  indicare  videtur  , non  multum  la- 
boro: Certe  ita  illam  efijeintelligendam,vt  expofui,nemo,qui 
verba  Euclidis  diligenter  expenderit , negabit . Verum  enim 
vero,  fi  mihi  fidem  habere  non  vult  P e letarius  ^habebit  certe, 
(nifi arrogans  haberi  volet  ) aut  Proclo grauiffimo fcripferi, 
qui  libi  2 ■ in  lib.  1 i Eucl.  ad  definitionem  anguli  plani  eodem 
modo  definitionem  illam  intellexit , aut  Petro  Nonio  Lufita- 
no.quem  tanti  facit, (&  mento  id  quidem  t fuit  enim  acerrt - 
mo  vir  ingenio  ^ty  nullo  hac  nofivra  At  at  e in  Mathematicis  in- 
f ror  ) vt  eum  vnum  pro  multis  millibus  t efi  em  citet fisa- 
rum demonftrationwn  approbatorem,  qui  difiertiffimis  verbis 
tum  in  libro  de  Erratis  Orontij,tu  in  Algebra  fiua , illam  de- 
finitionem explicat ^vt  a me  efi  expofita:  quinetiam  ibidem 
ajfierit,ex  ea  defin.  colligi,  angulum  contactus  ad  angulum  re- 
ciilineum  , <&  lineam  finitam  ad  infinitam  nullam  habere 
proportionem  i vt  Petrus  Nonius  fiU-e  tefiem  produxerat  pro  fe 
A a 4 Peletarius , 
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Peletarius,  ia m pro  me  tefiimonium  dicat . Atque  ex  hifce 
duobus  locis  Petri  Ncnij  facile  quiuis  intelliget , quam  finsra 
tio.ie, quanto  contradicendi  fiudio  mihi  infuit  et  Peletarms, 
cmnfemel  atque  iterum  cdiofe  percontatur , vndenam  potue- 
rim illi  lineam  infinitam  deportare.  In  idem  enim  crimen  ( fi 
crimen  e fi,  lineam  infinitam  exempli  caufa  nominare  ) vocat, 
etiam  Petrum  N cnium  te  fi  em.fuum , atque  adeo  omnesphi- 
lofophos,  quorum  efi  illa  vox  nemini  inaudita  , pr&terquam 
Peletaric,  finiti  ad  infinitum  nullam  ejfe proportionem.  Defi- 
nat  igitur  a me fci frit  ari,  vnde  lineam  infinitam  depcrta.ue- 
rim : I nde  enim  respcndsbo,vnde eam  Petrite  Nonius.,  vnde 
pbilo  fephi  -omnes  deportarunt . Quid  ? nonne  fi-phifma.  illud 
Peletarij- , femper  in  hoc  errc^dem  cnfiratio  illa /volui  dicere  , 
& qui  dem* palmaris,  qua  conatur  ojiendere , propofitknem  /. 
lib.  i o.  cumpropcj.i  6 .lib.q. 'fi are mnpojfe , Ji angulus*  conta- 
ctus concedatur  ejfe  quantitaSyd. Petra  Nonio  Peletarij  cogni- 
tore eadem  prorfus  ratione,  qua  a me  ipfo,  confutatur  ? Qu  i fi 
germana  demon firatio  efi,  miror  quid  fit  3 cur  eam  Nonius 
Geometri & fcientiffimus  fidemque  Peletarij  approbator, minus 
probarit : Cur  nihilo  magis  demonjlraticnes  eiufdem,  quibus 
. planum  facit , ( vt  putat j angulum  contactus  quantitatem 
non  ejfe  5 eundem,  tltura  N onium  nihil  admodum  mouerint  ? 

1 d enim  Q.nifi fallor  ) illa,  Ncnij  verba  ( Si  quis  fententiam 
Peletarij  de  angulo  contadius  amfwe&i  velit.)  decla- 
rant,. Nam  fi  demonfirationes  exi fiunafj et , profecto  Peletarij 
doctrinam  in  io  retinendam  ejfe  dixijfet , Geometrica  enim 
demonfiratioftes  eiufmodi fiunt,  vt  affenfum  extorqueant , ac 
dabit ationsm  omnem  excludant , nulloque  mod,o  quempiam 
finant  anciptti  opinione  difirahi  fic,vt  tum  ajfentiatur , fi  ve- 
lit,tum,  fi  nolit  , dtjfntial . En  cur  Peletarius  Ncnij  tefhmo- 
mo  aliorum  iudicia  contemnat  3 en  praedarum  tefiimonium , 
quod  Petrus  Nonnis  eius  demonfir.  ationibus. dedit :qiib  &quio- 
r.e  animo  ferat , eas  a me  nihilo  magis .,  quam  ab  illo  fi-.o  ap- 
probatore, demonfir aric7i.es  putari . 

T ERT 1 G,  que  d exifiimare  dixi  Peletarium,  angulum 
contingenti  i nihil  ejfe, f 'a  i jam  ejfe,  clamat ; Nufquam  erum, 
dixljjefe-mihtl  ejfe, fi  d quantitatem  non  ejfe.  Ita  ne  vero  ? at 
inprsukcamento  Quantitatis, quod  neque  -efi punctum,  ( quis 
enim  inclinationem  illam  punctum  ejfe  dixerit  ? ) neqs  quan- 
titas j 
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t has, quo  alio  nomine  vocetur ^quam  Nihil?  Sedvt  vt  dixit, 
profeci o non  modo  mirabile  e fi  ,fed monfiri  in  Geometria  fi~ 
mile, putare  angulum  contactus  non  ejfe  quantitatem, qui  po- 
fiea  additus  alijs  angulis  efficiat  curmlineum  angulum  recli- 
linso  aqualem  . Quis  enim  vnquam  .Geometrarum  id,  quod 
quantitas  non  e fi  , magnitudini  adiunxit , vt  aqualem  eam 
alteri  efficeret  ? Pr  ater  eo,  quod 'figura  trilatera  curuzlinpa  in- 
tra tres  circulos  fe  mutuo  tangentes  conclufa  nullum  haberet 
angulum  ex  Peletarij fient  entia  ; quia  tres  illi  contactus , an- 
guli non  fiunt : cum  tamen  tribus  diuerfis  lineis  contineatur  ; 
quod  omnino  riomtm  e ft inauditu  apud  Geometras  . Item- 
que , fi  quatuor,  aut  flares  circuli fe  mutuo  tangerent,  vt  fi  e - 
ret  figura  curuilinea  quadrilatcra , vel  plurium  laterum,  il  - 
l a nullum  angulum  haberet . Atque  etiam  ^ fidus  lines  recis 
angulum  continentes  fimum  eundemque  circulum  tangerent , 
trilatera  ili  a figura  habens  tertium  latus  curuum  , vnicutn 
tantum  haberet  angulum . omnia fi fiunt,  abfiurd.a,  confien 

tanea  non  eft  opinio  Peletarij  .Sed  nimis  fortaffe  multa  ad  Ni 
hil  illud  Peletarij  euertendum , ad  quod  tuendum  ille  nihil 
afferat . Quoniam  vero, ne  pro  Nihilo fu  e nihil  agere  videa- 
tur,  quando  res  no  potefi^mea  verba  carpit,  verba  defendam  •* 
qus  quidem  ille  nefeio  quibus pr&fiigijs  ita  deprauat^vt  dicere 
videar  , Nihil  effie  minus  que  cunque  angule:  atque  ( vt  fim- 
plicern,  credo  fio  minem  irretiat ) qusrit  ex  me,  quod  tandem 
genus  fermenis  fit  illud.  Viderit  is,  cuius  ex  officina  prodijt . 
Nefy  enim  ego  eiufinodi  fermonem  agno fco^qui, Nihil  effie  mi 
nus  quo  cunque  angulo , nufquam  dixerim , nifitx  fient  entia 
Peletarij. Sed.  videlicet  homo  vehemensy  vt futim  illud  Nihil 
vlcifceretur,  aliud  mihi  Nihil  affinxit,  quo  cu  impune  pugna 
ret:  At  quam paUfirice pugnat  ? quam fibi  placet  hoc  loco , 
dum  meum  illud  argumentum,  quo  petitus  fuerat , in  me  ip - 
fum  mira  venufiate  conuertit  ? Sic  enim  argumentatur 
( Angulus  conta&us  nihil  eft:  Angulus  conta&us  angu-^ 
lo  contactus  maior  eft.  Angulus  igitur  maior  nihilo  eft: 
Atqui  Clauius  eundem  ponit  minorem  nihilo  . Eft  igi- 
tur angulus  conta&us  nihilo  maior  , & idem  nihilo  mh- 
nor  . ) Mox  quafi  Nthil  illud  abfe  efficlum  iugulaffiet  5 ex- 
clamat . ( En  Clauij  argumenta , qu^  vtrum  tandem  Pe- 
letarij iophifmata  funt,an  Glauij  potius  figmenta  , cum 
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ipfc  Tuum  angulum  conta&us  nihil  cfle  dicat,non  Ego? ) 
V erum  vt  hominem  f&neum , atque  adumbratum  nequic - 
quam  petere  definat, ■virum ofiendam^qui  cum  * fi velit , cer- 
tare cum  laude  poJjit.Ego  vt  ofiender em,  angulum  contactus , 
ex  Euclidis  fient  entia  , vere  ejfie  anguli.  m,&  angulum  fiemi - 
circuli  angulo  recto  re&ilmeo  minorem , ita  fium  argumenta- 
tus. Si  Euclides  fenfiififiet, angulum  contaBus  nihilprorfius  efi 
fiefihoc  efi-^vt  Pelet artus  intelligitjnon  efifie  angulum , 'Vel  mn 
ejfie  quantitatem  ) & angulum fiemicirculi  Aqualem  reBore - 
Bilineo  > quid,obfiecro, tantopere  defiudajfiet,  vt  demtnftr aret > 
angulum  contactus  ejfie  minorem  omni  acuto  rcBihneo,  a,ngu- 
lum  vero  fiemicirculi  maiorem  ? Quid  enim  clarius , quam 
nihil > cuiufimodi  efi  angulus  contactus , ex  Peletarij  fient  en* 
tia , hoc  efi,  quam  id,  quod  quantitas  mn  efi,  minus  efifie  quo- 
cunque angulo ? Quid  rufius  magis  perjfiicuum,qudm  angu - 
Ium  re Bum , qualem  ponit  Peletarius  angulum  fiemicirculi  i 
; maiorem  ejfie  quolibet  acuto  ? Agnoficat  itaque  Peletarius  - 
Nihil  illud  fiium  male  a nobis  acceptum , idqus  ita  vlcifica- 
tur , vt  meiirn  hoc  argumentum  refiellat : in  quo  ego  fi angu- 
lum  contactus  dixi  ejfie  nihil,  figncn  potius  eum  nihil  ejfie  afi- 
fierui  ex  Jentent  ia  P eletarij , libenter  manus  dabo.  Videtur  Pe 
letarius  aut  non  mtellexijfie  meum  argumentum , aut  intelh* 
gere  nolui jfie:  nifii  eum  quis  dicat,  dedit  a opera  verba  mea  vo- 
\ luiffe  cauillaris  quod  & plerisque  alijs  in  locis  fiacere  videtur. 
Nunquam  enim  dixi , angulum  contactus  minorem  ejfie , aut 
maiorem  nihilo  t Solum  ajfirmaui,  angulum  contactus  quem- 
cunque minorem  ejfie,  aut  maiorem  aliquo  alio  angulo  conta- 
ctus^quem  non  ego  dixi  nihil  efifie,  fied  Peletarius  , eundemque 
Euclides  minorem  quolibet  acuto  rectilinso  reti  e demonfira- 
uit  . Vt  autem  intelligat  Peletarius,  me, quod ipfie  negat , di- 
dicijfie  Dialecticam,illum  ipfiumtatn  lepidum  , atq3  acutum 
fiyllogifimum,  quo  Nihil  illud  ab  fie  confictum  mira  venufiate 
confixit, paulijper  confiider abimus vt  quam  fiuo  ture  Diale- 
ftics.  ignaros  alios  vocet , appareat . Nam  mihi  quidem  male 
tornatus  ille  ipfie  fyllogifimus  videtur , incudi  que  reddendus  < 
Etenim  cu  verjetur  in  tertia  figura,  in  eo  maior  extremitas, 

, (vt  Dialectici  loquuntur')  qua  e fi, Nihil,  de  minori  extremi- 
tate, qua  efi -angulo  contactus  maior,  in  recto  pr&di  cari  debe- 
ret , hoc  patio  . Angulus  contactus  nihil  efi:  Angulus  conta- 
ctus 


LIBER  III.  579 


cius  ungulo  cont  aBus  mutor  e fi.  Igitur  aliquid , quod  ungulo 
cont  alius  mutus  e fi , nihil  efi.  Qut  quidem  conclufio  re  cie  fe- 
auitur  ex  pr&mijjis,  quarti  prior  JPeletarij  efi,  n 'o  mea,pofierior 
autem  mea , (y  Procli, immo  jy  'Euclidis.  C oclufio  autem  illa 
Peletarij , Angulus  igitur  maior  nihilo  efi , nulla  ratione  ex 
pretmiffis  inferri  pote  fi. Nam  fi,  angulum  cum  dicit , intelligit 
Peletarius  anguium  cont  aBus,  affumitur  medius  terminus , 
qui  in  viraque  pr&mijja  fubijcitur:  quod  nefas  effe  , Arifiote- 
les  inprioribus  Anui.  (y  Dialectici  omnes  clamant . Si  au- 
tem alium  angulum  intelligit , ajfumitur  in  conclufione  ter- 
minus, cuius  nulla  facta  efi  mentio  mpr&mtfjis. : quod  nihilo 
magis  licere  , nemo  efi  tam  plumbeus  in  Dialecticis , qui  ne- 
fiet ut.  N ecfe  contendat  Peletarius,  mentione  facta  ejfie  anguli 
in  minore  extremitate,vbi  dictu  efi,  angui  ii  cot  actus  angulo 
cotaBus  maiore  effe. Na  angulus  in  minore  extremitate  pofi- 
tus  efi  in  obliquo,  qui  in  conclufione  fubijcitur  in  recto : quod , 
vt  auctor:  Ariftotele  docent  omnes  Logici  , fine  peccato  fieri 
nonpotesi  . Quodvt  planum  fiat , vtemur  ea  paiifira,quam 
ab  illo  didicimus . Si  quifipiam  tta  argumentetur ; Angulus 
in  fiemicir culo  rectus  efi  : Angulus  in  femicirculo  angulo  acu- 
to maior  efi . Angulus  igitur  acutus  maior  reBo  efi  i quis,  mo- 
do jit  imbutus  Dialecticis  , ciufimodi  argumentationem  pro- 
bet, cum  pr&mijfi  veru,  fiint , conclufio  autem  fiat  fia  ? Talis  ille 
jyllogifrnus  efi  Peletarij >qui  apud  imperitam  multitudinem 
alter  Chryfippus  videri  voluit  .Conclufio  ,qus.  recte  exprAmifi 
jis  inferretur,  h&c  ejf  et.  Igitur  aliquis  angulus, qui  acuto  ma- 
ior efi,reBus  e fi. Sed  tamen  ei  veniam  dandam  puto , quod fe 
Geometricum  Dialecticum , ex  alio  quodam  DialeBicorum 
gener  e ,prcfitetur,  cuius  ego  me  DialeBica  ,fiab  Anfiotehca 
abhorret, plane  fateor  ignarum. P atetur  deinde  Peletarius,  fi 
non  inteiligere,quo pacto  dicere pojfim,  angulum  recHlineu  n 
minimum  dari  non  pojfie,  jy  tamen  angulum  contactus  ejf  e 
omni  acuto  reBilineo  minorem,  Hpfe,  vt  aliquid  addat  de  fio, 
dicit, omni  minimo  acuto  reBilineo  minorem', cum  tamen  ver- 
bum illud,minimo  , ego  non  addiderim ) cupitque  fcir » , quid 
aliud  fit,  angulum  cotaBus  minorem  ejfe  omni  reBilineo  acu 
to,qudm  angulum  contaBus  effe  acutorum  reciilineorum  mi 
rumam  . Qua  in  re  morem  geram  homini  non  granate  > etfi  e 
fcholio  huius  propoj'.  i 6.  potuit  id , quod  cupit , cognofcere  . 

Nemp9 
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.N  etnpe  ea  ratione  me  illud poturis  dicere,  qua  dicimus , angu 
lum  cbtufum  recliltneum  minimum  dari  ncnpofife * cV  tamen 
angulum reciilmeum  acutum  effe  omni obtujo  recti' ineo  mi- 
ri'.; em.  Item  quemadmodum  aliud  e fi , angulum  fetiilineum 
acutum  minorem  effeomm  recti  limo  obtujo , quam  angulum 
recrihnum  a tutum  effe  obtuforum  rtctihmorum  minimum : 
prottsrea  quod  angulus  acutus. non  tfi  obtufiisfilcut  nec  angu- 
lus contactus  rectiiineus  efl 9 aut  acutu* . Id  quod  etiam  cla- 
ri fime  docet  Proclm  lib.2.  in  primum  Euclidis  ad  defiin,  an- 
guli rectfitbtvfi , & acUli.Sedhzc puerilia  jiint.fy  qui  magis 
ad  Gr ammaticcsfip  sebent  riqudm  ad  Geometras,  Qubdetid  , 
ne  librum  meum  parum  fpiffum  viderer  fteifie  yfuas  demon* 
firationes  ad  verbum  me  recitaffe  queritur , id  in  me  reprehen 
d:t,  qued  ego  in  ipfi  defiderc » I d enim  eo  a me  confilio  factum 
e fi  i vt  cmnes  plane  viderent fincere  me , dc  fideliter  eius  opi- 
nionem rsiukjf e,  nuVums ; omnino  verbum  imnmtaffe, Quod 
vtinr.m  in  meis  verbis  recitandis  it  fi  facere  in  animum  in- 
duxiffet.  Multo  enim  minus  fpififam  Apologiam  fitam  facere 
potmffet . Nam  ego , quid  erat  > cur  laborar  em  meum  librum 
Pelet #rij  verbis  magis  fpiffum  efficere  ? Qui  enim  tarum  fif- 
lum  indicat  em  librum  eumgmi  nec  raras ,nsc  inanes  in  libros 
t mnis  Euclidis  commentationes  contineret  „ cum  Peletarius 
jnum  librum , qui  fex  priorum  duntaxat.  librorum  demon - 
jmatioms  complectitur , fatis  fpiffum  fit  arbitratus ? Sed  eo  (uni 
■eqttter  P-eict ano,  quo  d ex  fi  alios  indica*.  Nam  in  Apologia 
fita^ne  ina.-ns  rerum  videretur , tres  iemmflr at  tones  nikii  pe- 
nirus  ad  eam  pertinentes  inferfit : quarum  priorem  immerito 
ju.a?n propriam  facit ,vt  fisbrjt  dixi  : pofiertorem  vero  , quam 
m'ra.?j  m modum  gloriatu'’  fi  clariorem feciffi , ego  longe 

orsuras,  & dilucidius  ( rd.fi  meorum  me  amer  fallat)  iampri - 
dem  dzmonfir atrii,  vtmox , Deo  adimi  ante , ex  libello  meo  de 
^■•nsrfivr.bm  magnitudinum  apparebit,  C ed  licuerit  Peleta- 
£ ' cLg  g incomitata  prodiret,  neno  more  comites  ac 
; c*  jjsq,  ia*  adittngerevnibi  cur  non  liceat, quod  omnibus  fem- 
per  licmtia!>f>ru.m  finceriticts  totas  meis  fi.ribtit  intexere? Aut 
cmnes  reprehendat , atqusin  primis  Petrum  Nonium 
1 ffu  dator  em  fiauin,  qui  idem  fecit  in  refellendis  paralcgifinis 
(fir'n--q,aut  fine  catifa  id  fi  mihiuitio  dediffe  fateatur. Quod 
Jl » pofiquam  tajn  fideliter  eius  verba  prope  fui,  Peletanus 

crimi- 
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criminatur, me  eius  fententiam  perperam  ejfe  interpretatum, 
quid  fd&urus  fuiffet,  fi  alienis  verbis  eius  opinionem  in  me- 
dium adduxtjfem  ? Equidem  f 'aede fikipsrfii a debtt  quis,  nul- 
lum eum  verbum  relisurum  fui  fi 'ecquod  non  reprehendfiet. 

QvA  B.T  O vt  leniora  hac  omittat^  illud  putat  palma- 
re,quod  me  -aborare  ojiendit,  vt probem , angulos  contactus 
alios  alijs  effc  inzquales : propterea  quod fcripfi,  & qualitatem 
angulorum  eiufdem  generis  requirere  eandem  inclinationem 
line  arum, it  a vi  linea  vnius  conueniant  omnino  lineis  alte- 
rius, fi  alter  alteri  fuperponatwr,iuxta  octauum  pronunciatu. 
Qgia  in  re  dupliciter  me  peccare  a it.  Primum  quod  dicam ^ad 
a qualitatem  angulorum  eiufdem  generis  requiri  eandem  li- 
nearum inclinationem ; cum  tamen  angulus  reclilineiis  ofien 
ftisfitame  aqualis  curuilineo  3 atque  adeo  eiufdem  generis 
cum  ilio,  licet  non  jit  m vtroque  eadem  linearum  inclinatio  . 
Deinde  quod  putem  augulcs  eontachcs  ideo  inter  fe  inaquales 
eff i^quod fibi  mutuo  non  congruant . Equidem  fi  quid  in  eo  a 
me  peccatum  eff  e intelhgerem,  & peccatum( juod  eji  ingenuo , 
& liber  aliter  educato  homine  dignum)  agne  [cerem  Pele- 

tario  corre3orti&  emendatori  meofquocunque  id  animo  fece- 
rit) gratias  agerem.  Nunc  vero^cum,tot ars  etiam  atq3  etiam 
conjidsr  at  a,  nihil  omnino  vitj  inefie  videam fit  a,  qu  i obijciun 
tur,diluam^vt  tamen  gratiam  habeam  Peletano  , qui  ccca- 
fionem  dedit  eius  loci  diligentius  explicandi . Ego  igitur  eo 
loco  intellexi  angulos  eiufdem  generis  illos , qui  vnam  lineam 
habent  reclam,  alteram  circularem , quales  fune  anguli 
contattus.fp fimicirculorum,de  quibus  tunc  agebamus . [fu a 
re  cum  linea  retia  vmus  congruat  linee,  retia  alterius,  circu- 
lans vero  circulari  non  itsm,nifi  circuli  ponantur  aquales  af- 
ficitur, angulos  illos  ejfe  inaquales  inter  fe , quippe  cum  alter 
alterum  excedat  . Eadem  ratione,  fi  dentur  duo  anguli  cur- 
uihnei  aqualium  circulorum  aquales  jeeceffe  efi, lineas  vmus 
lineis  alterius  congruere, fi  alter  alteri  [uperponatur  . Quod  ji 
Peletariiss  hanc  do  Urinam  oppugnat  ficiatfie  tam  bellum  mo- 
uerenon  mihi^fed  Proclo , quilib.  $ . in  primum  Euclidis  ad 
| propofisf.idemprorfks  docet. quod  ego  . Ait  enim  ( Angulo- 
rum autem  squalitatem  fumemus  iuxta  conuenientiam 
laterum  in  rectihneis  : in  csterisque  omnibus,  qui  eiuf- 
deru  funt  fpeciei,  vt  in  Lunaribus3in  Syflroidibus3  atque 
i in 
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in  vtrinquc  conucxi  s,&c.)  Et  infra.  (Qua:  a:qualia  data 
funt  } fibi  inuiccm  congruunt . Hoc  autem  non  in  om- 
nibus verum  cft , fed  in  ijs,  qua:  fpecie  fimilia  funt.  Spe- 
cie autem  fimilia  heee  dico,vt  redfa  linea  reCtx  linea:  ,& 
circumferentia  circumferentia:  circuli  eiufdem,&  angu 
li,qui  a fimilibus  fmilitcr  iacentibus  lineis  comprehen- 
fi  funt.  Horum  autem  dico  , quod  qux  sequalia  data 
f uerint , fibi  inuicem  congruunt . ) Nonne  luce  clarius  ex 
bis  colligitur,  Proclum  illos  folum  angulos  contactus  concede- 
re aquales,  quor  ii  retis  linea,  eurus.  fibi  mutuo  congruunt ? 
Temere  igitur  Peletarius  mihi  ebijeit  angulum  reStilineum  , 
curuilineum,  triangulum  jj  quadratum , atque  alia  hu- 
iufmodi,  de  quibus  eo  loco  fermo  non  erat > quippe  qus  non  fint 
eiufdem  fpeciei^atque  adeo  squalitatem  tueantur^  etiamfi  al 
terum  alteri  non  congruat . Vt  iam  vereri  incipiam , ne  Pele- 
tarius nofler  contentionis  jit  cupidior, quam  veritatis . 

P O S T R E M O,  vt  nihil  intactum  relinquat  3 me  non 
modo  Geometris  ignarum  vocat , fed  etiam  Logices  ipropte- 
rea  quod  lib  s .dixi,  non  recde  a quibujdarn  diuidi  Proportio- 
nem rationalem  tn  proportionem  squalitatis,  atque  insqu ali- 
tat is  i quod  mults  proportiones  in&quaht atis  fint  etiam  irra- 
tionales . Ego  vero  ( etjinon  is fum , qui  mihi  qui  equam  vllo 
in  genere  arrogem ) tamen  in  hifce  jludijsjn  quibus  mediocri- 
ter verfatus  fum,plane  rudem  non  ejfe  ? prs  me  femper  tuli . 
Quantulum  autem  fit  id,  quod  in  vtroquepojfim , c&teri  me- 
lius,qui  vacant  amore,  odio,iudicabunt Peletario  quide 
ipfi  ita  me  adhuc  refpcndiffe  arbitror , viiam  minus  fortaffe 
ignarus  Geometris, ac  Dialectica  videar , quam  put arat . 
Nunc,vt  perfpiciat^neqi  me  pertinacem  ejfe,  neque  illa  , qus 
exagitat , d D i aleci  i eorum  praceptis  abhorrere  ^libenter  ei 
concedo , diuifionem  illam  , quam  d me  reprehenfam  crimi- 
natur, probam  ejfe,  ita  tamen^fi  in  quolibet  diuifienis  membro 
D iui fum  intelhgatur  '.neque  vero  hoc  vnquam  negaui , cum 
alibi  fi miles  diuifiones  vfurpem.  Solum  id  eo  loci  comendi,  re- 
ctius -meo  iudicicjdiuidi  Proportionem  in  vniuerfum  duplici 
diuifione, priori  quidem  m proportionem  rationalem,  & irra- 
tionalem spofienori  vero  in  proportionem  squalitatis , atque 
insqualitatis , ( quod  veri jjimum  ejfe , neminem  negaturum 
cenfeo , qui  rem  diligentius  expenderit ) cum  tam  priora  duo 
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membra,  diuidentia, quam pofteriora  totum  Diuifum  (ut  Lo- 
gici loquuntur  ) exhauriant : quam  fi  prius  membrum  prioris 
diuifionis , hoc  ejl,proportio  rationalis, fecetur  in  proportionem 
«.qualitatis,  m&qualitatis, cum  h&c  membra  diuidentia  la 
tius-  pateant , quam  Diuifum, nifi in  illis  Diuifum  intelliga- 
tur . Atque  eo  magis  duplex  lUa  diuifio  mihi  probatur , quod 
non  defint,  qui  primum  partiantur  Vroportionem  in  proportio- 
nem squalitatis in&quaht atis  -,pofieriorem  deinde  hanc  in 
proportionem  rationalem,  & irrationalem  : contrario  fcilicet 
modo  , quam  priores . Vt  igitur  hanc  controuerfiam  dirime- 
rem,ac  dubitationem,  vtri  r e It  ius  faciant  5 priores  ne,  an  po- 
ftenor  es, tollerem,  flatui  duabus  diuifiembus  fecundam  ejfe 
Proportionem, quarum  vtraque  ab fblutijfima  efi,ac  perfectif- 
fima.  Non  aliter  arbitror,  omnes  magis  effeprobaturcs,fi  cor 
pus  duplici  diuifione  fecetur yprimum  quidem  in  viuens,(y  non 
' vitiens  \ deinde  vero  in  album, nigrum,  ac  mixto  colore  affe- 
ctum: quam  fi  corpus  viuem  diuidatur  in  album,  nigrum , ac 
mixto  colore  affetium ob  caufam  iam  didiam:  licet  haefub- 
. diuifio  bona  fit ffi Diuifum  fiemper  intelligatur  .Huiujmodi  di 
1 uifiones  fiexcentas  adducere  peffem: fed fatis  e fi , me  prudenti 
lectori  inftitutum  meum  in  diuifione  Vroperticnis  expofiuiffe , 
& cur  duplicem  illam  diuifienem  fubdiu  fioni  aliorum  prstu- 
lerimdflffodfi tam  acres,  & feueri  iudices fingulcrum  verbo- 
rum aut  improprietatum , qus  per  incogitantiam  interdum 
excidunt^effe  velimus , nsferiptorum  nullus  aliquo  vitio  ca- 
rebit , neque  ipfe  quidem  Peletarius,  vtpartim  ex  ijs , qus  di- 
cta fiunt , confiat,partim  etiam  ex  alijs  eius  demcnftrationi- 
bus  apparere  pote  fi:  quas fi  liberet  ad  certam  illam  Dialecti- 
corum normam  exquirere, profecto  reprehendendi  materia  no 
deeffet . Verum  non  efi  hoc  nofiri  confilij refellendi  Hudio  vi- 
tia aliena fer  ut  ari, fed  vbi  fefe  occafio  obtulerit 5 meam(qua - 
Uf cunque  efi)  de  aliorum  fententijs  fentenham  exponere : So- 
lum ab  eo  peto y ( quoniam  fe  tam  acutum  Dialecticum  la- 
ctat , vt  alios  contemnere  videatur quanqudm  ex  fuperiore 
fyllcgifmo , quem  in  me  conuertit , liquido  constat,  quam  fit 
Dialectica  peritus  ) ex  qua  Logica  hanc  argumentationem 
hauferit Omnes  anguli  contactus  fiunt  minores  quolibet  an- 
gulo acuto  rectilineo-.ergo  omnes  inter  fe  fiunt  aquales.  Itemq^ 
hanc  i Anguli  femicir culorum  y quo  a maioribus  circulis 
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fiunt , eo  fiunt  maiores  : igitur  tandem  ad  aliquem  peruenie- 
mus,qui  rectorecHlineo  maior  fiu\  in  qua  quidem  ad  Carda- 
numficribit,  nullum  e jfie  par  alogi  fimum  . Ego  fime  vehemen- 
ter miror , qua  ratione  in  tam  apertas  hallucinationes,  fiy  vi- 
ro Geometra  omnino  indignas , incidere  potuerit  .Sed  argu- 
mentationes  eiufinodi  fiatis  Juperfi  in  fcholio  huius  propofi.  16. 
a me  fiunt  confutat &y  adduclis  contra  ipfias  euidentifiimis  m- 
fiantijs.  Deinde  quod  me  perfringit , quafii  parum  intellexe- 
rim-iqu&  (tt  proportio  rationalis  fiy  qua  irrationalis , non  mul- 
tum laboro . Confiat  enim , eumfiudio  mihi  detrahendi  id  di- 
xtjfie;  cum  has  proportiones  vbiq3  ex  fiententia  gr auififimorum 
feriptorum  definierim  : nsq,  vero  ipfie , vllum  peccatum  a me 
ea  in  re  efifie  commi  (Jura,  poterit  oftendere . Certe  commenta- 
rius m us  in  lib.  1 0.  Euclidis  abunde  declarat , num  illas  in- 
tellexerim,nec  ne.  Deniq3  quod  criminatur , me  in  definitioni- 
bus lib.  s, proportionis  nomen  confundere  cum  Rationis  nomi- 
neqmdio  modo  verum  efi.  P erjpicuis  enim  verbis  docui  tn  defi. 
4..  lib.  s .rns  in  commentario  comparationem  duarum  quanti- 
tatum Er- portionem  cumpluribus  Geometris  appellaturum  , 
habitudinem  autem proportionum  , Eropenionalitatemfiicet 
in  textu  cum  interpreto  illam  dicam  Rationem , hanc  vero , 
Proportionem . Ne$  enim  quicquam  intextu  Euclidis  vo- 
lui immutare . Itaque  nulla  in  meis  verbis  potefi  ejfie  am- 
biguitas . 

E X his , qua  diximus , fiatis  ( vt  opinior  ) apparet , do- 
cHJfiimos  illos  vires  . de  quibus  initio  memini , non  fine  caufia 
Apologiam  Eeletarij  inanem , ac  resfionf mnis  indignam  iu- 
dicafie . Ego  tamen ^ne  contemnere  kc minem  viderer , quem 
Jemper  laudandum  efi  e duxi , occafione  muitatus  refpondtn- 
dum  amice  putavi.  E xifiimet  ille , angulum  contactus  quan- 
titatem non  ejfc,  atque  adeo  angulum  fiemt circuli  reclo  recli- 
lineo  efifie  aqualem , ego  certe  contrariam  fient  entiam  tuebor, 
donec  aliud  mihi  demonfitratu m ab  aliquo  fiderit : rationes 
' enim  Eeletarij  fallaces  fiunt  qaihilqiie  continent  infieprebabi- 
i litatis,  vt  tn  ficholio  huius  propofi.  1 u.efiend.jvbi  omnes  diffiol- 
| ai- neque  meis  ipfie  folutiombus  vel  vnum  verbum  ( exceptis 
; iis,  qua  fupra  ex  lib.i  o.  adduxi ) refi-ondtt quod  tamen  ma- 
: xime  ad  Apologiam  pertinebat  .*  Vt  non  fine  caufia  permulti 
J exifizmauerint  y eum  non  veritatis  fitudio  eam  Apclogiam^> 
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fcrtpfijfeyfdne  veritati  cijftjfe  videretur. Nec  veroquifquam 
putet, me  vnum  exiftimar e,  angulum  contactus  vere  ejfe  an- 
gu  um & angulum  fimi  circuli  recto  rechlmco  minorem. _ ■ . 

: Multos  enim  eius  rei  auciores,  eofquegrau  fftmos  b.udarepofi- 
fum,T heonem,C ampanum,  Petrum  N ornum,  & (vt  Nemus 
refert ) Archimedem  , atque  Ic-rd anum  : quin  etiam  ( quod 
plurimi  facio  ) Eur  Udem  ipfium,  eiufque  commentatorem  ce- 
leberrimum Proclum  i vi  taceam  ex  G aliis  pr&ftantifftmcs  , 
atque  eruditi fftmcs  viros  non  paucos , e quorum  numero  in 
primis  eft  Francif  us  C and  alia  ex  illuftrifftma  E lujfaitim fa. 
milia  oriundus,  qui  infigne  volumen  in  elementa  Geometrica 
Euclidis  edidit,  vb i adpropof.hanc  I 6.  apertifftme  docet,  an- 
gulos  contingenti*  vere  effe  angulos,  ex  definitione  anguh  pia 
n^alicscfi  alijs  effe  maiores, scquales^ae  minores:  Eos  nutem , 
qui  aliter  fentiunty  (Pelet  avium  procul  dubio  int-lligit.Prster 
eum  enim  a.d  hunc  diem  nemo  hac  de  re  fcnpfit)ahfurd,e  mnl 
ta  ex  falftsfuppoftlis  concludere  affirmat.  Huc  accedat  etiam 
Henncus  Monant holius  Mathematicarum  artium  profejfor 
regius ,qui9cum  Apologi am  Peletarij  in  me  confcriptam  vi- 
diffet , opufculum  eruditum  aduerfus  Pelet  anum  de  angulo 
conlaBus  e didit. Vt  autem  ftudiofus  leffor  videat ^quid  in  hoc 
negotio Jentiat  Prcclus , afferam  in  medium  pauca  qu&dam 
ex  eius  commentarijs  tn  lib ■ I Euclidis,  qu&  obiter  nctaui  , 
ex  quibus  liquido  conftabit^eius  fententiam  effe  Peletarij  to- 
mento prorfus  contrariam.  Primum  itaque  it  a feribit  lib.  2. in 
primum  Euclidis,  ad d finitionem  anguli  plani . (Duo:  nam-» 
que  circumferentia  fe  inuicem  fccando,vel  fefe  contin- 
gendo , angulos  efficiunt.  Quinctiam  a redta  linea,  & 
cor.uexa  circumferentia  angulus  continetur , vt  Cornj- 
cularis  ) Intelligit  autem  nomine  Corniculatis  anguli  an- 
gulum contatfus  mixtum . Paulo  enim  ante  dixerat , angu- 
lum Cornicularem  effe  omni  reclilineo  minorem  : quod  /ohus 
anguli  contachis  proprium  eft.  Deinde  in  eodem  lib.  addefini- 
tienem  anguli  reBi^obtuJi,  & acuti  ita  habet.  ( Corni  cula- 
ris namqj  angulus  omni  redto  eft  minor,  quandoquidem 
bk. acuto,  nec  tamen  acutus  eft  : Semicircularis  itidem 
quocunque  redto  eft  minor, acutus  tamen  non  eft.)  Quid 
clarius^quam  Proclum  hic  affer ere^  angulum  femicirculi  mi- 
norem effe  recto  1 Rurfus  lib. 3 .adpropof#.  lib»i.  Euclidis  ita 
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fer  ibit.  ( Addiicemus  enim , quod  angulus  Cornicularis 
acuto  femper  inaequalis  eft,&  nunquam  aequalis  ; Et  fe- 
micircularis  fimiliter,tranfitusq;  a maiori  ad  minus  non 
omnino  per  aequale  fit  *)  En  quam  aperte  docet , angulum 
femicir culi  aqualem  eft e non  pofte  cingulo  reftilinco  , tranfi- 
tumq ; propter  ea  feri  a maiori  ad  minus  non  per  aquale:  quo- 
rum  njtrumque  Peletarius  negat , audetque  poftetius  appella- 
re paralogifmum . Denique  eodem  lib . q.  ad propof.  23 . hac 
verba  habentur . (Cum  autem  nullus  angulus  mixtus  re- 
dilineo  aqualis  ede  pofsit,&c.  ) Et  Peletarius  tamen  non 
dubitat  angulum  femicir  culi  ,qm  mixtus  eft , angulo  recto  re- 
ff  Umeo  facere  aqualem,  contra  Procli  fententiam . Ex  his  li- 
quere arbitror, vt  de  c uteris  taceam , idem  fentire  Proclum  de  \ 
angulo  contactus,  (y  femicir  culi , quod  ego  contra  Peletarium  \ 
fcripfiiquis  autem  neget, maiorem  ejfc  auttoritatem  , meliora  : 
argumenta  Proclt,quam  Peletarf  ? 

OBITER  quoque  hoc  loco  monendum  lectorem  cenfeo , 
id,  quod  de  angulo  conta&us,  qui  fit  in  circulis  3 ex  fent entia 
Euclidi s9<fy  Procli  docui,  verum  etiam  ejfe  de  angulo  conta- 
cius^qui  in  conicis  fechonibus  efficitur,  nimirum  in  Parabola, 
Hyperhola ?fy  Ellipfi . Vt  enim  Apollonius  Perg&us  demon- 
strat l1b.l  propof.q2.in  locum, qui  inter  coni  fictionem , fy  re- 
tiam lineam  tangentem  interfatur  , altera  recta  linea  non 
cadit  i atque  adeo  angulus  ille  contactus  minor  etiam  eft  om- 
ni acuto  reciilineo  , (y  reliquus  angulus  ex  retto  ( fi  nimirum 
ex  puncto  contactus  ad  lineam  tangent  em  excitetur  perpendis 
cularis  ) omni  acuto  rethlineo  maior  . Si  igitur , vt  opinatur 
P eletanuS) angulus  contactus  quantitas  non  eft, (eadem  enim 
hic  eft  ratio,  qua  in  circulo ) erunt  omnes  anguli  contactus,  in- 
ter fe  aquales, hoc  eft^vt  ipfe  vult,  non  tnaquales  , fy  reliquo- 
rum angulorum  ftnguli  recto  reciilineo  aquales.  V bi  fime  ma- 
ior abfurdit as  apparet, quo  ad  fensu,in  ea  Ellipfi,  qua  perexi- 
guam habeat  latitudinem,  et  in  ea  Hyperbola,qua  fere  linea 
recta  ejfe  videatur  . Valde  enim  inaquales  cernuntur  anguli 
ad  vertice  illius  EUipfs,fy  HyperboU  coftituti^  vt  incredibile 
omnino fttqnifi firma  ratione  demonftretur , angulos  illos  con- 
tactus ad  vertices  fectionum  conftitutos  inter  fi 9(y  reliquos  ex  \ 
retiis  inter  fe  quoque  ejfe  aqualefipropterea  quod  in  ea  Ellipfi  • 
linea  tangens  magis  recedere  perficiatur  a circumferentia  j 
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Elltpfs,quam  in  circulo ; in  illa  vero  Hyperhola  minus  . Sed 
h&c  alio  tempore  examinanda  relinquamus : nunc  ad  inter- 
ruptam expofitionem  Euclidis  reuertamur - 

EX  CARDANO. 

ALI QV  A quantitas  poteft  continue,  & 
infinite  augeri , altera  vero  infinite  minui;  & ta- 
men augmentum  illius , quantumcunque  fit, 
minus  femper  erit  decremento  huius. 


PROPONANTVR  enim.  E A 
angulus  contactus  BAE,&  acu-  ' ' 

tusHGl.  Si  igitur  de fcribantur  G 

alij  circuli  minores  A C}  A D,  /IV  J ) \ yf\ 
tangentes  reHam  EF,in  A,  au-  l \u — y / I / \ \ 

gebitur  continue  angulus  conta-  — fy  H j,-  ^ 1 

clus^vt  diclum  efi . Si rurfus  in-  v 

ter  reclas  GH,  Glialia  reft&  cadam  G K , G L,  diminuetur 
continue  angulus  acutus  : Et  tamen  femper  angulus  conta- 
ftus , quantumhbet  augeatur , minor  ejl  angulo  acuto , quan- 
tunum  diminuatur . 


EX  CAMPANO. 

C ALT  E R V M ex  hac  profojitione  I 6.  perspicuum  ejl , 
•vitio fam  cjfe  argumentationem  hanc , qua  vfus  ejl  Rrifon  tn 
quadrando  cir  culo  ,vt  auftor  ejl  Arifloteles.V  ideltcet . 

TRaNSITVR  a minori  ad  maius , vel 
contra,  & per  omnia  media;  ergo  per  aquale- 
Vel,contingitreperire  maius  hoc , & minus  co- 
dem;ergo  contingit  reperire  aquale  , 

DESCRIBATVR  enim  circulus  ABC,  cuius  dia- 
meter A C , moneri  intelligatur  circa  extremum  punctum 
Ayfixum.per  puncla  D , E,  F , donec  circulum  contingat  in 
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-A  A . Hoc  conceJJ ■ , mamfeftum  eft, 

f Va  quamdiu  recta  A Cyfecat  circulum , 

][>  f \J\£  jieri  angulum  acutum  minerem  angu- 

\ lo  femicirculi  ,•  quamprimum  vero  fe- 

^ care  ce Jf at yeff.  a angulum  rectum  ma- 

iorem eodem  angulo  femicirculi.  Cum 
igitur  factus  fit  trayftus  per  omnes  angulos  recti' ineos  inter- 
medios^patet  vitium  prioris  argumentationis  . Similiter  quia 
nullus  angulus  rectilinzus  sequatis  r operitur  angulo  femteir- 
culii  (Rectus  enim^vel  obtufiiSymaior  efij&  acutu^  minor  f) 
confat  quoque  vitiofamefje  po ferior  em  confequsntiam <*. 


PROBL.  2»  PROPQS, 


A DATO  pundlo  redam  lineam  da 
cere , qus  datum  tangat  circulum . 

j.  jy  EX  pundo  Abducenda  fit  linea,qu£ 

tangat  circulum  B C,  cuius  centrum 
j 13V/-P  \ D.Ducatur  reda  A D,  fecans  ci.rcu- 
I f \/  A J lum  B C3in  B.  Deinde  centro  Djio- 
l V fi  J j tcruallo  autem  DA,  deferibatur  cir- 

\ v* x J culus  A Ej&  ex  B, educatur  B E,per- 

\_  pendicularis  adAD,  fecans circulu 

A E,  in  E.Duda.  deniq;  recta  EI>,fe- 
cante  circulum  B C,  in  C,  connedatur  reda  A C:  quam 
dico  tangere  circulum  B C,  in  C.  Cum  enim  duo  latera 
DEjDB,  trianguli  B D E,  aqualia  fint  duobus  lateribus 
DA,  DC,  trianguli  CDA,vtrumque  vtrique3vt  conflat 
ex  circuli  debnitionejgngulufqueDj  contentus  didis  lj. 
tcribus,fit  communis^Erunta  & bafes  BE,  CA,&  angu- 
li DBE,DCA,fuper ipfas,  aquales.  Eft autem DBE,  re- 
dus  cx  conflrudione.  Igitur  & DCA,  redus  cri^Itaqj 
CA,cumfit  perpendicularis  duda  ad  C,  extremum  femi 
diametri  C D,  tanget  circulum,per  corollarium  proce- 
detis p? op.ofitionis.  A dato  ergo  pundo  A, duda  efl  AC, 
reda  tangetis  cuculum  BC3  in  C,  quod  faciendum  erat. 

S C HG- 


P R A X 1 S huius  problematis  exipfa  demcnflraticne  fa  ; 
eile  elicitu?. Facilior  em  tamen  praxim  , ad  propof.  3 i . huius  j 
lib.inttenies  ■. 

S E D & feque?:s  problema  cum  Car  dano  abfoluemus  • | 


PROPOSITIS  duobus  circulis  , quo- 
rum neuter  alterum  includat ; rectam  lineam 
ducere , qua:  vtrumque  tangat  circulum  > 


SINT  pri»  , A C & C . 

mum  duopre-  / z'  1 z'  X 

circuli  f __ — _-L/. — \ f i— Jj — J 
Aquales  A B y jvy  V y'  y\“*/ 

C D, quorum  a v 

centra.  E , & f \ f /|__V\  ( [_/S  | 

F,  recta  luit-  1 /F  J \ \f  ~£J  J l F ) 

gantur  E F i — 'ij 

^ quam  du- 
cantur perpendiculares  EA,  F C,  ( ecantes  circumferentias  in 
punctis  A,&C.  Dico  rectam  per  A,  & C,  eductam  'utrumq > 
circulum  tangere . Cum  enim  EAy  F C,  femidiafnetri  circu- 
lorum Aqualium  finr  ecquales,  1 ^ parallela y quod  anguli  E, 
& Fy  recti  fint b Erunt  quoque  E F , A C , &quales  & pa- 
ralie! a;  1 deoque  c (y  anguli  Ay  & C , recti  \ Quare , per  co- 
roll.propof.iC.  huius  hb. recta  A C,  vtrufnque  circulum  tan- 
get , cum  relios  angulos  ccnfiiiuat  in  extremitatibus  femi - 
diametrorum—* . 

SINT  deinde  duo  circuli' propofir i in  Aquales  AB\  C D, 
quorum  rurfus  centra  E,<&  Frangantur  recta  E F,  ad  'cuius 
interunllum  ex  E,  centro  maioris  circuli  circulus  defcribatur 
F H,fi  maior  non  tranfeatper  centrum  minoris  Deinde  du- 
cta ad  E F , perpendiculari  E A , abfcindafur  ex  ea  portio 
A Gy  femid  ametro  minoris  circuli  C D,  Aqualis ; & ex  G , 
ipfi  E Ay  perpendicularis  ducatur  G B '%vfyuead  circumfe- 
rentiam circuli  F H,  prcxime  defcnpti . Ducta  autem  recta 
H Ey fiat  angulo  H E A, angulus  F E I,  Aqualis  i at  que  per  F, 
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agatur  ipfi  E 1 , parallela  re  eia  E C.  'Dico  re  clam  per  puncla 
C3duclam  'utrumque  circulum  A ByC  D,  contingere . 
Abfcindatur  enim  ex  I E,  recta.l  K , ipfi  A G 3 velfemtdia- 
metro  FC3minoris  circuli» Aqualis >vtfint relique,  E G,  EK, 
Aquales  quoque , ducaturque  recla  K F . Quoniam  igitur 
latera  H E , E G > trianguli  H E G , aqualia  funt  lateribus 
FE,E  K,&  anguli  ipfis  contenti  aquales , ex  confiruclione : 
x4-p*imi.  a Erunt  anguli  H G E,  F K E , aquales ; Ac  proinde ^cU,ru-> 
H G E»  rectus fit3ex  confiruclione, erit  & FK E, rectus.  Rur- 
fus  quia  C Fy  IK , aquales  funt , & parallela * ex  confiruciio- 
P 3 3 -Primi,  ne , b erunt  quoque  I C , K F , aquales  & parallela Atque 
dJjf- Primi,  propter  ea  angulus  EIC , c cum  aqualis  fit  externo  F K E,re- 
* 2 9 -primi,  cius  erit  ;d  I deoque  &I  C F,  rectus  exifief . Quocirca  , per 
corollpropof.  1 6.  huius  lib.  recta  /G,  vtrumque  circulum  con- 
tinget 3 cum  re&os  angulos  efficiat  iri  extremitatibus  femidia- 
metrorum  i Quod  erat  propofitum . 

SATIS  autem  confiat , fi  circuli  propofiti  aquales  fue- 
rint , id  quinqfr  modis  pojfe  fieri * Aut  enim  alius  extra  alium 
cadit  i aut  fe  mutuo  contingunt , aut  fe  tnuicem  per  centra 
fecam^aut  non,ita  tamen,  vt  vel  centra  confifiant  in  commu- 
ni eorum  JegmentOt  vel  certe  extra  illud . 

IT  E M fi  circuli  propofiti  fuerint  in  aquales , id  continge- 
re pojfe feptem  modis  . Aut  enim  miner  totus  extra  maiorem 
cadit , aut  ipfum  t angit ^aut  ipfum  fecat , ita  vt  Vel  centrum 
eius  fit  in  circumferentia  maioris,  vel  intra  tpfum  circulum  f 
hac  tamen  lege , vt  ciYcumferentia  minoris  ciira  centrum — * 
maioris  tranfeat  iVel  centrum  minoris  fit  .extra  circulum— J 
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mciiorem  , vel  iterum  ita  intra  , vt  cir curti f e? entia  minoris  | 
per  maioris  centrum  incedat , vel  dsniqlie  ita  iritra  , vt  cir - [ 
cumfer entta  minoris  tnc  ludat  centrktn  maioris . j 

flLf.  O N I A M vero  * 

Hirculis  in  Aqualibus  exi  flen- 
tibus, initium  ccnflrUflioMS 
fumpfimUs  fimper  a maiori , 
fi  quis  maluerit  d minori  in- 
cipere i id  efficiet  eadem  con- 
firuchonefdemonflraticneq., 
m(i  cuodreBs.  AEfiE,  pro- 
trahende. funi  ad  G s & K j 
vt  A G,  IK , aquales  fint  femidiometrb  EC,  maioris  circuli  i 
A ddito  infupet,  angulos  H E G , F E K , contentos  lateribus 
H E ,EG}FE,EK, idcirco  Aquales  ejfd quod HEA,FEI,re- 
liquiduoru  rectorum.  Aquales  fint  ix  confiruclione  . Denique 
angulum  EtC,*jfe  rectum, ix  ap.propof  lib.  l .quod  & EKF, 
inter  parallelas  l C,  K F,  reBut  fit  ojlenfus . 

Syy  1 A viro  & per  pUnBktti  iri  Circumferentia  circuli 
datum  , & p*r  punclum  ixtra  circulum  exijiens  lineam  re- 
ctam , quz  circulum  tangat , ex  ijs  ■,  qua  d.mcnfirata  funt , 
ducere  poffumusiper  punclum  qkidsm  tn  circuli  cir  cumfer  en- 
ti a pofitum  , ex  tbroll * propbf.  t6.  per  punclum  vero  extra  cir- 
culum, ex  hac  propof ! 7 At  em  0 fi  en  fulti  est  hoc  fcholio,reBam 
duci  pdjfe,qui  duos  cir  culos  tangat,  dummodo  alter  eorum  in 
altero  non  totus  includatur ,nbn  alienum  erit  hoc  loco  demen- 
firare , quo  poclo  per  datum  punclum  cir  tuitis  alium  datum 
cir  culum  tang  ens  j fiua  interius  * fiue  exterius , defer tbendus 
(it  i 

SIT  ergo  primum  in  cir- 
culo A B,  cuius  centrum  C ^da- 
tum punclum  A,  in  circkmfe- 
rentia  i per  quod  defcribenduS 
(it  circuluS  circulum  AB,  tan- 
gens in  A.  Duci  a eX  A, per  ceti 
>rum  C, refla  AC  i furti  at  ur  in 
e 0 quoduts  p K&um  D i ex  quo 
adinteruallum  D At  circulus 
Irfcribatur  AE>  qui  circulum 


A 
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AB,  in  A yt anget  ■,  Et  fi  qui- 

®dem  fundum  D , fuerit  vitra 
cetrum  C i cadet  circulus  A Ey 
totus  extra  circulum  A 5,  in- 
tret vero  fi  fundum  D , infe - ' 
midiumetro  A C,ext itent-,  vt 
fchoho  propof.  vq. huius  lib.  de- 
monfirauimus . 

DEI  ND  E extra  eundem 
. g circulum  AB,  datum  fit  fun- 

dum G,fer  quoddsftrih endus [it  circulus  circulum  A B,t an- 
gens . Ducta,  ex  G,fer  centrum  Carecta  G C A^  eaqUe  fecla 
bifariam  in  D\defcribatur  ex  D, per  A ^dr  culus  A E, qui  per 
datum  fundum  G ,tranfib'it  panget  circulum  AB,in  Asper 
e a,  qua  mfcholio  propof.  I ?.  huius  lib.  demonfiruumiusi 
ALITER.  Sit  da?iim  ritrfus  punctum  E~i  extra  circu- 
lum A B.  Ducta  reda -E  A, 'utcunque  ex  fundo  dato  E,qu& 
circulum  fecety  (y  non  per  centrurn  tranfedt,  ducatur  ex  Ay 
per  centrum  C,  feci  a AC%erit (fi  angiifns  E AC , acutus  cum 
parsfit  anguli  femicirculi , quit  edo  minor  eji  : Angulo  ergo 
E AC,  in  E , Aqualis  confiituatnr A'  E D:  cosbitque  reda 
E Dy  cum  A C,  in  D^cb  duos  angulos  D A E,  D EA,  duo- 
bus redis  minores . Quoniam  igitur  anguli  DAE,DEA, 
Aquales  funt , a erunt  (y  latera  D A,  D Ei  Aqualia.  Circu- 
lus ergo  ex  D, fer  A,  defcriptus  per  datiim  functum  E,  tran- 
fibityt anget cp  circulum  A B,  m A ,•  ex  ijs , qu&  in  fufradido 
fcholio propof  l g .huius  lib  idemdnfir  animus  . 

TERTIO  datum  fit  fundum  F , intra  circulum  A E . 
Ducta  ex  F , per  centrum  D,redaF  A,  eafi  feda  bifariam 
in  Cydsfcribatur  ex  C,per  A , 'circulus  A B , qufper  datum 
fundum  F , tranfibit , tangetque  ex  dido  fcholio  circulum 
A E y in  A . 

AL  I TEPk  . 'Sit  datum  rtir fui  fundum  B ,■  intra  circu- 
lum A E,  cuius  centrum  D.  Duda  reda  quacunque  A D, 
per  centrum  D nonfer  datilmfundum  B , tranfi  unte,qu& 
cum  reda  coniunfla  AB,  faciet  angulum  acutum  BAD,ft- 
pote  minorem  angulo  femicirculi , qui  redo  miner  eft.  Angulo 
ergo  BADyin  L ,&qit alis  fiat  A B C:  coibit  f reda  B C,cum 
A D,  m C,  ob  duos  angues  B A C , A BG , duobus  redis 
“ minores. 
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rriinor.es  .Quoniam igitur  anguli  B AC  , A BC,  Aqua.es 

funt , 1 c$*  latera  C A,  C B , Aqualia.  Circulus  ergo  3 .primi.  j 

cx  C,per  A,  d? fer iptus per  datum pundum  B,  trdtifiPit,  tan- 

gstcfi  circuhirti'AE  p.n  - A , per  ea  , qua  a nebis  fcholio  propoj, 

i q « huius  fob;  deraonfirat  a funt . 

fyf  O D fi'  per  punctum  N. , extra 
circulum  Q^A  R , datum  deferibendus  }qI  ^ 

fit  circulus  tangem  circulum  QA R , cx‘.  - I I J 

tertus,  ita  vt  neuter  intra  altum  cadat . j)>. — 

du€-atur  ex  N , tundo  dato  ad  centrum  j 

P , circuli  QAR , reda  NP  ■,  fecuns  csr - // 1 jc  J i\ 

cum ferenttam  circuli  in  A.  Diuifa  de-  (IV  i ^ / ) V 

inde  reda  N Ambifariam  in  L,de feriba-  l \F  j fr  / J ^ ^ 
tur  ex L,per  A , circulus,  qui  per  datum  / 

Puncium  N,  tranfibit , t anget ifi  circula. 
f)jfR,in  A,  propter  ea  quodvterg;  cir-  N 

culus  redam  DE^qu&per  A,  ducitur  ad  N Py  per'  eti  di  stila- 
ns, tangit  in  Ai  ex  cercii,  prope f 1 6 . huius  lib. 

E O D EM  modo ,fi in  circumferentia  circuli  QAR^da- 
tum  fit  pundu  Aydefcrtbemus  circulum  ^qui  circulum  QfiR, 
exterius  tangat  in  A \Duda  enim  ex  centro  P , reda  PAC\ 
per  datum pundum  A ,fisx  quolibet pundo  huius  red& , per 
A,  circulus  deferibatur, nimirum  AMNyex  ceritro  L, tanget 
hic  circulum  QAR  , vt  didu/n  efi , in  A.  , 

E X his  liquet ^per  idem  pundum  datum  plures poffe  circu- 
los de  fer  ibi  alium  datum  circulum  tdgentes , ( fi  nimirum  ex 
datis  putidis  E , B , in  priori  figura  ducantur  ah&  reda  , 
qu&  d redii  E A , B A $ differant  j Item  ex  fundis  datis 
F,  G 5 emittantur  alia,  lines.  non  per  centra  C ,D,  tran- 
feuntes  * fed  circula  fetantes  ; ac  tandem  in  reda  A G 5 
eiuf dem  figura  > velin  P AC, pofierioris  figura , quando  pun- 
dum A, in  circumferentia  datuf,alia  centra  d centris  C,  -D, 

L j diuerfa  a (fumantur ) cum  tamen  per  pundum  datum  ex-  . 

tra  circulum  vnafola  linea  ad  eafdem  partes  ducipojfit  cir- 
culum tangens . Quo  p udo  autem  circulus  duos  circulos  tan- 
gens defcriksndus  fit , ad  finem  huius  lib.  trademus . 

EX  PELETARIO. 

LI  NEAE  reft*  j qua;  circulum  fecet,li- 


neam 
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r.cam  parallelam  ducere , qua:  eundem  circu- 
ium  tangar . 

P q CIRCVL  VM  enim  A B C , cuius  centru 

~ D yfecet  recta  £ C,  cui  ducenda  ejl  parallela 
p |S  Y tangens  circulum  ABC . Ducamur  ex  cen - 
( jy  J tro  D i reSta  & E , perpendicularis  ad  B C, 
\.  J extendaturque  *d punctum  A,  in  circumfe- 
rentiam > c?  cX  ducatur  E G , perpendi- 
cularis ad  A D.  i Erit  igitur  F G * parallela  ipfi  B C , tan- 
get que  ctr  culum  in  A * pet  corcllatitim  propof.  le.  quod  erat 
faaendufo—j . 

THEOR.  1 6.  PROPOS.  ig. 

$ I circulum  tangat  reda  qucepiam  li- 
ftea,a  centro  autem  adcontadum  adiun 
gaturreda  qutedam  linea:  quteadiunda 
fuerit,  ad  ipfam  contingentem  perpen^ 
dicularis  erit. 


RECTA  linea  AB, tangat  in  C,circutum  CD,  cu- 
A C IB  ius  centrum  E,&ex  E, ad  C,  reda  ducatur 
£ C . Dico  E C , perpendicularem  eile  ad 
f {/]  A B i Si  enim  non  eft, ducatur  EF,perpcn- 


i E J dicularis  ad  A B,  fecans  circumferentiam 
in  D. Quoniam  igitur  in  triangulo  C E F, 
i duo  ariguii  ECF,EFC  * minores  funt  duobus  redis ; Et 
eft  EFC.redus,  ex  conftra<5tionc:eritECF,mitiOr.Qua-* 
re  c maiof  erit  recla  EC , hoc  eft,ED,quam  EF^pars  qua 
totam ; qtiod  eft  abfurdum  * Eft:  igitur  E C,  perpendicu- 
larisad  A B . Qi^are  ii  circulum  tangat  reda  quapiam 
Iineai&c.Quod  dcmOnftrandumerat. 

A L I T E R . Si  EC,non  eft  perpendicularis  ad  A B* 
erit  alter  angulorum  ad  C,  obtufus,&  alter  acutus  , Sit 
ergo  ECBj  acutu$,qui  cum  maior  fit  angulo  fcmicircult 
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^ ^ ^ ex  C ducatur  CE, perpendicularis  ad  AB. 

Dico  in  C E,  effe  centrum  circulii  Si  enim 
f \ \ eft  extra  C E,  fitF,  centrum , a qilb  ad  C, 
l E / ducatur  reda  F C, 3 qus  perpendicularis 
erit  ad  AB.  Quarfi  redns  angulus  F CB, 
redo  angulo  L C B,  squalis  erit, pars  to- 
Tiiqubd  eft  aBfurdum  . Non  igitur  extra  C E , cchtrura 
circuli  exiftet . Itaque  fi  circulum  tetigerit  reda  qua- 
piam linea,  &c.  Quod  erat  demonflrandum  i 


THEOR.  i8,  PROPOSi  io, 


IN  tirculo , angulus  ad  centrum  dm 
plex  eft  anguli  ad  peripheriam,cu'm  fue 
rir  eadem  peripheria  bafis  angulorum . 


XN  ‘circulo  ABC,  cuius  ccntrtim  D,  fuperbafiri  BC, 
cohflituatur  angulus  B D C,  ad  centrum  5 &•  fuper  ean- 
A dem  bafiri  angulus  B AC,  ad  peripheriarn. 
Dico  angulum  B D C,  duplum  efte  anguli 
/ /j>\\  } B A C.  Includant  enim  primum  dus  AB, 
AC,  duas  DB,D  Cj,&  per  centrum  D;  re- 
da  extendatur  A E Quoniam  igitur  rede 
D A , D B , xqiialeS  fiint , b erunt  anguli 
D A3,DB  A,  squales  : Eft  autem  externus  angulus 
B D E,  squalis  duobus  angulis  internis  DAB,  DBA. 
Quare  BpE,  duplus  erit  alterius  eorum,  y t anguli 
D A B . Eodem  modo  duplus  oftendetur  angulus  CDE, 
anguli  D A C. Quapropter  totus  B D C , duplus  erit  to- 
tius B AC.  Quado.  n dux  magnitudines  duarum  funt  du 
pix,  fingulx  fingularum  5 eft  quoque  aggregatum  ex  il- 
lis aggregati  ex  his  duplum  . Conflat  ergo  propofitum  . 

. s'  DEINDE  non  includant  redae  A B’, 

f -q/  \ AC, redas  Dll,  DC,  fed  AB,  per  centrum 
) extendatur  . Quoniam  igitur  externus  in- 
guius  B D C , squalis  eft  duobus  inter- 
nis DAC  , DCA  : Hi  autem  duo 6 intfcr  fc 

funi 
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funt  xquales,quod  latera  DA,DC,£nt  ecquali  a jcrit  an- 
gulus BD.C, duplus  alterius  eorum,  nempe  anguli  BAC, 
Quod  eft  propolitum  . 

TERTIQ  reda  A B , fecet  redam  ✓ — 

:D  C,  & per  centrum  D,  extendatur  re-  f jy rj}\ 

da  A E.  Quoniam  igitur  angulus  EDC, 
ad  centruma&  angulus  E AC»  ad  per  iphe- 
riam  , habent  eandem  balin  E C,  & reda 
A Ex  extenditur  per  centrum  • erit  angulus  EDC,  du- 
p his- anguli  E A C , vt  oftenfum  efl  in  fecunda  parte.  Si- 
mili modo  erit  angulus  EDB_,  duplys  anguli  E A B;  ha- 
bent enim  hi  anguli  eandem  ha  (in  E B.  Reliquus  igitur 
angulus.  BDC,  duplus  erit  reliqui  anguli  B AC.'  Q^ 
enim  totum  totius  eft  duplum  , & ablatum  ablati  5. eft  & 
reliquum  reliqui  duplum  . In  circulo  igitur  angulusad 
centrum  duplex  eft, &c.  Quod  erat  demonftrandum , 

$ € U Q l I V 

AD  primam  partem  huius  propofdemonftrandam  ajfum- 
ptum  e fi  hoc  principium.  fSi  duce  magnitudines  duarum 
magnitudinum  ftnt  duplce,fingul;e  fingularum  jerit  quo- 
que aggregatum  ex  illis  aggregati  ex  his  duplum  ) In  ter 
ti&  varo  partis  demonfiratione  hoc  aliud  principium  adbibi - 
tum  eft.  ( Si  totu-m  totius  eft:  duplum  ablatum  abla- 

ti 5 erit  & reliquum  reliqui  duplum .)  Quorum  virum  que 
ab  Euclide  'vmuerf aliter  dcmonftratur  in  omni  gener*  mul- 
tipliciumj^p  de  quot  cunque  magnitudinibus  fibro  5 propof  r. 
<y  s^Non  tamen  propterea  denwnftratio  huius  prepof.  cenfen- 
da  eft  vitiofa,  quaji  ajfumat  ea±  que.  nondum  funt  demonftra 
ta  : quia  & duo  illa,  principia  lumine  naturali  ita  cognita 
funt  in  duphs  magnitudinibus , vt  facile  d quouts  fine  -vlla 
demonftratume  concedantur vtraque  illa  p repolit  10  lib.  5 . 
demonftrar.t  peteft  ante  tertium  hunc  librum,  cum  ex  eo  t)cn 
pendeant:  adeo  vt  duo  illa  principia  ture  optimo  adhiberi  pcf 
ftnt  hoc  locOytanquam  demonftrata  . N eque  vero  hac  tn  r?  cir 
culus  ab  Euclide  committitur %cum  duo  illa  principiarer  que. 
propof.  2 0 .huius lib . demmfiratur , hac  eadem propef  nene  non 
nitantur , aut  alijs  propoftticmbusyqua  ex  hac  2 q pendent 

VERFM, 
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IV  E RV  M , fi  pl  acet , demonfirabimus  primam  partem 
huius  propof.  fine  priore  illo  principio , & tertiam  fine  pofierio - 
re , ( fecunda  enim  pars  neutro  eorum  indiget ) hac  ratione . 

8 S.  primi  i A Repetatur  prima  figura , Et  quoniam  a tam 

® anguli  DAB  , DBA  , inter  fe  aquales  Junt , 
quam  anguli  DAC,  DCA ; erit  totus  angu- 
lus B AC, duobus  angulis  B,  C,  fimul fumptis 
* aqualis,  ac  proinde  tres  anguli  BA  C,  B,  & C, 
fimul  fumpti  dupli  erunt  anguli  BAC . Quia 
vero  angulus  B DC,  aqualis  efi  ijsdem  tribus  angulis  BA  C, 

^ 3 1. primi,  CfiNamb  cum  B D B, duobus  internis, B^ly  DAB,& 

C D E)  duobus  internis  C,  & D A C , aqualis  fit , erit  totus 
BDCyOmnibus  quatuor,hoc  efi,tribus  BAC,  B,&C,  aqua- 
lis . ) erit  angulus  quoque  BDC,  duplus  anguli  BAC.  quod 
efiprop.fitum . 

c q 2 .primi  • ALITER.  Quoniam  c fex  anguli  triangulorum  ABD, 

ACD,funt  aquales  quatuor  rectis , fiunt  autem  <&  tres  an- 
guli BDC,C  DA,ADB, quatuor  rectis  aquales, ex  coroll.2. 
propof.  is.lib.X-.  erunt  hi  tres  illi  fex  aquales  : ablatisty  com- 
d q.pron.  munibus  ADB^ADC , d reliquus  BDC,  reliquis  BAC , B, 

& C,  aqualis  erit . Quare  vt  prius,  erit  BDC,  ipfius  BA  C , 
duplus . 

REPETATyR  quoque  tertia  figura , vbi  redi  a DC . 

rectam  A Bfiecat,  vt  in  E . Quoniam  erge , 

- Sf  primi.  , r >,  duci  a recta  AD,*  duo  anguli  D AC  > 

( ^ ) DC  A,  aquales  fiunt, eji/f  angulus  D AC, 

V /\!v^A  angulo  E AC, maior,  erit  quoque  angulus 
D C A ? eodem  angulo  E AC , maior . St 
^ igitur  fiat  angulus  ACE , angulo  E AC, 

' 3 1- primi-  aqualis, fecabit  C F,  rectam  A E,  vt  in  puncto  F, i anguluf- 
que  EF  C,  aqualis  erit  internis  angulis  FAC,  E CA  , acpro- 
s St  primi . inde  anguis  BAC,  duplus.  Quia  vero  g anguli  D AC , DCA, 
aquales  funt , & ablati  quoque  F AC,ECA;erunt  & reliqui 
s. primi . DAB.ECF,a quales . Cum  fa  ergo  DAB,ipfi  DBA  , aqualis 
* X S .primi,  fit  i erit  quoque  ECF , eidem  DBE,  aqualis  :Sunt  autem , ' & 
anguli  DEByF EC,ad  vertice  E>aquales . Igitur  & reltqui 
anguh  BDEyEFC,  aquales  er  ut,  e # coroll.  i .propof. qtJib.  I • 
Cu  ergo  angulus  EFC.  ofienfus fit  anguli  BAC,  duplus  i erit 
quoqs  angulus  BDC  .anguli  BAC,  duplus. quod  efi propofitu. 

Qv  O D | 
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THEOR 


IN  circulo,  qui  in  eodem  fegmento 
funt,anguli,fiint  inter  fe  asquales . 

I N circulo  AB  C D,  cuius  centrum  E , exiftant  an-, 
guii  A,&B,in  fegmento  D ABC.  Dico  eos  efle  aquales . 
Sit  enim  iegmentum  DABC  , primum  fe-  * -> 

micirculo  maius  ;&  ducantur  redice  DE, 

CE,  ad  centrum  E.Quoniam  igitur  angu-  f / /\  \ j 
lusE>EC,*d  centrum  , 3 duplus  eft  tam 
anguli  D AC,  quam  DBCi  ad  peripheria,  - — 

cum  omnes  habeant  eandem  baiin  D C;  erunt  arguli  A, 
& B,dimidiata?  partes  anguli  E.  b Quare  inter  Ce  squales 
erunt . Eademque  ratione  omnes  ali  j anguli  exiftcntes. 
in  fegmento  DABC,  oflendentir  efle  aquales  , 

SIT  deinde  Tegmentum  . r.  a p 
DABC,  vel  fe  mi  circulus , vel 
fcmicirculo  minus  , Ducantur  — 
per  centru  E,red^  AF,  BG,&  ^ \ 

in  iegmento  minori  conneChm  q' 

tur  redlas  D E,  C E . Quoniam 

igitur  angulus  D E F,  ad  centi  im,  cdupius  efl  anguli 
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A B A JK  ^ A F > adpcripheriapi:  Simi- 
y%> < .J4cr  angulus  C£F  , anguli 
T Ppcs%>vC  C A.  F j & funt  anguli  DEG, 

l /jk  i G E F}  oquales  angulo  D E F : 
(E — erunt  tres  anguli  DEC,  GEF, 
FECTmul  dupli  anguliDAC. 
Eadem  ratione  erunt  ijdcm  tres  anguli  dupli  anguli 
DEC,3  Quare  ecquales  erunt  anguli  DAC, DEC. 

ALITER.  Quoniam, vt  in  (choliopropof.  proce- 
dentis demonflrauimus  5 fpatium  ad  centrum  E , cuius 
bafis  DQFC, duplum  eft  vtriufquc  anguli  DAC,D  E C, 
ad  circum  Ter  en  tiam  : & Erunt  iph  unguli  QAC.DBC, 
inter  fe  aequales 

ALITER.  Secent  fefe  redo  AC,B  D,in  F,&  con-= 
nedaturreda  A B.  Quoniam  igitur  tres  anguli  trian- 
guli AFDjOqualcs  funt  tribus  angulis  trianguliB  F C 
quoniam  tam  illi,quam  hi  ‘ x~ 
A^ — GB  quales  funt  duobus  rectis. -Si 

auferantur  anguli  AFD.BFC, 

C ySf  y -10  r;  qui  oaualcs  funt ; erunt  reli» 

^ ; qui.  ADF,  DAFS reliquis  BCF, 

CBFjOqualqs.  A.tqui  & anguli 
A D F , B C F , oquales  funt  o (lenii  in  fegmento  maio- 
i ADCB.  Ergo  & anguli  reliqui  D A C 2 D R C a 
. quales  funt . 

* B K B A LI T ER , Dudis. 

rc&is  P f>CF3  ad  pun— 
dum  in  circumferentia 
T&  \ V /}**  \ [\  quoduis  F,  includcnti- 

'w  'w  bus  centrum  E , ita  vt 
tam DABCF,  quam 
FDABC,  jit  fegmen-* 
tum  maius  ; iungantur  quoq;-  redx  AF,BF,Quia  igitur 
anguli  DAFjDBF^in  eodem  fegmento  majori  DABCF, 
scqaaies  funt  5 nec  non  & anguli  FAC>FRC,  in  fegmen^ 
to  etiam  maiori  FDABC,  exlftcntcs  tfi  hi  illis  addant 
tur  ? fiet  totus  angulus  D A C,  toti  angulo  DBG,  aequa-» 
iis  . Itaque  in  circulo,qui  in  eodem  fegmento  funt . 
Quod  erat  oEendendum. 

SCHO- 
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SCHOLIVM. 

FACILE  ^Hoc^ue  theorema  iftud  cemur temni  hoc 
modo , 

Sia  duobus  punfiis  quatuor  rectas  line» 
ducantur, ex  fingiilis  bina:,  qua:  ad  eafdem  par- 
tes contineant  angulos  duos  squales 1 circu- 
lus per  duo  illa  puncta , & alterutrum  illorum 
angulorum  deferiptus,per  alterum  quoque  an- 
gulum tranfibit , 


E X duobus  enim  punctis  JB , 

C,  educantur  quatuor  rectA  li- 

ne  a BAyCAy  BD,  CD,  bin&  V\ 

ex  fingulisy  conjiituentes  ad  ea f- 

dem  partes  duos  Aquales  angu-  C\  / 

losA , D - Dico  circulum  per 
puncta  £ , C , O’  angulum  D , 
defcriptum , tranfire  quoque  per 

angulum  A.  Si  enim  non  tranjit  , tranjibit  vel  vitra  A , vel 

citra  fecans  rectam  A B,  in  E.  Ducta  ergo  recta  C E,  a er  ut  * 21  *terti ■> 

anguli  E,  D9  Aquales . Cum  ergo  & angulus  A , angulo  D, 

ponatur  Aqualis  i erunt  anguli  CAB , CEB , Aquales , exter-  1 

nus,&  internus,  quod  efi  abfurdum  , b Externus  enim  inter-  l btC. primi. 

no  maior  eft.Tranfit  ergo  circulus  per  A. quod  efipropcfitum.  1 


THEOR.  20.  PROPOS.  22 


QJVAD  RILATERORVM  in 
circulis  defcriptorum  anguli, qui  ex  ad- 
uerfo, duobus  redtis  funt  squales. 

IN  circulo,cuius  centrum  E , infcriptum  fit  quadri- 
laterum  A B C D.  Dico  duos  angulos  oppofitos  ABC, 
C P A:  Item  BCDjDAB,  squales  effe  duobus  redis. 

C c Dudis 
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]R  - J5  Dudis.  n.  diametris  dua- 

//^\C  b9  quadrilatcri  AC,  BD, 
3 erunt  duo  anguli  ABD, 
V IS  J \'C  ACD,in  eodem  fegmeto 

ABCD,  xquales.  Similin 
ter  erut  duoanguliCBD, 
CAD,in  eode  Tegmento  CBAD,xquales.Quare  duo  an 
guli  ABD,CBD,hoc  eft,  totus  angulus  ABC,  aqualis 
eft  duobus  angulis  ACD  , C AB.  Addito  igitur 
communi  angulo  CDA,  erunt  duo  anguli  ABC, CDA, 
aquales  tribus  angulis  ACD,CAD,CDA  . b Sed  hi  tres 
cequales  funt  duobus  redis  . Igitur  & duo  ABC,  CDA, 
duobus  erunt  redis  cequalcs.  Eodem  modo  oftendemus , 
angulos  BCD , D AB  , duobus  elle  redis  sequales . Nam 
rurfus c duo  anguli  ABD, ACD,funt  xquales:  Item  duo 
BCD,  BDA;  ac  propterca  totus  angulus  BCD,  duobus 
angulis  ABD  , BDA  , xquaiis  erit  .Addito  igitur  com- 
muni angulo  B AD  5 erunt  duo  anguli  BCD,BAD,xqua 
les  tribus  angulis  ABD,  BDA  , DAB."  Sed  hi  tres  Tunt 
ecquales. duobus  redtis . Igitur  & duo  BCD  ,DAB,  duo- 
bus rectis  xquales  erunt . Quadrilaterorura  igitur  in  ci-r 
culis  defcriptorum,&c.Quod  demonftrandum  erat. 

SQHQLXVM  . 

CONF  ERS  V M quoque  huius  theorematis  demon- 
Jirari poteft , hoc  modo . 


SI  in  quadrilatero  anguli , qui  ex  aduerfo . 
duobus  redis  fint  «quales  ; circulus  , qui  per 
tres  quofeunque  eius  angulos  defcribitur,tran- 
fihit  etiam  per  reliquum  quartum  angulum; 
Atque  adeo  circa  ipfum  quadrilaterum  circu- 
lus defcribi  poteft . 

I N quadrilatero  enim  ABC  D^fint  anguli  oppojlti  3,  & 
I)%  iu.  bus  reclis  aquales*  & per  angulos  A*  B * C , ctr culus  de-. 

feribaturi 


fcribatur ; f Quo  modo  autem  hoc  fieri  pojfit,  £>  p^<— 

ad  2 s .propof  hm9  lib.jy  ad  s.  quarti  lib.ojte  , 

detur  .)  quem  dico  tranjire  etiam  per  D.  Si  ( ) 

enim  non , tranfibit  vel  vitra  D , vel  citra . £\"~ ~/B 

Ducantur  ergo  recta  CE,  AE , ad circumfe - 

rcntiavn,  itavt nonfeeent  rectas  CD^  AD. Quo  facto,  a er  ut 
anguli  B,&  E,  aquale  s duobus  rectis  : Erant  autem  & an- 
guli B,&  D,  duobus  retiis  aquales  . Igitur  duo  anguli  E , E, 
aquales  funt  duobus  angulis  B,D.  Quocirca  ablato  communi 
B ,remanebunt  anguli  D,& E,  aquales:  quod  ejl  abfurdum  . 
Dutia  enim  recta  AC,  b erit  angulus  D > maior  angulo  E > 
vel  contra, angulus  E, maior  angulo  D.Tranjit  igitur  circu- 
lus per  punctum  D. Quod  ejl  propojitum . 

SATIS  autem  ejl  ,Jumere  duos  tantum  angulos  oppofi- 
tos  aquales  duobus  retiis,  vt  theorema  hoc  verum  fit : quia  fi 
duo  oppojiti  funt  aquales  duobus  rectis, erunt  necejjario  f?  re- 
liqui duo  oppojiti  duobus  retiis  Aquales  ; cum  omnes  quatuor 
fint  quatuor  rectis  aquales , vt  ad  propof  32-  lib.  1.  demon- 
Jirauimus , 

E X hac  etiam  propof.  facile  demonjirahimus  theorema 
hoc  infequens 3 quod  frequenter  vjurpari  folet,  tanquam  prin- 
cipium , d Mathematicis  * fciiicet . 


h 21. primi» 


S I ex  iemicirculis,  aut  circulis  fegmenta  fi- 
milia  detrahantur;  reliqua  quoque  fegmenta  ii- 
milia  erunt. 


SINT  primum  in  circulis  — 

ABCDEF , GHIKLM , ar-  ■p/^5T^VR 

cus f miles  CDE  , 1 KL ..  Dico  y 

& reliquos  arcus  E F A B C , | \\  / j 

L M G H I fjtmiles  ejfe . Sum-  y \ \ / j y\  Jsfa 

ptis  enim  in  ditiis  arcubus,pun-  / J 

ctts  vt  cumque  D,B,K5  H,  iun - 1 

gantur  recta  D C , DE,  B C, 

BEyKI,KL,HT,HL.  Quia  igitur  arcus  C DE  ,1 KL^  fimi- 
les  funt^erunt,ex  dsfin. fegmetorum  f milium,  anguli  CDE , 
IKL, aquales.  Cum  ergo  duo anguli  C D E , C B E,  duobus 

C c 2 angulis 
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-p  angulis  1KL,  2UL,  fint aqua- 

v /€^T^\n  <$>  quod  i'am  illi » & 

*~£- _\  h^T\  fint  Aquales  duobus  retiis:'0  er  ut 

A\  4,  & reliqui  anguli  CEE , IHL, 

V ' i\  / J\\  /yu  Aquales- i ac  pr  opter  ea,  ex  defin. 

v\  / y^dy  5 o.  huius tib. arcus EBC,LHI, 

.X  fimiles  erunt , 

DEINDE  in Jemicir cu- 
lis AEC,GLI fiimiles Jiht  arcus  EC,LI . Dico  & reliquos  ar 
cus  AEfjL,ejfe fimiles . Sumptis  erti-m punctis  D,  F,  K,M, 
•utcunque  in  ijs  arcubus  Jungantur  recta  CDx.DE , CE,  EFX 
E A,  AE  i IKy  KLy  TL»  LM,  M;GXGL . Itaque  quia  arcus 
E C,L  I,  fimiles Jknt, erunt,  e x cbcfn.  anguli  C D E,  I X L3 
aquales  . Cum  ergo  & duo  anguli  CDE  , E AC,  duobus  an- 
gulis I KLyLGI,  aquales fint , c quod  tam  illi , quam hi  fint 
duobus  reUis  aquales  : erwnt  & reliqui  anguli  E AC,  LGI, 
aquales . Sunt  autem  & anguli  AEC,GZIX  inferni circulu, 
hoc  e fi,  in  fegmentis fimilibus  AEC , GLI , aquales,  ex  defini- 
tionefegmetorum fimilium.  Igitur  in  triangulis,  AEC,  GLI > 
& reliqui  anguli  ACE,  G I L,ex  corolla  .propof.3  2 . lib.  1 . 
aquales  erunt, Cum  ergo  duo  anguli  ACERET  A,  duobus  an 
gulis  G IL.LMG,  aquales fint  i <1  qubdtam  illi,  quam  hi  duo- 
busfint  re  His  aquales  ; erunt  quoque  anguli  reliqui  E E A , 
L MG. aquales  : ac  proinde , ex  defin,  fimilium  fegmento- 
ntm  x artus  A E,  G L,  reliqui  in  femicir  culis, fimiles  erunt. 
Quod  erat  ofiendendum .. 

Qv  A N D O autem  de  fegmentis  fimilibus  firmo  hic 
incidit, non  videntur  omittenda  hoc  loco  tria  theoremata  tum 
Geometricis  rebus, tumprafertim  Afironomicis pernecejfariay 
quorumprimumfithoc,  quod  nos  ad  defin.  1 0.  huius  ltb.de- 
mcjifirandum  recepimus  : videlicet . 

A N G V L I infiftentes  arcubus  circulorum 
fimilibus  flue  ad  centra,  fiue  ad  eircumferen- 
tias,fimt  inter  fe  aquales . Et  contra,arcus,qui- 
bus  anguli  aquales  fiue  ad  centra , fiue  ad  cir- 
cumferentias infiftunt , fimiles  fiint . 

SINT  in  circulis  ABCD  ,EFGH,  quorum  centra  7,X, 

primum 


primum  arem  fimiles  BC  D , A.  £ 

F GH)  quibus  ad  centra  infi-  /7V\ 

Jiant  anguli  I,K,  ad  circumfe  f / T\\  ( /k\\ 
rentias  vero  anguli  A3  E.  Di - 

i co  tam  ilio-s , quam  -bos  inter fe  ^5^ ** 

! aquales  eJfe.Gonfiituatur  enim  (g  ^ 

z»  illis  arcubus  anguli  C,G .qui 

ex  definfiegmtntorum  f mitium , Aquales  trtini.  * autem  * 22.tertq\ 

tam  duo  anguli  V»  A, quam  duo  G^E, duobus  r ociis  aqualest 
Ablatis  igitur  Aqualibus  C,  G,  quoque  reliqui  A , E , 

&quales . Quorum  b cum  dupli  fmt  anguli  I , K , c erunt  hi 
quoque  aquales . Quod  ejl  propofitum . 

DEINDE  fmt  tam  anguli  I,  fC,  quam  A,  E,  infiften 
tes  arcubus  BCD3  F GH,  inter fe  aquales. Dico  arcu s BCD, 

FGH,  ejfe fimiles . Nam  fi  A, & E,fint  Aquales : finti  au- 
tem tam  duo  anguli  A , C,  quam  duo  E,  G,  duobus  retiis  &qua 
les-,erunt  & reliqui  C3G3  aquales  i ac  propter  e a,  ex  defin.fi- 
milium  fiegm ento rum^arcus  B C D , F G H , quibus  anguli 
Aquales  A, E,  ad  circumferentias  infiftunt , fimiles  Si  vero 
anguli  t , K$ad  centra fint  aquales-^ 6 erunt  quoque  eorum  di- 
midia Aqualia  hoc  e fi , anguli  A , E.  Quare  vi  prius 3 arcus 
BG  D » F GH  y fimiles fiunt . Quod  erat  o fle  fidendum . 

SEGVNDVM  autem  , quod  nos  etiam  in  fi  h Ara  ad 
finem  primi  cap.demonftrauimus,  huiufimodi  fit. 

SI  duoautplures  circuli  ex  eodem  centro 
deferibantur , atque  ex  centro  du*  aut  plures 
reda:  line*  ducantur;  erunt  arcus  inter  qtiaf- 
cunque  duas  lineas  intercepti , fimiles  * 

D V G circuli  ABC,  D E F , ex  eodem  centro  G , de- 
feriptifint , & ex  centro  G,  du&  reti  A educantur  G B ,G  C. 

Dico  arcus  E Fi  B C,  effe fimiles  . Brc ducta  enim  B G,  ad 
Ayiungantur  retia  AC,  DF  i Item  fumptis  punclis  H , I, 
vt cunque , ducantur  retia  BH,  CB,  EI,  FI.  Quoniam  igi- 
tur angulus  G,ad  centrum  arcubus  E F , B C,  infifiens  f du- 
plus efi  tam  anguli  EDF,  quam  anguli  B A Cii  erunt  an- 
\ guli  EDF , BAC,  aquales  : Sunt  autem  dito  anguli  EDF  3 

Cc  q E1F , 


d 22.terttj6 
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E I F , duobus  angulis  B A G, 
BHC  , Aquales iquod  a f#/»  z7- 
li  5 quam  hi  duobus  reftis  Jint 
* quales  . Ablatis  igitur  Aqua- 
libus angulis  E D F , B A C, 
b reliqui  EIF,  BHC,  aquales 
erunt 


ac  proinde  fegmenta 
\ \/  EF,B  C,  in  quibus  funt,(imi- 

t^n4==*-;^i‘ P U*  erunt , ex  defin.  fimilium 
j-j  fegmentorum.  Quod  erat  ojlen- 

dendum  » 

B R E V I V S fic. Quoniam c anguli  A,  D,  Aquales  funt, 
quodajtriufque  d duplus  fit  angulus  G , ad  centrum  i erunt 
per  antecedens  theorema , arcus  BC,  EF , quibus  ad  circum- 
ferentias infifiunt , fimiles  . Quod  efi  propofitum . 

TER  T IV  M denique , quod  aliter  quoque  in  nofiro 
Afirolabio  ofiendimus  , hoc fit « 

S I duo,  aut  plures  circuli  fc  mutuo  tangafit 
interius  in  vno  punfto , a quo  duse , aut  plures 
re&x  educantur ; erunt  & arcus  inter  qualcun- 
que  duas  lineas  intercepti, & arcus  inter  quam- 
cunque lineam  , & pun&um  contacais  inter* 
cepti , fimiles . 

A,  ZAXGANT  fi  fiiutuo 

interius  duo  circuli  A B C 5 
/y  / / \\  A D £,  in puntio  A,d  quo  dm 

f l/  I \ \ recise  educantur  AB , AC.  Dico 

1/sP  I j \ td arcus  DE>  BC,  quam  AD, 

Bij*  ! J J AB,  0*  AED  , ACB  , fimiles 

\ G^W — ^ J ejfe . Sumptis  enim  duobus  pun- 
/ His  vt cunque  F , G , iunrantur 

recl&BF,  CF,  DG,EG.  Quo- 

^ mam  igitur  duo  anguli  D A E, 

DGE , duobus  angulis  RAC,BFCri  quales  funt  i quod*  tam 
illi^quam  hi  fint  duobus  reBis  Aquales : ablato  communi  an- 
gulo B A C,  1 erunt  reliqui  anguli  DGE,  BFCy*qualeSi  ac 

proinde 


proinde  arcus  D E,  BCyfimiles  erunt , ex  defin.  fegmentorum 
Jtmilium  . 

BREV1V  S fic . Quoniam  angulus  A , communis  vtri- 
que  arcui  DE,  BC,  ad  circumferentias  infifiit , erunt , ex 
demonfiratts  ante  proxime  antecedens  theorema^arcus  D E, 
BCyquibusinfifiit  yfimiles . Quod  e fi propofitum  . 

Qv  I A vero  5 fi per  circulorum  centra  dutia  cogitetur 
retia  AC , * hic  in  contatium  Accadit  * fiunt  % eodem  patio  tll,  tertij . 
arcuS  DE,  BC,fimiles,ft,vt  bifcefimihbus  ablatis  ex  femi - 
circulis fimiiibus ^reliqui  arcus  A Ds  A B,  fimi l es  qiiocfo  fint: 
atque  his  ablatis  ex  totis  circumfer  entijs  Jimtlsbus  ,fimdeS 
quoque  fint  reliqui  arcus  AED,  AC  B-,vt paulo  antedemon- 
flrauimus , Quod  efi  propofitum . 

H V C etiam  referri  poteft  hoc  theorema . 

S I vnutn  latus  quadrilateri  in  circulo  defcri 
pti  producatur , erit  angulus  ejfctetnus  angulo* 
qui  angulo  ei  deinceps  opponitur , sequalis . 

I N circulo  ABC  D,  defcriptumfit 
quadrilaterum  quodcunque  ABC  D,  73  . 

cuius  latui  AD,  producatur  ad  E . 

Dico angUlu  E&C,  angulo  B,  aqua-  A \\ 

lem  effe . Cum  enim  duo  anguli  ad  'J  \j 

D , b aquales -fint  duobus  retiis  : Item  b?S  .frimii 

c duo  B , D,  in  quadrilatero erunt  c 22*tertij% 

duo  illi  his  duobus  aauales  Ablato  ergo  communi  angulo 
A DCi  reliquus  E DC  , externus  reliquo  B , aqualis  erit . 

Quod  e fi  propofitum . 

THEOR.  21.  PROPOS.  2$.  «• 

SVPER  eademredalineajduofeg- 
ftienta  circulorum  fimilia,  6t  insequalia* 
hon  conftituentur  ad  eafdem  partes . 


S I enim  fieri  poteft  , fuper  reda  A B * conftituantnr 

C c + ad 
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ad  eafdem  partes  duo  fegmenta  fimiiia  , 8c 
inxqualia  ACB,  ADB . Perfpicuum  eft  au- 
'J / Nvj  tem  , quod  fc  folum  interfecent  in  pun&is 
^ A,&  aCirculus  enim  circulum  non  fecat 
in  pluribus  pungis , quam  duobus  . Vnde 
peripheria  vnius  fegmenti  tota  erit  extra  peripheriam 
alterius.  Ducatur  igitur  re&a  AD,  fecans  circumferen- 
tias in  C,  & D,  & conne&antur  re£ts  CB,DB.  Qgo- 
niam  igitur  fegmenta  ponuntur  fimiiia , erit  perio.de- 
fin.  huius  lib,  angulus  A C B,  squalis  angulo  ADB,cx- 
ternus  interno  i b quod  eft  abfuraum . Non  igitur  feg- 
menta funt  fimiiia  : Quare  fuper  eadem  rc&a  linea,  &c. 
Quod  erat  demonftrandum . 

SCHOLIVM . 


£ A D £ M ratiorlejieque  ad diuerfaspar* 
tes  (uper  eadem  recta  linea  duo  fegmenta  cir- 
culorum fimiiia , & in  Aquali  a conftituentur . 
Nam  fi  alterum  eorum  intelligatur  mouert 
circa  lineam  A B,  vt  iam  ambo  fint  ad  eafi 
dem  paries , in  idem  abfurdutn  incidemus , vt 
figura  indicat  * quoniam  alterum  alteri  non 
congruet , propter  in&qualitatem . 


THEOR.  22.  PROPOS.  24. 

S VPER  squalibus  redis  lineis,  fi- 
miiia circulorum  fegmenta  funt  inter  fe 
squalia . 

p.  SVPER.  redis  lineis  squalibus  AB  , 

1 s — n.  s — -s  C D , conftituta  fint  fegmenta  fimiiia 

( jf  J A E B , C F D . Dico  ea  inter  fe  efte 

A B C — 3>  3e<lua^a  ■ Lines  enim  AB,-  CD,  cum 

fint  squales,  congruent  inter  fe , fi  al- 
tera alteri  fupcrp  enatur  . Dico  igitur  & fegmetu  AEB, 

fegmento 
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fegmcnto  CFD,  congruere. 

Si  enim  non  congruit,  cadet 
aut  extra,aut  intra:aut  par- 
tim  cxtra,partim  intra  . Qd 
fi  extra  cadat,  aut  intra  , co- 
ftituentur  fuper  eadem  reda  C D , duo  fegmenta  AEB  , 
AFB,fimilia}<Srina:qualia  ; quod  eft  abfurdum. a Demon 
ftratum  enim  eft  contrarium  . Quod  li  partitu  extra  ta- 
dat^partim  intra, fecabut  fefe  in  pluribus  pundis , quam 
duobus, nimirum  in  A,B,G.  Quod  eft  abfurdum . b Cir- 
culi enim  non  fe  fetant  in  pluribus  pundis  , quam  duo- 
bus.Congruet  igitur  Tegmentum  AEB,fegmento  CFD, 
atque  adeo  ipfa  inter  fe  aqualia  erunt . Quocirca  fuper 
squalibus  redis  lineis,&c.Quod  erat  demonftrandum. 


O®0 

A» 


NON  filum  in  hac propofitione  ojlendititr  figmenta  fimi 
lia  AEB , CFD,  effe  Aquali  a,  fuper  Aquales  bafes  AB  i CD; 
•verum  etiam  ipfas peripherias,  eo  quod-put  demonfiratum  eft  , 
ftbi  mutuo  congruant » 

CONvERSvM  qfuoqtie  huitif  propofi.  & pr&c  eden- 
tis, facile  demonftrabiiur  * Nimirum  , fegmenta  circulorum 
aqualia  fuper  aquales  lineas , •vel  fuper  eandem  conftituta , 

■ ejfefimilia  . Nam  propter  Aquahtatem^  alterum  alteri  con- 
gruet aquare  ftmilia  erunt , cum  hac  ratione  omnes  anguli  in 
ipfts  tonftituti  aquales  fint.fftubd fi  quis  dicat , non  fibi  mutuo 
congruere  fegmenta^  ficabit  necejfarto  vna  circumferentia  al- 
teram . Vna  enim  extra  alteram  non  cadet.  In  Aqualia  nam- 
que forent  fegmenta^quod  eft  cbntra  hypothefin.Sint  ergo  feg- 
menta A FB,  AGB,  Aqualia  fuper  eandem  reslam  A B tfe- 
c ent que  fe  mutuo  in  G. Igitur  circuli  A F B,  A G B , fecant 
fefi  inpunciis  A ^G,B, pluribus  quam  duobus . quod  eft  ab- 
furdum. c Circuli  enim  non  fi  inter  fecant  in  pluribus  'ptmclis 
quam  duobus  . Eodem  modo  res  demonftrabitur  j fi  Aqualia 
figmenta  fuper  aquales  reclas fint  conftituta:  fi  nimirum  al- 
tera alteri  fuperpenatur , 
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PROBL.  3.  PROPOS»  2 ji 

C I R C V L I fegmento  dato , de  feri 
bere  circulum,  cuius  eft  fegmentum . 


S 1 T fegmentum  circuli  ABC,  quod  perficere  opor-* 
teat.  Subtendatur  reda  AC,  qum  bifariam  fccetur  in  I>, 
pundo , per  quod  perpendicularis  ducatur  D B , conne- 
daturque  AB.  Angulus  igitur  D B A , Vel  maior  eft  an» 
gulo  DAB,  vel  asqualis  , vel  minor»  Sit  primum  maior , 
^ ('quod  quidem  continget , quando  fegmen- 
tum  ABC,minus  fuerit  femicirculo:  T unc 
^ enim,quia  BD,  tranfit  per  centrum,  ex  co-» 
^ ® rollario  propof.  1 . huius  lib.  quod  eft  extra 
fegmentum  , cum  ponatur  ene  minus  ; erit 
D A,  maior, quam  D B,  cum  DB,  perficiens  diametrum, 
* fit  omnium  minima  , quas  ex  pundo  D,in  circumferen- 
tiam cadunt . Quare  angulus  D B A , b maior  erit  angu- 
lo D A B.J  fiatque  angulus  BAE, asqualis  angulo  DBA, 
& fecet  reda  A E,  redam  B D , produdam  in  E*DIco  E$ 
efte  centrum  circuli , cuius  fegmentum  ABC.  Diida 
enim  reda  E C , erunt  latera  AD,  DE,  trianguli  ADE, 
asqualia  lateribus  CD,DE, trianguli  CDE,&  anguli  co- 
renti , redi . c Quare  bafes  E A*  EC, asquales  erunt;  d Eft 
autem  & EA, aqualis  ipfi  EB,quod  anguli  E AB  , EBA  , 
asquales  fint.Igiturtreslinem  E A,EB,EC, asquales  erut; 
c ac  propterea  E , centrum  erit  circuli  ABC.  quando- 
quidem exE,plures  quam  dum  redas  asquales  cadunt  in 
circumferentiam . 

^ SIT  deinde  angulus  DBA,angulo  DAB, 
/'TPn.  mqualis;  (Quod  demum  continget,  quatt- 
\/  1 \ do  fegmentum  ABC,  femicircultis  fuerit* 

A.  D C Tunc  enim  erit  A C,  diameter,&  D,cen- 
trum  , atque  adeo  redas  D A , D B , asquales  ; quare  f & 
anguli  DAB, DBA,  mquales  erunt  * ) s Erunt  igitur  re- 
das D A,  DB,  asquales  : Erat  autem  &DC,  asqualis  ipfi 
D A,quodreda  AC,feda  fit  bifariam  . Quapropter  eum 

tres 
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tres  redas  D A,  D B,D  C,  cadant  ex  D,in  circumferen- 
tiam a , erit  D , centrum  . 

SIT  tertio  angulus  DBA,angulo  D AB,minor,fquod 
quidem  eueniet,  fi  Tegmentum  ABC,  femicirculo  ma- 
ius cxtiterit . Tunc  enim, quoniam- BD,  tranfit  per  ce£- 
! trum,  ex  corollario  propof.i. huius  lib.quod  quidem  in- 
tra Tegmentum , cum  maius  efie  ponatur,  exifiit  5 s erit 
DB,  omnium, qua;  ex  D,in  circumferentiam  3 
cadu  t,maxima;maior  igitur  fcrit  quam  DA,  / /{\ 
c ideoq;  angulus  DAB, maior  angulo  DBA.)  ( ) 

fiatque  angulus  B AE^  aqualis  angulo  DBA,  t>~c 
& Tecet  recta  AE,  redam  B D , in  E , pundo,  A* 
quod  oftendetur  efle  centrum  eodem  modo,quoidipfum 
oftend/mus  , quando  angulus  DBA,  maior  erat  angu- 
lo D AB  s vt  confiat , fi  reda  ducatur  E G . Circuli  igi- 
tur tegmento  dato,defcripfimus  circulum,cuius  eft  Teg- 
mentum . Quod  facere  oportebat . 

SCHOLIVM. 

$ 2:  D fcrtajfis  h&c  demonftratio  ■ Euclidis * ejus,  per  omnia 
tria  circuli  figmenta  progreditur,  ita  facilius  mfiituetur.  Di- 
uifa  recta  AC  ybi fartam  in  D,  erecta^  perpendiculari  D B, 
& duci  a AB  i aut  DB, minor  e fi,  quam  DA,  aut  aqualis,  aut 
maior.  Si  mimr,  d erit  angulus  DBA , maior  -angulo  B AD, 
Confiiiuto  igitur  angulo  BAE,  aquali  ipfi  A B D 3 oftende- 
mus,  vt  prius,  E , centrum  effes  Atque  hbc  eueniu  quando  fig- 
mentum efi  femicirculo  minus . 

S 1 'itet 6 DB,  squalis  eft  ipfi  D A\  erunt  omnes  tres.  D A, 
D B,  D C-,  squales e ac  proinde  D , centrum  . ratio 
locum  habet  in  femicirculo , 

S l denique  D By  maior  eft , quam  DA  > f erit  angulus 
DBA  > minor  angulo  DAB.  Conftituto  ergo  angulo  BAE, 
squali  ipfi  AB  E s tftendetu,r  E,ejfe  centrum,  uti  prius . Hoc 
autem  maiori  figmento  accidit . 

ALIT  ER  idemproblema  hoc  modo  ab [cluetur . JPofitit 
iffdem,qus  prius,  jiat  angulo  DBA , sqkalis  angulus  E A 3. 
Et  fi  quidem  recta  A E , cadit  infra  A C , erit  figmentum 
femicirculo  minus  , ut  in  prima  figura  . Si  vero  A E , cadit 
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p fote  idem  quod  prius , _/?«e  diuerfum  * 
j Si  igitur  aguntur  recia  E F ,G  77* 
\ J tranfibunt  ambaper  centrum.  Qua- 

re pUnchum  I,  in  quo  coeunt  ,erit  cen- 
trum . Quod  autem  lines.  E F,  G H,  per  centrum  tranfeant  * 
ita  demonftrabitur.  Ducantur  rs3&  A E , A F » B E , B F i 
qua,  inter  fe  squales  erunt ^ob  squalitatem  cir Culorum . Quo- 
' ntam  igitur  latera  A E,  E F , trianguli  A E F , aqualia  furit 
lateribus  B E,  E Ff  trianguli  B.EF ; & bafes  quoque  A Fj 
B F»  aquales : a Erunt  anguli  A EF3  B E F , aquales. Rur - 
ftis  duFt a reda  AB,  qua  fecet  E F,  in  K : quoniam  lateret 
AE^E  K,  trianguli  A E K , aqualia  Jknt  lateribus  B E s 
E K,  trianguli  B E K i <&  anguli  AEK,  BEK,  oflenfi quo- 
que aquales b erunt  & bafes  A K,  B K,  & anguli  A KEf 
B K E , aquales , idecfj  recii « Quare  cum  f F,  diuidat  re- 
tiam AB,  in  circulo  bifariam,& ad  angulos  rectosstranfibit 
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per  centrum , ex  corollario  propof.i , huius  lih . Eadem  ratione 
ofiendetur  G H>  tranfire  per  centrum . Debent  autem  qua-* 
tuor  puncta  A yE,  C,£>,  in  tali  fit  u accipi, vt  recl  a EF,  GHy 
non  in  direSium  fibi  occurrant , _/e^  vt fe  mutuo  fecent.  ^h/od 
fi  quando  contingat /rectas  EF  5 Gfi,  /9  dire  Sium  ejfe  ccnfi  i-  ; 
tutas,  diuidenda  erit  recla  intra  circumferentiam  ccmpre- 
henfiiybifariam . FunStum  enim  diuifionis.  erit  centrum  cir- 
culi:propterca  quod  tunc  recla  illa  efi  diameter  cireuli,_quan-  : 
doquidemper  centrum  tranfit,ex  eeroU.prcpef.  j .huius  lib. 

THEOR.  jj.  PROPOS.  26.  »j. 


IN  aequalibus  circulis, squales  an- 
guli squalibus  peripherijs  infiftunt,fiue 
ad  centra,  fiue  adperipherias  conftitu- 
ti  infiftant. 


IN  circulis  squalibus  ABC,  ■£ 

DEF, quorum  centra  G,H,con-  /^/VN 

ftituti  Ent  primum  ad  centra  an  f /(A  \ f /H\  A 
gulisquales  AGC  ,DHF  *Di-  \j/^J 
co  peripherias  AC  , DF,  quibus 
infiftunt , fiue  fuper  quas  afcen- 

derunt , effe  aquales  «.  Sumantur  enim  in  peripherrjs 
A B C , D E F,  duo  puufta  B,  E,  ad  qus  re&s  ducantur 
AB,CB,DE,FE,Conne<5tanturque  reas  AC,  DF.  Quo- 
niam igitur  fe  anguli  B,&  E,dimidij  funt  ecqualium  an- 
gulorum G,&  Hjerunt  & ipfi  aequales  inter  fe.Quare  ea 
de-finitione,fegmenta  ABC,DEF,fimiiia  erunt . Et  quix 
latera  AG,  GC,  trianguli  AGC,squalia  funt  lateribus 
DH,HF,  trianguli  DHF,propter  circulorum  squalita- 
tem anguli,quos  continent  G , H , squales, er  hypo- 
theft ; b erunt  bafes  A C,  D F,  squales.  Cum  igitur  Teg- 
menta Emilia  ABC,DEF,  Ent  iuper  lineas  squales  AC, 
D F, c erunt  ipfa  inter  fe  squalia  . Quare  E a circulis  s- 
qualibus  demantur,remanebunt  & fegm  enta  AC,  DF , 


inter 
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inter  fe  aequalia^atquc  adeo  peripherix  AC,  DF-.Qupd 
cftpropohtum  , 

SINT  deinde  adperipherias  conftituti  duo  anguli 
j-  aequales  B 9&  E $ Dico  ruidus, 
peripherias  AC,  D F,  fuper 
f /A  \ f /h\\  Quasa/ccnderunt, eflexquales . 
I //\\  ) y //\\  I Erunt  enim  ,vt  prius  , fegmen- 
ta  A B C , DE  F,  fimilia ; Cum 
igitur  iint  fuper  aequales  li- 
neas A C , D F : ( cum  enim  anguli  G , H , aequales 
■}.2  0.  tertij.  fint, a quod  fint  dupli  angulorum  aqualium  B,&  E;erut, 
h i^.tertf  vt  prius  , refice  A C,  D F,  aequales  ) b erunt  ipfa  inter  fe 
aqualia . Si  igitur  a circulis  aequalibus  detrahantur,  re- 
manebunt &■  fegmenta  A C , D F , ecqualia  . In  ecquali- 
bus itaque  circulis , aequales  anguli , & c.  Quod  erat  de- 
monftran.dum , 

schoiivm. 

H JEC  fecunda  pars  breuius  ita  demonftrabitur , Quo- 
niam anguli  G,Hy  c dupli funt angulorum  Aqualium  B , E, 
erunt  ipfi inter fe  Aquales . Quare  vt  ofienfum  efi  prius , peri- 
p.bertA  A C,  D E 2 fuper  quas  a fcenderunt,  aquales  erunt . 

Qv  O Djt  dicit  anguli  fuerint  inaquales  , maior  infifiet 
maion  periphena,  quam  miner . 1 n circulis  enim  Aqualibus 
jg  A B C , D E F , Jit  angulus 

©Xl'\^\  A G C,  ad  centrum  maior  an 
f /h\  \ gulo  DHF, ad  centrum: Item 
£ l A/NA  J angulus  ABC,  ad  circumfe- 
rentlam,  maior  angulo  D EF, 
j ad  circumferentiam  . Dico 

periphtriam  A C,  maiorem  effe  peripher-ia  D F.  Si  enim  fiat 
angulus  CGI,  angulo  DHF  ,<&  angulus  CBI,  angulo  D E F, 
aqualis  ; erunt , vt  ojlenfum  est,peripheriA  CI,  DF , dqua- 
* les  i A cpropterea  A C, maior, quam  D F» 

PORRO  propofitio  h&c  cum  tribus  proxim}  fequentibm 
inteUigenda  etiam  funt  in  eodem  circulo  . Hoc  efi  .In  eodem 
circulo  Aquales  anguli  Aqualibus  peripherijs  infi fiunt,  dggc.vt 
ex  demonftratione  huius  propcf.jy  fequentium  trium  liquido 
effiat-  E adem , n femper  demonfiratio,  qua  duobus, pluribusue 
circulis  accommodatur , Ictum  habet  tn  vno  eodemefi  circulo  . 

THEOR. 
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IN  squalibus  circulis  , anguli  * qui 
squalibus  peripherijsinfiftunt , funt  in- 
ter fe  squales,  fiue  ad  centra,  fine  ad 
peripheriasconftituti  iniiftant. 


IN  circulis  sequalibus  ABC,  -g  jg 

DEl;,  quorum  centra  Q,H,in{L-  X7TX 
fiant  primum  anguli  ad  centra  / /(A  A / /jA  \ 
AGC,&DHF,  cequalibus  peri-  l /a|w 
pjierijs  A C,  D F.  Dico  angulos 
AGC.&DHF,  sequaies  efi- 

fe  Si  enim  non  funt  sequales,  fit  angulus  G,  maior  , 
fiatque  angulus  AGI,cequalis  angulo  DHF.  a Erunt  igi-  - 
tur  peripherice  AI,  D F,  cequales  . Cum  igitur  periphe- 
ria  AC,  aqualis  ponatur  peripherice  D Ferunt  periphe- 
rice AI, AC, inter  fc  aquales, pars, & totumjquod  eft  ab- 
furdum  . Sunt  ergo  anguli  AGC,  DHF,sequa!es  . 

IN  SIS  T A N T deinde  eifdem  peripherijs  sequa- 
cibus AC,  DF> anguli  B,&  E, ad  peripheriasjquosrurfus 
dico  sequales  efie,Nam  fi  alter, vt  A B C,  mai  or  efi  5 fiat 
angulo  Ecqualis  angulus  ABI , beruntque  peripherice 
AI,DF,£quale&,  Quare, vt  prius,  erunt  peripherice  A I , 
AC,  aquales,  pars&  totum  ; quod  eft  abfurdum . Sunt 
ergo  anguli  ABC,  D E F,  aequales  . In  aequalibus  igitur 
circulis, anguli, qui  sequalibus  peripheriis  infiftunt , &c. 
Quod  d?nionftrandum  erat . 
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H JEC  fecunda  pars  ita  quoque  cUmonftr-abitur  , C«o- 
niam  c anguli  ABC,  & E , dimtdij  funt  angulorum — > 
A G C,  &H , quos  iam oslendimtts  ejfe  Aquales  > erura  0» 
ipfi  inter  f aquales . 

S I vero peripheria  fuerint  in&quales , infiftet  maiori  zna~ 

ioran- 


b zC.tertij . 
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| i or  angulus  ^fiue  ad  centrum  ,/ me  ad  circumferentiam , qua 
minori. In  figura  enim fcholij  procedentis  fit  peripheria  A C , 
maior,  quam  peripheria  D F.  Dico  angulum  AGC  , maio- 
rem eff e angulo  DHF;&  angulum  ABC  ',  maiorem  angulo 


JS  J=,  • .£*  E F • Si  enim  fiat  peri - 

®//\\  pheria  C I , aqualis  periphe- 
f /h\  \ pheria  DF , duc anturcj  reB& 
£ l A/\\  / I G,I  B,  eruntyVt  oflenfum 
J/j?  e fi  > tam  anguli  ad  centrum 
j C G I , D HF , quam  an- 

guli ad  circumferentiam  CBI  , D EF , aquales . Quare  & 
angulus  AGC,  angulo  D H F > & angulus  ABC , angu- 
lo D JE  F , erit  maior  < 

EX  hae  porro  propofitione  colligemus , duas  re  Bos  lineas , 
qu&  in  eodem  circulo  Aquales  arem  intercipiunt  , fs  mutuo 

®non  fecantes , ejfe  parallelas  . Et fi fint  pa- 
raU.eU,ab  ipfis  arcus  Aquales  intercipi . In 
circulo  enim  A B C D,  recl&  A D , B C> 
2 intercipiant  arcus  & quales  AB,DC.  Di- 
co AD,  BC,  eff  e parallelas.  Ducta  namq, 

* 27. tertii.  teBa  A C,  cum  arcus  A B,  DC3  potiantur  Aquales  , a erunt 
anguli  ACB,  CAD,  ipfis  infifi entes Aquales  s qui  cum fint 
• ■ 2 7. trimi,  ulterni,  k erunt  AD,  B C,paralieU  . 

SINT  iam  ADyBCyparallel& . Dico  arcus  interceptos 
A B ,D  C , eff  e Aquales  . Cum  enim  fint  par allel a AD, 
■primi.  ^ c J»  ducta  recta  AC  c erunt  anguli  alterni  ACB , CAD,  < 
. tertzj.  *quales  > Ac  proinde  d areus  AB , D C,  quibus  infifiunt , 
aquales  erunt . 

V I S V M eft  quoque  ho  sicce  apponere  fequens  theorema 
ad  ea3quA  fequuntur , non  inutile  : videlicet . 

LINEA  reda,  qua;  ex  medio  pundo  peripherie  alir- 
euius  ducitur  tangens  circulum, parallela  eft  red^  linc£, 
qux  peripheriam  illam  fubtendit . 

1 N circulo  ABC3  cuius  centrum  D , ducatur  ex  A, pun- 
cto, medio  peripheriA  B A C , linea  E F , tangens  circulum  • 
Dico  E'F yparaUelam  ejfe  rectd  BC,  arcum  B A C , fubten- 
denti . DuBa  enim  ex  centro  D,  ad  punctum  contaBusA  > 

■ retia  D A,  fe  eant  e reBam  BC,in  G,  connexis  % rcBis  D B > 
c c/JerfUy  D C * 4 erunt  anguli  A D B,  A D C*  circumferentes  Aqua- 
libus 


libus  AB,  AC, infifientes,  Aquales: 

Sunt  autem  & latera  B D ,D  G 9 . tr 

trianguli  B D G , lateribus  C D , 

D G,  trianguli  C D G , Aqualia  > / \ j 

vtrumque  *j vtrique . a Igitur  & an - I 

guli  ad  G , aquales  funt  fiuperb  a fes  i J 

GB,  GC, ac  pcopt  er  ea  recti  Agitur 

& AGB,AGC,  illis  deinceps  recti 

funt:  Sunt  autem  & anguli  GAE , GAF,  retH,b  quod  DA, 
perpendicularis  fit  ad  EF.  Ergo  E F , B C » parallela  funt . 
Quod  efi  propcfitum . 

j E X demonfiratis  in  hac  propo f & antecedente  , colligitur  j 
etiam  hoc  theorema  > gx*»/  ad  initium  quoque  triangulorum 
reftilineorum  demonfirauimm . 


ANGVL.VS  redusfn centro infiflit qua- 
dranti ; acutus  vero  arcui  quadrante  minori;  & 
obtufus  arcui  quadrante  maiori.  Et  contra, an- 
gulus in  centro  quadranti  infiftens , re&us  eft ; 
infiftensvero  arcui  quadrante  minori , acutus; 
8c  arcui  quadrante  maiori , obtufus . 


a*.  primi. 


R E CT  V S angulus  ABC , tnfifiat 
centro  B,  circuli  A C D E . Dico  arcum  / “X 

A C , quadrantem  ejfe , &c.  Productis  ~ \ . B J 

enim  rectis  AB,CB,ad D,  E,  erunt  quo - ^ P 7^ 

que  anguli  A B E,C  B D,  reclo  ABC  , v' 

deinceps, recti,  ex  defin.  I o.lib . t.  nec  non 
C b*  angulus  DBE, rectus,  c cu  aqualis  fit  recto  angulo  ABC 9 
ad  verticem.Omnes  ergo  quatuor  anguli  ad  centrum  B,  kqua 
les  funt,vtpote  recli : acpropterea  d arcus  A C , C D , D E , 
E A, quibus  infifiunt,  aquales  erunt  .Quilibet  igttur  eorum 
quadrans  efi  . Et  quoniam  retia  cum  A B,  inB,  confiituens 
angulum  acutum , cadit  in  arcum  A C : recta  vero  cum  ea - 
dem  A B,  in  B,  continens  angulum  obtufum , cadit  in  arcum 
C Di  liquido  conflat , angulum  acutum  infiiiere  arcui  qua- 
drante minori  , obtufum  vero  maiori . 


e IS.  primi. 
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L SED  infiftat  iam quadranti  A C,  angu 

f rS\  lus  ABC  y in  centro  B.  Dico  angulum 

<p  f 3 \ AB  Ct  efie  rectum  , &c.  Productis  enim 

■k  r~  7 ^ rurf  rn  reciis  A ByC  B , ad  D y E;  quo - 

v.  niam  ta  CAEyqudm  ACD,<&  AED, 

femicir  culus  efiyeficp  ACy  quadrans  i erit 
tam  AE,quam  C-D,  quadrans  quoque , /?c proinde  & D E , 
in  femicir  culo  A E D,  quadrans  erit . quatuor  ar- 

cus AC, C DyDE,EA,  aquales , 3 ac  proinde  anguli  ad  cen- 
trum  BfiUis  infifientes , aquales  erunt.  Quare  cum  omnes  qua 
tuor Jint  quatuor  rectis  aquale  sierit  eorum  quilibet  rectus . Et 
quia  recta  cum  A B y auferens  minorem  arcum  quadrante 
A C}  facit  in  centro  B,  cum.  AB  ^minorem  angulum  recto  an- 
gulo A BC  i recta  vero  cum  eadem  A B,  auferens  maiorem 
arcum  quadrante  A C,  conftituit  in  centro  B , angulum  re- 
cto angulo  ABC,  maiorem  >-  perspicuum  e fi , angulum  mi- 
nori arcui  quadrante  infifi entem , ejfe  acutum  i maiori  vero, 
obtufum . Quod  efipropofitum  . 

PARI  ratione  & hoc  theorema  ex  demcnfiratis  elicitur , 
quod  in fi  nubas  etiam  demoufirauimus.  » 

RECTA  linea  e centro  circuli  ducta  , le- 
cansq,-  aliam  rectam  non  per  centrum  duflam 
bifariam  , fecabit  & arcum , cui  hs:c  refla  fub- 
tenditur  bifariam.  Et  contra , fi  fecet  arcum  bi- 
fariam/ecabit  & reftam  eifubtelam  bifariam . 


E X centro  A,  circuli  BCDE . recta  egre- 
dieris A E,  fecet  rectam  B D , bifariam  m F. 
Dico  & arcum  BED,in  E,  fictum  ejfe  bif a - 
riam,  &c.  Ductis  enim  rectis  AB,  A D;quo- 


_ emm 
niam  duo  Imer  a AB,  A F,  duobus  lateri- 
E bus  A D,  A F,  aqualia funt , vtrumcfe  vtri-% , 

bafistfe  BFybafi  E>F , squalis  ponitur ; b erit  angulus  BAF , 
angui*  DA  F,  squalis.  Igitur  c arcus  B E,  arcui  D Ey  squa- 
lis er  it. Secius  ergo  efi  arcus  B Dfin  E,  bifariam  . 

S E C ET  iam  recta  A E,  arcum  B D,in  Eybifariam.  Di 
co  rectam  quo%  3 Djn  Ffiif artam  ejfe  feclam  . Duitis  enim 

rurfum 


rurfum  rectis  A B , A D ; quoniam  arcus  B E,  DE,ponun~ 

tur  Aquales  $ 3 erunt  & anguli  BAEt  D A E, in  centro  Aqua'  * zy.tertij. 

les . Itaque  quia  duo  latera  AByAF , duobus  lateribui  AD> 

A F,  Aqualia  funt , •vtrumque  vtrique , angulos^  continent 
aquales ^vt  ofiendimus  b erunt  quoque  ba[es  BF,  DF,  aqua-  hq..primi9 
les : ac  proinde  recta  £D,i»  F»  fecla  efi  bifariam.  Quod  erat 
oficndendum. __/ „ 

THEOR,  25.  PROPOS.  28.  37. 

IN  aqualibus  circulis,  aquales  re- 
linea  aquales  peripherias  auferunt, 
maiorem  quidem  maiori,  minorem  au- 
tem minori , 

IN  circulis  squalibus  ABC,  15  £ 

D E F,  quorum  centra  G,  & H,  /^TT^X 

{int  reds  squales  A C,DF .Di-  f \ 

eo  maiorem peripheriam  ABC,  XZ-A/  \/ 

squalem  efle  maiori  D E F,  & N ^ 
minorem  AC,  minori  D F.  Du- 

dis  enim  redis  AG,GC,  DH,  HF;  erunt  latera  AG, 

GC,  trianguli  AGC,  squalia  lateribus  DH,  HF, trian- 
guli DHF.  Ponuntur  autem  & bafes  AC,  DF,  squales  . 

Igitur  c anguli  G , & H 3 squales  erunt  : Ac  propterea  c 8.  primi . 
peripberis  A C,  D F,  quibus  jnfifhmt,  a squales  erunt  3 d z6*tertf 
qus  ablats  ex  totis  squalibus  , relinquent  etiam  squa- 
les ABC,DEF.  In  squalibus  ergo  circulis  , squales  re- 
dslines,&c.  Quod  erat  demonftrandum  . 

SCHOLIVM. 

QV  O D fi  fuerint  linea  in&quales  in  circulis  aqualibus , 
auferet  maior  linea, maior  em  peripheriam  , quam  minor  , fi 
loquamur  de  fiegm entis  circuli  minoribus  ftmicirculo  . Nam 
fi  de  fegmentis  circuli  maioribus  firmo  habeatur , maior  li- 
nea auferet  minorem  peripheriam , quam  minor . In  circulis 

D d 2 enim 
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c 27. terti]}, 
d 4..  primi.] 


13^  ^ enim  Aqualibus  ABC, DBF,  ; 

f /^""N  quorum  centra  G y & H . fir 

( G J f M \ retia  AC,  maior, quam  BF. 

C X /\  / F>ico  peripheriam  ACfemi- 
\J  circulo  minorem, maior  em  ef- 

/er  peripherici  D F : At  peri - 
pheriam  ABC,  minorem  peripherice  DBF.  Dtttiis  enim 
retiis  AG3GC,DH)MF, erunt  latera  A G , G C,  trianguli 
A G Cy  Aqualia  lateribus  DH,BF,trta:cguh  DBF  Boni-  ; 

autem  beips  A C , X>  F • Igitur  a angulus 

AGC-  maior  erit  angulo  DBF.  Fiat  angulus  CGT,  tuigulo  \ 
D HE , Aqualis > etttque propter  ea  b peripheria  C 7 jt 1- 
p heri 4 D F , aqualis  i As  proinde  peripheria  A I C , nc-mor, 
quam  peripheria  DF  ; Ideq%  reliquet  A B C ^ minor % quam 
reliqua  D E F, 


THEOR.  26,  PROPOS.  29. 


IN  squalibus  circulis,  squales  pe- 
ri pherias,  squales  redts  lines  fubten- 
dunt. 


B JE  IN  circulis  eifdem  squalibus, 

//*"~>\  portantur  squales  peripheris 

( X 11  S I ABC,  D Esitem  A C.&DF-. 

N/-  A/_V/  Dico reda s A C , D F, qus  eas 
— -'-'C  D^, — fubtendunt , efle  squales  . Du- 
dis  enim  lineis5vtprius,erunt  latera  AG,GC, trianguli 
AGC,squalia  lateribus  DH5HF5trianguU  DHF  tSunt 
autem  & anguli  G,  H,  c squales  5 quod  squalibus  peri- 
piieri  js  AC,DF,  infiftant , Igitur  d bales  AC,DFa  squa- 
les erunt . In  squalibus  ergo  circulis  y squales  periphe- 
rias,  &c.Quod  erat  oftendendum . 


5 1 aut  em  fuerint  peripheria  in  Aquales,  fubtendet  maiore 

maior 
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maior  line  a, quam  minorem , Ji de  fegmentis  femicirculo  mi- 
noribusfiat  fer  mc.  Nam fi  de  fegmentis  maioribus  femicircu- 
lo loquamur  > f ab  tendet  maiorem  minor  linea  3 quam  mino- 
re;,' . In  circulis  enim  aquali-  3 33 

l AI  C.  B E F,  quOrum  ceu  X N. 

tra  H , fint  peripheria  f H \ f H \ 

i circule  minores  AC  »DF,  f /X.  1 

fitfyJLC-y  maior ,quam  D 
Ac  proinde  ABC,  minor  qua 

D B?.  Dico linearh  AC >mat orem ejfe^quam  D F.  Ductis 
enim  rectis  A G,  GC»  DH,  HF;  erit  angulus  A GC , maior 
angulo  D H F , ex  fcholiopropof.  a/,  huius  lib.  Cum  igitur 
: latera  A G yG  C 9 trianguli  A G C*  Aqualia  fint  lateribus 
D H yHF , trianguli  D H F , a erit  bafis  AC  » maior  bafe 
DF,  &c. 

S V NT  autem  proxime  antecedentes  quatuor  propofitio- 
nes  26. 2?. 28  .& 29.  intelligends  etiam  in  eodem  circulo  > <vt 
in  fcholiopropof.  2C.  monuimus , quemadmodum  confiat  ex 
demon ftrationibus  adduciU . Eadem  enim  locum  habent  in 
vno  eodemque  circulo . 

ITA  Qy  E eadem  quatuor  fropofitiones  magis  vniuer - 
fales  fient, fi  it  a proponantur . 

IN  squalibus  circulis, vel  eodem , squales 
anguli  squalibus  peripherijs  infiftunt,  fiue  ad 
centra, fiue  ad  peripherias  conftitutiinfiftant. 

I N squalibus  circulis,vel  eodem, anguli  qui 
squalibus  peripherijs  infiftunt , funt  inter  fe 
squales, fiue  adcentra,fiue  ad  peripherias  con- 
ftituti  infiftant . 

IN  squalibus  circulis , vel  eodem , squales 
re&c lines  squale,  peripherias  auferunt,  ma- 
iorem quidem  maiori,  minorem  autem  minori. 

I N squalibus  circulis , vel  eodem , squales 
peripherias  squales  re<S;s  lines  fubtendunt. 

SED  O'  fequetes  propofitienes  demofirare,  no  fuerit  multi . 
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CIRCVLI,e  quibus  «quales  reda:  lines 
auferunt  fimiles  circumferentias, «quales  funt. 

B E £ Xcir  culis  ABC,DEF,r eB  ili 

X - “X  nes  Aquales  AC,  D F ^abfcindant 

\ f V f H j fimiles  circumferentias  ABC» 
lx/  ^\J  D E F.  Dico  circulos  ipfos  squales 

iVv" y C DX>  b gjfe.  Na  fi fegmenta  ABC , DEF, 

fimilia funi ,erunt  & reliqua  fegmenta  AC,  DF^  fimilia,  vt 
ad propof.  2 2 . demonslr animus.  R urfus  quia  fuper  rectas  sqiia 
les  AC^DF, conjlituta funt fimilia fegmenta  ABC,  DEF , 
a ipfa  inter fe  squalia  erunt  .Eadem  ratione  aqualia  erunt 
fegmenta  AC,  DF,  qua  fimilia  funt  demonfirata . T oti  er- 
go circuli  squales  erunt . Simili  modo  , precis  squales  A C, 
D F,  dicantur  auferre fimiles  circumferentias  A C , D F , 
erunt  ex  ijs,  qus  ad  propof.  22.  dsmonfirauimus , (y fegmenta 
ABC > DEFyfimilta . fa  Tam  ergo  illa , quam  hsc  interi,  f e 
squalia  erunt : ac  proinde  & toti  circuli  squales  erunt  inter 
fe . Quod  efi  propofitum  * 


I E X circulis  inaequalibus  aquales  redae  li- 
nes circumferentias  difsimiles  auferunt . 

1 N eadem figura  ponantur  recis  A C,  D F , squales,  at 
circuli  ABC,  DEF, insqualest  Dico  circumferentias  A BC , 
D EF , dtffimiles  effe . Si  enim  fimiles  effient,  circuli  ipfi,  ve 
proxime  demonfir animus  * effient  squales  * Quod  pugnat  cu 
hypothefi . Diffimiles  ergo  funt  circumferentis  ABC,  DEF. 
Eadem  ratione  circumferentis  AC  , D F»  erunt  dijfimiles  4 
Quod  erat  ofiendendum  a 

in. 

E X circulis  insqualibus  lines  re<Tts,qus  cir 
cumferentias  fimiles  auferunt, inSquales funt < 

I N 
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1 N eadem figura  p enantur  circuli  in&quales , atcircum- 
fer entis,  ABC)  DBF , fimiles  . Dico  reftatAC  ,DF  ,in&qua 
les  e ffet  Si  enim  dicantur  ejfe  squales , erunt , ex  primo  theo- 
remate > circuli  aquales*  quod  e jl  ab  fur  dum  , cum  ponantur 
in&quales . Sunt  ergoredd  AC,  DF yin&quales . Lodem  mo- 
de >fi  fimilei  dicantur  circumferentis  AC^DF ademmflrabi- 
rar , rectas  lineas  AC  ,DF , in&quales  ejfe  % 

1 1 1 1. 

HEC  T AE  linea:  , quae  ex  quibufcutique 
circulis  circumferentias  fimiles  inaequales  au- 
ferunt > inaequales  funt» 

2 1ST  eadem  figura  ponantur  circumferentis.  ABC,  DEF> 
fimiles  <&  in&quales . Dico  recias  A C,  D F,  in&quales  ejfe  • 

Aut  efdm  circuli  squales funt)  ■vel  in  squales . Sint  prinfum 
squales . Si  ergo  retts  A C,D Fi  dicantur  squales , 3 erunt  2 
circumferentis  ABC,  D£  F,  ablati,  squales > quod  e fi  contra 
ioyoothef.n.  N on  ergo  squales  funt  rscls  AC,  DF. Sint  deinde 
circuli  in  squales  v Igitur  reclx  AC,  DF,  auferentes  circum - 
feretiiias  A B C,  D £ F i fimiles , insqu ales  funt,  *vt  inter- 
ito theoremate  demonjtratum  e fi . Ncn  aliter  ofiendernus,rs- 
‘Uas  AC,  DF,'in  squales  ejfe, fi  circumferentis  AC)  DF 3 po- 
nantur fimiles,  jqpin&quales  & 

v . 

S I in  diametro  circuli  pfster  centrum  pun- 
itum &matur,ab  eoque  in  peripheriain  duae  re 
dea:  in  eafde  partes  cadentes  efficiant  addiame 
trum  angulos  aequales, redte  illse  linea-  'aequales 
‘erunt,  & arcus  abfeindent  aequales  . Et  fi  lineae 
fint  aqualeSjConftituent  recta  illae  ad  diametm 
angulos  squales,  abicindentq;  squales  arcus. 

S:  denique  arcus  squales  abfeindant, erunt  re- 
dts  illae  squales, confutuentque  ad  dia.memun 
angulos  squales  * 

Z>  i 4 . [N 


*j$.firimi. 


b zC.tertij, 

! 

« g,  primi. 

d g.  primi* 
e z0.tcrtq. 

f 27»tertij. 
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I N circulo  ABC  DE,  cuius  centrum  F,  fumatur  in  dia- 
metro AD,  punctum  G,  prster  centrum , conftituanturque 
primum  duo  anguli  aquales  CG  E G D.  Dico  tam  redi  as 
GC , GE,qUam  arcus  CD,E  D ,s  quales  ejfe.  Quoniam  enim 
a td  duo  anguli  CGD , CGFt 
quam  duo  EGD  > EGF,  duo- 
bus rectis  aquales  J uni  > fi  de- 
mantur aquales  C GD , F GD  i 
erunt  & reliqui  CGF,  F GF  > 
aquales  . Dubiis  igitur  rectis 
CF,  E F,  ad  cetrum,  erunt  duo 
latera  FC,VG,  duobus  lateri- 
bus FE,FG 5 squalia,  anguli  fi 
FGC,FG E,  squalibus  lateri- 
bus oppofiti  squales . Cum  er- 
go reliquorum  angulorum  FCG,  FEG,  'vterqke  fit  recto  mi- 
7&>r  i (Dubia  enim  recta  CD,er  it  angulus  FC  D,  in  Ifofcele 
FCD,  acutus  i ex  3 . coroU.propofi.  1 7.  lib.  l.ac  propter  e a d for- 
tiori FCG,  acutus  erit.Eodemqi  modo, dubia  reBaDE, an- 
gulus FEG  , acutus  erit ,)  erit  ex  ijs  , qua  ad  finem  lib.  3 . 
demonfirauimus  3 bafis  G C,  bafi  G E , squalis , & angulus 
CFG,  angulo  E F Gs  b ac  proinde  arcus  cD,  £D,  squa- 
les erunt . Confiat  ergo  propofitum  * 

DEINDE  fint  lines  G C,G  E.  Squales.  D ico  & an- 
gulos CGDjfGD,  squales  ejfe  , <Jy  arcus  CD,  £ D. 
Si  enim  lines  G C,  G E,  fiunt  squales,  erunt  duo  littera  GC, 
GF,  squalia  : Efi  autem  & bafis  F C , bafiF  E , squalis . 

< Igitur  anguli  FGC,FGE,  squales  erunt,  ac  proinde  & ex 
duobus  rectis  reliqui  C G D,  E G D/  erunt  squales . Rurfus 
quia  duo  later aF  C,  F G , duobus  lateribus  FE,  FG,  'squa- 
lia fiunt , bafie/fi  squales  ponuntur  G C,G  E ; d erunt  tjy  an- 
guli C F D,  E F f)  , squales,  t atque  idcirco  & arcus  C D, 
E D, squales  erunt . Quod  e fi  propofitum  . 

TERTIO  fint  arcus  C D,  E D,  squales . D ico  fy  li- 
neas G C,  G E,  & angulos  C G D,  E G D , ejfe  squales  . Si 
enim  arcus  C D3£  D,  squales  fiunt, { erunt  Jy  anguli  C JD, 
E F D 5 squales . Quare  cum  duo  latera  FC,  F G , duobus 
lateribus  F E3  F G , fint  squalia,  angulos  fi  squales  conti-  , 
neant  $ s erunt  & bafies  G C,  G E,  squales^fy  anguli  FGC,  j 

F G E,  i 


A 


LIBER  III.  §f*3  41  s 


FGC,FGE;ac proinde  ex  duobus  reftk  relicui  C GD> EGD. 
Qua  omnia  demonfiranda  erant  • 

V 1. 

S I in  diametro  circuli  prseter  centrum  iiima 
tur  punftum  quodpiam, in  quo  ad  eafdem  par- 
tes duo  anguli  «quales  coniutuantur,  infiftent 
hi  anguli  aquales  arcubus  ingqualibus,maior- 
que  erit  ille,  qui  a minori  portione  diametri  re- 
motior eft . 

IU  eadem  figura  proxima  fintduO  anguli  Aquales  CGD, 
CGB.  Dico  arcum  BC^arcu  CD ^maiorem  effe.  Dubiis  enim 
retiis  BC,  CD , x quoniam  recta  G Ba  maior  eft 3 quam  recla 
G Ds  abfcindafur  GHjpfi  GDS  Aqualis  , iungaturq3  recta 

C H.  Quia  igitur  duo  latera  G H , G C , duobus  lateribus 
GD,GC , aqualia Jient,  angulos ij  continent  aquales  $ b erunt 
& bafes CH ,C D aquales angulus  GHC 5 angulo  GDC , 
Aqualis  . Efi  autem  GDC,in  Ifofccle  F C D , acutus , ex  3. 
coroll.propof.iy  .lib.i . Igitur  <&  GHC, acutus  eriti  ac  proinde 
ex  duobus  retiis  reliquus  CH  B,  obtufus  erit.  Cum  ergo , c duo 
anguli  CH  B^CBH^fint  duobus  rectis  minores  , erit  G B H, 
acutus . Quare  d latus  B C,  latere  CH  , maius  erit . Eji  au- 
tem C H > retiaojlenja  ipJiCD,  Aqualis  . Igitur  recta  B G » 
maior  quoque  erit, quam  G D i ac  propter  e a ex  fcholtopro- 
pof.  28 .huius  lib.  arcus  B C , arcu  C D,  maior  erit . Quod 
erat  oftendendum—/ . 

z7dtrtifi 

b 

-j/.prhrh 

tjpprittsl* 

PROBL.  4.  PROPOS.  30, 

2p> 

DATAM  p eripheriam  bifariam  fe- 
care. 

• 

SIT  peripheria  ABC,  fecanda  bifariam  » Ducatur 
reda  fubtendens  ACjCpia  diuiia  bifariam  in  D, erigatur 

per- 

1 . 
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perpendicularis  D B5qux  peripheriam  ABC,  bifariam 
13  fecabit  in  B.  Du£is  eniiii  re&i-S  AB,CB,erut 
AC \X  latera  AD;, DB, trianguli  ADB  , Aqualia  la- 
/ / V \ teribus  CD.DBj  trianguli  CDBiSunt  au- 
\Z_LV  tem  & anguli  ad  D,squ  ales, nempe  re£tijgi 
V-  frttfii.  A tuf  :i AB>CB,^quales  erunt;  Ac  pro 

kaS itertij, i p te rea  b pePiphefia*  A B,  CE,  eriint  aquales*  Datam  er» 
[ go  peripheriam  bifariam  fccuimus.Quod erat  facienda» 


'NON  'differt  pfdxis  dipiidencli  datam  peripberiani  bifa - 
fiam  a frusti  dhiidendi  redam  lineam  bifariam  h qiiam  ad 
p?opof.  i oJib.  I .tradidimus . Sl  namque  qnicmiqao  arcus pro- 
fbnuiur,  vi  ABC  > intelligenda  femper  efi  reda  linea  eum 
fub tendens  A C>  etiamji  dulla  non  fit  ,•  atque  ex  fundis 
& C>  deferibendt  arcus  eodem  intersiaUo  fe  mutuo  interfe- 
tantes  fupya  <g?  infra  p unci  a Ap&  C,  &e.nonfecus , ucjidu 
da  reda  A C>fecanda  ejfei  bifariam » Reda  enim  diuidens 
'redam  A C$  bifariam  } fe  cabis  quoque  arcilm  datum  bifa - 


THEOR, 


PROPOS. 


IN  circulo  angulus,  qui  in  Te  mi  cir- 
culo , re«ftus  eft  : qui  autem  in  maiore 
Tegmento * minorredo : qui  vero  in  mi- 
nore Tegmento  * maiof  eft  redo  4 Et  in* 
Tuper  angulus  maioris  Tegmenti  , redo 
quidem  maior  eft:  minoris  autem  Teg* 
menti  angulus  > minor  eft  redo  * 

ClUCVLi  enim  A B C,  cuius  centrum  D,didme- 
ter  fit  ACjConftitiiaturq;  in  femicirclilo  angulus  ABC* 
exiftetque  angulus  BAC,  in  maiori  Tegmento  CA  B» 
Conftituatur  quoque  in  CEB,minori  fegmento  aftgulus 
( B E C. 
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I B E C*  Dico  angulum  ABC, in  ferrii- 
j circulo  redum  efle ; angulum  vero 
1 B A C , iri  maiore  fegmento  , mino- 
rem r-edo  : & anguium  B E C>  in  mi- 
nori tegmento,  maiorem  redo.Item 
angulum  maioris  tegmenti  compre- 
hcium  i*eda  BC5&  peripberia  BAC* 
efle  recto  maiorem:  At  angulum  mi- 
noris legmenti  Comprehenfum  reda  BC,  Bz  peripheria 
BEC,  recto  minorem  4 Ducatur  en/m  reda  BD,a4  cen- 
trum^ extendatur  AB,in  F. Quoniam  igitur  recte  DA? 
DB  j aquales  funt,  3cri£  angulus  D B A,  angulo  DAB* 
xqnalis.Eade  ratione  erit  angui9  DBC5anguloDCBsa:- 
qualis,ideoq;  tot9  angulus  ABC, duobus  angulis  BAC, 
BCA, arqualis  erit . b Eit  autem  & angulus  F B C>  exter- 
nus eifdem  duobus  internis  angulis  B AC5BCA,in  trian 
gulo  A B C-i  requalis  . Quare  aequales  erunt-  inter  fe  an- 
guli ABCjFBCjaCpropterea  vrer^uc  reduS.  Redus  igi 
turefl  angulus  ABC; quod  efl:  primum  * 

QV  O N I A 'M  vero  In  triangulo  ABC,c  duo  an- 
guli ABCj&  BAC , funt  duobus  redis  minores  ; Et  efl 
angulus  ABC,  cflenfus  rectus:  Erit  angulus  B A C}  in 
fegmento  maiori  , redo  minor;  quod  efl.  fecundum  . 

R,  V R.  S V S quia  in  quadriiatero  A B E Cjifctra  cir- 
culum deferipto , d duo  anguli  oppofiti  B AC  , 8z  BEC, 
funt  duobus  redis  aquales ; Et  angulus  B AC  > o&cnfus 
efl:  redo  minor  : Erit  BEC,  angulus  in  fegmento  mi- 
nore,redo  maior  ; quod  eft  tertium  * 

S AT  1 S autem  eji^demcnfiraffe , •vffitm  angulum  in  fe- 
miri? culo j nimirum  ABC,  ? e aum  ejfe: fi?  in  maiori  figmen- 
to ,qualis  e fi  BAC  , recto  minorem  : ac  denique  in  fegmento 
minori, cu  tu fmodi  cjl  BBC,  maiorem  reclo*  Cum  enim  e om- 
nes anguli  in  eodem  fegmento  fint  inter  fi  aquales , perjficuu 
eft-yfi  'vnut  angulus  in  femtrirCulo  reclus  fit , cmnes  in  eodem 
fiemiarculo  ejfe  recios  1 Ei  fi  in  matere  fegmento  vnus  fit  redo 
minor ,omnes  in  eodem fegmento  ejfe  rtfto  minores  : Et  fi  dt- 
niq s in  minore figmento  sonus  fit  maior  recto  cmnes  in  eod.m 
fegmento  maiores  ejfe  recio  . Hoc  idcirco  dixerim  : quia  Eu- 
clides non  probat  abfolute,  quemcum%  angulum  in  fegmento 

maiore 


s. primi, 

i 

¥ 

apprimi.  \ 
? 

1 7 .primi* 

'Ujertj'.’ 
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maiore  B A C,  ejfe  reBo  minorem , vt 
>V  eonjiat , 7?  alius  angulus  in  eo  fegmen- 

fo  cr/iftituereiur  i cum  is  non  conth'-ere~ 
r«r  ^ diametro, quemad^dun:  ang'i- 
A r At  BAC.  Quare  quicunc.  aiius  t>j.-en- 

i " I)'  J detur  ejfe  etld recto  mnsr  , qui  * a 
\.  j/  lis  efcangah  &AC.,  in  eodem  fegmento 

maiore  , qui  rc&o  merior  eji  ejiert/ks  ab 
IZterdide  . 

A M P L I V S civr-  angulus redus  ABC, J>ars fit ati- 
guli  fegmenti  maic  rir. . AC  , qui  comprehenditur  reda. 
BC,&  peripner:  - JACj  erk  angulus  fegmenti  maio- 
ri s,redo  maior  j^quod  eft  quartum . 

POSTRE  n O , cum  angulus  iegmenti  minoris  , 
comprehenfus  red^  EC,&r  psripheria  BEC,pars  fit  quo- 
que anguli  redi  FBC  TErit  angulus  fegmenti  minoris , 
redo  minor  5 quod  eft  quintum.  In  circulo  igitur  angu- 
lus , qui  in  femfsirculo  * redus  eft  &c.  Quod  erat  de- 
monftrandum  . 

ALIA  demonjhettio  hums  propojitionis.  Infemicircu- 
r--  y lo,  cuius  diameter  A C , & centrum  D , fit 
angulus  ABC,quem  dico  efib  redum.  Du- 
Lrr  / m d a enim  reda  B D , b erunt  anguli  DBA, 
A.  X>  C DAB3£equales,quod  reds  DA.DB, Aqua- 
les fint . Cum  igitur  angulus  B D C , externus  c aequalis 
fit  duobus  angulis  internis  D B A , D A B,  in  triangulo 
ABD  5 Erit  angulus  BDC, duplus  anguli  DBA  . Eodem 
modo  erit  angulus  A D B , duplus  anguli  DBC  j atque 
adeo  duo  anguli  ad  D,dupli  erunt  totius  anguli  ABC. 
Cum  igitur  d anguli  ad  D , fint  duobus  tedis  aequales  5 
erit  angulus  ABC,  eoru  dimidiu,reduS:quod  eft  primu. 

VEL  fic.  Quoniam  e angulus  DA  B,angulo  DBA,  8c 
angulus  DCB,  angulo  DBC,squalis  eft 3 erunt  duo  an- 
guli A,C,  angulo  ABC,  aequales  in  triangulo  ABC: 
ac  proinde  angulus  ABC  , dimidium  erit  trium  angulo- 
rum A, C,&  ABC,  eiufdem  trianguli . Quocirca  1 cum 
tres  anguli  in  triangulo  ABC,  fint  asquales  duobus  re- 
dis 3 erit  ABC,  dimidium  duorum  redorum , atque  id- 
circo redu s . 

SIT  I 
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SIT  rurfus  in  fegmento  maiori,cuius  u 
centrum  D,  angulus  ABC, quem  dico  effe 
redo  minorem  . Duda  enim  diametro  / /nVr 
AE  , & coniunda  reda  BE ; erit  angulus  \/ 

A B E,  in  femicirculo  redus  , v£  demon-  A.  C 
Eratum  cE.Quare  angulus  ABC,pars  redi , redo  minor 
erit : quod  cE  fecundum. Atque  h^c  demonftratio  in  om 
nem  angulum  in  minori  fegmento  quadrat : quod  de 
fuperiori  demonftratione  dici  non  poterat , vt  ibidem 
monuimus  . 

SIT  iterum  in  fegmento  minori,  cu-  jj 

ius  centrum  D.angulus  ABC,  quem  dico 
ede  recto  maiorem.  Ducta  enim  diametre  \m_. 

AE5occurrens  pmpheris  pra  iudrr  A E,  At 
& coniunda  reda  BE^erit  ang  alu..  BE, 
in  femicirculo  redus,>i  deroonib^uin  eft  «qui  cum  iit 
pars  anguli  ABC,  erit  apgp$urAdC  • y do  maioriquod 
eft  tertium  , 

I A AI  vero  proponatur  fcgmentum  maius  ABC  , & 
fegmentum  minus  ADC,qucru?  cenem  .jx  E.  Dico  an- 
guium CAB,  fegmenti  maioris.  qui  vHelicet  conEitui- 
tur  a reda  C/l,&  pcriphsria  ASCUefT.t  ;do  maiorem  5 


At  angulum  CAD,  fegmenrjminoris . 
qui  fit  a reda  eadem  CA,&  jeripheria 
ADC,redo  minorem  . Ducta  enim  dia- 
metro CB,&  reda  B A?,  cadet  eiuj  fig- 
mentum BA,duo  punda  B,A,  eoniun- 
gens, a intra  circulum,reliqtia  vero  pars 
A F,  extra  circulum  , eritque  angulus  B A C,  in  femicir- 
culo redus,  atque  adeo  ei  deinceps  F A C,  redus  quoq;  . 
Cum  igitur  angulus  redilineus  redus  BAC  , fit  pars  an- 
guli CAB,  fegmenti  maioris  , qui  nimirum  Eib  reda 
CA,&  peripheria  ABC,continctur  , Sc  angulus  CAD, 
fegmenti  minoris,  contentus  videlicet  iub  reda  CA,& 
peripheria  A D C,  pars  quoque  anguli  redi  FAC  j con- 
dat vtrumque . 


CORO L LA  R IVM. 


HINC  manifestum  eft*  quod  angulus  trian- 

guli. 
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guli , qui  reliquis  duobus  aqualis  exi  frit } rectus  efi : 
eo  quod  illi  contiguus  ( qui produElo  latere  extra  trian 
gulum  fit ) ei f dem  fit  aqualis . Quod  quidem  conflat 
ex  priore  demonflratione , Vel  eo  quod  dimidium  fit 
$2fnmu  trium  angulorum  trianguli , a qui  duobus  rectis  aqui- 
ualent , Ouod  QX posteriore demonflratione  mani f e - 
sium  esi  , 

EX  CAMPANO* 

E X hac propcfitione  perfpicuum  quoque  ett  - non  valere 
duas  illas  argumentationes , quas  impugnavimus  ad  progofi 
i C *hu.'ms  Uh *quarum  vna efi  • 

TR  ANSITVR  a maiore  ad  minus * & 
p er  omnia  medii  • ergo  per  aequale « 

ALT  E EA  vero  efi  eiufmodi , 

CON  TINGIT  reperire maius3&  minus 
eodem  \ Igitur  coninget  reperire  aquale  • 

I N circulo,  enim  A E ? a cuius  centrum  D 3 & diameter 
- $ l nerftj  ■ _ A E , ducetur  recta  A E . b Erit  angulus 

A B E } figmenti  maioris  precio  mador.  || }uare fi 
jVgff  fi — A B:moueatur  tierjus  A E , circa  A , punctum 

\\y  fixum  , faciet  femper  cum  peripheria  angu- 

y ^ /#«  rec?<?  maderem*  donec  ad  diametrum  AE, 

c j G.tertij.  peruenerit,  c faciet  angulum  femicircu li} recto  minorem  . 
/ q.tertq.  Quod  fi  vlterius  moneatur  ad  A C,  d faciet  a fortiori  angu- 
lum ACF  > fegmenti  minorts » re-ofo  minorem , Tranfitur  er- 
go ah  angulo  figmenti  maioris ^qui  recto  maior  efi , adangu- 
gulum  fimi  circuli , etiam  fegmenti  minoris , quorum 

vtsrque  vecto  minor  efi  j «o»  tamen  per  angulum  recto  Aqua- 
lem . Cum  igitur  per  omnes  medios  angulos  fiat  tranfitus,per~ 
ficuum  efi , vitiofas  effe  pro.  dictas  confequentias . 

SCHOL1VM. 

M A N I F E ST  V M quoque  efi  conuerfium  huius  theo- 
rematis :hoc  efi . 

• J S E G- 


S EGM  ENT  V M circuli, in  quo  angulus 
conftitutus  eft  redus,  eftfemi circulus ; in  quo 
vero  angulus  eft  acutus, eft  fegmetitum  ma- 
ius .•  &in  quo  angulus  eft  obtuius  , eft  fegmen- 
tum  minus , Et  Tegmentum  cuius  angulus  re- 
do eft  maior , eft  ieroicircuio  maius ■,  cuius  ve- 
ro angulus  eft  redo  minor,  eft  vel  femicircu.. 
lus , vel  femicirculo  minus . 

NAM  angulo  exi  flent*  recto,  fi 'figmentum  non  Jit  femi- 
cir culus,  erit  vel  mutus,  fp Jlc  angulus  erit  acutus  i vel  minus, 
<&, Jlc  angulus  in  eo  obtujus , erit : quorum  vtrumque  pugnat 
cum  hypotbejl . Rurfits  angulo  exijlente  acuto  ? fi  figmentum 
non  Jit  femicirculo  maius , erit  vel  femicir  culus , Jlc  an- 
gulus in  eo  erit  r e dius  $ vel  minus Jlc  angulus  in  eo  erit  ob- 
tufus:  quorum  vtrumque  cum  hypotbejl  etiam  pugnat . Deni- 
que angulo  exijlente  ob  tu  fi, fi figmentum  jion  Jit  minus  femi- 
circulo , erit  vel  femicir  culus , atque  ita  angulus  in ' eo  r e cius 
erit  y vel  maius  , atque  ita  angulus  in  eo  acutus  erit  .•  quod fi. 
militer  hypotbejl  contrarium  efi . Pr&terea,  quando  figmen- 
ti angulus  efi  reclo  maior , fi figmentum  non  Jit  maius  fimi- 
circulo , erit  vel femicir  cillus, uel femicirculo  minus,  & Jlc  eius 
angulus  reclo  erit  minor  : quod  non  ponitur  , At  quando  an- 
gulus fegmenti  efi  reclo  minor yfi  figmentum  non  fit , fimi  cir- 
culus, aut  femicirculo  minus,  erit  maius,  at  que  ita  eius  angu- 
lus reclo  quoque  maior  erit,  quod  hypotbejl aduerfatur . 

§fV  I N & hoc  theorema  verum  efi.  \ fcilicet ». 

S I angulo  re<5to  linea  recta  fttbtenfa  , hoc 
eft , fi  in  triangulo  redangulo  latus  recto  angu- 
lo oppofitum , bifariam  fecetur , & ex  pundo 
diuifionis  circa  illam  redam , vel  latus,  circu- 
lus deferibatur ; tranfibit  neceifario  circulus  il- 
leper  angulum  redum. 

A -V  G VIO  enimreclo  ABC,f:tbtenfa  reclaA  C,  vel 
in  triangulo  r sci  angule  ABC, latus  AC,  reclo  angulo  B,  tf- 

to/tium 
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V y intra,  eas  cadant , extra  ; erit  a angu- 
- — lus  A £ C , r sci  as  quoqtte.  Quare  anguli 

recti  B3J> E,  aquales  erunt ; £/2  ab  fur  dum  cum  angu- 

lus E Jit  ne  ce  far  io  , b vel  maior jvel  minor  angulo  B.Tranfit 
igitur  circulus  fer  punctum  B:  quod  eji  propojitum  . 

E X ijSy  qua  in  prtore  farte  huius  propofdsmonjlrata  funtx 
nullo  negotio  ex  puncto  extra  circulum  dato  ducemus  duas  re- 
ctas advtramque  partem  recta,  ex  eodem  puncto  per  centrum 
circuli  du£t&>  qua  circulum  tangant . Id  quod  ad  propof.  /7. 
huius  lib.  polit  citi  fumus . 

/ SIT  enim  circulus  A B > cuius 

/ TjV  \ centrum  C,£f  punctum  D3extra 

2> Iff -W (j  | ipfum . Z) D C3  ex  dato 

\ /j  7 puncto  ad  centrum yeaq2  diuifabi 

V "zrflSLjr  fartam  in  E^defcribatwr  ex  E^ad 

int er u alium  EC,  t/g/  ED,  circu- 
lus A CBD;  fecans  datum  circulum  in  punctis  A>  B}  iun - 
ganturq3  reci&  JD  A,  D B.  Dico  vtramque  circulum  tange- 
re in  A DB . Ductis  enim  rectis  AC,  BC3c  erit  vterque  an- 
gulus A,  B,in  fetnicirculo  rectus  . Quare  per  corolL  propof 
16  .huius  lib. recta  D A,  circulum  AB  panget  in  Ai  S'  recta 
DBj  eundem  tanget  in  B:  quandoquidem  tam  illa  perpendi- 
cularis ejl  ad  extremitatem  femi diametri  AC,  quam  hac 
ad.extremitatemfemidiametn  C B. 

SED  & hoc  theorema  non  iniucundum  ex  Pappo  Ale- 
xandrino demonjhrabimus  hoc  loco  i nimirum  . 

S Iper centrum  circuli  alius  circulus  defcri- 
batur,&  per  vtriufque  circuli  centrum  recta  eij- 
ciatur,apun<S»  vero , vbi  hasc  recta  a pofteriori 
circulo  fecatur , ducatur  recta  vtcunque : leca- 
bitur  eius  portio  intra  priorem  circulum  a cir- 
cumferentia pofterioris  bifariam . 


SIT 
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SIT  circulus  ABC , per  cuius  cen- 
tru-  D , describatur  alius  circulus  DBF, 

& per  horum  circulorum  centra  ducatur 
redta  A Fi  ac  denique  ex  puncto  F , •vbi 
circulus  DEF , rectam  AF , inter  fecat , 
ducatur  recta  F B,fecans  circumferen- 
tias in  B E G»  Dico  BE,GEy  ejfe  aqua- 
les. Ducta  enim  recta  D E , a erit  angu- 
lus DEF,  in  femicirculo  DEF , rectus  . 

Igitur  b recta  DE,  rectam  B G,  fecat  bi- 
fariam  * . 

QV  O D fi  posterior  circulus  tranfeatper  punttum  C ,vt 
infecunda  figura  ,•  erit c rurfum  angulus  D E C,  in fimicir- 
culo  DEC  ,re5ius\ac  & propter  ea  BC  , m Enecabitur  bifaria. 

S I denique  pofierior  circulus  totus  fit  intra  priorem  , 'ut  in 
tertia  figura  erit  iterum  e angulus  DEF,  in  femicirculo 
DEF , rectus . Quare  f recta  DE,  rectam  B G , bifariam 
ficabit . Quod  erat  ofiendendum  . 

FACILE  etiam  aliud  hoc  theorema  demonfira- 
bitur . 

QVADRILATERYM  in  circulo  de- 
fcriptum,cui  us  duo  latera  oppolita  funt  paral- 
lela, & *qualia,parallelogrammum  eft  reftan- 
gulum,hoc  eft , vel  quadratum,  vel  altera  par- 
te longius. 

I N circulo  ABCD,defiriptum  fit  qua - 
drilaterum  ABCD , cuius  duo  oppofita  la- 
tera AD,  BC , parallela finty  d quali  a. 

Dico  ipfum  ejfe  parallelogrammum,&re - 
ct angulum. Cum  enim  recta  AD,  BC, pa- 
rallela fint,  & aquales,  s erunt  quoque  AB,  D C, parallela,  & 
aquales. Parallelogrammum  ergo  efi  A B C D . Quia  vero 
h & arcus  A £>,  arcui  BC  , ob  retias  aquales  AD,  BC,  <& 
arcus  AB, arcui  DCy  ob  aquales  rectas  AB ,DC , aqualis  ejh 
erit  totus  arcus  BA  D,toti  arcui  BCD,  & totus  arcus  ADCy 
toti  arcui  ABC,  aqualis,  ac  proinde , ductis  rectis  BD  , AC, 

E e fimi- 
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xqualis  erit . Quoniam  vero  in  quadrilatero  C D E G, 
a duo  anguli  C D E , C G E , duobus  funt  redis  sequa- 
les: b Sunt  autem  & duo  anguli  ACE,  BCE,  duobus  re- 
dis sequales-;  fi  auferantur  aquales  anguli  ACE  , CGE, 
remanebit  angulus  BCE,  angulo  C D E , sequalis . Si 
circulum  igitur  tetigerit  aliqua  reda  linea  , a contadu 
autem,&c»Qupd  erat  oftendendum . 

SCHOLIVM. 

POTEST  theorema  hoc  conuerti  hoc  modo . 

S I linea  re&adu&a  ad  extremitatem  lineae 
circulum  fecantis  fecerit  cum  ipla  angulos  x- 
quales  ijs,qui  in  alternis  circuli  fegmentis  con 
fiftunt, an  gulis;  Linea  ducta  circulum  tanget. 

1 N eadem  figura  priore  tranfeat  primum  recla  C E , per 
centrum , fecans  circulum  C D E,  & ducatur  recla  A E, per 
C 3 faciens  angulum  ACE , aqualem  angulo  CG  E .D  ico  AB, 
tangere  circulum  . Quoniam  c angulus  CGE,  recius  e fi,  erit 
& angulus  ACE,  illi  aqualis  ^recius . Quare  per  corollpropcf. 
\6 . huius  lib.  A B,  circulum  tanget . Iam  vero  C E , non 
tranfeat  per  centrum^confiruaturq figura pofierior,  vt fupra. 
Quoniam  igitur  angulus  AC  Ecqualis  ponitur  angulo  CGE, 
in  alterno  fegmento  maiore,  d & hic  efi  aqualis  angulo  CFE i 
erit ' & angulus  AC  E,  aqualis  angulo  CFE.  Addito  ergo 
communi  angulo  ECF,  erit  angulus  ACE , aqualis  duobus 
angulis  EFC, ECF : Atqui  anguli  EFC , ECF , aquales  funt 
vni  re  clo  j quod e angulus  C E F,  recius  fit  in femicirculo, 
tres  anguli  in  triangulo  C E Ff  aquales fint  duobus  re  Elis.  An- 
gulus igitur  AC  F ,reEHis  quoque  erit $ ideo  ^ per  ccrcll  prope  f. 
i6 .kuiushb.  A B,  circulum  tanget . 

EO  DEM  modo,  fi  angulus  BCE,  aqualis  fuerit  an- 
gulo C D E,  in  alterno  fiegm.nto  minori,  ofiendetur  recla  AB, 
tangere  circulum. Cum  enim  g anguli  BCE  , ACE  , duobus 
fint  re  Elis  aquales  : h Item  duo  anguli  C DE,  CGE,  d.wbus 
vectis  aquales  i fi  demantur  aquales  BCE,  CDE  , remane- 

E e 2 bunt 
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angulo  HjCequalis  angulus  IAB,&  agatur  ad  IA,  per- 
pendicularis AE,quse  fupra  A B,  cadet . Reliqua  omnia 
fiant, vt  prius,defcriptiimque  erit  Tuper  AB,  Tegmentum 
AKR,  inqtio  angulus  K',  aequalis 'eft  angulo  dato  obtu- 
fo  H.  Nam  angulus  I A B,  hoc  eft$angulus  datus  H,  a x~  i~32,tertij> 
qualis  eft  angulo  K,  in  alterno  Tegmento  A K B.  Eadem 
'enim  eft  demOnftratio . Itaque  Tuper  data  reda  linea  de> 

TcripfimUs  Tegmentum,  &c»  Quod  efficiendum  erat  • 

PROBL,  6.  PROPOS,  34.  33, 

A D A T O circulo  fegmentum  ab- 
fcindere  capiens  angulum  «qualem  da- 
to angulo  redtilineo , 

D A T V § circulus  fit  ABC, a jr 
quo  auferre  oporteat  Tegmentum,  in  ' " 

'quo  angulus  exiftens  Aqualis  fit  dato  (/  \ \ 

angulo  D . b Ducatur  reda  E F , tan-  / j b 17. terti]*. 

gens  circulum  in  A . Fiat  deinde  an-  — . V 

gulus  F A B-,  cequalis  angulo  dato  D*  Ns — 

Dico  igitur  angulum  ACB,  in  Tegmento  ablato  A C B, 
aequalem efte da  tO  angulo  D. Eft  enim c angulus  F AB,  c ^2»tertijt, 
squalis  angulo  C,in  alterno  Tegmento  A CB.Cum  ergo 
angulo  dato  D,fadus  fit  ecqualis  angulus  FAB$erit  quo- 
que angulus  C,angulo  D , aequalis  . A dato  ergo  circulo 
abTcidimus  Tegmentum  ACB,  &c-.  Qupderat  faciendu. 

THEOR.  2 9.  PROPOS.  35,  34« 

S I in  circulo  du«  re&«  linea;  fefe  mu 
tuo  fec  u crin  t,  rectan  gu  1 um  coinprehcn- 
fum  fub  fegmentis  vnius , «quale  eft  ei , 
quod  fub  fegmentis  alterius  comprehen 
ditur,re<ftangulo » 

Ee  > IN 
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I N circulo  ACBD,  fecent  fc  mutuo  reds  A B,  C D, 
i - — in  E.  Dico  redangulum  compreheiifum 
/Sjp/V  fub  Tegmentis  A E,  E B,  squale  ede  redan 
{ ) gulo  comprehenfo  fub  Tegmentis  CE, ED. 

^/3  Aut  enim  vtraque  linea  tranfit  per  cen- 
trum,aut  vna  tantum  , aut  neutra . T ran- 
feat  primum  vtraque  per  centrum. Quoniam  igitur  om- 
nia quatucr  Tegmenta  inter  Te  aqualia  funt,peripicuum 
eft,  redangulum  comprehenTum  fub  duobus  vniuslines 
squale  cfle  ei  , quod  fub  duobus  alterius  linea:  compre- 
henditur , redangulo  , ex  Ijs  , qus  ad  initium  lib.  z. 
Tcripfimus  . 

TRANSEAT  deinde  C D , fola  per  centrum  F, 
a j.tertij.  diuidatque  primum  redam  AB,  bifariam,  3 ac  propte- 
rea  ad  angulos  redos,coniungaturque  reda  BF.Quonia 
^ igitur  C D , diuifa  eft  per  ecqualia  in  F , & 
hy.,  e'id  i.  v per  insqualia  in  E 5 b erit  redangulum  Tub 

( \ CE,  ED,  vna  cum  quadrato  redx  EF,  aequa 

a\  ' le  quadrato  reds  FD5  ideoque  quadrato 

reds  F B,  cum  reds  FD,FB,  fint  aequales: 
e^7.primi.  ^ Eft  autem  quadratum  reds  F B , c squale 

quadratis  redarum  FE,EB,  Igitur  redangulum  Tub 
C E,  E D,  vna  cum  quadrato  reda:  E F , squale  quoque 
erit  quadratis  redarum  F E , E B . Quare  ablato  com- 
muni quadrato  reda:  F E , remanebit  redangulum  fub 
CE,ED, squale  quadrato  reda:  E B , hoc  eft,  redangu- 
lo Tub  AE5EB;  cum  A E , E B , reds  fint  squales  : aC 
proinde  redangulum  Tub  eis  comprehenTum,{it  quadra- 
tum , ex ijs.qus  ad  defin  i.lib  2.  Tcripfimus. 

D I V IDAT  iam  C D , tranfiens  per  centrum  re- 
dam AB,non  bifariam. Secetur  ergo  AB,bifariamin  G, 
C C ducanturque  reds  F G , F B j 

d d eritque  F G,  perpendicularis 

F J ( ad  A B.  Quoniam  vero  redan 

\®E  V gulum  Tub  C E,  E D , vna  cum 

* S.fecudi.  3 B quadrato  reds  FE,e  squale 

eft  quadrato  rede  FD,hoc  eft, 
quadrato reds  F B .*  Eft  autem  quadratum  reds  FE, 
^ 4-7. primi.  { squale  quadratis  redarum  FG>  GE$&  quadratum 

reds 
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redsEB,  aequale  quadratis  redarum  FG,GBjErit  quo* 
que  redangulum  fub  CE,  ED,  vna  cum  quadratis  reda- 
rum FG,GE,Jequale  quadratis  redarum  FG,  GB.  Dem» 
pto  ergo  communi  quadrato  redsFG,  remanebit  re- 
dangulum fub  C E , E D,  vna  cum  quadrato  redae  G E, 
aequale  quadrato  redsGB  . Atqui  etiam  redangulum 
fub  AE,  EB,  vna  cum  quadrato  redae  G E ,a  aequale  eft 
eidem  quadrato  redae  GB.  Igitur  redangulum  fub  C E, 
ED,  vna  cum  quadrato  redae  GE,  aequale  eft  redangulo 
fub  AE,EB,vna  cum  quadrato  eiufdem  redae  GE.  Qua- 
re ablato  communi  quadrato  redce  GE,  remanebi  t re- 
dangulum fub  C E , E D , aequale  redangulo  fub  A E , 
E B.quod  eft  propofitum. 

TERTIO  neutra  per  centrum  tranfeat , ftue  vna 
illarum  bifariam  diuidatur,  fiue  neutra.  Ducatur  per 
centrum  F,&pundum  fedion is  q q 

E, reda  GH  .Quoniam  itaque  S 's. 

oftenfum  eft,  redangulum  fub  f jr  sA 

AE,  EB,  squaleefle  redangulo  A z'  J £ 

fub  GE,EH» flue  A B,  diuidatur 
bifariam,fiue  non:  Item  redan-  ^ 

gulum  fub  C E , E D,  squale  efte  quoque  eidem  redan- 
gulo fub  GE,  EH,  fitfe  C D,  feda  lit  bifariam,  fiue  non  ; 
Erit  redangulum  fub  AE,EB,  squale  redangulo  fub 
C E,  E D . quod  eftpropofitum.  Si  in  circulo  igitur  dus 
reds  lines  fefe  mutuo  fecent , &c*  Quod  demonftran- 
dum  erat* 


CO  N V E RT  Z poterit  theorema  ijlud  hoc  modo . 

SI  dua: reci:* ita  fe  fecent , vt  "te&angulum 
fub  vnius  fegmentis  comprehenfum , aquale 
fit  ei , quod  fub  figmentis  alterius  comprehen- 
ditur , re&angulo;  de  feri  bi  poterit  per  quatuor 
illarum  pundta  extrema  circulus : hoc  eft , cir- 

E e 4-  culus 


culus  per  quadibet  tria  punita  earum  extrema 
defcriprus,per  quartum  quoque  punitum  ttan- 
libit. 

SBCBKT  fi  mutuoretiz  JL  B,  C T)  ,.in  E,fitque  re- 
£ ct  angulum  fub  A E 3E  B,  aquale  reclan- 

\ gulo  fub  C £ , E D.  Dico  quatkot  puncta 

•*/\p  \ A,D,B,C,  in  circumferentiam  circuli  ca- 

} der  e ^ hoc  efiy  per  ea  circulum  pojfe  defer  ibi  : 
A\~"  fffi  ^ adeo  vt  circulus  per  tria  punita  A , D , B, 
^ ' & deferipius , tranfeat  necejfario  per  punctum 

etiaC.  Defcribatur  enim  per  tria  piincia  A>  D><&  B^cir cu- 
lus aliquis  ,*  ( 'quo  autem  modo  id fiat  * ofiendemus  ad  s.  pro- 
poflib.4-.)  qui  fi  non  granfeat  perC  » tranfbit  aut  vitra  C » 
vel  citra , vt  per  F . Quoniam  ergo  rectangulum  fub  F E , 
E D,*  aquale  efi  r e cr angulo  fub  A E $ E B ,•  & rectangulum 
fub  C E,  E D , ponitur  quoque  aquale  eidem  reclangulo  fub 
A E i E B‘,  Erunt  rectangnla  fub  CE 3 E D > & fub  F E 3 
E D , aqualia^pars  & totum  i quod  efi  ab  fur  dum . Tranfbit 
igitur  circulus  per  punctum  C.  quod  erat  propofitum » 

THEOR.  30.  PROPOS.  36. 

SI  extra  circulum  fumatur  punitum 
aliquod , ab  eoque  in  circulum  cadant 
duatreihe  linete,  quarum  altera  quidem 
circulumfecet,altera  vero  tangat:Quod 
fub  tota  lecante,  & exterius  inter  pun- 
itum & conuexam  peripheriam  affum- 
pta  comprehenditur  reitangulum  s x- 
quale  erit  ei,  quod  a tangente deferi- 
bitur , quadrato . 

EXTRA  circulum  ABC,  pun<5him  fumatur  D , a 
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quo  linea  ducatur  D A,  fecans  circulum  in  C , a & linea 
DBjCirculum  tangens  in  B.Dico  redangulum  fub  DAj 
DC, aequale efle  quadrato  redrg  DB»  -^rD 

Tranfeat  'enim  primum  reda  D A , per 
centrum  E,  & iungatur  reda £B,t qus  / \ f \ 
perpendicularis  erit  ad  D B . Quoniam  f \Z  \ j 

igitur  CAjdiuifaeft  per  aequalia  in  E,&  V / J I 

ei  addita  in  redum  & continuum  C D , 
c erit  redangulum  fub  DA,  DC,  vna  cu 
quadrato  reds  EC,  lioc  eft  3 cum  quadrato  reds  EB, 
aquale  quadrato  reds  DE:  Eft  autem  quadratum  red^ 
DE  , d squale  quadratis  redarum  EB,BD  ■«,'  Quare  re- 
dangulum fub  D A,  D C,  vna  cum  quadrato  recta;  EB, 
squale  erit  'quadratis  redarum  DB,BE*  Ablato  igi- 
tur communi  quadrato  reds  BE,  remanebit  redangu- 
lum  fub  D A D C,  quadrato  reds  D B , squale.  Quod  ] 
•eftpropofitUm  •. 

NON  tranfeat  iam  D A , fecans  per  eentrum  E.Di- 
liifa  ergo  A C , bifariam  in  £,ducantur  reda;  EB,EC» 
E'D,EF;e  eritque  EB,  ,-rD  j 

&dB  D , perpendicula-  /f  B 

ris}f&EF,  ad  ACk 

Quoniam  igitur  C A , f \///  \ ( \ 

diuifa  eft  pCr  squalia  i j 

in  E,.  &ei  addita  reda  V / J JvC  J 

C D , s 'erit  redanguiu  S 

fub  DA  , DC> vna  cum 

quadrato  redsC  F,  aequale  quadrato  redae  DF.  Addito 
igitur  comuni quadrato  reds  F£,  erit  redangulum  fub 
DA,DC,vna  cum  quadratis  redarum  C F , F E,  aequale 
quadratis  redarum  DF,FE:  Eft  autem  quadratis  reda- 
rum C F -,  F E , h squale  quadratum  redae  E C , ideoque  ; 
& quadratum  reda;  E B ; Et  i quadratis  redarum  D F , 

F E , squale  eft  quadratum  redsD  E > Quare  redan- 
gulum fub  DA,DC,vna  cum  quadrato  reds  EB,  squa- 
le erit  quadrato  reds  D E > Cum  igitur  quadratum  re- 
ds DE,  k squale  fit  quadratis  redarum  DB,  BE;  erit  & 
redangulum  fub  DA,DC,vna  cum  quadrato  reds  E B, 
squale  quadratis  redarum  DB,  B E . Ablato  ergo  com- 
muni 
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muni  quadrato  re£ras  B E 5 remanebit  re&angulum  fub 
DAjDC  , quadrato  redas  D B,  aquale  ; quod  eft  pro- 
pcfitum  . Si  igitur  extra  circulum  fumatur  punctum  ali- 
quod , &c.  Quod  erat  dcmonftrandum . 

COROLLAE  IFM . L 

HINC  manifeflum  c&,  fi  a pun- 
R Puou*s  extra  circulum  affumpto 

H plurima  line a relite  circulum  fecan- 
(//  tes  ducantur,  retiangula  comprehcn- 
C\  / ) fa  fub  totis  lineis , & partibus  exte* 

Aoribusjnlerfe  ejfe  aqualia . Ttfiex 
A,  ductentur  relite  A.C , AD,  A E, 
fecantes  circulum  in  F , G,  H,  erunt  retiangula  fub 
■A  C,  A F ; Item  fub  AD,AG;dr  fub  AE , AH , 
aqualia  inter  fe  . Nam  dubia  A B , tangente  circu- 
lum > a erunt  quadratu  relite  AB,  aqualia  fingula 
tlla  retiangula;  quare  & inter  fe  omnia  aqualia 
erunt . 


A.  C ON  ST  A i etiam , duae  re- 

tias  ab  eodem  puntio  dutias,  qua  cir- 
culum  tangant , inter  fe  ejfe  aquales  . 
f I 'f-  Ducantur  enim  ex  A , retia  AB, 
I J A C , tangentes  circulum;  quas  dico 

\J  J effe  aquales  inter  fe . Dittia  enim  ro- 
ro tia  AD  , qua  circulum  fecet  in  E , 

erit  tam  quadratum  retia  A B , quam  quadratum 
retia  A C , b aquate  retiangulo  fub  AD ,AE.Qua- 
r e Quadrata  retiarum  A B , AC  , inter  fe  aqualia 
erunt , acprcpterea  retia  AB  , AC , aquales  qua- 
que erunt  , 


b A. tertii. 
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poffunt , vt  conslat  ex  fcholio propof.  31.  huius  lib.) 
erunt  (faex  2 .corolL  >AC  ,AL  D,  aquales . Cum  ergo 
& Ai  B , ipfi  -AC  3 aqualis  ponatur,  ducentur  tres  re 
Cia  aquales  A B 3 \A  C , -A  D quod  eft ab fur  dum. 
*:$.tertij.  a Da  a enim  tantum  duci  po  jf '%m  . 

A.  L IT' E R , Ponantur  in  figura  fequentis  pro • 
pof.dua  reda  aquales  D B,  D F,  & DB3circulum 
-tangat y in  B.  Dico  & D F , eundem  'tangere  in  F. 
DuCliS  enim  reCHs  E B , E F , ex  centro  , erunt  duo 
latera  D B , B E , duobus  lateribus  DF,  F E , 
h f. primi,  aqualia , & bafs  DE,  communis  . b Igitur  anguli 
zsS  aertij.  B,  F,  aquales  erunt:  c Sed  B , re  Cius  eft . Igitur  & 
F,  re  cius  erit : atque  idcirco  D F , circulum  tanget 
■in  F , ex  coroll.propof  1 6.  huius  lib. 

S C H O L X V M . 

FA  C I L Lt  M O negotio  propofitionem  hanc  per  an* 
'te cedentem  proportionem  demonfir  abimus,  hoc  modo.  Ex  pun 
Eo  A,  eXtra  circulum  BC  Deducatur  tangens  AB,  &fe  caris 
_ A E,  qua  primum  per  centrum  F,tranfeat$ 

D fecetTue  circumferentiam  in  D.  Dico  re- 
( AcftSsfgX  B angulum fub  A E,  A D,  aquale  ejfe  qua- 
T£  f\j  dtato  ex  A B.  D e f eripio  namque  ex  F > per 
v/  A A j Circulo  A X Ly  producantur  A E , A B, 

& 'vfque  ad  H 3I ; & per  D , ad  A H,perpendi- 

Cularis  X L , qua  eundem  cirCulum  BCDi 
tanget  in  D,  ex  coroU.propof.  i6*huius  lib  .Erunt  a3  ex  demon- 
ftratisin fcholio propof. 3 . huius  lib.AD,HE,  aquales^ac pro- 
inde, addita  communi  DE,<&  A E , HD, aquales  erunt.  Item 
ex  fcholio  propof.  / S .huius  lib.  AI,  X L , aquales  erunt,  feca- 
bunturrfc  in  B,  D,  bifariam:  ac propter  e areclangula  fub  AB, 
B I , & fub  X D,  D L,  aqualia  inter  (e  erunt , atque  adeo 
quadrata , ob  aqualitatem  rectarum  A B , B /5  X D,  DL . 
Itaque  quoniam  reE angulum  fub  H D,  D A,  hoc  efi , fub 
d g S.  tertii  AE,  ( qua  ipfi  H D,  'ofienfa  e fi  aqualis  ) A D,d  aquale  eft 
reE angulo fub  X D,  DL,  hoc  efl,recl angulo fub  AB,  BI,fiiie 
quadrato  ex  AB  i confiat  propofitum 

SE  D 
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SED  iamfecans  linea,  AN  ,non  tr  an fe  at  per?  centrum  Fy 
fecettf  circumferentiam,  in  C ,Dico  rurfum,reclangulum fub 
AN,  A C, quadrato  ex:  AB,  aquale  ejfe . D efcripto  enim,  rur - 
fus  ex  F , per  A, circulo  A KL-spro  ducantur  AN,  AB,vfque 
ad  GAi&per  C, ducatur  O M , circulum  B C D , tangens ,, 
Eruntque  ex  fcholio  propof.  3. huius  lib-.AC,  GN , aquales, ac  \ 
proinde,  addit  a communi  CN,<&  AN,  G C, aquales  erunt . 
Item,  ex  fcholio propof.18 .huius  lib.AI ,.OM , aquales  erunt, 
fecabunturf  in  E, C,  bifariam : ac  propter  e a reclangula  fub 
A B,  B.I,& fub  OC ,CM , aqualia  inter  fe  erunt , atque  adeo 
quadrata,ob  aqualitatem rectarum  A B^BI; OG, CJA-Itacfe 
quoniam  redi  angulum  fub  G C,  CAyhoc  eft, fub  AN,  (qua  ipft 
G C , oftenfa  eft.  aqualis  ) AC  ,z  aquale  eft  re  51  angulo  fub  * 3 
O C,  C M,  hoc  eft  ,r e 51  angulo  fub  AB,  BI  ,ftue  quadrato  ex 
A Bi  confiat  rurfus  id,  quod  proponebatur  . 

P R I M V M etiam  corollarium  huius  propof.  hoc  modo 
ferme  conuertemus , 

Sia  puncto  aliquo  bina;  lines  recta:  finite 
egrediantur,  qua:  itafecentur  in  binas  partes  , 

Yt  re&angula  fiib  totis,  & figmentis  prope  pun 
dum  comprehenfafint  «qualia:  defcribi  pote- 
ritper  extrema  puncta  aliorum,  figmentorum, 
circulus,  hoc  eft,circulus  per  tria  puncta  extre-- 
ma  aliorum  figmentorum  defcriptus,  per  quar 
tum  etiam  punctum  extremum  tranfibit 


E Xpuncl d enim A,  egrediatur  dua 
tecta  AB,AC,quaita  fecentur  in  pun 
His  D ,E , 'ut  re5l angui a fub  AB,  AD, 
& fub  AC,  A Eftnt  aqualia.  Dico  qua 
tuor puncla  B,C,E,  D,  incircumferen 
tiam  circuli  cadere  i hoc  eft,  per-  eapojfe 
defcribi  circulum adeo  vt  circulus  per 
tria  puncla  B,C,E,defcriptus,tranfeat 
neceffario  per  reliquum  etiam  punctum 
D*  Defer  ibatur  enim  per  tria  puncta 


B,C,E, 


£ s f.tertij, 
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B,C,E,  ( vt adpropofs • lib,  4-  docebi- 
A mus  ) circulus  B CE , qui  fi  dicatur 

35/  \ non  tranfire  per  quartu  punctu  D , tran 
fibit  aut  citra  D , aut  vitra , vi  per  F. 
/ j \\  Quoniam  ergo  reclangulum  fub  A B, 
( / \ | AF Aquale  e fi , ex  corolLl  fhuius  pro- 

\ l \J  pefi  recl angulo  comprshenfo  fub  A C , 

V ) A E i & reci  angulum  fub  AB  » AD, 

B v*  eidem  recl  angulo  fub  AC,AE ,ponitur 

aquale:  erunt  rettangula fub  AByAF, 
fy  fub  AB  , AD  , inter  f e aqualia  , pars  fy  totum  : quod  e fi 
ab  fur  dum.  Tranfibit  ergo  arculas  per  punStum  D.Quod  erat 
demonfirandum . 

L I C E B IT  quoque  ex  demonfiratis  hac  propofi  collige- 
re huiufmodi  problema . 

DATI  S duabus  rectis  fiue  «qualibus, fiue 
in«qualibus,  alterutri  earum  rectam  adiunge- 
re,vt  redfcangulumfiibtota  compofita,&  adiun 
fta  comprehelutn, quadrato  alterius  fit  «quale. 

SINT  dxt£, du&  recl<z  A B ,&C 
^ s,  ipfi  A B,  maiori  adiungenda  re  Ha,  ita  vt  re - 

\ h angulum  comprehenfum  fub  tota  compo 

G \ fita  ,&  adiunfl  a , aquale  fit  quadrato  re- 

A'  C, minoris. Diuif a re  Ha  AB,  bifariam 

" *n  -D  ’ defcribatur  ex  quouis  centro  A , ad 

• X>  J interuallu  A D , dimidiat a^  circulus  DF  G, 
^ zy  & ad  AD, in  D,  excitetur  perpendi  cularis 

^ £ DE yip fi  C,  aqualis,  ac  deniq-,  ex  E,  per  A, 

centrum  recl  a extendatur  E F ,fecans  cir- 
cumferentiam in  G.  Dico  fi  recl  & A adijciatur  B G , ipfi 

E G , aqualis , reclangulum  fub  tota  A G , (y  G 3 , Aquale 
effe  quadrato  recl  a C.  Quoniam  enim  reclangulum fub  F E, 
E G.  3 Aquale  efi  quadrato  recl  a E D ; ( quod  E D , circu- 
i lum  tangat  in  D,ex  coroU.propof  16.  huius  lib.  ) Efi  autem 
reclangulum  fub  F E,  E G,  Aquale  recl  angulo  fua  AG,  GB , 

! ( quod  re  Ha  F E,  E G,  recHs  A G,GB,  Aquales fiat,  Sum.pt  a 
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enim  efi  GB , ipji  E G , Aqualis , & A B , ipji  F G>  Aqualis 
pojita  efi  & quadratum  ex  E D , quadrato  exC  , (ob 
squalitatem  rectarum  E D,  C,  ex  confirulhone. ) squa- 
le . Igitur  & reci  angulum fub  A G *.G.  & >.  quadrato  ex  C > 
squale  erit . Quod  efi  propojitum «. 

NON  fecus  propojitum  demonfirabitur  ,Ji  recls  Cjninc- 
ri  adiungenda Jit  refracta  vt  reci  angulum Jub  tota  compoji- 
ta , adiuncia  comprehenfum  quadrato  reQs  AB%mmoris 
aquale  Jit  9 

THEOR.  31.  PROPOS.  37. 

S I extra  circulum  fumatur  pundtum 
aliquod , ab  eoque  pun&o  in  circulum 
cadant dus  redis  lines,  quarum  altera 
circulum  fecet,  altera  in  eum  incidaufit 
autem,quodfuhtota  fecante,&  exte- 
rius inter  pundtum  & conuexam  peri- 
pheriam  affumpta , comprehenditur  re- 
dtangulum,  squale  ei,  quod  ab  inciden- 
te deferibitur , quadrato  j Incidens  ipfa 
circulum  tanget . 


EXTRA  circulum  ABC, 
cuius  centrum  E,pundum 
fumatur  D , a quo  ducatur 
reda  DA,  circulum  fecans- 
in  C,&  reda  D B,  incidens 
in  circulum  ad  pundum  B 
fitque  redangulum  fub  DA, 

DC,  aequale  quadrato  redas 
DB  : Dico  DB, circulum  tangere  in  B.  a Ducatur  enim 
DF,tangens  circulum,&  iunsantur  reda:  EB3EF.  Quod 

fi  D A, 


36. 


1 7.  tertii* 
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EST  autem  hoc  theorema  conuerfum  pr  ac  edentis  theo- 
rematis, vt  perfpucuum  efi . 

P L A.  C ET  hoc  loco  fefttetu  etiam  theorema  demon- 
firare^} . 


SI  apundo  extra  circulum  dato  duae  lineae 
redas  circulum  tangentes  ducantur , aut  duae 
lines  yfque  ad  conuexam  peripheriam  inter  fe 
squales \ Linea  reda  ab  eodem  pundo  per  cen- 
trum circuli  eieda  angulum  ab  eis  comprehen 
fum  diuidit  bifariam : Et  contra , Linea  reda 
angulum  ab  eis  comprehenfum  diuidens  bifa- 
riam, per  centrum  circuli  tranfibit* 


I N priori  figura  huius prope/ \ du&  recta  DB+DF ^circulum 

A BCF, 


& jCJertij- 


^ fi  D A,  fecans  non  tranfeat 

per  dtrum  E,iungatur  quo- 
x>  que  reda  DE»  Quoniam 

/\/i  \ agitur  redangulo  fuh  D A , 

r f /VL— -jp  DC , a aquale  efi  quadratu 

V /E  J a/  E J redee  tangentis  D F s Et.  ei- 
dem  redangulo  fuh  D A , 
DC,  e quale  ponitur  quadra- 
tum reda?  D B:  erunt  quadrata  redarum  DF,DBvinter 
fe  sequali  a,  i deoque  & redee  D F , D B,  aquales  inter  fe 
erunt.  Itaque  quia  latera  DF,F£,  trianguli  DFE3cequa- 
lia  {unt  lateribus  DB,RE  , trianguli  D BEj  & bafis 
D E,  communis  : berunt  anguli  D F E3D  B E,  cequales: 
c Atqui  angulus  D F E,  redus  eft  , quod  D F»  circulum 
tangat . Igitur  & angulus  D B E,  redus  erit. ..  Quapro- 
pter per  coroll.  propof»  16.  huius  lib»  DB,  circulum 
tanget  5 quod  eft  propofitum  . Si  ergo  extra  circulum 
fumatur  pundum  aliquod  x &c . Quod  erat. 'demon-. 
ftrandum  * 


b,  p. primi. 
c t i.tertij- 
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a 8.  primi» 


b i 2 aertij. 


A B C F , tangant  in  B , F,  f unctis  , qua  ex  2.coroU.prace- 
dehtis  propof.  aquales  erunt : Vel  ducantur  quacunque  du& 
aquales  D B , D F . Et  per  centrum  E , ducatur  retia  linea 
X)  EA  . Dico  angulum  B D F,  felium.  ejfe  bifariam  a re- 
tia D A . Cum  enim  iuntlis  retiis  E B , E F , duo  latera 
BD,  DE, duobus  lateribus  F D,  D E,  aqualia  fnt  3 bafisty 
E B,  bafi  E F,  aqualis 3 erunt  duo  anguli  ad  D , inter  fe 
aquales.  Quod  efipropofitum  . 

DIVI  D A T i am  reti  a D A,  angulum  B D F9  bifa- 
riam . Dico  retiam  DA,  per  centrum  tranfire  . Si  enim  in 
D Aj  rion  eji  centrum , fit  extra  ipfam  centrum  E , iunga- 
turtfc  retia  E D 5 vt  m po feriori figura  huius  propof. Ergo , vt 
demonfiratnm  efi , reti  a E D , angulum  B DF , bifariam 
diuidet ac  propter  ea  anguli  B D A,  B D E , cum  fnt  di- 
midiat a partes  anguli  B D F , aquales  inter  fe  erunt 9pars,& 
totumsquod  efi  abfurdum  . Tranfit  ergo  retia  DA,  per  cen- 
trum . Quod  demonfirandum  erat . 

SED  0”  fequens  problema  cum  Io  an.  Bapt.  Benedztlo 
abfoluemus  , quod  ad  propof  i y.  huius  lib.  promi  fimus  , de- 
bueramufque  ibidem  demonfirare  , nifi  memoria  excidijfet . 
Efi  autem  eiufmodi . 


DATIS  duobus  circulis  , quorum  vnus 
non  fit  totus  intra  alium,circulum,  quivtrum- 
que  tangat,  defcribere. 


SINT  primum  duo  circu - “v. 

Ii  fe  mutuo  tangentes,  aut  fecd  g y v " X 15 

tes  in  aquales , A B,  minor,  & aX  Y5  ^ 

CDE  , maior , quorum  centra  4V  F ^ /r 

F,  G ,per  qua  retia  ducatur  ^ S 

F G,  occurrens  circumferentijs  ^ 
in  A,C,  qua  ,fi  circuli fe  tan - /\~-d\  ^ 

gant  inEf  per  contattum  E,  / yV- — 

tranfbit.  Abfcijfa  retia  E H 5 * 'xL3v/  / 

ex  femidiametro  maioris  cir-  ^ 

culi,qua  femidiametro  minoris 

fit  aqualis,  defcribatur  ex  FyCetro  minoris  ad internatia  retia 
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\ HC,quA  maior  est,§.  femidia- 

g f'  v Z'  JV  Q meter  minori*,  arcus  fecans  cir 

V.  cumferentiam  maioris  in  I$& 

*r-\T  /t  ex  I,per  centra  F,  G,rec2&  du- 

^ ^ yiN' — cantur  I F,  IG ^occurrentes  cir - 
cumferentijs  in  B,  D.  Et  quia 
C HyipfilF,&HEyipf  F B , 
jA  \n  j Aqualis  eftjper  confiruBionem; 

* 3y/  y erunt  tot  a CE  yI  B,  Aquales . 

yf  ^ C«  ergo  diameter  I D,  dia- 

metro CE,  Aqualis  fit,  erit  quo- 
que I Byipfi ID x Aqualis  ..  Circulus  ergo  ex  I , £ , defcri- 

ptus  tranjihitper  D.  Cum  ergo  idem,  ex  fcholio  propof  i j .hu- 
ius lib.  extra  'vtrumque  circulum  cadat  totus,  tanget  vtrum- 
que  circulum  in  B,D.Quod  ejl propof  tum . 

£ SINT  deinde  duo  circuli 

sfs.  yV  fe  mutuo  tangentes,  vel fecan- 

. i & f 7/  \ r m aquales,  A B,CDyper  quo- 

\ j ~ J j rum  centra  EXF,  retia  educa- 
y Vx  x/  /#r -4  C.  Diuifa  deinde  recla 

E F,  inter  duo  centra  bifaria 
in  G,(Qudde  circuli  fe  mutuo 
tangunt  y diuiditur  recla  E F , 
bifariam  in  puncto  contaBus  , 
propter  femidiametros  Aquales 
Aqualium  circulorum')  excite- 
tur in  G,ad  EF,  perpendicularis  G H:  in  qua  fumpto  puncto 
H,vt  cunque,  ducantur  ex  eo  per  centra  E,  FyreB&  occurren- 
tes cir  cumferentijs  in  B,D  . Quoniam  igitur  duo  latera  GE3 
G H,  duobus  lateribus  G F,  G H,  Aqualia  funi  , angulofque 
comprehendunt  Aquales, nimirum  rectos,*  erunt  bafes.  HE, 

HF,  Aquales : Et  additis  femidiametru  Aqualibus  EB,  F D 
tot  a lineA  HByti  D, Aquales  erunt . Circulus  igitur  ex  H:per 
B,defcriptus  tranfibit  per  D,  cadet  q3  extra  vtrumque  cir  cu- 
lum,ex  cor  oli.  propof  \q.  huius  lib.  Quare  vtrumque  tanget 
in  B,D  .Quodef  propof  tum . 

TERTIO  fnt  duo  circuli fiue  Aquales  ,fue  in  Aquales, 
AB,C  D,  quorum  alter  extra  alterum  ft  totus  . Fer  eorum  \ 
centra  E,  F, ducatur  reda  AC*Etf  circuli  funt  mAquales , 

defert-  i 


*#.primi- 
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defcribatur  ex  E,  centro  mino- 
ris ad  infernalium  diametri 
maioris  CH3arcm,quem  in  G , 
fecet  alter  arcu*  ex  F , centro 
maioris  defer  iptus  ad  interual- 
lumreEta  FI,  compofita  ex fe- 
midiametro  maioris  F H , & 

H I , femidiametro  minoris  a- 
quali.  Ponamus  enim  nunc  hos 
arcus  fe.  interfecare quando 
autem  fe  non  fecant , dtcemus 
mox  3quid  agendum  fit,  Ex  G,  autem  per  centra  E . F,  reEla 
ducantur fe  cantes  circumferentias  in.  B,D.Et  quia  F G,  ipfi 
FI,  Aqualis  eft:  ablatis  aqualibus  FK,  F H i reliqua  aquales 
erunt  KG,HD  E fi  autem  H I,  fumpta  aqualis  femidiame- 
tro minoris  EB, Igitur  & KG,ipfi  E B ^aqualis  erit. Cum  ergo 
& EG , diametro  maioris  K T),fit  aqualis  3 erunt  tot  a recta 
GB>GD,  aquales, Quare  circulus  ex  G.per  B,defcriptustran 
fibit  per  D,  cadet q3  extra  vtrumfy  circulum , ex  corcil.  propof 
13, huius  hb,ac proinde  vtrumque  tanget  in  B , E>.  Quod  efi 
propof  tum . 

VERVM  quia  non femper  duo  illi  arcus  ex  E,  &F,  defer  i 
pti  fe  inter  fecant,  quod  accidit  propter  nimiam  cir  culor  u di- 
fiantiam  vnius  ab  altero , abfoluemus  problema  hoc  alio  mo- 
do,qui  generalis  efi,  fiue  cir  culi fe  tangant, fiue  non , etiamfi 
non  fe  fecent,& fiue  aquales  fint,fiue  inaquales.  Ducta  recta 
A C ,per  circulorum  centra  ^fumatur  re  Ei  a aquales  AG,CH, 
ita  ut  qualibet femijfem  ipfius  A Cfuperet:  f?  ex  cetro  E, per 
G, arcus  GI,  defcribatur , quem  fecet  in  I , alius  arcus  HI3ex 
cetro  FyperH , de  f criptas:  ac dsnicfo  ex  I-iper  centra  E3F, recta 
emittantur  circumferentias  occurrentes  in  B,  D.  Et  quoniam 
EG3EI , aquales  funt,fi addantur  aquales  A E,  B E fient  tota 
A G,  B I,  aquales . Eadem  ratione  erunt  CH,DI,  aqua- 
les.Cum  ergo  A G,CH,pofita fint  aquales ? erunt  quoque  BI , 
Dliaquales  . Circulus  igitur  ex  ifper  B ,def criptas  tranfibit 
per  D,totus(fc  extra  vtrumque  circulum  cadet,  ex  coroii, pro- 
pof 1 3 .huius  lib-ac proptersa  vtrumpfc  tanget  mB,  D.  Quod 
efi  propofitum > . 

JAM  vero  eadem  arte  deferibemus  circulum  data  ma- 
F f 2 gnitu- 


D gnitudinis , .qui  duos  circulos 

B frepofitcstangatydummodofe- 

f / y\  midiameter  circuli  defcribendi 

fi  \Ti7\ / iC  maior  jit  femijfe  recls  AC>  per 

\ / J centra  circulorum  nvfque  ad  cir 
cumferentias  ducis, . Nam  ji 
femidiametro  dati  circuli  re - 
| f edas  squales  abfeindam9  A G, 

*r C **  ’ reliqua  perficiemus  y 'ut 
* proxime  diclum  ejl . 

PORRO  manifestum— * 
etiam  ejl  y fi  ex  puncto  medio  recls  A C , centra  circulo- 
rum vjque  ad  circumferentias  ducis  , dsferibatur  circulus 
per  A , Cseu;n  circulum  tangere  'vtrumque  circulum  A .8, 
CD,in  A,&C3  ex  coroU.propofi q,huiu*  lib* 
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S?a^S?Q^?fcVCLlL>ib 

ELEMENTVM 

Q_V  A R T V M 
DEFINITIONES. 


F I G V R A redtilinea  in  figura  re<5ti- 
linea  infcribi  dicitur, cum  finguli  eius  H- 
gura^qua:  infcribicur , anguli  fingula  la- 
tera eius, in  qua  infcribitur,  tangunt . 

BHG  E N S Euclides  quarto  hoc  lihro  de  va- 
rijs  infer iptionibus  figurarum  recliUnea- 
mm  in  circulo  ? & earundem  circa  circu- 
lum deferiptiombus : Item  de  inferiptio- 
nibus  circuli  in  eifdem  figuris , & circuli 
deferiptionibus  circa  eafdem: exponit pau- 
cis definitionibus,  quid fit  figuram  in  figu- 
ra infcribi , aut  circa  figuram  dsferibi,  incipiens  d rechlir.eis 
figuris.  Si  igitur  anguli  Z),  E , F,  Jk_  Gi 

trianguli  interni  D E F,  tangant  /\  /\  f 

latera  AB  ,AC  ,BC  ^trianguli  ex-  ^f\~7\ 

terni  ABC,  dicetur  triangulum  J . v— E 

D E F ,in  triangulo  ABC , effe  & F c * 

inferiptum  . At  quoniam  angulus  M $ trianguli  KLM , non 
Ff  3 tangit 
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tangit  lattis  H I , trianguli  G H I , /w»  dicetur  triangu- 
lum K L M , infcribi  in  triangulo  G H I ; quamuis  totum 
illud  fit  intra  hoc , duoque  anguli  K , L , tangant  duo  latera 
G H , G I * 

1 1. 

SIMILITER  & figura  circum  fi. 
gura  defcribi  dicitur , cum  fingula  eius , 
qu^  circumfcribitur,latera  fingulos  eius 
figura:  angulos  tetigerint,  circum  quam 
illa  defcribitur . 

E contrario  dicetur  triangulum  ABC,  defer  ibi  circa  trian 
gulumDEF  i quoniam  fingula  latera  illius  fingulos  huius 
angulos  tangunt >•  At  triangulum  G H 7,  nen  dicetur  defin- 
itum ejfe  circa  triangulum  K L M , propter  e a quod  latus  il- 
lius H I , angulum  huius  M , non  tangit . I dem  mtelligen- 
dum  esi  de  infer iptiombus,  ac  circumfcr/ptionibus  aliarum  fi- 
gurarum reftilinearum . 

C2ETERVM  proprie  figura  reBilines.  dicuntur  in  fi- 
guris reBilineis  defcribi  , & circa  eafdem  defcribi  , quando 
inferipta  , & circumfiripta  habent  latera  numero  aqualia , 
& angulos  numero  aquales  : quamuis  hoc  nOn  fit  omnino  ne- 
ceffarium^cum  gr  quadratum  intra  triangulum  defcribi  pofi 
fit,"vt  ad finem  hb.6.  docebimus < 

1 1 1. 

F I G V R A re&ilinea  in  circulo  in- 
fcribi dicitur , cum  finguli  eius  figura:  > 
quae  inferibitur,  anguli  tetigerint  circu- 
li peripheriara . 

VT 
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V T fi  tangant  anguli  A , B , C , trianguli 
A BC^peripheriam  circuli  ABC , dicetur  trian- 
gula in  circulo  ejfe  infcriptu  . Quod  fi  vel  vnua  r 
tantum  angulorum  non  tangeret  peripheriam  > \ 

non  diceretur  triangulum  ejfe  infcriptum  in  O 
circulo . 

I X I I. 

F I G V R A vero  re&ilinea  circa  cir- 
culum defcribi  dicitur,  cum  fingula  la- 
tera eius,  quat  circunfcribitur , circuli 
peripheriam  tangunt . 

A T vero , fi  later  a trianguli  AB  C » 
fingula  tangant  peripheriam  circuli  DBF  i 
dicetur  triangulum  circa  circulum  ejfe  de - 
fcriptum—j . 

V.  £ E C 

SIMILITER  & circulus  in  figura 
reftilinea  infcribi  dicitur , cum  circuli 
peripheria  fingula  latera  tangit  eius  fi- 
gurat, cui  infcribitur . 

V I. 

CIRCVLVS  autem  circum  figu- 
ram defcribi  dicitur,  cum  circuli  peri- 
pheria fingulos  tangit  eius  figurat,  quam 
circunfcribit,angulos . 

VICtSSiM  dicetur  circulus  DEP,tn  figura  defini - 

F f 4-  tioms 
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. IN  circulo  ABC,  coaptanda  fit 

"A  reda  linea  asqualis-  redae  lineae  da- 
T / (y\\  ta?  D.quof ‘tamen  maior  non  iit  dia- 

^1  i mct-ro  cirCulidati.  Cum  enim  dia. 

meter  a fit  omnium  redarum  in  cir- 
^ culo  maxima  , fi  data  reda  diame- 
tro maior  foret , non  pofiet  in  cir- 
• culo  aptari  illi  vna  squalis.Ducatur  ergo  diameter  BC. 
Itaque  fi  data  reda  D 3 squalis  fuerit  diametro , aptata 


tionis  infer  iptus  ejfe  in  triangulo' A B C : At  vero  circu- 
lus AB  C , in figura  definitionis  3 .defer iptus  ejfe  eircatrian 
gulum  ABC.  Idem  indicium  habeto  de  alijs  figuris  reclili- 
neis , qu&  in  circulo  dicuntur  inferibi , •vel  circa  eundem  de- 
feribi  i Aut  in  quibus  circulus  dicitur  inferibi , vel  circa  quas 
deferibi  circulus  dicitur . 


RECTA  linea  in  circulo  accommo 
dari  , feu  coaptari  dicitur , cum  eius  ex- 
trema in  circuli  peripheria  fuerint. 


V T recla  linea  A B , quoniam  eius  ex- 
trema peripheria  circuli  ABC , 

exifiuni , coaptata,  feu  accommodata  in  di- 
I Bo  circulo  ejfe  dicetur  : Non  autem  recla 

g E,  velC  D s quia  hac  alterum  duntaxat 
extremorum, nempe  C , habet  in  peripheria 
circuliylUa  •Vero  neutrum . 


PROBL.  1.  PROPOS.  1. 

I N dato  circulo  redam  lineam  ac- 
commodare aqualem  data:  reda  linea , 
qua  circuli  diametro  non  fit  maior . 


erit  B C,  illi  squalis  : Si  vero  D,minor  fuerit  diametro* 
a abfcindatur  B E,  squalis  iffi  D,&  centro  B,interuallo  a 3*  primi. 
autem  B E , circulus  defcribatur  EA,  fecans  circulum 
A B C,  in  A.  Du&a  igitur  reda  BA,  erit  ea  aptata  in 
circulo  ABC*  squalis  dats  r c€tx  D . b Eft  eniniB  A * bis*defim 
squalis  ipfi  B E j & D,  squalis  eidem  BE,  per  conftru-  primi  . 
ctrioriem.  Quare  AB,  & D,inter  fe  squales  quoq,  erunt. 

In  dato  ergo  circulo  reda  linea  accommodauimus  , &c. 

Quod  faciendum  erat . 

EX  FEDERICO  COMMANDINO* 

- I N dato  circulo  rcftam  lineam  accommo- 
dare squalem  dats  re6telines,qu®  circuli  dia- 
metro non  Iit  maior, & alteri  dat*  parallelam. 


F N dato  circulo  ABC,  cuius  centrum  D,  accommodan- 
daJit  recta  aqualis  recta.  E F,  qua  diametro  maior  non  Jit,  _ . . . * 

& Alteri  recta  G,  parallela,  c DU  ^ j,  -3l.Jf.tm* 

catur  per  centrum  D diameter  1 

AC^recla  G ^parallela.  Quod  fi  re  f \ 

cla  E F,  diametro  fuerit  aqualis-,  &f  1 1>  K 1,  -w 

fzBum iam  erit,  quod proponitur.  f ' ** 

Sivero  E F,  diametro  minor  fu  e-  \ J 

r it, Jeci  a ea  bifariam  in  H,  abfcin  c» 

datur  DI, ipji  H E,  & D K,  ipji  — 1 Q * * 

HF,  aqualis, ut  tot a IK, toti  EF,  ' - 

Jit  aqualis.  d Et  per  I,K , ad  angulos  rectos  ipji  A C , duc  an-  ^if  .primi. 

turL  AI,  JY  O5  iungaturqi  LN.  Dico  LN,  accommodatam 

ejfe  aqualem  ipji EF  , & ipji G, parallelam.  Cum  enim  LM * 

N O,  a qualiter  a centro  dijlent , e tpfa  aquales  inter  fe  erunt : « tertij. 

f qua  cum  diuidantur  bifariam  in  I,  & K , quod  ad  angulos  f j. tertij . 
rectos  fecentur  a recta  A C , per  centrum  D,tranf eunt  ederat 
& earum  femijjes  LI,NK, aquales . g Quia  vero  LI  , NKb  . prim z. 

parallela  etiam  funt  5 h erunt  quoque  L N,IK,  aquales  * & h 3 j -primi., 
parallela.  Quare  cum  I K 3 aqualis Jit  ipji  E F,  & paralle- 
la ipji  G j Erit  etiam  L N,  aqualis  ipfi  E F,  i & ipji  G ,paral-  * 3 0 .primi. 

1 lela.  *. 


1 3 o.pimi . 


*r  7 'primi, 
hi  3 -primi. 

s 3 2. t er  tu  < 
nj  2.  tertij. 

£ 3 2. primi. 
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lela.Eadem  ratione,firecla  ducatur  MO,  erit  ea  aqualis  ipfi 
EF,  & parallela  ipfi  G.Quod  eft  propofitum . 

PROBL.  2.  PROPOS.  2. 

I N dato  circulo  triangulum  defcri- 
bere  dato  triangulo  aequianguium. 


S I T in  circulo  ABC,  da* 
to  defcribendum  triangulu 
^quiangulum  triangulo  da- 
to cuicunque  D E T i Duca- 
tur reda  GH,  tangens  cir^ 
culum  in  A,  fiatque  angulus 
G A B,  angulo  F,eEqualis,& 
angulus  H A C,  angulo  E,  atq;  extendantur  redec  A B, 
AC, ad  circumferentiam  vfque  in  punda  B,&  C,coniun 
gaturque  reda  BC.  Non  cadet  autem  reda  A C * in  re- 
dam  AB  , velinter  redas  A B , A G rpropterea  quod 
anguli  GAB^HAC,  hoc  eft  > anguli  F,E, a minores  funt 
duobusredis.  bEflent autem  duobus  redis  ecquales, fi 
A C,  in  A B,  caderet ; vel  maiores  duobus  redis,  fi  inter 
AB,AG,  caderet . Dico  triangulum  A B C, circulo  da- 
to inferiptum , efie  a-quiangulum  dato  triangulo  DEF* 
Eft  enim  angulus  C, c aqualis  angulo  GAB,-&  eidem  an 
gulo  GABj  ecqualis  eft  angulus  F * ex  conftrudione  * 
Quare  anguli  C,  & F, inter  fe  quoque  erunt  squales.  Si- 
militer quia  angulus  B, squalis  eft  angulo  H AC;&  ei- 
dem angulo  HACjSqualis  eft , per  conftrudionem  , an- 
gulus E 5 erunt  etiam  anguli  B , & E , inter  fe  ecquales  * 
Cum  igitur  duo  ahguli  B,  & Cj  trianguli  ABC,  ecqua- 
les fin £ duobus  angulis  E,  & F , trianguli  D E F , ' erunt 
quoque  reliqui  anguli  A , & D,  Aquales.  Aeauiangu- 
lum  eft  ergo  triangulum  A B Cj  triangulo  D £ F . Qua- 
re in  dato  circulo  triangulum  defcripfimus , &C.  Quod 
faciendum  erat » 

PR  OBL. 
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PROBL.  3.  PROPOS.  3. 


CIRCA  datum  circulum  triangu- 
lum defcribere  dato  triangulo  sequian- 
gulum. 


CIR.CA  circuiunl  ^ 

datum  ABC,  defcri-  /%. 

Vendam  fit  triangulu  q 

xquiangulu  dato  tria  /\  A L.  /\K 

?atfEV;^d  «nrfry* j \ 

G,&  H j iumptoque  L B 7vl 

centro  circuli  I,ducatUr  reda  vtclinque  AI,  & fiatangu 
lus  A I B,  aqualis  angulo  DEG;&  angulus  BlC^angulo 
DFH-.Deinde  ex  AjB,C, educanttir  ad  AI,  BI,  CI,  per- 
pendiculares KL,L  M,  M Kj,  qux  circulum  tangent  in 
pundis  AiB^Qper  Coroii.propof.i6i  lib*  3*  coibuntque 
in  pimdiS  S,LjMi  Si  enim  duceretur  reda  AC,  fierent 
duo  anguli  K AC,  K<JAS  duobus  redis  minores;  ac  pro- 
inde AKj  CK,  coibunt , &c»  Nam  reda  haec  duda  A C , 
caderet  fupra  redas  AI,CI,qu6d  he  angulu  confli  tuant 
in  I.Cum  eiiim  fpatium  Circa  I,equaie  fit  quatuor  redis, 
excoroli.i.propof.i5.1ib»iihoc  efl,  quatuor  angulis  ad 
E,&  F;  fintque  duo  anguli  AIB,CIB,  diicbiis  angulis 
DEG,DFH, aequales  ; erit  reliquum  fpatium  AIC5reli- 
quis  duobus  anguli  s DEF,DF£,  xquale  : Sed a hi  mino- 
res funt  duobus  redis . Igitur  & fpatium  A I C , miniis 
erit  duobus  redis , ac  proinde  angulus  erit  A I G.  Alias 
fpatium  illud  efiet  vel  cequale  duobus  redis  j fi  nimirum 
AI,CI,vnam  reda  lineam  confli  tuefent;  vel  maius  duo- 
bus redis,  fi  reda  A I,  produda  caderet  fupra  IC. Cadit 
igitur  necefTario  A I,  produda  infra  C I ‘ atque  idcirco 
angulus  fiet  A I C 5 ad  partes  X i Defcriptum  efl  igitur 
circa  circulum  triangulum  K L M.quod  dico  efle  sequis 
angulum  triangulo  DEF.  Quoniam  enim  omnes  anguli 
in  quadrilatero  A I B L , aequales  funt  quatuor  redis,  vt 

ad 
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jX.  ad  j i.propof.iib.T.ofte 

fumfuit;&anguliIAL} 
D A"— Nc  X B L , funt  duo  recti ; 

A / erunt  reliqui"  A I B , & 

J~— VtiA^T»  ) X.  L, duobus  redtis  xqua. 
fi  E FH/y  | J \ les.  Cum  igitur 1 & an- 
L B M DEG,DEF, fint 

duobus  redtis  ^quales^fi  auferantur  squales  AIB,DEG> 
remanebit  angulus  L,  angulo  D E F , squalis  . Pari  ra- 
tione cftendemus  angulum  M , squalem  efle  angulo 
DFE.t  Reliquus  igitur  angulus  K,  reliquo  angulo  D 5 
squalis  erit ; atque  idcirco  triangulum  K L M,  squiah- 
gulum  triangulo  DEF.  Circa  datum  ergo  circulum.&c. 
Quod  efficiendum  erat . 


PROBL.  4.  PROPOS.  4. 


IN  dato  triangulo  circulum  inferi- 
bere. 


SIT  deferibendus  circulus 
* in  dato  triangulo  ABC.  Diui- 

fis  duobus  angulis  ABC,  ACB, 
bifariam  redis  BD  jC  D,qus 
/y^\y — \\  intra  triangulum  coeant  in  D$ 

~~r;  ducantur  ex  D,  ad  tria  latera , 

perpendiculares  DE,  DF,DG. 
Quoniam  igitur  duo  anguli  DBE3DEB5trianguli  DBE, 
squales  fiint  duobus  anguli  DBF^DFB,  trianguli  DBF, 
vterque  vtrique  3 & latus  BD,  commune  ; c erunt  quoq; 
latera  D£,DF,  squalia.  Eademq;  ratione  squalia  erunt 
latera  Dr>DG,in  triangalisD  C F,  D C G.  Cum  igitur 
tres  re&ce  DE,  DF,DG*  fint  squales  5 circulus  ex  D , ad 
interuallum  DE,  aeferiptus  tranfibit per  reliqua  pundta 
F3&  Gjtangetque  latera  trianguli  in  E,F,  G,  per  corolb 
propof.i6.1ib.  3.  quod  latera  perpendicularia  fint  adie- 
midiametros  D £,D  F,D  G.  In  dato  ergo  triangulo  cir- 
culum defcripfimus . Quod  erat  efficiendum  * 

S C H O- 


1 b j-  2. primi. 
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S C H O L I V M. 

V E RV  M quoniam  'Euclides  lib.  /.  demonftrauit ; a in 
omni  triangulo  duo  latera  quomodolibet  ajfumpta  reliquo  ef~ 
fe  maiora  » non  abs  re  fuerit  demonjlrare  hoe  loco»  cum  Ioan . 
Baptijla  BenediBo » quanto  maior  a Jint , hoc  propojito  thes- 
rematej . 

I N omni  triangulo,  fi  circulus  infcribatur, 
duo  quaslibet  latera  fuperant  reliquum  recta  li- 
nea , cuius  quadratum  quadruplum  efl:  reftan- 
gulicomprehenfi  fub  recta  ab  angulo  illis  la- 
teribus comprehenfb  in  cauam  peripheriam 
dudta,  & iub  eiusfegmento  exteriore.  Quod  fi 
angulus  comprehenfus  fit  reftus , iiiperabunt 
illa  duo  latera  latus  recto  angulo  oppofitum 
diametro  circuli  triangulo  infcripti. 

SIT  triangulum  ABC,b  cui 
circulus  infcribatur  DEF  »td~ 
gens  latera  tridguli  in  D,E»F, 
punBis  ? & d quouis  angulo  B, 
fuere  Ilus  is  Jit» flue  obtufus»Ji- 

ue acutus 3 ducatur  reBa  B H » — ^ t r , ... 

fecans  circulum  in  I . Dico  duo  ^ ^ C 

latera  BA»  B C , Juperare  latus 

AC » reBa  linea » cuius  quadratum  quadruplum  ejl  reB an- 
guli JubBH,  BI-»  comprehenji . Quoniam  enim  per  coroll.  2 . 
propof.  3 6.  lib. q .recla  CF»reBa  CE»  & reci  a AT>yreB&  A E, 
aqualis  esi  serunt  du&  reBa  F C , D A,  lateri  AC»&quales . 
E at  er  a igitur  BA,BC  »latus  A C,  fuperant  fegmentis  B D , 
B F : qus.  eum  ex  eodem  coroll.Jlnt  aqualia»  fup  er  alunt  ea- 
dem later  a B A » B C»  latus  AC  , recla , que  dupla  ejl  feg- 
menti  B D .Sed  quadratum  reBa»qu&  dupla  ejifegmeti  BD» 
quadruplum  ejl  quadrati  rcB&B  D , ex  fcholio  propof.  j..  lib . 
2»  Et  c quadratum  reBa  BD>&quale  ejl  reclangulofub  BH , 
BI.  Igitur  latera  B A ^BC» fuperant  latus  AC » reBa»  cuius 

qua- 


c q 6. tertii. 
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quadratum  quadruplum  efi  re 
A.  ct  anguli fub  BH,  BI.  Quod  efi 

' £ propofitum  . 

O D fi  angulus  A>  re- 
/ A hV  c?#* 7&»  »0»  filum  duo  la- 

. -t  t A B,  A Cifuperare  latus 

B j?  C ^Cj , c»;«jr  quadratum 

quadruplum  efi  r e cl  anguli  com 
prehenfifub  recta  ex  Ayin  cauamperipheriam  ducta , t^p  em* 
figmento  exteriore , cfienfum  efi : verum  etiam  exceffum 
illum  ejfe  diametro  circuli  DEE , aqualem . Duclis  enim  ex 
3 iS.tertip,  centro  G.y  ad  puncta  cotacluum  D,E,reclis  GD,  GE; a erunt 
anguli  ad  D, fi?  E,  relii , Cum  ergo  fi?  angulus  A , ponatur 
l ^zS. primi,  rectus , b tam  reet'&  AEyDG^quam  AD,  EG,  paral- 
lela inter  fe  ; atque  idcirco  A G , patattelogrammum  erit . 
- 2 4, primi,  « Quare  tam  reiia  A D fimidiametro  £G,quam  retia  AI * 
femidiametro  DG>  aqualis  erit: hoc  eB,dua  recta.  AD,  AI, 
fimiil  toti,  diametro  circuli  erunt  aquales  . Superant  autem 
duo  latera  AB,  AC  datus  BC,  duabus  retiis  A D , AEyvt 
cfienfum  efi . NamEC,  ipfiE  C,fi? DByipfi  FB,  aqualis  efi, 
ex  coroll,  2. propofq 6 Jib-q  Agitur  eadem  latera  A B , AC , 
fuperant  latus  B C,  diametro  circuli  tnfiripti , Quod  efi  pro- 
pofitum — > , 

ITA  Qv  E qu&uis  duo  latera  fuperant  reliquum  dua- 
bus recHs  circulum  triangulo  infcriptum  tangentibus,  qua  in- 
ter angulum  duobus  illis  lateribus  comprehenfum , fit  cir culti 
interijduntur . Ofienfum  enim  efi,latera  AB,  AC  fiuperare 
latus  BC , retiis  tangentibus  AD,  AE,  fi?c. 

I A M •vero  his  ita  demonfiratis  ,fi  tria  latera  ' trianguli 
cognita  fintdnueniemus  nullo  negotio  tria  punBa , in  quibus 
circulus  triangulo  infer  ibendus  latera  tangere  debet . Quia 
enim  latera?  -verbi  gratia,  A B,  A C,  fuperare  debent  latus 
B C,  duabus  t angentibus  ex  A,  ductis^  qua  quidem  aquales 
funtfi dematur  latus  B Cynotum  ex  notis  lateribus  AB,  A Q, 
relinquentur  dua  tangentes  AD  ,A  E , nota . Semijfis  ergo 
hmus  excejfus  dabit  vtrumque  punclum  D , E . Reliquum 
deinde  fegmentum  E C , dabit  figmentum  C F , vfque  ad 
punclum  terti  u E:Vel  r eliquii  fegmentu  DB,  dabit figmen- 
tum BE , ad  idem  punctu  E, Si  igitur  ex  duobus  puelis  D,  E, 

erigantur 
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erigantur  perpendiculares  DG,  FG,  coibunt  h&  in.  G » centro 
circult  mfcribendi . Exempli  gratia , Sit:  tofus.  A B,  Calatus 
.AC ,<? .Sc  latus  BCxi  o. palmor  u.  Dempto- latere  BC,  i o.pal 
moru  ex  duobuslateribus  A B,  AC,  hoc  eftyex  ij-.p  almis  re- 
linquuntur j-.palm  w T am  ergo  A D , quam  A E , duos  palmos 
continebit ..  Segmentum  ergo  D B,  continebit  palmos , to- 
tidemque  fegmentum  B E,  habebit.  Segmentum  autem  EC , 
ac  proinde  & C F,  erit  d,  palmorum . Sic  etiam  dempto  la- 
tere A By  6 .palmcrumyex  lateribus  AC  y BC,  idejt,  ex  i8, 
p almis  y reliqui  fiunt  12  ,palmi,  Vtrumque  ergo  fegmentum 
CEyCF,  erit  6 .palmorum : ac  proinde  'Vtrumque  A F,  A X), 
2.palmorumt  & 'vtrumqueBD ,BF , 4 palmorum.  Fojlremo 
dempto  latere  A C,  8 .palmorum  ex  lateribus  A B,  C B,  hoc 
efiyex palmis  16 remanent  8 .palmi.  Vtrumque  ergo  fegmen- 
tum B D,  B F , habebit  4^p almos  : At 'vtrumque  CF,  CEX 
C. palmos: vtrumque  A D,  A E,  2. palmos, 

P ROBL,  5.  PROPOS.  5. 

CIRCA  datum  triangulum  circu- • 
lumdefcribere. 

SIT  circulus  \ A 

defcribendus  cir 
ca  datum  triagu-  \ v 

lum  ABC.Diui-  \~F  y l T J 

dantur  duo  late-  ' "■ — 

ra  AB,  AC,  ( qua*  in  triangulo  redangulo,  vel obtufan- 
gulo  fumenda  funt  facilitatis  gratia  , circa  rectum  , vel 
obtufum  angulum, quamuis  hoc  non  fit  omnino  necelFa- 
rium,ied.duo  quceuis  latera  bifariam  pofsint  fecari ) bi- 
fariam in  D,&  E,pundis,ex  quibus  educantur  D F,  E F, 
perpendiculares  ad  dida  latera  , coeuntes  in  F.  ( Quod 
enim  coeant,patet  .Nam fi  ducta  efiet  reda  DE,  fierent 
anguli  FDE,  FED , duobus  redis  minores  . ) eritque  F , 
vel  intra  triangulum  , vel  in  latere  BC,  vel  extra  trian- 
gulum.Ducantur  redje  FA,FB,FC.  Quoniam  igitur  la- 
tera A D,  D F,  trianguli  A D F , squalia  funt  lateribus 

BD, 
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A—  ^ A.  A BD,DF,  triangu 

/7V~X  /d^?\  1»  BDF3  & anguli 

fr~-S>\  | ' at:  D,  recti:-  erut 

\ 1'  / Vi?  J 'bafes  F A,FB, 

— S Xv a Vv — yo  aquales , Eoctes 

modoerunt  FA.FC,tequaIcs . Cum  ergo  tres  recta  FA, 
FI),  FC,  imt  aequales,  circulus  deicriptus  ex  F,  ad  in- 
fernalium F A,  tranfibit  quoque  per  puncta  B,&  C. Cir- 
ca datum  ergo  triagulum  circulum  defcripfimus  . Quod 
erat  facientium , 


HINC  manifeftum  ejl,fi  centrum  intra  trian- 
gulum cadat , b omnes  angulos  ejfe  acutos  quoniam 
omnes  funt  in  maiori  fegmento  circuli : Ji  vero  Jit  in 
latere  £ C , c angulum  BA  C , effe.reclumjquod 
Jit  in  femicircido  : Si  denique  cadat  extra  triangu- 
lum , d angulum  B A C , obtufum  ejfe,  cum  Jit  in 
minori  fegmento  circuli . 

C O N T R A veroperfpicuum efl,  fi  triangu- 
lum fuerit  acutangulum , centrum  cadere  intra  tnan 
gulmn:  JireB angulum , in  latus  rello  angulo  oppo- 
Jitum : Ji  denique  oktufangulum  fuerit , extra  trian- 
gulum . Quod  quidem  facile  ollendetur  , ducendo 
ad  incommodum  aliquod  , Jiue  ab  fur  dum . Quia  fi 
in  acutangulo  caderet  centrum  in  vnum  latus,  ejjet 
angulus  ei  oppojitus  reElus  : Ji  vero  extra,  ejfet  idetn 
angulus  obtufus  .Item ji  in  rcilangulo  centrum  ca- 
deret intra,  ejf  ’,nt  omnes  anguli  acuti : Ji  vero  extra, 
ejfet  angulus  oppojitus,  obtufus  . D enique  fi  in  trian- 
gulo obtufianguto  caderet  in  vnum  latus  , ejfet  an- 
gulus ei  oppojitus,  retlus : fi  vero  intra,  omnes  angu- 
li e[f em  acuti . Qua  omnia  ex  priori  parte  huius  co- 
roll.  caligantur,  & pugnant  cumhypothefi . 

SCBO- 
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COLLIGITVR  etiam  ex  hoc  problemate,  quanam 
arte  defcribendusfit  circulus  ^qui per  data  trtd panda  nc-n  tn 
vna  reda  linea  exifientta  tranfeat . v 

Nam  [i data  panda  tribas  redis  iun-  A.  \F_ 

gantur  > vt  confutuatur  triangulum , 
facile  circa  iffism  circulus  defcribetu r3  f* 

'vt  hac propcf.tr aditum  efi . Quod  ta - r * ' 

men  facilius  efficietur  pr  axi  iUa, quam  • 
tradidimus  propof  25 Mb. 3 ,Sint  enim  \ / \ ' ■ 

data  tria  punda  A,B,C>Ex  A,&B, 
quouis  interuaUo  eodem  duo  arcus  de - 
fcribantur  fe  inter  fec antes  in  X),^  -E»  pundis,  per  qua  reda 
linea  ducatur  D H,  Item  ex  A^&C , quouis  alio  interuallo 
eo  dem,  vel  etiam , fi  placet, priori  Uloyalij  duo  arcus  delineen- 
tur fecates  fefe  in  F>&  G fundis, per  qua,  reda  ducatur  FH, 
fecans redam  T>H,  in  H.Dico  H, ejfe  centrum  circuli  tran- 
f euntis  per  data  punda  A , B,&  C.  Nam  fi  ducerentur  reda 
AB, ACyBC,diuiderentur latera  A Br AC, trianguli  ABC, 
bifariam  d redis  D H,  F H,  ceu  demonfiratum  efi  in  pr  axi 
illa  pr  opo fit  ionis  2 s Mb , 3 .Quare  vt  in  hoc  s. problemate  Eu- 
clides ofiendit  5 H , erit  centrum  circuli  circa  triangulum 
ABC , defcripti.  Quod  efi  propofitum  , 


PROBL.  6.  PROPOS.  6. 

I N dato  circulo  quadratum  defcri 


S I T in  dato  circulo  A B C D,  cuius  A 
centrum  £ , infcribendum  quadratum.  Sy 
Ducantur  dua»  diametri  AC,£D,  fecan- 
tes  fefe  ad  angulos  rcclos  in  centro  E,&  /j 

iungantur  re&ae  AB,BC3CD,DA.  Dico 
A B C D,  efle  quadratum  infcriptum  in 
dato  circulo  . Nam  quia  latera  £A,EB3trianguli  AEB, 
aequalia  fum  lateribus  E C , E B,  trianguli  C E B 3 cum 

G g omnia 


A omnia  fiat  ex  centro ; & anguli  conten- 
ti  funt  redi  j a erunt  bafes  AB,BC,aqua 
les . Eadem  ratione  aquales  erunt  reda: 
vJ/V  B C>  C I>>ttelrirea» CD,DA;Et reda 
DA,  AB.  Omnia  igitur  latera  quadrila- 
teri  ABCD,  aqualia  inter  fe  funt.  Quod 
breuius  ita  concludemus  . Quoniam  quatuor  anguli  ad 
E, aquales' funt,  nimirum  redi ; ^erunt  quatuor  arcus, 
quibus  infiftunt , aquales $ c ac  proinde  & reda  quatuor 
fubtenfa  aquales  erunt . Omnia  ergo  latera  quadrila- 
teri  ABCD,  inter  fe  aqualia  funt . Sunt  autem , d & 
anguli  redi , cum  omnes  in  femicirculis  exiftant.  Quare 
quadratum  erit  A B C D 5 proptereaque  in  dato  circulo 
quadratum  deferipitmus  . Qupd  erat  faciendum . 


PROBL.  7.  PROPOS.  7. 

CIRCA  datum  circulum  quadra- 
tum deferibere . 


SIT  circa  datum  circulum  ABCD, 

1 » _ cuius  centrum  E,defcribendum  quadra- 

^ i tum.Ducantur  dua  diametri  A C , B D, 

f . P >!  ..fecantes  fe  in  E,  centro  , ad  angulos  re- 

3 jP  ’ ^osj&  per  A , B,  C,  & D,  educantur  ad 

diametros  lineepcrpediculares  FG,FH, 
; y q I H I,  I G,  coeuntes  in  pundis  F,H,I,  G. 

Dico  FHI  G,efle  quadratum  circa  cir- 
culum datum  defcriptum.Cum  enim  anguli  AEB,FBE, 
iint  redi  , e ‘erunt  FFI,  AC, parallela  ; fimiliterque  erunt 
GI,AC,parallela.f  Quare  & F H,  G I,  parallela  erunt* 
Eodem  modo  parallela  erunt  FG,  H I.  Quoniam  igitur 
parallelcgrammum eft  A C.HF,s erunt  latera  oppofi- 
ta  AC,FH,aqualia,& anguli  oppofiti  A C H , A F H, 
aquales : Sed  A C H,  eftredus  . Igitur  & A F H,  redus 
erit . Eadem  ratione  oftendemus  angulos  H,I,G,  redos 
efle,&  latera  H I , I G,  G F,  aqualia  eUc  diametris  BD, 
AC.Quare  cum  diametri  fiat  aquales,  erunt  3c  quatuor 

latera 


latera  FG,FH,H£,IG.squalia,’ideoque  FGIH, quadra- 
tum erit,  cuius  quidem  latera  circulum  tangunt,  per  co- 
rollarium propof.id.lib.^.Circa  datum  igitur  circulum 
quadratum  defcripfimus.  Quod  erat  efficiendum  . 

PROBL.  8.  PROPOS.  8. 

I N dato  quadrato  circulum  defcri- 
bere. 

S I T in  dato  quadrato  ABCD,  inferi-  * ~£> 

bendus  circulus . Diuifis  lateribus  bifa- 

8. 

riam  in  E,  F,  G,  H,  ducantur  re&s  E G,  7 W \r 

F H,fecantesfe  ini.  Quoniam  igitur  AD3  ^jT  -i''1 

BC. redis  squales  funt.&r  paraliels.erunt  y\ 

& dimidis  earum  AH,  BF,squales,  & pa-  J»  JF  C 

rallels  . a- Quare  & A B, parallela  eft,&  squalis  ipfi  FH. 
Eadem  ratione  erit  DC,parallela,&  squalis  eidem  FH: 
Itemque  redis  AD,BC,parallels  erunt,  & squales  ipfi 
EG.Sunt  igitur  parallelogramma  AI.IB,  CI,  ID*,  ideo- 
que  redis  lEjIF^IG.IH,  squales  erunt  redlis  AH  , EB, 
DH,AE:Sunt  autem  h£  inter  fe  squalcs,cum  fint  femii- 
fes  squalium  AE>,  AB,&c. Quare  &'  redis  I E,  I F,  I G, 

I H , squales  erunt  , ac  propterca  circulus  deferiptus 
exi, ad  interuallum  IE,  tranfibit  quoque  perpundta  F , 

z3  3 ‘primi. 

G,H,qui  cum  contingat  latera  AB,  BC,  CD , DA  , per 
coroll.propoF.i^lib.^.  quod  anguli  ad  £,F,G,  H,  lint 
redii,  deferiptus  erit  in  quadrato  AC.In  dato  ergo  qua- 
drato circulum  dcfcripiimus . Quod  efficiendum  erat . 

PROBL.  9.  PROPOS.  9. 

9' 

CIRCA  datum  quadratum  circu- 
lum deferibere . 

SIT  deferibendus  circulus  circa  quadratum  ABCD. 

G g 2 Ducantur 

* s.  primi. 

* $ 2.  primi. 


c 6.  primi, 
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Ducantur  diametri  A C,  B D,  fecantes 
fc  in  E . Quoniam  igitur  latera  A B , 
A D , trianguli  A B D , squalia  funt ; 
s erunt  anguli  A B D,  A D B,  squales : 
Eft  autem  angulus  B AD , rodus, b Qua- 
re ABD,  ADB,femhedi  erunt , Simili- 
ter oftendemus,reliquos  omnes  angulos  ad  A,  B,  C,  D, 
efle  femiredos  , & idcirco  inter  fe  squales , Cum  ergo 
anguli  EAD,EDA,fint  squales  \ c erunt  reds  EA,  ED, 
squales . Eadem  ratione  EA,EB,squales  erunt$nec  non 
E B , E C;  Item  E C,  E D . Quare  circulus  ex  E,  deferi- 
ptus,interuallo.E  A , tranfibit  per  reliqua  punda  B,  C , 
D.  Circa  datum  ergo  quadratum  circulum  deicripfi- 
mus  . Quod  erat  faciendum , 


$ C H O L 1 V U . 

QV  O D fi  circa,  datum  circulum  deferibatur  quadra- 
tum, & in  eodem  circulo  aliud  quadratum,  inferibatur , erit 
quadratum  etreumferiptum  quadrati  inferipti 
duplum  . Quoniam  enims  latus,  quadrati  cir- 
cumferipti  aquale  eft  diametro  circuli  , vt  ex  7. 
propof:  huius  lib.  confiat hoc  eft , diametro  qua- 
drati inferipti : quadratum  vero  diametri  du- 
plum eft  quadrat  i, cuius  eft  diameter, vt  ad  47.  propof  lib.  I. 
oftendimus  Confiat  propofitum  * 

PROBL.  10.  PRQPOS,  IO. 

ISOSCELES  triangulum  confti- 
tuere;  quod  habeat  vtrumque  eorum, 
quiadbafin  lunt,  angulorum,  duplum 
redqui. 


*i  i.fecun- 
i dt. 


SVMAT  VR  qusuis  reda  linea  AB,qus  d diuida- 
tur  in  C,ita  vt  redanguium  fub  AB.  BC, squale  ftt  qua- 
drato redae- AC . Deinde  centro  A}interuailo  vero  AB, 

circulus 


a j*quartk\ 


bs.  %uarti. 

c $7*  tertj. 
d 3 2'tertj, 

c 3 1. primi. 

f s.  primi. 
g 6.  prtmi . 

h s.  primi. 


* 2*. primi. 


1 3 2. primi. 


circulusdefcribatur,in  quo»  acco- 
roodeiur  reda  BD,cqualis  ipfi  AC, 
iungaturque  reda  A D . Qboniam 
autem  red3S  AB,  AD, aequales  funt, 
erit  triangulum  A B D , Ifofceles . 

Dico  vtrumque  angulorum  A B D, 

A D B,  duplum  ciie  reliqui  anguli 
A.  Ducta  enim  recta  C D,  * deicri- 
batur  circa  triangulum  A C D,  circulus  D C A . Qup- 
niam  igitur  redangulum  fub  A B , B C , aequale  eft  qua- 
drato redae  Bl>: Sc  reda  AB., fecat  circulum  DC A:-  tan* 
get  reda  B D,  eundem  circulum  DCA,  in  D. Quare  an- 
gulus BDC,  d aqualis  eft  angulo  A, in  alterno  Tegmen- 
to C A D.  Addito  igitur  communi  CDA,erit  totus  an- 

fulus  A D B,  aqualis  duobus  angulis  CAD,CDA  : Sed 
is  cifdeme  aequalis  eft  edam  angulus  externus  B C D . 
Angulus  ergo  BCD,  tequalis  erit  angulo  ADB,  hoc  eft, 
angulo  A B D, f cum  A B D , A D B , aequales  fint  : ac 
propterea  & red^  CD,BD52equales  erunt:Eft  autem  BD, 
aequalis  pofita  redae  A C.  Igitur  & C D,  ipfi  CA,  aqua- 
lis erit  ; “ ac  propterea  anguli  CAD,  C D A,  aequales  . 
Angulus  igitur  ADB,  qui  zqualis  oftenfus  eft  duobus 
angulis  CAD,CDA, duplus  erit  alterius  eorum  , anguli 
nimirum  A.  Quare  & angulus  A B D , duplus  erit  eiuf- 
dem  anguli  A.  Ifofceles  ergo  triangulum  conftituimus  , 
habens , &c.  Qcpd  erat  efficiendum  • 


Q^V  O N I A Ad  vero  tres  anguli  trianguli 
A B D , ' aquales  funt  duobus  retiis  , hoc  efl>  quin- 
que quintis  duorum  r-cb-rum : perspicuum  esi, angu- 
lum ^4  s effe  quintam  partem  duorum  reUotum  ; 
vtrumlib et  autem  B.D , duas  quintas  partes  ■.  Item 

A,  effe  duas  quintas  partes  Vmus  recli,&  vtrumuis 

B, D,  quatuor  quintas  Part  s:  quandoquidem  emnei 
tres k aquales  funt  duobus  rebiiS,  hoc  efiidcctmqu:n~ 

I lis  vnius  rebli . 

cg  \ SCHO- 


COROLLARIVM . 
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POTVISSET  problema,  hoc  proponi  ad  injlar  theo- 
rematis , hoc  modo . 

S T recca  linea fecetur, vt  propof. 1 1 .lib.  a.tra 
ditum  eft ; Ifofceles  triangulum  , cuius  bafis 
maiori  Tegmento  aqualis  eft , vtrumuis  vero  la- 
terum aqualium  ipfi  data  linea  aquale , habet 
vtrumlibet  angulorum  aqualium  ad  bafim,  du- 
plum reliqui  • 

NON  eft  autem  , quod fe  excrucient  Campanus,  feBe- 
let ariuSjVt probent, rectam  BZ >,  ita  applicari  circulo  DCA*, 
vt  eum  nullo  modo  fecet . Zeam  trcpter  e a quod  quadratum 
recta  BD,  aquale  efi  r e&  'angui o fub  A B , B C , cjlenfum  e fi 
vltima propof.  % .lib.  rectam;  BD,  perp  edi  cularem  efi  ad  femi~ 
diametrum  circuli  ex  D,  dubiam . Quare  circulum  tanget  >. 

nulla  ratione  fsc abit . 

Qv  A arte  autem  ccndrui  debeat  triangulum  I fofcehs  , 
cuius  vt  eruis  angulorum  ad  bajtm , ad  reliqUu  habeat  qua- 
cunque proportionem  datam  5 non  filum  - duplam , vt  hic  ab 
Euclide  facium  efi, trademus  cum  Pappo  ad  finem  lib.  6. Qus. 
res  ha&enus  defiderata  efi  , 


Dico  pentagonum  ABCD  E, in  ^ 

circulo  dato  infcriptu,efle  ^qui-  T» 

laterum  , & cequiangulum  . Cum  TbCg / V^^/V 
enim  vterque  angulorum  ACD,  frv/  \/7l/ 
ADCj  duplus  fit  anguli  C A D,  V 

& diuifus  bifariam  5 erunt  quin-  ,.Y 

que  anguli  ADB , BDC,  CAD , ClT^jO  Jff 
DCE,ECA,$quales  * 3 Quare  arcus  AB,  BC,  CD,  DE, 
EA,  fuper  quos  afeenderunt , atque  idcirco  ,b  & re&a? 
AB,BC,CD,DE,  EA,  asquales  erunt.  Aequilaterum  ell 
igitur  pentagonum  ABCDE  . Rurfus  quia  arcus  A B , 
E D,  asquales  funt ; addito  communi  BCD  , fient  aequa- 
les ABCDjEDCB.  c Anguli  ergo  AED,BAE,di&is  ar- 
cubus infifientes  aequales  erunt . Eodem  modo  aquales 
erunt  cuilibet  horum  angulorum  reliqui  anguli . Infi- 
ftuntenimvxqualibus.  arcubus  . Aequiangulum  eft  ergo 
pentagonum  ABCDE  . Quare  cum  & sequilaterum  efle 
iit  oftenfum,infcriptum  erit  in  dato  circulo  pen^agonu 
2quilaterum,&  a:quiangulum:Qupd  faciendum  erat* 


S E Qjjfl  T W R hinc3  Angulum  Pentagoni  ttqui- 
lateri  3 & aquianguli  complecti  tres  quintas  partes 
duorum  reclorum;  vel  fex  quintas  vmus  're£li. c Cum  4 
enim  ires  anguli  B AC  3 C A Dy  D A E 3 aquales 
fnt,  vtpote  qai  ecqualibus  arcubus  B C 3 C D 3 D E» 
inf Jiant ; Jit  autem  CAD,  per  coroit.  procedentis 
propof.  quinta  pars  duorum  reclcrum,  vel  duo,  quin- 
ta vnius  recli;  erit  totus  B A E,  tres  qninto  duorum 
reclorum ; vel  fex  quinta  vnius  redii  • 

S C N O L I V M. 

Qjp  O D fl  detur  reBa  linea  terminata  CD  , fuper  ea 
cdnftituemus  pentagonum  equilaterum  , & equi  angulum  , 
hoc  modo . c Fiat  triangulum  Ifof celes  FGH3habens  utrum-  e 
libet  angulorum  G,  Hy  duplum  reliqui  anguli  F.  Deinde  ii 


3q  2.  primi. 


b s. quarti. 


^ conjlituantur  anguli  AC  D,ADC3 

rK  aquales  angulis  G,H3coeant<fred a 
/ \ ^NVr/Y  CA j DANTIA,  4 qua  efficient  an- 

lr/  \ gtilum  C A Ds  Aqualem  angulo  Fi 

fjj  \ ac  propter  e a trianguli  ACD,vter- 

angulorum  ACD  , A DC , du- 
**  plus  erit  reliqui  anguli  CAD.  latn 
vero  circa  tridgulu  ACD, circulus  b deferebatur  ABC  DEi 
In  quo  cum  Jit  infcriptum  triangulis  ACD, fi  anguli  ACD, 
ADC  y bifari am fecentur,  in  fcribetur,vt  prius  , pent  agonum 
ajuilaterum , & Aqui  angulum , cuius  latus  ejl  re  Ha  C D . 
Quod  ejl  propojitum  . 

F A C 1 L I V S idem  efficiemus  hac  ratione . Setia  recla 
propofita  A B , fupra  quam  pent  agonum 
> jA  iquilaterum , & aquiangulum  conjlituen 

dum  ejl , in  C , vt  propof.  i 1 . lib.  a.tradi- 
f\  j tum  ejl,  producatur  ad  vtramqs  partem , 

i.  ...V -■}-!-  • • » A D,B  E 3 maiori  fegmento  A C, 

^ A ^ B 2 Aquales . 1 nteruallo  deinde  dat  a recla, 
AB,  ex  A,  D,duo  arcus  deferibantur  fecantes  fefe  in  F.Item 
ex  B3E3eodem  interuallo  alij  duo  fe  inter  fecantes  in  G.  De- 
nique ex  F,  G , eodem  interuallo  alij  duo  fe  diutdentes  inH> 
comunganturef  reB&AF,  FH,  HG,  GB.  Dico  pent  agonum 
ABGHF ,fuper  datam  retiam  AB^defcriptum effe  Aquila - 
t erum ,at que  Aquiangulum  Quod  enim  fit  aquil at  erum,  con- 
flat ex  conflrutiione , cum  omnes  line  a ipfi  A B ,fumptA  Jint 
Aquales ,hoc  efl , omnes  arcus  deferipti  fint  ad  int er u alium 
A B.  Quod  autem  Jit  & &qutangu!um,ita  ojlendetur*  Duci  a 
retia  DF , erit  ADF,  Ifofceles3quale  ab  Euclide  propof.  i 0. 
conjlrudum  ejl,vt  ex fcholio  etufdem  propof  manifeflum  ejl, 
propterea  quod  bafis  AD , aqualis  ejl  maiori  fegmento  A C, 
linea  AB,vtrumuis  vero  laterum  Aqualium  ipfi  AB,  Aqua- 
le. Quare  ex  cor oll . etufdem  propof.  1 0. angulus  D A F 5 conti- 
nebit duas  quintas  duorum  r eidorum  ; ac  proinde  reliquus 
angulus  duoru  retiotu , nimirum , B A F,  reliquas  tres  qumtas 
duorum  redoru  continebit.  Cu  ergo  ex  corclUouius  prope  f*an- 
gulus pentagoni  Aquilateri,  & Aqu:  anguli  complectatur  tres 
quintas  duoru,  retiorum^erit  BAF , angulus  pentagoni  Aqui- 
lateriy&  Aquianguli  . Eademcf  ratione  erit  A B G,  angulus 
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pentagoni  aquilateri»  (y  aquianguli . Ex  quo f equitur > totum 
■pera agonum  ejfe  aquiangulum . Si  enim  compleatur* aut  con- 
cipiatur ejfe  completum » bot  efi»fupet  F , Gvcogitentur  defer i- 
pia  duo  alia  later  accadent  ea  necejfa.no  inpunBum  H.Alio- 
quin  s fi  fupra  Hyaut  infra  tonUenirent , * ejfent  ea  velma * 
tora»  v el  minora  rectis  F H, <2  H^vt  confiat»  fi  angulo  H » fub- 
tenderetUr  bafis  F G : atque  idcirco  alijs  later  ibas  F A»  A JB , 
BG, aqualia  ndn  ferent. quod  e fi  abfurdum.  Pera  agonum  er- 
go ABGHF , gr  aquilaterum , & iquiangulum  e fi . Quod 
erat  ofiendendum  • 

PROBL  12.  PROPOS.  i2. 

CIRCA  datum  circulum»  pentago- 
num Kquilaterum,&  iquiangulum  de- 
feribere . 

SIT  circa  datum  circulum  ABCDE, 
deferibendum  pentagonum  aequi  ia  te- 
rnum,& 3&qUianguium.b  Infcribatur  in  eo 
pentagonum  aequi  laterum^d  sequiangu^ 
lum  ABCDE,  & ex  centro  F , ducantur 
rete  FA*  FB,  FC*  FD>  FE,  ad  quas  du- 
cantur perpendiculares  GH,HI  JK,K.L)  LG,  coeuntes 
inG,K,  I,K>L.  Cum  enim  anguli  GAE , GEA  , duobus 
fint  redis  minores, partes  nimirum  angulorum  rectorum 
FAGjFEG';  c Coibunt  fete  AG,EG,  ad  'partes  G , & fic 
de  alijs.  Et  quia  ipfae  tangunt  circulum,  per  Coroll.pro- 
pof>i6.  iib.  3 .erit  defcriptUm  pentagonum  GHlKL,  cir- 
ca circulum jquod  diccefle  aeqUiiaterum, atque  aequiah- 
gulum.DudtiSetilm  rectis  FG,FH,FLFK,FLjerunt  qua=- 
drato  redas  F H,  aequalia  tam  quadrata  redarum  F A 
AH,  quam  redarum  FB,BH.Quare  quadrata  redarum 
FA, AH, aequalia  erunt  quadratis  re&aru  EB,BH.  Dem- 
ptis igitur  quadratis  aqualibus  redarum  aequalium  F A, 
FB>remanebuntquadrata  redarum  AH,BH,  aequalia; 
ideoque  & redas  AH  , BH*  aequales  erunt . Quod  etiam 

condat 


3il  primi* 


*ii»quar*- 

tt. 


c t g.froju 


* +7. primi* 
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2 X.  trimi. 
b & trimi. 


d jS.terrij. 


'-26- trimi. 


conflat  ex  coralL2.propof.3l1.lu>:  3 cum 
AH,BH,  ex  eodem  pundoH.  ducantur 
circulum  tangentes  in  A,&  B.  Quoniam 
ergo  latera  AF,FH  y trianguli  A-F  H, 
ecqualia  Funt  lateribus  BFjFH, triangu- 
li BFH.  Eft  autem  & bafist  AH,  bafi  BH, 
ecqualis  , vtoftenFum  eft, 3 erunt  anguli  A F H 5 B F H, 
aquales  . Igitur  k& anguli  AHF , BHF  . Duplus  igitur 
eft  angulus  AFB  , anguli  BF-H3&  angulus  AHB,  anguli 
BHF.Eodem  modo  bftendemus,angu!um  BFC,  duplum 
efle  anguli  BFI,&  angulum  BIC,  anguli  B I F.  Cum  igi- 
tur c anguli  AFB,  BFC,  fint  squales , quodinliftant  cir- 
cumFcrentijs  AB  , BC , d qusc  sequales  iunt , cum  a redis 
squalibus  Fubtendantur  AB,BC,erunt  & dimidij  eorum 
B F H,  B F I,  jequales. Quocirca  cum  duo  anguli  B F H, 
HBF, trianguli  BFH, ecquales  fint  duobus  angulis  B F I , 
IBF, trianguli  IFB,&  latus  illis  adiacens  commune  BF$ 
e erunt  Sc  latera  BH,BI,xqualia,&  anguli  B H F , B I F, 
aequales  . Dupla  eft  ergo  reda  H I,  redee  HB.Eadcmque 
ratione  cftendemus  G H,  redam  duplam  efle  redee  HA. 
Sunt  autem  oftenfie  aquales  HB , HA  . Igitur  & earum 
duplat  H I,  HG,  tequales  erunt . Similiter  demonftrabi-. 
mus, redas IK,K  L,  LG,  ecquales  efle  cuilibet  redarum 
HLrIG.  Aequil-aterum  ergo  eft  pentagonum  GHIKL. 
RurFus  quoniam  oftenFum  eft,angulos  BHF, BIF, ecqua- 
les efle  , ac  Fe  mi  fles  angulorum  B H A , B I C 3 erunt  & 
eorum  dupli  BHA,BIC,atquaies.Eademque  ratione  an-: 
gulilKX,  KLG,  LGH,mquaIeserunteuilibet  angulo- 
rum. BH  A,-  BIC  . Aequiangulum  igitur  eft  pentagonum 
GHIKL.  Quapropter  cum& sequilaterum  fit  often- 
Fum ,dcFcriptum  erit  circa  datum  circulum  , pentago- 
num sequilaterum,  & alquiangulum  . Quod  cfficien- 
dumcrat. 

COROLLAE  IV  M. 

S E QVI T VR  ex  huius  'problematis  demon- 
\ I vratione ; fi  in  circulo  qUACunq;  figura  aquilatera , 
i Cr  Aquiangula  deferibatur , c '7  ad  extrema  femidia - 

metrorum 


* p.  primi. 


metrorum  ex  centro  ad  angulos  ductarum  excitentur 
linea  perpenditularesihas perpendiculares  confiitue- 
re  aliam  figuram  totidem  laterum , & angulorum 
circulo  circumfcriptam . Eadem  enim  fempsrratio- 
ne  demonstrabitur , illas  perpendiculares  concurre- 
re, anguloffy  conficere  aquales  ,fi  nimirum  ab  illis 
ad  centrum  ducantur  reui , -jl  in  pentagono  f altum 
ejl : qua  quidem  ipfos  angulos  bifariam  fecabunt ; 
quemadmodum  in  pentagono  bic  probatum  eft,fifc. 

PROBL.  13.  PROPOS.  13. 


I N dato  pentagono  seqnilatero  & x 
quiangulo  circulum  inferibere  . 


SIT  inscribendus  circulus  in  dito  A- 
pentagono  A BCDE.  a Diuidantur  duo 
cius  anguli  B A E,  A B C,  proximi  bifa- 
riam  redtis  AF5BF,que  coeant  in  F.Cum  K 

enim  anguli  B A F 5 A B F , fint  minores  v/  i 
duobus  re&is^Nam  quia  angulus  BAE,  ^ x.  ^ 
duobus  reSis  minor  eit  > erit  cius  femifsis  , nimirum  an^ 
gulus  BAF,re£to  minor  . Eodemque  modo  ABF,  minor 
erit  recto  ■>)  b coibut  neceflario  refe  AF,BF;atque  adeo 
intrapentagonum  . Nam  fi  ducerentur  'recfcce  AC,  AD, 

( quas  tamen  ducendas  non  cenfuimus^ne  multitudo  li- 
nearum confufionem  pareret . Quilibet  fi  vult , poterit 
eas  ducere3vel  faltem  puncfcis  notare ,)  c efient  ipfie  in- 
ter fic  squales,  angulique  B AC  , E A D,  aquales  etiim  , 
propterea  quod  latera  BA,BC, lateribus  EA,ED,squa- 
liafunt,  squalesque  continent  angulos  B, E. Hifce  ergo 
angulis  ablatis  cx  angulis  squalibus  BAF,  EAF,  reliqui 
efient  squales  anguli  CAF,DAF.  Quare  recta  AF,  diui- 
dens  in  IfoFcele  ACD,angulum  CAD.bifariam, Secabit 
producta  bafin  CD, bifariam, ex  fcholio  propof.  a^.lib.  1 
1.  Non  aliter  demonftrabitur , rcclam  B F , produdtam 

fecarc 


b lyfron. 


c f.  primi. 
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fecare  bifariam  redam  D E . Quocirca 
G>s^sJ^  necelfe  eft5duas  redas  AF,BF,  fe  mutuo 
intra  pentagonum  fecare,priufquam  rc- 
CD,  DE, occurrant . Connedantur 
\/  1 yf  deinde  redce  F C,  FD,  F E.  Quoniam  igi- 
C X D tur  latera  AB, BF, trianguli  ABF,  ecqua- 

lia funt  lateribus  CB,  BF,  trianguli  C B F : Sunt  autem 
r ex  Coniirudione,  & anguli  ipus  contenti  <equales  ABF, 
a ? • primi»  a crunt  bafes  AF,CF,&  anguli  BAF,  BCF , aqua- 

les . Cum  igitur  anguli  B AE,  BCD , ponantur  aequales , 
& BAF,  dimidium  iit  anguli  BAE,  perconftrudionem,- 
erit  & BCF, dimidium  anguli  BCD.Diuifus  eft  ergo  an- 
gulus BCD,  bifariam  . Simili  modo  oftendemus , reli- 
quos duos  angulos  CDE,  DEA  , diuifos  efle bifariam. 
Ducantur  iam  ex  F,ad  fingula  Pentagoni  latera  perpen- 
diculares FG,FH,FI,  FK,  FL.  Quoniam  igitur  duo  an- 
guli FG  A,  FAG,  trianguli  F A G , aequales  funt  duobus 
angulis  FLA  , FAL,  trianguli  F A L ,•  effque  latus  A F, 
^ 2(1. primi»  fubteiifum  Vni  aequalium  angulorum,  commune;*5  erunt 
& redae  FG,  FL,  requales  . Similiterque  oftendentur  re- 
liquae perpendiculares  FH,FI,FK,  aquales  cuilibet  illa- 
rum. Circulus  igitur  deferiptus  ex  centro  F,&iriterual- 
lo  FG,tranlibit  per  punda  quoque  FI,  I,  K,  L.  Quoniam 
! Vero  latera  pentagoni  circulum  hunc  tangunt,  per  cor- 
foll.propof  i6.1ib-3  eo  quod  angulos  redos  faciant  cu 
fcmidiarcetris  FG,  FFI,  &c.  erit  circulus  in  dato  penta- 
gono inferiptus  . Quod  faciendum  erat . 

$ C H O L l'V  U* 

£ A D £ M prorfus  arte  in  quacunque  figura  aquilate- 
ra  , & aquiangula  circulum  deferibemus  * Semper  enim 
vfiendemus , dtutfis  duobus  anqulis  proximis  bifariam  ^fi  e X 
punclo  conctirfuA  linearum  angulos  dtuidentium  perpendicu- 
lares ducantur  ad  later  a , eas  inter  fe  ejfe  aquales  : ac  pro- 
inde punclum  illud  concurfut  centrum  ejfe  circuli  inferi - 
bendi . 


PROBL.  j 
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PROB  L.  14.  PROPOS.  14. 

CIRCA  datum  pentagonum  cequi- 
laterum , & ajquiangulum  circulum  de- 
fcribere , 

SIT  circa  pentagonum  ABCDE, sequi- 
laterum  , & sequiangulum,  circulus  defcri- 
bedus.Diuilis  duobus  angulis  BAE,  ABC,  ^ 
bifariam  re&is.A  F , B F,  qu.e  coeant  in  F, 
intra  pentagonum,  vt  in  antecedente  pro- 
pof.demonftratum  eft  5 & coniun&is  re&is  FC,  FD,  F£, 
oftendemus,  vt  in  pra;cedenti  problemate , relicuos  ctia 
angulos  BCD,  CDE^DEA , fe£tos  ede  bifariam  , Erunt 
ergo.ornnes  anguli  dimidij  inter  fe  sequales  , quod  toti 
anguli  sequales  ponantur.  Quoniam  igitur  in  triangulo 
AFB,duo  anguli  asquales  fu.nt  FAB.FBA  erunt reche 
FA,FB,sequaJes . Eademque  ratione  erunt  reliquse  F C, 
FD,FE, cuilibet,  iftarum  sequales. Quare  circulusdelcri- 
ptus  ex  centro  Fjinterualio  autem  FA  , tranfibit  quoque 
per  pun&a  B , C,  D,  E.  Circa  datum  ergo  pentagonum* 
&C.  Quod  faciendum  erat * 

SCHOLIVM., 

EODEM  prorfus  artificio  circa  quamlibet  figuram 
aquilateram  , & &qui  angui am  circulum  defcribemus  Sem- 
pcr  enim  ofiendemus , dimfis  duobus,  angulis  proximis  bifa- 
riam , rectas  ex  puncto  comurfus  Irnearum  angulum  diui den- 
tium ad  angulos  figura  ductas  , mterfe  sjfs  aquales  : ac  pro- 
pterea  punctum  idudconcurfius  centrum  e jfe  circuli  circum- 
scribendi « 


H- 


PROBL.  15.  PROPOS.  15. 

IN  dato  circulojhexagonum  & a;qm- 
Iaterum,  & «quiangulum  infcribere . 

s IT 


f ubrtrni. 
° 2 2. primi' 

cj  2 -primi* 

di  f,  primi- 

\2C.  terti}- 
4 zp.tertij' 

$27 terti}- 
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S I T in  dato  circulo  ABC  DBF,  cuius 
centru  G,infcribcndum  hexagonu  equila- 
teru,&:  aquiangulu . Duda  diametro  AD, 
defcribatur  circulus  ex  centro  D,  interual 
lo  vero  DG,qui  fecet  circulu  datum  in  pu 
6tis  C,&  E,  e quibus  per  centrum  G,  reda 
extendantur  CF,  EB.  Si  igitur  ccnnedan- 
tur  re-da  AB,  BC,  CD,DE,  EF,  FA,  inferiptum  erit  in 
dato  circulo  hexagonum  ABCDEF;  quod  dico  efle 
& aquilaterum,  & aquiangulum  . Cum  enim  reda  GC, 
aqualis  fit  reda  GD,&  reCta  DC  , aqualis  eidem  reda 
D G , ex  definitione  circuli } erunt  & reda  G C , D C, 
ecquales  inter  fe  : Ideoque  triangulum  CDG,  erit  aqui- 
laterum. Quare  s tres  anguli  CGD,GDGj  DCG,  aqua- 
les  inter  fe  erunt : qui  cum  * ecquales  fint  duobus  redis , 
erit  quilibet  illorum  , nempe  CGD,  tertia  pars  duorum 
redorum  « Eodem  modo  erit  angulus  DGE , tertia  pars 
duorum  redorum. Sunt  autem  tres  anguli  CGD,  DGE, 
EGF,c  ecquales  duobus  redis  . Reliquus  igitur  angulus 
E G F , tertia  quoque  pars  erit  duorum  redorum  . Sunt 
ergo  tres  anguli  CGD  , DGE  , EGF,  inter  fe  aequales ; 
quibus  cum  etiam  d squales  fint  ad  vertice,  anguli  FGA, 
AGB,  BGC  j erunt  fex  anguli  ad  centrum  G , aquales . 
e Qu^rc  circumferentia , quibus  infiftunt  , ‘ac  propte- 
rea  reda  AB,BC,CD,DE,EF,FA,aquales  erunt.  Qua- 
propter aquilaterum  eft  hexagonum  ABCDEF.  Rurfus 
quia  circumferentia  B C,  aqualis  eft  circumferentia 
AF  j fi  addatur  communis  CDEF,  erunt  circumferent^ 
BCDEF,  AFEDC,  ecquales.  Anguli  igitur  ipfis  in- 
fiftentcs  BAF,  ABC,  g aquales  crunt.Similiterque  oft cu- 
demus , reliquos  angulos  BCD  ,CDE  ,D£F,EFA, 
aquales  ede  cuilibet  idorum  , quia  nimirum  quilibet 
infiftit  arcui  eompofito  ex  quatuor  arcubus  aqualibus , 
nimirum  ex  tot,  quot  latera  continet  figura  in  feripta, 
demptis  duobus  .Ex  quo  fit,  angulos  omnes  aqualibus 
arcubus  infidere . Quare  aquiangulum  quoque  cd  he- 
xagonum ABCDEF.ln  dato  ergo  circulo  hexago- 
num aquilaterum  , & aquiangulum  defcripfimus.Qucd 
faciendum  erat . 

CO- 
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C O R O L L A R I V M. 

HINC  ma?jifeflum  efl  3 Hexagoni  latus  aqua- 
le e f]  e f emi  diametro  circuli  . Nam  D C 3 latus-  he- 
xagoni y.  aquale  efl  femidiametro  D G 3 ex  definitio- 
ne circuli  • 

SCHOL1VM . 

C JET  ERV  M per  ea , quA  dici  a funt  de  pentagono , 
propof.  12.13.&  i+.  defer  ibemus  hexagonum  Aquilaterum  , 

(gg  &qui  angulum  circa  datum  circulum . Item  in  dato  hexa- 
gono tquilat ero aquiangulo  circulum  infribernus,  & de- 
ni % circa  idem  hexagonum  deferibemus  circulum.  Nam , vt 
hexagonum  circulo  circumfer ibatur , infribendumprius  erit 
hexagonum  intra  circulum , vt  hac  propof.  1 j .docuit  ^Eucli- 
des . Si  vero  circulus  vel  in  hexagono , vel  circa  hexagonum 
deferibendus fit , diuidendi  erunt  duo  anguli  proximi  bifa- 
ria. R eliqua  deinde  perficienda,  vt  propof.  12. 13.  j 4. traditur . 

PORRO  ex  his  quoque  facite  de - 
monflr abimus , dari  pojfe  triangulum 
ifofceles  oxygonium,  cuius  tertium  latus 
vtrouis  Aqualium  maius  fit , fiue  in  quo 
vtrumuis  laterum  Aqualium  tertio  mi- 
nus fit. Id  quod  ad  deftn.28 . hb- 1 .admo- 
nuimus . Sit  enim  A,  centrum  circuli  B C D E,  in  quo  fixta 
pars  fit  DE,  & quarta  BE. 2 Erit  ergo  fubtenfit  D E , fimi-  3 
diametro  Aqualis . Et  fi  ex  quouis  punclo  C,  inter  B D,  t. 

ad  E, reB  a ducatur  C Ederit  h ac  maior  quam  D E,  exfcho - 
lio  propof.  2 9. lib.  3. hoc  efiymaior,qudm fimi  diameter  ■ Quare 
iunclis  duabus  femidiamstris  A C , A E , erit  triangulum 
ACE , Ifofceles,  cuius  tertium  latus  CE,  vtrouis  Aqualium 
A C,  A E,  matus  e fi . Dico  idem  effe  oxygonium  . Quoniam 
enim  b anguli  AC  E,  A EC,  aquales  fiunt  ,c  O*  fimul  duobus  1 
rectis  minor  es,  er  it  vt  erque  acutus . Duci  a item  recta  AB,  c 
erit  angulus  BAE,  quadranti  BE, in  centro  infiftens  rectus , 
ex  fcholio propof  zy. lib. 3. ac proinde  CAE 5 acutus  erit. Oxy- 
gonium ergo  e fi  ifofceles  triangulum  A C E 5 habens  tertium 
latus  CE,  vtrolibet  aqualium  maius. Quod  e (i  propof  tum. 

PROBL. 


is.quar-  i 


* S. primi. 
/ y. primi. 
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PROBL,  1 6.  PROPOS.  1 6. 

IN  dato  circulo,  quintidecagonum 
& xquilaterumj&  asquianguiurn  defcri- 
bere. 


■qmrti- 


L I B 


IUI. 


arcus  B I , pars  decimaquinta  totius  circumferentia . 

Quare  du6ta  reda  BI,  fubtendet  decimamquintam  par- 
tem totius  circumferentia ; cui  II  alice  quatuordecim, 

3 aquales  in  circulo  accommodentur , infcriptum  erit  in  a i .quarti. 
circulo  quintidecagonum  aquilaterum,quod  b&  sequi- 
angulum  eftjcuro  eius  auguli  fubtendant  arcus  aquales , 
compoftos  videlicet  ex  1 arcubus  aqualibus  omnes  , 
vt  perfpicuum  eft.In  dato  igitur  circulo  auintidecago- 
num  , &c.  Quod  faciendum  erat . 

SIMILITER  autem  per  ea , qua  dida  funt  de 
pentagono  fupra,propof.i2.i  iq.defcribemus  circa 
datum  circulum  quintidecagonum  aqdilateru,  & aqui- 
angulum . Item  in  dato  quintidecagono  aquilatero  , & 
aquiangulo  circulum  infcribemus  ; & tandem  circa  da- 
tum quintidecagonum  defcribemus  circulum , 

S C H O ,L  l V U . 

E X huius  -problematis  flruclura , atque  demonfirations 
colligi  pote  fi  methodus , atque  ars  quadam  , qua  infinita  pro- 
p emo  dum  figura  in  dato  circulo  infcribantur . Nam  quia  re- 
cta AB,  denominatur  a ternario, quod  ea  fit  latus  trianguli 
aquilateri,  <&  recta  AE,a  quinario,  quod  ea  fit  latus  penta- 
goni ,*  fi  multiplicentur  q . cum  s. efficientur  x s.  Quare  ex  il- 
lis duobus  lateribus  in  circulo  defcriptis,  tnfcribetur  in  eodem 
figura  1 s. laterum , anguiorumque  aqualium  5 hac  ratione  , 

D enominatcr  lateris  AB , hoc  e fi,  q . exceditur  d denominat  0- 
re  lateris  A E,  id  efi,d  s.  binario . Igitur  arcus  BE,  contine- 
bit duo  latera  figura  pr&dicla ideo  fi  diuifo  arcu  B E , bifa- 
riam in  Icerit  Jubtenfia  recta  B I,  latus  figura  1 s,  laterum  , 
angulorumfi  aqualium,  vt  demonfiratum  fuit Hac  fere  ar- 
te 'vfus  efi  Euclides  in  defcribendo  Quintidecagono  intra  cir- 
culum,Ex  qua  licebit  nobis  inferre  huiufimodi  Theorema  ♦ 

S I in  circulo  ab  eodem  punfto  infcribantur 
duo  latera  duarum  figurarum  aequilaterarum , 

& aequiangularum ; continebit  arcus  inter  illa 
latera  inclufus  tot  latera  alterius  figurae  inferi- 

H h benda 
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benda:  in  eodem  circulo , quot  vilitatibus  inter 
fe  differunt  denominatores  eorundem  laterum: 
Continebit  autem  figura  infcribenda  tot  late- 
ra , angulosque  aequales , quot  vnitates  funtin 
numero , qui  ex  multiplicatione  denominato- 
rum producitur. 


I N S C R I B A N T V R iri  circulo  A BCDE , initio 
femper  facio  a punclo  A ^plurima  latera  ; Hexagoni  quidem 
A B , pentagoni  -vero  AC,&  quadrati  A D,  trianguli  deni- 
que aquilateri  A E . Quoniam  igitur  denominator  lateris 
AB , nimirum  C.  excedit  denominatorem  lateris  AC*  nempe 
5, unitate ; continebit  arcus  BC,iri~ 
h-  ter  ea  latera  inclufus  unum  la - 

, /fiqff  N.  tus  figura  3 o.  laterum , angulorum- 

\ que  aqualium . Nam  ex  multipli - 
S/ / J catione  s.  cum  6 . producuntur  3 0. 

"y  / i Hoc  autem  ita  ejfs,fic  demonflrabi- 

/ tur  . Qualium  partium  aqualium 
3 o.efi  tota  circumferentia , talium 
s.efi  arcus  AB , fextapars  circum- 
ferentia } & talium  6. esi  arcus  A C,  quinta  pars  circumfe- 
rentia . Igitur  arcus  B C , unam  talem  continebit  partem, 
PARI  ratione  arcus  3 D 5 continebit  duo  latera  figura 
a 4-.  laterum , angulorumque  aqualium  . N am  denominator 
lateris  AB 3 uidelicet  d.  fuperat  denominatorem  lateris 
A D , nimirum  4*  binario ; & ex  multiplicatione  4.  in  6 • 
fiunt  24 . 

ITA  quoque  arcus  B E , comprehendet  tria  latera  figu- 
ra j 8 . laterum —> . 

A RC  V S usro  C D , complecletur  unum  latus  figura 
20.  laterum—) . 

ARCVS  autem  C E,  duo  later  a figura  1 f.  laterum. 

A R C V S denique  DE , continebit  unum  latus  figura 
t2.  laterum , angidorumqus  aqualium.  Hac  itaque  arte , 
ac  methodo  imiefiigabuntur  fers  infinitarum  figuraram 
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NONeft  autem  prsetereundum  hoc  loco , 
omnem  quidem  figuram  atquilateram  circulo 
infcriptam , die  quoque  tequiangulam  : at  non 
omnem  figuram  aquilaterarn  circulo  circum- 
fcriptam  neceffario  xquianguiam  quoque  elfe, 
nili  quando  numerus  angulorum  ipfius  eft  imr 
par;  vel  fi  par  eft,  quando  duo  anguli  proximi 
cequales  funt , vel  duo  non  proximi  , dummo- 
do vno  eorum  primo  polito , alter  occupet  lo- 
cum parem  quemcunque,  vt  quartum,(fi  enim 
fecundum  occuparet , elfet  primo  proximus, 
quod  eft  contra  hypothefim . ) fex  tum,  o<5ta- 
uutn , decimnm  , &c.  Qua  in  re  nonnulli  hallu- 
cinati  funt , putantes  omnem  figuram  atquila- 
teram  circulo  circumfcriptam,  necelfario  effe 
quoque  tequiangulam  : inter  quos  eft  Campa- 
nus Euclidis  non  o bfcuri  nominis  interpres. 

S I T enim  figura  aquilate- 
ra  quot  cunque  angulorum—» 

A B C D E,  circulo  infer ip tu. 

Dico  eam  necejfario  ejfe  quo  % 

&quietn gulam . Cum  enim  la- 
teret AB,  BC,  CD,  fint  Aqua- 
lia, a erunt  arcus  quoque  AB  , 

BC,  CD,  aquales  s ac  proinde 
& totus  arem  ABC,  toti  arcui 
BCDy aqualis  erit. Reliqui  er- 
go ADC,  BEDfin  ecdem  cir- 
culo aquales  erunt . Quocirca  ^ anguli  A B C,  B ^ D,  illis 
inf flentes  aquales  erunt : Eodem  fi  modo  omnes  ange-ui  ofi  su- 
dentur efife  aquales , quotquot  illi  fint ac  propterea  figura 
ABC  DE , Aquzangula  efil , fiae  angulorum  numerus  fit 
par,  fiae  impar . Quod  cfiendendum  erat  . 

SIT  rurfus  figura  aquilatera  A BC  DE  , quot  i:  b st 

Hb  a angu- 


l2S.  tertij. 


h27.ieriij . 1 


i 
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angulorum  numero  imparium 
q.  ^ circulo,  cuius  centrum  F , cir- 

s/\  i \ cumfcripta , Dico  eam  necejfa- 

Sj  \ | / \V  rio  effe  quoque  aquiangulam . 

B\  j?' D ullis  enim  ex  F , centro  ad 

V J omnes  angulos , <fy  ad  puncta 

2 1 i,  tertij . {4  ^ contactuum 3 r effis,  a hs. 

\\  / \ //  ad  later  a perpendiculares  . E? 

\ v quoniam  tangentes  A G , AL , 

c I D ex  coroll.  2 .propof. 3 6 . lib,  3.  a-  I 

quales  funt  > /3^0  latera 

AG,AF, duobus  lateribus  AL,  AF . aqualia . Cum  ergo  (y 
**  8. primi,  bafes  FG,FL,  ex  centro  fint  aquales b «*//»/  01  anguli  adA-, 
aquales  : ac  proinde  angulus  B A E , diuijus  erit  bifariam . 

aliter  oflendemus  , reliquos  omnes  angulos  figura  feffos 
effe  bifariam . Rurfus  quia  duo  latera  AB,BF,  duobus  late- 
ribus CB,  BF , aqualia  funt , angulique  illis  contenti9oftenfi 
c 4.  primi . aquales  i c quoque  bafes  AF  ,C  F , (y  anguli  B A F, 

BCF,  aquales . Cum  ergo  hi  anguli  fint  femiffes  angulorum 
BAE,BCD,vt  ofienfum  e fi,  erunt  toti  anguli  BAE,BCD, 
quoq-,  aquales . Eadem  ratione  erit  reffa  C F , reffa  E F,(y 
angulus  B CD, angulo  DEA,  aqualis  : Atque  ita  deinceps , 
fi  figura  plures  habeat  angulos , erit  fiemper  tertius  quifque 
angulus  ei,  a quo  tertius  efi,vno  reliffo  in  medioyaqualis : hoc 
efi, primus  (constitui  autem  potefi  primus  quicunque  angulus') 
aqualis  erit  tertio,  tertius  quinto  , quintus  feptimo  ,fieptimus 
nono , (yc,  Atque  ita  omnes  anguli  in  locis  imparibus  pofiti , 
aquales  inter  fe  erunt : Eademque  ratione  omnes  anguli  pa- 
num locorum  , vt fecundus,  quartus,  fextus  > offauus , deci- 
mus, (yc,  aquales  inter  fe  erunt cum  quartus  fit  d fecundo 
tertius,  fy fextus  d quarto  tertium  quoq locum  occupet,  fyc. 
Itaque  quoniam  figura  propofita  habet  numerum  angulorum 
imparem,  erit  primus  angulus,  qui  aqualis  oflenfus  efi  omni- 
bus angulis  locorum  imparium,  aqualis  'ultimo  angulo  impa- 
ri , qut  primo  proximus  efi . Hic  autem  'ultimus  angulus  erit 
eadem  ratione  fecundo  angulo  aqualis, qui  tertius  efi  ab  viti- 
mo, primo  r elicio  in  medio fy  omnibus  alijs  d fecundo  ter- 
tium lo  um  occupantibus  , vt  quarto , fexto  9 effano , deci- 
mo , fyc.  vfque  ad  penultimum  . Quapropter  omnes  anguli 

figar*, 
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figurA  propofitA  inter  fe  Aquales  erunt  . Quod  erat  ofien~ 
dendum^j . 

H JEC  derrionfiratid  in  figuris  Aquilateris  circulo  circum- 
fer ipt  is  ^qu  a habent  numerum  angulorum  parem  , locum  non 
habet.  Ex  ea  enim folum  concludetur, primum  angui u Aqua- 
lem effe  tertioyquinto,feptimc,  nono,  fy  alijs  loca  imparia  occu 
pantibui  i nunquam  autem  probabitur , primum  vltimo  ejfe 
Aqualem  , eo  quod  'ultimus  locum  parem  occupet , v t in  qua- 
drangulo quartum , in  hexagono  fextum , in  oBogono , ocla- 
uum , fyc . Sic  etiam  folum  ex  eadem  demonfiratione  collige- 
tur, angulum  fecundum  Aqualem  effe  quarto , fexto , oclauo, 
decimo , fy  aliqs  loca  paria  occupantibus ; nunquam  autem 
ofiendetur , fecundum  angulum  effe  primo  Aqualem  ^ propte- 
rva quod  primus  locum  imparem  occupat . Itaque  foli  angu- 
li imparium  locorum  inter  f e , <fy  foli  quoque  anguli  locorum 
parium  inter  fe  femper  conuiricentur  Aquales . 

GfV  O D fi  duo  anguli  proximi  , -vel  etiam  duo  non  pro- 
ximi , dummodo  vnus  eorum  in  loco  impari , alter  vero  in  lo- 
co pari  collocatus  fit , fuerint  mter  fe  Aquales,  tum  demum  per 
fuperiorem  demonfirationem  concludetur  omnitim  angulorum 
A qualitas  . N am  fi  primus  angulus  Aqualis  fit  fecundo,  ( quan 
do  enim  duo  anguli  proximi  funt  &quales , licebit  vnum  eoru 
dicere  primum,  (y  alterum  fecundum , ) cum  ofienfum  fit, 
primum  effe  Aqualem  quoque  omnibus  angulis  loca  imparia 
occupatibus,  fecundum  vero  omnibus  parium  locorum  erunt 
omnes  inter  fe  Aquales  . Si  autem  primus  angulus  Aqualis  fit 
alicui  locum  parem  occupanti , ( quando  enim  duo  anguli  non 
proximi  funt  Aquales  ^quorum  vnus  in  loco  impari,  fy  alter  in 
loco  pari  exifiat,  dicere  licebit  eorutn  vnum  primum^fy  alte- 
rum vel  quartum, vel  fextum,  vel  ociauum^fyc.  prout  ab  illo 
difiiterit , non  autem  fecundum , quia  fecundus  primo  proxi- 
mus efi .)  cum  primus  ofienfits fit  Aqualis  omnibus  alijs  loco- 
rum imparium , alter  vero  omnibus  parium  locorum  * atque 
adeo  fy  fecundo  angulo erit  quoque  primus  fecundo  Aqualis : 
hoc  efi,  duo  proximi  inter  fe  Aquales  erunt . Quam  ob  rem,vt 
proxime  demonfirammui, omnes  anguli  inter  fe  erat  Aquales. 

V E R V M fi  dicat  forfan  aliquis  , quanquam  ex  ea  de- 
monfiratione  colligi  nequeat , omnem  figuram  aquilateram , 
cuius  anguloru  numerus fit  par  ,ctr  culo  cir  cum  f criptam  > effe 
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quoque  aqui  angui am  ,•  non  colligi  tamen  contrarium : ac 
proinde  eampoffe  ejje  aquiangulam,  non  quidem  propter  HLam_ 
demonfirationem  ,fed  propter  quampiam  aliam  i adeo  vt 
nulla  dari  pojfit  figura  equilatera  circulo  circumf cripta,  quin 
fimul fit  aquiangula,  'vt  Campanus  cum  nonnullis  alijs  ajfe- 
ruit.  Si,  inquam,  aliquis  ita  dicat,  recondemus  finfimt as  figu- 
ras aquilateras  angulorum  numero  parium  circumfcriptas  cir 
culo  : nonejje  aquiangulas . Sit  enim  circulus  ex  centro  A , 
defcriptus^cuius  circumferentia 
tribus  diametris  BE,CF,  D G, 
in  fex  partes  aquales 
§IR,  RS^  ST,  TO,  diuidatur , 
quemadmodum  propof.  i s.  in 
deferiptione  hexagoni  traditum 
efi.  Deinde  arcus  O P , fecetur 
in&qualiier  in  H ,fitque  maius 
figmentum  OH,&  minus  CH. 
Arcui  quoque  QH , aquales fu- 
matur O/,  fifiK,  Ql,  SM,  SN, 
ita  vt  fex  arcus  aquales  ad  vtrafque  partes  trium  femidia - 
metrorum  'non proximorum  fed  inter  binas finguhs  relictu  in 
medio , fumantur . Eruntque  ad  'vtrafbue  partes  femidia- 
metrorum  r elici  arum fex  reliqui  arcus  PH,P  K;  RL , RM  $ 
TN9TI, aquales. Ductis  item  ex  centro  A,adpuncha  H,  K, 
L , M ,N,1,  reciis  lineis,  ducatur  per  H,ad  }1  A, perpendi  cula- 
ns BCifecansfemi diametros  AO,AP,producias  inB,C,qu& 
circulum  tanget  in  H,  ex  cor  oli. propof.  ic.lib,  3 . Coibunt  au- 
tem necejfario  recia  H B , A B , propterea  quod  duo  anguli 
BHA,  BAH,  duobus  reciis  mineres  funt . Efi  enim  EHA, 
rectus,  & BAH,infifiens  arcui  OH,  qui  minor  efi  quadrante, 
miner  recto , ex  Jcholio propof  27 . lib . ?•  Jungatur  quoque  re- 
cia BI . Et  quia  duo  latera  AH,  AB, duobus  lateribus  A I, 
A B , aqualia  funt  , a angulo  sq,  continent  aquales  aquali- 
bus arcubus  OH , O/,  in  fi  fient  es  b erunt  quoque  bafes  BH  y 
anguli  H /,  aquales . Cum  ergo  B H A , rectus  fit  ex 
confiructione,  erit  fiy  B lAgrecius:  ac  propterea  recia  Bl}  cir- 
culum tanget  in I . conueniecque  cum  femidiametro  AT , 
producta  in  G ,ob angulos  A1G,G  AI iduobus  reciis  minores  : 
Efi  namque  AIG,  ofienfus  recius,  at  G Alsrecto.  minor  teji , ex 
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fcholio propof.27.lib. 3 .ob  arcumT  I , quadrante  minorem  . 
Et  quoniam  duo  anguli  I,  A., trianguli  G AI , duobus  angu- 
lis H,A,  trianguli  C AH , aquales funt ( Hami , H , recli 
funt ,*  (y  GAIyCA Hytquales  funt  in f flentes  Aqualibus  ar 
cubus  TI,PH.)  later aq  i AI,  AH , quibus  adi  acent , aqua- 
lia , b erunt  quoque  latera  GI,  G A, lateribus  HC,CA,  aqua 
lia  . Cum  ergo  fy  Bl  y ipfi  BH,  ojlenfa  ft  aqualis  5 erit  tota 
BG, toti  BC,  aqualis.  Eadem  ratione , duci  a recla  GN,  tan- 
get circulum  in  N,  coibit  efi  cum  femidiametro  AF  , produci  a 
inF ^eritifi  ipfi  GBy&qualis  . Itemiuncla  retia  F M , circu- 
lum tanget  in M,&  cum femidiametro  ARyproducla  conue - 
hiet  in  E,ipfiq>  FG aqualis  erit.  Similiter  ducta  recla  E L 5 
tanget  circulum  in  Lyfy femidiametro  A protracta  occur- 
ret in  DyipfitfiEFyfiet  aqualis . Denique  iuncta  retia  D K , 
eundem  circulum  tanget  in  K y&  cum  femidiametro  A P , 
produci % concurret  in  Cfetefi  ipfi  DE,  aqualis  . Quod  au- 
tem D K,in  eodem  punclo  CyOc  currat femidiametro  A P , in 
quo  recla  BH,  eidem  0 c currit, mani  f e sium  e fi. Si  enim  in  alio 
puncto  eam  fec  aret,  cum  duci  a recla  C K,  circulum  tangeret 
in  K,  'ut  demonfiratu  efi,  tangerent  dua  recla  circulum  i n eo- 
dem punclo  atque  adeo  inter  peripheriam,  & tangente  in- 
terciperetur ad  punctum  contactus  una  linea  recla  : quod fie- 
\ rinon  pojfe  5C  Euclides  demcnfirauit . Efi  ergo  hexagonum 
\ BCDEFG,  circulo  circum  fer  iptum,  aquilaterum . At  idem 
! ejfe  non  aqui angulum , ita  demonfir abimus . Quoniam  figu- 
ra BCDEFG,  aquilatera  e fiderunt  quidem  per  ea,  qua  paulo 
antemonfirauimus,  anguli  locorum  imparium , nimirum  B, 
D,  F, inter fe,(y  auguli locorum parium, vt  C,  E,  G,  inter  fe 
aquales iomnesifi  fecii  erunt  bifariam  a femidiametris  : At 
quia  tres  anguli  trianguli  A B H , d tribus  angulis  trianguli 
ACH,  aquales  funt  $ ablatis  rectis  ad  H , erunt  reliqui  duo 
reliquis  duobus  aquales : Efi  autem  B A H , maior  quam 
CAHyex  fcholio  propof.  27Mb.  3 ■ quod  fy  arcus  CH,  maior  fit 
arcu  P H . Igitur  reliquus  ABHyr  eliquo  ACH , minor  erit : 
qui  cum  femijfes fint.  totorum  angulorum  B , C yVt  ofierfum 
efi  ierit  totus  quoque  CBG,toto  BC  D, miner.  Eodemcfi  modo 
toti  anguli  DyF , tot  is  angulis  E, G, minor  es  ofiendentur.Non 
efi  ergo  hexagonum  BCDEFG  , a qui  angulum  . Quod  erat 
ofiendendum. _> . 
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comprebenji  Aquales fiunt, ideotfi  angulus  BA  Effectus  efi  bi- 
fariam. Non  aliter  ofiendemus,  reliquos  angulos  figura  bifa- 
riam feclos  ejfe  : ac  proinde  cum  toti  anguli  ponantur  aqua- 
les ,<ly  eorum  femijfes  aquales  erunt. Quocirca  duo  anguli  Ay 
G,  trianguli  A P G , duobus  angulis  B,  G,  trianguli  B F G , 
aquales  erunt : Eil  autem  latus  P G,  vni  aqualium  angulo- 
rum oppofitum, commune . a Igitur  latera  quoque  AG  , BGt 
Aqualia  erunt atque  ideo  latus  AB,feclum  erit  bifariam  in 
G. Eodem  modo  probabis  f eliqua  figurA  latera  fella  ejfe  bifa 
nam . gluta  ergo  AG,AL, dirnidi  a Aquales  funi,  erunt  quo- 
que tot  a linea  A B,  AE,  aquales  E ad  emtfi  ratione  AB  , BC; 
(y  BC,CDi&  CD,DE>&  T>  E, EA, aquales  erunt. Quam 
ob  rem  figura  ABC  DE , aquilatera  efi  5 fius  numerus  late- 
rum fit  par, fine  impar.  Quod  erat  demonfirandum  * 

SIT  turfits  figura  a qui  angui  a ABC  DE^quotuis  lateru 
numero  impariu  circulo  inferi * » 

pta.Dico  ea  netejfarib  ejfe  quotfc 
Aquilaterd.  Qupnid  enim  angu - /ff/ 

h BAE,  ABC,  ponuntur  aqua-  /y'  x\ 

leti b erunt  arcus  BC  E,  ADC  * .D  /\  /‘  *-• 

quibus  infifiunt,  aquales: quibus  i\  1 j 

demptis  ex  coi  circulo  , aquales  \ \ j j 

quofy  erunt  reliqui  arctis  BAE,  \\  f/ 

ABC.Depto  ergo  coi  arcu  AB * ~ 

erunt  Jy  reliqui  arcus  AE,  BC% 

Aquales.  Eadem  ratione  arcus 

BC,  arcui  DE,  aqualis  erit  i ac  ptoindi  latus  AB  $ lateri 

BC)&  latus  BC  fiat  eri  DE^aqUale  erit : atq3  ita  deinceps, fi 
figura  plura  habeat  later  aberit  fcmpet  tertiu  quodqg  latus  ei, 
d quo  tertiu  efiyuno  r elicio  in  medieyqualeihoc  efi , primum 
{co fi  itui  aut  e qkoduis  latuspoteslprimu  ) aquale  erit  tertio , 
tertiu  quinto, quintu  feptimo, feptimu  nono,  (yc* atcfcin  hime 
modu.  omnia  latera  in  locis  imparibus  po Jit  a,  aquali  a inter  j e 
erunt  : Eademfi  ratione  omnia  latera  parium  locorum^vt  fe- 
cundum,quartum, fex  tum,  ociauum,  decimum,  (yc.  aqualia 
inter  fe  erunt  i cum  quartum  Jit  d fecundo  tertium , (y  fextum 
d quarto  tertium  item  occupet  locum  , (yc.  Itaque  quo- 
niam propojita  figura  numerum  laterum  habet  imparem , 
Aquale  erit  'ultimum  primo  , cui  proximum  efi  . Hoc  autem 

'ultimum 


ac  primi- 
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'ultimum  lutus  eadem  ratione  Aquale  erit  fecundo  , quod  ab 
’ ultimo  tertium  e Ji, primo  in  medio  r elicio <&  omnibus  alijs  a 
fecundo  tertium  locum  occupantibus  y ut  quarto,  fexto,  ocia - 
uo , </yc.  ufique  ad pemdtimum.  Quocirca  omnia  latera  figu- 
rapropofita inter  fe  Aqualia  erunt . §)uod  cjlendendum  erat. 

H 2EC  etiam  demonfratio  in  figuras  a qui  angulos  parili 
laterum  circulo  infriptas  non  quadrat.  Ex  ea  enim  filum 
concludetur , primum  latus  ejfe  Aquale  tertio, quinto,  feptimo , 
fip  alijs  Joca  imparia  occupantibus  ^nunquam  autem  per  eam 
'demonstrabitur  ^trimum  ultimo  ejfe  aquale  , proptereaquod 
•ultimum  occupat  locum  par  em, ut  in  quadrangulo  quartum,- 
iri  hexagono  fixtum  , &c.  Pari  ratione  eadem  demcnfiratio 
■conuincef  tantum, latus fecundum  aquale  eJJ  e quarto , fexto, 
octauc,  & alijs  locapariapojf dentibus  ,•  at  per  eam  nunquam 
colligetur^  fecundum  latus  ejfe.  aquale  primo,  eo  quod  primum 
m loco  impari  locetur . Itaque  fila  latera  imparium  locorum 
interfis,  & fola  latera  in  paribus' locis  pofita  inter  fe  conuin- 
centur  ejje  aqualia . 

GJV  O D fi  duo  latera  proximaret  etiam  duo  nonproxi- 
ma,dummoda  unum  eorum  in  loco  impari , alterum  u ero  in 
locoparipofitum fit,  fuerint  inter  fi  aqualia  jum  demum fu- 
perior  demcnfiratio  concludet  omnium,  laterum  aqualitatem. 
Nam fi  primum  latus  fecundo  fit  aquale , ( quando  enim  duo 
proxima  latera  aqualia  fiunt,  dic  i poterit  unumprimuni , <& 
alterum  fecundum ) cum  demonstratum  fit , primum  aquale 
ejfe  quoque  omnibus  lateribus  locorum  imparium^ fecundum 
vero  omnibus  parium  locorum  sperjfiicnum  efi , omnia  inter 
fe  ejfe  aqualia . Si  autem  primum  latus  aquale  fit  alicui  locis . 
pai'em  occupanti 5 (^quando  enim  duo  latera  non  proxima 
funt  aqualia , ita  tamen , ut  unum  in  loco  impari , & alte - 
r-um  m loco  pari  reperiatur , licebit  unum  eorum  appellare 
primum alterum  uel  quartum  , uel fextum,  &c.  prout  ab 
iiiydifitt  erit, non  aut emfecundnm, quia  fecundum  primo  pro- 
ximum efi  ,)  cum  primum  ofienfum  fit  aquale  omnibus  alijs 
pofitis  in  locis  imparibus, alterum  uero  omnibus  loca  paria 
occupantibus , atque  idcirco  <fp fecundo  lateri erit  quoque 
primum  fecundo  aquale : ac  proinde  duo  proxima  inter  Js 
aqualia  erunt . Vt  ergo prexime  demonfiratum  efi^omnia  la- 
tera erunt  inter  fe  aqualia . 


S I quis  autem  dubitet , dari  pojfe  figuram  aquiangulam 
parium  laterum  circulo  infcriptam , que.  non  fit  nquilaterx , 

( 'quanquam  enim  fuperior  demonfiratio  non  probet  omnia  la- 
tera ejfe  aqualia , fi  omnes  anguli  aquales  fint : contrarium 
tamen  ex  ea  inferri  non  licet . ) dsmonfir abimus  id  Geome- 
trice hac  ratione . Primum  quidem  confiat  id  in  figuris  qua- 
drilateris . Nam  figura  altera  pane  longior  aquiangula  efi  , 
quippe  cum  omnes  eius  anguli fint  redi , fed  non  & quii  at  er  a. 
Quis  autem  dubitet , eam  circulo  pojfe  infer  ibi  ? Deinde  ve- 
ro fit  hexagonum  aquilaterum 
& &qui angulum  ABCDEF , 
in  circulo  defer iptu  ; fumatur - Ci /fi" — 

que  in  arcu  BC  , quoduis  pun - /7  \\  I 

ctum  G,  & arcui  BG , in  tertio  \jf  Y\ 

arcu  ab  eo  arcus  aqualis  DH  s [L  3/1  p 

Ite  in  quinto  ab  eo  arcus  aqua  \vv  / / f 

lisFI /ungantur  <fir  ede.  AG , \V\  if/ 

GC,CH,  HE , EI,  IA.  Dico 

hexagonum  AGC HEI,  equi-  “ 

angulum  effe,  at  non  cequilate- 

rum.Quod  enim  fit  aquianguhim , fic  o fi  en  demus.  Anguli  B, 
G, a aquales  fiunt  in  eodem fiegmento  ABC.  Eadem  ratione 
aquales fiunt  anguli  D,H,& F,I.  Frater  ea  quia  arcus  B G» 
DH, aquales fiunt, per  confirucr  tonem; addito  communi  GD  , 
erunt  toti  arcus  BGD,GCH,  aequales  . Igitur  reliqui  ex  cir- 
culo arcus  BF  D,  GF  H,  aquales  erunt ; b ac  proinde  anguli 
BCD,GCH, illis  infifientes  aquales  quoque  erunt . Non  ali- 
ter ofiendemus  & angulos  D E F,  H E I,  & F A B,  IAG, 
aquales  inter fie  ejfe . Ergo  fex  anguli  hexagoni  AGC  HEI  5 
fex  angulis  hexagoni  ABCDEF;  aquales  funtfinguli  fingu- 
lis:ideotfi  cum  hoc  ponatur  aquiangulum , erit  quoque  illud 
aqui angulum. Quod  autem  non  fit  aquilaterum , ita  probabi- 
mus . Latus  AG,  latere  AB,  maius  csly  latus  GC  , latere 
BC, minus , ex  fcholio  propof.  ap.  lib.  q.  Item  eadem  ratione 
lat  er  a CH,  EI  fiat  eribus  C D,  E F , maiora  funt , & latera 
HE,I  A fiat  er ibus  DE, F A,  minor  a.  Cum  ergo  latera  A B , 
BC,C  D,DEjEF  ,F  A^aqualia  ponantur,  erunt  A G ,G  C, 
CHjHE,EI}IA/yzaqualia:  quanquam  AG  , CH,EI,  in- 
ter fe,(/GC,  HEy  IA,  inter  fe, relicto  femper  vno  in  medio. 
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Aqualia  firit,  vt  Jupra  ofiendimus . 

IDEM  prorfus  eodem  modo  demonfirabitur  fieri  pojfe  in 
oclogono , decagonO)& alifs  figuris  parium  laterum  , fi  in  cir- 
culo infer  ibantur  prius  oclogonum,  de  c agonum } & ali&  fi  gure, 
aquilatera,  at  que  aquiangula . 

§ly  O D fi  figura  inferto  at ur  circulo  per  do  clrinam pro- 
pefi  n.iS.fy  iC  ■ erit  ea  perpetuo  & £ qui  angui  a , (gg  aquila- 
ter  a , vt  ex  earum  propefitionum  demonfiratiombus  perlpi- 
cuum  efi  . 

E O ERO  qualemcunque  figuram  aquilaieram  fgg  aqui- 
angulam  in  circulo  nouerimus  inficribere , talem  etiam  fete- 
mus deferibers  circa  circulum , (gg  in  ea  circulum  quoque  in- 
f :ribere , fgg  circa  eandem  deferibere  circulum , fi  artem  imi- 
temur , qua  tradita  fuit  de  pentagono , propof.  1 2.1  g.  fgg  14. 

RV  RS  V S in feripta  figura  quacunque  aquilatera , (gg 
aquiangula  in  circulo , inferibetur  in  eodem  figura  } qua  ha- 
beat latera  duplo  plura.  Diuifis  etenim  arcubus , quos  latera 
fubtendunt , bifariam , fgg  [ubtenfis  reclts  lineis , confiat  pro- 
pofitum  . V t per  triangulum  xquilaterum  inferiptum  inferi- 
betur fgg  hexagonum , fgg  ideo  dodec agonum , figura  24  late- 
rum , fige.  Sic  quoque  ex  quadrato  in  circulo  deferipto  , in- 
feribetur octagonum , atque  adeo  figura  1 6.  laterum , figura 
g2.64.12S.lat  erum,  fige. 

I CJETERVM  omnes  figura  aquilatera  fir  aquiangula 
in  circulo  inferibipoffunt  beneficio  Ifofcelium  triangulorum , 
'ut  recie  hoc  loco  nonnulli  Euclidis  interpretes  monent. 

I M P A R 1 V M enim  laterum  figura  inferibentur  be- 
neficio triangulorum  Ifofcelium  , quorum  anguli  aquales  ad 
bafin  multiplices  funt  eorum , qui  ad  -verticem  funt,  angulo- 
rum . V t beneficio  Ifofcelis,  cuius  vt  er  que  angulorum  ad  bafin 
aqualis  efi  ei,qui  ad  verticem , deferipti  in  circulo  inferibe- 
tur prima  figura  imparium  laterum , hoc  efi,  triangula  aqui - 
laterum.N  am  Ifofceles  huiufmodi,  triangulum  aquzlaterum 
er  it. Quod  fi  in  circulo  infer  ibatur  Ifcf celes, cuius  vterque  an- 
gulorum ad  bafin  duplus  fit  eius  , qui  ad  verticem  , inferibe- 
tur fecunda  figura  imparium  laterum,  nimirum  peni  agonum? 
in  circulo, fi  duo  anguli  aquales fecentur  bifariam,  v eluti  pro- 
pof 1 i.fuit  ofienfum  . At  Hept agonum, terti  a figura  laterum 
imparium , inferibetur  in  circulo  , per  triangulum  ifofcdes 

habens 
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habens  vtrumque  angulorum  ad  bafin  triplum  eius , qui  ad 
'verticem , fi  duo  eius  anguli  aquales  diuidantur  in*  tres  an- 
gulos aquales  ei, qui  ad  verticem . Ita  quoque  figura  quarta 
imparium  laterum , quale  efi  Hennagonumfin  circulo  inficri- 
betur  beneficio  ifofcehs , cuius  vterque  angulorum  ad  bafin 
quadruplus  esi  eius3qui  ad  verticem  ,fi  vterque  difiribuatur 
in  quatuor  angulos  aquales  ei, qui  ad  verticem , fige. 

DIVISIO  autem  hac  angulorum  ad  bafin  in  partes 
aquales  perfacilis  efi.  N am  fi  angulo  ad  verticem  confiituar.- 
tur  ad  bafin  tot  anguli  aquales  ordme  quot  vnitates  fiunt  in 
numero  proportionis  multiplicis , quam  vterque  angulorum 
aqualium  habet  ad  reliquum  5 diuifus  erit  angulus  in  partes 
aquales.  Verum  deficnpto  huiufimodi  triangulo  Ifoficele  in  cir- 
culo, de  ficribetur  figura  in  circulo  fine  diuifione  angulorum  ad 
bafin) fi  bafi accommodentur  recla  aquales  in  circulo  . Bafis 
enim  fiemper  efi  vnum  figura  latus,  vt  in  Pentagono  patuit. 

PA  R I V M vero  laterum  figuram  circulo  inficribentur, 
beneficio  Ifiojcelium  , quorum  anguli  aquales  ad  bafin  multi- 
plices fefquialteri  fiunt  eorum , qui  ad  verticem  fiunt , angulo- 
rum . Vt  quadratum  conftituens  primam  figuram  parium  la- 
terum , inficribetur  beneficio  IfiofceliS)  cuius  vterque  anguloru. 
ad  bafin  fefiquialter  efi  anguh  ad  verticem.  Nam  angulus 
ad  verticem  infifiit  quarta  parti  circumferentia . Cum  enim 
duo  anguli  ad  bafin  fimul  contineant  tres  angulos  aquales  ei, 
qui  ad  verticem  , quod  quilibet  fiemel  eum  contineat , fig  di- 
midiatam infiuper  eius  partem  ■,  fiubtendentipfi  tres  partes  cir- 
cumferentia , fig  idcirco  angulus  ad,  verticem  vnam  dumta- 
xat. Hexagonum  , hoc  efi , fecunda  figura  laterum  parium , 
inficribetur  beneficio  Ifibficelis , cuius  vterque  angulorum  ad 
bafin  duplus  fefiquialter  efi  eius  , qui  ad  verticem , anguli . 
Nam  angulus  ad  verticem  , infifiit  fexts  parti  circumfer  en- 
tis., cum  reliqui  anguli  fimul  compofiti  cotineant  ipfium  quin- 
quies f propterea  quod  quilibet  bis  eum  continet , fig  dimidia- 
tam eius  infiuper  partem . Ita  quoque-  OHogonum  , id  efi  , 
tertia  figur a laterum parium , inficribetur  beneficio  Ifofcehs 
habentis  vtrumque  angulorum  ad  bafin  triplum  fefiqui alte- 
rum anguli  ad  verticem r,  fige. 

S I igitur  innent  a fuerit  ars, qua  ifcfceUa  triangula  con- 
filruantur  habentia  angulos  ad  bafin  multiplices  ecrum , qui 
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ctd  verticem  funt , angulorum,  quemadmodum  Euclides  I fo- 
fceles  fabricauit  habens  vtrumque  angulorum  ad  bafin  du- 
plum anguli  ad  verticem,  facile  in  circulo  defcribentur  figu- 
ra omnes  laterum  imparium . Et  ji  arcus  earum  diuidantur 
bifariam,  infer ib eiur  quoque  omnes figura  parium  laterum , 
pofi  quadratum,  atque  adeo  circumferentia  cuiuslibet  circuli 
in  quotlib et  aquales  partes  Geometrice  dimdetur . Qua  res 
fummam  A firenomis  afferret  vtilitatem.Verum  hac  ars  ad- 
huc ignota  extitit . Non  enim  recie fibi  eam  vendicat  Oron- 
tius  Finteus  in  libello  haSbenus , vt  ipfe  ait,  dsfiderato-,  de  ab- 
foluta  figuram  recHlinearum  omnium  deferiptione  intra  cir 
cula,  <&c.  cum  eius  demonflrationes  falfa fint , ac  fophifiica, 
vt  Geometrice  ofienfum  efi  a Petro  Nonio  Lufitano  in  libello 
ds  erratis  Qrontij . 

NOS  tamen  ad  finem  lib.  6.  ex  Pappo  Alexandrino  li- 
neam qnandam  inflexam  Geometrice  deferihemus , qua  non 
folum  triangula  jfof  'celia , quorum  anguis  ad  bafin  ad  reli- 
quum habeant  datam  proportionem,  confiruantar , ac  proin- 
de omnes  figura  aquilatera , fy  aquiangula  in  circulo  deferi- 
bantur  iverit  etiam  arcus  quinis  circuli  difiribuatur  in  quot- 
cumque partes  aquales  yjiue  is  quadrans  fit,  flue  non . Quin 
etiam  eiufdem  linea  inflexa  beneficio  ineunda  operatione  cir- 
culus quilibet  fine  vilo  negotio  in  quadratum  aquale  commu 
tabitur,  vt  in  libro  de  menf arationibus  dicemus . Qua  res  ad 
hunc  vfque  diem  animes  M at  hem  ai  i eorum-  tenuit  fujfenfos . 

S E £>  doceamus,  fiplacet  3 qua  etiam  via  figura  quauis 
aquilatera, fiy  aquiangula  circulo  infer  ib  at  ur  fine  triangulis 
Ifofcelibus  5 quorum  anguli  ad  bafin  ad  reliquum  habeant 
a proportionem  datam  . Sit  ergo 

tn  circulo  AJ3CDEF  G,infcri- 
•p  - bendum  hept agonum  aquila- 

f IV  terumy(y  aquzangulum.S  e ce- 
ti \\ tur  eius  quadrans  AH.  , in fe- 
li — ptem  partes  aquales^  in  tot  vi- 

fx?  delicet,  quot  latera,  angulofue 
\\  /y  1 figura  infer ibenda  continet.  Se- 

jf/  cabis  autem  quad,rante  A H, 

2 inpropofitas  partes  aquales  vel 

exqs 3 qux  ad  finem  lib.  6.  nos 
demorir 
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! demonfiraturos  diximus , beneficio  circini, dilui  undo  eius 

crura  modo  magis, modo  minus , donec  repertas  eorum  di  fi an- 
tium partiri  quadrantem  in  partes  optatas.  'Facilius  enim 
quadrans  in  quotuis  Aquales  diuidetur  partes  , quam  tota 
circumferentia , quod f aptus  attentando , quafi  repetendo 

opus,  clarius  appareat  in parua  magnitudine  ? quam  in  ma- 
gna, quantum  detrahi , vel  addi  debeat  parti  vni  beneficio 
circini  accepta  ,_  fi  ea  partem  defider  at  am  non  offerat  • Seclo 
quadrante  in  Jeptem  partes  Aquales , vel  in  piares  ,fi  figura 
plurium  laterum  defider  et  ur  , erit  reBa  linea  A G,  qua  qua-, 
tuor  eitifimodi  partes  fubtendit , latus  figura,  infcribenda  . 
Quonid  enim  in  tot  a circumferentia  quater  tot  partes  Aqua- 
les continentur,  in  quot  quadrans  dimfus  efi,  continebitur  ag- 
gregatum ex  quatuor  partibus  toties  m tota  circumferentia;, 
quoties  vna pars  in  quadrante : quia  qua.lib.et  pars  cum  alijs 
tribus , quarum  finguU  in  fingatis  alijs  tribus  quadrantibus 
accipiantur , efficit  aggregatum  ex  quatuor  partibus . Quod 
etiam  itaperificuum  fiet . Quoniam  partes  eandem  propor- 
tionem habent , quam  earum  aquemuliiplicia,  ve  ab  Eucli- 
de demonfiratur  lib.s  propofi i s .{Liceat enim  huc  accommo- 
dare eampropoficum  ex  antecedentibus  nullo  modo  pende  at.) 
ita  fe  habebit  vna  pars  ad  quadrantem  , vt  quadruplum 
vnius partis  fio  c efi , arcus  AG,  ad  quadruplum  quadrantis, 
id  e fi,  ad  totam  circumferentiam. Qualis  ergo  pars  quadran- 
tis efi  vna  illarum  ,in  quas  quadrans  diuifus  efi y talis  erit  ar- 
cus A G, totius  circumferentia.  Atque  ita  fi  quadrans  ditiijus 
fit  in  j. partes, continebuntur  eiufmo  di  partes  28 . in  tota  cir- 
cumferentia. Igitur 4. efficient  ~~  . hoc  efi ,~  . totius  cir- 
cumferentia . Ita  quoque  fi  quadrans  fectus  fit  in  1 1 . partes , 
continebuntur  eiufmodi partes  4-4-. in  tota  circumferentia : at- 
que adeo  4. efficient  hoc  tfi , — totius  circumferentia: 

& fle  de  eat  eris . Itaque  fi  arcui  A G , quatuor  partium  ab- 
fcindantur  arcus  continue  aquales , eifdemque  arcubus  retia 
fubtendantur,  rnferipta  erit  circulo  figura prope fita,vt  ex  de- 
mon firatis  liquet . 

I AM  vero  fi  fupra  datam  reBam  lineam  qu  anis  figura 
&quilaiera-,&  aquiangut a deferibenda  fit , efficiemus  id  hac 
ratione . Sit  Jupra  datam  reBam  AB,  confli  tuendam  pen- 
t agonum aquil ater um , & & qui  angulum.  Produci  a B A,  ad 

C,vt 
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3 8. primi, 
b 5 ,primi. 

-$2. primi. 

quarti. 


C, 'ut  AC,  ipfl  AB,  aqualis jit, 
dsferibatur  ex  A , per  C,  arcus 
circuli  ; duclaq3  AD,  perpen- 
diculari ad  AC,  'ut  quadrans 
jit  C D,  ex  jcholio  propoj.  27, 
lib.  3.  diuidatur  quadras  CD , 
in  quinque  partes  aquales , in 
tot  videlicet , quot  laterum  fi- 
gura conjlruenda  jit quarum 
. f-.jint  C E,  iungaturque  recla 
A E,  que,  ipji  AB,  aqualis  erit. 
Dico  angulum  BAE  :&qualem  ejje  angulo  pentagoni  aquila - 
teri  & aqui  anguli.  Sumpto  enim  arcu  CF , Aquali  arcui  CE,, 
mhgantur  recla  CE,CF.Et  quoniam  CE  , recla fubtendens 
4. partes  quadrantis  , latus  efi pentagoni  aquilateri  fiy  aqui- 
cinguli  ? vt  proxime  demonfirauimus , in  circulo  ECF  , de- 
feribendi , erit  CF , alterum  latus\ac  proinde  duc  latera  EC, 
FC , comprehendent  angulum  pentagoni  Aquilateri  d?  aqui- 
anguli  ECF.  Quoniam  vero , duci  a recla  AF , duo  latera 
EC ,C A, duobus  lateribus  F C , CA , Aquaha  junt , & bajes 
item  Aquales  AF,  AF, a erunt  anguli  ECA,FC A,  Aquales. 
Cum  ergo , b & anguli  ACE  , A E C,jint  aquales erit  & 
ACFjpji  A EC , Aqualis:  additoque  communi  ACE,  totus 
angulus  ECF, duobus  angulis  ACE,. AEC, aqualis  erit . Efi 
autem c externus  BAE,eifdem  internis  ACE,  AEC,  aqua- 
lis , Igitur  ECF,BAE,  inter  je  aquales  erunt . Cum  ergo 
ECF, [it  angulus  pentagoni, er  it  quoque  B AE,pentagorii  an- 
gulus . Quocirca  ji  circa  tria  puncla  B,A,E,  circulus  de  feri 
batur,<&  reclis  AB,  A E,  a recla  aquales  m eo  accommoden- 
tur BH,E[G,  QE,  de feriptum  erit  pent  agonum  aquil at  erum 
& aquiangulum  dejeriptum  m circulo  A BH  GE , ac  proinde 
jkpra  datam  re  ciam  AB. Quod  faciendum  erat . Non  efi  au- 
tem dubitandum , quin  rectis  AB,  AE,  aquales  rectapcjjint 
in  circulo  accommodari , qua  totam  circumferentiam  abjol- 
uant , Nam  angulus  pentagoni  B A E , injifiit  tribus  quintis 
partibus  totius  circumferentia , fingula  autem  latera  A B , 
A E,jingulas  quintas  partes  fubtendunt . Si  enim  alia  recla 
maiores  quam  A B , A E , vel  minores  fiibtenderent  quintas 
partes , continerent  ea  angulum  quoque  pentagoni . qued  efi 

abfuY- 
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abfurdum  : cum  minor  foret  5 •vel  maior  angulo  pentagoni 
B A E . Eadem  ratio  eji  de  alijs figuris  Aquila  ter  is,  fy  Aqui- 
angulis . 

S I forte  in  promptu  habeamus  aliquam  figuram  Aquila- 
teram , fy  aquiangulam , cui  fiepra  datam  rectam  Itneam 
defideramus  confiituere fimilem , flue  ea  in  circulo  aliquo  de- 
fcripta  fit  5 fiue  non : falis  erit  uni  eius  angulo  aqualem  an- 
gulum confiituere  BA  E,  in  extremo  data  Une  a A B.  Si 
namque  , pofita  re  eia  A E , aquali  ipfi  A B , per  tria  puncta 
ByAy  E,  circulus  deferebatur , perficiemus  figuram  propefi- 
tam,vt  ante  diximus. 

§ly  O N I A M vero  longa  e fi,  atque  difficilis  ea  infer  i- 
ptio pentagoni  aquilateri aqui anguli  in  circulo, quam  Eu- 
clides tradidit , placuit  huic  quarto  libro  annectere  praxin 
quandam  , qua  vna  eademque  opera  Ptolem&us  lib.  i . ma- 
gne, confirultionis , in  circulo  dato  inferibit  B ent agonum , (y 
Dec agonum  equilaterum , fy  equi  angulum.  Sit  enim  datus 
circulus  ABC  9 cuius  centrum  D > 

Ducta  autem  diametro  B C , eriga- 
tur D A , perpendicularis  ad  B C . 

Deinde  diuifa  femidiametro  C D , 
bifariam  in  E , ducatur  re  Ei  a E A, 
cui  Aqualis  abfeindatur  E F . Itaque 
fi  ducatur  recta  A.  F,  erit  A F,  latus 
P ent agon f (y  D F,  latus  Dec  agoni 

in  dato  circulo  inferibendi , vt  ipfe  demonfirat . C At  erum > 

cum  demonflratio  huius  rei  pende  at  ex  13.  lib.  Euclidis , non 
videtur  hoc  loco  feribenda  , fed  in  proprium  locum  , vtpote  in 
librum  1 3 . differenda . 

NON  erit  etiam  prAter  infiitutum  nofirttm  , aut  ab 
hoc  libro  alienum , fi  fequens  adhuc  theorema  adiungamus 
videlicetj . 

S I bifaria:  fe&io nes  laterum  figura;  sequi- 
latera: , & squianguls  rebfcis  coniungantur  li- 
neis , inferipta  erit  figura  a:quilatera  quoque  & 
squiagula  totidem  laterum  in  illa  figura,  idem 
centrum  habens . 

n ce  x-  1 
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1 4-, primi, 

, j 3. primi, 
g.  primi. 


A S.  primi. 


■ 1 q-.tertij. 


A M 


C E NT  R V M figura  aquilatera,  fir  aquiangula  appel - 
latur  puncium  illud , e quo  circulus  figura  infiribitur  , aut 
circumfcribituriitavt  idsm  Jit  centrum  circuli , & figura  , 
SIT  igitur  figura  aquilatera , 0 aqui- 
angula  A B C D E F,  cuius  latera  bi- 
fianam  fecentur  in  G , H , 1 3 iC3  L}  M, 
iunBis reblis  GH  , HI , IK  , KL  , LM, 
M G.  Dico  figuram  GHI  KLMfinf cri- 
ptam figura  A B C D E F 3aquil 'at eram 
ejfie  quoque , ac  aquiangulam , idemque 
centrum  habere.  JEqnilatera  quidem  erit*  quoniam  eius  late- 
ra cum  fubtendant  angulos  aquales  comprehenfios  aqualibus 
reclis , vtpote  dimidqs  laterum  aqualium , a aqualia  fiunt  ► 
Quoniam  vero  tam  tres  anguli  AMG , GML,  LMF,  quam 
tres  F LM,MLK,KLE,  b duobus  fiunt  reclis  aquales : 
Sunt  autem  A M G,  L M Fi  FLMS  XLE, c inter  fe aqua- 
les, cum  aqualibus  lateribus  contineantur , fubtsndanturque 
d bafiibus  aqualibus  s Erunt  reliqui  anguli  GML  , M L K , 
aquales . Eodemque  argumento  concludemus , reliquos  an- 
gulos fi?  htfce , (fi1  inter  (e  aquales  ejfie  . JE  qui  angui  a igitur 
quoque  efil  figura  G H I K L M . 

Qjr  O .D  autem  idem  habeat  centrum , ita  ojlendetur . 
Ex  centro  N, figura  A B C E)  E F,  ad  omnes  angulos  figu- 
ra inficripta ducantur  rea  a N G , N IT  3 fiyc,  iunganturque 
recine  N A,  N B . Quoniam  igitur  A G,  G H, later  a trian- 
guli A G N , aqualia  fiunt  lateribus  B G 5 G N , trianguli 
B G N i fiunt  fi  bafies  A N , B N , cum  Jint  femidiametri 
circuli  circa  figuram  defcnpti , aquales  : d JEquales  erunt 
anguli  A G N , B G N , ideo  fi  recli  . Quare  N G , perpen. -* 
dicularis  ejl  ad  latus  A B i Eodemque  modo  reliqua  N H , 
NI , fiyc, perpendiculares  erunt  ad  latera  BC,CD  ,c^c.  Qua 
cum  ex  defin.4-,  lib.  3.  cfiendant  difil  antias  rectarum  AB, 
B C,  c yc.  aqualium  d centro  N,  c aquales  ad  inidcem  erunt. 
Circulus  igitur  ex  N , interuailQ  N G , deferiptus , per  reli- 
quos angulos  H,  I3K;L,M9  incedet-,  A c propter  ea,  N , centrum 
erit  figura  G H I K L M , hoc  e fi,  etreuii  circa  eam  figuram 
defcnpti . Quod  ejl  prapofitum , 

N E SfiV  E vero  fig  hoc  omittendum  e fi, inter  omnes  figu- 
ras ^ ■vailat cras  3 0 aquiangulas , folum  triangulum  , qua- 
dratum. 
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dr situm  , <fy  hexagonum  replere  locum, hoc  efi,  aliquot  trian- 
gula , vel  quadrata , vel  hexagona , ita  in  plano  pofifie  inter 
fe  aptari,  vt  inter  eorum  angulos  nihil  fit  vacui , fsd  planam 
(upsrficiem  confiituant . Nam  Jex  anguli  m triangulo  aqm- 
latero,(y  quatuor  m quadrato  , fytres  inhexageno  aquila- 
tero  , fiy  aquiangulo  , aquales  fiunt  quatuor  redis , quantum 
nimirum  e fi  spatium  circa  punctum  quodlibet  in  plano,  vt  ad 
propofii s.iib.i.  ofiendimus . Quoniam  enim  imus  angulus 
trianguli  aqui lateri  continet  . vnius  recii , quod  omnes 
tres  contineant  vnius  redi , hoc  efi , duos  redos , conti- 
nebunt fex  eiufinodi  anguli  ♦ vnius  redi , id  efi , qua- 

tuor redos  . Item  quatuor  anguli  in  quadrato  fiunt  quatuor 
redi . D enique  quia  vnus  angulus  hexagoni  aquilateri  , (y 
& qui  anguli  continet  vnius  redi , quod  omnes  fex  contio 
neant  -fi1  . vnius  redi,  hoc  efi , 8.  redos , cont  nebunt  tres 
eiufimodi  anguli  . vnius  redi , id  efi,  4.  redos . Quod  in 
alij  s figuris  planis  a quii  at  er  is , (y  & qui  angulis  non  cernitur  . 
Nam  tres  anguli  in  pentagono  aquilatero , <(y  aquiangulo 
aquales  funt  . vnius  redi , hoc  efi , angulis  redis  $-§-• 
duntaxat , at  quatuor  aquales  fiunt  vnius  redi , id  efi, 

angulis  redis  4-^f.  propterea  quod  omnes  quinqi  aquiualent 
d. redis,  hoc  efi  , confiituunt  vnius  redi , atque  idcirco 
vnus  continet  vnius  redi.  (yc.  Tria  igitur  pentagona  lo- 
cum replere  non  poffunt , cum  trium  in  plano  aptatorum  tres 
anguli  minores  (int  quatuor  redis  : quippe  qui  efficiant  tan- 
tum tres  angulos  redos  cum  tribus  quintis  . Eadem  ratione 
quatuor  pentagona  locum  replere  nequeunt , propterea  quo  d 
quatuor  in  plano  aptatorum  quatuor  anguli  maiores  fiunt  qua 
tuor  redis , cum  Aquales  fint  quatuor  angulis  redis , (y  infii- 
per  quatuor  quintis  vnius  redi , vt  didum  efi . Tari  ratione 
neque  ex  hept agonis  locus  poterit  repleri. Nam  tres  anguli  cu- 
iuslibet heptagoni  aquilateri  , (y  &qiti anguli  aquales  fiunt 
— , vnius  redi,hoc  efi, angulis  redis  4-^-.  Quoniam  enim 
omnes  fieptem  anguli  1 0.  re  dis  fiunt  aquales  , hoc  efi,  comple - 
duntur  . vnius  redi  ‘,fit  , vt  vnus  contineat  —■ . vnius 
re  di, hoc  eft,vnum  redum , (y  pr&tereafi-.  vnius  redi  : ac 
proinde  tres  commeant  quatuor  redis , & -—.vnius  redi.  N on 
ergo  tribus  hept  agonis  in  plano  aptatis  , eorum  tres  anguli  lo- 
cum replere  poffunt , cum  quatuor  redos  excedant.  A fortiori 

Ii  2 neque 
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neque  quatuor  heptagona  locum  replebuntsneq;  tria  eclogona 
a,  quii  at  er  a , & aquiangula,  aut  quatuor  i neque  tres  aut 
quatuor  figura  aquilatera , atque  aquianguU  plurium  la- 
terum , quam  ocio:  quippe  cum  Jemper  tres  anguli  fimul  fum~ 
pti fint  maiores  quatuor  reclis  , propter  ea  quod  maiores  funt 
tribus  angulis  hept agoni  aquilateri  0*  &quianguli>quos  ofien- 
dimus  quatuor  reclis  ejfie  maiores.  Solum  ergo  triangulum  &- 
quilaterum , quadratum , & hexagonum  aquilaterum  atque 
aquiangulu  ,fuis  angulis  locum  replere  po fiunt,  •vt  diximus . 

CAE  T E R V M , benigne  Leclor  , adfinemlib.6 . repe - 
ries  propofitionem  ad  figuras  aquilatcras,  & &quz  angu- 
los fpeclantem,  qua.  omnino  necejfaria  efi  3 'ut  in- 
tra. quamlibet  figuram , & circa  circulus  de 
fcribatur  ex  doclrina  propof.i  3+ & 14. 
huius  libri . Reiecla  autem  efi  ea 
propof.  in  lib.  6 . quia  per  in 
curiam  ante  propof. 

/ 3.  huius  libri 
nonappofi- 
ta  fuit. 
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ELEMENTVM 

q^v  1 n T v M 

cg^^fcia? 

DEFINITIONES. 

I. 

PARScil  magnitudo  magnitudi- 
nis, minor  maioris , cum  minor  metitur 
maiorem . 

Ci  IT  in  antecedentibus  quatuor  libris 
'Euclides  de  quantitate  continua  abfolu- 
te  confiderata ; Nunc  vero  duobus  fequen 
tibus  de  eadem  dijputat  non  abfolute , fed 
prout  vna  ad  aliam  refertur, hoc  e fi,  qua- 
tenus comparata  cum  alia  proportionem 
aliquam  habet . Hoc  quidem  quinto  libra 
docet  proportiones  quantitatum  continuarum  in  genere,  non 
defcendendo  ad  vUzm  quantitatis  jpeciem  , vt  ad  lineam  , 
fuperficiem , vel  corpus  aliquod.  Sexto  vero  libro  ofiendit  in 
specie,quamnam  proportiomm  habeant  inter  fe  linea,  anguli , 
circumferentia  circulorum , triangula , & alis.  figtirA  plana . 
V t igitur  infiitutumfuum  feritet,  definit  prius  vocabula , qua 
ad  demonfirationes  proportionum  adhibentur  . 

ITA  §ly  E ait  magnitudinem  illam  minorem , qua 
Ii  $ maiorem 
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rudo  C,  mu  IttpleX  efi  magnitudinis  A 5 quantam  b&c  utram- 
qite  illam  metitur  . At  vero  neque  magnitudo  E,  ne  que  ma- 
gnitudo F ^multiplex  e fi  dicenda  magnitudinis  D ; propter  ea 
quod  ha.t  neutram  illarum  metitur . Itaque  pars  ad  multi- 
plex refertur , tjr  multiplex  ad  partem , ita  vt  minor  quan- 
titas menfurans  maiorem , dicatur  pars  maioris  ,•  Maior  vero 
menfurata  a minori , dicatur  minens  multiplex  , 

SATIS  autem  perspicue  ex  hac  definitione  colligitur , 
partem  antea  definitam  ejfe  eam  , qu&perfeche  metitur  fuum 
totum  . Si  enim  6,  diceretur  metiri  7.  vt  vult  Pelei  artus , 
ejfetiuxta  hanc  definitionem , 7.  multiplex  itfius  6.  quodefi 
ahfurdtim  . 

CJETERVM  quando  du&  magnitudines  minores  duas 
alias  maiores  &que  metiuntur , hoc  efi , vna  minor  in  vna 
maiore  toties  continetur  , quoties  altera  miner  in  altera  ma- 
iore dicuntur  due  h&.  maiores  duarum  illarum  minorum 
iquemultiphces  . Quod  idem  dices , Jiplures  minores  &que 
metiantur plures  maiores  . 

iii. 

RATIO  eft  duarum  magnitudinum 
eiufdem  generis  mutua  quaedam, fecun- 
dum quantitatem,  habitudo. 

Gfy  A N D O du&  quantitates  eiufdem  generis , vt  duo  \ 
numerb,du&  line& , du&  fuperficies , duo  folida , <fgc.  inter  fe  \ 
comparantur  fecundum  quantitatem  ^hoc  efi, fecundum  quod  \ 
vna  maior  e fi,  quam  altera,  -vel  minor,  vel  aqualis  } appella- 
tur huiufmo di  co mp  arati 0 ,j ‘eu  habitudo  mutua  s Ratio  , feu 
(vt  alijs  placet  ) Proportio  . Itaque  fi  comparetur  linea  ali- 
qua cum  fupirficie  quapiam,  vel  Humerus  cum  linea 5 non  di- 
cetur ea  comparatio  proportio  * quod  neque  linea , & fuperfi- 
cies ; neque  numerus linea  f int  eiu  fdem  generis  quantita- 
tes.Similiter  fi  conferatur  Unia  aliqua  cum  alia  linea  fecun- 
dum qualitatem  * hoc  efi , fecundum  quod  vna  efi  alba,  & 
altera  nigra  i aui  quod  vna  efi  calida , & altera  frigida > <&c. 

It  quamuis 
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appellabitur  h&c  fimilitudo  proportionahtas . Multa  autem 
habitudines  proportionum , feu  proportionalitates,  ( Nos  enim  I 
cum  pluribus  comparationem  duarum  quantitatum , propor - I 
tionem  appellabimus -.habitudinem  autem  proportionum , Pro 
pcrtionalitatem ) a fcriptoribus,pr&fertim  Boetio , & Ior da- 
no , defcribuntur  > inter  quas  primum fiemper  locum  obtinue- 
runt apud  VeteresyProportionalitas Arithmetica,  Geometri- 
ca, atque  Mujica  -,feu  Harmonica , de  quibus  paulo  pofi  dice- 
mus : Verum  Euclides  di  fola  Geometrica  agit  hu  libro iqu& 
quidem  duplex  efi,  continua  altera , in  qua  fingula,  quantita- 
tes intermedie,  bis  fumuntur  , ita  vt  nulla  fiat  proportionum 
interruptio , fed  qu&libet  quantitas  intermedia fit  & anteC  e - 
dens , confequens ; Antecedens  quidem  quantitatis  fubfe- 
quentis,  confequens  vero  quantitatis  antecedentis . Vt fi  dica- 
tur, que  efi  proportio  E,  ad  E,  e a efi  F,  ad  G > vocabitur  h&c 
proportionalitas , continua . Altera  vero  di  fer  et  a, feu  non  con 
tinua , in  qua  fingula  quantitates  intermedie  femel  tantum 
accipiuntur  fit  a 'vt  fiat  proportionum  interruptio , nullaq,  quan 
titas  fit  & antecedens  , & confequens  , fed  vel  antecedens 
tantum , vel  confequens  tantum  . Vt  fi  dicatur  * qua,  efi  pro- 
portio A,  ad  B,  ea  efi  C,  ad  Di  appellabitur  proportionalit as 
h&c, difcretafiue  non  continua . 

DE  T \0  T 0 IIT  I 0 1^1  S 

Diuifionibus . 

OTE pretium ejje arbitror, paucis bot lo- 
co exponere, quotnam  fmt  generaproportionura  apud 
Mathematicos , & qu&nam  fmtpmcipuxproportio- 
nalitates , earumque  proprietates , vel  cbhancprie- 
cipue  vtilitatem , vt  ea,  qu£  bis  duobus  libris  ab 
'Euclide  demonfirantur  de  proportionibus  magnitudi- 
num,rebus  pojjint  materialibus  accommodari,  quan- 
do opus  fuerit , & tum  ea  , qv.£  d Mathematicis  de 
proportionibus  dicuntur , tumea,qucedTbilofophis 
cum  slriftotele  de  proportione  motuum  dijfr utantur, 

intelligi. 
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i intelligi . Vt  autem  maior  vtilitas , ac  ■voluptas,  ex 
admirabilibus  proportionum  affectionibus  percipi 
pojft  j inHituemus  paulo  -uberiorem  tractationem 
in  hac  posteriori  editione , quam  in  priori : reij cien- 
tes nihilominus  innumera  ptopemodum  , qua  dici 
j poffent,inplenioreranoflram^inthmeticam,vbi  cm- 
niagenera  Troportionalitatum  diiigentijfime  perfe- 
quenmr , 

T?  BJDTO  1 \T  I 0 igitur  ab  Euclide  definita,  di- 
luditur  in  proportionem  rationalem,  &■  irrationalem. 
Rationalis  efi  ea , qua  in  numeris  potefl  exhiberi . 
Qualis  efi proportio  linea  20. palmorum , ad  lineam 

1 o. palmorum . Hac  enim  proportio  in  hifce  numeris 

2 o.&  io.  oftenditur . Irrationalis  vero  proportio  ea 
efi,  qua  in  numeris  exhiberi  nequit . Qualis  efi  pro- 
portio diametri  cuiuslibet  quadrati  ad  latus  eiuf- 
dem quadrati.  Hac^enim  proportio  innumeris  repe- 
riri  non  potest, vt  in  i o.lib.ab  Euclide  demonflmtUr. 

I .Alij  dicunt , proportionem  rationalem  eam  ejfe , 
quam  habent  qumis  dux  quantitates  comrnenfurabi- 
les : Irrationalem  vero  eam , quam  habent  dux  qua- 
libet quatitates  incommenfwrdbiles . Dicuntur  autem 
quantitates  eommenfurabiles,  qua  habent  vnam  corn 
munem  partem  aliquotam  ,feu  quas  eadem  menfura 
communis  metitur . Cuiufmodi funt  linea  zo. palmo- 
rum,linea 8 .pdrnorum.  Tfiamlinea  4. palmorum 
efi Vtriufque pars aliquota , (imiiiter  linea  2.  palmo- 
rum . Sicut  enimlineatam  ^.quam  2. palmorum me- 
titurlmeam  2 o.  palmorum  5 Ita  quoque  eadem  linea 
tum  ^.tum  2. palmorum  lineam  8. palmorum  menfti- 
ra.t . 'Kfonaliter  omnes  numeri , eommenfurabiles  di- 
centur, 
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centur,  quia  faltem  vnitas  omnes  metitur.  Quanti- 
tatesvero  incommensurabiles  dicuntur , qua  nullam 
habent  communem  partem  diquotam  , feu  quarum 
nullam  menfuram  communem  contingit  reperiri.  Cu- 
iufmodi  funt  diameter , & latus eiufdem  quadrati. 
Quamuis  enim  qualibet  harum,  linearum  infinitas  ha 
beat  partes  aliquotas,ytpote  partem  dimidiatam, ter 
tiara,quariam,&c.  Tamen  nulla  pars  aliquota  unius , 
quantumuis  niinima , alteram  metiri  potefi , yt  de- 
m onjlratur  ab  Euclide lib.  i o.propdf.vltimd . Quo  in 
lib. multa  alia  linea  incontmenfurabiles  oflendmtur , 
prster  illas  duas . 'Itaque  in  numeris  inuenitur  fala 
proportio  rationalis  ; Jit  in  quantitate  continua  tam 
rationalis,  quam  irrationalis  proportio  continetur . 

ILIO  modo  diuidi  folet  "Proportio  in  proportio-: 
nem  aequalitatis,  & inaequalitatis . Aequalitatis  pro- 
portio, e fi  inter  duas  quantitates  aquales,  yt  inter 
2.0.&  zo.Inter  ico.  & ioo.  Inter  lineam  10. pal- 
morum,& lineam  xo. palmorum , &c.  lnsqualita- 
tisyen  proportio  inter  duas  quantitates  indqudes 
reperitur , yt  inter  2 o.&  i o inter  %.& a-o.mter  li- 
neam 6.  palmorum  & lineam  2.  palmorum,'  &c. 
Habent  autem  hac  duo  proportio  numgenera  cutnfu- 
perioribus  duobus  eam  connexionem , yt  omnis  pro- 
portio squalitatis  fit  neceffario  rationalis,  fed  non 
contra . Omnis  item  proportio  irrationalis  neceffa- 
rio fit  proportio  imqualitatis  ,fed  non  contra.Ex  quo 
manifefium  eil, minus  reUe  d quibufdant  diuidi  pro- 
portionem rationalem , in  proportionem  squalitatis, 
& inaequalitatis.  Quamuis  enim  omnis  proportio  ra- 
tionalis fit  neceffario  squalitatis, inaqualitatifye, non 

tamen 
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tamen  contra  omnis  proportio  huiufmodi  efl  rationa- 
lis ; cura  multa,  proportiones  inaequalitatis  fint  itra- 
tiondes . Vari  ratione  perfpicuum  efl , quopiam  non 
fatis  reBe  diflribuere proportionem  inaequalitatis , in 
proportionem  rationalem  & irrationdem  . Quamuis 
enim  omnis  proportio  inaequalitatis  fit  necefiario  ra- 
tiondis,irratiqnalifve , non  tamen  omnis  huiufmodi 
proportio  e contrario  efl  proportio  inaequalitatis:  cum 
multi»  proportiones  rationales  fint  proportiones  aequa 
litatis . peBiits  igitur  meo  iuiicio  duplici  diuifione 
fecanda  efl  proportio  in  genere,  priori  quidem  in  pro- 
portionem. rationalem  & irrationalem ; Tofteriori  ve 
ro  inproportionem  squalitatis  & inaequalitatis  ;vta 
nobis  facium  efl  .Ita  enim  membra  diuidentia  cum 
Diuifo  ( vt  cum  DialeBicis  loquamur)  in  vtraque  di- 
uifione reciprocantur . Scio  reBe  pofle  fubdiuidi  tam 
proportionem  rationalem  inproportionem  aequdita- 
tis,&  insqud.it atis ; quam  proportionem  insequdi- 
i tatis  in  proportionem  rationalem , & irrationalem ; 

fi  in  vtraque  diuifione  fubintelligatur  Diuifum . Sed 
cur  duplicem  noflram  diuifionem , qua  proportio  in 
tota  jka  latitudine  diliditur , vtrique  harum  fubdiui- 
fionum praetulerim,  fiipra expofui  in  rejfonfione mea 
ad  ^ ipologiam  Veletarij. 

Bffl P^S V S proportio  inaequalitatis  ( pelinqui- 
musenim  squalitatis  proportionem , quonia  amplius 
fubdiuidi  nequit , cum  quacunque  quantitates  aequa- 
les.fiue  magnae  ,fme  parus  fuerint , eandem  femper 
habeant  proportionem  aequalitatis  ) fubdiuiditur  in 
proportionem  maioris  inaequalitatis,  &■  mineris  inae- 
qualitatis. Maioris  insqualitatis  proportio  efl,  quando 

maior 
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maior  qmtitas  cum  minore  confertur;  qualis  efi pro- 
portio 20.  adi  o.  Item  linea  8.  pedum  ad  lineam  6. 
pedum, &c.Troportio  minoris  inaequalitatis  efl, quam 
do  minor  quantitas  ad  maiorem  refertur ; qualis  efl 
proportio  i o .ad  20  .Item  linere  6.  pedum  ad  lineam 
8 pedum, &c.Tfon  eft  antem  hac  diuifio  inanis  &fu- 
peruacanea,  vt  multi  fuff  icantur.  Tfleque  enim  ea- 
dem efl  proportio  q.ad  2.qu<£  2.ad  3-fed  multum  in-  . 
ter fe  differunt , cum  valde  diuerfus  fit  vfus  vtriuf- 
que,  vt  perjpicmtm  esi  ijs,qui  vel  mediocriter  in  re- 
bus Geometricis , & regula  ^dlgebra  funt  verfati. 
Hae  igitur  funt  generales  diuiflones  proportionis, pro- 
ut  compleititur  omnes  proportiones , nulla  feclufa  : 
Tfunc  autem  tam  proportionem  maioris  inatqualita- 
tis,quam  minoris  inaequalitatis , quatenus  folats  pro- 
portiones rationales  comprehendunt  ,fubdiuidemus ; 
quoniam  de  quantitatibus , qua  habent  proportiones 
irrationales , in  1 o. lib. efl fermo  futurus. 

T IgOT  0 RflT  I 0 ergo  rationalis  maioris  inae- 
qualitatis , disiribuiturin  quinque  genera,  vt  in  pro- 
portionem  multiplicem,  fuperparticularem,  fuperpar- 
tientem , multiplicem fuperparticularem , & multi- 
plicem fuperpartietem.  Tari  ratione  proportio  ratio- 
nalis minoris  inaequalitatis  in  eadem  genera  fecatur , 
fi  modo  fmgulis  vocabulis  praeponatur  pratpofitio 
( fub  ) vt  in  proportionem  fubmultiplicem  ,fubfuper- 
particularem , fubfuperpartientem , fubmultiplicem 
fuperparticulare,&  fubmultiplicem  fuperpartietem. 
Horum  autem  quinque  generum  priora  tria  funt  fim- 
plicia,pofleriora  vero  duo  ex  illis  tribus  cornpofita , 
vtmanifeftumeft.  Cur  vero  tantum fmt  quinque  haec 

genera  j 
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genera,  proportionis  rationalis  tam  maioris, quam  mi- 
noris in&qualitat  is, poft  explicationem  omnium  ha- 
rum quinque  proportionum  ofiendemus . 

DE  V 1^0  T 0 B^T  I 0 7^  E 
Multiplici . 

TRJITO  EJ-.1 0 Multiplex  efl  habitudo  ma- 
ioris quantitatis  ad  minorem,  quando  maior  minorem. : 
aliquoties , vtbis,ter,decies,centies , &c.  continet : 
ita  vt  minor  maiorem  metiatur . Qualis  e fi proportio 
numeri  20  .ad  ^.K(am  numerus  2 o.  comprehendit  4. 
quinquies . Item  proportio  lineat  30.  pedum  ad  li- 
neam j. pedum,  &c. 

H ME  C autem  [ub  fe  continet  infinita  genera  •. 
Si  enim  proportionis  multiplicis  maior  quantitas  mi- 
norem bis  tantum  continet , dicitur  proportio  dupla : 
fi  ter , tripla : fi  decies , decupla : fi  centies , centu- 
pla , &c. 

E X bis  facile  omres  [pedes  proportionis  multi- 
plicis definiemus  . ~ipam  proportio  odupla  nil  erit 
aliud, quam  habitudo  maioris  quantitatis  ad  mino- 
rem,quando  maior  'minorem  odies  compleditur.  Eo- 
denique  modo  definienda  erunt  reliqua  proportiones 
multiplices  :vt proportio  quincupla,  qualis  efl  40. 
ad  S. dicetur  ea,  cuius  maior  quantitas  minorem 
continet  quinquies . Item  proportio  dupla  line £ 10. 
cubitorum  ad  lineam  5.  cubitorum  ea  , in  qua  maior 
quantitas  minorem  bis  comprehendit  ,&  ficde  re- 
liquis . 

C jtE  T E- 
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C JET  E RV M omnes  proportiones  multiplices  m mime 
eris  integris  , hoc  efi , omnes  numeros  multiplicem  habentes 
proportionem , inuenies  hoc  moda  . A ccipe  numerum , qui  in- 
dicat t quoties  maior  numerus  minorem  in  dat  a proportione 
multiplici  continet . Is  enim  ad  vmtatsm  habet  primam  pro- 
portionem multiplicem , qua  inue fligatur : hoc  efi , numerus 
ille^fa  vnit as  funt  primi  ac  minimi  numeri , inter  quos  propo- 
fita proportio  multiplex  referitur  ■ Atque  numerus  ille  idem > 
atque  vnit  as  diduntur  ab  Arithmeticis  termini  eius  propor- 
tionis multiplicis^ quaf  reponitur . 1 nuentis hiflee terminis .in- 
ter quos  prima  proportio  multiplex  propofita  reperitur, fi  vt  er-* 
que  duplicetur , producentur  duo  numeri  habentes  fecundam 
proportionem  multiplicem  propoflitam : fi  vterque  idem  tri- 
plicetur, procreabuntur  numeri  tertia  proportionis  multiplicis 
propofita. : fi  vterque  quadruplicetur, exurgent  numeri  quar- 
ta proportionis  multiplicis  quafite.  Atque  ita  [i  Udem  termini 
per  quemuis numerum  multiplicentur  ^producentur  duo  nu- 
men proportionis  multiplicis  propofita  , qua  eum  locum  inter 
omnes  proportiones  multiplices  lUms  speciei  obtinet , quem  nu- 
merus,qui  vtrumque  terminum  multiplic  auit , indicat : Adeo 
vt.fi  multiplicatio  fiat  per  ioo.  procreentur  duo  numeri  obti- 
nentes centefimum  locum  inter  omnes  numeres  prope  fit  am  pro 
portionem  habentes  . EXE  MELI  gratia . Quarantur  om- 
nes numeri proportionis  quintupla  . Et  quoniam  maior  nume- 
rus  minorem  continet  quinquies  in  quintupla  proportione,  erit 
prima  proportio  quintupla  inter  $ . & i.  qui  duo  termini  fi  du- 
cantur in  2,  r operietur  fecunda  proportio  quintupla  inter  i c. 
& a. Si  ifdem  termini  per  3 .multiplicentur. .procreabuntur  nu- 
meri j s-  & S' tertia  proportionis  quintupla  : Et  fic  deinceps  . 
Itaque  fi  decima  proportio  quintupla  quaratur,  ducendi  erunt 
duo  primi  termini  inuenti  s.&  i .per  io.fi  vero  millefima  re- 
feriendafit, multiplicandi  erunt  ijdem  termini  per  i ooo  fyc, 

OMNES  item  numeri  cutufque proportionis  multip.icis 
referientur  hoc  modo . Conflit  nantur  duaferj.es  numerorum 
in  infinitum  progredientes  : quarum  inferior  ab  vnit  at  e inci- 
piat i & per  fleriem  natur  edemnum  erorum  progrediatur  j flu- 
perior  autem  ab  eo  numero,  qui  fignificat,  quoties,  maior  nume 
rus  minorem  in  dataproportiem  ccntinst,  mitium  ducat,  pro- 
grediaturcfi per  continuam  additionem  eiufldem  numeri 5 tri- 
mum 
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mum  ad feipfum , deinde  ad  confiatttm  numerum , Nam 

fupenorts  ordinis  numeri  ad  numeros  ordinis  inferioris , fri- 
mus  ad  primum , fecundus  ad  fecundum , tertius  ad  ter- 
tium, <&c.  habent  omnes  proportiones  multiplices  Jpecieitro - 
pojita.  Exempla  hic  habes  in  proportionibus  quintuplis,  feptu- 
plis,  & decuplis . 

Proportiones  quintupU . 
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Proportiones  feptupU , 
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Proportiones  decupla . 


VE  T 11  Q T 0 l^T  I 0 2^  E 
Superparticulari , 

T PyO  T 0 PyT 1 0 fuperparticularis eH  habitudo 
maioris  quantitatis  ad  minorem,  quando  maior  mino 
rem  femel  dumtaxat  continet  ,&  infuper  vnam  eius 
partem  aliquot arn  ,J 'cilice t dimidiatam,  tertiam,  quar 
iam,&"c. Qualis  efiproportio  3. ad  E(am 3.  conti* 

| nent  2. femel, & infuper  vnitatem,qm  dimidiata  pars 
i efi  numeri  2.  Ita  quoque  linea  12.  pedum  ad  lineam 
\ g pedum  , proportionem  habet  fuperp articularem , 
| quia  prior  linea  continet pofteriorem  feraci, cr  infuper 
\ lineam  3 -pedti, quai  tertia  pars  eji  linea  g.pedu,  &c. 

H^EC 
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H O.E  C quoque  proportio  in  infinita  genera  di- 
uiditur . Si  enim  illa  pars  aliquota  contenta  in  ma- 
iori quantitate , efl  dimidiata  pars  minoris  quantita- 
tis , confutuitur  proportio  fefquialtera  ; Si  efl  tertia 
pars } exurgit  proportio  fefquitertia ; fi  quarta, fcfqui- 
quarta;  fi  mille  fima. , fefquimiUefmia,  drc. 

FOdJiE.ex  ipfomet  vocabulo  ficiles  erunt  de- 
finitiones omnium  proportionum  fuperparticularium. 
Erit  enim  proportio  fe[quiociaua,quaiido  maior  quan- 
titas minorem  fetnel  includit  ,&  infuper  oBauam 
partem  minoris : qualis  efi  inter  9.  & 8.  Item  inter 
45.^40.  Idem  habeto  de  reliquis  indicium. 

INVENI  E NT  V R omnes  proportiones  fupsrparti- 
culares  , fine  omnes  numeri , inter  quas  proportio  fuper parti- 
cularis quacunque  reperitur  hoc  modo.  Accipiatur  numerus 3 
qui  partem  aliquot am  In  proportione  exprejfam  denominat . 

Ad  eum  enim  numerus  proxime  maior , qui  •videlicet  eum 
vna fola  v ni  tat  e fuper  at , habebit  primam  proportionem  fn- 
p er  parti  cularem  propoftam , ita  vt  m minoribus  'numeris  ea 
proportio  reter  iri  nequeat . Hi  duo  numeri  , qui  termini  date, 
proportionis  dicuntur  5 fi  duplicentur , triplicentur , vel  per 
quemcunque  alium  numerum  multiplicentur , gignentur  alij 
numeri  eandem  proportionem  habentes  i nimirum  fecundam , 
tertiam , vel  eam  , quam  numerus  multiplicans  indicat . 
y ERBI  caufit . Si  querantur  omnes  proportiones  fefquifepti- 
ms.  i quoniam  hic  exprimitur  pars feptima , erit  7.  minor  ter- 
minus huius  proportionis, maior  autem  erit  8. vna  vnitate  il- 
ium fuper ans:  atque  inter  8 .&  /.  prima  proportio  fijquifepti - 
ma  exifiit . Gptfi  duo  termini  fi  duplicentur , procreabuntur 
hi  alij  duo  numeri  /<f.  {°?  ig-.inter  quos  fecunda  proportio  fif 
quifeptjma  cernitur  : fi  triplicentur , er  it  tertia  proportio  ea- 
dem inter  24.  <&2j.  Si  denique  centefima  proportio  eadem 
qu&ratur,  ducendi  erunt  termini  inusnti  8.  & y.  per  1 oc.vt 
gignantur 'numeri  8 oo.fgg  yeo. 

NV MERI  queq,  oes  cuiuffy proportionis  fuperp articularii 

K X ccmPe-  \ 


coperientur^fi  conjlituantur  duo  ordines  numeror u,qucru  in- 
ferior d numero  partem  aliquot  am  denominante  incipiat , fu- 
perior  vero  d numero  proxime  maiore  : vterque  vero  per  con- 
tinuam add itionem  numeri,  d quo  mitium  fumitjorimum  ad 
fe,  deinde  ad  conflatum  numerum  , (yc,  progrediatur.  Exem- 
pla hic  po fuimus  in  proportionibus]  f flquialterts,  fefqmfepti- 
mis *,  & Jefaaide cimis  . 

Proportiones  fefqxialtera . 


3\6\9\i2\ts\iS\2t\2427\30^3\36\S9\^'*s\  &c- 


Proportiones  fefquifeptimi 


8\i6\24i\32\4.o\4.8\s6\64\72\8o\88\<)6  104]  &c. 
7\! 4-\z  l\zS\} s.4-2\4-9\s6  6 1\7 o\77]84  9 ‘\  C trc. 


Proportiones  fefquidecima 


1 i\2i\33'44  f}\66.77\gg\fif>\iioli2i\i32\  qtc. 


DE  T?  0 P 0 \T  1 0 
Superpartiente , 

TEJDPO  PT 1 0 fuperpartiens  efl  habitudo  ma 
loris  quantitatis  ad  minorem  3 quando  maior  mino - 
remfhnd  duntaxat  continet , <^7  injuper  aliquot  eius 
partes  aliquotas , non  efficientes  vnam  aliquotam  . 
Qualis  efl  proportio  8 .ad  8.  continent  femel 

infuper  tres  vmtates , quarum  qualibet  esi  pars 
aliquot#, vtpote  quinta , huius  numeri  $.Ipfe  autem 
ternarius  ex  illis  cotnpojitus,  no  efl pars  vnaaliquota  ■. 
numeri  | 
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numeri  5 . Dixi  partes  illas  aliquot  as  non  debere  con- 
stituere vnam  partem  aliquotam , ob  multas  propor- 
tiones,qua  primo  ajpeffuvidentur  efie  fuperpartien 
tes  , cum  tamen  fint  fuperparticulares  ; cuiufmodi 
proportio  eH  inter  10.  & 8.  Quamquam  enim  10. 
contineant femel8.  & duas  infuper  vilitates,  qua- 
rum qudibeteft  odlauapars  numeri  8 • quia  tamen  bi 
narius  exiliis  vnitatibus  compofitus,  eft  quartapar  s 
8.  non  dicenda  eft  ea  p-roportio fuperpartiens , fed  fu- 
perparticularis , nempe  fcfquiquarta . Itaque  vt  dus: 
quantitates  dicantur  habere  proportionem  fuperpar- 
tientem , necefte  eft  , vt  maior  quantitas  minorem 
contineat  femel,  & plures  eius  partes  aliquotas,  qua 
fimtd fumptanon  conftituant  vnarm  aliquotam.  Quod 
quidam  non  aduertcntes  , mirum  in  modum  genera 
proportionum  inter  Je  confundunt . 

DIEIDITEIf  primum  proportio  fuperpartiens, 
habita  ratione  numeri  partium  aliquotarum  , in  ge- 
nerainfinit a.  Si  enim  maior  quantitas  minorem  fe- 
mel comprehendit  , & duas  eius  partes  aliquotas 
non  eonftituentes  vnam , conficitur  proportio  fuper- 
bipartiens ; fi  tres  partes  aliquotas,  fupertripartiens; 
fi  decem  ,fuperdecupartiens , &c. 

DIV I DI  T V iv  deinde  quodlibet  horum  gene- 
rum, habita  ratione  denominationis  partium  aliquo- 
tarum , in  infinita  adhuc  genera . Tftain  proportio  fu- 
perbipartiens  inter  duas  quantitates  inxquales,  qua- 
rum maior  continet  minorem  femel  , & duas  eius 
partes  tertias , dicitur  fuperbipartiens  tertias  .Quod 
fi  duaiiU  partes  fuerint  quinta , appellabitur  fuper- 
bipartiens quintas , & ita  de  reliquis  proportionibus 
Kk^  1 fuper- 
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fuperbipartientibus . Tari  ratione  fuperdecupartiens 
proportio  inter  duas  quantitates  imqv ale s , quarum 
maior  excedit  minorem  decem  partibus  undecimis , 
appellabitur  fuperdecupartiens  vnie  cimas.  Quod  fi 
decem  illa  partes  fint  decim&tertia , -vocabitur  pro- 
portio  fuperdecupartiens  decimas  tertias  i & fic  de 
reliquis  omnibus  fuperdecuparlieutibits  proportio- 
mbtts . 

TfE  autem  proportiones  fuperpartientes  vel  in- 
terfe  confundantur , vel  cum  proportionibus  fuper - 
particularibus , quod  dplerifquefaP.tm  ejfe  depre- 
hendimus , diligenter  confideranda  fitnt  ea , qua  fe- 
quuntur . Trimum , in  pronunciatione  cuiufcmique 
proportionis  fuperpartientis , duosindkarinumeros, 
quorum  alter  monfirat  , quotnam  partes  aliquot a 
minoris  quantitatis  in  maiore (uperfint ; alter  vero , 
quota  partes  c£  fint,  aut  quanta,  indicat.  Ft  inpro - 
portione  fupertripartieute  oStauas,  denotantur  duo 
hi  numeri  5.  & %. quarum  prior  figni ficat,  maiorem 
quantitatem  di£hz  proportionis  continere femel  mi- 
norem ,&  adhuc  tres  eius  partes  diquotas , expri- 
miturquefyllaba  illa  [trij  quando  dicitur , fupertri- 
p artiens  ipofierior  autem  per  vocem  [ 06iau.es  ] ex- 
p-refius  oHendit , illas  tres  partes  aliquotas,  ejfe  par- 
tes oclauas  minoris . Deinde  in  qualibet  proportio- 
ne fuperpartiente  duos  proditios  numeros,  (qui  qui- 
dem facile  ex  ipfa  proportionis  prolatione  cognofcun- 
tur , vt  ex  proximo  exemplo  patet')  eiufmodi  efie  de- 
bere ,vt  non  habeant  vllam  partem  aliquot am  com- 
munem , prater  vnitatem , qm  quidem  cfi  omnium 
numerorum  pars  aliquot  a : hoc  est , vt  fint  inter  fe 

primi. 
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primi . If  umeros  enim , qui  praeter  vnitatem  nullam 
diam  partem  aliquotam  communem  admittunt , di- 
cunt Arithmetici  cum  Euclide , primos  inter [e, vt  ex 
lib.j.  conflabit  .Tales  furit  duo illi  numeri  3-  & 8.  in 
fuperiori  proportione  fupertripartiente  opiauas  ex- 
prefft.  Tftam  folavnitas , vt  conflat , eft  vtriufque 
pars  communis  aliqucta . Quare  reple  denominabis 
mus  proportionem  inter  n.&  8.fupertripartientem 
oPiauas:  qualis  etiam  eft  inter  Z2.&  1 6.Tftpn  autem 
recte  appellabitur  proportio  pofterior  inter  1 6. 

fuperfextupartiensfextasdecimas , quamuis  maior  mi 
nor  em  contineatfemel,  & infuper  fex  vilitates , qua- 
rum qualibet  decimifexta  pars  eft  minoris  ; Tpon,in- 
qaam , repte  fle  appellabitur ; quia  duo  numeri  6.  & 
1 6.  in  ea  exprefji,  habent  partem  aliquotam  2.  per 
quam,  vt  in  ^irithmetka  traditur, reducuntur  ad 
-J-.  atque  ita  proportio  ea  dicenda  eft , fupertripar- 
tiens  oPlauas . Sic  etiam  non  repte  vocabitur  propor- 
tio inter  & 6.  fupertripartiens  fextas,  quoniam 
duo  numeri  in  ea  denotati  3.  & 6.habentpmter  vni- 
tatem , aliam  communem  menfuram,  videlicet  3. 
Tfam ternarius  femelfumptus  ,feipfum,&  bis  re- 
petitus , fenarium  metitur  1 ac  proinde  reducentur 
per  partem  aliquotam  communem  3.ad-f.  Quocirca 
talis  proportio  nuncupanda  erit  fefquialtera,cum  ma- 
ior quantitas  contineat  femel  minorem , & eius  par- 
tem dimbdatam. Eadem  ratione  non  reple  dicetur  pro- 
portio inter  1 o.&  Sfuperquadripartiens  fextas, quia 
duo  numeri  in  ea  notati  4.  & 6. habent  i.comrnmem 
partem  diquotam  , prater  vnitatem ; atque  ita  di- 
cenda erit  tdis  proportio  fuperbipartiens  tertias, 

K b 3 cum 
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cum  maior  quantitas  contineat  minorem  femel,& 
duas  eius  partes  tertias.  Ex  his  igitur  non  difficile 
erit  unicuique , denominare  comenienter  omnes pro- 
portiones fuperp  artient es . 

T E I{S  T 1 C V V M etiam  ex  diclis  relinqui- 
tur,cur  proportionem  fuperbipartientem  diuiferimus 
paulo  ante,  in  proportionem  fuperbipartientem  ter- 
tias, quintas , feptimas , nonas , &c.  pr ater  euntes . 
fuperbipartientem  quartas , fextas,  obtauas,  deci- 
mas , &c.  Cum  enim  ha  pofteriores  cmifta  ,fint  fu- 
perparticulares , propterea  quod  faciunt 
-f-.  confiituunt  §- . efficiunt  -f.  denique  p- . 

aquiualent  -f-.  confunderentur  proportiones  fuper- 
partientes  cum  proportionibus  fuperparticularibus , 
fi&ipfe  in  numerum  proportionum  fuperbipartien- 
tium  referrentur  . Quo  modo  autem  dignofeendim 
fit,  anduo  quilibet  numeri  propofiti  habeant,  pneter 
vnitatem, aliquam  aliam  partem  communem  aliquo- 
tam,  necne , in  .Arithmetica  docetur,  detnonftrabi- 
turque  ab  Euclide , ad  initium  libri  7. 

INVENTIO  omnium  proportionum  fuperp  artientia 
cuiu f que  Speciei  fi  c fe  habet . Numerus  tot  vnit  at  ibus  ma- 
ior denommatere  partium  aliquot  arum , que.  in  proportione 
nominantur , quot  pari  es  in  eadem  proportione  exprimuntur , 
habebit  primam  proportionem  Jpeciei  propofit*  ad  numerum 
eafdem  partes  aliquot  as  denominantem  . flui  duo  termini 
duplicati jtriplicati , vel  per  quemuis  numerum  multiplica- 
ti, gignent  fecundos  numeros  eandem  proportionem  habentes, 
tertios,  vel  alios , vt  fupra  diclum  efi  . VERBI  gratia , fi 
inquirenda  fint  omnes  numeri  proportionis  fupertrip artientis 
decimas^erunt  primi  huiufmodi  numeri, 1 3. & l o.quia  ma- 
iorfuperat  minorem  , qui  partes  decimas  denominat , tribus 
vnitatibus^quot  videlicet  partium  decimarum  mentio  fit , in 

propor- 
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proportione  fupertripartiente  decimas.  Dupli  eorum,  qui  nimi- 
rum fecundam  proportionem  conftituunt , funt  2<j.&  ao.Tri- 
ph*3J>'&  3 o.C  ente  fima  autem  eiufnodi  proportio  erit  j 300. 
ad  1 000.  cum  hi  numeri  centupli Jint  terminorum  13.&  10. 
qui  primo  loco  inuenti  funt , 

EOSDEM  numeros  Omnium  proportionum  fuperp ar- 
tientium reperies,fi fatuas  duos  numerorum  ordines,  quorum 
inferior  incipiat  d partium  aliquot  arum  denominator  e, fupe- 
rior  autem  d numero , qui  numero  partium  nominatarum 
priorem  illum  fuperat  : vterque  denique  ordo  progrediatur 
per  continuam  additionem  primi  numeri  fui  ordinis  ad  feip- 
fum  , & ad  numeros  conflatos , 'vt fipra  diximus . Exempla 
hic  adiecimus  proportionum  fuperbipartientium  quintas  5 fu- 
perociup artientium  nonas, <& fup er feptup artientium  decimas. 

Proportiones  fuperbipetrtkntes  quintas . 

7\l+\2 1\28\3  s\4-2\4-9\s6\6  3\7  o\?7\84\9  l'\f>8\&C. 

!\io\is\2o\2j\3o\3S,4o\4f\So\Ss\6o\6s\7o\&C. 

Proportiones  fuperotiupartientes  nonas . 

17\34-\si\6S\Ss\io2\i  ip\i36\is3\i7o\iS7\  &c. 

9\i$\i7\36\4S\  S4\  t>3\  72]  8i\  90 1 99\&c- 

Proportiones  fuperfeptupartienteS  decimas , . 

i7\34\nV>8\8s\i02\t  !p\i  36\is3\i7o\i87\  &c. 

io\2  0\3o\40\so\6o\  70 1 80 1 pojioojt  io\  &c. 

DE  T B.  0 T 0 2jL  T 1 0 T^E 
multiplici  fuperpctrticulari . 

T 1 \^0 T 0 T\T  1 0 multiplex  fuperparticularis 
efi  habitudo  maioris  quantitatis  ad  minorem , quando 
Kk*  4 maior 
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maior  minorem  aliquoties  , vt  bis  , ter , vel  qua-’ 
ter,  &c.  continet , & pr&terea  vnam  eius  partem 
aliquotam. Cuiufmodieft proportio, 9.  ad  4.  Conti- 
nent enim  9 bis  4.  ( qua  ex  parte  proportio  hac  cum 
multiplici conuenit,  vtpote  cumdupla.  )&  infuper 
comprehendunt  vnitatem,  qiue  eft  quarta  pars  nume- 
ri minoris ;(  qua  in  re  proportioni  fuperparticulari, 
nimirum  fefquiquartrc , eadem  proportio  propoftta  fi- 
milisefl.  ) vtretfe proportio  hac ccrnpofita  dicatur 
ex  multiplici , & fuperparticulari . 

DI  V 1 D IT  Flf  autem  proportio  htec,  habita 
ratione  proportionis  multiplicis,  in  genera  infinita, 
veluti  multiplex  -Vt in  duplam  fuperpartictdarem ; 
triplam  fuperparticularem , ep-c.  prout  maior  quanti- 
tas minorem  bis  comprehendit , aut  ter , quater- 
ue , &c.  & infuper  vrumpartcm  minoris  quantita- 
tis aliquotam . 

V VfV  M Qy  0D  Ify  E rurfts  horum  generm 
in  infinita  alia  fubdiuiditur,  habita  ratione  proportio- 
nisfuperpartictdaris . 'ifam  proportio , verbi  gratia, 
tripla  fuperparticidaris  continet  fub  fe  triplam  fef- 
quialteram  ,(quand.o  fcilicet  maior  quantitas  mino- 
rem ter  continet,  & prperea  dimidiata  eius  partem;) 
triplam  fefquitertiam ; triplam  fefquiqmrtam,&.  ita- 
infinitas  alias. 

R E P ERI  E MVS  vero  omnes  proportiones  multipli- 
ces fuperparticnlares  cuiuslibet  ffiectPi  ,Ji  aduertamtts  dili- 
genter denominatorem  partis  aliquot  a . & proportionis  mtii- 
tiplicis,  quarum  in  propofit et  proportione  mentio  fit  . Nam  fi 
denominator  em  partis  ali  quota  per  dsnommatorem  multipli- 
cis  proportionis  multiplicemus  firoduBocfi  numero  adij ciatnus 
vmtatemshabebit  hic  numerus  confiatus  ad  denominatorem 

partis 


partis  aliquot*,  primam  proportionem  Jpeciei  propolitA  . Et 
hi  duo  numeri  duplicati , triplicati  , vel  per  quemuis  nume- 
rum multiplicati  dabunt  alios  in  eadem  proportione  numeros , 
nimirum  fecundos , tertios  ; vel  alterius  ordinis , pro  nume- 
ro vnitatum , qu&  in  numero  multiplicante  continentur , vt 
in  alijs  ditium  eji . E X E M P L I grati  a, fi  inueniendi  fint 
omnes  numeri  proportionis  fextupU  Jefqumona ; ducemus  9. 
denominator  em  partis  non&inC . denominator  em  multiplicis 
proportionis  , produci o % numero  s-f-.  addemus  i.  Conflatus 
namque  numerus  ss.  ad  9.  denominat  orem  partis  non  a ex~ 
prejf&  habet  primam  proportionem  fextuplam  fefquinonam  , 
ita  vt  in  minoribus  numeris  integris  ea  dari  nequeat . Dupli 
horum  numerorum  1 1 0.  & 18 . erunt  fecundi  numeri  in  ea- 
dem proportione  : Tripli  vero  \6 c.  27.  erunt  teriij  , 0*c. 
it  a vt  eorundem  centupli  ssoo.  & 9 eo.  exhibeant  c ente  fi 
mam  proportionem  eandem— a . 

EASDEM  proportiones  multiplices  fuperp articula- 
res tnuenies } ji conflituas  duas  feries  numerorum  quarum 
inferior  incipiat  a denominatore  partis  aliquot  & nominat  a * 
fuperior  autem  a numero  conflato  ex  vnitate>& numero pro- 
ducto ex  multiplicatione  denominatoris  partis  aliquot. 1 eiuf- 
dem  in  denominatore  proportionis  multiplicis  exprsjfd  :V  ter  q3 
ordo  per  continuam  additionem  primi  numeri  fui  ordinis  ad 
feipfum  , & ad  conflatum  numerum  , &c.  progrediatur , vt 
in  fuperior  ibus  diclum  e (l.  Exempla  hic  vides  proportionis  du 
pU  ffquialter&ytrip l& fefquifeptimA,<&  decupla  fefquitertit. 

Proportiones  daplse  refqaia!ters . 


f ! 1 o|  1 j| 2o( 2 o| ; f j4o|45i  fo| y|<So 1 6 f J70I&C. 


2i  4j  6\  S|lojt2|l4)l6|l8j’o|22|24j26^28!afG. 


Proportiones  tnpuefelqajfeptanaae . 


Proportiones  decupla  fefquitertirr . 


Ui|<52}95|ii4|i5,y|i86|2r7|248j275)j5  io|54i|&c.; 
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D E T II  0 T 0 II  T 1 0 T^E 
multiplici  fuperpartiente. 

T 1 \p T 0 1{T 1 0 denique  multiplex  fuperpar- 
tiensejt  habitudo  maioris  quantitatis  ad  minorem , 
quando  maior  aliquoties  comple&itur  minorem,  & 
infuper  aliquot  eius  partes  aliquotas , non  conficien- 
tes vnam : qualis  rf! proportio  i i .ad  i .Dixi,non  con 
fidentes  vnam,  ob  eaufam  dictam  in  proportione  fu- 
perpartiente .Tfiam  fi  partes  illx  aliquo  ta  vnam  ef- 
ficerent,non  efiet proportio  multiplex  fuperpartiens, 
fed  multiplex  fuperpartkuldris  .Ft  proportio  io.  ad 
6.  non  dicenda  e fi  multiplex  fuperbipartiens  fextas , 
quamuis  i 0.  contineant  ter  6.  & duas  fextas ; quia 
dux.  fextx  conficiunt  vnam  tertiam  partem . Quare 
vocabitur  proportio  tripla  fefquitertia , 

DI  ST  1\J  B F IT  F P^_  autem  hac  proportio  pri 
mum , habita  ratione  proportionis  multiplicis  . Ft 
I multiplex  in  duplam  fuperpartientem ; triplam  fu- 
perp artientem , &c. 

DE  ITf  DE  quelibet harum , habita  ratione  nu- 
meri partium , fiib  fe  continet  genera  infinita  . Ft 
fub  tripla  fuperpartiente , continetur  tripla  fuperbi- 
partiens ; tripla  fupertripartiens , &c. 

"POST  EJE  M 0 quxuis  iflarum,  habita  ratio- 
ne denominationis  partium  aliquotarum , in  genera 
adhuc  infinita  (ecatur,  Ft  tripla  fupertripartiens  di- 
uiditur  in  triplam  fupertripartientem  quartas ; in  tri- 
plamfupertripartientem  quintas,  &c.  Quarum  om- 
nium definitiones  ,&  exempla  non  difficile  eft  cuiuis 
ex  didis  depromere,  &c. 

OM- 
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OMNES  proportiones  multiplices  fuperp artientes  poflr e 
m&  diuijionis  itu  inueniemus  » Denominator  parttum  aliquo* 
tarum  propofitarum  multiplicetur  per  denominator  em  propor- 
tionis multiplicis propojit  2, producioque  numero  addatur  nu- 
merus partium  aliquot  arum  exprejfus . Conf,atus  enim  nu- 
merus ad  e arundem partium  aliquot  arum  denominatorem 
habet  primam  proportionem  earum , qu&  inuesligantur  . At- 
que hi  duo  numeri,]. : dupli centurjr iplicentur,uelper alium 
quemcumque  numerum  multiplicentur y dabunt  fecundos  nu- 
merosytertiosy  & alios  m eadem  proportione . V E LV  T I fi 
qusrantur  omnes  proportiones  quadrupla  fupcroctupanientes 
undecimas , ducemus  1 1 .denominatorem  partium  undecima- 
rum in  4.  denominatorem  proportionis  quadruple. , numero  cf 
procreato  44.  adijdemus  8.  numerum  ocio  partium.  Nam 
conflatus  numerus  s 2. ad  j 1 .denominator emp artium  habet 
primam  proportionem  qus.fl.tam  . Secundi  numeri  erunt  1 04. 
& 22.  Terti],  is 6.  & 3 3 .nimirum  tUcriim  dupli, tripli^&c . 
Centupli  autem  eorundem , ut  s 200.&  1 j 00. habent  cente- 
flmam  proportionem  inter  omnes  quadruplas  Juperoclupar- 
tientes  undecimas  . 

O D fi  duo  numerorum  ordines  conflituantur  , quo- 
rum inferior  incipiat  a denominator  e partium  aliquot  arum 
propofitarum  5 (fp  per  continuam  ciufdem  additionem , pri- 
mum ad fle,  deinde  ad  numerum  conflatum , &c.  progredia- 
tur >•  fluperior  uero  incipiat  d numero  conflato  ex  numero  pro- 
ducto ex  eodem  partium  denominat  ore  in  denominatorem 
multiplicis  proportionis  dat  s , & ex  numero  partium  expreffo , 
ac  per  eiufdem  continuam  additionem  primum  ad  fe  , deinde 
ad  conflatum  numerum . dyt. progrediatur  s obtinebimus  quo- 
que omnes  numeros  oblata  proportionis , ut  in  fupericribus 
quoque  diximus  . Exempla  hic  uides  in  proportione  dupla  fu- 
perbip artiente  tertias  * dupla  fuperquintup artient  e fextas,  & 
quintupla flupertripartiente  quintas  . 

Proportiones  dupla;  fuperbipartientes  tertias. 

8|  1 6\  14! j z[4o|48} ft>[<?4[7 z| So| 8 3| 9C}  1 04I  &C.  I 

j|  6\  p[ii|r5ii8jziU4!r7|3o|j  ;!jg[  jgj&c.  j 

Pro- 
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Proportiones  duplre  fuperquintupartientes 
fextas . 

j »7ij4lHl<?Sj8j|ioi|np|i  j-g)  153!  170)1 87I&C. 
I 6\  1 i|  1812.4! 3 o|  3<5|  42.)  48I  54)  6o\  66j6cc. 


Proportiones  quiatupix  fupertripartientes 
quintas . 

i3j)<j|84ji  1 .s.|  140)  i <?8|  19612141 2.  yaj  2. 8oljo8[&c 

5 1 1 °1 1 5l  *o|  Ml  3o| 3)1  4°1  45!  S°\  5il&c- 
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rationalibus  minoris  ineequalitatis. 

OMT<fI^i,  qm  diBa  haBenus  funt  de  quinque 
generibus  proportionum  rationalium  maioris  imeqrn 
litatis , intelligenia  funt  quoque  de  quinque  generi- 
bus correjpondentibus  minoris  inpqualitaiis,  prpnif- 
fa  tamen  fsmper  prgpofitione  (fub , ) vt  diBum  efi . 
Tqant  ft  in  exemplis  allatis  conferantur  minores 
j quantitates  cum  maioribus , habebuntur  proportio- 
nes minoris  in&quditatis  correlpondentes . Quemad- 
| modum  enim  proportio  100  .ad  1*  efi  centupla , ita 
proportio  1 . ad  1 00.  efi  fubcentupla  • sicut  etiam 
proportio  it.adq.  efi  tripla  fuperbipartiens  tertias, 
ita  proportio  q- ad  11.  efi  fubtritla  fuperbipartiens 
tertias ; ^ it  que  ita  de  atteris . 

N O St  'videtur  autem  hoc  loco  protermiitenda  infgnis 
militas  tabule  Pythagorice.,  quam  cap  4-.  nofire  Arithmeti - 
ce.  confiruxtmus  , in  omnibus  proportionibus  rationalibus  in- 
tteniendis  ; que  eiufmodi  efi.  Confit  uti  a tabula  Pythagorica , 

(Efi 
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C Efi  Mitem  confivuEtio  facillima  , cum  numeri  in' finifiro  la- 
tere confliiuant  fsriem  numerorum  naturalem,  in  infinitum- 
que progredi pojfintiqu&ltbe!  autem  linea  in  tranfuerfum pro- 
creetur ex  continua  additione  numeri  in finifiro  latere , a quo 
incipit  5 ad  feip[am,<y  ad  numerum  conflatum  > & fic  in  in- 
finitum : ita  vt  h&  Une  & in  tranfuerfum  nil  aliud  fint,  quam 
progrejfiones  Arithmetica  numerorum , quorum  differentis, 
fint  primi  numeri  e ar undem  linearum .)  primum  omnes  nu- 
meri cuiifiuis  proportionis  multiplicis  referientur  hoc  modo . 
Denominator  dat&proportionis  multiplicis  in  fuprema  Ime  a 
acceptus  ad  vnitatem  in  finifiro  latere  habet  primam  eam 
proportionem  multiplicem  : Numen  autem  fub  eodem  deno- 
minator e de ficendent  es  per  lineam  reclam  ad  numeros fUb  vni 
tat  e in  latere finifiro  pofitosyfinguli  ad fingulos,  habent  fecun - 
d am,t  er  tiam,  quartam , fy  alias  proportiones  eiufidem  Jfie- 
ciei  , in  infinitum  . Vt prima  proportio  noncupl 'a  erit  inter  9- 
fiiprems  lines  ad  i.in  finifiro  latere ; fecunda  inter  lS.fiub 
9.  ad  2. fub  i ; tertia  inter  2 7. eiufidem  lmc&  d 9.  defeenden- 
tis-,<&  3 An  finifiro  latereyfyc.  atque  ita  de  a lijs  proportioni- 
bus multiplicibus  dicendum  efi . 

DEINDE  omnes  numeri  cuiufuis  proportionis  fuper- 
p articularis  fic  muenientur , Ad  d-enominatorem  partis  ali- 
quot a,  quA  in  proportione  exprimitur,  m later e Jupremo  acce- 
ptum habet  proxime  tnfiequens  numerus  primam  proportione 
datam : Et  fi  per  lineam  reclam  ab  hifce  duobus  numeris  de- 
fcendamusyreperiemui  omnes  alios  numeros  eiufidem  propor- 
tionis , vt  de  multiplicibus  ditium  efi . Verbi  gratia  , prima 
proportio Jefquioftaua  erit  9. ad  8 .aii a vero  ordine  erunt  in- 
ter numeros  fub  silis  pofitos,  vt  fecunda  inter  18  ,(y  1 6. tertia 
inter 27. & i-f.&c, 

TERTIO  fic  reperies  omnes  proportiones  fuperp  artien- 
tes cuiuslibet Jfieciei . Tofi  denominat  orem  partium  aliqtio- 
tarum  y quarum  in  proportione  data  mentio fit , in  fupremo 
latere  acceptum  numera  tot  numeros , quot  partes  in  eadem 
proportione  nominantur . Vltimus  enim  ad  denominator  em 
earundem  partium  habebit  primam  proportionem  fiiperpar- 
tientem  propofitam . Secunda  autem , tertia, quarta , fy  ali  a 
ordine , referientur  inter  numeros  fub  illis  duobus  collocat  cs . 
Exempli  caufa,  fi  quis  omnes  numeros proportionis  fuperectu- 

p artient  is 
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partientis  'undecimas  de  fideret , fumat  in  latere  fupremo  de-  j 
nominator em  p artium ,id  efi  3 1 1 .pofi  quem  numeret  bos  ocio 
numeros, propter  ocio  partes , 12.  lq.  14-.  I s.  \C. 17,18 .1 9. 
Vltimus  enim  \p.ad  1 1 .habet primam'. proportionem  fiuper- 
oclup  artient  em  'undecimas . Secundam  habebit  numerus  q 8 . 
ad  2 2. tertiam,  5 7. ad qq.&  alias  alij  numeri fub  1 1 ■ 

per  reclam  lineam  defcripti  . 

QV  A RT  O numeros  omnes  cuiuslibet  proportionis  mul- 
tiplicis fuperparticularis  inuenies  hac  ratione . In  fupremo  la- 
tere accipe  numerum  , qui  ad  denominator e?n  partis  aliquo - 
ta  exprejfa  habeat  proportionem  multiplicem  \ cuius  mentio 
fit.  Numerus  enim  proxime  infequens  habebit  ad  denomina- 
tor em  partis  aliquot  & primam  proportionem  prqpofitam  - Se- 
cundam autem , tertiam , & alias  habebunt  numeri  fub  il- 
lis duobus  pofiti . Vt  autem  fcias  numerum  , qui  ad  denomi- 
nator em  partis  aliquot s,  habeat  multiplicem  proportionem 
propofitam,  fumendus  efi  denominator  partis  in  fupremo  late- 
re , in  finifiro  denominator  proportionis  multiplicis : Vel 
prior  denominator  in  finifiro  latere , pofierior  in  fupremo . 
In  angulo  enim  communi  reperies  numerum  multiplicem , 
quem  de  fideras . Exempli  gratia  . Inuemendi  fint  omnes  rm- 
meri proportionis  tripla  fefquiquintA.  Primum  qu aratur  nu- 
merus ad  dcnominatorem  partis  aliquot  a , hoc  efi,  ad  s . tri- 
plus ^nimirum  1 s.quem  reperies  in  communi  angulo  deno. mi- 
natoris proportionis  tripla  , qui  efi  q,  & denominatoris  partis 
aliquot  a , qui  efi  s. quorum  alteruter  in  fupremo  latere  , & 
alter  in  finifiro  fumatur  . Deinde  hic  numerus  triplus  ^nimi- 
rum 1 s. accipiatur  in  latere fupremo.  Numerus  enim  1 6.  pro- 
<xime  infequens  ad  denominat  orem  partis  aliquot &,  id  efi  i ad 
s . habet  primam  proportionem  triplam  fefquiquintam.  Alias 
proportiones  eiufdem  speciei  reperies  innumeris  , qui  fub  illis 
duobus  ponuntur,  vt  de  alijs  diclum  ejl . 

QyiNT  Q ,*&  vltimo  rep  enentur  omne?  numeri  cu- 
iuslibet proportionis  multiplicis  fuperp artientis  hoc  modo . In 
latere  fupremo  accipiatur  numerus  , qui  ad,  dcnominatorem 
partium  aliquot  arum  habeat  proportionem  multiplicem  pro- 
pofitam : qui  quidem  inuenietur  quoque  in  angulo  communi 
denominatoris  proportionis  multiplicis  , 0*  denominatoris  par- 
tium aliquot  arum.  D etndepofi  acceptum  numerum  multipli- 
cem 
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cem  numerentur  tot  numeri , quot  partium  aliquot  arum  fit 
mentio . Vltimws  namque  ad  denominat  orem  partium  ali - 
quotarum  comperietur  habere  primam  datam  proportionem 
multiplicem  fuberp artient em  . Alias  proportiones  eiufdem 
speciei  reperies  fub  illa  prima , vt  de  alijs  diximus  . Vt  fi  cu- 
piat quis  -cmnes  proportio  nes  quadruplas  fiupertnp  artient  es 
quintas . Trimum  inquirat  numerum  quadruplum  denomi - 
natoris  partium  quintarum  , qui  e fi  5.  Inuenist  autem  eum 
numerum  offe  2 o, quippe  qui  m angulo  communi  denominato- 
ris  proportionis  quadruple. , qui  efi  4.  fit  denominat  oris  parttu 
quintarum , qui  efi  s.  defcriptus  fit . Deinde  pofi  numerum 
hunc  20 Armentum  numeret  in  fuprcmo  latere  tres  hes  nume- 
ros. 21.22.23  fi1*0  d tres  partes  quinta  nominentur . N am  vi- 
ti mus  2 3. ad  i .hoc  efi, ad  denominator  em  parttum,  habet  pri 
mam  proportionem  quadruplam  fiuperirtp. artientem  quintas . 
Numeri  altarum  proportionum  eiufdem  Jfieciei  continentur 
fiib  duobus  iliis  numeris yvt  in  alijs  traditum  efi  . 

INVENTIS  hac  arte  omnibus  numeris  cuiuslibet 
proportionis  maioris  in&qu alitatis , fi  mineres  cum  maiori- 
bus conferantur, intenti  quoque  erunt  omnes  numeri  eiufdem 
proportionis  minoris  imqualitatis . 

N E §ffV  E vere  filentio  tranfiri  debet  hoc  loco  admira- 
bilis quadam  proprietas  cuiuslibet  proportionis  rationalis;  qua 
fiicje  habet.  I nuentis  minimis ,fiue primis  terminis  , r.ume- 
risue  cuiuslibet  proportionis , fi  confiituatur  progrejfiiiyfeu  pro- 
portionalitas  Arithmetica  incipiens  d numero  , qui  vna  vni- 
iate  minor  fit , quam  differentia  minimorum  illorum  nume- 
rorum,progrediens  (fi  per  ipfammct  eandem  differentiam  nu- 
merorum minimorum,  cadent  inter  primos  numeros  illius  pro-* 
portionis  tot  numen  in  ferie  naturali  numerorum , quot  vni- 
tates  fiunt  in  primo  termino  confiituts.  tua  proportionalitatis 
Arithmetica  ; Inter  fecundos  vero, qui  primorum  dupli  fiant  i 
tot,  quot  infecundo  termino  eiufdem  progrefftonis  continentur 
vnitates ; Inter  tertios  autem  tot,  quot  vnttates  in  tertio  ter- 
mino eiufdem  progr  e fimis  continentur : atque  ita  deinceps . 
Exempli  gratia , fi  proponatur  proportio  dupla  , cuius  minimi 
numeri  fiini  2-  fip  1 . confiituetur  progrejjio  incipiens  ab  0, 
( quod  differentia  inter  2.  fi?  1.  fit  1 . figura  o.  vna  vni- 
tate  minor  quam  i.j  progrediens  fi  per  cotinuam  additionem 

'Vnitatis , 
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•unitatis , nimirum  differentia  inter  2.  & 1 . primum  ad  o. 
deinde  ad  conffatum  numerum  1 . Fosi  e a ad  numerum  con- 
fectum 2.  &c.hoc fcilic  et  modo  • 

o.  1.  2.3.  4.  s . 6.  7.8.  9.  10.  11. 12.  13.  14.  is.  &c. 

Itaque  inter  primos  numeros  dupla  proportionis-,  hoc  esi  , inter 
2.&  i .nullus  cadit  medius  numerus Inter fecundos, qui  junt, 
4-&  2. cadet  -unus  medius  nimirum  3.  Inter  tertios  6. 3.  duo 
medij  intercipiuntur  s.4.  Inter  quartos  8.  4.  tres  medij  exi- 
fiunt,  7.6.S . & fic  deineeps . Id  quod  in  hac  formula  appa- 
ret,vbi  numeri  extremi  cuiuslibet  linea  habent  proportiones 
omnes  duplas , •ut primam, fecundam,  tertiam,  &c.  Multitu- 
dines autem  numerorum  feriei  naturalis  inter  eos  cadentium 
reffondent  numeris  fuperioris proportionalitatis  Arithmetica. 


Qy  O D fi  fuperiori  proportionalitati  Arithmetica  fu- 
perponas feriem  naturalem  numerorum  , qua  abi . incipiat 
ita  vt  fingtdi  eius  termini  fingulis  terminis  confiituta  tua 
Arithmetica  proportionalitatis  relpondeant  , dicio  citius  co- 
gnofcemus , quotnam  numeri  cadant  medij  inter  quo  fuit  duos 
numeros  proportionis  dupla  . Numeri  enim  feriet  huius  natu- 
ralis indicabunt,  que  Iccii  duo  numeri  dupla  propcrtionis-ob- 
tinent respondentes  vero  numeri  in  properti  cnalit  at  e Arith- 
metica confiituta  multitudinem  numerorum  inter  illos  caden 
tiumfignificabunt . Exemplum  hic  vides , 

L l Ordo 
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RV  R S V S detur  proportio  quacunque  fuperp  arti  cula- 
ris . Et  quoniam  duo  minimi  numeri  differunt  fola  'unitate , 
quemadmodum  £r  minimi  numeri  proportionis  dupla,  infir- 
ment 
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uient  hic  e&dem  progreffones,  que  in  dupla  proportione»  ita  vt 
idem  numerus  Jit  numerorum  mediorum  hic  3 qui  ibi.  Vthic 
perfiicuum  eji  in  proportione  fefquioclaua  . 

°qu°od.°pJr'  i|2|3|4[5|6|7j8|9|io[n|&c. 
Multit.med.  o|  1 12 |?  I4I5 I6I7  (8/  ojlol&C. 

numerorum.  1 1 1 f 1 ‘ 1 1 U ! 


OFFERATVR  quoque  proportio  fuperquadrup ar- 
tiens feptimas , cuius  minimi  termini  funt  ii.  & y.  Diffe- 
rentia eorum  e fi  4.  Frogr  effio  ergo  Arithmetica  incipiet  a.  3. 
progredietur % per  4.  vt  hic  patet  5 vna  cum  ferie  Tuatur  ali 
ei  fuperimpojita . 


fup^rquX"'  l|2|  j|  5|  6\  7|  8|&C.  I 


Multit.  med.  j I7I1  x |i  5 (19)23  I27l3.il  &C. 

rmmprnnim  . : ! 1 ‘ »_  L _ * 


Igitur  inter  primos  numeros  proportionis  fuperquadrupar - 
tientis  feptimas  comprehenduntur  3.  numeri  medij . Et  7.  in- 
ter fecundos  : £t  23,  inter fextos , atque  ita  de  ceteris»  vt  hic 
vides  • 


Ll  2 
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ITEM  data  jit  proportio  dupla fefquifexta,  cuius  nume- 
ri minimi  funt  1 3^  & 6.  Differentia  eorum  ejl  7.  Incipiet  ergo 
progrejfio  d d.  habebit q*  differentiam  7.  inter  eius  numeros ,vt 
hic  cernitur , vnd  cum  ferte  naturali  numerorum  . 


Ordo  propor. 
dup.fefquifex. 

d 2I  3 1 4|  5 1 6\  7|  8j&c. 

Multit.med. 

numerorum. 

6li?|2o|27|34!4ij4'8|5  5S«&c. 

Interprimes  ergo  numeros  proportionis  dupla  fefquifexta  ca- 
dent 6.  medij  numeri ; inter  fecundos ? 13 . & inter  oclaucs , 
s s.  &c.  v eluti  hic  cernitur  • 


13.  1*.  1 *.  *•>.  S>.  8.  7-  6. 

26  25.  24.  23.  22.  21.  20.  19.  28.  17-  18.  I>.  14.  13 

|.  12.'  ' 

^ ?S>.j8. 57- 36. 3 5- 34-  33-  32-  i1-  3°-  28.  27-.?^-  2>  24 • 23.  : 

; 2 20.i>.Ibj 

POSTREMO  propofitum  jit  idem  experiri  in  propor- 
tione dupla  fuperbipartt  ente  tertias  * cuius,  minimi  termini 
funt  q.Rt  quia  eorum  differentia  ejl  s.  fiimet  progrejfio 
Arithmetica  initium  a 4. habebunt  que  eius  numeri  differen- 
tiam srv eluti  hic  manifejlum  ejl  , vna  cum  numerorum  na- 
turali ferte.  . , f 


Ordo  propor. 
duplaru  fuper 
bip.  tertias . 

, 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

&c. 

Multit.med. 

numerorum. 

4 

i 

9 

14 

19 

24 

2 9 

34 

39 

&c._ 

C adent  ergo  inter  duos  primos  numeros  proportionis  dupla 
fuperbifmrtientis  tertias , 4-.  numeri  medij  i & inter  fecundos, 
inter feptimo?,q^.  &c.vt  hic perjfficuum  ejl . 

; _ _ — *•  ?•  s-  .+•  ?•  - ~j 

: lC . 15  14.  > 22-  1 1.  io._  y-  S.  7.  6. \ 

! 2 a~  zi  20.  19.  iS.  17.  1$.  15.  14.  1 3.  1 2.  11.  io,  3>. j 

j ; ;c  ?>.  : s.  77.  7 13.  24.  2;.  27.  ;r.  20.  sj).  -'i.  17  16.  15^24.13.12] 

MANI - 
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MANI  F E ST  V M autem  e fi,  quod  de  proportionibus 
maioris  in&qu  alitatis  hoc  loco  diximus,  verum  quoque  ejfe  de 
minoris  iniqkalitdtis proportionibus,  cum  ijdem  numeri  inter 
maiorem  numerum^ac  minor  em, & inter  minorem,  ac  maio- 
rem  interijciantur  * 

C AE  TER  T-M  ex  ijs , qua  de  quinque  Jpecie - 
bus  proportionis  rationalis  tam  maioris , quam  mi- 
noris inequalitatis  diximus ,perfpicue  colligitur, non 
ptjfe plura  ejfe  genera  proportionis  rationalis  maio- 
ris inaqualitatis , quam  quinque  iam  expofita  . Cum 
enirri , w Euclides  demon fir at  propofi j.  lib.  i o . com- 
menfurabiles  quantitates  quacunque,  inter  quas , vt 
diximus  , ejl proportio  rationalis , inter  fe  proportio- 
nem eam  habeant, quam  numerus  ad  numerum  ; fit, 
vt  omnis  proportio  rationalis  quarumcunque  quan- 
titatum continuarum  afftgnari,  feu  exhiberi  pojfit  in 
numeris . ^iut  igitur  maior  numerus  comprehendit 
minorem , ad,  quem  refertur , aliquoties  perfecte  ; 
qua  ratione  CohSUtuitkf  proportio  multiplex : Jlut 
jetnel  tantummodo  , ac  prxterea  vnam  eius  par- 
tem aliqttotam ; & fic  habetur  proportio  fuperpar- 
ticularis  : aiut  femel  duntaxat  , & in  fuptr  pia- 
res partes  eius  aliquot  as  non  facientes  vnam;  & con- 
ficitur proportio  fuperpartiens : aiut  aliquoties  , & 
vnam  eius  partem  aliquot am ; & colligitur  propor- 
tio multiplex  fuperparticularis ylut  denique  ali- 
quoties , xjr  plures  ehts  partes  aliquotas  non  facien- 
tes vnam ; & exurgit  proportio  multiplex  fiuperpay- 
tiens  . Ei  eque  vero  alio  modo  maior  quantitas  mi- 
norem continere , aut  minor  quantitas  a maiore  con- 
tineripotefl . Eadem  ratione  conflat , totidem  ejfe 
genera  proportionis  minoris  in  squalitatis , ReBe  er- 
go proportionem  rationalem  tum  maioris  ineequdli- 
tatis , tum  minoris , in  quinque  genera , qua  expo  fui- 
mus, partiti  fumus . 

1 Ll  3 V E 
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rationalium  D enominatoribus 

QjfONIAAI  vero  non  exiguus  ejl  vfus  De- 
notninaiorumproportionu  rationalium , quas  hacte- 
nus expo fuimus , non  ab s re  erit , paucis  docere , a 
quibufnam numeris fingula  proportiones  denomine- 
tur. Denominator  ergo  cuiufiibet proportionis , di- 
citur is  numerus , qui  exprimit  disiinUe , & aper- 
te habitudinem  unius  quantitatis  ad  alteram . Vt 
denominator  proportionis  ottupla  esi  8.  Nam  hic 
numerus  indic  at, maior  em  quantitatem  proportionis 
oilupla  , continere  minorem  oflies  . Similiter  deno- 
minator proportionis  fefquiquinta  efl  i -J-;  quoniam 
ifie  numerus  fignificat, maiorem  quantitatem propor 
tionis  fefquiquinta  , continere  minorem  femel,  & 
quintam  eiufdem  partem . Atque  ita  de  reliquarum 
proportionum  denominat  oribus  dicendum  erit.  Inde 
faElum  esi , ut  arbitror , quod  Euclides  in  lib.  6.  & 
plerique  ali]  Aiathematici , appellent  denominato- 
rem  cuiufuis proportionis , quantitatem  illius  ; quia 
denominator , vt  diximus  , oflendit , quanta Jit  una 
quantitas  ad  alteram,  cum  qua  confertur , ut  expro- 
pofitis  exemplis  conslat . 

E X ijs  autem , qua  diximus , facile  colligi  potefl 
denominator  cuiufque  proportionis . Denominator 
enim  proportionis  multiplicis , quacunque  ea  fit , esi 
numerus  integer  tot  cotmens  unitates , quoties  maior 
quantitas  minorem  continere  dicitur  in  ea  proportio- 
ne,cuius  denominator  quaritur . Vt proportionis  du- 
plet denominator  efi 2.  NoncupU,  9.  Centupla,  100. 
millecuplet , 1000.  &c.  Denominat  ores  autem  pro- 
portionumfubmultiplicium  multiplicibus  correfpon- 
dentium , Jient  partes  aliquotet  a denominato ribus 
proportionum  multiplicium , quibus  rejpondem  , de- 
nomina 
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nominata  . Vt  denominator  proportionis  fi nl> du- 
pla, esi  -J- ; fiubqv.intuple. , fiubnoncupU , 
fiubcentupla , : fiubmillscupla,^ff—.Eoaem  mo- 

do denominatores  aliarum  proportionum  fiubmul- 
tiplicium  reperiemm  . Itaque  denominator  cu- 
iufcunque  proportionis  fiubmultiplicis  esi  numerus 
firacius , cuius  numerator  perpetuo  e fi  vnitas  , deno- 
minator autem , numerus  proportionem  multiplicem 
correfpondentem  denominans  j vt  ex  prolatis  exem- 
plis patet  . Neque  vero  vlla  difficultas  efi  in  cuiufque 
proportionis  multiplicis , vel J ubmultiplicis  denomi- 
nator e reperiendo , fi  ea  qua  diBa  fiunt , reBe  intel- 
ligantur.quippe  cum  ipfia prolatio  proportionis  deno- 
mmatorem  offerat  , vt  ex  datis  exemplis  manifie- 
Uum  efi . 

DENO  Ad  ENAT OR  cuiufiuis proportionis  fiu- 
perparticularis  efi  vnitas  cum  parte  illa  aliquot  a, 
quam  maior  quantitas  debet  vitra  minorem  com- 
prehendere . Vt  proportionis  fiefiquialterst  denomi- 
nator efi  iffi-;  fieJquioBaua  , i -fi  ; fiefquimillefi- 
mz, i -ffioo~>drc.  Neque  difficile  erit  denominatorem 
tutu] que  proportionis  fiuperparticularis  inuenire  ; 
cum  ipfia  proportionis  prolatio  denominatorem  ex- 
primat per  fuam  partem  aliquotam  3 vt  ex  datis 
exemplis perfpicuum  efi.  Denominatores  autempro- 
portionum  Jitbfiuperparticularmm  correfipondentiu  , 
fiunt  fractiones , quarum  numeratores  vna  tantum 
vnitate  minores  fiunt  earundem  denominat  oribus  . 
Vt  denominator  proportionis  fiubficfe]uialtera,efi  -f-; 
fiubffefiquioBausi,~i  fiubfiefqurmillefima , > & c- 

fnuemetur  autem  denominator  cuiuslibet  proportio- 
nis fubfuperp  articularis  , fi  pro  numeratore  jfiaBio- 
nis  fumatur  denominator  partis  aliquot  stin  propor- 
tione exprefia  , dr  pro  eiufidem  jraBionis  de>: omina- 
tore , numerus  vnitate  maior . Vt  denominator  pro- 
Ll  4.  portionis 
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portionis  fubfefquidecimst , eH  ~ . cum  huius  fra- 
Elionis  numerator  fit  numerus  denominans  partem 
decimam,  nimirum  io.  d.enominator  autem  emfdem 
fraElionis  numeratorem  fuperet  Unitate , &c.  Repe- 
riemus  quoque  denominatorem  cuiufuis proportionis 
fubfuperparticularis  hoc  modo  . D enominatore  cor- 
rejpondentis  proportionis  fuperp articularis  reuoca- 
bimus  advnam  frallionent,  vt  iri  Arithmetica  docui 
mus ; cuius  quidem  numerato ¥ fuperabit  hic  femper 
•tina  cenitat  e denominatorem  , qui  etiam  denomina- 
tor eH  partis  aliquota,  cuius  mentio  fit  in  oblata  pro- 
portione . N am  fi  huius  fraBionis  terminos  inuerta- 
mus , vt  ex  numeratore  fiat  denominator , & ex  de- 
nominatore  numerator , habebimus  denominatorem 
propofita  proportionis  fubfuperparticularis.Vt  fi  ofi 
feratur  proportio  fubfefquifeptima : quoniam  deno- 
minator proportionis  fe/quifiptima , qua  illi  rejpon- 
det,efl  i -L,  qui  reuocatur  ad  hanc  fialiiaftem  -f-.  cu- 
ius numerator  vna  vnitate  maior  efi,  qukrn  denomi- 
nator partis  aliquota  . Quare  fi  eamfraBionetn  in- 
uertamus  hoc  modo— .dicemus  d,enominatorempro- 
portionis  fubfefquifeptima  ejfe  f-.  Facilius  denique 
cuiufuis  proportionis  fitbfupi  rparticularis  denomi- 
nator fortaffis  reperietur  ,fi  inueniantur  primi  nu- 
meri habentes  proportionem  fuperparticularem  re- 
spondentem , vt  fupra  docuimus . Nam  fratlio  , cu- 
ius numerator  fit  eorum  numerorum  minor,  denomi- 
nator vero,  maior , erit  denominator  propofita  pro- 
portionis . Vt  fi  proponatur  proportio  fubfefiquifepti- 
ma  quoniam  primi , flue  minimi  numeri  habentes 
proportionem  fefquifeptimam  , fiunt  S. & 7 -fi  ex  mi- 
nore fiat  numerator , dr  ex-  maiore  denominator , 
conficiemus  hanc  fraElionem  pro  denominat  ore 
proportionis  fubfcfquifeptimst  propofiu  ,vt prius  . 

DENO  Ai  I N NE  O R cuiufuis  proportio- 
nis 
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nis  fuperpartientis  est  vnitas  cum  illis  partibus  ali- 
quot is  non  efficientibus  vnam,  quas  maior  quanti- 
tas debet  vitra  minorem  continere . Vt  denominator 
proportionis  fu p er  tripa  ttuntis  feptimaSi  ejl  i f;  fu- 
permpartientis  vigeflmaS  , i . &c.  A eque  vlla 
difficultas  est  in  huiufmodi  denominatoribus  inue- 
niendts  : propterea  quod  prolatio  ipfa  proportionis 
denominatorem  proprium  exhibet , vt  ex  fuperiori- 
bus  exemplis  liquido  conflat . Dcnominatores  autem 
proportionum  jfub fuperpartientium  , funtfralliones, 
quarum  numeratores  tot  vnitatibus  minores  fient , 
quam  earundem  fraEiionum  d.enominatoheS  , quot 
partibus  aliquotis  maior  quantitas  mino  rem  fupe- 
rat . Vt  denominator  proportionis  fubfupertripar- 
Hientis  feptimas  > eftf^ ; fubfupcrtriparticntis  vige- 
fimas,  -§2  ,*  etrc.  Inuenietur  autem  denominator  cu- 
iuslibet proportionis  fubfuperpartientis  , fi  pro  nu- 
meratorefractionis  fumatur  denominator  partiit  ali- 
quotarum  5 quet  in  proportione  exprimuntur  , cui  fi 
addatur  numerus  earundem  partium  , habebitur 
eiufdem  fractionis  denominator  . Vt  denominator 
proportionis  fubfuperquadripartienlis  vndecimas , 
ejl  -fj- , cum  huius fialtionis  numerator  fit  nv.merus 
denominans  partes  vndcCimat , nimirum  ti.  cui 
additus  e fi  numerus  4.  quatuar  partium,vt  fiat  eiuf- 
dem fractionis  denominator  1 f.  Denominator  au- 
tem proportionis  fubfupcrtriparticntis  quintas  efi 
hac  fractio, -—.Nam  eius  numerator  e fl  numertls  de- 
nominans partes  quintas,  nimirum  f .Denominator 
autem  8 . eitifdemfrattionis  conflatus  efl  eX  illo  nu- 
meratore f.  & ex  numero  3.  trium  partium  . Ea- 
demque  ratione  reperiemus  tfr  aliarum  pr opertio- 
num fubfuperpartientium  denominatoteS.  Quos  hac 
etiam  ratione  inuenies . Reuoca  denominatorem  pro- 
portionis cuiusque  fuperpartientis  correffondentis 
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ad.vnam fractionem , vt  in  Arithmetica  docuimus^ 
cuius  quidem  numerator  deno  minatorem  , qui  par- 
tes etiam  aliquptat  expreffas  denominat  „ Juperabit 
hic  femper  tot  vnitatibus , quot  funt  partes  aliquo - 
. ta  . Nam  huius  Jratlionis  numeri  inner  fi > ait  ex  nu- 
meratorefiat  denominator , & ex  denominatore  nu- 
merator. , dabunt  denominator  em  propofita  propor- 
tionis (ubfuperpani entis . Vt  denominator  propor- 
tionis fubf uperdecupartientis  d.ecimaftertias  ei?  -ji  . 
quia  denominator  proportionis  fup er decup artientis 
decimaftertias  ei?  / -f|- . qui  ad  hanc  fractionem  fj-. 
reuocatur  , cuius  numeri  inutrfi  efficiunt  hanc  fra- 
Uionem  Jj-.  D enique  facilius  cuiufuis proportionis 
fubfuperpartientis  denominator  imenietur  fortajfis, 
fi  referiatur  primi  vel  minimi  numeri  habentes  pro- 
portionem fuper  partientem  correffondentem ; vt  fu- 
pra  tradidimus  . FraSlio  etenim , cuius  numerator  Jit 
eorum  numerorum  minor,  denominator  autem, ma- 
ior, denominator  erit  propofita  proportionis  fubfu- 
perpartientis . Veluti  fi proponatur  proportio  fubfu- 
p er quadrup artiens  mnas : quoniam  minimi  numeri 
habentes  proportionem  fuperquadrupartientem  no- 
nas funt  / 3 .&  p.faciemusfi-attionem  pro  deno- 
minatore proportionis  fubfuperquadrupartientis  no- 
nas : & fic  de  cateris . 

DENO  M.  I N A T O R cuinfuis proportio- 
nis multiplicis fup  er  particularis  ei?  numerus  integer 
multiplicem  proportionem  expreffam  denominans , 
cum  Ula  pane  aliquot  a , quam  maior  quantitas  con- 
tinere debet  vitra  minorem  quantitatem.  Vt  denomi- 
nator proportionis  tripla  fefquifeptima  , esi  sf-. 
Quintstpla  fefquinona , sf,  &c.  Vt  nullus  omnino 
labor  fit,  exhibere  denominator  em  cuiuslibet  propor- 
tionis multiplicis  fuperparticularis  ; quippe  cum  ip - 
fap-olatto  proportionis  dislincle  exprimat  (f  deno - 
minat  oreris 
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minatorem  multiplicis  proportionis , <2r  partem  ali- 
quotam , vt  exempla propofita  declarant . Denomi- 
nator es  autem  proportionum  fubmultiplicium  fitper- 
p articularium  , fiunt fiaEHones  , quarum  numerato- 
res numeri  fiunt  denominantes  partes  aliquotas  in  pro 
portionibus  exprejfias . Vt  denominator  proportiones 
fiubtripU  fiefiquifieptima,  eft  fiubquintupD  fiefi- 
quinona,  4g-  ; (pe.  Inuenietur  autem  denominator 
cuiuslibet proportioms  fubmultiplicis  fiuperparticu- 
laris , fi  pro  numeratore  fiatlionis  fumatur  denomi- 
nator partis  aliquot  a , qui fi  multiplicetur  per  deno- 
minat orem  proportioms  multiplicis , addaturque  uni 
t as  numero  produilo , habebitur  denominator  eiufidi 
fiatlionis  . Vt  denominator  proportionis  fubquadru- 
pU  fiefiquifiexta , efl  -jj ; cum  huius  fiaclionis  nume- 
rator 6.  denominet  partes  fiextas , tstfi3  duElus  fit  in 
a-.denommatorew proportionis  quaaruplte , ac  prodit 
ilo  numero  24.  addita  unitas , vt  eiujdcm  fiaclionis 
denominator  conficiatur  2f . &c.  lidem  denomina- 
tores  proportionum  fubmultiplicium  fiuperparticula- 
rium  muenientur  ,fi  denominator  cumfiuis  proportio- 
nis multiplicis  fuperparticularis  reffiondentis  reuoce 
tur  ad  una  fiaUione,vt  in  Arithmetica  docuimus, 
multiplicando  nimirum  denominatorem  multiplicis 
proportionis  per  denominatorern  fiaClionis  ei  adha- 
rentis,&  prod.ucio  numero  vnitatem , ideft,  nume- 
ratorem eiufdem  fiaclionis  addendo  . Idam  fi  huius 
fraEBonis  termini  commutent  ordinem  inter  fe , fiet 
denominator  proportionis  propofita  . Vt fi  detur  pro- 
portio fiubquadrupla  fefquifexta : quoniam  denomi- 
nator ccrrefpondentis  proportionis  quadrupla  fefi- 
quifiexta  efi  4-fi.  ducemus  4-  id  eEl , denominatorem 
multiplicis  proportionis , in  6.  hoc  esi,  in  denomina- 
tor em  fractionis  adh arentis  , numero  fiproducl:  24. 
addemus  1 .nimirum  numeratorem  enejdemfraclio- 

nis , 
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-»»/ , « totum  denominatorem  4-|-.  k»d  vernus  ad 
hancfracltehcm  f’  i Cmkr  termini  fi  inter  fe  ord.i- 
nemf  errffldent  ,fiei  hac  fraUid  pro  denomina- 

tore  proportionis  fubqUadrupln  fiefiquifiexie.  Eodem- 
que  modo  iri  ceteris  agendum  erit . Dehifue  facilius 
foriaffie  denominator ein  cuiufique  proportionis  [itb- 
rmiltipUcis  fuperparticularis  inuenies , fi  duos  pri- 
mos, minimo fiue  numeros  proportionis  multiplicis 
fuperparticularis  correjpondentis  reperias,  vtfiupra 
traditum  edi . Nam  fradiid,  cuius  numerator  fit  r/n 
nor  eorum  numerus , denominator  autem , Maior , 
erit  denominato  r proportionis  propofite  . Vt fi  offera- 
tur propoitio  fubtripla  fiefiquifieptima : quoniam  pri- 
mifiue  minimi  numeri  proportionis  tripla  fiefquifie- 
ptime  fiunt  2 2 J . fiet  ex  illis  frablio  hac  pro 

denominatore  proportionis  fubtripla  fiefiquifieptime, 
'atque  ita  de  ceteris , 

DENO -M I N AT  O R cuiufuis  proportio- 
nis multiplicis  fiuperpartientis  , efl  numerus  integer 
d.enominans  proportione  multiplicem  in  ea  exprefi- 
fiam,  cum  illis  partibus  aliquotis,  non  conflituentibus 
'unam , quas  maior  quantitas  vitra  minorem  debet 
comprehendere.  Vt  denominator  proportionis  tripla 
fiuperquincupartientis  oclauas , efl  5 quadrupla 
fiuperbipartientis  quintas , 4-7-.  &c.lNihil  enim  dif- 
ficultatis habet  hac  iimentio  denominatorum  in  pro- 
portionibus multiplicibus  fuperpartieniibus  i quod 
aperte , & d.ifhnae  in  qualibet  earum  exprimatur 
tam  denominator  proportionis  multiplicis  in  ea  con- 
tente. , qudm partes aliquote  1 vtperfpicue  inexem- 
plis  prolatis  apparet . Denominatores  vero  propor- 
tionum fubmultiplicium  fuperpartientium, fiunt  fra- 
btiones,  quarum -numeratores  humeri  fiunt  d.enomi- 
nantes  partes  aliquoias , que  in  proportionibus  ex - 
preffi 1 fiunt . Vt  denominator  proportionis  fiubtriple 
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! fuperquincupartientis  oclauas  , esi  ~ ; fubquadru- 
pU  fup  er  bipartientis  quintas  , ftr  s &c,  Inuenietur 
nutem  denominator  cuiuslibet  proportionis  fubmul- 
tip  licis  fuperpartientis  , fi  pro  numeratore  fractio- 
rns.  fumatur  denominator  partium  aliquotamm  , 
qkem  fi  multiplices  per  denominator  em  proportio- 
nis multiplicis  , numeroque  produch  addas  partium 
aHquotarum  numerum  , obtinebis  eiufdem  fractio- 
nis d.enominatorem  . Vt  denominator  proportionis 
fubdtipU  fuperotilupartientis  decimasiertias  , esi 
quia  huius  fractionis  numerator  13.  denomi- 
nat partes  tertiusdecimas : qui  fi  ducatur  in  z.deno- 
minatorem  dupla  proportionis , produiloque  numero 
2 6 .adiqciatur  numerus  S ■ otio  partium,  conficietur 
eiufdem  fraUionis)  denominator  3*.  &c.  Dcnomi- 
natorem  quoque  cuiuslibet  proportionis,  fubmultipti- 
cis  fuperpartientis  fic  repertis . Reduc  denqminato- 
rem  proportionis  multiplicis . fuperpartientis , qua 
propofita  refiondet , ad  vnam  fruitionem , vt  in 
Arithmetica  praeerimus , nimirum  multiplicando 
denominatorem  multiplicis  proportionis  per  denomi 
nator  em  fractionis  ei  adharentis,<*r  produilo  nume- 
ro addendo  numeratorem  eiufdem  fraiiionis  . Nam 
huius  fr ailionis  termini , fi  inter  fe  permutent  ordi- 
nem, dabunt  fruitionem , qua  denominator  erit  pro- 
portionis fubmultiplicis  fuperpartientis. Velnti  fi  pro 
ponatur  proportio  fubquintuplafupertripartiens  de- 
cimas, reducemus " denominatorem  correfpondentis 
portionis  quintupht  fupertripartientis  decimas, hoc. 
■ejl,  f .ad  hanc  frailtimem  y§-  . quod  fit  ducen- 
do f.  in  io.  produiloque  numero  addendo  3,  vt  fiat 
numerator  33.  cui  idem  denominator  1 o.  fupponcr- 
dus  esi , Nam  fi  hac  fractio  terminos  permutet , fiet 
denominator  proportionis  fubqtdntmls,  fuprrtripar 
tientis  decimas , . &c.  Sed  forfitan  facilius  de- 

nomina- 
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'nominatorem  cuimuis  'proportionisfubmultif licis  fu 
j?  er  partient  is  obtinebis  3 (i  primos  3flue  minimos  nu- 
meros proportionis  multiplicis  fuperp artientis  re- 
condentis repertas  3 ex  eis ^ fractionem  constituas , 
J umendo  minorem  pro  numeratore 3 cfr  maiorem  pro 
denominat  ore  . Fr allio  enim  hac  dabit  denominan- 
tem proportionis  propofita  . Vt  fi  proponatur  pro- 
portio fubquintupla  fupertriparties  decimas:  quomd 
minimi  'numeri  in  proportione  quintupla  fupertri- 
p artient  e decimas  funt  /5  .er  io-  conttituetur  ex  eis 
denominatorproportionispropofita  hac fraElio  -jf  . 
<&  fic  de  cateris . 

DENO  Ai  IN  NE  O R denique  proportio- 
nis aqualitatis  perpetuo  efi  vnitas : quia  vna  quan- 
titas d.ebet  in  ea  proportione  e ff e aqualis  alteri s ac 
proinde  vna  alteram  continere  femel 3 & nihilpra- 
t er  ea. quod  quidem  vnitas fignifc at . 

E X bis,  quA  de  proportionum  denominat  oribus  diximus  , 
perspicuum  ejfe  puto , denominator  es  proportionum  maioris 
in&qualitatis  re  & nomine  ip fas  proportiones  maioris  in&qua- 
htatis  denominare ; denominator  es  vero  proportionum  mino- 
ris in&qualitatis  re  tantum , non  autem  (y  verbo  yflue  nomi- 
ne denominare  proportiones  minoris  in&qualitatis . Id  quod 
ex  prolatis  exemplis  liquido  confiat.  Nam  denominator,  ver- 
bi gratia  , proportionis  tripl&  fup  er  quadrup  artientis  nonas  , 
qui  efi  hoc  e fi, tria  integra , (y  quatuornon&  partes  , re. 

dy  verbo  denominat  eam  proportionem , cum  difiincle,  aper- 
teque  nobis  indicet , in  ea  maiorem  quantitatem  continere 
minorem  ter , <y  injupsr  quatuor  eius  partes  nonas . At  vero 
denominator  correjpondentis  proportioni sfubtripl&  fuperqua-r 
drup  arti  entis  nonas , nimirum  id  efi,  nouem  trtgefim&pri  • 

m&  partes, re  quidem  ipfa  proportionem  fubtriplam  Juperqua- 
drup  artientem  nonas  denominat , cum  vere  figni fic  et , mino-, 
rem  quantitatem  in  ea  ejfe  maioris  nouem  partes  trige fimos 
primas  , quod  omnino  necejfarium  efi,vt  minor  quantitas  ad 
maiorem  habeat  proportionem  fubtriplam  fuperquadrupar- 
tt entem  nonas  : Verbo  autem^fue  nomine,  eam  proportionem 
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nequaquam  denominat  -.quippe  cum  hcc  eji,  neti  em  par- 

tes trigejtm&prim&  cum  nomine  proportionis  fuhtriple  Jisper- 
quadrup artientis  nonas  nihil  videantur  habere  commune , 
Jsd  penttus  abeo  di  [crepare, 

Qy  ARE  Ji  denominator  alicuius  proportionis  mineris 
in  9,  qualitatis  numeris  exprejfus  Jit  ^nimirum  per  fraBicnerr, , 
vtdiBumeJl } vt  fetas , quo  pallo  proportionem  , quam  de- 
nominat, efferre  debeas,  vide  quam  proportionem  habeat  de- 
nominator eius  fractionis  ad  numerator  em : quod  fries ^ Ji  par 
tiaris  denomina  ter  em  Jr  actionis  per  numeratorem  , N am 
Quotiens  denominabit  proportionem  , quam  denominat  er  Jra 
Bionis  habet  ad  numeratorem . Eodem  enim  nomine  propor- 
tionem dati  denominatoris  proportionis  minoris  in&qualitatis 
pronunciabis,pr&p  ofita  tantum Jyllaba%fub,quo  itla  denomina 
torte  JraBionis  ad  numeratorem  appellatur . Vt  Ji  detur  de- 
nominator -h-.dtcetur  eiue proportio  fuboBupl a. Quando  enim 
numerator  Jr  actionis  ejt  vnitas , proportio  dati  denominatoris 
erit  fubmulttplex  ab  eiufdem  JraBionis  denominatore  denomi 
nata , §)uodJi datus  denominator  Jit  -~j  . Diuifo  denomi- 
natore 3 27.  per  numeratorem  20.  Jit  (Quotiens  iC  De- 
nominator igitur  JraBionis  ' ad  numeratorem  habet 
proportionem  fedecuplam  Juperfeptupartientem  vigejimas:  ac 
proinde  proportio  , cuius  denominator  eji  . dicenda  eft 
fubfedecupla fuperfeptupartiens  vigejimas  , & Jic  de  c&teris . 

Gfy  I A vero  non  femper  commode  omnes  proportiones 
proprijs  nominibus  appellar  ipojfunt , (quis  enim  proportione, 
verbi  gratia^qj.  ad  t . commode  dixerit  triginta  feptuplam. 
Vel  trigecuplam  feptuplam , vel  alio  id  genus  nomine  ? <S>ui* 
item  commode  proportionem  4-8. ad  29.  dixerit  fupernouem- 
decup  artient  em  vigeJtmasnonas?&c. ) folent  Geometra  ple-- 
runque  in  fuis  feripiis  exprimere  proportionem  quamcunque 
per  primos,fue  minimos  numeros  eius  proportiones  . V t propor- 
tionem 1 3 .ad  i.vcd  3 9. ad  3 .vel  39  o:  ad  30.  malunt  di  e e re 
eam,  quam  habent  / 3.  ad  i.quam  tredecuplam . Et  vicijfim 
proportionem  i.ad  13.  vel 3 . ad 3 p.vel  3 o.ad  3 9 0. potius  di- 
cunt eam,quam  habet  1 .ad  1 3.  quam  jkbtr e decuplam  . Ita 
quoque  proportionem  s 2.  ad.fo.  vocant  proportionem  1 3.  ad 
1 o.quA  alias  diceretur  fupertrip artiens  decimas . Proportio- 
nem vero^-o,ad  sz. appellant  eam, qu&  eji  1 o.ad  1 3 . qua  pro, 
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prio  nomine  diceret  fiibjupertrip  arties  decimas , & fic  de  alijs,  ! 

N QyA  M autem  proportio  quaelibet  exprimi 
pojfitper  minimos  eius  numeros , vt  diximus  : pernecejfaria 
tamen  eji  cognitio  denommatoris  eiufdem proportionis , vt  ha- 
bitudinem 'vnius  numeri  ad  alterum  cogno fiamus  . Nam 
etiamfi  aliquis  proportionem  numeri  1700.  ad  4.0  0.  dicat  effe 
eam,  qu&  efi  numeri  1 7, ad  4.  non  inteUigam  tamen  plane , 
quinam  fit  illa  proportio,  niji  eius  denominator  em  cognouerc , 
qui  eji  . Hic  enim  manififie  declarat,  maiorem  numeru 
continere  minorem  quater infuper  quartam  eius  partem , 
Atque  hio  denominator  facilius  ex  minimis  numeris  alicuius 
proportionis  percipitur,  quam  ex  numeris  non  minimis. .Quod 
fi quando  minimi  numeri  alicuius  proportionis  fint  ita  magni , 
Vt  denominator  ex  illis  non  facile  pojjit  intelLigi,  re  currendum 
erit  ad  pr&ceptum , quod  mox  fubiungam , & ex  quo  deno- 
minator proportionis  inter  quofuts  duos  numeros, fue  minimi  ij 
fint  ,fiue  non,  notus  efficitur  • 

Qy  O D fi  proportionem  quamcunque  per  eius  numeros 
minimos  efferunt  Mathematici , licebit  nobis  multo  commo- 
dius proportionem  quorumlibet  duorum  numercrum  explica- 
re per  eius  proportionis  denominator  em : ita  vt  proportionem 
100.  ad,  20.  dicamus  eam  , cuius  denominator  efl  s.Item 
proportionem  4-8. ad  3 8 .eam,  cuius  denominator efi  I ~ig-quA 
dicenda  effiet  fuperquintupartiens  decimafnonas  . Sic  etiam 
proportio  20. ad  1 00.  dici  potefiea,  qu&  habet  denominato- 
rem-S-.  Et  proportio  38 . ad  48.  ea,  cuius  denominator  efl  ; 

ita  de  reliquis: qm  videlicet  denominator  clariffime  • 
demonfirat  habitudine  vnius  numeri  ad  alid  y vt  diclu  efl, 
JD  E N OMINATOR  porro  proportionis  inter  duos 
quofkis  numeros  ita  reperzetur  .Diuidatur  numerus  ante ce- 
dens ^qui  nimirum  ad  alium  refertur, per  confequentem,  Quo- 
tiens enim  numerus , reducia  prius  fiaclione  , fi  qua  adfit,a  d 
minimos  numeros  , vt  in  Arithmetica  tradidimus , erit  eius 
proportionis  denominator V eluti propofita  proportione  3 7 * a(*. 
3*vel 370.  ad  3 o. dicemus  denominatorem  eius  ejfe  3.  Quo~ 
tientem  videlicet  numerum  diuifionis 3 7.  per  3.  vel  370 • per 
3°.  Quod  fiviciffim-  conferantur  3. cum  3 ^ 

370.  erit  quotiens  diuifionis  fi  aci  10  h&c  ~~ . 
quando  minor  numerus  per  maiore  dtuiditur > 


1.  vel  3 0.  cum 

vel  Nam 
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efifraftio,  cuius  numerator  efi  minor  numerus,  (3  denomina- 
tor , maior, vt  in  Arithmetica  explicauimus . Ut  quia  vtra- 
que  fractio , (i  eius  numeri  ad  minimos  reuocemur,  reducitur 
ad  hanc  . dicemus  denommatorem  proportionis  3 * ad  3$* 
1 vel  3 0.  ad  3 9 o.  effe  Rurfus  data  proportione  s 2. ad  40. 

ex  diuijione  s 2. per  4-0,  fit  Quotiens  j ~A.  cuius  fractio  re- 
ducitur ad  hanc  . Igitur  denominator  proportionis  52 . ad 

4-0. erit  i-~  , Si  autem  proportio  offeratur  4-0.  ad  <,2.  inue- 
metur  denominator  fiue  Quotiens  , hoc  est,  in  minimis  nu 
meris , ~ . Er  iter  ea proportio  100.  ad  20.  dencminatorem 
habebit  s. Diuifis  enim  1 0 0, per  2 0 .Quotiens  efi  s •Proportio- 
nis vero  20. ad  1 0 0. denominator  erit  -j-.  propterea  quod  di- 
uifis  20. per  j 00.  Quotiens  efi  id  efi  y in  minimis  nume- 

nis,  -~  • T)enique  deneminator  proportionis  48 . ad  10.  erit 
-jt-y-.  qubd  diuifis  48. per  1 0 Quotiens  fit  4^. hoc  efi, in  nu- 
meris minimis , 4 At  denominator  proportionis  j o.ad  48 . 
erit  ^f.  id  efi jin  minimis  numeris , • Pt  quia  denomi- 
nator fractionis  ad  numeratorem  habet  proportionem 
quadruplam  fuperquadrupartientem  quintas  ( quod  diuifis 
i+.per  s .Quotiens  fiat 4—.  appellabitur proportio  lo.ad  4-8 . 
fubquadrupla  fup er quadrup artiens  quintas . Vt  enim  rite  ef- 
feratur proportio  minoris  in&qualitatis  3 denominanda  prius 
efi  proportio  denominat  oris  fractionis  ad  numeratorem , vt fu- 
pra  diximus . 

IN  V E N T O denominator  e proportionis  duorum  nu - 
merorum  in  minimis  numeris , vt  dtctum  efi , eotf  reducto  ad 
vnam  fractionem , vt  in  Arithmetica  traditum  efi,  erunt  nu- 
merator , (3  denominator  fractionis  , minimi  numeri  , inter 
quos  illa  proportio  repetitur  - In  multiplici  tamen  proportione^ 
quando  nimirum  denominator  inuentus  non  habet  annexam 
fractionem  , erunt  denominator  inuentus » (3  vnitas,  minimi 
numeri  illius  proportionis . Vt  quoniam  denominator  propor- 
tionis 2 48.  ad  1 20. efi  2-^.  fi  reducatur  ad  hanc  vnam  fra- 
ctionem, -yf- . (quod fityducendo  integrum  numerum  2. in  de- 
nominator em  fractionis  1 0. pro  ducto  numero  2o.eiufdem  fra 
ciionis  numeratorem  9.  addendo . ) erunt  29.(3'  10.  minimi 
numeri  habentes  proportionem  eandem , quam  348 . ad  1 20. 
Sic  etiam  , quia  denominator  proportionis  8 24-.  ad  1133*  efi 
yy- . er  ut  8.(3  II.  minimi  numeri  proportionis  8 2 4-.  ad  1 1 33. 
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liem  quia  denominator  proportionis  8 4*  ad  12.  efi  7. erunt  in 
ea  proportione  minimi  numeri  1.  Vtciffim  numeri  mini- 

mi proportionis  12.  ad  84  cuius  denominator  efi  erunt 

I . & 7. 1 taque  propofitis  duobus  numeris  quibuficunque , fi 

qu Arantur  minimi  rumen  eandem , quam  illi, habentes  pro - 
portionem > inueniendus  erit  denominator  proportionis  eorum 5 
vt  diclum  efi , is  que  ad  vnam  fractionem  redtgendus.  Huius 
enim  fractionis  numerator,  & denominator*  erunt  minimi  nu. 
meri  quzfrti . V t fi  qu  Arantur  minimi  numeri  proportionis , 
quam  habent  400  ad  $ 0.  Diuifb  antecedente  per  confequen- 
tem  terminum,  fit  Quotiens  m minimis  numeris  . Quo 

reuocato  ad  hanc  fractionem  . dicemus  ^minimos  nume- 
rosproportionis  4Q04id  po.effe  40.& 9.  Eademque  vatio  efi 
de  c &t  eris  . 

I A M vero  fi  , propofitis  duabus  proportionibus , cogno- 
ficere  velis  , vtra  earum  maior fit,  vel  minor,  dices  eam  maio- 
rem effe,  cuius  denominator  maior  efi, minorem  vero  eam, cu- 
ius denominator  efi  minor.  Quod  fi  denominat  ores  fint  aqua- 
les,proportiones  quoque  aquales  effe  pronuntiabis*  Vtfi propo- 
nantur du&  h&  proportiones  5 fiuperoclupartiens  decimnsquin- 
tas,  fuperdccup artiens  decimas  feptimas,  quarum  denomi- 
nat ores  fiunt  1 & l-y| . dices  priorem  pofieriore  effie  mi- 

norem ; quia  denominator  i-fj-  . minor  efi  dsnommatore 
I ^7'  Oli,*  ver0  arte  cogno ficos  , vtra  duarum  fractionum 
maior  fit , vel  minor  , an  vero  aquales  fint , tradidimus  in 
Arithmetica.  Eadem  ratione, fi  efferantur  dua  proportiones , 
quarum  denominat  ores  fint  1 o-~  ^ •dicemus  prio- 

rem effie  maiorem.  Quanquam  enim  fractio  'Xoo6''  tninor 
fit  fractione  . numerus  tamen  integer  1 a.  integro  nu- 
mero 9.  maior  efi . Sic  fi  dentur  du&  proportiones  ^vna  1 7.  ad 

I I . alter  a 18.  ad  1 2 . dices  illam  hac  effie  motorem  , quia  il- 
lius denominator  l~  . maior  efi  huius  denominator  e 1-^-. 
C At  erum , quando  Uua  proportiones  proponuntur  in  numeris , 
dignoficemus facile , vtra  earum  fit  maior  , etiamfi  earum 
denominat  ores  non  inquiramus , hac  ratione.  Multiplicato 
antecedente  termino  prioris  proportioni*  in  terminum  confie - 
qusntem  pofiericris  , & termino  antecedente pofierioris  m eoa 
jequentem  terminum  prioris ; cuius  proportionis  antecedens 
terminus  maiorem  numerum  produxerit , iilst  proportio  maior 
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efi  '.Et fi  duo  aquales  numeri  geniti  f sierint , proportiones  in- 
ter fi  aquales  erunt . Vt fi proponantur  du&  proportiones  17. 
std  1 l.fpp  18. ad  12.  comperiemur  priorem  maiorem  effe,  quia 
illius  antecedens  1 7.  m huius  confequentem  1 2*  ductus  pro- 
creat z 04.  at  antecedens  huius  18. in  confequentem  illius  11. 
producit  tantummodo  1 98.  Rurfus  fi  dentur  dita.  proportiones 
1 P,  ad  j 2. Ce  1 oS.ad 72.  producetur  idem  numerus  1 296 . 
tam  ex  prioris  antecedente  1 8.  in  pofierioris  confequentem 
7 2.' quam  ex  antecedente  pofierioris  1 08.  in  confequentem 
prioris  j 2, multiplicato . Quare  proportiones  tpfi  Aquales  in- 
ter f e erunt . Ratio  huiufce  operationis  efi : quia  hac  ratione, 
prepofitis  quatucr  numeris  5 multiplicantur  inter  fi  tam  ex- 
tremi duo , quam  dtio  mtcrmedj , vt  in  datis  exemplis  patet . 
Igitur  fi  procreentur  numeri  Aquales , erit  eadem  proportio 
primi  ad  fecundum , qu&  tertjj  ad  quartum  , vt  ab  Euclide 
demonfiratur  lib.7.  propofi.  1 7.  Hinc  fit  , fi  primus  in  quartum 
producat  maiorem  numerum  , quam  fecundus  in  tertium , 
maiorem  efi e primum  , quam  vt  eandem  habere  pofiit  pro- 
portionem ad  fecundum , quam  tertius  ad  quartum  : quan- 
doquidem minor  ejfe  deberet,  vt  eundem  numerum pofiet  pro- 
ducere, ac  proinde  eandem  habere  proportionem . 

D E S I DER  A NTVR  nonnunquam  duo  numeri  in 
quacunque  proportione  , fiue  ij  primi  fint  ,fius  non  > hos  ergo , 
vt  inueniamus  , multiplicabimus  quemcunque  numerum  af- 
fumptum,vel dntidemus ,per propofit & proportionis  denomina- 
tor em, Nam  productus  numerus  ad  ajfumptum , qui  multipli- 
catus efi , vel  ajfumptus, qui  diuifus  efi,  ad  §hiotientem  ha- 
bebit proportionem  propofit am  , Verbi  gratia,  fi  fint  inuemen- 
dt  duo  numeri  in  proportione  quintupla  , ducemus  quem  cun- 
que numerum  , vt  1 oo.m  denominator  em  s .E  reducius  enim 
numerus  5 0 0,  ad  multiplicatum  numerum  1 00. proportionem 
habebit  quintuplam , Vel  eundem  numerum  1 o o.diuidemus 
per  denommaterem  5 . Nam  diuifus  numerus  1 oc,  ad  &uo- 
tientem  20, habebit  quoqi  datam  proportionem  quintuplam  . 
Ita  quoque  fi  imteniendi fint  di 10  numeri  in  preport:  m du- 
pla f fquitertia9cu:us  denominator  efi  2~ multiplicabimus 
quemuis  numerum  , vt  24.per  2—^-.  RrodiiHas  enim  nume- 
rus s6.  ad  numerum  multiplicatum  24.  habet  proportionem 
denominat  ri  d a-—-.  Item  fi  numera  24,d mi  da  mus  per  2-—- 
m 2 habebit 


548  £&?  EFCLID,  GEOM.  ^ 

habebit  diuifiis  numerus  24.  ad  Quotientem  io~.  propor- 
tionem fotam  duplam  fefquitertiam  , Sed  vt  fi-actiones  vi- 
tentur , Ji  quidem  per  multiplicationem  rem  expedire  labet , 
accipiendus  erit  numerus  multiplicandus , qui  numeretur  d 
denominatore  partis  aliquot  & , vel  plurium  partium,  quarum 
in  propprtiane  fit  mentio:  In  proportione  tamen  mukiplici,quia 
nullius  partis  fit  mentio , affumi  potefi  quilibet  numerus , Vt 
fi  defiderentur  duo  numeri  proportionis  tripla  fiuperbipartien- 
tis  nonas , accipiendus  erit  numerus  d st. numeratus y qualis  efi 
1 8, vel 27 -3  &c,  Quilibet  enim  horum  ductus  in  deno- 

minator em  3-77- gignet  numerum  integrum  : vt  ductis  45  K 
in  3—. fit  numerus  14-5. qui  ad ajfumptu  numerti  4 5. propor- 
tionem habet  datam . Sic  etiam  fi  cupiat  quis  proportionem 
fiubquadruplam  5 cuius  denominator  efi  fumendus  erit 
numerus  d 4. numeratus^  vt  iz.  Hic  enim  ductus  in  denomi- 
nator em  producet  3 , numerum  integrum  , qui  ad  ajfum- 
ptum  1 2,  habet  proportionem  fiubquadruplam  . Si  vero  per  di- 
uifionem  agendum fit,  fi  actiones  vitande. , Jumendus  erit 
in  proportione  multiplici  numerus  d denominatore  proportio- 
nis numeratus » In  alijs  autem  proportionibus, remeandus  erit 
denominator  proportionis  ad  vnam  fi  actionem  , numerufque 
fumendus  d numeratore  numeratus  , Vt  fi  queratur  proportio 
quintupla , fumendus  erit , v erbi gratia, numerus 30.  a 5. nu- 
meratus.  H ic  enim  diuifus  per  denominator  em  's. facit  Quo- 
Hentem  6 .ad  quem  proportionem  habet  quintuplam  . Si  au- 
tem de  fi  der  et  nr  proportio , cuius  denominator  fit  4~. remea- 
to eo  ad fi  actionem  — . fumendus  erit  numerus  d 31.  nume ^ 
ratus,  vt  C 2, Nam  hoc  diuifio  per  , fit  Quotiens  14.  ad  que 
acceptus  numerus  6 2.  habet  proportionem  d 4~\~  • denomi- 
natam , nimirum  quadruplam  fupertrip  artient  em  Jeptimas . 
C At  erum fi  duo  numeri  proponantur^  cupiatfy  quis  alios  duos 
in  eadem  proportione  reperire , fiatis  erit  ,fi  vtrumque  per 
quemuis  numerum  multiplicet , aut  diuidat , Numeri  enim 
producti , aut  Quottentes  eandem  habebunt  proportionem  , 
quampropofiti  duo  numeri . Item  fipropofito  quouif  numero , 
inuemsndus  fit  alius  5 qui  ad  eum  proportionem  habeat  datay 
vel  ad  quem  is  datam  habeat  proportionem , ajfequeris  pri- 
mum , fi  propofitum  numerum  per  denominator  em  proportio- 
nis multiplices : at  fecundum  obtinebis , fi  eundem  per  denc- 

minatorem 
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minatorem  proportionis  diuidas . Quod  fi  proportio  detur  in 
duobus  numeris  > proponatur  que  tertius  quitpiam  numerus  ; 
fi  quidem  inueniendus  jit  quartus,  ad  quem  tertius  datus  e an 
dem  habeat  proportionem,  quam  proximus  datus  ad  feeundu: 
ji  quidem  denominator  proportionis  duorum  numerorum  da- 
torum notus  efi.diiudendus  erit  tertius  numerus  datus  per  de- 
ruminator  em.  Quotiens  enim  numerus  erit, quem  qu  erimus  . 
Vel  certe, jiue  denominator  cognitus jit,jiue  nohimultiplican- 
dus  erit  tertius  numerus  per  fecundum  datum, hoc  efi. per  con- 
fequentem  terminum  date  proportionis , produdhisque  nume- 
rus per  primum , jiue  per  antecedentem  terminum  , diuiden- 
dus . Vtji  dentur  duo  numeri  4.7.  quorum  proportionis  deno- 
minator eji  detur  item  tertius  numerus  jzo.Diuide  nume 
rum  20.  per  denominator  em  prodiiceturque  quartus  nu- 

merus qu&jitus  3 s\  Vel  multiplica  tertium  numerum  20.  per 
fecundum  j.j?  productum  numerum  14-0  . partire  per  primum 
4.  Ad  Quot  ierit  em  enim  3 s-.h  ab  ebit  tertius  numerus  io. ean- 
dem proportionem,quam  4.  ad  7. St  vero  inueniendus  fit  quar 
tus  , qiii  ad  tertium  eandem  habeat  proportionem,  quam  dati 
duo  numeri: fi  quidem  denominator  notus  efi,  ducendus  is  erit 
in  tertium  numerum  \ Productus  enim  numerus  erit , quem 
quiris  ■.  Vel jiue  notus  fit  denominator j jiue  non^  multipl  i can- 
dus  erit  tertius  numerus  per  primum  datum , nimirum  per  ter 
minum  antecedentem,  & numerus  productus  per  fecundum  , 
id  eft-yper  conjequentem  tcrminUm , diuidendus . Vt  datis  eif- 
dem  duobus  numeris  tertio  2 0. multiplica  2 0.  per 

denommatorem  , gignetur  que  qu&fitus  numerus  II  -~.Vel 
duc  tertium  numerum  2 0.  in  primum  4 . numerumque  produ- 
ctum 80.  partire  ter  Jecundum  7.  Nam  ad  tertium  20  habe- 
\ btt  Quotiens  1 1-~~.  tandem  proportionem;,  quam  4.  ad  7. 

Qjf  I A vero  diximus , eam  proportionem  ejfe  maiorem-, 
cuius  denominator  maior  e fi  fit, vt  tn  proportionibus  multipli- 
cibus detur  minima, nimirum  duplajdenominata  d 2 .non  au 
tem  maxima  : prc-pteTea  quod  numerus  2\inter  omnes  denemi 
nator  es  proportionum  multiplicium  efi  minimus  ^maximtis 
autem  dari  non  poteji,  cum  numeri  augeantur  m infinitum . 
Efficitur  quoque  , inter  proportiones  fuperparticuldres  repe- 
riri  maximam,mmirum  fi fquialteram, denominata  d i-§-. 
non  autem  minimam  : quia  numerus  \~~^cmninm  denomi - ; 

M m q natorum 
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natorum  proportionum  fup  erp  articularium  maximus  ejl  5 mi- 
nimus autem  dari  non  potefi,  cum  denominatores  fractionum 
progredi pofjint  m infinitum.  Confiat  autem  ex ijs , qua  in 
Arithmetica  tradidimus , fra£tionem , «wgx  denominator 
maior  efi, minor  em  effe  yfi  idem  fit  numerator  i fractionem 
autem , c#*#*  denominator  minor  efi  .fi  idem  fit  numerator, 
maiorem  effe  .Cum  ergo  denominator  2.  fit  omnium  mini- 
mus , erit  fractio  omnium , qu&  numeratorem  habent  1. 

( quales  funt  fractiones  denominatorum  proportionum  futer- 
p arti  cui  artum  ) maxima.  Colligitur  denique , in  aliis  pro- 
portionibus maioris  in &qu alitatis  neque  minimam poffe  dari, 
neque  maximam  . Quod  intelligendum  efi  de  'ultimis  ff  e cie- 
bas . N am  fi  de  ultimis  fpeciebus  non fit  fermo , erit  fup  er  bi- 
partiens inter  fiuperpartientes,  minima fiuperpartiens  autem 
\ tertias , maxima  . Inter  multiplices  autem  fup  erp  arti  cula- 
res maxima  erit  multiplex  fiefquialtera minima  vero , du- 
pla fiuperp articularis . Inter  multiplices  denique fiuperpartien- 
tes maxima  erit  multiplex  fiuperpartiens  tertias  i minzma  ue- 
rCydupla  fiiperbipartiens . E contrario  in  proportionibus  fiub- 
mtditpltcibus  datur  maxima,nimirum  fiubdupla^non  autem 
j minima : In  fubfuperp articularibus  autem  repetitur  mmi- 
| ma  y ut fiubfefiquialtera , non  autem  maxima  : In  alijs  deni- 
que proportionibus  minoris  in&qualitatis  neque  maxima,  ne- 
que minima  dari  potefi . Qus.  cmniapersficua  erunt , (i deno- 
minatores proportionum  ititer fie  conferantur . 

C O L L I G IT  V R etiam , hanc  effe  connexionem  in- 
ter proportionem  maioris  in&qualitatis , &qualitatisy  & mino 
ris  in&qualitatis , ut  qualibet  proportio  maioris  in&qualita- 
tis maior  fit  proportione  & qualitatis , qualibet  uero  proportio 
minoris  in&qualitatis  , minor  : propterea  quod  quilibet  de- 
nominator proportionis  maioris  in&qualitatis,  quantumuis  mi 
ni  mus,  maior  esi  unitate  * qu&  denominator  efi  proportionis 
squalitati: y cum  ille  minor  effe  nequeat , quam  unitas  cum 
una  parte  aliquota  : At  denominator  proportionis  mineris 
in&qualitatis  fiemper  minor  efi, quam  unitas,  cum  fit fiaclio, 
cuius  numerator  d denominat  ore fup  er ai  ur,  ut  ex  ijs,qu&  fu- 
pra  diximus  yp  at  et . Itaque  proportio  squalitatis  media  efi 
inter  proportionem  maioris  inaquant  atis ,&  minoris  in&qua- 
litatis  .Vbi hoc animaduerfione  dignum  efi,  Proportionem 
maioris 
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maioris  inzqualit atis  decrefcendo  appropinquare  femper  ma- 
gis ac  magis  in  infinitum  proportioni  squalitatis , nunquam 
tamen  ad  eam  psruenire  : E contrario  vero  proportionem  mi 
noris  in  squalitatis  crefcendo  femper  magis , ac  magis  in  infi- 
nitum accedere  ad  eandem  proportionem  squalitatis  , nun- 
quam tamen  eam  attingere . Nam  qualibet  proportione  mul- 
tiplici propofita  datur  minor, Ac  minor ,vfque  ad duplam^qus 
omnium  multiplicium  efi  minima  . Deinde  hac  datur  mi- 
nor ^nimirum  fuperp  articularis  ^vel  fuperpartiens  qus  cunque, 
in  qua  cum  minima  non pojjit  dari, omni sq^  proportio  eiufmodi 
maior  fit  proportione  squalitatis  9 liquido  confiat , proportio- 
nem maions  insqualitatis  ad  squalitatis  proportionem  non 
p.Cjfe  peruenire , etiam  fi  in  infinitum  decrefcendo  ad  ipfam 
accedat . Kurfus  cum  omnis  proportio  minoris  in  squalitatis 
minor  fit  proportione  squalitatis , non  pojfit  autem  in  ea  repe- 
riri  maxima , manifefium  quoque  efi , proportionem  minoris 
insqualitatis  attingere  non  pojfe  proportionem  squalitatis,  li- 
cet in  infinitum  crefcendo  ad  eam  accedat . Sed  vt  vtrumqi 
exemplo  etiam  dtfcatur , /ciendum  efi , fi  inter  duos  numeros 
quofuii  non  proximos  interponatur  quilibet  numerus  interme- 
dius , maior  fcilic et  vno  eorum  , gr  altero  minor  , proportio- 
nem maioris  numeri  ad  minorem  dtuifam  efje  in  duas  mino- 
res, quarum  vna  efi  maioris  numeri  ad  medium  interpo/itu , 
altera  vero  numeri  medij  ad  minorem  . Item  proportionem 
minoris  numeri  ad  maior  e diuifam  effe  in  duas  maiores, qua- 
rum vna  efi  minoris  nUmcri  ad  medium  interpofitnm,  altera 
vero  medij  ad  maiorem . Vt fi  inter  duos  numeros  6 . 3 . pona- 
tur medius  4-hoc  medo,  6.4-3.  proportio  6.  ad  3.  qus  dupla 
efiydiuifa  erit  in  ffquialteram  6.  ad  4.^  fefquitertiam  4.  ad 
3 quarum  vtraque  minor  efi  proportione  dupla  6.  ad  3. Con- 
tra vero, proportio 3. ad 6 .qus  fubdupla  eft,diuifa  erit  in fub - 
jefquitertiam  3.  ad  4.  & fub  ffquialteram  4.  ad  6.  quarum 
vtraque  maior  efi  proportione  fubdupla  3.  ad  6.  idem  fit  ,fi 
inter  tofdem  numeros  6.3.  interponatur  medius  s.hoc  modo, 
6.S.3.  Tam  enim  proportio  6. ad  s . fefquiqutnta , quam  pro- 
portio fuperbipartiens  tertias  s .ad  3 .minor  efi  proportione  du- 
pla 6 . ad  3. Contra  vero  tam  proportio  fubftip  er  bipartiens  ter- 
tias 3.  ad  s.  quam  fubfefquiquinta  s.  ad  6. maior  efi  propor- 
tione fubdupla  3.  ad  6.  Qus  omnia  ex  deno  minator  ibus  pro- 
rim 4 bari 
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bart pojfunt . V erum  vtrumque  demonfirabitur  hae  ratione . 
Quoniam  medius  numerus  minor  eji  maiore  dato , <&  maior 
minore , habebit  maior  datus  ad  minorem  datum  maiorem 
proportionem,  quam  idem  maior  ad  medium  5 & quam  me- 
dius ad  minorem.  At  •vero  minor  ad  maiorem  habebit  mino- 
rem prop&rtionem  , quam  idem  minor  ad  medium  , & quam 
medius  ad  maiorem  -,  vt  manifejium  esi  vel  ex  defin.  2 o.lib. 
7. vt  ibidem  explicabimus , vel  ex  propof.  8 . huius  lib.s,  vbi 
demonjlrat  Euclides,  propojitis  duabus  quantitatibus  inaqua 
Itbus, maioris  ad  tertiam  aliquam  ejfe  maiorem  proportione, 
quam  minoris  : At  e contrario , tertiam  eandem  quantita- 
tem ad  minorem  habere  maiorem  pfGportionem,  quam  ad  ma 
iorem  . Ex  quo  /equitur  id , quod  diximus : mmirumpcfuis 
his  tribus  numeris  C.4.3 . maiorem  ejfe  proportionem  eiufdem 
numeri  C.ad  minorem  3.  quam  ad  medium  4*  maiorem:  Ite 
maiorem  ejfe  proportionem  maioris  numeri  6.  ad  3.  quam  mi 
noris  4.  ad  eundem  3.  Contra  vero , maiorem  ejfe  proportione 
eiufdem  numeri  3.  ad  minorem  4-  quam  ad  maiorem  C . Ite 
maiorem  ejfe  proportionem  maioris  numeri  4.  ad  6. quam  mi- 
noris 3. ad  eundem  C.  Eademque  in  c&teris  ratio  eji,  Hispoji- 
tis , erit  proportio  dupla  4. ad  2.  diuifa  htc,4.3. 2-*n  duas  mi- 
nores . Et  tamproportio  8. ad  6. qua.  eadem  eji , qua  4.  ad  3. 
diuifa  hic,  8 .7.6 * qUam  proportio  C.  ad  4.  qua  eadem  eji,  qua 
3. ad  2. hic,  6 *s .4. in  duas  minores . Item  tam  proportio  16. 
ad  14.  qua  eadem  efi^qua  8. ad 7. diuifa  hic,  iC.  1 5,  14.  & 
proportio  J4iad  j 2. qUa  eadem  eji,  quA  7»  Ad  C.  hic , 14.  13. 
1 2. quam  proportio  1 2. ad  j e. qua  eadem  eji,  qua  C.ad  s.  hic , 
j 2.1  i .i  proportio  jo.  ad  %.qUa  eadem  eji  $ qua  s,ad4. 

hic,  1 0.0.8.  in  duos  minores : atque  ita  Jieri  potejl  in  infini- 
tum . E contrario  vero  proportio  fubfefquialter a 4.  ad  C.  di- 
uifa erit  hic,  4.  s .6.  iri  duas  maiores . Et  tam  proportio  8.  ad 
j 0.  qua  eadem  efi^qua  4.  ad  s .diuifa  hic, 8 .9.1  0.  quampro- 
portio  jo.adi2.quaeademeJl,qua  s.adCthic,  10a1.12.in 
duas  maiores . Item  tam  proportio  iC  .ad  18.  qua  eadem  eji , 
qua  8. ad 9. diuifa  hic^iC.  17.1 8 .& proportio  18.  ad  20.  quA 
eadem  eji, qua  9.  ad  1 0. hic,  18. 19. 20. quam  proportio  20.  ad 
2 2.  qua  eadem  ejl,qua  1 o.  ad  1 1.  hic,  20.  21.22,  & proportio 
2 2. ad  24-qnA  eadem  efi ,quA  11.  ad  12.  hic , 22 . 23.  24.  iri 
duas  maiores  : atque  huius  incrementi  nunquam  erit  finis, 

idsm/fc 
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I demtfe  experiri  licebit  in  quibu/uis  aliis  proportionibus  Vt 
proportio  decuplet  i o.ad  i.diuifa  hic  ejl,i  o.C.  1 . m duas  mi- 
nores : Ut  proportio  fubfkp  erfeptupart  i ens  'undecimas  i j , ad 
i S.diuifa  hic.i i.i s.  i 8. in  duas  maiores, 


DE  ‘PfipT6fiTld%ALlfMTlBrs. 

'PB^ODO  RJTIOTfyi  LITMS  ab  Euclide 
definita  in  plura  genera  diurditur , vt  videre  licet 
apud  Boetium  i Iordanum  , & alios  .Arithmeticos 
fed  praeipux ptoportionalitates,  qua*  auBores  nomi 
nati  Medietates  'vocant  , fiunt  bte  tres ; ^Arithmetica , 
Geometrica, & Mufica  fiue  Harmonica . 

MBJTHMET ICiA  froportiorialitas.fme  Medica- 
tas efi, quando  tres,  velplures  Humeri  per  eatide  dijfe 
rentiam  progrediuntur \Vt  hi  numeri  4.7.1  o.  13. 1 6. 
quorum  quilibet  ftiuni  antecedentem  ternario  fupe- 
rat,  dicuntur  tonflituere  proportionalitatem  Mritb- 
meticam . Efi  autem  duplex , continua , & difereta . 
Continua  efi,  quando  inprogreffioue  numerorum  nul- 
la {it  interruptio  , fed  quilibet  cum  proximb  antece- 
dente confertur , vt  in  dato  exemplo  fit  -.  Difereta  au - 
tem  efi  , quando  in  numerorum  progriffione  interru- 
ptio fit,  ita  Vt  bini  tantum  inter  fe  conferantur , non 
autem  quilibet  cum  proxime  precedente „ VI  in  his 
numeris  contingit,  4.7. 8.  t u 70.77.  'ifarn  eadem 
differentia  efi  inter  binos  4.  j.&  8. 1 1.  do  70.  7 j . 
non  autem  inter  4.7.  & 7.8.  &c. 

GEOMEfBjeJi  proportionalitAs,f:ue  Medietas 
e fi, quando  tres,  velplures  numeri  eandem  proportio- 
nem habent : quam  quidem  Euclides  definiu.it . Hat 
enim  proprie  proportionalitas  didticr , fime  Mndo- 
. . . . pa : 
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pia : alip  vero  improprie , cum  non  fit  eadem  femper 
inter  earum  terminos  proportio , ita  vt  re£Hus  Me- 
dietates dicantur , propter  medios  terminos,  qui  certa 
quadam  ratione  inter  extremos  interijeiuntur  . Vt 
hi  numeri,  z. 6. ^.quoniam  quilibet  ad  fimm  an- 
tecedentem eandem  habet  proportionem  triplam,con 
fiitumtproportionaiitatem  Geometricam . Hac  du- 
plex quoque  eji, continua , & difereia,  vt  in  4.  defin. 
huius  lib.  explic animus . Continua  cernitur  in  datis 
numeris,  difereta  autem  in  hifce  fex,  2.3.13.18.20. 
3 o.Tfiam  bini  tantum  2.3 .&  1 2.18 2 0.3  o. ean- 
dem habent  proportionem  fefquialterara ; non  autem, 
quilibet  ad  proxime  pracedentem . 

MVSiCM  fme Harmonicaproportionalitas,fiue 
Medietas  eji, quando  tres  numeri  ita  ordinantur , vt 
eadem  Jit  proportio  maximi  ad  minimu,qm  differen- 
tis: inter  maiores  duos  ad  differentiam  inter  duos  mi- 
nores : ita  vt  nec  eadem  inter  eos  fit  differentia  ,vt 
in  .Arithmetica , nec  eadem  proportio , vt  in  Geome- 
trica . Vt  tres  hi  numeri , 3.4.6.  quoniam  eadem  eft 
proportio  maximi  6.  ad  minimum  3.  quee  differentia 
inter  maximum  6.  & medium  ^.nimirum  numeri  2. 
ai  differentiam  inter  medium  4.  & minimum  3.  id 
esi, ad  1 . ( cum  vtrobique  proportio  fit  dupla . ) con- 
Hiiuuiitproportionalitatem  , fiug  Medietatem  Mu- 
ftcam,fme  Harmonicam : Jpfi  iero  neque  eandem 
habent  differentiam , neq;  eandem  prepo,  donem , vt 
patet , sic  etiam  tres  hi  numeri . 42.12.7,  Harmoni- 
cam proportionalitatem  confihumt,  quia  eadem  pro- 
portio eft  maximi  42.  ad  minimum,  j qm  differentip 
inter  maximum  42. &•  medium  12 .heceft,  numeri 

30  .ad 
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30.  ad  differentiam  5. intermedium  12.&  minimum 
j.  cimvtrobique proportio  fit  fextupla.  Dicitur  au- 
tem buiufmodi  proportionalitas  Muficafiue  Harmo- 
nica , quia  plerunque  eius  numeri  habent  proportio- 
nes eas, in  quibus  confonav.tM  Muficte  confiflunt . Vt 
in  priori  exemplo  inter  6.& 4.  efl proportio  fefquialte 
ra  , confli  tuens  confonantiam , qua  Diapente  dicitur, 
fiue Quinta . Item  inter  3.  efl  proportio  fefqui- 
tertia , conflit uens  confonantiam , quam  Diatelfaron, 
fiue  Quartam  vocant . Denique  inter  extremos  6.  & 
3.  cernitur  proportio  dupla,  qug  Diapafon  confonan- 
tiam, fiue  Otlauam  confutuit . jLtque  eodem  modo 
| inplerifque  alijs  idem  cernitur . 

PROPRIETATES  ALI  O T 

trium  £ roportionalitutum  , (tue  M edietaturr.  , 
quas  explicauimus . 

I . 


IN  tribus  numeris  proportionalitatis  Arithmetica , mi- 
nor efi  proportio  maximi  ad  medium , quam  medij  ad  mini- 
mum . Vt  hic  patet.  2.4.6.  Namproportio  6. ad 4.  efifefqui- 
altera;&  4. ad  2.  dupla. 

AT  in  tribus  mimeris proportionalitatis  MuJica,  maior  efi 
proportio  maximi  ad  medium , quam  medij  adminimum.Vt 
hic  vt  des.  3 .4.6  .Proportio  enim  6 ,ad4.efi  fefquialtera ; & 4- 
ad  3 .fefquitertia . 

1 N'  tribus  denique  numeris  proportionalitatis  Geometri- 
cale adem  eft proportio  maximi  ad  medium,qu£  medij  ad  mi 
nimumfjt  ex  eius  definitione  confiat , apparet  efi  in  hijce  tri- 
bus numeris  3.6. 1 2.  Tam  enim  12.  ad 6 . quam  6.  ad 3.  du- 
plam habent  proportionem . Qua  in  re  Geometrica  proporiio- 
n alitas  medium  locum  tuetur  inter  Arithmeticam , atque 
Harmonicam , cum  in  Arithmetica  tnter  maiores  numeros 
minor  fit  proportio , quam  inter  minores  s Contra  vero  in 

Harmonica 
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Harmonica  inter  maiores  numeros  maior , quam  inter  mi- 
nores : In  Geometrica  autem  eadem  inter  maiores , i»- 

'ter  minores  > ^ explicatum  efi  i 

1 7. 

ARITHMETI  CA  froportionalitas  habet  termino 
rum  differentias  aquales  3 proportiones  vero  eorundem  in&- 
quales . 

GEOMETRICA  e contrario  differentias  terminorum 
habet  in&quales , proportiones  vero  eorundem  aquales . 

HARMONICA  deniq3  nsq3  differ  ent  i dSyneq?  proportio- 
nes terminorum  aquales  habet . Eat  et  hoc  ex  /apertoribus 
exemplis . 

7 7 7. 

7 N tribus  numeris  Arithmetica proportionalitatis,  me- 
dius eadem  fui  parte,  vel  partibus  minorem  fuperat,  fyd 
maiori  fupefatur  . Vt  hic, 3 .7.  1 1 . Medius  7.  fuperat  mino- 
rem 3 .quatuor  vnitatibus  , qua  efficiunt  ipfius  medij  7. 
Item  medius  idem  7. fupefatur  d maiore  1 1 .quatuor  quoque 
vnitatibks , qUa  conftituunt  eiufdem  medij , Item  hic 
1 5,20*2  s*  medius  2 o fuperat  mino? e is.quinty  vniiaiibus , 
qua  efficiunt  ipfius  medij  20.  Item  medius  idem  2dfupe- 
ratur  d maiore  25. quinque  quo (fo  vnitatibusj  qua  cofiituunt 
-7-.  eiufdem  medij  20. 

A T in  tribus  numeris  proportionalitatis  Geometrica,  me- 
dius eadem  fui  parte  , vel  partibus  minorem  fuperat , qua 
parte  i vel  partibus  maioris  d maiore fuperatur.  V t hic  4.6. 9. 
medius  6*  fuperat  minorem  4.  binario  , qui  eft-j-.  medij  fu- 
peratur que  d maiore  9*  ternario  i qui  quoque  ejt-j-.maiorisi 
Sic  etiam  hic.  9,  i s.zs.vbi  e fi  continua  proportio  fuperbipar *' 
tiens  tertias^  medius  1 s.  fuperat  minorem  9,  fex  •unitatibus 
qua  faciunt ipfius  medij  Is.  Et  idem  medius  / s.  fupera- 
tur d maiore  2 s. decem  vnitatibus , quA  efficiunt  quoque  -j~. 
ipfius  maioris  2S i 

I N tribus  denique  numeris  Harmonicaproportiondlita- 
tis , medius  eadem  parte  > vel  partibus  minoris  minorem 

fuperat f 
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[ fuperat , qua  parte , vel  partibus  maioris  d maiore  Jupera- 
tur . Vt  hic , 3 .4.  6 . medius  4,  fup er at  minorem  3.  unitate , 
qu&  eft-—-.  eiufdem  minoris , fuperaturqus  a maiore  6 . bina 
rioxqui  quoque  eft  eiufdem  maioris  . Rurfus  in  hac  prc-* 
portionalitate  H armonica, 42.12. 7.  medius  1 2.  fuperat  mi- 
norem j, quinque  unitatibus  3 quA  funt  ipfus  minoris  j. 

Et  idem  medius  1 2.fuperatur  d maiore  42.triginta  unitati- 
bus , qu&  funt  . hoc  eft,  in  minimis  numeris , quoque 
ipfus  maioris 42. 

XIII. 

I N tribus  numeris  Arithmetica  proportionalitatis^  ftim- 
ma  extremorum  dupla  ef  medij  . Vt  hic 3 3.  7.  11.  fumma 
extremorum  14, dupla  ef  medij  7. 

A T in  tribus  numeris proportionalitatis  tam  Geometrica 5 
quam  H armonica, fumma  extremorum  fup  er  at  duplum  me- 
dij numero^  quo  differentia  maiorum  differentiam  minorum 
fuperat.  Vt  hicy4A .9.^ 3.4  C .tam fumma  1 3 .extremorum 
4.9  fuperat  duplum  medij  6. hoc  eft,  12.  unitate , qua  diffe- 
rentia maiorum  ynimirum  3.  fuperat  2. differentiam  minorii, 
quam  fumma  9.  extremorum  3, 6.  duplum,  medij  4.  id  eft , 8. 
fuperat  unit  at  e, qua  differentia  maiorum, nimirum  2 fuperat 
differentiam  minorum, qui  eft  j .Sic  etiam  hic , 9.1 5.25  . ubi 
eft  continua  proportio  j uperbipartiens  tertias  , fumma  34,  ex- 
tremorum 9.2 s fuperat  duplum  medij  1 5, hoc  eft, 3 0.  numero 
4. quo  eodem  differentia  maiorumyi  o.differetiam  minorum, 
6 fuperat. Ite  m hac  proportionalitate  Harmonica  ^42. 1 2.7. 
fumma  49.  extremorum  duplum  medij  i 2.  id  eft , 24.  fupe- 
rat numero  25.  quo  differentia  maiorum  3 0.  fuperat  differ  en 
tiam  minorum  5. 

V» 

T N tribus  numeris  proportionalitatis  A rithmetic» , extre- 
mi inter  ft  multiplicati  procreant  numerum  , qui  d quadra- 
to medij  f up  er  at  ur  numero,  qui  fit  ex  differentia  minorum  in 
maiorum  differentiam . Vt  hic,  3.7,11.  nupter:  s 33.  f a cius 
ex  3 .in  j 1 fisp  er  at  ur  d 49 . quadrato  medij  , numero  1 S.  qui 
jit  ex  differentia  4.  in  differentiam  4. 


A 
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A T in  tribus  numeris proportionalit atis  G etmetne a,  nu- 
merus ex  primo  in  tertium  genitus  quadrato  medij  equulis 
efiyvt  hicyfA.f).  Extremi  mt  er fe  multiplicati  faciunt  3C. 
quadratum  medij . 

1 N tribus  numeris  denique  Harmonica  proportionalita- 
tis, numerus  ex  multiplicatione  extremorum  inter  fe  genitus 
fuperat  quadratum  medij  numeroyqui fit  ex  differentia  mino- 
rum in  dfferetiam  maiorum.  Vt  hic,42-  12. 7. numerus  2 94. 
faclus  ex  42.  in  7.  fuperat  144.  quadratum  medij  numero 
isc.  qui  fit  ex  differentia  3 0.  in  differentiam  5 . Qua  in  re 
etiam  medium  locum  obtinet  Geometrica  proportionalitas  in- 
ter Arithmeticam,  & Harmonicam  ,*  quippe  cum  in  Arith- 
metica minus  producatur  exprimo  in  tertium , quam  ex  me- 
dio in  [e , m Harmonica  vero  plus  } & in  Geometrica  idem 
numerus  gignatur  % 

V /, 

I N tribus  numeris  proporftonalitatis  Arithmetica,  fum- 
raa  extremorum  in  medium  duci  a producit  numerum , qui 
duplum  produci  i cx  primo  in  tertium  fuperat  numero , qui  fit 
ex  differentia  minorum  in  differentiam  maiorum  duplica- 
tam . Vt  hic, 3. 7*1 1 .Summa  extremorum  Z4.in  medium  7. 
facit  98.  qui  numerus  fuperat  numerum  6 6.  qui  duplus  eft 
producti  33.  ex  primo  in  tertium , numero  32 s qui  fit  ex  dif- 
ferentia 4. in  differentiam  4.  duplicatam,  hoc  eft,  in  8. 

1 N tribus  aut  em  numeris  Geometrica proportionalitatis, 
fumma  extremorum  in  medium  multiplicata  gignit  nume- 
rum,qui  duplum  producti  exprimo  in  tertium  fuperat  nume- 
ro , qui  fit  ex  differentia  minorum  in  differentiam  maiorum. 
Vt  hic, 4.6. 9 , Summa  1 3.  extremorum  in  medium  £.  facit 
78.  qui  numerus  duplum  producti  ex  4.in  9. id  eft,  72  fuperat 
numero  C. ex  differentia  2 . in  differentiam  3 . genito. 

DENlQVE  in  tribus  numeris  prcpcrtionalitalis  Harmo- 
nicA,  ex  fumma  extremeru  in  medium  procreatur  numerus 
duplus  producti  exprimo  in  tertium.Vt  hic,3.4.C Ex  fumma 
extremorum}  9.  in  medium  4 fit  numerus  3 6*  duplus,  producit 
18,  ex  qdntj*. 

QvA- 
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VII. 

A TVOR  numeris  inproportionalitate  Geometrica 
non  continue  proportionalibus  datis  , (i  fecundus  efi  inter 
extremos  medius  inproportionalitate  Arithmetica , erit  ter - 
tiusmler  eofdem  extremos  medius  in  Harmonica  proportio- 
ne'itate  : Et  f j e eundus  medius  e fi  in  proper  Venalitate  Har- 
monica 3 erit  tertius  in  Arithmetica  medius.Vt  hiCyC  .9.8 .1 2. 

uoniam  ita  efi  6. ad  y.vt  8.  ad  12. Et  fiunt  6-  9.  1 2.  propoy- 
tzcnalss  Arithmetice yCum eundem  habeant  excejjum  ? . vi- 
des 6 .X.  1 2.H urmonice  proportionales  ejfie3cum  eademfit  pro- 
portio 1 2. ad  6. au  & dijferenti&  maiorum,  4.  ad  2 . differentiam 
minorum,  item  hic 3C  ,8 .9.1 2. qui  a ita  efi  C . ad  F.  vt  _p,  ad 
1 2. Et  fiunt  C 8.1 2. proportionales  Harmonice , vt  diximus , 
vsd.es  6.9  j 2.  Arithmetice  ejf e proportionales  y cum  eundem 
excejjum  3 . habeant . 

ITEM  quatitor  numeris  datis , quorum  alteruter  me- 
diorumfit  inter  extremos  medius  in  proportionalitate  Arith- 
metica , & alter  in  Harmonica  \ erunt  quatuor  dati  numeri 
Geometrice  non  continue  proportionales . Vt  quia  datis  hts  4. 
numerisy  4,  6.  S.  j 2.  tertius  8 .medius  efi  Arithmetice  inter 
I extremos  4.12. & fecundus  C.  inter  ec fidem  extremos  4 .12. 

I medius  efi  Harmonice  s vides  ita  ejfie  4. ad  C.vt  8 .ad  12.  Et 
4,ad  8 .vt  C .ad  12. 

v 1 1 i: 

PROPOSITIS  quotquot  numeris  continue  proportio 
nalibus fiue  Arithmetice  ,/iue  Geometrice  ,fiiue  Harmoni- 
ce , ( continuantur  autem  plures  numeri  in  proportionalitate 
Harmonica  y quando  tres  primi  fiunt  Harmonice  proportio- 
nales y item  tres  primum  infiequentes  , relicto  primo  , <jy  reli- 
ctis primis  duobus  , alij  tres , qui  fiequuntur,  nec  non  primis 
tribus  relictis , fiubfiequentes  tres  3 & fic  deinceps  .J  erunt  in 
eadem  proportionalitate  ccnfiituti  numeri , qui  in  locis  tam 
imparibus  3 quam  paribus  y atque  etiam  partim  in  impari- 
bus, partim  in  paribus  alternis  locantur , dummodo  squalis 
multitudo  numerorum  truer  quofiuis  impares  , & paris , -vel 
inter  partim  impares,  partimpares  alternis  interficiantur  ; 

cuiufimodi 
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cuiufinodi  Jimt  -primus , tertius  , quintus  , eptimus  > &c. 
Item  fecundns , quartus,  fextus,  <&c,  Frater  e a primus,qu?j- 
tus,feptimus,  &c-  Infuper  primus  , quintus , nonus  > &c. 
atque  ita  deinceps  . Id  quod  in  exemplis , qua  fequuntur , 
p erjpicuum  cjl . 

P R O P ORTI  O N ALIT  A T E S 

Arithmeticae . 
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Proportionali  tat  es  Geometrica: . 


Proportionahtates  Harmonica , 
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C JET  HR  V M in  Geometrica , & Harmonica propor- 
tionalitat  e ^numeri  producti  , Quoti  entes  retinent  eandem 

Jp e cis  proportionem  , quam  numeri  'multiplicati  , aut  diuiji 
habent : At  in  Arithmetica  non  feruant  eandem  differen- 
tiam : Sed  prod.uct i numeri  habent  differentiam  differentia 
multiplicatorum  numerorum  multiplicem  a numero  multi- 
plicante denominatam  . Vt  in  dato  exemplo  quadruplam, 
Differ  et  ia. 7?. inter  2o>&  28 .eft  8 .at  inter  8 o.&  1 1 2.efi  32. 
Quotumum  •vero  differentia  ad  differentiam  numerorum  di- 
uiforum  habet  proportionem  fubmultiplicem  a diuifore  deno- 
minatam, prd pe  jit  a particula 3 (ub . Vt  in  dato  exemplo  fub- 
quadruplam . Nam  differentia  inter  20.  & 28 . eff  8 .ai  inter . 
s.& 7-eft  2.  Eadem  proportio  differentiarum  inter  productos 
numeros  , multiplicatos  , atque  inter  Quctientes , ntitne- 
rofque  diuifos  reperttur  in  prop  rrtionahtate  Geometrica , & 
Harmonica. £ ta  vides diff. * rentias  numerorum  8 0,16 0.320. 
Item  numerorum  24-0.3 36.56 o. quadrupla*  effe  differentia- 
rum inter  numeros  20.40.8 o.cy  inter  numeros  0 0.  84.140 • 
A-t  vero  differentias  numerorum  s.  1 o.  20.  & numerorum 
IS. 21. 3 s.effe  e ar undem  differentiarum fubquadruplas . 

Nn  DE 


Geometrica  prop. 

20  \ 28  \ 3O 
Producii 

2j  j 40  | 80 

Rroducti 

80  I 112  1 144 
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Quo  Cientes 
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DE  EROPQRTIONJLIT A TE 

Arithmeticeu . 

J. 

DATIS  duchus  numeris  quihuf cunque  ,Ji eorum  dif-. 
ferentium  maiori  adedas,  habebis  tertiumJ  er  minum  in  propor 
tionalitate  Arithmetica  vtroque  dato  maiorem  . Et:  fi  ean- 
dem differentiam  huic  tertio  addas \ conficies  quartum  adhuc 
maiorem  in  eadem  propor  tionalitate  : Atque  ita  deinceps,  re- 
peris s infinitos  alios  femper  maiores  .fi  differentiam^  vltimo 
inuento  femper  adij cias . V t datis  duobus  numeris  4.11 . quo- 
rum differentia  efi  7. confiituettir  hs.c proportionalitas  Arith 
mettca , qua  extendi  potefi  in  infinitum . 

4.  II.  18,  2 i.  32 ..  39.  46.  53.  Co.  C7.  &c. 

Quod  fi  eandem  differentiam  a minori  fubtrahas,  quando 
fubtrahi  potefi habebis  rurfas.  tertium  terminum  in  eadem 
proportionalitate  'utroque  minorem . Et  fi  differentiam  ean- 
dem d tertio,  detrahas >,  reliquus  fiet  quartus  adhuc  minor 
tn  eadem  propor  tionalitate  : Atque  ita  deinceps  inuenies  alios 
minores , fi  differentiam  ab  vltimo  inuento  femper  demas , 
donec  fubtraclio  amplius  fieri  nequeat . Vt  datis  duobus  nu- 
meris 3 0.3 4. quorum  differentia  efi  4.  confiituetur  hs.c  pro-, 
portionalitos  Arithmetica  vfque  ad  2.  qu&  vltertus  progredi 
nequit,  cum  differentia  4.amplius fubtrahi  nequeat  d z. 

34.  30.  26.  22 . 18.  14.  10.  CK  2. 

EADEM  proportionalitas  extendetur , etiamfi  diffe- 
rentia non  ajfumatur , hoc  modo  . Datis  duobus  numeris  , d 
maiore  duplicato  detrahe  minorem  . Reliquus  enim  numerus 
erit  tertius  terminus  vtroque  dato  maior . A quo  duplicato  fi 
proxime  procedentem  fubtrahas , habebis  quartum  i & fic  *n 
infinitum.  Vt  datis  duohus  numsris  4.  1 sfid  t s ^duplicato, 
hoc  efiyd  3 0.  fubtrahas  4.  reliquus  erit  tertius  terminus  26. 
Ab  huius  duplo  s 2. fi  quo  demas  is. habebis  quartum  ter  mi 
nam  3 7-& fic  deinceps  yjt  hic  apparet.  4.1  s .26 -37-48 ,&c. 
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RVRSVS  datis  duobus  numeris  $ fi  ex  duplo  minoris  de* 
trahas  maiorem , relinquetur  tertius  terminus  utroque  mi- 
nor . Et  fi ex  huius  duplo proxime  pr&cedertem  demas^relin- 
ques  quartum  terminum  adhuc  minor  emi  & fic  deinceps , do- 
nec amplius  fubtraclio  fieri  nequeat . yt  datis  duobus  nume- 
ris 20.27.fi ex  ? q. duplicato  , id  efi,  ex  40,  detrahas  27.  re- 
liquus Jiet,  tertius  terminus  1 q .Ab  huius  duplo  26, fi  quoque 
detrahas  2 0, manebit  quartus  terminus  6.  Et  quia  ab  huius 
duplo  1 2. pracedens  terminus  1 q . fubtrahi  nonpotefi , non  po- 
terit proportionalitas  ulterius  progredi , ut  hic  vides . 

27.  20.  13.  c. 


§fVA  N D O terminorum  numerus  efl  impar  , fumma 
extremorum  aqualis  efi  fumma  quorumlibet  duorum  medio- 
rum ab  extremis  aqualiter  dfi antium  , dupla  autem  medij 
termini , d quo  extremi  aqualiter  dtftant , Vt  hic , 


Summa  4,  28,  Item  7.  & 2t,  Item  10.  22.  Item 

13,  & 1 9-  It  em  duplum  medij  termini  1 C . femper  e fi  32. 

6jv  A N D O autem  numerus  terminorum  efl  par, fum- 
ma extremorum  aqualis  femper  efi fumma  quorumlibet  duo- 
rum mediorum  ab  extremis  a qualiter  remotorum . Vt  hic. 


4.  7.  10.  13 , 16 , fp,  22,  2S,  2S  * 3/. 

Summa  4*  & Item  7.  & 28.  Item  10.&  25 . 1 tem 
13.  <&  22.  Item  1 G.&  1 9, femper  efi  3 s. 

ITA  §fV  E quando  numerus  terminorum  impar  efl , 
habebit  fumma  otnnium  terminorum  ad  medium  terminum 
ab  extremis  aqualiter  dtfiant  em  , hoc  efl,  ad  femijfem  fum- 
ma extremorum,  vel  duorum  quorumlibet  ab  extremis  aqua- 
liter di  fi  antium  , proportionem  multiplicem  d numero  termi- 
norum denominatam  . Cum  enim  fumma  extremorum , vel 
quorumlibet  duorum  ab  extremis  aquali  interuallo  difi an- 
tium , dupla  Jit  termini  medij,  continebitur  medius  terminus > 

N n 2 fius 


4 EVCLID . GEOM.  

_/£«e  femijfis  fumma  extremorum  , in fumma  omnium  termi- 
norum toties , y»»/-  termini ; femel quidem  in  ipfo  medio 
termino ^ bis  in  qualibet  fumma  duorum  d medio  termino 
Aqualiter  dijl antium  :■  ac  proinde  omnium  terminorum  fum- 
ma ad  femijfem  aggregati  extremorum , hoc  efi,  ad  medium 
terminum , proportionem  habebit  multiplicem , cuius  denomi- 
nator efi  numerus  terminorum « Vt  in  hac  ferte  nouem  nu- 
merorum  > . 

6.  j?.  12.  IS.  ll.  2t.  24.  27.  30. 

Summa  omnium  terminorum  continebit  medium  termi- 
num iS.hoc  eft  femijfem fumm&  extremorum  <j-&  3 c. toties , 
quot  vnitatesfunt  in 9 .numero  terminorum  , id  efi  , fumma 
omnium  terminorum  ad  18.  femijfem  fumma  extremorum  , 
fiue  ad  medium  terminum, proportionem  habebit  noncuplam . 
Eademque  in  c At  er  is  efi  ratio  . 

S V M M A M igitur  omnium  terminorumproportiona- 
Utatis  Arithmetica  9 cuius  terminorum  numerus  impar  efi , 
facile  intieniemus  tfi  femijfem  aggregati  extremorum , {quod 
femper  par  efi, quando  terminorum  numerus  efi  impar")  per  nu 
merum  terminorum  multiplicemus  .Vt  in  hac  ferte  //.  ter- 
minorum—* • 

7.  1 9.  3 1.  4-3.  ss.  C7.  79.  91 . 103.  Iis.  127 , 

Summa  extremorum  efi  134. Cuius  femijfis  C 7 .quA  d me- 
dio termino  67.  non  differt,  in  11.  numerum  terminorum  du- 
bia producit  737.  fummam  omnium  terminorum.  Atque  hAC 
ratio  conuenit  etiam  in  proportionalis  at  em  , cuius,  termino- 
rum numerus  efi  par  : fed  quando  extremorum  fumma  im- 
par efi  ( quando  enim  terminorum  numerus  efi  par,  potest  ef- 
fe  fumma  extremorum  impar, non  autem  femper  par)  erit  eius 
femijfis , numerus  integer  cum 

Qv  A N D O aut  em  terminorum  numerus  efi  par, habe 
bit  fumma  omnium  terminorum  ad  fummam  extremorum , 

■ vel  duorum  quorumlibet  ab  extremis  aqualiter  di  fi  antium  , 
proportionem  multiplicem  d femiffe  numeri  terminorum  de- 
nominatam * Cum  enim  fumma  quorumlibet  duorum  ab  ex- 
tremis 


tremis  & qualiter  di  fi  antium  Aqualis  fit fumma  extremorum , 
continebitur  hac  fumma  extremorum  toties  in  fumma  om- 
nium terminorum  , quoties  unitas  in  dimidiato  numero  termi 
norum  cottneturfimel  nimirum  in  fumma  quorumlibet  duo- 
rum ab  extremis  di  flantium  a qualiter  : atque  idcirco  fum- 
ma omnium  terminorum  ad  fummam  extremorum  proportio- 
nem habebit  multipla  em  d dimidiato  numero  terminorum 
denominatam . Vt  in  hac ferie  / o.  terminorum . 

6.  p.  12.  is.  i$.  2i.  24.  27 . 30-  33» 

Summa  omnium  terminorum  fummam  extremorum 
3 3 .qua  e fi  3 9 .continebit  quinquies  ,hoc  efi fumma  omnium 
terminorum  ad  38 .fummam  extremorum  habebit  proportio- 
nem quintuplam  . Et  fic  de  alijs  . 

S V M M A M ergo  (omnium  terminorum  proportionali - 
tatis  Arithmetica  , cuius  terminorum  numerus  par  e fi,  obti- 
nebimus, fi fummam  extremorum  in  dimidiatum  numerum 
terminorum  £ qui  terminorum  numerus  dimidium  habebit 
fine  fiaclione  unitatis  9 cum  par  ponatur ) ducamus . Vt  in 
hac  ferie  1 0.  terminorum » 

6.  iv.  16.  21.  26.  31.  3$.  41.  46.  si * 

Summa  extremorum  e fi  57.  que.  in  s.femijfem  numeri  ter 
minorum  duci  a efficit  28  s»  fumma  omnium  termincrum.Hfc 
ratio  conuenit  etiam  in  proportionalitatem , cuius  terminorum 
i numerus  e fi  impar : fed  femiffis  numeri  terminorum  femper 
erit  integer  cic  cum  numerus  terminorum  ponatur  impar. 

VIDES  igitur  fatis  ejfe , ut  fumma  inueniatur,  fi  ex- 
tremi termini , una  cum  terminorum  nufnero  cogniti  fint . 
Quo  paclo  autem  ex  cognito  altero  extremorum , terminorum 
numero , atque  differentia , in  cognitionem  alterius  extremi 
peruenire  poffhnus , lamiam  docebimus  . 


S 1 in  prbportionalitate  Arithmetica  quotuis  terminorum 
alterum  extremorum , numerum  terminorum  , & differen- 
tiam cognofc arnus, rep enemus  alterum  extremum,hoc  modo. 

N n 3 Humerum 


Numerum  proxime  minorem  numero  terminorum  in  diffe- 
rentiam datam  ducemus  dy  producium  minori  extremo  co - ; 
puto  adij ciemus , vel  etindein  numerum  prcduMum  ex  ma- 
iore extremo  noto  detrahemus . Nam  ibi  conficiemus  ma- 
ius extremum  > quod  queritur , hic  autem  reliquum  fiet  mi  - 
nus  extremum  ignotum . "Exempli  cdufa  . Si  proponatur  mi- 
nus extremum  notum  4.  numerus  terminorum  12»  (y  diffe- 
rentia s.  multiplicabimus  1 1.  nimirum  nUmerum  proxime 
minorem  terminorum  numero ^per  differentiam  datam  s.pro- 
ducloqtte  s 5 .minus  extremum  4-.  adij  ciemus  . Summa  enim 
5 !)■  erit  extremum  maius.Vt  in  his  12.  terminis  mani fefium 
efi  fluorum  differentia  e fi  s. 
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S i vero  proponatur  maius  extremum  notum  sp.fy  idem 
terminorum  numerus  1 2,  cum  differentia  eadem  s.  aufere- 
mus numerum  s s .productum  ex  1 1 . numero , qui  numero  ter- 
minorum proxime  minor  efi,  in  differentiam  s.  ex- noto  maio - 
re  extremo  Sj>. ReliquUs  enim  numerus  4..  erit  minus  extre- 
mutn.Vt  in  eodem  exemplo  perspicuum  efi . 

N E C E S S E autem  efi,  Ji  minus  extremum  inquira- 
tur, numerum  producium  ex  numero , qui  numero  termino- 
rum proxime  minor  efi, in  dijferentiam$minOrem  ejf e maiore 
extremo  cbgnito , vt  fubtr actio  fieri  poffit  * Alioquin  qu&ftio 
erit  impeffibilis  i hoc  e hi , fieri  non  poterit , vt  datus  numerus 
poffit  efi  e maius  extremum  in  progreffione  vtla  * cuius  diffe- 
rentia, (y  numerus  terminorum  ita  fe  habeant,  vt  proponitur. 
Vt  fi  quis  daret  maius  extremum  20.  numerum  terminorum 
C . (fy  differentiam  s.  non  poffet  inueniri  minus  extremum  : 
propter  ea  quod  numerus  2 s firoduffus  ex  s ■ qui  proxime  mi- 
nor efi  terminorum numero^m differentiam  s.  maior  efi  dato 
maiore  extremo  20. Quod fi  quando  contingat ,produciuni 
illum  numerum  maiori  extremo  ejfe  equalemfita  vt  fubtr a- 
ftione  fatta , relinquatur  Oi  erit  quidem  qu&fiio poffibilis ,fed 
minus  extremum  erit  0.  Vt  fi  in  pofieriori  hoc  exemplo  maius 
extremum  proponeretur  2 s. fieret  hicproportionalitas  Arith* 
metica.  0.  s-  10 . is-  20.  is* 


SI 


S I duo  extremi  termini  noti  fint , vnd  cum  numero  ter- 
minorum \ reperiemus  differentiam  numerorum  hoc  pacto  . 
Dempto  minore  extremo  d maior  e,  diu:  demus  reliquum  nu- 
merum per  numerum  proxime  minorem  niifaero  terminorum. 
Nam  Quotiens  erit  differentia  qu&fita.  Vt  fi  quis  dicat , efi- 
fe  i o.  terminos propdrtionaliiatis  cuiufpiam  A rithmeti ce , cu- 
sus numeri  extremi  fint  fifiy  s 2.  Dempto  minor  e extremo  7. 
ex  maiore  s 2.  reliquum rihmerum  ■j-s.f  artiemurper  p.nume 
rum  proxime  minorem  numero  terminorum Quotiens  enim 
S . erit  different  ia}  qua.  qu&riitirivtkic  apparet  ■. 


VE  RVM  ut  fi  asiones  vitentur , frogreffioty  propofita  lo 
cum  habeat  in  numeris  integris  fi  neceffe  efi . minore  extremo 
detracdo  ex  maior  e^vt reliquas  numerus pojfi:  numerari  d nu 
‘mero i qui  terminorum  numero  proxime  miner  efi. Si  enim  non 
numeretur  > differentia  inuefitd  erit  vel  fiaciio  , vel  nume- 
rus integer  cum  fia&ione  : qusfiio  tamen  erit  pcjfibilis . Vt  fi 
quis  proponat  extremos  termines  38. numerum  ter  mi 

norum  9.  Demptis  2. ex  38.  (y  reliquo  numero  36 . diutfo per 
8>reperitur  differentia  .vt patet  in  hoe  exemplo  . 


S I duo  termini  extremi , vnd  cum  differentia  , noti  fint , 
eliciemus  numerum  terminorum  hac  ratione  . Detracto  mi- 
nore extremo  d maiore , partiemur  reliquum  numerum  pef 
differentiam  \ Nam  fi  Quotienti  adij  ciamus  1 ■ 'ccnfiabitntis 
numerum  terminorum  qusfitum  . Vt  datis  duobus  extremis 
io-  & ‘f-o.  cum  differentia  3.  Ablatis  i'o.  ex  -fio\  fiy  \ reliquo 
numero  3 o.diuifo  per  3 .fit  Quotiens  j 'o.  -A  ddita  ergo  t.  fit  nu 
merus  terminorum  1 1 ,vt  hic  videre  licet  \ 


vt  vere 
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in  rerum  natura  exifiat progrejfio  aliqua  , qua  habeat  omnes 
conditiones  prepofitas, neeejf ? efi^minore  extremo  fub  ducto  ex 
maior  e, reliquum  numerum  d differentia  numerari . Si  enim 
non  numeretur ,■ Quotiens  nen  erit  numerus  integer , ac  pro- 
inde indicare  non  poterit  numerum  terminorum  9 etiam  fi  ad- 
d,atur  i. Fieri  enim  nonpoteft,  vt  detur  progr ejjio  aliqua , cu- 
ius terminorum  numerus  non  fit  integer . 

V I . 

5 I duo  extremi  termini , vna  cum  omnium  terminorum 
fumma , noti  fint , explorabimus  fy  numerum  terminorum , 
(y  differentiam , hac  arte . Summam  omnium  terminorum 
per  extremorum  fummam  partiemur  . Quotiens-  enim  dabit 
dimidiatum  numerum  terminorum , fy  duplicatus  totum  nu-  ' 
merum  indicabit . I nuent o autem  terminorum  numero , cum 
fy  duo  extremi  termini  cogniti  fintfnueniemus  differentiam , 
•ut  in  4-.  regula  traditum  e fi  s fi  nimirum,  minere  extremo 
dempto  ex  maiore,  reliquum  numerum  dtuidamus per  nume- 
rum proxime  minorem  numero  terminorum  initent  o . Verbi 
gratia  . Si  fumma  proponatur  sic . (y  extremi  termini 
zo.fy  8 3 . diuidemus  fumma  s i s .per  i 03. fummam  extre- 
morum . Quotiens  enim  s. duplicatus  dabit  numerum  termi- 
norum i o. quorum  differentiam  obtinebimus  , fi  dempto  mi- 
nore extremo  2 0. ex  maiore  83.  reliquum  numerum  6 3.  par- 
tiamur per  s.  numerum  proxime  minorem  numero'  termi- 
norum inuento  . Nam  Quotiens  7.  erit  differentia , ut  hic 
cernis  • 

20.  27.  34.  41.  48.  SS.  62.  67.  76.  83. 

Vides  ergo , ut  qu&fiio  fit  poffibilis  , hoc  efi/vt  re  vera  exi- 
fiat  aliqua  progr  effio,  in  qua  omnium  terminorum  fumma , \ 
& duo  extremi  ita fe  habeant . vt  proponitur , neeejf  e effe,  vt 
fumma  omnium  terminorum  data  d fumma  extremorum  nu 
meretur . Alio  quin  terminorum  numerus  erui  non  poterit , fi 
Quotiens  non  fit  numerus  integet- : Vel  certe  , fi  fumma  om- 
nium terminorum  data  d fumma  extremorum  nennumere- 
i ur, nec  effe  effe  ^ vt  diuifa  fumma  omnium  terminorum  per 

extre - ; 


extremoru  ftimmam , Quotiens  fit  numerus  integer  cum 
vt  nimirum  duplicatus  efficere  pojfit  numerum  terminorum 
integrum-*>  . 


S I trium  terminorum  extremi  habeant  proportionem  du - 
plam,medius  ad  differentiam  habebit  triplam  proportionem: 
Si  vero  extremorum  proportio  maior  fit  quam  dupla , propor- 
tio medij  ad  differentiam  minor  erit  quam  tripla  : Si  denify 
minor  fit  extremorum  proportio  quam  dupla , maior  erit  pro- 
portio medij  ad  differentiam , quam  tripla . Vt  hic ,<?.  1 2*1  G. 
proportio  extremorum  16 . <&  8 * efi dupla : & medij  1 z.  ad 
differentiam  tripi  a.  Hic  autem , 8.  /•**.  20.  proportio  inter 
extremos  20.&  8 ,efi  dupla  fefquialtera , n imirii  maior  quam 
dupla:  & medij  1 4. ad  differentiam  G. dupla  fefquitsrtia. mi- 
nor videlicet , quam  tripla. Hic  denique  8.11 . 1 4.  extremi 
14  fiy  8 . proportione  habent  fuperlrip  artient  em  quartas,  qus. 
minor  efi  quam  dupla  : & medius  1 1 .ad  differentiam  3 • tri- 
plam fuperbip  artient  em  tertias , hoc  efi  , maiorem  quam 
triplam > . 


INTER  quofuis  duos  numeros  confiitues  medium  pro- 
portionalem Arithmetice.fi eorum  fumma.  accipias femiffem. 
Vt  datis  duobus  numeris  G.&  3 0.  fumma  eorum  efi  3G . Hu- 
ius ergo  femffis  1 8. medio  loco  proportionalis  efi  Arithmetice 
inter  G.&  3 o.vt  hic  manifefhim  efi,  G. 18.30.  Itaque  fi  me- 
dius terminus  confutuendus fit  numerus  integer , nsccfje  efi, 
vtrumque  numerorum  datorum  ejfe  vel  parem , vel  impa- 
rem , vt  videlicet  fumma  extremorum  femper  fit  par , hoc 
efi  ^vt  pojfit  habere  dimidium  fine  fraclione  vnitatis  . Nam 
quando  fumma  extremorum  impar  efi : quod  accidit  cum 
. alter  extremorum  par  efifij1  alter  impar , erit  medius  termi- 
nus integer  numerus  cum  femiffe  vnitatis . Vt  datis  numeris 
duobus  8 .i  s fumma  eoru  efi  3 3 .Huius  ergo  dimidium  lG-^~. 
medius  terminus  erit  hoc  medo,  8.  1 G-~-.  25. 
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T N T E R quofuis  autem  du.cs  numeros  confiitues , qmt- 
quotquis  iiifferit } 'medios  prcportiofiales  Arithmetice  , hoc 
medo . Minorem  'detrahe  ex  maiore : R eliquum  deinde  nume- 
rum partire  per  numerum  proxime  maiorem  numero  medio - 
rum  'cenfiimendorUm . Quotiens  enim  erit  'differentia  proper- 
ticnalitatis  Arithmetice, , quam  fi  minori  numero  propofito 
adijtiar,  conflabis  primum  medium'.  Huic  fi  eandem  diffe- 
rentiam addas,  conficies  fecundum , &fic  deinceps . Velfied 
differentiam  d maiori  numero  propofito  fub trahas, ■ relinque ± 
tur  ultimus  medius . A quo  fi  eandem  differentiam  demas , 
remanebit  penultim 9>  & fic  deinceps.  V "eluti  fi  inter  (T.  <£?  1 1 4. 
‘confutuendi  fiilt  i 1 . termini  medj,  detrahemus  6.  ex  i 14» 
liquum  numerum  1 08. per  1 2 . (qui  numerus  proxime  maior 
efi  numero  mediorum  confiituendorum.)  partiemUr. Quotiens 
?nim  p.  erit  differentia  terminorum  proporiionalitatis . Sic 
ergo  fi  habebunt  1 1. ter mini  msdij  inter  6.  & i t-f. 

ts.  IJ.  24.33.  4-2.  //.  66.  69.  78.  87.96.  IOS.Ii4. 

SED  quoniam  pier unqU  ei  ales  duo  nubieriproponuntur , 
inter  quos  noHpoffunt  cadere  numeri  integri  medij  proportio- 
nales , propter  e a cfiibd  inuentus  Quotiens  pro  differentia  non 
fimper  numerus  integer  ett)  fifiabtiones  vitare  velis, ne ceffe 
1 efi,  duos  propofitos  numeros  effe  eiufmodt , vt  dempto  minore 
ex  maiore , 'reliquus  d numero  , qui  proxime  maior  efi  nume- 
ro mediorum  confiituendorum , numeretur : quos  ita  facile 
repe  r i es . Accipe  pro  minore  extremo  qusmcunqUe  numerum , 
cumque  adde  cuiainque  alij  numeto  * quem  numerus  proxi- 
me maior  numero  mediorum  inueniendorum  metitur . Con- 
flatus enim  numerus  maius  extremum proportionaliiatis  erit. 
Vt  fi  velis  duos  numeros , inter  quos  cadant  8. numeri  propor- 
tionales A rithm  etiteiprirtitis  autem  fit,  'Verbi  gratia  7.  Adde 
hunc  numerum  7.  adqUemkis  numerum-, qucmnmendrius 3 
( qui  proxime  maior  efi  numero  mediorum  confiit  Medorum  ) 
metitur  , nimirum  ad  72.  ccrficiesq.  maius  extremum  jt>\ 
Differentiam  autem  inuenies , vt  dictum  est  i detrahendo  7-. 
ex  7 i>.  & reliquum  numerum  7 2. per  p.diuidenldb.  Quotiens 
enim  8. erit  differentia,  vt  hic  vides  . 

7.  1$.  *s.  SI-  39-  47-  si-  71-  79- 
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§l_V  O D fi  quis  proponat  jy  minus  extremum  , (y  dif- 
ferentiam proportionali? at  is , inuenies  maius  extremum , ita 
vt  inter  mirius  (y  maius  cadant  quotuis  medij  numeri  baben 
tes  illam  differentiam,  fi  numerum  proxime  maiorem  nume- 
ro mediorum  confiituendofum  per  datam  differentiam  mul- 
tiplices , numeroque  produclo  minus  extremum  addas . Vt  fi 
quis  velit  inter  s .jy  quempiam  maiorem  numerum  confiitue 
re  9. ter  minos  medios , quofu,  differentia  fit  y.  Multiplicanda 
erunt  1 o.pery.jy  produclo  numero  40. addendum  minus  ex- 
tremum s. Nam  inter  conflatum  numerum  -+S.&  datum  mi 
nus  extremum  s.  intercipiuntur  9.  medij  termini  cum  diffe- 
rentia data  j-.Vtbic manifeflum  efl , 

jf.  9.  13.  /7.  2/.  2/.  2.9,  33.  17.  4-1.  AS. 


H A C alia  etiam  ineunda  operatione  conflitues  quotuis 
medios  proportionales  tnter  datos  duos  numeras . Vtrumque 
datorum  numerorum  partire  per  numeriim  proxime  maiorem 
numero  mediorum  confiituendofum  : Quotientes  fub  illis  col- 
loca , quemque  fub  fuo  ■,  (y  ab  eifdem  Qaotientibus  afeen- 
de  fer  continuam  eorum  additionem,  addendo  primo  qtictnfy 
ad  feipfum  , deinde  ad  numerum  conflatum  * aiep  &&  dein- 
ceps, ita  vt  duas  proportionalit  at  es  Arithmeticas  infiiiuas  a 
Quotientibus  incipientes , & per  ebfdsm  progredientes,  tot  ter- 
minorum, ( exclufis  datis  duobus  numeris ) quot  medij  ter  mi 
ni  defiderantur . Eo  fremo  adde  fingulos  termines  vnitis  or- 
dinis fingulis  terminis  ciduerfis  alterius  ordinis , id  eft,  maxi- 
mum vnius  minimo  alterius  proximum  deinde  fub  iil',  *ro- 
ximo  fupra  hunc,  dyc.  Numeri  enim  conflati  dabunt  medios 
optatos . Exempli  gratia  . Sint  inter  is.fy  100.  confituen 
di  4-  medj  termini  Arithmetice  proportionales  i Vtroqite 
diuifo  per  5.  hoc  eji  , ptr  numerum  proxime  maiorem  nume- 
ro mediorum*  fiiint  flucti  entes  3.  (y  20.  Conflitues  erge  hos 
ordines  4.  terminorum  fub  T 5.  Jy  1 00.  Arithmetice  propef  ■* 
tionalmm  per  eorundem  jfuotientum  continuam  additio » 
nim^  addendo  primum  3 . ad  i-  vt  fiant  C%  Item  3.  adi . vt 
fiant  9.  It  em  3.  ad  9. vt  fiant  1 2.  Risr/hs  addendo  20,  ad  20. 
vt  fiant  + 0 . Item  2 0 . ad  +o%  vt  flant  C 0.  Item  20 . ad  Cot  vt 
fiant  80.  vt  hic  videt . 

IX 
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E X 12.  fupr  emo  primi  ordinis , & infimo  2 0.  fecundi  or- 
dinis fiunt  ^ 2-  pfo primo  medio . Ex  9 . & 4 0 . fiunt  4-9.  pro 
fecundo  medio . Ex  6 & 60.  fiunt  66»  pro  tertio  medio. 
Denique  ex  3.  & 8 0. fiunt  8 3.  proquam  medio . Itaque 
in  primo  ordine  femper  defcendendum  efi  k fupr  emo  ad  infi- 
mum vfque,  in  fecundo  vero  ab,  infimo  ad  fupremum  vfque 
aficendsndum . 

EST  alitem  dignum  confderatione , differentiam  Qup- 
tientum  , qui  fiunt  minimi  numeri  duorum  ordinum  con- 
fiitutorum , effe  quoque  differentiam  proportionalitatis  ccn- 
jhtumda  . Ita  vides  differentiam  in  propofito  exemplo  effe 
17 . qua  differentia  etiam  efi:  inter  Quotientes  3. & 20.  Quo- 
circa, inuentis  Quatentibus,  fi  minor  a maior  fiubtrahatur, 
& reliquus  numerus  minori  extremo  dato  adijciatur,  & huic 
compofito  numero  idem  ille  numerus  reliquus  addatur ■,  <&  ita 
deinceps,  conftituentur  ijdem  termini  medq  , etiamfi  duo  illi 
ordines  non  infatuantur . 

VIDES  ergo , vtrumque  numerum  fropofitiim  nume- 
rari debere  d numero,  qui  numerum  mediorum  vna  vnitate 
fiuperat , fi  fractiones  euitanda  fint : V el  certe  inueniendos 
effe  duos  extremos , vt  m priori  parte  huius  regula  pr a cepi- 
mus. In  ijs  enim  fractiones  quotfe  vitantur,  etidfi  ecs  numerus 
numero  medioru.  proxime  maior  non  'numeret : quia  minore 
Quoti  ente  detracto  ex  maiore,  femper  numerus  integer  relin- 
qui'uri,  vi  in  exemplis  prioris  illius  regula  apparet . Nam  in 
tertio  eorum  verbi  gratia  , inter  s.  & 45.  confiituendi  fiunt 
J 7.  termini  medij  . Si  igitur  vterque  per  1 o.  dius  datur  . fiunt 
J Quotientes  -—■  .& -7I  • hoc  efi,—.  & g-  quorum  differen 
j tia  efi 4»  numerus  integer,  ex  cuius  cotinua  additione  ad  mi - 
I nas  extremum  datum  medij  termini  obtati  conficiuntur : qua 

! iidem  reperentur , fi  fer  Quotientes  -t~.  & 4+-.  duo  ordines 

- 
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infatuantur  afcendentes , vt  dicium  efa  per  ip forum  Quotien 
tum  additionem  continuam^  &c. 

X. 

AT  VMER  VM  quemlibet  propofitum  difaibuemus  in 
partes , quot  quot. quis  lujfent , proportionalitatem  Arithmeti- 
camf eruant  es,  hac  ratione.  Diuifo  dato  numero  per  femif- 
fem  numeri  terminorum^  fecabimus  Quotientem  in  duas  par 
tes  me  quales  -vt cunque,  pro  extremis  terminis  proportionali-  ' 
tatis  , Deinde  quia  iam  dati  funt  duo  termini  extremi,  cum 
numero  terminorum,  detrahemus  minus  extremu.  ex  maiore, 
partiemurf  reliquum  numerum  per  numerum  proxime  mi- 
norem numero  terminorum . Ita  namque  prodibit  in  Quo- 
ti ente  differentia,  vt  ex  4.  regulapatet . Si  igitur  hsoc  diffe- 
rentia addatur  minori  extremo  affumpto  , deinde  ad  nume- 
rum conflatum,  atque  ita  deinceps,  confiituetur  numerus  ter 
minorum  datus , quorum  fumma  propofito  numero  aqualis 
efhac  proinde  datus  numerus  in  numerum  partium  Artthme 
tice  proportionalium  f e cius  erit . Exempli  caufa  , fi  nume- 
rus 830.  diflribueus  fit  in  1 o. partes  proportionales  Arithme- 
tice i partiemur  eum  per  s . fimi  fi • em  terminorum  , Quot  i en  - 
tern.qj  1 6 6 .fecabimus  in 20.  & 14-6.  terminos  extremos pro- 
portionalitatis  conflit uenda  . Deinde  deductis  zo.ex  146. nu 
merum  reliquum  126,  diui demus  per  9.  numerum  proxime 
minorem  numero  terminorum . Quotiens  enim  1 4.  (vt  in  4. 
regula  dicium  efi  } differentia  erit  proportionahtatis  . Vt 
hic  vides . 


20.  34.  48.  C a.  90,  104.  118.  132.  146 * 

Rufus  fi  numerus  1 0.  diuidendus  fit  in  1 o.  partes  propor- 
tionales Arithmetice,  diui  demus  eum  per  s. femiffem  termi- 
norum: Quotientem  vero  2.  induas  partes  in&quales  feca- 
bimus *-|=*.  (y  pro  extremis  terminis  proportionalis  at  u , 

Dempto  deinde  minore  extremo  ex  maiore  1- 1~.  par- 

tiemur reliquam  j^per  9.  numerum  proxime  minorem  nume 
rop artium  confiituendarum . Quotiens  enim  ~ . differentia 
erit  continue  addenda  minori  extremo  fy  numero  csnflst- 

to,  fg  c. ! 
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to,  &c.  Qui  addithy  vt  facilior  faty  reducemus  minus  ex- 
tremum & differentiam  ad  eandem  denominatione 
vt  ad-ffi-.f?  Sic  ergo  di.uifus  erit  numerus  i o.in  i o. par- 
tes Arithmetice  proportionales , quarum  prima  eji  fine 
-fg.  vltima  vero  i ~~.fiue  differentia  . 


Certum  autem  efl,bae  ratione  varijs  modis  datum  numeru 
diutdi  poffe  m propojitum  numerum  partium  proportionaliu  , 
prout  videlicet , diuifo  dato  numero  per  femijfem  numeri  ter 
minorum , Quotiens  in  alias  partes  binas  in&quales pro  termi 
nis  extremis  fetus  fuerit . 

IDEM  cffciejnus  hac  ratione . Numero  dato,  ac fief- 
fetfumma  omnium  terminorum  confutuendorum , diuifo  per 
numerum  terminorum  datum , dabit  Quotiens  duplicatus 
fummam  extremorum  : propterea  quod  huius  extremorum 
fumms.  femiJpS)  id  e [t , Quotiens  innent us  duclus  in  numerum 
terminorum , hoc  e fi,  in  diuiforem , producit  fumma  omnium 
terminorum, nimirum  datum  numerumyvt  in  fecunda  regu- 
la dictum  efi . Quare  fi  Quotientem  duplicatum  in  duos  nu 
meros  in&quales  fecemus  pro  terminis  extremi  : & minore 
detracio  ex  maiore  , reliquum  numerum  per  numerum  pro- 
xime minorem  numero  terminorum  dato  diuidamus , dabit 
Quotiens  differentiam , vt  in  4.  regula  diximus . Quam  fi 
ad  minus  extremum  facium  adijeiamus , & iterum  ad  con- 
flatum numerum  y&fic  deinceps , conftituta  erit  proportiona- 
htas  Arithmetica>  qu&  imperatur , V elutiyfi  numerus  198. 
fecandus  proponatur  in  9.  partes  Arithmetice  proportionales y 
partiemur  eum  per  9. terminorum  numerumyvt  fiat  Quotiens 
22.  qui  duplicatus  dabit  44.  fummam  extremorum  , C QTh 
ftituto  igitur  minere  extremo  1 o,  ac  proinde  maiore  34-  fi 
detrahamus  / 0.  ex  34-  & reliquum  numerum  24.per  8 .nu- 
merum proxime  minorem  numero  terminorum  partiamur,  gi 
gnetur  differentia  3.  Sic  ergo  flabunt  9.  termini  proportiona- 
li* atis  Arithmetica  conficientes  fummam  1 9 

10 . 13 , iC,  \g>  22.  25 . 28 . $!•  3d" 

Hic 
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Hic  etiam  manifefiumejl,  varias  madis  datum  numerujn.  \ 
difiribui pofj e in  datum  numerum  partium  , prcut  'videlicet 
Quotiens  primus  duplicatus,  quem  fumn^am  ejfe  diximus  ex- 
tremorum in  alias  atque  alicis  partes  binas  f e cius  fuerit , pro 
extremis  duobus  termiriis . 

SED  hrtge  facilius (quamqud  operatio  aliquanto  longior 
fit)  ide  hoc  ab  flues,  hac  ratione . Cape  tot  numeros  Arith- 
metice quomodocumque  proportionales , inquot  partes  datus 
num/trus  difiribuendus  e fi  fify  fingulos  in  datum,  numerum.  ; 
ducyprocreatosd,  numeros, per  fummam  omnium  terminorum 
fumptorum  ex  a,  regula  innent am  partire . Quotientes  enim  : 
dabunt  partes,  quas  qu&ris . Verbi  gratia.  Sit  (Uuidendiu 
numerus  525.  in  i o, partes  proportionales  Arithmetice  . Su- 
me j o.  numeros  Arithmetice  proportionales  quo  f cunque , 4. 
7H o.i 3.16  .1  9.22. 22-28  .ql.  quorum  fummaefi  175.  Du 
ciis  autem,  (ingulis  in  datum  numerum  525.  creabuntur  hi 
io.  numeri , oo*  3675.  5250.  G8 25.  8400.3275.115*0. 

131ZS.  14-700.  iC  2.75 . quibus  Jingulis  diaifis  per  fummam 
1 7 s . tuorum  numerorum  in  proportionalitaf  e Arithmetica 
acceptorum»  gignentur  ha  io.  partes,  quas  qustris. 

12.  21,  $ 0 . 39.  48,  66.  7/,  84.  9?. 

I D,  E M obtinebis,  fi  datum  numerum  per  affumptorum 
numerorum  fummam  partiaris,  Quotientemcfi  in  fingulos  af- 
fumptos  numeros  ducas . Producti  'enim  numeri  dabunt  par- 
tes, quas  qt*aris . Vt  in  dato  exemplo, fi  datus  numerus  525. 
diuidatur per  17 s.  fummam  ajfumptorum  numerorum  , fit 
Quotiens  3 . quo  dubio  in fingulos  numeros  ajfumptcs,  4.7.  \ 0. 

& c. gignentur  eidem  partes , qui  prius,  12.21.30.  yc. 

V T autem  operatio  fiat  facilior  , ac  br sutor , fatis  gfi  , 
priores  duos  num.erosproportionalitatis  accepta  multiplicare 
'per  datum  numerum , productos % numeros  per  fummam  om- 
nium terminorum  eiufdem  accept e.  proportion alitatis partiri. 
Velfatii  e fi , dato  numero  per  Jummam  ajfumptorum  nume- 
rorum djuifo,  Quotientem  in  duos  priores  ajfumptcs  numeros 
ducere . Ita  enim  reperientur  prima  du&  partes  numeri  dat:, 
quarum  differentia  addita  maiori,  fiet  tertia,  (y  eadem  dif- 
ferentia addita  tertia  factet  quartam , <Jy fic  deinceps . Li- 
quida 
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hoc  e fi,  fi  diuifo  maiore  per  minorem , Quotientem  ducat  in 
metiorem , gignes  tertium  terminum  inproportionalitate  Geo- 
metrica utroque  dato  maiorem  . Et  fi  eundem  denominato- 
rem , fiue  Quotientem  in  hunc  tertium  ducasy  produces  quar- 
tum adhuc  maiorem  in  eadem  proportion  alitate : Atque  ita 
deinceps  conjiitues  infinitos  alios  femper  maiores  3 fi  denomi- 
n at  orem  3 Quotientemue  per  ultimum  inuentum  femper 
multiplices  . Vt  datis  duobus  numeris  4. 12,  denominator 
proportionis  1 2.  ad efi  3.  qucd  diuifis  12.  per  4.  Quotiens 
fiat  3 ■ Si  igitur  ducas  3.  in  1 2.  <&  iterum  in  productum  y & 
fic  in  infinitum , conjiitues  hanc  proporttonalitatem  Geome- 
tricam , que,  in  infinitum  pot efi  extendi . 


4-  12,  3C.  108,  324-,  972.  2916*  8748.  c }yc. 


Quod fi  minorem  cum  maiore  conferas , & denominato- 
rem  proportionis  , quam  habent , id  efi,  diuifo  minore  per 
maiorem  , Quotientem  ducas  in  minorem  : Vel  , quod  idem 
efi  3 per  denominat  orem  proportionis  , quam  maior  ad  mino- 
rem habet , diuidas  minorem , creabitur  tertius  numerus 
proportionalis  utroque  minor . Ex  quo  eadem  uia  reperies 
quartum  adhuc  minorem  , & fic  in  infinitum — > . Vt  da- 
tis duobus  numeris  8 . 16,  denominator  proportionis  8 .ad  16. 
eft~.  quod  diuifis  8 . per  16,  Quotiens  fiat  denomina- 
tor autem  proportionis  / 6.  ad  8.  efi  1.  quod  diuifis  16, per  8. 
Quotiens jiat  2.  Si  igitur  ducas-—,  in  8,  uel  diuidM  8.  per 
2 . idemque  cum  producto  numero  facias , constituetur  huc 
proportionalitas  Geometrica,  progrediens  quoque  in  infinitum 
verfus  minores  numeros  ,ficut  illa  in  infinitum  uerjus  maio- 
res numeros  progrediebatur . 


16.  i.  4.  2.  I.  -f.  A.  A,  A A.  A.  fyf. 


E XT  E N D ET  V R quoque  eadem  froportionalit  at 
in  infinitum , etiamfi  denominat . r proportionis  ignotus  fit , 
hoc  modo  . Datis  duobus  numeris , duc  maiorem  infe , & 

O 0 pro - 
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productum  per  minorem  diuidc^  . Quotiens  enim  erit  ter- 
tius terminus  vtroque  maior  . Hunc  fi  iterum  tnfe  ducas , 
produclumfi  per  proxime  procedentem  terminum  diuidas,da 
bit  Quotiens  quartum  terminum,  & fic  deinceps. Vt  dfitis  duo 
bus  numeris q q . 6. Ducto  6 . in fe  3fit  q6 . quo  diuifio  per  q.  fit 
12.  tertius  ter  minies.  R urfiis  ducto  1 2.  m fie  y fit  14-4-.  quo  diuifio 
per 6. fit  2 4. quartus  terminus: atque  ita  in  infinitum , vt  hic 
vides,  q.  6.  12.  24.  4$.  <&c. 

RV  RS  V S datu  duobus  numeris,  fi  minorem  in  fie  du- 
xeriSyproductuq3  per  maiorem  diui feris  ydabit  Quotiens  terliu 
terminum  vtroque  minorem  . Quem  fi  rufium  in  fie  duxeris , 
produclumque  per  proxime  pne  edentem  terminum  diuifieris , 
dabit  Quotiens  quartum  terminum  adhuc  minorem , & fic 
deinceps.  V t datis  duobus  numeris  6.1  R . Ducto  6 . in  fie, fit  q 6. 
quo  diuifio  per  1 8. fit  2. tertius  ter  minus. Rufius  ducto  2.  in  fie 
fit  4. quo  diuifio  per  (t.fit—  .fiue-~.  in  minimis  numeris  pro  j 
quarto  termino  : atque  ita  m infinitum  , vt  hic  apparet . 

ig.  6.  2.  -f-.  -f.  fzj.  drc. 

I A M vero  fi  quamcunq ; proportionem  non  multiplicem 
(in  multiplici  enim  fi  regulam  pr  a f criptam  fiequaris^nulla  e fi 
difficultas)  extendere  velis  innumeris  integris  ad  quotlibet 
terminos  maiores,  efficies  id  iucunda  hac  & facili  operatione. 
Cape  tot  terminos  continue  proportionales  eius  proportionis 
multiplicis  ab  1 . incipientis , cuius  denominator  denominat 
parte, vel  partes  aliquot  as  3cuius , vel  quarum  in  data  propor- 
tione fit  mentioitot  inquam  cape  terminos , quot  inpropofita 
proportionalitate  non  multiplici  terminos  defideras  . Vlttmus 
enim  eorum  erit  primus  terminus  tus.  proportionis  non  multi- 
plicis .Eum  ergo fi  multiplices  per  denominatorem  dat  & pro- 
portionis , & iterum  numerum  produclum  in  eundem  deno- 
minatorem duc  as,  at  que  ita  deinceps,  confiitues  terminos  opta 
tos  . Vbi  hoc  efl  mirabile , fi  termini  imperati  hac  via  repe- 
riantur  , non  poffe  vitra  terminos  propofitos  proportionalitate 
extendi  fine  fractione . V erbi  gratia  , fi  mueniendi  fint  7.  ter- 
mini proportionis  fiefiquiahere : Quoniam  denominator  jva- 
ciionis-^.  cuius  mentio  fit, efl  2 /umendi  fiunt  7. termini  pro-  ; 
portionis  duple., videlicet.  1.2. 4.8, 16.  q 2.  64.  Si  ergo  d 64. 

incipias , 


inc  ipias  >conftitHes  7. terminos  proportionafitatis  fefyuialtera, 
& non  pluresyhos  nimirum  . 


64,  96,  144.  216.  324.  486.  729, 

I nuenientur  autem  facile  hi  termini , fi  ad  primum  64. 
adtjcias  eius  dimidium  , & ad fecundum  tam  facium  , 

eius  quoquo  dimidium , &c,  Sic  quoque fi defiderentur  C. ter- 
mini proportionis  duple.  fuperbip artientis  quintas  , accipiendi 
funt  6 ,terminipropcrtionis  quintupl&ypropt er  denominat  orem 
partiu  quintarii ^qui eft  s . ■videlicet.  1.5,25.125.625.3125. 
Nam  fi  ab  vltimo  31 25.  incipias^  reperies  hos  6,  terminos  in 
proportione  dupla fup  erbip  artient  e quintas  , 

3 12j.  7foo,  18000.  43200.  103680.  248832'. 

Qui  termini  facile  reperientur , fi  duas  quintas  partes  pri" 
mi  ad  eundem  primum  duplicatum  adijcias,&  rurfius  ~.fie" 
cundiiam  facli  ad  eundem  fecundum  duplicatum , (jc.  A? 
que  numeri  hac  viainuenti  femper  minimi  funt  in  fua  pro- 
portione, ita  vt  alij  totidem  termini  m eadem  proportione  con- 
tinua repertri , qui  minores  illis  fint  , fit  prorfus  impojfibile  : 
nifi fractiones  admittere  velimus . In  proportione  porro  mul- 
tiplici quacunque  minimi  termini  quot  cunque  perpetuo  inci- 
piunt ab  j .Vt  tres  minimi  termini  in  proportione  continua 
quadrupla  funt  hi , 1 . 4.  i4. 


QVAN  Z)  O numerus  terminorum  continue  propor- 
tionalium impar  e fi,  num  erus  genitus  ex  multiplicatione  ex- 
tremorum inter  fe,  aqualis  eft  numero, qui  ex  quorumlibet  duo 
rum  ab  extremis  equaliter  difi antium  multiplicatione  inter 
fe  creatur  , & ei  quoque  qui  ex  medio  in  fe  ipfum  dutto  pro- 
ducitur.Vt  in  his  s, numeris  proportionis fefquialtere. 


tam  ex  iC.in  8 j. quam  ex  24.in  54*&  ex  yC .in  fe,  procrea- 
tur numerus . 1296. 

Oo  2 §IYa  « D O 
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QV  AN  DO  autem  proportionalium  terminorum  nume- 
rus eji  par,  etiamfi  non  continue  Jint  proportionales,  dummodo 
bini  continuam  proportionem  interrumpentes  habeant  -unam 
eandemq-  inter  /e  proportionem , hoc  efl , dummodo  fecundus 
& tertius Item  quartus  & quintus  > necnon  fextus  <&  fepti- 
mus , &c.  ( quibus  m locis  proportio  interrumpitur ) Jint  quo- 
que non  continue  proportionales )in  diuerfa  tamen  proportione 
ab  ea , quam  primus  habet  ad  fecundum  , & tertius  ad 
quartum , & quintus  ad  fextum 3 &c.  Quando,  inquam,  ter- 
minorum  numerus  eft  par , numerus  ex  dutdu  extremorum 
vnius  tn  alterum  pro  dubius  femp  er  aqualis  efl  numero  , qui 
ex  multiplicatione  quorumlibet  duorum  ab  extremis  aqu ali- 
ter disi antium  inter  fe  gignitur . Vt  hic  in  6.  numeris  dupla 
proportionis  continua . 

3.  6»  12.  24»  48.  SHj» 

Ex  3. in  & ex  6.  in 48.  & ex  12 . in  24» producitur  idem 

femper  numerus  28  8. 

Item  in  hac  fefquitertia  non  continua  8»  terminorum , vbi 
bini  proportionem  continuam  interrumpentes  habent  vnam 
eandemeff  proportionem , 'videlicet  triplam,  qua  d fefquialte- 
ra  diuerfa  efl . 

3.  4.  J2 . 16.  48.  64»  132.  2SC» 

idem  omnino  numerus  76 8.  Jit  ex  3. in  asC . ex  4 • in  1 32. 

& ex  1 2. in  64.  & ex  16.  m4-8. 

HINC  fequitur  , quando  terminorum  numerus  impar 
efl, numerum  ex duUu  extremorum  vnius  in  alterum,  vel 
ex  duorum  quorumlibet  aqualiter  ab  extremis , vel  d medio 
difl antium  multiplicatione  inter  fe  procreatum,  ejfe  quadra- 
tum , ( Dicitur  quadratus  numerus  is , qui  ex  multiplica- 
tione alicuius  numeri  in  feipfum  producitur ; numerusque 
ipfum producens  latus  eius  , fjue  radtx  appellatur . ) cuius 
radiXyfme  latus  efl  medius  numerus :quia  nimirum  idem  nu- 
merus gignitur  ex  medio  in  feipfum ac  proinde  medius  eius 
radix  quadrata  efl . Numerum  vero  ex  tribus  inter  fe  mul- 
tiplicatis 
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tiplicatis productum , quorum  duo  funt  vel  extremi , vel  ab 
extremis  e. qualiter  remoti, tertius  autem^medius,  ejfe  cubum , 

( Numerus  ille  dicitur  cubus , qui  producitur  ex  numero  ali- 
quo in  feipfum  duclo , & iterum  m pro  dubium  numerum  : 
numerus  ille^qui  in  fe  ductus  , & iterum  tn  productum , cu- 
bum producit  , latus  eius  cubicum , fiue  radix  cubica  appel- 
latur.)  cuius  latus  , fiue  radix  efi  medius  numerus:  quia 
videlicet  gignitur  ex  medio  in  fe  cubice  ducto , hoc  efi , pri- 
mum in  fe , deinde  in  pro  dubium  ex  alijs  duobus  inter  fe 
multiplicatis  . In  fe  enim  facit  productum  ex  alijs  duo- 
bus : ac  proinde  in  hunc  procreatum  iterum  ductus  produ- 
cit cubum—' . 

S E t T V R quoque  , quando  funt  4.  nume- 

ri fiue  continue  , flue  non  continue  proportionales , nume- 
rum ex  mutua  omnium  multiplicatione  pro  dubium , ( Di- 
cuntur tres , vel  plures  numeri  fe  mutuo  multiplicare  con- 
tinue , quando  vnws  ducitur  in  alium , & productus  nu- 
merus in  tertium , & hic  productus  numerus  in  quartum  , 
jyfic  deinceps , donec  omnes  numeri  fint  multiplicati .)  efie 
quadratum  , cuius  latus , fiue  radix  efi  numerus  ex  primo 
in  quartum , vel  ex  fecundo  in  tertium  genitus  . Nam  ex 
multiplicatione  mutua  omnium  4.  numerorum  inter fe  idem 
procreatur  numerus , quem  producit  numerus  fatius  ex  pri- 
mo.in  quartum  , fi  in  productum  ex  fecundo  in  tertium 
multiplicetur  . Quando  autem  funt  <f.  numeri  fiue  continue , 
fiue  non  continue  proportionales, dummodo  bini  numeri  pro- 
portionem continuam  interrumpentes  fint  quoque  non  conti- 
nue proportionales , fiet  cubus  ex  mutua  multiplicatione  om- 
nium 6 . numerorum  inter  fe , cuius  radix , latufue  efi  nume- 
rus ex  multiplicatione  extremorum , vel  duorum  quorumli- 
bet ab  extremis  aequaliter  difiantium,produbius:quia  vide- 
licet gignitur  ex  numero , qui  fit  ex  duobus  extremis  inter fe 
multiplicatis , in fe  cubice  multiplicato  : hoc  efi  ,femel  in  fe, 
nimirum  inprodubluni  ex  duobus,  qui  funt  extremis  proxi- 
mt,  & iterum  in  productum , quando  videlicet  hic  producius 
numerus  ducitur  in  pro duclum  ex  duobus  medijs : quippe  cum 
tres  hi  numeri  produci  i fint  inter  fe  t quales . 

0«  i SI  ! 
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5 / 5 propojitis  quot  cunque  terminis  continue  proportiona - 
libusjninus  extremum  a maiore  fubtrahatur , & reliquus 
numerus  per  numerum  vna  vnitate  minorem  denominator  e 
proportionis , ( quam  quilibet  propojitorum  numerorum  ad 
minorem  habet , quiiUi  proximus  e fi')  diuidatur , Quotiens 
denique  maiori  extremo  adijciatur , ccnfiabitur  fumma  om- 
nium terminorum . Vt  hic  in  proportione  continua  tripla . 


Dempto  minore  extremo  2.  ex  maiore  13 122.  & reliquo 
numero  13120.  diuifo per  2. per  numerum  fci licet  vna  vni- 
tate minorem  denominator  e 3.  proportionis  tripis,  5 quam  qui- 
libet eorum  numerorum  ad  proxime  antecedentem  minorem 
habet  t jit  Quotiens  6 s 6 0 . cui  Ji addatur  maius  extremum 
1 31 22,  jit  fumma  omnium  196 8 2.  Item  in  hac  fefquiter- 
tia  continua « 


24$.  324.  432.  576,762.  1024 . 

SubduBo  minore  extremo  143.  ex  maiore  1024.  <&  reli- 
quo numero  78 1 .diuifo per (qui  numerus  vna  vnitate  mi- 
nor e fi  denominat  ore  I ~ • ) fit  Quotiens  234-3.  A ddito  ergo 
maiore  extremo  / 02  4. jit  omnium  terminorum  fumma  3 3 
ITA  QV  E vt  vides , ad  explorandam  fummam  quot- 
cunquc  terminorum  proportionuht atis  Geometrics  fatis  efi, fi 
duo  extremi  cognofcantur^vna  cum  proportionis  denominato- 
te . Quo  vero  artificio  inuefiigandus  fit  vltimus  terminus 
cuiufuis  proportion  alit  atis  Geometrics  quotcunque  termino ^ 
rum  t etiamfi  medios  numero * ignoremus , ccpiofe  tradidi- 
mus inprogrejfionibus  in  nofira  Arithmetica  praeii  ca^  vt  fu, - 
peruacaneumjit , ea  hoc  loco  repetere  * 


PROPOSITIS  quotlibet  numeris  {e  mutuo  sqt*a- 

iiter 
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liter  fup  er  antibus , e fi , Arithmetice  proportionalibus  i fi 

totidem  alij  numeri  fumantur  habentes  eafdem  proportiones  , 
illi  , eodem  ordine  fumpti Jkperabunt  (e  quoque  pcfie- 
riores  hi  numen  aqualiter  , hoc  efi  $ fr#»?  Arithmetice  pro- 
portionales , ficu t illi  . Vt fi fix  hi  numeri ,4.7.10*13.16.1 p. 
Arithmetice  proportionales  proponantur , fumantur  que  alij 
fex  cum  ij fidem  proportionibus , cuiufmodi  fient  hi,  20. 3 s.so . 
6 s -8  0.9  s* comperies  ipfos  quoque  Arithmetice  ejfe proportio- 
nales i quippe  cum  habeant  differentiam  is.  Sed  caue  putes , 
hanc  proprietatempOjfe  conutrti:  Neque  enim  fi  dentur  quot - 
uis  numeri  A nthmett  ce  proportionai es , totide  alij  A rith - 

metice  quoque  proportionales  fumantur , etiamfi  vtrobique 
eadem  fit  differ entia^  neceff. ano  hi  illis  proportionales  erunt . 
Id  quod  perfficuum  e fi  in  hfice  duabus  proportionalitattbus 
Arithmeticis  * 

2 . 4.  6.  8.  10.  12.  14.  16.  18.  20 . 

3-  /.  7-  //•  13-  *7.  19 • •2/* 

Vbi  prioris  duo  primi  numeri  2.  ^.habent  proportionem  du- 
plam t at  pofierioris  duo  primi  7.s.  fup  er  bipartient  em  tertias. 
It  em  primus  numerus  5 .in  p feriore  ordine  ad  trimum  nu- 
merum 2.  in  ordine  priore  habet  fefquialteram  proportionem  , 
fecundus  autem  s.  ad  fecundum  j-.fefquiquartam.  &c. 

r. 

D VOiBV  $ quibufuis  numeris  datis  ,ji  ecrum  alteru- 
tro in  quotlib  et  partes  difirtburo  ,fingu!&  partes  in  alterum 
ducantur , <jy  finguli  numeri  producit  per  priorem  numerum 
diuidantur  * confiituent  omnes  Gfinotientes  fimul  fumpti  pc- 
fieriorem  numerum  , habebtmtcfo  ordine  eafdem  omnino  pro- 
portiones inter  fe^  quas  partes  prioris  numeri  inter  fe  eodem 
ordine  habent : at  finguli  'fjuotientes  , fiue  partes  pofierioris 
numeri  ad  fingulas  partes  priotts  , •vt  prima  ad  primam  , 

[ fecunda  ad  fecundam  &c.  vnam  eandemque  prorfus  ha- 
bebunt proportionem.  V eluti,  datis diiobuS numeris  57.28 S • 
fi  prior  fecetur  in  partes  , qua  fimul  addita  ipfum  conficiant  % 

Oo  4 j.j. 
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2.  5.  i o.  40.  & earum  qualibet  in  pojleriorem  numerum 
28 5 . ducatur , gignentur  hi  numeri  , 570.  14-25.  z8so. 
j 1400.  quibus  jigillatim  per  numerum  priorem  57.  dzui- 
fis , fiunt  Quptientes  5 10-  25.  sc.  zoo . qui  m 'unam  coile- 
cli  fummam  confiituunt  pojleriorem  numerum  28  s . habent  - 
que  eafdem  proportiones , quas  habent  partes  2.  y»  10.40. 
nimirum  duplam  fefquialteram , duplam > quadruplam: 
finguii  vero  ad (ingulas partes,vt  1 0. a d 2. & 2 5* ad  s*&  s 0. 
ad  1 o.Jy 200.  ad  40.  eandem  omnino  proportionem  habent , 
ni  mirum  quintuplam — > . 

EASDEM  partes  numeri  pofierioris  obtinebis , fi  eum 
per  priorem  , qui  in  partes  diftributus  ejl  3 partiaris , Quo- 
tientemque  facium  in  fingulas  partes  eiufdem  prioris  nu- 
meri ducas . Vt  in  eodem  exemplo , diuifo  numero  28 s*  per 
S 7. fit  Quotiens  5.  quo  duclo  in  2.  s . / o.  40.  partes  nume- 
ri 57.  fiunt  partes  numeri  285.  ha,  1 0.2  y.y  0.2  00.  vt  prius. 

HINC  facile  elicitur , quo  pacto  duo  quilibet  nume- 
ri fecandi  Jint  in  partes  componentes  ipfis  numeris  squales,  ita 
vt  partes  vnius  fint  partibus  alterius  proportionales  , col- 
latis  tum  partibus  vtriufque  numeri  inter  /£,  tum  & par- 
tibus vnius  cum  partibus  alterius . Atque  hac  proprieta- 
te nititur  tertia  ratio  difiribuendt  numerum  propofitum  in 
quotuis  partes  Arithmetice  proportionales  9 quam  in  regula 
1 o . proportionalitatis  Arithmetica  pr&fcripfimus.  Nam  fum- 
ptis  totidem  numeris  Arithmetice  proportionalibus , erit  eo- 
rum fumma  , numerus  in  illos , t unquam  in  partes  ipfum 
componentes , diuifus . Quare  fi  finguU  ha  partes  in  datum 
numerum  ducantur , (7  produUi  numeri  per  fummam  il- 
lam diuidantur  ,•  Vel  fi  per  affump  torum  numerorum  fum- 
mam datus  numerus  diuidatur  , ac  Quotiens  in  fingulos 
eos  numeros  ducatur 5 producentur  partes  totidem  numeri  pro- 
pofiti  in  etfdem  proportionibus . Quare  Arithmetice  quoque 
proportionales  erunt , vt  ex  antecedente  regula  4.  mani f e - 
Jlum  efi . 

V I< 

Qv  O T L I B ET  numeris  continue  proportionalibus 
datis  3 erunt  eorum  differentis,  continue  quoque  in  eadem 

propor- 


proportione  proportionales . Vt  in  appofito  exemplo  tam  nume- 
ri , quam  eorum  differenti*,  habent  continuam  proportio- 
nem fefquialteram—j  <■ 


Differenti*,  j $2.  | 48.  | 72.  \I08.  \l6l.\24i 


'Eadem  ratione  in  hoc  altero  exemp  lo , quod  fequiturfia- 
bent  & numeri , & eorum  differenti*  ^ duplam  proportio- 
nem. Vbi  vides  differentias  non  differre  d numeris  duple, 
proportionis , quorum  funt  differenti * . Id  quod  fili  propor- 
tioni dupl * cuicunque  accidit : quia  in  ea  quilibet  nume- 
rus maior  proxime  pr&cedentem  minorem  fuperat  ipfimet 
numero  proxime  antecedente  , cuius  duplus  efi^hoc  e Ii,  quem 
bis  continet . 


j Differ  e ti£>  \7\14\28\s6\ 


T>  A T IS  quotcunque  numeris  continue  proportiona- 
libus , fi  eorum  fumma  per  eos  figillatim  diuidatur  , erunt 
Quctientes  conuerfo  ordine  in  eadem  propOrtibne  continue 
proportionales  . Et  fi  Quotientum  fumma  pet  ipfis  Quo- 
tientes  figillatim  diuidatur , creabuntur  ijdem  prorfus  Quo- 
ti entes  ordine  eonuerfi:  atque  ita  in  infinitum  . Summa  au- 
tem eorum  Quotientum  aqualis  erit  numero,  qui  fit  ex  pri- 
mo Quotiente  in  vltimum  , vel  ex  multiplicatione  duorum 
quorumlibet  ab  extremis  * qualiter  difiantium  , ‘Vel  deni- 
que > fi  terminorum  numerus  efi  impar  * ex  medio  in  feipfum 
ducfo . Quod fane  incredibile  videti pojjit . Exempli  ca*fa . 
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terminer u impari  Aqualis,  &c.  Qu&  res  miraculi  inftar  quo- 
dammodo cenferipojfit , dari  pojfe  in  dat  a proportione  , quot- 
quot quis  iujferit » terminos  continue  proportionales , quorum 
fumma  ex  multiplicatione  primi  termini  in  vltiniu gignatur: 
cum  contrarium  huius  experiamur  in  omnibus  proportioni- 
bus continuis  in  squalitatis,  quarum  termini  fint  numeri  in- 
tegri i & in  alijs  etiam  Omnibus , quarum  numeri  fractiones 
habent  admixtas,  nifi  hi  numeri  §jucti entes  fint  producit  eX 
diuifione  fumms.  alicuius  quot  cunque  terminorum  continue 
proportionalium, per  ipfos  terminos  proportionales  ,yt  diximus. 

EODEM  modo  fatisfaciemus  qu&fiioni  ,fi  quis  petat 
duos  numeros  datam  habentes  proportionem, quorum  fumma. 
Aqualis fit  numero  ex  eorUm  multiplicatione  vnius  in  alteru 
procreato  . Nam  fi  fumantur  quilibet  duo  numeri  in  -propor- 
tione data  j atque  eorum  fumma  per  eofdem  frgillatim  diui* 
datur , fatisfiet  qu&frioni  prOpofiu,  per  6) uotientes  inuentos  . 
Vt  fi  cupiat  quis  duos  numeros  , inter  quos  reperiatur  propor- 
tio tr  ipla  fruperbip  artiens  nonas,  accipi  emus  vel  hos  duos  nume 
ros  2 9 • f).  vel  8/.  27. proportionem  datam  habentes , vel  alios 
quofuis  ■.  Summa  etenim  priorum  38.  diuifra  per  2 9. fi?  9.  vel 
poft  er  iorum  fumma  1 j 4. per  2/.  diuifra  dabit  Quotien- 

tes,i-§g  • fi?  4-$~- proportionem  eandem  habentes , quam  29. 
fi'  9, vel 8y.fi  27-  ordine  tamen  conUcrfo  , fi  quorum  ag- 
gregatum efr  s ~~t . qui  videlicet  numerus  ex  duclu  etiam 
i • in  *-§-•  gignitur  * 

V 1 t 1. 


INTER  duos  quofrunq;  numeros  confiituemus  media 
Geometrice  proportionalem  , fi  eos  inter  fe  multiplicemus  * fi 
procreati  numeri  radicem  quadratam  accipiamus  . Vt  datu 
duoblis  numeris  6.fi  96.exvno  in  alterum  fit  numerus  s?6* 
cuius  radix  quadrata  24-.  erit  medio  loco  proportionalis  inter 
datos  mimeros  hoc  modo,  6*24-  96.  Nam  96.  ad  24.  habent 
proportionem  quadruplam  qualem  etiam  habent  24.  ad  6* 
Itaque  fi  inter  datos  duos  numeros  ccnfiituendus  fit  numerus 
medius  rationalis, qui  videlicet  exprimi  pojfit,  necejfe  e fi  , vt 
tiumerus  ex  vno  tn  altefti  productus  fit  quadratus.  Nifi  enim 
quadratus  fit,  non  habebit  radicem  tn  numeris , fed  eius  radite 


erit 
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erit  numerus , quem  Arithmetici  fur  dum  , irrationalem 

vetant , explitantque  hoc  modo, radix  quadrata  it  alte  nume- 
ri . V elutio  datu  duobus  numeris y.fi?  p.  fiet  ex  vno  in  al- 
terum numerus  63.  aut  radicem  non  habet . Dicemus  ergo 
radicem  quadratam  numeri  6 3 *qit  a cuidem  numeris  expri- 
mi nequit , e fe  medio  loco  proportionalem  inter  numeres  da-  j 
frj  7.^  modo,  qust  quidem  ra- 

. — tlix  maior  ejl  •,  quam  7» 

j 7 ■ { q-  < • ; .?•  { quadratum  fit  4 9. miner  vero  quam 
8. cumbunt*  quadratum  jit  G 4. Ne- 
que vero  nutnerlu  7.  cum  aliqua  fractione, qui  medius  ejl  in- 
ter 7.  fi?  «P.  radix  ejfe  potefi , etiamfi  vnitas  in  infinitum  co- 
gitetur ejfe  diuifa  : quia  omnis  talis  numerus  cum  fraftione 
pr educit  numerum  cum  fiaedione , vt  ad  defin.8.  demonttra- 
bimus,cuiuj~modi  non  e fi  numerus  63. 

I X. 

S I quis  inuenire  velit  tres  numeros  in  Arithmetica  pro-  - 
portiffnalitate , inter  quorum  binos  finguli  cadant  medij  Geo- 
metrice proportionales , affequstur  id  hac  ratione . Sumantur 
tres  numeri  quicunque , quorum  fecundus  primi  fit  quinta - 
plus  , fi?  tertius  eiufdem  primi  feptuplus . Quadrati  enim  nu- 
meri eorum  erunt  Arithmetice  proportionales ,fi? primus  nu- 
merus acceptus  in  fecundam  ducius  producet  medium  propor- 
tionalem Geometrici-  inter  primum  quadratum  , fi?  fecun- 
dum , iri  proportione primi  affumpti  numeri  ad  fecundum:  fe- 
cundus vero  numerus  ajfumptus  in  tertium  dubius  gignet  me- 
dium proportionalem  inter  fecundum  quadratum , fi?  ter- 
tium , in  proportione , quam  inter fe  habent fecundus , ac  ter- 
tius numerus  ajfumptus . Id  quod  perspicui  in  hoc  exemplo 
apparete . 


Quadr.  A rit.j>.  f 6 4. 

\ 1600  \ | 

Medij  G e ornet,  f 

«m 

\22+0\ 

Differentia  enim  trium  quadratorum  efi  I ? ? G.  fi?  medij 
proportionales  inter  eos, 310.fi?  Producit  ex  8 .in  40 » fi? 

ex  +o.  tn  36. 

Ut  NC 
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HINC  facile  reperte s tres  numeros  quadratos  x qui  fe  ( 
aqualibus  differ  entijs  mutuo  fuperer.t , fi  pro  radicibus  eorum, 
fumes  tres  numeros , quorum  fecundus  Jit  primi  quintuplus,  & 
tertius  eiufdem  primi  fiptuplus , vt  diximus . 

PARI  ratione  x dato  quouis  quadrato » reperientttr  alij 
duo  maiores  cum  illo  ccnjiituentes  proportionalitatem  Arith- 
meticam . Si  enim  radix  dati  quadrati fatuatur,  primus  nu- 
merus , (y  alij  duo  numeri  fumantur  , quorum  alter  illius  ra- 
dicis fit  quintuplus,  <jy  feptuplus  alter , erunt  quadrati  nume- 
ri horum  duorum  numerorum  , quos  qu&rimus . Vt  fi  detur 
quadratus  numerus  64.  erit  eius  radix  8.  primus  numerus  i 
fecundus  , ^-o.(y  tertius,  sC.jyc. 

INVENTIS  autem  tribus  quadratis  Arithmetice 
proportionalibus , fi  eos  per  quemuis  numerum  eundem,  mul- 
tiplices , vel  per  quamuis  partem  aliquot am, fi  quam  habent, 
diuidas,  erunt  producti  quoque  numeri-,  aut  Quoti  entes  Arith 
metice  proportionales , inter  quorum  binos finguli  etiam  me- 
dij in  Geometrica  proportionalitate  intercipiuntur : qui  medij 
reperientur  eodem  modo , fi  nimirum  medij  inter  quadratos 
inuentiper  eundem  illum  numerum  multiplicentur  , vel  per 
eandem  illam  partem  aliquot  am  diuidantur . Vtfifuperiores 
quadrati^vna  cum  medijs proportionalibus  duplicentur, crea- 
buntur hi  numeri . 


\Anthmst.proportio.\  J28\  \3200j  1 6272^ 

\Mcdi)  Gcometr.  | j 64.0 1 \44So\  * 


Si  verte  diuidantur  ijdem  per  8.  partem  aliquot  am  com- 
munem quadratorum , ( funt  autem  qualibet  partes  altquo- 
t & quadratorum , partes  etiam  aliquot  & mediorum  ) prodi- 
bunt hi  numeri. 

Arirbmet. proportio. \ 8 \ | 200)  | 392 

Adedi)  Geometr.  | | 40  | | 28o\ 

Habebunt  au* em  hi  numeri  hoc  modo  inuenti  eafdem  fimper 
proportiones , quas  quadrati^ eorumqu e medij  mter  fi  habent . 

Quod 
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Qu  od fi  hos  8 .200.392.  diuidas  per  4.  inuenies  ali  os, 2.5  0.508. 
Arithmetice  proportionales  , inter  quos  cadunt  Geometrice 
medij,  1 o.ty  70.  Et  Ji denique  hos  2.  s 0.9 8.  partiaris  per  2. 
habebis  alios^i.  25.  49.  inter  quos  medij  Geometrice  funt , 
s.&ss, 

V B I hoc  etiam  admiratione  videtur  dignum  3 quando - 
cunque  inter  tres  numeros  Arithmetice  proportionales , fiiie 
quadrati  fint,fiue  non  , cadunt  duo  medij  Geometrice  propor- 
tionales , vnus  inter  primum  <fy  fecundum , & inter fecundu 
ac  tertium  alter  quadratum  prioris  medij  , & quadratum 
fecundi  numeri  Arithmetica  proportionalitatis , & quadra- 
tum po ferior  is  medij  conflituere  proportionalitatem  Arithme 
ticam , Vt  in  pojleriori  exemplo,  quadrati  numeri  horum  triii 
numerorum  , 40.  200.  28 0.  funt  16 o o-  40000.  78400 . 
Arithmetice  proportionales , habentes  differentiam  eandem 
communem  $ 8400 . grficde  eat  eris . 

X . 

INTER  quofeunque  duos  numeros  reperiemus  auot- 
cunqi  medios  continue  proportionales , iucundafane,  & arti- 
ficio fd  operatione  ; quam  vt  planius  explicem , dicenda  pau- 
ca funt  de  radicum  generibus , & quo  pacto  numeri  ex  fuis 
radicibus  gignantur . In  omni  ergo  proportione  continua  y qua 
ab.  1.  incipit , fecundus  terminus  radix  efi  omnium  numero- 
rum infiquentium.  Ea  enim  radix  bispofita , atque  ita  in  fe- 
ipfam  ducta  producit  tertium  terminuyqui  efi  numerus  qua - ; 
dratus  , radixque  ipfa  quadrata  dicitur.  Eadem  radix  ter  j 
pofita , & primum  infe,fy  iterum  in  productum  multipli - , 
cata  gignit  quartum  terminum  y qui  cubus  efi , & propterea 
radix  eius  cubica  appellatur.  Denique  fe eadem  radix  pona-? 
tur  quater , & fiant  tres  multiplicationes , primum  in  fe,  de- 
inde in  productum  , tertio  iterum  in  vltimumproUu Itum, fiet 
quintus  terminus  : Et  fi  ponatur  quinquies , fiantfi,  quatuor 
ordine  multiplicationes,  orietur  fextus  terminus , atque  ita  in 
infinitum  , Quo  pacto  autem  omnes  ha  radices  nominari  de- 
beant , & fignariynon  efi  huius  loci  declarare , fed  ad  Alge - 
bram  tota  hac  res  jfieelat-,  vbi  etiam  docebimus , qua  arte  ex 
dato  numero  eruenda  fmt . Nunc , vt  mtelhgs.tur  reside  qua 

agimus, 
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agimus,  not  ands. funt  tres  infrafcripta  proportionalitates  con - 
tinus  , quarum  du&  prima  Junt  Arithmetica,  nimirum  du& 
feries  naturales  numerorum  ab  i .incipient es,  tertia  vero  Geo- 
metrica ab  / . quoque  initium  ducens  . Vbi  perjfitcue  appare- 
bit, quam  egregium  vfum  habeat  feries  numerorum  natura-  j 
lis  tn  re propofta  . 


Prima  complectitur  numeros  mediorum  conflituendorum, 
fecunda  numeros , qui  fgmficant  genera  radicum , hoc  efir 
quoties  terminus  fecundus  tertis  proportionali  tatis , quem  ra- 
dicem omnium  infequentium  diximus , ordine  peni  debeat , 
vt  multiplicatus  numeros  proportionalitatis  Geometrici  illis 
rejpondentes  procreet.  Verbi  gratia  }vnit  as  medij  ordinis  figni 
ficat\numerum  2.  tertij  ordinis  ^qui  radix  efi  omnium  alioru  , 
femelpofitum  non  effe  multiplicandum  , fed  ipfummet  ejfe  ra 
dicem  omnium  ex  nulla  fui  multiplicatione  productum . At 
numerus  2.eiufdem  fecundi  ordinis  indicat,  eandem  radicem 
2.tertj  ordinis pof  tam  bis  hoc  modoy  2.  2.  & ita  in  fe  multi- 
plicatam gignere  -f.  tertium  terminum  eiufdem  tertij  ordinis . 
Sic  numerus  3. medj  ordinis  denotat , radicem  eandem  2 , in- 
fimi ordinis  pof  tam  ter  hoc  modo^z.  2.2.  atque  ita  multiplica- 
tampro  ducere  8,  quartum  terminum  infimi  ordini s.N  am  ex 
radice  2 . primo  loco  pofita  'tn  eandem  2.  pof  tam  fecundo  loco 
fit  numerus  4.  & ex  hoc  producto  in  radicem  2.  tertio  pof  tam 
loco  gignitur  numerus  8 . quartus  nimirum  prqpottion alitatis 
Geometrica  ftb  numero  3 .ordinis  fecundi. idem  dices  de  aljs , 
Vt  verbi  gratia  numerus  7»  fecunda  proportionalitatis  mon- 
fr  at, radicem  eandem  2.  tertij  ordinis  pof  tam  fetties  , hoc 
paHo32.2.2.2.2  2.2.  & mfe  continue  fxjei  multiplicatam 
producere  1 28 .oclauum  numerum  Geometrica  proporti  oy\a-- 
litatis  ilh  numero 7 . fippoftum  , Nam  ex  2.  primi  loci  in  2. 
fcund:  Loci  fiunt  4.  & ex  4. in  2. terti]  loci fiunt  8 .& cx  8 .in 
2.  quarti  loctfitmt  iu.&  ex  16.  in  2,  quinti  loci  fiunt  32.  & 

ex 
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«e  ?_2Z?2  ».  fexti  loci  fiunt  6 j-.fa  denique  ex  6-f.in  2.feptimi 
loci  fiunt  j 28  .fac.  Atque  hoc  non  fotum  verum  efl  in  propcfi - 
tu  proportione  continua  dupla , fed  in  omnibus  alijs , quicun- 
que numerus  fecundum  locum  occupet  tanquam  radix  alio- 
rum 3 (y  qui  proportionem  denominat . 

ITA  §lv  E fi  confiituere  vis  quotlibet  medios  inter  duo: 
propofitcs  numeros , cape  numerum  mediorum  confiituendo - 
rum  in  primo  ordine . Nam  ex  vtroque  numero  dato  extra- 
henda efl  radix  , qu&  toties  ordine  pofita  , (y  continue  multi- 
plicata vtrumque  producat , quot  vnitates  continentur  in  m 
mero  fecundi  ordinis , qui  infra  numerum  mediorum  confii- 
tuendorum  in  fupremo  ordine  acceptum  ficriptus  efi . Radices 
innent  as  fub  datis  numeris  colloca , quamque  fub  fuo  , ly 
ab  eifdem  afcende  per  continuam  vtriufque  multiplicatione , 
(ducendo  primum  quamque  radicem  inuentam  in  fe,  deinde 
in  numerum  productum  , (y  fic  deinceps .)  ita  vt  duas  pro - 
portionalitates  Geometricas  multiplices  infiitu as  d radicibus 
incipientes , (y  ab  eifdem  denominatas , tot  terminorum,  (ex* 
clufis  datis  duobus  numeris ) quot  medij  termini  qu&runtur  . 
Eofih&c  fingulos  terminos  vnius  ordinis  duc  in  fingulos  termi- 
nos alterius  ordinis  aduerfcs , (y  oppofitos  , hoc  efi, maximum 
vnius  in  minimum  alterius : proximum  deinde  fub  illo  inpro- 
x imum  fiupra  hunc,  (yc.  Ita  vt  in  vno  ordine  femper  defcen- 
das  a fupremo  ad  infimum  vfque  , in  altero  vero  ab  infimo 
vfque  ad  fupremum  afcendas , vt  in  exemplis  patebit , Nu- 
meri enim  procreati  dabunt  medios  terminos 3 quos  qu&rimus. 

. "Exempli  caufa , fi  inter  o-Jy  1 44-dnueniendus  fit  vnus  ter- 
minus medio  loco  proportionalis , fumemus  in  primo  ordine 
1 • (yfiub  hoc  termino  in  fecundo  ordine  numerum  2.  qui  indi- 
cat, ex  vtroque  numero  dato  eruendam  ejfe  radicem  quadra - 
tam^qua  videlicet  bispofita^per  eius  multiplicatione  vtrum- 
que producat , vt  dcclar auimus . Radices  autem  quadrat  a 
inuentA funt  3 (y  12.  Et  quia  vnus  tantum  medius  terminus 
dsfideratur,  non  funt  injtituend&  proportionalitates  Geome- 
trica d radicibus  incipientes , quAplures  terminos  habeant , 
fed  ipf&  radices  inter  fs  multiplicanda . Numerus  enim  pro- 
creatus 3 (f.  erit  medio  loco  proportionalis  inter  9.  (y  144-.  Vt 
hic  vides.  9.  36. 144.  Sic  etiam  fi  inter  1 8.(y  288.  confii- 
tuendtts fit  vnus  terminus  medius : quonia  hi  numeri  radices 

quadratas 
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quadratus  non  h ab ent  ,fignabimus priorem  hoc  modo3R.q.i8. 
pofieriorem  autem  fic.R.q.  288.  Ha  autem  radices  inter  fe 
multiplicata  faciunt  7 2.  terminum  medium  proportionalem 
inter  j 8 .&  28 8 .hocmo do  18 .7 2.  288.  Vbi  etiam  admira- 
tione dignum  e fi  , duos  numeros  , quorum  muter  potesi  effer- 
ri, inter  fe  multiplicatos  gignere  numerum  rationalem:  cuius 
rei  demonfiratio  ex  Ub.j  0. petenda  efi . Quo  pacto  autem  in- 
ter fe  multiplicandi  fint  duo  numeri  fur  di,  qui  nimirum  ef- 
ferri non pojfunt, quales funt  R.q.i  $,&R.q.  288 . docebimus 
in-Algebra  . 

R V R S V S fi  dati  fint  duo  numeri  16  6 2 s. inter  quos 
tres  medij  confiuushdi  fint,  accipiemus  in  primo  ordine  nume- 
rum mediorum  3 .cui  in  ordine  fecundo  fub fer ibitur  numerus 
4,  Igitur  ex  'Utroque  dato  numero  extrahenda  efi  radix,  qua 
quater  pofita , & continue jnultiplic at a vtrumqus  producat, 
qu&  quadrati  quadrata3vel  fenfiz.enfica  dici folet,cuiufmo- 
di  in  dato  exemplo  funt  2.&  s .Confittues  ergo  hos  ordines  triu 
terminorum  fub  iC.  & 62  s.  Geometrice  proportionalium  in 
proportione  multiplici  fincipient  es  ab  eifdem  radicibus  2.&  j. 
a quibus  proportiones  horum  ordinum  denominantur  , vt  hic 
apparet  . 


16 

40  | IOO  | 1JO 

Sis 

S 

nf 

4 

1 

5 

Ex  8 ^JUpremo primi  ordinis  in  s.  infimum  fecundi  ordinis 
fiunt  40. pro  primo  medio  . Ex  4.  in  zs,  fiunt  100 . pro  medio 
fecundo  . Denique  ex  2. in  1 2 s. fiunt  2 s 0. pro  tertio  medio. 

S C I T V autem  dignum  efi , medios  terminos  inuentos 
cum  duobus  extremis  datis  continere  proportionem  continuam 
l eam  , qua  inter  radices  datorum  numerorum  repentur  . Sic 
I enim  in  dato  exemplo  vides  ita  effe  C 25 . ad  25  o.&  25  0.  ad 
1 1 00.&  1 00. ad40.fr  40. ad  iG.vt  s . ad 2,  Quapropter  , in- 
1 uentis  radicibus, fi  maior  per  minorem  dtuidatur,  & per  Quo- 
1 tientem,qui  denominator  efi  proportioni:  radicum  inuentaru , 
I P p multi - 
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multiplicetur  minor  numerus  datus  5 produclue  numerus 
rurfum  per  eundem  Quotientem  multiplicetur;  atque  ita  dem 
ceps , conJHtuentur  inter  duos  extremos  datos  medij  termini 
udem , etiamfi  duo  illi  ordines  proportionum  multiplicium  a 
radicibus  denominatarum  non  tnfiituantur , Vt  in  exemplo 
dato.  Diuifa  radice  s. per  radie  em  2. fit  Quotiens  2,-—.  deno- 
minator videlicet  proportionis  5. ad  2 . Si  igitur  ducas  minore 
numerum  datum  1 6. in  2 -§-• gignes  4-0* primum  medium:  Et 
fi rurfus  ducas  40 Jn  2~.procreabis  1 0 0.  fecundum  medium: 
Et  denique  fi  1 0 0. ducas  in  2-~.  produces  2S  0 , tertiu  mediu. 

FERS  PICVVM  autem  efi , inter  datos  quoslibet 
numeros  non fiemper  confiituipojje  numerum  terminorum  pro - 
pofitum  5 qui  fint  rationales , fed  plerunque  inuentos  terminos 
ejfe  irrationales : propterea  quod  dati  numeri  non  habent  (em 
per  illas  radices,  qua  extrahendi  funt  .*  aut  certe  non  ha- 
bent eam  proportionem , quam  aliqui  duo  numeri  y ex  quibus 
e a radices  pojfunt  extrahi,  quod  etiam  Jatis  ejfet  * Sicut  enim 
inter  jC.jy  6 2 s. qui  habent  radices  quadrat  iquadr  at  as , hoc 
efiyqu&  quater  pofita  eos  fuis  multiplicationibus  producunt , 
tres  medij  termini  incidunt :ita  quoque  inter  48. & 1875. qui 
iUts  1 6 6 2 s .proportionales  funt , licet  non  habeant  fimiles 
radices , cadunt  tres  medij  termini  » vt  hic  patet , 

48.  J20.  qoo.  750,  18  j 5, 

QfVA  MOEREM  fi  quis  defideret  duos  numeros , in- 
ter quos  cadant  ^quotquot  voles , termini  medij  rationales  in 
data  proportione  , accipiendi  funt  duo  numeri  quomodocuncfc 
datam  habentes  proportionem . Eorum  enim  vterque  fi  toties 
ponatur  , quot  termini  medij  qu  Arendi  funt , adhuc  fe- 

mel,&  continue  multiplicetur , erunt  vltimi  duo  numeri  pro- 
ducti , quos  qusrimus : Inter  eos  enim  medij  termini  confii- 
tuentur  eo  modo , quem  expofuimus  ,•  hoc  efi , vel  infiituendo 
fub  illis  duos  ordines  proportionum  multiplicium,  quas  ajfum- 
pti  numeri  denominent , tot  terminorum  , quot  medij  termi- 
ni qu&runtunvel multiplicando  minorem  eorum  per  denomi- 
nator em  proportionis  data  , qu&  efi  inter  acceptos  duos  nume v 
rosy&c.  V erbi  gratia  fi  quis  velit  duos  numeros  (inter  quos  con 
fiitui  pojfint  quattsor  termini  medij  rationales  in  proportione 
Juper  bipartient  e tertias,  cuius  denominator  efi  I . fumemus 
duos  numeros  6,&  \ 0.  habent  es  datam  proportionem  fuper  bi- 
partientem 
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partientem  tertias , (y  vtrumque  quinquies  ponemus  hoc  mo- 
do,6.6. 6,6,6.  & i o 1 0.ro,i  o.i  o.  Ex  multiplicatione  enim 
continua  vtriufque  exiftent  hi  numeri  7776 . (y  1 00000.  in- 
ter quos  conjlitues  quatuor  medios  numeros  proportionales , 
ut  hic  vides  • 

i 


7776 

12960I  21600  j 3 <Jooo  | (Joooo 

I coooo 

1 296 

10000 

116 

1000 

36 

ICO 

6 / 

IO 

Qui  quidem  niedij  termini  inueniuntur  vel  ex  12 0 6.  in 
1 o.dy  ex  21 6. in  1 00.  & ex  3 6. in  1000.  (y  ex  6. in  10000.  vel 
ex  denominator  e i-f-.  proportionis  fuperhip  artientis  tertias 
in  minorem  numerum  inusntum  7776.  & iterum  in  nume- 
rum productum  , gpc, 

X I . 


K V M E RV  M quemcunque  datum  diftribuemus  in 
quotuis  partes  proportionales  Geometrice  in  data  proportione 
hoc  modo  . Cape  tot  numeros  continue  proportionales  in  data 
proportione  fiue  minimos^ fiue  non  minimos, in  quot  partes  da- 
tus numerus  dijiribuendus  efi,&per  eorum  fummam  datum 
numerum  partire . Quotiens  namque  per  Jmgulos  terminos  in 
data  proportione  acceptos  multiplicatus  procreabit  partes  dati 
numeri  f eruant  es  datam  proportionem  inter fe.  V eluti fi  datus 
numerus  7S6 '.fecundus fit  in  6.  partes  continue  proportionales 
in  proportione  dupla  ,•  fi  fumantur  6.  termini  continue  dupli , 
3.6 ,t  2. 2 4. 48 .96 .quorum  fumma  eft  18 9. & per  hanc  fum- 
mam datus  numerus  7 s 6 .diuidatur.  Quotiens  autem  4 per 
fingulos -acceptos  numeros  multiplicetur , procreabuntur  hi  6 . 
numeri  continue  dupli , conficientefque  firr.ul  in  vnam  fum- 
mam collecti  datum  numerum  756,  videlicet , 

12,  24*  4$.  9<>.  192,  384 . 

• Ep  2 Eidem 
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Eadem  partes  inuenientur » fi  fumantur  hi  alq  C.  numeri 
contimi  dupli,  _L_  . . jt. , . jifi.  .^.quorum fum- 
ma eft Tao'  VelhiC.alijyi  oo.  200.4-00.  800.  iC 00-3200. 
quorum  fumma  e fi  C 3 00.  Nam  datus  numerus  7 sC.  diuifus 
fer fummam  priorem  facit  1200.  qui  Quotiens  dubius 

in  primum  numerum  acceptum  — dabit  primam  partem 
t2.  vt  prius,  ^yc.  At  idem  numerus  datus  75 C. diuifus perpo- 
fieriorem fummam  C 3 00.  facit  Quatient  em  qui  du- 

ctus  in  primum  numerum  affumptum  10  0.  producit  eandem 
partem  primam  12.& fic  de  c At  eris  . 

Qv  O D fi  cupias  numerum  > qui  fi  cari  poffit  in  quotuis 
partes  proportionales  fine  vila  fi  asione , ( Namnifi  feruetur 
id,  quod  iam  pfA  cipiemus^  incidemus  plerunque  in  fi  aci  tones  ) 
affequeris  propofitum , fi fumas  quemcunque  numerum  mul- 
tiplicem fummt  totidem  terminorum  proportionalium  ajfum- 
ptorum  . Vt  fi  quis  quArat  numerum  , qui  pojfit  difiribui  in 
s . numeros  integros  fefquialteram  proportionem  continuam 
habentes  fumptis  s -terminis  in fefquialtera proportione  con- 
tinue quibufcunque , vt  64.pC.144.21  C.  324.  quorum  fum- 
ma efi  8 44, accipiemus  huius  fumma  quemcunque  numerum 
multiplicem , nimirum  decuplum  8 440 . Hic  enim  per  pr&ce- 
ptum  traditum  fecabitur  in  5 • numeros  integros  proportionis 
fe [qui  ait  er  a continuA , cum  eo  diuifoper  fummam  acceptorum 
numerorum , Quotiens  necejfario  fit  numerus  integer « 

HINC  nullo  negotio  fatisfaciemus  quAfiioni,  qua  iubea- 
mur  in  data  proportione  continua  reperire  quotuis  numeros , 
qui  in  vnam  fummam  collecti  confiituant  numerum  qusm- 
cumque  datum . Nam  fi  datus  numerus  fecetur  in  tot  partes 
proportionales  dat  a proportionis , vt  docuimus  , foluta  erit 
qujtjlio  . Vt fi  quis  inuenire  velit  4*  numeros  tripi  a proportio - 
ms  continuA , quorum  fumma  fit  1 oo.fecandus  erit  hic  nu- 
merus loo.  tn  4.numeros proportionis  tripla , vt  in  a-j--  7— -• 
22-g-C  7~.Hi  enim  conjiciunt  datum  numerum  1 0 o.Quod 
fi  conficere  debeant  fummam  400. erunt  numeri  quAfitt  in  tri 
pia  proportione  continua  hi.i  0.3  0.90.270. Horum  enim  fum- 
ma efi  400.  Si  denique  fummam  conficere  debeant  non  fupe- 
rantem  I . erunt  huiufmodi  numeri,  JL  .Sum- 
ma enim  horum  efi  hoc  efi , 1 . 
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DE PROPORTIONALITATE 
Harmonica* . 

I. 

TRES  numeri  in  proportionalitate  Harmonica  inuenien- 
tur  ex  tribus  numeris  proportionalitatis  Arithmetica  quibuf- 
cunque , Ji  primus fecundum , ac  tertium  , & fecundus  in 
tertium  multiplicetur . V(  fubiecta  exempla  demonfirant . 

' Ant.\  1.2.3. \ 3 • 7Al. | 4.  6.  8. | 10  . 60  . lio. 

' Harf\2. 3. 6.\zi. 33.77  *\24-.32. +8. \600.1 100.6666. 

In  omnibus  enim  ex  primo  termino  Arithmetica  propor  * 
ticnalitatis  in  fecundum  637  tertium  fit  primus  terminus  Har- 
monica 9 <&  fecundus : ex  fecundo  vero  m t ertium,  tertius . 

ALIO  modo , & in  idem  recidit , gignitur  Harmonica 
proportionalis  as  ex  Arithmetica  . Nam  medius  terminus 
Arithmetic&proportionalitatis  ductus  in  extremos  gignit  ex- 
tremos Harmonica  : extremi  vero  eiufdem  Arithmetica  in- 
terfe  multiplicati  creant  medium  Harmonica  ,Vt  in  ij filem 
exemplis  manifolium  eft . 

HINC  fit , extremcs  terminos  Harmonica  proportiona- 
litatis i ac  proinde  differentias,  eandem  habere  proportio- 
nem > quam  extremi  Arithmetice,ex  qua  orta  e fi  , habent : 
quia  videlicet  extremi  Arithmetica  per  eundem  medium^j 
multiplicati  produx  erunt  Harmonica  extremos . 

QVA  PROPTER  fi  repertendi  fint  tres  numeri  pro- 
portionalitatis Harmonic  i,  quorum  extremi  , atque  adeo 
differenti*,  datam  habeam  proportionem , fumendi  funt  duo 
numeri  proportionem  datam  habentes  , 6?  inter  eos  medius 
Arithmetice,  proportionalitatis  confiituendus : ac  denique  ex 
hifce  tribus  terminis  inueniendi  tres  in  proportionalitate  Har 
monita,  vt  diximus  . V t fi  querantur  tr  es , quorum  extremi 
habeant  proportionem  fefquiterttam  , fumemus  3.  & 4 > inter 
quos  ea  pr 'portio  repentur : fedquia  eorum  fumma  7.  impar 
e fi, non  pote  fi  inter  eos  collocari  medius  integer  in  proportio  na- 
tu at  e Arithmetica , ducemus  vtrumque  per  aliquem  nume- 
rum par  em, nimirum  per  2.  Inter  froduflos  enim  6.  8.  cadet 
integer  medius  proportionalis  Arithmetice ,7. nimirum  femif- 
fis  eorum  fumma  . Ex  his  igitur  tritus  6.7.8.  Arithmetice 

Pp  3 propor- 
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proportionalibus  orientur  hi  tres  Harmonice  proportionales , 
42.48.56  quorum  extremi,  atque  adeo  (y  differ  entia, propor- 
tionem fefquitertiam  datam  habent  . 

5 E QjV  I TV  R etiam  fbinos  numeros  trium  terminorum 
proportionalitatis  Harmonica  binis  Arithmetica , ex  qua  or- 
ta eflyconuerfo  ordine  ejfe  proportionales  : hoc  e fi,  in  Harmo- 
nica ita  ejfe  fecundum  ad  primum , vt  in  Arithmetica  ter- 
tius eff  ad  fecundum . I tem  in  illa  fc  ejfe  tertium  ad  fecun- 
dtimjvt  in  hac  ejl fecundus  ad  primum  :quia  nimirum  prior  es 
duo  in  Harmonica  producih  funt  ex  pofterioribus  duobus  in 
Arithmetica  per  primum  eundem  multiplicatis:  Duo  veropo- 
Jleriores  Harmonice,  procreati  funt  exprioribus  duobus  Arith- 
metica, in  tertium  ductis . Vt  ex  fuperioribus  exemplis  per- 
Jfiicuum  eff . 

VICISSIM  fi  primus  numerus  Harmonica  proportio- 
nalitatis ducatur  in  fecundum , ac  tertium , (y  fecundus  in 
tertium , procreati  erunt  tres  numeri  Arithmetica  proportio- 
nalitatis. V el  {quod  idem  eft)  [i  medius  terminus  H armoni- 
ct  in  duos  extremos  ducatur, gignentur  duo  extremi  Arithme 
tic&iduo  vero  extremi' Harmonica,  inter fe  multiplicati produ 
cent  medium  Arithmetica : eodem  fcilicet  prorfus  modo, quo 
ex  Arithmetica  proportionahtate  Harmonicam  oriri  dixi- 
mus . Ita  vides  ex  hac  Harmonica  2.3.6  .gigni  hanc  Arith- 
meticam, 6.12.1 8.  Siue  em  m ducas  primum  2.  infecundum 
3 . Jy  tertiu  6. 1 tem  fecunda  3. in  t eniti  6. produces  6 . 12.18. 
ffue  ducas  medium  % in  extremos  2. 6. facies  extremos  6.18 . 
(y  ex  primo  2. in  tertium  6. medium  12. 

HARMONICA  proportionalitas  dicitur  continua- 
ri vitra  tres  terminos  ffue  ad  maiores  numeros  progrediendo  , 
fue  regrediendo  ad  minores , quando  primi  tres  numeri  funt 
proportionales  Harmonice ^(y  tertio  adiunguntur  duo  cum  eo 
conffituentes  quoque  eandem  proportionalitatem  Harmoni - 
cam,Jym  eade  omnino  proportione.  Deinde  v It  imo,  qui  quin- 
tus eff , adiunguntur  eodem  modo  alij  duo-,  atque  vlt imo ^ ffue 
feptimo,alij  duo-,Jyfic  in  infinitum.  Hoc  autem  fit  verfus  ma 
iores  numeros  progrediendo  y fi pofiericres  duo  numen  ducantur 
in  denominat  orem  proportionis  ^quam  tertius  ad  primum  ha- 
bet . Vt  datis  his  tribus  numeris  2.3. 6. Harmonice  proportio- 
nalibus ^ fi  poft  er  iores  duo ,3. 6 .ducantur  in  3.  denominatorem 

propor- 
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proportionis  6.  ad  2 .fient  9 . 1 8.atq;  ita  erunt  iam  quinfy  ter - 
mini, 2. 3. 6. 9. 18.  Harmonice  proportionales:  Etjipojiertcres 
duo  9.  i Seducantur  iterum  in  3 .denominat orem proportionis, 
erunt  feptem  hi  termini,  2,3 .6 ,9 . 1 8 ,27.  s 4-  continue  propor- 
tionales Harmonice  :&  fic  progredi  poterimus  in  infinitum, 
ita  vt  femper  Harmonica  proportionalit  as  continuetur  per  ter 
minos  locorum  imparium , vt  per  tertium,  quintum, feptimum, 
nonum,  <&c.  Quod  fi  verfus  minores  terminos  progredi  libeat , 
dtuidendi  erunt  minores  duo  numeri  per  denominatorem  pro- 
portionis extremorum: Et  poficriores  duo  minores  inuenti  ite- 
rum diuidendi  per  eundem  denominatorem , & fic  deinceps  in 
infin:tum,V  t datis  his  tribus  numeris , 1 8.9 . 0.  fi  minores  duo , 
9. 6 .diui dantur  per  3 .denominatorem proportionis  inter  extre- 
mos 18.6 . fient  3.  2.  atque  ita  erunt  iam  quinque  termini, 
18.9.6 .3. 2. Et  fi  rurfus  duo  pofieriores  inuenti  3 .2.  diuidatur 
per  eundem  denominatorem  3 . adiuncii  erunt  vltimo  termi- 
no 2.  alij  duo  in  Harmonica  proportionalit  at  e hoc  modo  , 
18.9.6.3.2. 1 .-f-.atq;  ita  deinceps jpgredt  licebit  in  infinitu. 

ALIO  modo  ,&  quidem  magis  proprie  , continuatur  pro - 
portionalitas  Harmonica  ,fiue  ad  maiores  numeros  progre- 
diende fiue  ad  minores, quando  primi  tres  numeri  funt  Har- 
monice proportionales;  I tem,  rei  telo  primo,  alij  fequ  entes  tres s 
& relictis  duobus, fequent  es  alij  tres,  at  % ita  deinceps:  Sed  in 
hac  continuatione  nunquam  erit  eademproportio  inter  extre- 
mos trium, qus  inter  extremos  aliorum  trium.  Vt  in  his  4. nu- 
meris,3. +.6 . 12. continuata  dicitur  proportionalit  as  Harmo - 
nica,qucniam  tam  tres  3. 4.6.  quam  tres  4.6.12  Harmonice 
proportionales  funt  :fed priorum  extremi  3 .6  .proportionem  ha- 
bent duplam,  at  extremi  pcfierioru  4.1 2,  triplam.  Item  conti- 
nua ejfe  dicitur  Harmonica  proportionalit  as  in  his  quin%  ter 
minis.  10.12.15,20.30. quia  & in  tribus , 10.1 2.1  s .& in  tri- 
bus,! 2.1  s. 20.  & in  tribus , 1 s.  20. 30. Harmonica  proportiona- 
lit as  reperitur, licet  extremi  quorumlibet  trium  nen  habeant 
eafdetn proportiones . Quo  pacto  autem  in  vtramcfo  partem 
hoc  modo  continuanda  fit,quddo  continuari  pote  fi  fine  q3  enim 
femper  ad  maiores  numeros  progrediendo  poteft  hoc  modo  ex- 
tendi ) aut  quo  pacto  quot  libet  numeri  continue  Harmonice 
proportionales  , vt  expo fuimus, repertri pcjfint , ex  ijs  , quA  fe- 
qunntur  , confiabit  • 

Pp  4 INTER 


Coo  EVC  L ID.  GEOM. 

II.- 


I NT  ER  quofuis  datos  duos  numeros  confiitues  medium 
Harmonice  proportionalem,  hac  ratione . Numerum  > qui  fit 
ex  datorum  duorum  numerorum  differentia  in  eorum  mino- 
rem , partire  per  eorundem  fummam , Quotientemque  mino- 
ri adde . Conflatus  enim  numerus  erit  medius , quem  qu&ris. 
Vel  eandem  differentiam  datorum  numerorum  duc  in  maio- 
rem , & productum  partire  per  eorundem  fummam . Si  enim 
Quotientem  ex  maiore J dato  fubtrahas , reliquus  fiet  medius 
terminus  qu&ptus . Vt  inter  duos  numeros  is.&  6 o.inuentu- 
| rus  medium  duc  eorum  differentiam  j-s.in  minorem  is.  & 
numerum produbtum  C 75 . partire  per  eorum  Jummam  75* 
Nam  fiQuotient em  9. minori  1 s.adijcias, conflabis  medium 
terminum  24. vt  hic  patet,  1$.  24.  60.  Eundem  medium  re- 
peries , fi  eandem  differentiam  45.  ducas  in  maiorem  C 0.  & 
produclum  27 00. per  eorum  fummam  75  diuidas  . Quotiens 
enim  36 .ex  maiore  6 0,  detractus  relinquet  eundem  medium 
terminum  24. 

VIDES  ergo , quando Jumma  datorum  duorum  nume- 
rorum non  metitur  productum  ex  eorundem  differentia  m mi- 
norem eerum,velin  maior  em, medium  inuentum  effe  neceffa- 
no  integrum  cum  fractione . Vt  fi  inter  7.  & 1 0.  tnueniendus 
fit  medius,  duc  eorum  differentiam  3 . in  minorem  7.  & produ- 
ctum 2 i.per  eorundem  fummam  17. partire  . Quotiens  enim 
i-pf-  additus  eidem  minori  7.  facit  medium  terminum 
Vt  hic  vides,  7.  8~ . j 0.  Quia  tam  10. ad  7.  habent  pro- 
portionem fuperiripartientem  feptimas  , quam  differentia 
maiorum  i-j-.  ad  minorum  differentiam  Vel  eorum 

differentiam  3.  duc  in  maiorem  1 o.produllumque  numerum 
3 0.  partire  per  eorum  fummam  1 7. Quotiens  enim  I —■ . fub- 
tr actus  ex  maiore  1 0.  reliquum  faciet  eundem  medium  ter- 
minum 

ALII  tradunt  medij  termini  inuentionem  inter  duos  nu 
meros  datos  in  proportionalit at  e Harmonica  hoc  modc.Inuen 
tis  duobus  minimis  numeris  in  proportione  duorum  numerer  it 
datorum , iubent  Quoti  entem , qui  fit  ex  dtuifione  differenti 1 
datorum  duorum  numerorum  per fummam  minimorum  duo- 
rum inuentorum,duct  in  minorem  inuentum  , (3*  produclum 

numerum 
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numerum  minori  dato  adijci  : Vel  eundem  Quotientem  duci 
in  maiorem  inuentum , & productum  numerum  ex  maiore 
dato  Jubtrahi . Semper  enim  •vel  ille  conflatus  numerus , vel 
hic  reliquus  dabit  medium  terminum  , qui  quivit ur  . Vt  fi 
inter  2 o&  3 o.fit  inueniendus  medius : minimi  numeri  pro- 
portionis inter  20.&  3 o.  fiunt  2. 3.  Si  igitur  differentia  dato- 
rum numerorum  1 0 diuidatur per  inuentorum fiummam  s.fit 
Quotiens  2,qtiem  fi  ducamus  tn  minorem  inuentum  2»&pro- 
duclum  4.  minori  dato  2 0. addamus,  vel  fi  eundem  Quotien- 
tem  2. ducamus  in  maiorem  inuentum  3 . & produHum  6,  &tc 
dato  maiore  3 0. demamus , inuenietur  fiemper  medius  termi- 
nus 24.  Vt  hic  apparet.  20.  24.  30. 

B REV IV  S ita  medius  terminus  reperietur . T>  iuida - 
tur  datorum  numerorum  differentia  per  numerum,  qui  deno- 
minator em  proportionis,  quam  dati  numeri  habent,  vna  vnt - 
tat  e fhperat » Quotiens  enim  minori  termino  additus  dabit 
medium-.  Vt  datis  numeris  10.  40.  habentibus  proportionem 
quadruplam, fi  eorum  differentia  30.  diuidatur  per  s.qui  nu- 
merus denominat  orem  proportionis  vna  vnitate  fiuperat , fiet 
Quotiens  6 .qui  additus  minori  termino  10.  conficiet  medium 
terminum  / 6.  hoc  modo.  10.  1 6.40. 

S E D ad  memoriam  innandam  insternemus  fortajfe  com- 
modius,(licet  aliquanto  longiore  operatione ) medium  termi- 
num inter  duos  extremos  datos ^hoc  modo.  Si  duo  extremi  non 
fiunt  impares , vel  pares  ,fied  vntts  par9&  alter  impar,  dupli- 
ca idos,  & inter  duplicatos  conflitue  medium  Arithmetice 
proportionalem,  qui  fiemper  erit fiemijjis  fiumme.  eorum.  P er  hos 
deinde  ires  numeros  Arithmetice  proportionales  quire  ex  re- 
gula 1 . tres  Harmonice  proportionales.  Ita  enim  inuentus  erit 
medius  terminus  inter  duos,  qui  eandem  tnter fie  proportionem 
habent , quam  dati  duo  extremi . Quod  fi  jiat , vt  trimus 
inuentus  ad fecundum » ita  primus  datks  ad  aliud  *,  hoc  e fi, fi 
per  primum  inuentum  diuidatur  numerus  ex  fecundo  tnuento 
in  primum  datum  facilis , reperietur  medius  inter  datos  duos 
extremos.  Vt  fi  inter  7.  & 10.  inueniendus  fit  medius  i dupli- 
ca eos,  vt  jiant  20.  Summa  enim  herum  34-par  e fi,  cu- 

iusfiemijfis  JJ.  efic  medius  Arithmetice  inter  14.  & 20.  heC 
modo  14.17.20.  Ex  his  tribus  inuementur  hi  tres  Harmoni- 
ce proportionale  s,  238 . 28  0.  340.  Si  ergo  fiat , vt  primus 
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innemus  2 $8.  ad  fecit  dum  280.  ita  primus  datus  7.  ad  aliud , 
inuenietur  numerus  8-~.  qui  medius  efi  Harmonice  inter 

7.  & l c,  qui  ab  initio  propcfiti  fuerunt* 

111 . 

PROPOSITIS  duobus  numeris, repertemus  tertium 
utroque  maiorem  in  proportt cnalitate  Harmonica  , quando 
id feri  potefi , f Pulchre  autem  operatio  docebit , quando  id 
fieri  nequeatjhac  ratione.  Numerum  ex  uno  in  alterum  geni- 
tum  partiemur  per  numerum  qui  relinquitur^  fu  btracla  am- 
borum differentia  ex  minore  termino  dato.  Quotiens  enim  erit 
tertius  terminus  utroque  dato  maior > quem  qus.rimus.Qubd 
fi  quando  diuifor  reperiatur  ejfe  0.  vel  quando  amborum  dif- 
ferentia ex  minere  termino  fubtraht  nequit, impoffibile  efifda 
tis  duobus  numeris pojfe  adiungi  tertium  maiorem  in  propor - 
tionalitate  Harmonica . Vt  fi  duo  termini  minores  dentur 
\ 2. 16 ,diui demus  numerum  ex  eis  procreatum  i_p2.per  8. qui 
numerus  relinquitur, fi  amborum  differentia  4.  ex  minore  12. 
detrahatur . Quotiens  enim  24.  cum  datis  duobus  confiituit 
hanc  Harmonicam  proportionalitatem , 1 2.16.24.  Hanc  ex- 
tendemus ,fi  ad  duos  terminos  1 6 .24.  tertium  adiungamus , 
nimirum  dtuidendo  q 84.  numerum  ex  16. in  24.  facium,  per 

8.  qui  numerus  remanet  f ali  a fubtraHione  d.fferentiA  ambo - 
rum^qus.  efi  8.  ex  minore  1 C * Inuenietur  enim  numerus 48 . 
Quare  ita  flabunt  4.  termini  Harmonice  proportionales , 
12. 16.24.48.  Quodfi tentemus  his  adiungere  alium  maio- 
rem, frufir  a labor  abimus. Nam  datis  duobus  ultimis  24.48. 
reperietur  diuifor  effe  o.  Differentia  enim  amborum,  qui  efi 
24.fubtrc.cla  ex  minore  24.  relinquit  0.  Qufid.fi  quis  propo- 
nat hos  duos  numeros,  10.12.  a di  ungetur  iliis  tertius  utroque 
maior^i  s .Ad  hos  vero  duos , 10.  1 1.  apponetur  tertius  12-ff. 
Et  ad  duos  7 0.9 1). tertius  1 1 o.At  vero  ad  3.6.  nullus  adiun- 
gi poterit : quia  differentia  inter  ambos , que.  efi  3.  dempta  ex 
minore  q. relinquit  o.  Atque  eodem  modo  quando  dati  nume- 
ri habentproportionem  duplam,non potefi  illis  adiungi  tertius 
proportionalis  , quia  differentia  amborum  ftmper  efi  minori 
termino  Aqualis  . Multo  magis  cum  dati  numeri  habent  pro- 
portionem dupla  maiorem , non  inuenietur  tertius  maior  illis 

• - propor- 
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proportionalis  Harmonice, quia  differentia  ambord  tuncfem- 
per  maior  efi  minore  termino  , atque  idcirco  fubtr actio  fieri 
nequit . Vt  fi  dentur  numeri  3. y.  quorum  proportio  e ft  dupla 
fefquitertia,  nimirum  maior , quam  dupla , vides  amborum 
differentiam  4.  maiorem  effe  minore  termino  3 . Quare  iliis 
non  adtungetur  vllus  tertius  proportionalis  . 

ALII  ita  inueftigant  tertium  terminum  . Ducunt  dato- 
rum numerorum  differentiam  in  maior  em  9 numerumque  pro- 
ductum per  numerum, qui  relinquitur , fubtr  aci  a eadem  dif- 
ferentia ex  minore  numero  fiimdunt-,  Quotientem  dsniqs  ma- 
iori adijeiunt , vt  tertium  conficiant . Vt  datis  duobus  nume- 
ris, 12.  1 6. fi  eorum  differentia  4.  ducatur  in  16.  (fi  productus 
numerus  6 4.  diuidaturper  8.  (qui  numerus  relinquitur,  fiib- 
tracta  eadem  differentia  4.  ex  minore  12  .)  fit  Quotiens  8. 
qui  additus  ad  maiorem  1 6 facit  tertium  24.  vt  prius  , 

' ITA  QV  E,vt  duobus  numeris  adiungi  pofifit  tertius  ma- 
ior proportionalis , neceffe  efi, HLorum proportionem  effe  vel fiu- 
perparticularem  , vel fuperp  artient  em  , nimirum  dupla  mi- 
norem. Ex  quo  liquido  confiat , Harmonicam  proportiona- 
litatem  non  poffe  progredi  in  infinitum  verfus  maiores  nume- 
ros.Nam  cum  primum  ventum  erit  ad  duos  numeres^  quorum 
proportio  dupla  efi , vel  maior  , ibi  neceffarTo  propcrtionalitets 
confifiet  , (fi  vitra  non  promonebitur . 

S E Qy  I T V R quoque  ex  priori  regula , quando  minor 
terminus  fuperat  differentiam  amborum  fola  vnitate  , tertiu 
procreari  ex  primo  in  fecundum:  quia  prcdulius  hic  numerus 
diutfus  per  illam  vnitatem  facit  tertiu  numeru,  vt  diximus  . 
Confiat  aut  e numero  per  unitate  diuifo,  Quotientem  effe  eun- 
dem numerum  diuifum.  Vt  fi  dentur  duo  numeri.  6,  1 1 .quia 
minor  6 fuperat  amborum  differentiam  s.  fola  vnitate  , erit 
tertius  proportionalis  numerus  66,  qui  fit  ex  6 ,in  1 iMsluti  hic 
vides,  6,  jj.  66 * Idem  cernitur  in  hifce  numeris.  2.  3,  6. (fi 
1 0.1 9.1 9 0,  Semper  enim  tertius  fit  ex  primo  in  fecundum  : 
quia  primus  fuperat  differentiam  prioris  duoru  fola  vnitate. 

E X pefieriori  vero  regula  fequitttr  , quando  minor  termi- 
nus fuperat  amborum  differentiam  fola  vnitate,  tertium  pro- 
creari,fi  pro  duci  us  ex  amborum  differentia  in  maiorem , ma- 
iori adij  ciatur : quia  producius  ille  diuifus  per  illam  vnita- 
tem y non  facit  diuerfum  Quatient  em  ab  eo  prcduclo  9 fic. 

Vt 
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Vi  datis  eifdem  numeris  6.  n.fi differentia  5.  ducatur  in  j / . 

0*  prbdtiBui  5 5 > addatur  maiori  / / .fiet  tertius  terminus  6 6. 

Vi  'prius » 

ffffVA  R E facile  quoque  referiri  poffunt  ites  numeri  Har 
monite  proportionales  t fi  pro  primo  fumatur  quilibet  nume- 
rus , prc  fecundo  'vero  eius  duplus , detraBa  prius  vnitate , 
pro  tertio  denique  numerus  y qui  sx  primo  fit  in  fecundum . 

Vi  fi primus  fit  8.  erit  fecundus  15.  & teriiiis  120.  (y  fic  de 
ceteris  . Proportio  autem  tam  extremorum  > quam  differen- 
tiarum femper  erit  multiplex  a medio  ^qui perpetuo  impar  eji, 
denominata  . Vt  in  bis  proximis  tribus , <?.  15. 1 20. proportio 
eji  quindecupla » 

V N D E fi  querantur  tres  minimi  nUmeri  integri  Har- 
monice proportionales  in  quacunque  proportione  multiplici , fi 
quidem  denominator  efl  numerus  impar , ffatiiemus  eum 
denominatoremin  medib  : femiffem  autem  numeri  proxime 
maioris  in  primo  loco . In  tertio  denique  collocabimus  eum  , 
qui  exprimo  m fecundum  fit  4 Vt  fidefiderenturtres  numeri  1 
integri  y & minimi  in  proportione  feptupla , locabimus  y.  in 
medio  y (y  4.  (id  efl , femiffem  numeri  8.  proxime  maioris 
quam  y.)  in  primo  loco -y  (y  in  tertio  numerum  28.  ex  4*  in  7, 
procreatum  ; vt  hic  Vides,  4.  y.  28.  Si  iero  denominator 
efi  pAr,  flatuemus  numerum  proxime  maiorem  in  primo  loco: 
j in  tertio  vero  collocabimus  numerum , qui  fit  ex  illo  proxime 
maiore  in  denominator  em  In  medio  denique  ponemus  de- 
nominatorem  duplicatum  f Vt  fi  inueniendi  fint  tres  minimi 
integri  iri  proportione  oBupla , confhtuemus  9.  qui  numerus 
proxime  maior  efl  denominator  e 8.  in  primo  loco  ,*  (yin  tertio 
numerum  7 i- ex  9. in  8 . genitum  ; in  medio  denique  duplum 
denominatoris , nimirum  1 G.vt  hic  apparet.;}.  16 .'y 2. 

(gfv  O D fi  tres  numeri  Harmonice  proportionales  in  da- 
ta proportione  inueniendi  fint, fine  illi  minimi  fint  (y  integri , 
fiue  nOn,  agendum  erit  hoc  modo * In  medio  flatuemus  denomi- 
nator em  data  proportionis  : ln  primo  vero  femiffem  numeri  5 
qui  denominatorem  vna  vnitate  fuperat : In  tertio  denique 
loco  locabimus  numerum  ex  multiplicatione  primi  per  mediu 
facium.  V eluti fi  qusrantur  tres  in  data  proportione  dupla 
fupertrip  artient e f optimas;  erit  denominator  huius  proportio- 
nis collocandus  in  medio;  & in  primo  numerus  i-~.  ni- 
mirum 
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mirum femiffis  numeri  3-j-.  qui  denominator  em  2-j-±  unita- 
te fuperat . T ertius  denique  erit  ^5.  faclus  ex  primo  i~~. 
in  medium  2-j~.  Itu  igitur flabunt  tres  numeriinue.ntiyi -4~. 

qut  ad  bos  tres  eiufdem  denominationis  reuoca- 
buntur , . fi prius  quilibet  ad vnicam  fiatlio- 

nem  reducatur  : Numeratores  autem  84.1  1 9 .2  oj-.erunt  nu- 
meri integri  Harmonice  proportionales , eritque  extremorum 
proportio  , ac  proinde  (y  differentiarum  , dupla  fupertripar- 
tiens Jeptimas^qufL  videlicet  data  eji. 

I I I 

DV  O BV  S numeris  datis,  reperiemus  tertium  vtroque 
minorem  inproportionaiitate  Harmonicayhoc  modo'.  Nume- 
rum ex  vno  in  alterum  produftum  partiemur  per  fummam 
ex  maiore  dato,  fy  amborum  differentia  collectam.  Quotiens 
enim  erit  is, qui  queritur.  Vt fi  dentur  duo  numeri  6.  1 2 fi  di- 
uidamus  numerum  7 2. ex  C.in  1 2 .faftum , per  1 8.  fummam 
ex  1 2,  fy  amborum  differentia  6 . collectam,repenemus  tertiu 
+. minorem  vtrofy  illis  proportionalem,  vt  hic  cernis, +,6, 1 2. 
Hanc  e xt  e demus  regrediendo  verfius  minores  numeros, fi  duo- 
bus 4.6 .minore  tertium  adiungamus  3. hoc  modo.  3 ■+.(>.  12 . 
qui  numerus  3 .inuenietur , diuidendo  numerum  2+.  facium 
ex  jf.in  d -per  S , fiummam  videlicet  ex  6 . (y  amborum  diffe- 
rentia 2. collegam . Eodem  modo  duobus  minoribus 3.4-  ad - 
iungetur  tertius  minor  2- f-.  Atque  in  hunc  modum  decrefcet 
proportionalit as  qualibet  Harmonica  continue  in  infinitum. 
V bi  animaduertere  licet  admirabilem  fiane  varietatem  inter 
has  tres  proportionahtates  Arithmeticam  , Harmonicam  , 
fiy  Geometricam ; qut.  varietas  tribus  hi  fice  propofittQnibus 
explicatur . 

I.  ARITHMETICA  augetur  in  infinitum, fed  in 
infinitum  non  decreficit . 

II.  HARMONICA  contra,  decreficit  in  infinitum,  fed 
in  infinitum  augeri  nonpotefi . Quodintelligendum  efly fi  it  a 
continuari  debe  ai, vt  quilibet  tres  numeri  habeant  proportio- 
n alit  at  em  Harmonicani.Hcc  eftyvt  primus, fecundus,  ac  ter- 
tius fint  Harmonice  proportionales:  I tem  fecundus, tertius , fy 
quartus:  Item  t ertius, quartus, & quintus,  fyc.  Nam  altas  sn 

vir am  que 
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'utram que  partem  extendi potejl  in  infinitum , Jicut  Geome- 
trica , •ut  fupra  in  regula  i.  diximus . 

III.  GEOMETRICA  denique  & augetur , & 
di-crefcit  in  infinitum . 

EST  & hoc  notatu  dignum, in  cubo  reperiri  quatuor  ter- 
minos in  Harmonica proportionalitate  continuatos,  qui  varie 
inter fe  comparati  pracipuas  perfeci  as  fi  confonantias  Mufi- 
cas  exprimunt . N am  6. eius  bafcs  quadrata  > S . anguli  foli- 
dii  12.  latera ; & 24.  anguli  piam  confiituunt  hos  4.  termi- 
nos 6 .8 .1 2.24.  continue  proportionales  Harmonice  . Propor- 
tio autem  S .ad  6.  efifefqtiitenia  , qua  confonantiam  Dta- 
teffarcn  yfiue  Quartam  , confiituit . Proportio  vero  12.  ad 

5 .  fef qui  ait  er  a e fi , continens  confonantiam  Diapentenyfiue 
Quintam.  Proportio  deinde  I2.ad  6. vel  24. ad  12. dupla  efiy 
explicans  confonantiam  Diapafon , fiue  Oclauam . At  pro- 
portio z#.ad  S.  tripla  efi,ejficiens  confonantiam  Diapafon  & 
Diapenten,  hocefi , Duodecimam.  Denique  proportio  24.  ad 

6 . quadrupla exifiit , exhibens  confonantiam  Dif diapafon, 
fiue  Decimamquintam . 

r. 

DATIS  quotlibet  numeris  Arithmetica  proportionali*  • 
tatis  yfi  quicunque  numerus, fiue  minimus  yfiue  non  minimus, 
ab  eis  numeratus  per  fingulos  diuidaiur , erunt  Quotientes 
conuerfo  ordine  Harmonice  proportionales  . Et  vicijfim , da- 
tis quotlibet  numeris  in  proportionalitate  Harmonica,finume  j 
rus, quetn  metiuntur , per  fingulos  diuidatur,  erunt  Quot  i en- 
tes ordine  conuerfo  Arithmetice  propcrtionales.V erbi  gratia. 
Sint  Arithmetice  proportionales,  1. 2. 3 .4.5.6,  Numerus, que 
metiuntur,  efi  g 20.  ex  eorum  continua  multiplicatione  inter fe 
procreatus  . At  minimus  ab  eis  numeratus  erit  6 0.  quem  re- 
peries  per  ea,  qua  in  Arithmeti ca  praefica  cap.  1 o.fcripfimus ♦ 
Priore  ergo  per fingulos  datos  diuijo , inuenientur  hi  in  propor- 
tionalitate Harmonica  continua . 

\ 

720.  q6o.  240 . i$o.  144.  120% 

Pofiericre  autem  per  eofdem  datos  diuijo,  reperientur  hi. 

60.  qo.  20.  13.  12 . 10. 

Atque  ^ 
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Atque  hi  numeri  inuenti  e a f dem  proportiones  habent,  quas 
dati  numeri  A rithmetica  proporttonalitatis,  bini  ac  btm , con- 
uerfo  tamen  ordine : nimirum  vt  in  Harmonica  primus  ad 
fecundum, it  a tn  Arithmetica  fecundum  ad  primum  : Et  -vt 
in  Harmonica fecundus  ad  tertium , ita  in  Arithmetica  ter- 
tius ad  fecundum,  fec.  Humeri  quoque  per  minimum  nume- 
ratum inuenti , funt  minimi  in  fuis  proportionibus . Quod fi 
vicifftm  numerus  ab  inuentis  numeratus  diuzdatur  per  fingu- 
los  inuentos  , gignentur  totidem  numeri  Arithmetice  propor- 
tionales '.Et  fi  quidem  minimus  , quem  metiuntur  , d tui  da- 
tur , prodibunt  ij dem  numeri  Arithmetice  proportionales,  per 
quos  Harmonice  proportionales  inuenti  funt, & eodem  quidem 
ordine, quo  dati  funt , fed  ordine  ccnuerfo  ,fi cum  inuentis  in 
H armonicaproportionalitate  conferantur . Semper  enim  fi  in 
•vnaproportionalitate progrediantur  numeri  a minoribus  ad 
maiores  , in  altera  a maioribus  ad  minores  progreffus  fit , & 
contra  * 

I G I T VR  fi  quis  cupiat  quotcunque  termines  continue 
Harmonice  proportionales  , Jumendi  funt  totidem  termini 
Arithmetice  quomodolibet proportionales , & numerus  ab  eis 
numeratus , (&  minimus  quidem  , fi  minimi  defiderentur  ) 
per  fingulos  diuidendus  x vt  diximus  , 

V I . 

DATIS  tribus  numeris  inproportionalitate  Harmoni- 
ca , tantum  fit  ex  priorum  differentia  in  tertium , quantum 
ex  differentia  posteriorum  in  primum . Vt  hic  cernis . Nam 
tum  ex  2.  in  12. tum  ex  f.in  C .fit  numerus  24.  Ratio  huiufce 
rei  efi : quia  cum  fit , vt  12 . 

, ita 
1 ierit 

numerus  ex  primo  1 2.  in 
quartum  2.faElus , Aqualis 
numero, qui  ex  fecundo  C.fit  in  tertium  4.vt  ex  2.  regulapro- 
portionalit otis  Geometrica  mantfeflum  efi.  idem  confiat  in 
pluribus  terminis , fi  terni  aeterni  fumantur , cum  fuis  dif- 
fer entijsxvt  in  his  tj,  terminis  apparet  * 
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primus  ad  6. fecundum 
4. tertius  ad  2-quartun 
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Nam  ex  3 o.in  2C.& ex  io.in  6 0. fiunt  600.  Item  ex  10 , 
in  1 f.0*  ex  $.in  3 o.fiunt  iso.  Rurfus  ex  s.in  12.  & ex  3.  in 
2o.fiunt<jo.  Ac  denique  ex  3.  in  ic.&ex  2.  inis. fiunt  30. 
Atque  ita , vt  vides  jucunda  operatione  probare  potes , num 
dati  quot  cunque  termini,  aut  inuenti , feruent  continuam  pro- 
port  ion  alit  atem.  Harmonicam  , nec  ne . Nam  fiumptis  ternis, 
ac  ternis , cum  finis  differ enttjs , fi  differentis,  commutato  or- 
dine ducantur  in  primum  terminum  ac fecit  dum, produc  ant- 
que  vtrcbique  numeros  squales , erunt  termini  omnes  conti- 
nue proportionales  Harmonice,  ftn  minus,  nequaquam * 

VII . 

Qv  O D fi  quis  reperire  velit  quinque  minimos  numeros , 
in  quibus  omnes  tres proportionalitates  exifilant : ita  vt primi 
tres  numeri  habeant  proportionalitatem  Arithmeticam:  Re- 
lUlo  autem  primo , tres  infequent  es  ^proportionalitatem  Geo- 
metricamtres pofircmi proportionalitatem  Harmonicam: 
ac  denique  primus , tertius , & quintus  habeant  datam  pro- 
portionem continuam  Geometricam . Velfireperire  quis  velit 
tres  numeros  in  data  proportione  continue  proportionales , ita 
vt  inter  primum , ac  fecundum  cadat  medius  Arithmetice 
proportionalis, & inter  fecundum  ac  tertium  medius  Harmo- 
nice proportionalis , medius  denique  trium  datorum  numero- 
rumfit  inter  medios  inuentos  medius  proportionalis  Geome- 
trice, at  a-  quinque  numeri  tta  inuenti fiint  minimi  omnium , 
in  quibus  ea  contingant  -,  efficiendum  id  erit  hac  ratione. 

Sit  data  proportio  tripla , in  qua 
tres  minimi  fumantur  termini  , 
9.3.1.  Inter  primos  duos  fi  a tuatur 
medius  Arithmetice , 6,  Per  hunc 
diuidatur  quadratus  medij  numeri 
3.affumpti,&  Quotiens  i~.  inter 
3'&  / • fiatuatur,  vt  in  primo  ordine  hic  pofito  apparet . Sed 

quia 
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quia  hic  Quotiens  integer  e fi  cum  fi  actione  ^r  euoe  a bitnus  eum 
ad  'unicam  fractionem  hanc  vt  in  fecundo  ordine  vides . 
Quod fi  eius  numeratorem  3 .accipiamus , relicto  denemina- 
tore  , (39  alios  numeros  fecundi  ordinis  per  denominator  em  2. 
multiplicemus  ,Procr e abimus  quinque  minimos  numeros  qu&- 
frtos , vt  in  tertio  ordine  cernis . Nam  18.  12. (f.  Arithmeti- 
cam habent  proportionalitdt em:  12.  6.3.  Geometricam  : & 

6 .3. 2. Harmonicam  : ac  denique  1 8 A ,2 .trip lam  datam > . 

Quod  fi  non  inueniendi frnt  minimi  quinque  termini  in  his  iri 
bus  proportion  alit at  ibus  continuatis  3 accipi  poffunt  quicunque 
tres  numeri  datam  proportionem  habentes  continuam , & cum 
eis  duo  medijy  nim  irum  fecundus,  & quarius ,tnuejhgandi,vt 
dictum  eft . 

S I minores  termini  cum  maioribus  conferendi frnt , & da- 
ta fit  proportio  fubtriplafinuememtts  eo- 
dem artificio  ex  his  tribus  minimis . 

1 .3.9.  fubtriplis  hes  qnq3  2.4  C. 9.  iS. 

Nam  2.4.  C.  fer  uant  proportionalis  a- 
trm  Arithmeticam:4.6 . 9 . Geometri-  . 
cam:6 .9.18 .Harmonica 2.  6 18. 
fubtriplampropofitam  . Inueniendi  modum  conficis  in  hifce 
tribus  ordinibus  appofitis . 

R V R S V S fit  data  proportio  fefquialterafn  qua  tres  mi 
nimi  termini  frnt, 9. 0. 4.  Inter  9.  & 6.  medius  eft  Arithme- 
tice,7-—. vt  in  primo  ordine . Rcuo- 
cetur  ad  amicam  hanc  fractionem 
-H. . vt  in  fecundo  ordine  . Sumpto 
autem  numeratore  1 s- pro  fecundo 
numero , relicto  denominator e^duca 
tur  alij  in  fecundo  ordine  in  denomi- 
natoremj2.  Vt  in  tertio  ordine  fati  u 
eft : Et  quadratus  numerus  numeri 
1 2.  nimirum  1 44. diuidatiir per  is . 

ac  Quotiens  9- f-.  in  minimis  terminis  , fi atuatur  medius  in- 
ter 1 2.&  8.  eiufdem  tertij  ordinis . Hunc  numerum  9-~.re- 
uoc abimus  ad  hanc  vnicam  f/ actionem  , ~ . vt  in  quarto 
ordine.  Sumpto  denique  numeratore  48  .pro penitltimo  nume- 
ro, relicto  denominat  ore , ducemus  alios  quarti  crdinis  in  de- 
nominat orem  5.  inuentiaue  erunt  quinque  minimi  numeri 

JL?  ipzjiti. 
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quafiti  } vt  in  quinto  ordine  apparete . 

S I minores  numeri  cum  maioribus  comparandi  frnt,inue- 
nientur  in  proportione  data  fubfef- 
quialtera  quinque  termini  minimi , 
vt  hic  vides  in  quarto  ordine . Ea- 
demque  in  c&terts  eji  ratio. 

E OT  E S quoque  ,fi  placet , in 
primo  ordine  omnes  quinque  nume- 
ros confiituere , & fractiones,  fi  qut 
fint,ad  vnicam  denominationem  minimam  reno  care , & dein 
de  quamlibet  ad  vnicam  fraftionem  . Nam  fi  numeratores 
pro  illis  fubfiituas,  denominat  ore  communi  relicto^  reliquos 

numeros  integros  per  communem  denominator  em  multiplices , 
efficies  quinque  numeros  minimos  integros  qu&fitos.  Vt  fi  fub- 
quadrupla  proportio  proponatur , erunt  minimi  tres  termini , 
j j 6 . Additis fimul  x ,f.erit  fumm&  dimidium  2- £-.  me- 
dius Arithmetice  inter  eos . Et 
fi  diui datur  quadratus  nume- 
rus numeri  f.per  2- 1~.  fit  Quo- 
tiens medius  Harmonice 
inter  4-.  & iC.Dua  autem  fra- 
R 'tones  reducetur  ad  minimam 
denominationem , vt  in  fecun- 
do ordine. Et  fraRionibus  fingu - 
lis  ad  vnicam  fractionem  reuocatis , confutuetur  tertius  ordo. 
Sumptis  autem  numeratoribus , relinquendo  denominat  orem 
communem,  & numeris  integris  per  denominatorem  commu- 
nem multiplicatis ,eonfiituentur  qutnqi  minimi  numeri  qu&- 
fiti , vt  in  quinto  ordine  vides . Atque  in  hunc  modum  quot- 
cunque  terminos  proportionem  aliquam  /eruant  es , in  quibus 
ptrmifta funt  fractiones : ad  totidem  terminos  integros  redu- 
ces, quando  res  exigit  • 

VIII . 
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§fV  A N D O quatuor  numeri  ita  ordinantur ,vt  ipfifint 
Geometrici  proportionales  non  continue , vnus  autem  medio- 
rum cum  extremis  feruet  proporiionahtatem  Arithmeticam , 
alter  vero  Harmonicam  fi  a vt  in  quatuor  illis  numeris  omnes 

tres 
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tres  proportionalitates^  quas  diximus  , referiantur,  dicuntur 
quatuor  illi  numeri  confiituere  Harmoniam  maximam—-. 
Quando  autem  quatuor  numeri  ita  ordinantur , vt  in  ipfis 
referiantur  du&  duntaxa.tproportionahta.tes  , vt  vel  Geome- 
trica , (y  Arithmetica  : vel  Geometrica , & Harmonica  ; 
vel  Harmonica  5 (y  Arithmetica , dicuntur  illi  quatuor  nu- 
men Harmoniam  minorem  confiituere . 

MAXIMAM  Harmoniam  , in  qua  extremi  termini 
habeant  etiam  proportionem  datam  , ita  confiitues  . Sit  data 
proportio  quz  C .adi.  quam  extremi  termini  habere  debent . 
Quoniam  fumma  eorum  esi  impar,  accipio  eorum  duplos  12. 
(y  2, inter  quos  medius  Arithmetice  confiituatur  7.  hoc  mo- 
do 1 2.7.2.  Quod fi  eorum  fumma  fuijfet  par,  accepijfem  fa- 
tim medium  inter  eos  in  proportionahtate  Arithmetica  . Ex 
his  tribus  Arithmetice  proportionalibus  inueniantur  tres  Har 
monice  proportionales  per  primam  regulam,  84.24. I4>  quo- 
rum extremi  habent  proportionem  datam^nimirum  eandem, 
quam  12. ad  2. vel  6 .ad  1 .Si  igitur  inter  extremos  84.14.qui 
femper  ita  inuenti  pares  erunt, fatuatur  etiam  medius  Arith 
metice,49 . erunt  quatuor  qu&fiti  numeri,  8 4.49. 24.1 4.  Nd 
extremi  habent  datam  proportionem , quam  C.  ad  i . Deinde 
in  eis  referiuntur  omnes  tres  proportionahtates  . Inter  ip/os 
enim  quatuor  exisiit  Geometrica  proportionalitas  nonconti- 
nua , cum  eadem  fit  proportio  8 4. ad  49.  qua  24.  ad  14.  vel 
84.ad  24.qu&  4 9.  ad  1 4. vt  liquido  confiat  ex  7.  proprietate 
trium  harum  proportionalitatum. At  inter  8 ' 4-4-9 -14-  Arith- 
metica. Ac  denique  inter  84.24 • 14. Harmonica  ex  confiru- 
ftione , vt  hic  vides . 


\Tres  propor-\  84. 

4p.\24.\  14,1  tionalitates  Jimul . 1 

| Geometrice  fi>p. \S4-\4-9.\24-.  | /*|  Fei  84-^24.  [49. \ /4.} 

Alrithmet.  fi?p.  | 

84.  | 49 • | ‘4. 

Harmonice  | 

84.  | 24.  \ 1 4. 

Rurfus fit  data  proportio,  qua  3. ad  2.  Quoniam  iterum  eo- 
rum fumma  efi  impar  fint  eoru  dupli  C.4.mter  quos  fatuatur 
medius  tn  Arithmetica froforticnalitate^ s.hcc  modo,  C.s. 4. 

Sjj  -r  E* 
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Ex  his  per  primam  regulam  inuenio  H armonica proportiona- 
les 3 0.24.20.  Confiiituto  autem  medio  Arithmetice  25.  inter 
30.&  20.  erunt  eadem  ratione  quatuor  numeri  qu&fiti , 
3 0.2 s . 24. 20.  cum  habeant  omnes  tres  proportionalitates  , vt 
hic  apparet . 


j Geometrice  proport.\$o\2  p\24.\2o\Fel\jo  \24\23\20  ] 


[ Anthmet .froport.  j 30.  j 

1 2S. 

1 20. 

Harmon.-proport.  j 30.  J 

24. 

j 20. 

f E O S D E M 4.  numeros  maxime.  harmonia  reperiemtss, 
Jipro  extremis  fumamus  quofiuis  duos  numeros  datam  propor- 
tionem habentes, pares^vel  impares.  Si  enim  inter  hes fiatua- 
tur  medius  Arithmetice:  fiat  aut  em,  vt  inuentus  ad  primum 
extremum , ita  alter  extremus  ad  aliud,  erit  hic  inuentus  in 
H armonica  proportionalitate  m e dius  inter  eofdsm  extremos . 
Quando  enim  in  4.  numeris  Geometrice  proportionalibus » 
quales fiunt  4.inuenti,vnus  mediorum  efi  medius  in  proportio- 
nalitate Arithmetica  , alter  mediorum  medius  efi  in  Har- 
monica mter  eofidem  extremos^vt  fiupra  diximus  in  g. proprie- 
tate harum  trium  proportionalitatum . Quando  igitur  hi  4 . 
numeri  inuenti  fiunt  integri , facium  erit,  quod  proponitur  : fi 
vero  admifta.  fint  fractiones , reducemus  eos  ad  integrosvut  ad 
finem  antecedentis  regula  j.ficripfimus . Vt  fi  proportio  data 
fit  dupla, flatu  exues  extremos^i  2.(39  6 .Dimidium fiumma  eo- 
rum 9.  erit  medius  terminus  inter  eos  Arithmetice  proportio- 
nalis,hcc  modo,  12. 9.6 .Si  igitur  fiat , vt  9.  ad  6.  ita  12 . ad 
altud:V el vt 9. ad  i2.ita  6 .ad  aliud , inuenietur  fiemper  nu- 
merus 8.  inter  12.(39  C.  in  Harmonica  proportionalitate  me- 
dius , Quare  fic  flabunt  4.  numeri  maxima  Harmonia , 
12.9.8.6.  Pofircmo  fi  in  eadem  proportione  dupla  extremo- 
rum fumamus  pro  extremis,  20.&10.  inuendemus medium— ; 
Arithmetice,  i s .(y  Harmonice  r in  minimis  numeris , 

hoc  modo,  20.  js.13-~.10.  Si  ergo  tertium  numerum  ad  vnt- 
cam  fi  actionem  Afi*.  reuocemus,  & eius  numeratorem  40.de- 
nominatore  r elicio  , tertium  fi atuamus , inuenientur  alij  ,fi 
inuentos  per  denominator  em  3 . multiplicemus , vt  hic  vides . 
60 . 45.  4^»  30. 

MINO - 
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MINOREM  autem  Harmoniam  fle  referiemus . Si 
in  4.numeris  debet  referiri  fola  frofortionalit  as  Geometrica 
cum  Arithmetica , cate  tres  numeres  continue  frofortionales 
Geometrice , quorum  extremi  far  es  ambo flnt,vel  imfares.  Si 
enim  inter  extremos  flatu,  as  mediu  in  frofortionalit  at  e Arith 
meticaflabebis  4. numeros  qusfltcs.  Vt  fi fumantur  hi  tres  nu 
meri  fefquialteri , 16.  24. 36.  & inter  extremos  inueniatur 
medius  Arithmetice  frofortionalis, 2 6. erunt  4.  quzflti  nume 
ri , 16. 24.26.3  6. quorum  tres  1 6.24.3  6 • Geometrice , tres 
1 6.26.3  6.  Arithmetice  frofortionales  funt , ex  conflruciione. 

SI  vero  fola  Geometrica  cum  Harmonica  deflderetur,  ca~ 
fe  quoque  tres  numeros  quofeunque  continue  frofortionales 
Geometrice  . Si  enim  inter  extremos  inusnias  medium,  in 
H armonicafrofortionalitate , habebis  4.  numeros , qui  que- 
runtur. Vtfl fumantur  ijdem  tres  fefquiaiteri,  1 6.  z4.3G.in- 
uenietur  inter  extremos  mediu4  in  Harmonica  frofortionah- 
tate , 22-fj , Sic  ergo  flabunt  4.  numeri  inuenti,  x 6 ■ 2 a-~-. 
24.36. qui  reducentur  ad  hos  integros . 20S.  28 6.  112.468. 
Si  accefi  fes  hos  numeros  tres  duplos. 2 0,1  o 5.  inuenijfes  inter 
extremos  medium  Harmonicum  S.hocmodo32  0.x  0.8. s, 

S I denique  oft es  folam  Harmonicam  cum  Arithmetica 
frofortionalit ate,ac cife  tres  quoslibet  Harmonice  frofortiona 
les.  Siynamque  inter  medium , & alterutrum  extremorum 
flatuas  medium  Arithmeticum  flnuenti  erunt  quatitor  nume 
ri,quos  qu&rimiM.Vt fi fumatur  hi  tres  6.8.12.  erit  inter  frio 
res  duos  medius  Arithmetice  frofortionalis  7. Quare  4.inuen 
ti  numeri  erunt  hi, 6 .7.8 .1 2.  At  inter pofleriores  duos  erit  me 
dius  in  Arithmetica frofortionalit at  e , 1 o.Sic  ergo  flabunt  4. 
'tnuenti  numeri  , 6 . 8.10 . 12.  qui  omnes  ( quod  cafu  quodam 
fortuito  in  hoc  exemplo  accidit ) funt  Arithmetice  proportio- 
nales, non  folum  tres  8.10.12. ex  conftruMione : at  foli  tres 
accepti  6. 8. 12. habent frofortionalit  at  em  Harmonicam . 

I X\ 

S I inueniendi  flnt  quot  cunque  numeri  Arithmetice  pro- 
portionales continue , inter  quorum  binos  ac  binos  cadant fln- 
guli  medij  Harmonice  proportionales  integri 5 efficietur  id  hac 
ratione.  Sumantur  tot  termini  Arithmetice  frofortionales  , 
8 l*0* 
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defiderantur , & fingulos  multiplica  per  fummam  duorum 
m eadem  proportione  minimorum : Et  fi  quidem  producti  fue- 
rint omnes  pares , tpfi  erunt , quos  qu&rimus fin  minus , eo- 
rum duplt  dabunt  qu&fitcs  numeros  . Sint  enim  inuenicndi 
verbi  gratia  tres  m proportione  fefqmaltera.  Cape  totidem  mi 
nimos  in  data  proportione^.  6.9 . jy  duos  minimos  in  eadem , 
2.$.Horum  fummam  s.duc tn fingulos acceptos, & productos 
numeros , quoniam  non  omnes  pares  funt,  dupla , habebifque 
propofitos  numeros  +o.  Ce.  90.  Nam  inter  40.  60.  medium 
Harmonicum  efi , 48.  Arithmeticum , s o.  Et  inter  6 0 . 90. 
Harmonicum  media  e fi 2.  Arithmeticum  /S.Vt  hic  vides. 


Geom. proportio.  | 40  | | | 60  j | j po 

Medij  H armo.  \ \ 4-8  \ J 1 7^  | | 


Medij  Arithm.  [ j | 10  j | \ 7S\ 


HINC  facile  repertss  duos  numeres  in  data  proportione, 
inter  quos  intercipiantur  duo  medij \alter  fecundum  proportio- 
n alii  at  em  Arithmeticam , jy  fecundum  Harmonicam  alter. 
Sumptis  enim  minimis  terminis  dat  A proportionis , fi  eorum 
fummam  vel  in  duos  illos  minimos  terminos  ,vel  in  duos  quo  fi 
cunque  alios  numeros  datam  habentes  proportionem  duxeris , 
erunt  numeri produclifi pares funt,  qu&fiti : fi  vero  vt erque 
non  efi  par,  erunt  eorum  dupli,  quos  quarimus  nVtfi  data  fit 
proportio  fefquitertia,cuius  minimi  numeri  funt  ileorum  % 
fumma,y.Si  ergo  duces 7. in  g.&^.vel in  12.  fy  s6.  datam 
quoque  habentes  proportionem  > produces  vel  21.28 . vel  84. 
fy  li  2.  Et  quta  priores  duo  non  fiunt  pares,  erunt  eorum  dupli , 
4z.sC.ij, quos  quarimus . Pofieriores  autem  duo , quia  pares 
funt,  erunt  qu&fiti  . Tam  enim  inter  illos ^quam  inter  hos  ca- 
dunt duo  medij,  quos  quinmus  > vt  hic  manifefium  efi. 


Numeri  inuenti.\42 


Ai edif  Harmo.  j '48 


Ai  e dii  airithm.  I | 
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XI. 

S I vero  quis  petat {ibi  dari  tres  numeros  in  propcrticnali- 
tat  e Harmonica,  inter  quorum  binos  bini  cadant  medij^  alter 
in  proportionalitate  Arithmetica , & in  Geometrica  alter  5 
exequetnur  id  hac  methodo  . Inueniantur , per  9.  regulam 
proportionalitatis  Geometrica»  tres  numeri  Arithmetice  pro- 
portionales 2.  5 0.  98 . inter  quorum  priores  binos  Jit  medius 
Geometrice , 1 o.pj-  inter  binos  pofieriores , 7 0 . fiatuanturqu e 
ordine fic.2.10.  5 0. 70. 98.  Munimus  autem  numerus  ab  his 
quinqtie  numeratus  fit  245  0.  Quo  diuifo  per  eofdem  quinque 
num eros , Quptient  es  jintxi 225 .245 .49.3  5 .25 . fi  igitur  om 
nes  Quotientesfint  pares  5 vel  impares , erunt  primus , tertius , 
(7  quintus, vi  1225.49.  2$.  ij  numeri, qui  qu&runtur . Sunt 
enim  H armonice  proportionales , vt  confiat  ex  5 . regula » cum 
fint  Quotient es  producti  ex  diuifione  numeri  2450.  quem  nu- 
meri 2.5  0.7  S .Arithmetice  proportionales  numerant , per  eof- 
dem numeros  2.5  0.9  8.  Inter  binos  autem  cadunt  G eometrir 
ce  proportionales, 245  fecundus  Quotiens 3 5. tertius  Quo- 
tiens-Habent  enim  1 225. 245 . 49.  eafdem  proportiones  con- 
uerfo  ordine , quas  continue  proportionales  2. 10.  s o.  habent , 
vt  confiat  ex  7.  regula  proportionalitatis  Geometrica  . Eo- 
dem que  modo  49.3  5. 2 5. eafdem  habebunt  proportiones^ quas 
conuerjb  ordine  habent  continue  proportionales  50.70 . 98. 
cum  tam  iUi^qudm  hi^fint  Quoti  et  es  producti  per  diuifionem 
eiufiem  numeri  245  0.  per  2.1  o.  5 0.<&per  50.70.98.  Cer- 
tum autem  efi, inter  binos  eo  flem  1 22$.  49.^8  tnt er  49.  25. 
cadere  quoque  fingulos  Arithmetice  proportionkles,  cum  om- 
nes pares  ponantur yvel  impares . Quod  fi  non  omnes  fint  pa- 
res» duplicandi  erunt  omnes  5.  Quotientes , vt  pares  numeri 
fiant , qui  idem  omnino pr  &fi a burrt , quod  qu&rtmus  . Habe- 
bunt enim  eafdem  proportiones^  quassorum  fub dupli  habent , 
ac  proinde  tam  inter  primum  ac  tertiunr fecundus,  quam  in- 
ter tertium  & quintum  quartus  medio  loco  erit  Geometrice 
proportionalis  . Cum  ergo  inter  eofdem  cadant  medij  Arith- 
metice , confiat  propofitum . Exemplum  fuperius  ob  ocules 
hic pofitum  ejfs  vides . 


Tres 
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T res  Har.fpf. inusti. 
Medij  Arithra. 

\'22S\  [ \49\  | 1 2S 

\637\  | \S7\  | 

Medij  Ceometr. 

1 1 fc*S\  | 1 3S\ 

RVRSVS/t  qu&rantur  tres  numeri  in  Arithmetica,  pro- 
portionaiitate , inter  quorum  binos  cadant  bini  proportiona- 
les ^Geometri  ce  unus,  cgpalter  Harmonice^ fatis  faciemus  qua - 
fio? ei  hoc  modo  . Reportantur  iterum  , per  9.  regulam  propor- 
tionalitatis  Geometrice,,  tres  numeri  Arithmetice  proportio- 
nales, 2.  so.  98.  inter  quorum  binos  finguli  medj  cadant  in 
proportionaiitate  G eomctric a-,  fumantur (fi  duo  minimi  1.25. 
in  proportione  priorum  duorum  : I tem  duo  min  imi  25.  4-9 . in 
proportione  duorum  pofleriorum  & horum  fumma,  26 . 74. 
numerent  minimum  numerum  962.  in  quem  tres  illi  inuenti 
2.  i 0.98.  ducantur . Rroducli  enim  numeri , 1924.  48  ico. 
94276.  erunt , quos  inquirimus  . Cum  namque  ea fdem  pro- 
portiones habeant , quas  eorum fubmultiplices » 2.  s 0.98.  fit, 
ut  quemadmodum  inter  binos  herum  finguli  cadant  medij 
Geometrice , ita  quoque  inter  binos  illorum  finguli  intercipian 
tur  medj  in  eadem  proportionaiitate  Geometrica . Deinde 
quiafumma  minimorum  numerorum  1.2^. (7  2 s. 4 9. in  pro- 
p ortionibus  2. ad  s 0.(7  5 o.ad 98.  (qui  tres ^2. 5 0.98.  Arith- 
metice funt proportionales)  numerant  minima  numeru  96 2. 
qui  in  ecstres,2.s  0.98 . duclusjp duxit  1 924*48 100,94276 . 
cadent  inter  binos  horum  trium  finguli  medj  Harmonice  pro- 
portionales,ut  in  9. regula  traditum  efl.  Exemplum  ergo  cum 
medjs  Jio  flabit . 


E X his,  qua.  diximus  , inuenire  quis  poterit  tres  numeros 

propor- 
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proportionales  fine  Arithmetice,  Jiue  Geometrice  ^fiue  Har- 
monicefinter  quorum  binos  cadant  terni  medij  , vnus Arith- 
metice ^alter  Geometrice  , & reliquus  Harmonice . Sint  enim 
primum  inuemendt  tres  Arithmetica,  proportionahtatis  . Per 
antecedentem  regulam  i a.reperiantur  tres  numeri  Arith- 
metici propcrtional  itaiis,  inter  quorum  binos  cadant  bini  me - 
dijjonus  in  Geometrica  proportionalitate  5 in  Harmonica 
alter.jjjui  tres  numeri  Ji fuerint  omnes  par  es,  vel  impares , ea 
dent  equo  que  inter  binos  jinguli  Arithmetice  proportionales  , 
atque  adeo  qu&Jlioni  fatisfacient . Si  vero  non  omnes  pares 
fmt , aut  impares  3 eorum  dupli  erunt , quos  quarimus.Exem 
pium  hic  habes  in  tribus  numeris  antecedentis  regni nyqui  om 
nes  pares  funt,vt  hic  apparet . 


\richm.  propor*. 

M 1 i 

!l8,i  1 1 

j 9*276 

sftdij  Harmon. 

M 1 

i |<i7o"l  i 

1 

/S-  cl  j Geometr. 

1 M 

1 l 1**1 

I 

j.Vedi/ Ariihmcc.  J j [ 1 2 50*2  j J j |7“^S| 


ID  E I N DE  inueniendi  (int  tres  numeri  in  Geometrica  j 
'yroportionalitate , inter  quorum  binos  cadant  terni  medij , in  ' 
• figulis  proportionalis atibus Jinguli, fit  aue  proportio  data, qua  \ 
med  / G eometrica,  proportio nalitatis  efficere  debent,  nimirum  ; 
ffquialtera  . Cape  quinque  numeros  minimos  data  propor - ; 
tioms  continue  proportionales,  16.24.36.^4.81.  & duos  mini  \ 
tnc.s4.rfdn  proportione  primi  1 6.  ad  tertium  36.  & tertj  36.  i 
ad  quintum  8 I .Horum  minimorum  fummam  1 3. duc  in  eun 
dem  primum  I 6 .tertium  36 . & quintum  8 1.  Producti  enim  \ 
numeri  z 08 .46 8 ./ 0 s 3. duplicati , ( quoniam  ipji  nonomnes 
pares  funt , aut  impares  ; altas  non  effent  duplicandi ) nimi- 
rum 416.936,110  6.(vt  inter  binos  cadere pojjint Jinguli  me- 
dij Arithmetice ) funtij^quos  qu&rimus. N am  inter  binos  ca- 
dunt bini  medij,  ait  er  H armonice , <y  Arithmetice  alter  , vt 
ex  10.  regula  patet : Et  inter  eofdem  cadunt  medij  Geome- 
trice, nimirum  dupli  eorum  , qui  fiunt  ex  eadem  fumma  1 3 . 
duorum  minimorum  in  fecundum  Z4-& tertium  54- ab  initio 
acceptos -.quemadmodum  hic  manifefum  eji . 


Geome- 
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Geo.prop.  \+iC\  | 


Med.Hu.  | 1 37<*\ 


POSTREMO  jint  inveniendi  tres  in  Harmonica  pro - 
portionalitate.  I nuetis  tribus  in  H drmonica  proportionalitate , • 
izzs.  49.  zs.  inter  quorum  binos  cadant  bini  Medij , vnus 
Arithmetice , alter  Geometrice^t  in  II  .regula  docuimus, 
jint  proportionis  priorum  duorum  minimi  duo  numeri  25.  I. 
fi?  proportionis  duorum pofierioru  minimi  duo  numeri  49. 2 j. 
quorum  fumma  2^.74.  numerent  minimum  numerum  ?Gz. 
Hunc  Ji  tn  tres  inuentos  dux  eris,  gignes  tres  quafitos  11784-50. 
47138.  24050. Na  inter  binos  cadet  bini  medij jvnus  Arith- 
metice, fi?  alter  Geometrice , quemadmodu  inter  eorum  fub- 
multiplices  izzs.  qj?.  zs . nimirum  numeri,  qui  fiunt  ex  eo- 
dem <)  6 z -in  medios  fiupr  a innent  os.  Item  inter  eofidem  binos 
cadent  jinguli  medj  Harmonice  yvt  ex  12.  regula  confiat , 
ctimtrodufti Jint  ex  minimo  numerato  a fummis  minimorum 
terminorum  , in  omnes  tres  . Exemplum  hic  habes . 

luir-prap.  |u7»45<>|  | j |47i? 


M«L-Arit.  | J J |.SS5S>4j  j 


X 1 I 1 I. 

PA  R 7 ratione  comportemus  duos  numeros  proportionem 
habentes  duplicatam  data  proportionis,  inter  quos  cadant  tres 
medij,  vnus  in  proportionalitate  Arithmetica  , fi?  in  Geome- 
trica alius , fi?  tertius  in  H armonica . Sit  enim  data  proportio 
G.  ad  3.  fi?  tres  minimi  m ea  numeri , 4.2.  1 erit  que  ex  defin. 
1 0.  huius  lib. proportio  q.ad  1. dupli  cata  proportionis  2 . ad  1. 

vel 
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vel  6. ad  i.  dat  a . Ducatur  fumma  s.  ex  /.  colle  B a in 

duos  dt&ofuis  numeros  habentes  eandem  proportionem  , quam 
4. ad  1 . hoc  efi,  duplicatam  dat&froportionis , vtin  iz.&  3. 
.Products  autem  numen  6 0. z s.  duplicentur , fi  ambo  non  fimt 
pa:  .vel impares  Dupli  enim  1 2 .0,  3 0 . funt quos qu&rimus. 
Et  fi  vterque  ejfetpar  , aut  impar , ipfi  ejfent  qmfiti , & du- 
plicatt:  non  f 'oret mcejfaria*  Ita  autem  fe  habent  tres  me dij 
inter  i%o.  & 30.  vt  hic  apparet » 


Duo  numeri  iniis  ti . | tzo  j 

' 1 

1 1 30 

M edms  U-r.lhmet!\ 

7S 

I i 

■Medius  CeoKtetr.  j 

60  j.  | 

Medius  Harmon.  j 

1 

! 4*  I 

X V . 

P O S T R E M O fi lubeat  numerum  qitcmcunq;  propo- 
fitum  difiribuere  in  auotuis  partes  Harmonicam  proportiona- 
li tat  em  feritantes , efficies  id  hac  ratione. Cape  per  s.  regulam 
tot  numeros  Harmonice  proportionales , in  quot  partes  nume- 
rus edi  dtfiribuendus . Si  enim  per  ecriim  fummam  diuidss 
numeros , qui  ex  dato  numero  in  numeros  acceptos  fiunt,  er  ut 
Quotientes  partes, quas  quzris,  erimtque  acceptis  numeris  eo- 
dem ordine  proportionales . Vel  fi  per  fummam  acceptorum 
numerorum  partiaris  datum  numerum,  & Quotientem  in  (in 
gulos numeros  acceptos  ducas,  erunt  numeri  procreati,  quos 
qu&ris . Vt  fi  numerus  1 30.  difiribuendus  fit  in  tres  partes 
Harmonici  proportionales  s fi  fumantur  tres  numeri  6.8.  jz. 
ex  s.  regula  inuenti , <fy  per  eorum  fummam  z 6. diui dantur 

I'  numeri  78 c.  1040. 1560.  qui  ex  dato  numero  130.  inajfum- 

ptos  numeros  6.8.1  z .gignuntur  , erunt  Quotisntes  30.  4 0.  6c. 
partes, quas  inquirimus . V el fi  datum  numerum  1 30. per  z6. 
j fummam  acceptorum  numerorum  diuidas , & Quotientem  s. 

ducas  in  (ingulcs  acceptos  ,6.  8.  12.  erunt  procreati  numeri 
3 0,4.0.60.  es.demp aries,  quas  inquirimus  . Confutuunt  enim 
ditum  numerum  130.  fimt  que  Harmonice  proportionales, fi- 
cuti  affumpti  numeri,6.8. 1 z.  Eodem  modo  diuidetur  nume- 
rtis  10. in  has  tres  partes,z~  4~T®  . eodem  modo  pro- 

j ’ portionales. Eademqueratto  e fi  ds  pluribus  partibus . 

' Qyo 


O FACTO  'EX  P ROPORT IONE 
squalitatis  cmnes  tn&qualitatis  proportiones 
rationales  oriantur . 


P O S IT  IS  tribus  terminis  (.qualibus, {iue  vmtatihue, 
flue  numeris , mirabile,  diczu  efi , quam  facili  y fy  ineunda 
ratione  3 ex  varia  illorum  inter  Je  additione^ omnes  proportio- 
nes rationales  in  (.qualitatis  in  tribus  terminis  gignantur,  hoc 
ordinem . 

JE  QV  A LE  S termini, flue  numeri , procreant  numeros 
duplos:  DVPLI  triplos :T  R I P L I quadruplos:  OVA- 
D RV  P L I q:umuplos:& flcin  infinitum . 

DEINDE  ex  multiplicibus  terminis  inu entis,  fi  ordi- 
nem muertant.  gignentur  omnes  fuperp articulares,  hoc  ferua- 
to  ordine.  DVPLI inuerfipro ducunt  fefquialterosiTRIPLI 
inner ji fefquitertios:  QlrADRVPLI  imerfifefquiquartos: 
atque  ita  deinceps , 

T ERT  I O ex  terminis  fuperp  articularibus  inuentts  jfi 
inuertant  quoque  ordinem  j producentur  omnes fuperp  artien- 
tes , hac  f rie . SES§)VI ALTERI  inueofi exhibent  fuper- 
bip artientes : Sefquitertij  inuerfi  fupertrip artientes : S E S- 
QV I §)VA  RT I inuerfi fuperqua.drupartientes,  (yc. 

6fVA  RT  O ex  ijfidem  terminis  fuperp  articularibus  eo 
ordine , quo  inuenti  funt , nafcentur  omnes  multiplices  fuper- 
p articulares  , hoc  ordine . 

S E S 6)jr 1 A LT  ERT  dant  duplos  fefquialteros  : 
D V P L I fefquialt  eri  triplos  fefquialteros  : TRIPLI 
fefquialteri  quadruplos  fefquialteros , fyc.  SESQVIT  ER- 
T 1 1 item  gignunt  duplos  fefquitertios  : DVPLl  fejqutier- 
tij  triplos  fefquitertios  : TRIPLI  fefquitertij  quadruplos 
fefquittrtios,  (yc.  S ES  §fV  I fifV  A RT  I rurfus  efficiunt 
duplos  fefquiquartos  : DVPLI  fefquiqtiarti  triplos  fef- 
quiqu  artos  iTriph fefquiquarii  quadruplos  fefquiquartos,  grc. 

QVINTC  ex  terminis  fuperp  artient  ibus  inuentts  eli- 
cientur omnes  multiplices  fuperp  artient  es,  hoc  ordine . 

SVPERRIPARTIENTES  generant  duplos 
fuperbipariientes  : D V P LI  fuperbipartientes  triplos  fuper- 
bipartientes : T R I P L I fuperbipartie-ntes  quadruplos  fu- 
perbipartientes, fyc.  SVTERTRIP ARTIENTES  quoqs 

panum 
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pariunt  duplos  fupertripartientes  ; D V P L I fupertrip ar- 
tientes y triplos  fupertripartientes ; TRIPLI  fupertripar- 
tientes , quadruples  fupertripartientes,  fye.  SVPERQvA- 
DRV  PARTIENTES  item  gignunt  duplos  fuperquadru- 
p artientes  : D V P L I fuperquadrupartientes,  triplos  fuper- 
quadrupartientes: TRIPLI  fuperquadrupartientes , qua* 
druplos  fuperqu  a drup  artient  es  : atque  fic  de  ceteris . 

M O D V S autem , quo  omnes  h&  proportiones  ex  tribus 
terminis  Aqualibus  generantur  eo  ordine , quem  expofuimus, 
efi  vnicus , ifque  facillin.  us^nt  mirum  hic. 

S V M M A collefta  ex  primo  termino  date 
proportion alitatis,  ex  qua  alia  generari  debet, 
femel  iiimpto , & fecundo  bis  , & tertio  femel , 
exhibet  primum  terminum  proportionalitatis 
Geometriae  conftituendx. 

SECVNDVS  terminus  Geometriae  pro 
portionalitatis  conftituendte  oritur  ex  fecundo, 
& tertio  termino  date  proportionalitatis , ex 
qua  aliaoriri  debet,  femel  iiimpto . 

T E R T I V M terminum  proportionalita- 
tis  Geometrica;  conftituends  offert  tertius  ter- 
minus data  proportionalitatis,  ex  qua  alia  erui 
debet,  fumptus  femel . 

A T <ffV  E hoc  pr&ceptum  triplex  fub  oculos  ponitur  hoc 
appofito  typotvbi  liquido  confiat,  qui  termini  data  proportio- 
nalitatisf umendi Jint  vel femel yv elbis,  vel  omittendi , vt  ter 
mini  alterius  proportionalitatis  confiituantur . 

TTPVS  PROCREATIONIS  VNIVS 
proportionis  Gsometric&  ex  alia  Geometrica . 

f Ordo  terminaram  dat*  proporriobalitatts.  I Primus.  /Secun.*usf  Tcrt  > s I 
| Prunus  c-v.mrmru-.fi  diC  termini  :U  ‘umanter.  1 Semel  | Bis  . | Semel  I 


S E S)js  V N T V R uim  exempla  generationis  omnium 
proportionum  ex  aqualitatis  proportione . Proponimus  autem 
duas  Aquali  tat  is  proportiones , vnam  in.  vnitatihus. , alteram 
vero  in  binarijs.  Vbi  hoc  notatione  dignum  videtur ^ex  vmta- 
tibus procreari  femper  minimos  terminos  cuiufque  proportio - 
nalitatis  trium  terminorum . 

GENERATIO  MVLTIPLICIVM. 


?x  aequalibus  creari . j 4i2|ij  | .^2 


G E N E RATI  O 

SVPERPAR- 

tienriunu  . 

Szfquialteri  inuerfi . 

1 4l  f'\  s\ 

| S 1 1 z|  1 3 

Supb.ex  fefqaial  jnuerfis. 

|iy|i 5I  9 1 

j foj^ojiS 

S Tq  liter. ordine  inaerfo.|  s?|nli6i  [ 1 8 1 2. 4 
biug.r.exieiqiic.  lnuerlls.  ?49fi8!  i^j  [ 98: 


Sefgqaar.ccvieiTo ordine.  \i6\io\if\  | $i\ 4~|  jo 

Saperguadrnpa.C  eat  ciguigiun.»  couu<-'‘>=s.  [§  j I 6l\^)0'  CO| 

G ii  N £- 
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GENERATIO  MVLTI  PLICIVM 
Superparticularium . 


(Seiquialteri  diredo  ordine.  1 9 ( 6| 4!  | i8*n!8| 


D u pii fefqui alteri  ex  fefquialt.  | 2.5 j 1 o j <\0|io|8| 
T ripli  fefquial.ex  dupl.  ieiquial.  | 98(1818  j 

Qa.iarupLfefq.al.extripl.iefq.al.  8iji8|4[  \16z\36\8 


Scfquitertij  ordine  recto  . j 1 61  1 2. j 9}  | 32.  J 24I  18 
Dupli  fefquiter. ex  fefquit.|  49]  21 1 9]  | 98  J 4 2. 1 1 8 
T ripli  fefqt.ex  dup.  fefqt.|iooj  30)  9)  [ 200)  60(18 
Quadr.fefqt.extrip.fefqt.l169)  3 5>|  9)  | 538)  78)18 


50  | 40)32 


Dupli  fefqqua. ex  fefqqua.j  8ij  36|i6|  j 162)  72)32 
T rip.fefqcj.  cx  dup  fcfqq  jx6o|  5 2.  j 1 <5|  j 338(104132 
Quad.felqq. ex  trip.iciqq.  (2891  68|i6|  J 5 78]  i 3 <5j  3 2 


GENERATIO  MVLTIPLICIVM 
Superparti entium . 


Superbipart.ordine  redo.  | 25 1 15)  9/  | 50  30(18 

)upli  fuperbip. ex  lupbip.  j 64)  24)  9)  128  48(18 

i ripli  fupbi  ex~dup~ fupbi  j 1 2 1 j 5 3 j 9]  242)  66)18 


Quadr.fupb.ex  trip  lupb.  [196  j 42)  9j  ( 392J  84}  1 8 | 


Suptripart  diredo  ordine.  | 49)  2 8|i6)  j 98  | 56)3  2 
Dupli  fupcrip.ex  fuptrip.  j 1 2, 1 ) 44]  1 6]  | 242)  88(32 
1 rip  fnptrip.ex  dup.fuptr,  }i 24 1 6o]i6p)  450)1 20(32 
Quadf-iptr.  ex  tHp.iuptr.|36i|  76)16)  ) 722)15213 2 


! Supquadrup.rcdo ordine. j 81  j 45 ) 162J  90)50 
Dupli  fup quidex  fupqua  j 196)  70)2,5)  [ 392)140150 


{ T rip.  :ur.  r ,;a  ex  dup . liipq.i  36 1 { 95(25)  j 722(190(50 
j Quad. fupqua. ex trip.fupq  j 576)1 2oj2 5 1 (115  2)240)  5 o 
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HIC  enim  perjpicue  cernis  quoslibet  tres  terminos  ex  tri 
bus  proxime  antecedentibus  procreatos  effe  ex  pr&fcripto  tripli 
cis  pr&cepti  fupericris  . Vt  verbi  gratia  pofiremi  hi  tres , 
SjG.  / 20.  25.  ita  producti  funt  ex  tribus  antecedentibus . 
361 .95.2$.  Trimus  576.  co  acer  natus  eji  ex  primo  36 1.  fe- 
mei,  & ex  fecundo  95.  bis , <&  ex  25.  femel. 

Secundus  autem  1 2 0 .conflatus  efi  ex fecun- 
do <>s  femel,  & ex  tertio  2 s. femel . T errius 
denique  2 s. efi  tertius  2 s femel fumptus^  vt 
huc  appofita  formula  demcnflrat  . Atque 
hoc  eodem  modo  omnes  alij  geniti  funt,  initio 
fallo  d terminis  aqualibus,  1.1,1.  vel 2.2.2. 

lF  O PACTO  V I C I S S I M 
Omnis  proportio  inaqualitatis  ad  squalitatis 
proportionem  reuocetur, 

P RO  P O SITIS  rurfus  tribus  terminis  insqualilus 
in  quacunque  proportione  , rejiituetur  viciffim  proportio 
&qualitatis,non  minus  iucunda,qudm  facili  ratione^per  va- 
riam fubtraclionem  terminorum  imqualium , vnius  ab  alte- 
ro.Ita  autem  res  expedietur  triplici  hocpr&cepto  . 

MINIMVS  trium  terminorum  inaequa- 
lium datorum  ftatuatur  vnum  extremum  pro- 
portionis , ad  quam  redudfcio  fit . 

MINIMO  eodem  iubtracto  ex  medio,  re- 
liquus numerus  coftituaturin  medio  loco  pro- 
portionis,ad  quam  fit  redu&io . 

S VMM  A collecta  ex  conftituto  iam  ex- 
tremo femel,&  medio  termino  bis  fumpto,fub- 
;trahatur  ex  maximo  datorum  trium  numero- 
rum, & reliquus  numerus  alterum  extremum 
nou* proportionis  fiat. 

HAC  ratione  qt  &uis  proportio  trium  terminorum  in&- 
qualid  reuocabitur  ad  aliam  prcpcrtionem,ccnferedo  femper 

R r m ai  eres 


t£i! L 

s>A  i 
sA  s>A 

2S\  2S\25 

')76\nohsl 
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maiores  numeres  cum  minoribus & hsc  rurfus  eodem  modo 
ad  aliam»  at  que  ita  deinceps  y donec  tres  termini  aquales  oc- 
currant . Quod  fi  tres  dati  termini  habeant  continuam  pro- 
portionem  duplam » reducentur  ij  prima  Jlatim  operatione  ad 
squalitatem . Id  quod  exempla , que,  fequuntur , planum 
faciente . 


HOC  enim  exemplum  monfirat , quintuplam  proportio- 
nem reuocatam  ejfe  ad  quadruplam , quadruplam  ad  tri ■**  j 
piam  t triplam  ad  duplam » denique  duplam  ad  squali- 
tatem . In  hoc  altero  vero  exemplo  vides  proportionem  fuper- 
trip artientem  quartas  reduci  ad  fefquitcrtiam»  fefquitertiam 
ad  triplam » triplam  ad  duplam , ac  duplam  tandem  ad 
squalitatem > , 


Proportio  fupertripartiens  quartas. 

\ *9\ 

2g  | l6 

Sejquitertia . 

1 9 ! 

i z\  16 

T ripla. 

t 9 1 

s-\  ' 

Dupla , 

1 * | 

* 1 ' 

Proportio  squalitatis . 

1 ' l 

' 1 / 

VI D ES  ergo  vltimam  proportionem  inaqualitatis  fetnper 
ejfe  duplam, hanc  vero  Jlatim  ad  squalitatem  reduci . 

EST  autem  animaduerjlonc  dignum, Ji  tres  numeri  dati 
fuerint  in  fu  a proportione  minimi, proportionem  squalitatis » 
ad  quam  ftreductio,conJiJlere  in  tribus  vnitatibus : Si  vero 
non  fuerint  minimi, proportionem  illam  squalitatis  ccnfijlere 
in  tribus  numeris  squalibus  > quorum  quilibet  tot  vnitates 

continet 
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continet , quotum  locum  occupant  tres  termini  dati  inter  om- 
nes tres  terminos  eiufdem  generis  proportionis . Ita  vides  in 
pojleriori  exemplo  tres  datos  numeros  4.9.18.16 . minimos  ejf  e 
in  proportione  fupertrip  artient  e quartas , atque  reductionem 
faciam  eff e ad  hanc  squalitatem,  j ,j  .1  .At  inpriori  exemplo 
occupant  tres  numeri  dati , 1 5 0.3  o.C.fextum  locum  inter  om- 
nes tres  numeros  continua  proportionis  quintupU,proptereaque 
Aqualitas  inuenta  efl  inter  hos  tres  fenarios,  6.6.  6.  Minimi 
enim  fiue  primi  numeri  quintupl a proportionis  funU  2.S.  s.i. 
Secundi  , so.  10.  2.  Tertij  *7S.  is. 3.  Quarti,  100.  20.  4. 
Quinti  1 2 s. 2 s. s .Sexti autem , 1 s 0.3  o.6.vt  mamfefium  efl. 
Idem  experiri  licebit  in  omnibus  alijs  proportionibus . 

SED  &hoc  obferuatione  non  indignum  videtur, quamli- 
bet proportionem  primo  loco  ad  eam  reduci , ex  quaertum  ha- 
buit ♦ Vt  inpriori  exemplo  quintupla  reducia  efl  ad  quadru- 
plam, ex  qua  orta  e fi : quadrupla  ad  triplam-HAC  enim  illam 
genuit,  <&fic  de  caterisvfaue  ad  aqualitatem . In  exemplo 
vero  pojleriori,  Supertrip artiens  reuocata  efl  ad  fefquitertiam 
ordine  inuerfo. Confiat  au'tem,numercs  fefquilertios  conuerfo 
ordine  gignere  fupertripartientes,  vt fupra  diximus . Item  fef- 
quitertia  h ac  ^confer  endo  maiores  numeros  cum  minoribus , 
r edulia  efl  ad  triplam  ordine  inuerfo , quemadmodum  tripla 
inuerfa  generat fefquitertiam.  Deinde  tripi  a,  conferendo  ma 
iores  item  numeros  cum  minoribus f edaci  a efl  ad  duplam , & 
hac  ad  squalitatem , &e. 

N E QV  E vero filentio prAtereundum  cenfeo  , ex  tribus 
terminis  cuiufcunque proportionalit atis  Geometric a , flue  ea 
Aqualitatis fit, flue  in Aqualitatis, gigni poffe  quamlibet  trium 
proportionalit atum,quas  fupra  explicauimus  ,fi  ipfi  termini 
varijs  modis  inter  fe  coagmententur.  Proportionem  enim  tnu 
terminorum  Geometricam  procreare  aliam r Geometricam 
trium  terminorum , (i primus  terminus  femel , fecundus  bis  , 
& tertius  femel  pro  primo  termino  fumatur  ; pro  fecundo  au- 
tem fecundus,  & tertius Jemeltfro  tertio  deniq ; ipfe  tertius  fe- 
mel ^perspicue  confiat  ex  ijs,quA  paulo  ante  fcripfimus  de  ortu 
omniu  proportionu,  iniqualitatis  ex  Aqualitatis  proportione. 

A T vero  vt  ex  eadem  Geometrica  proportionalit  at  e gi- 
gnatur Arithmetica  trium  terminorum  , feruabis  hoc  prA- 
ceptum  triplex . 

Rr  2 SVM- 


NIHIL  ■ porro  inter  efi , utrum  minimum  numerum 
proportionalitatis  Geometrice,  facias  primum  terminum  , an 
vero  maximum , vt  ex  fequentibus  exemplis  apparebit. 

GENERATIO  ARITHMETICJE 
F roportionalitatis  ex  Geometrica . 

Geometr.  propor.  (/(/[/[!  4]  4^!  f>j  6 \p 

Arithm.  propor.  jfj^\ i\\2o\  i2\A\?A 1 9W\\29\ / 

CONSIDERATIONE  autem  digniffimum  efi 5 
dijferenttam  confiitutee  proportionalitatU  Arithmetice  fem- 
per  &qualem  ejfe  fumme  primorum  duorum  terminorum  Geo - 
metrice  proportionalitatis,  per  quam  conflituitur . Sic  vides 
in  primo  exemplo  differentiam  effe  2.  fummam  ex  1. 1.  in  fe- 
cundo,# .fummam  fcilicet  ex  4.4.  In  tertio  1 s.  que  fumma 
conficitur  ex  9.  C.ln  quarto  denique , / 0 -nimirum  fummam 
ex  4.  6.  collectam , atque  ita  in  alijs . 

ITAQjE 
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| ITA  Qy  E fi  Arithmetica,  proportionalit  as  confiitua - 
tur  ex  proportione  Aqualitaris , erit  differentia  dupla  vnius 
termini  &qualts  : vt  ferjfiicuu  e fi  in  prioribus  duobus  exeplis. 

DENI  Qjy  E Harmonicam  proportionalit  at  em  oriri 
quoque  ex  Geometrica  , hoc  alio  prtcepto  triplici  planum  fiet. 

S V M M A M collecta  ex  primo  bis,&  fecun 
do  ter,&  tertio  femel  fump  to,  ftatue  in  primo  lo 
co  proportionalitatis  Harmonica? . 

S V M M A M vero  confectam  ex  fecundo 
bis , & tertio  femel  fumpto,in  fecundo  loco . 

S V M M A M denique  fecundi  & terti j,in  ter 
tio  loco . 

V B I etiam  nihil  inter  e fi,  vtrum  minimus  terminus  dica- 
tur primus  , vel  maximus . Typum  porro  huius  generationis 
hic  expreffum  vides . 

T T P V S PROCREATIONIS 
Harmonica  proportionalitatis  ex  Geometrica  • 


Ordo  terminorum  dux  proportionalitatis  . | Primus 

| Secundus | Tertius.  | 

i-.-.mus  r.c  ex  termini»  datu  fic rn  vnu  co! ledis.  J Bis 

1 rie 

Semel 

Secundus  vero  fic . 

I Bis 

Semei 

Tertius  arnique  boc  modo.  | 

T Semel 

Semel 

G EN  ERAT  I O PROPORTIO  NA  LITA  TIS 
Harmonica  ex  Geometrica . 


Geomet.propor.  ( 1 1 /[7j]  4\  djd-ij  9\  6\  4-\ j d\  6 9 
H arm.p ropor ,\6j}\2\\2 4-\i 2\g\\4.o\ 1 6\ i o\fjf\2 / if 

IAM  vero  e contrario  reducetur  Harmonica proportiona- 
litas  qu  cunque  ad  squalitatem  hoc  paclo . 

DETRAHE  minimum  terminum  ex  me 
dio,  & quod  relinquitur, fac  medium  terminum 
proportionalitatis  confliruenda: . 

r r 3 HOC 


6^0  fefe?  EFCLID.  GEOM. 

HOC  medio  inuento  fublato  ex  minimo 
data:  proportionalitatis  Harmonica: , erit  reli- 
quus numerus , vnum*  extremorum  proportio- 
nalitatis . 

DENIQVE  minimus  da  tus  femel,&me- 
dius  inuentus  bis  in  ynam  iummam  colle<5ti,& 
ex  maximo  dato  fubtra<3:i,dabunt  duplum  alte 
rius  extremi.  Semifsis  ergo  huius  erit  ipfum  al- 
terum extremum . 

-HAC  ratione  reuocabitur  Harmonica  proportionalitas 
vel  ad *qualitatem,vel ad proportionalitatem  aliquam  Geo 
metricam  , qu&  ad  aqualitatem  redigetur , vt  fupra  docui- 
mus. Semper  autem  Harmonica  proportionalitas  propofita 
oritur  ex  illa  Geometrica  , Ji Juperius pr&ceptum  adhibeatur , 
ad  quam  per  hoc  pr&ceptum  reuocata  efi.  Exempla  hic  vides. 

Ha.rm.p?rop?or.\6\s\2\\24.\i2\8\\4-o\i6\io\\ss\2i\is\ 

Geom.propor.  \t\i\t\\  4-\  4\*\  1 f>\  _£]  *\\  <f\  6\  ?| 
A 1.  I A EX  E M P I.  A 
Harmon.-proport.]  ;\  4} ' 6\  \60\40\30\  \z4\16\12 
Gtomttr,  propor.\  2 1 >\-r\\  s\lt>\20\\  2\  4\  8 
Aequalitas.  * 1 1 S\  s\  /I I 2I  2 I 2 

AT  proportionalitas  Arithmetica  reuocabitur  ad  &qua- 
litatem  , vel  ad  Geometricampropcrtionalitatem  ,per  quam 
conjlituituryhoc  modo. 

MINIMVM  terminum  ;fa  e y,num  extre 
morum.  SubduiSo  deinde  eodem  minimo  ex 
medio,  erit  reliquus  numerus  conflatus  ex  me- 
dio conftituendse  proportionalitatis,  & altero 
extremo.  Igitur  fi  hic  numerus  reliquus  duplus 
eft  minimi , fecto  eo  bifariam , erit  dimidiata 
pars  tam  medius  terminus , quam  alterum  ex- 
tremorum ; reduftaque  erit  data  proportiona- 
litas j 


litas  Arithmetica  ad  squalitatem , ex  qua  or- 
tum traxit. 

V T fi  detur  Arithmetica  proportionalitas  , . 

3.9.1  S fi  in  Geometrica  confiituenda  facias  vnum  -j— ■ — 
extremam  3.  ex  minimo  proportionalitatis  Arith - •? 

meticA  dat  a , & hunc  eundem  numerum  demas  ex  dato  me- 
dio p.fupererut  6. qui  numerus  duplus  e fi  minimi  3 .Redigitur 
ergo  data  proportionalitas  ad  squalitatem  hd e. 3 .3 .3  .ex  qua 
oritur  fecundum  fuperius priceptum  . 

S I vero  reliquus  ille  numerus  non  eft  duplus 
minimi,  fecandus  erit  in  duas  partes, qux  cum 
minimo  conftituant  proportionalitatem  Geo- 
metricam continuam.  Ad  hanc  enim  illa  reuo- 
cata  erit . 

V T fi  data  fit  Arithmetica  proportionalitas  5 | t 

3 4- 1 9*4*  Fallo  in  Geometrica  extremo  vno , 4.  — ■ — 

minimo  data  Arithmetica  proportionalitatis,  eoq3  9\ 

fubduUo  ex  medio  19  . relinquitur  numerus  1 s. 
qui  non  e fi  duplus  minimi  . Quare fello  eo  in  6.  & 9.  re  duce- 
tur illa  Arithmetica  ad  hanc  Geometricam  9.6.4.  ex  qua 
rurfus  ortum  ducet,  ex  prsfcripto fuperioris  pr&cepti. 

SED  quoniam  reliquus  'tlLe  numerus  non  pote  fi femper  di - 
uidi  in  tales  duas  partes , qu&  cum  minimo  confiituant  conti- 
nuam proportionalitatem  Geometricam  , ( quo  paUo  autem 
ea  diuifio  facienda fity&  quando  fieri  in  numeris  neque  at,  do- 
cebimus adpropof.  1 y.lib. 6. )nifi  numeri  fur  di,  irrationalefue 
adfcifcantur r euoe  abimus  quamcunque  proportionalitatem 
Arithmeticam  fiatim  ad  squalitatem , ex  qua  ortum  du- 
xit ,fi  termini  squales  cum  differentia  prepofita  coaceruen- 
turihocpaUo . 

MI  N I M V S terminus  datus  fiat  vnus  ex 
duobus  e xtremis.Differen  tia  autem  proportio- 
nalitatis fubducta  ex  medio , reliquus  nume- 
rus fiat  medius : & eadem  differentia  duplica- 
ta , atque  ex  maximo  termino  fiiblata , fiat  re- 
liquus numerus  alter  extremorum . 

R 
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V T fi  dat  a Jit  Arithmetica  proportionali - 
tas,  2 o . 27.34.  cuius  differ entia  eft  7. fi  2 0 fiat 
vnum  extremorum , jy  differentia  7.  dematur 
ex  27. & eadem  duplicat  a ex  3 4.  reliqui  er  ut 
alij  duo  termini  aquaieSi2  0.2  0.Sx  hac  aqualitate,  cognita 
differentia  7.  quam  termini  Arithmetica  proportionahtatis 
habere  debent»  conficietur  ipfaproportionalit as  Arithmetica, 
hac  ratione . 

VNV  S terminorum  squalium  flat  minus 
extremum  . Huic  addatur  differentia  data , vt 
fiat  fecundus  terminus . Eidem  denique  mino- 
ri extremo  adijciatur  data  differentia  duplica- 
ta3ut  efficiatur  maius  extremum . 

V T in  dato  exemplo  ^minus  extremum  erit  20.  cui  fi  dif- 
ferentia 7.  addatur, fiet  medius  terminus  27. St  fi  eadem  dif 
ferentia  7.  duplicata  adijciatur  eidem  minimo  extremo  20. 
co flabitur  maius  extremum  3 4.  Sodem pacto  data  hac  aqua 
litate  is.  is.  is.  fi  ex  ea  confiitui  debeat  proportionalitas 
Anthmetica,cuius  differentia  fit  zo.  addatur  hac  differentia 
ad  1 s ■'imum  ter  minorum  aqualium  5 vt  habeas  fecundum 
terminum  3 s .Quod fi  eadem  differentia  duplicata , bocefi, 
numerus  4-0,  ad  eundem  terminum  aqualem  adjciatur  ^pet 
tertius  terminus. s s .Primus  autem  e fi  j $.  vnus  terminorum 
aqu  alium,  vt  hic  vides. 


Differentia  20 . 


'f 

•r 

i/ 

ss 

2o\27\34 

20\20\20 


A T E pauca  hac  pr&libaffe  hoc  loco  fujficiat  ex  infi- 
nitis , qua  de  tmmenfa  proportionum , proportionalitatum- 
que  vi  ac  natura  , innumerabilibusque  proprietatibus  dici 
poffent  . Plura  enim  & quidem  fcituperiucunda  in  pleniore 
nofhra  Arithmetica  , Deo  annuente  , explicabimus  . Nunc 
ad  Euclidem  interpretandum  reuertamur . 


RATIO- 


RATIONEM  habere  inter  fe  ma- 
gnitudines dicuntur,  quas  poliunt  multi- 
plicatae fe  fe  mutuo  fuperare . 

Qy  O N I A M "Euclides  in  tertia  definitione  habitudi- 
nem duarum  magnitudinum  eiufdem generis , vocauerat  ra- 
tionem^quam  nos  cum  alijs  ausioribus  proportionem  dicimus , 
explicat  nunc  definitione  hac  s.quidna  requirant  du&  quan- 
titates eiufdem  generis , vt  proportionem  dicantur  haberem, 
H eque  enim  omnes  linea , neque  etiam  omnes  anguli  plan  i , 
qu  amnis fint  eiufdem  generis  quantitatis , proportionem  ha- 
bent inter  fe  , vrmpx  dicemus . Ait  igitur , Mas  magnitudi- 
nes dici  proportionem  habere  inter  fe,  quarum  'utr anis  multi- 
plicata ita  augetur , vt  alteram  tandem  fuperet  ,•  adeo  vt fi 
alterutra  quantumuis  multiplicata  nunquam  alteram  ex- 
cedat,nulla  ratione  proportionem  habere  dicantur . Vt  dia- 
meter y & latus  eiufdem  quadrat  i, dicentur  habere  proportio- 
nem s ( licet  irrationalem  y qua  nullo  pojfit  numero  exprimi  ) 
quia  latus  multiplicatum  per  2. hoc  efi  fisis  fumptum,  excedit 
diametrum  . Cum  enim  duo  latera  quadrati  , ac  diameter 
conflttuant  triangulum  ifof celes , a erunt  duo  latera  quadra- 
ti diametro  eiufdem  maiora . lia  quoque' circumferentia  cir- 
culi 9 & diameter  eiufdem  s proportionem  habent  y ( quamuis 
nondum  fit  nobis  explorata  , atque  cognita ) quia  diameter 
multiplicata  per  4-. hoc  efi>fumpta  quater , circumferentiam 
fuperatycum  omnis  circumferentia  circuli , vt  ab  Archimede 
demonfiratur , ter  duntaxat  comprehendat  diametrum  eiuf- 
dem, & particulam  adhuc  paulo  minorem  feflim  a parte  dia- 
metri.Ecde  modo  multa  ctiruilinea  cu  rectilineis  proportione 
habebut,quia  & squalitas  & ins.  qualitas  inter  ea  reperitur, 
cu.  & Hippocrates  Chius  Lunulam  quandam,  qui  figura  efi 
contenta  duobus  arcubus  circulorum  infiar  Lune.  noua,  quan 
do  falcata  ejfe  cernitur Archimedes  parabolam  qttadra- 
rit  i hoc  efi , ille  cuidam  lunula  , hic  vero  parabola  quadra- 
tum inuenerit  aquale.  Hinc  enim  fit , vt  & quadratum  detur 

maius 
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maius  ea  lunula^  ac  parabola } Atque  e contrario  lunula 
parabola  maior  eo  quadrato  . Huc  accedit , quod  Archime- 
des in  lib.  de  Spiralibus  demonjlrauit 3 lineam  aliquam  recta 
ejfe  circumferentia  circuli  aqualem , & aliam  duplam , tri- 
plam.aliam  5 &c,  ac  proinde  & quadratum  aliquod  circulo 
ejfe  aquale , vt  in  libello  de  dimenflone  circuli  demcnfirauit , 
De  squalitate porro  linet  recii-i&  circularis  $ quadrati , & 
circuli,  ad  calcem  lib.  <f.  agemus  . Adde  5 a Proclo  quoque 
inter  angulos  reBilineos  3 ac  curuilineos  squalitatem  demon- 
Jlrart.  Oftendit  enim  lib.  3.  in  primum  Euclidis , ad  1 2. 
Axioma 3 quod itji efl ^.Pofiulatum,tam  refte  angulo,auam 
obiufo,  & acuto, exhiberi pojfe  angulum  curuilineum  squale. 
Sit  enim  angulus  rectus  ABC , contentus  rectis  squalibus 

/"J?  ^b,bc, 

( £ \ K ( /P  circa  quas 

B C^G StSx N JDi, 

B E C.  Quoniam  igitur  anguli  femicirculoru  ABD,CBE , 
squales  i addito  communi  angulo  mixto  A B E,  fiet  an 
giiltis  totus  curuilineus  D B E,  toti  angulo  recto  ABC , squa- 
lis . Similiter  ofiendes , angulum  curuilineum  I G K,  squa- 
lem, ejfe  obtufo  E G H>  necnon  curuilineum  O M P , acuto 
LMN, dummodo  hic  ab  angulis  femicirculoru  LMO,NMP, 
auferas  communem  angulum  mixtum, qui  continetur  re&a  li 
ne  a L M , & curua  MP.  Ex  quibus  confiat,  alterutrum  an 
gulorum  multiplicatum  pojfe  alterum  excedere  ,•  quare  propov 
tionem  inter  fe  habebunt . At  vero  linea  finita  ad  lineam 
infinitam  non  habebit proporticnem>quia  finita  quomodocun- 
que  multiplicat  a finfimtam  nequit  fuperare . Sic  neque  linea 
cum  fuper ficis,  neque  fuperficies  cum  corpore,  eandem  ob  cau 
fam,vllam  habebit  proportionem.  Denique  non  cenfebitur  ha 
b er  e proportione  angulus  cot  actus  cum  angulo  reclilineo^quia  1 
angulus  contactus  quantumuis  multiplicatus , minor  adhuc  . 
femper  exifiit  quouis  angulo  rectilineo , etia.  minimo  , vtpro-  j 
pof.  16 .lib. 3.  demonfirauimus . Itaque  vt  apertius  Euclides 
explicaret,  qusnam  magnitudines  eiufdem  generis  proportio - 
nem  dicantur  habere^hoc  e (liquas  magnitudines  eiufdem  ge- 
neris in  definitione  3 , intellexerit  y voluit  hac  definitione  eas 


intelli - 
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inteUigi , que,  hanc  conditionem  habeant  gvt  alterutra  multi- 
plicata alteram  pojfit  fuperare,  alias  nero  non,  etiamfi  in  ec- 
de  quantitatis  genere  videatur  coprehendi,  quales  funt  linea 
finita, fyinfinit  a-,  angulus  recHlineus,  & angulus  cotaUus^c. 
Hancob  cattfam  m plerifque  demcnfiraticnibus  proportioni* ^ 
iubet  toties  multiplicare  vnam propofitarum  magnitudinum , 
qui i proportionem  ponuntur  habere  inter  fi)  donec  altera  ex- 
cedat . Quod  etiam  facit  propos,  j Jib.i  o.(y  in  plerifque  alijs 
propofiticnibus . T aceant  igitur , qui  putant , per  magnitudi- 
nes eiufilem  generis  in  definitione  Proportionis,  quam  Eucli- 
des Rationem  dixit,  intelligendas  ejfe,qu&  fub  eodem  genere 
proximo,  fiue  infimo  continentur . Hac  enim  ratione  ncn  ejfet 
proportio  inter  angulos  reclilineos,  & curui  Itn  eos}  a ut  inter  fi- 
guras reclilineas , curuilineascj,  cum  non  fub  eode  continean- 
tur genere  proximo:  quod  falfum  ejfe  diximns.  Sileant  qucq -y 
qui  exifiimant,  intelligendas  ejfe  magnitudines  m eodem  ge- 
nere quantitatis , fiue  m eodem  genere  fubalternc 3 vt  Logici 
loquuntur  ■,  it  a vi  fiatis  fit , vt  du  e quantitates  dicantur  ha- 
bereproportionem^  fi  fint  vel  linei)  vel  fuperficies , vel  corpo- 
ra, vel  anguli } vel  numeri . I ta  enim  proportio  ejfet  inter  an 
gulu  reclilineu , & angui»  ccntafttu^cu  in  genere  anguli  ccn 
tineantur  : item  proportionem  haberent  inter  fi, line  a finita, 
& linea  infinita,  cum  in  genere  linet,  e xifi  antiquor  u vtrum- 
que  falfum  ejfe,  liquido  ex  hac  definitione  confiat . 

P ER  S P I CV  V M e fi  ex  his,  quam  inepie , & quam 
falfo,hanc  definitionem  expcfuerit  Orontius . Ait  enim  Eucli 
dem  non  definire,feu  docere^quenam  magnitudines  proportio- 
nem dicantur  h ab  ere, fed  qualem  proportione  dut  quacunque 
propofitt  quantitates  habeant . Itaque,  inquit,  vult  Euclides 
fi  magnitudo  A , ad  magnitudinem  E , referatur , & ambt 
multiplicentur  equaliter,  hoc  e fi,  ambaru  fumantur  qut  cun- 
que eque  multiplicia.)  nempe  C,tam  multiplex  ipfius  A, qua 
. multiplex  D , ipfius  B ; ha.bere  magnitudines  - 

A,&  B,  eam  inter  fe pr opertionem,  quam  ea,rum 
a que  multiplicia  C,&  -D  • Non  aduertit  autem , 12 

hoc,  quod  ait,  non  ejfe  definitionem , ftd  Theore-  ® J 
ma  decimumquintum  huius  sdib.vbi  demonfira-  ] r f 
tur  ab  Euclide , Partes  cum  pariter  multiplicibus  11^1 

in  eadem  proportione  ejfo,ho  c efi,A)&  B,  magni-  .ABCD 

tudir.ts 
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tudines  eandem  habere  proportionem , quam  earu  aque  mul- 
tiplicia. C , & D+  Nc»  ergo  ita  e fi  inteUigenda  hac  definitio y 
prifertim  cum  tam  ignota  fit  hic  proportio  inter  C,  &D,qua 
illa  inter  A,&  Bsquandcquidem  fcmper  eadem  eji . Quare 
non  recie  nos  Euclides  perduceret  ad  notitiam  proportionis  in- 
ter A,  & B.  Eji  ergo  fenfus  huius  definitionis  ille  , quem  ex- 
pofuimus , vt  liquido  confiat  ex  verbis  Euclidis  • 

v i. 

IN  eadem  ratione  magnitudines  di- 
cuntur efie , prima  ad  fecundam , & ter- 
tia ad  quartam  , cum  prima  & tertis 
aque  multiplicia,  a fecunda’  & quarta 
atque  multiplicibus  , qualifcunque  fit 
hac  multiplicatio , vtrumq;  ab  vtroque 
vel  vna  deficiunt , vel  vna  aqualia  funt, 
vel vna  excedunt;  fi  ea  fumantur, qua 
inter  fe  refpondent . 

EXPLICAT  hoc  loco  Euclides , quafnam  conditio- 
nes requirant , apud  Geometras , magnitudines , vt  eandem 
dicantur  habere  proportionem . Quod  vt  exequatur , cogitur 
confugere  ad  earum  iquemultiplicta,  vt  complectatur  omnes 
proportiones  magnitudinum  Jam  rationales,  quam  irrationa- 
les . Sint  igitur  quatuor  magnitudines  A , prima , 
B,  fecunda >C, tertia-,^  D, quarta , fumanturqiie 
primi , <jy  tertii  & qu emultiplicia  quacunque  s E, 
quidem  ipfius  A yjgg  E, ipfius  C:  Item  fumantur  fe- 
cundi, & quarti  alia  quacunque  iquemukipliciai 
EAEC  G^quidem  ipfius  B;& H,  ipfius  Dffiue  hic  duo  po - 
I ] j fieriora  fint  ita  multiplicia  fecundi , jy  quarti  fi- 

cut priora  duo  multiplicia  funt  primi,  & tertii,  fi- 
ue  non . Quod  fi  iam  inter  fe  conferantur  fumpta 
aqua  multiplicia  ea , qui  inter  fe  resjondent , v 

m ulti - 
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! multiplex  prima  , & multiplex  fecunda,  inter  fe , hoc  e fi  , £, 
& Gy  Item  multiplex  tertia  , & multiplex  quarta  inter  fe , 
hoc  e fi  F,  & Hi  depr  e h en fumque  fuerit  perpetui) , ea  ita  in- 
ter fe  fe  habere , vt  fi  E,  multiplex  pnm  a magnitudinis  A,  mi 
nus  fuerit, quam  G,  multiplex  fecunda  magnitudinis  B > etia 
F »multiplex  tertia  magnitudinis  Cyminus fit  quam  H ^mul- 
tiplex quarta  magnitudinis  D : Aut  fi  E , aquale  fuerit  ipfi 
Gy  etiam  F , aquale  fit  ipfiH:  Aut  denique  fi  E, maius  fue- 
rit quam  Gy  etiam  Fy  maius  fit  quam  H : ( quod  efi  vtrum - 
que  ab  vtroq-,  vel  vna  deficere,  vel  vna  aqualia  effeyvel  vna 
excederefita  vt  in  nullo  genere  multiplicium  contrarium  pof- 
fit  reperiri , id  efi  5 vt  nunquam  E , minus  fit  quam  G , quin 
fy  Fyminus  fit  quam  H>& 'vt  nunquam  E,  aquale  fit  ipfi  Gy 
quin  & Fyipfi Hyfit  aquale , Denique  vt  nunquam  E , ma- 
ius fit  quam  Gyquin  & F , maius  fit , quam  H.  St  inquam  de- 
prehenfium  fuerit  y aque  multiplicia  quauis  accepta , perpetuo 
fefe  ita  habere , vt  dictum  efi  $ dicetur  eadem  efie  proportio 
prima  magnitudinis  A,  ad  fecundam  magnitudinem  B , qua 
efi  proportio  tertia  magnitudinis  C,  ad  quartam  magnitudi- 
nem D.  Quod  fi  deprehenderetur  aliquando  , etiam  m filo 
vno  genere  multiplicium  , multiplex  E , deficere  a multiplici 
Gynon  autem  multiplex  Fy  deficere  a multiplici  H Aut  E , 
aquale  ejfe  ipfi  G,at  E, non  aquale  ipfi  H i Aut  denique  E, ex- 
cedere ipfum  Gy  at  F,  non  excedere  ipfum  H,  quamuis  in  infi- 
nitis alijs  multiplicibus  conditio  pr a dicta  reperiatur , nuila 
ratione  dicentur  quantitates  propofit a eandem  habere  propor- 
tionem yfied  diuerfaSyVt  ex  defin.  8 . fiet  perfpicuum . 

ITA  Q_V  E vt  demonjiratione  aliqua,  per  hanc  6, defi- 
nitionem , concludantur  quatuor  quantitates  eandem  habe- 
re proportionem,  0 (tendendum  erit,  (quod  quidem  perdiligen- 
ter ab  Euclide  & hoc  s.  lib.  (y  in  ahjs  feruatur  > quacunque 
aque  multiplicia  prima , (y  tertia  collata  cum  qutbufcunque 
aque  multiplicibus  fecunda  >(y  quarta  , habere  femper  condi- 
tionem pr adi  clam  defectus , aqualitatis  , aut  exceffus-,  ita 
vt  nunquam  contrarium  eius  mueniri  pojfit.  Simili  er  fi  qua- 
tuor quantitates  concedantur  eandem  habere  proportionem , 
concedatur  quoque  necejfe  efi , qualibet  aque  multiplicia  pri- 
ma , fy  tertia  collata  cum  quibuslibet  aque  multiplicibus  fe- 
cunda y(y  quarta , habere  eandem  defectus , aquahiausynut 

exceffus 
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exceffus  conditionem.  D ebent  enim  definitio  definitum  re- 
ciprocari. Vt  autem  perficiatur ^ quond patio , propofitis  qua- 
tuor  magnitudinibus  eandem  proportione  habentibus:  qu&dd 
{que  multiplicia  prima  Ay  tertiamagnitudinis,  a quibufdam 
aqua  multiplicibus  fecunda,  quarta  magnitudinis, vtrum- 
que  ab  vtrocg  vna  deficiant  i aha  vero  vna  aqualia finti  alia, 
denique  vna  excedant, fi  ea  fumantur, que  inter fe  refondet\ 
placet  vnum  exemplum  proferre  in  numeris.  Sint  igitur  qua - 
tuor  numeri $.2,6.4.  fumantur % primi  & tertij  aque  muU 
tiplices, nempe  quadrupli  12.  £?  24.  Item  fecundi  & quarti 
fumantur  alij  aque  multiplices,  vt  feptupli  14.  & 28.  Vides 
igitur  tam  1 2.  multiplicem  primi  deficere  a 14,  multiplice 
fecundi 3 quam  24.  multiplicem  tertij  a 28,  multiplice  quar- 

^ - 1 — ti.Rurfus primi, & tertij 

fumatur  alij  aque  mul- 
/J  /<lS  /Z  3 2 4%  tiplices ,nimirum  fextu - 

( ( I . > ) ./  ) ph>  18  ■& 36. Item  fe-' 

6 eundi ? <jy  quarti  fuman - 

tur  alij  {que  multiplices, 
vt  yioncupli  18.&  $6. 
Vides  ergo, tam  1 8 .multiplicem  primi  aqualem  ejfe  1 8 .mul 
tiplvci  fecundi , quam  $6.  multiplicem  tertij , $6.  multiplici 
quarti.  Pofiremo  primi,  & tertij  fumantur  alij  aque  multipli 
ces, nempe  tripli  $.<&  18.  Item  fecundi,  & quarti  alij  aque 
multiplice s,vt  dupli  4.  <jy  8. Vides  igitur  tam  9 . multiplicem 
primi,  e xc edere  4.  multiplicem  fecundi , quam  1 8 . multipli- 
cem tertij  i fuperare  8.  multiplicem  quarti . Si  igitur  in  om- 
nibus aque  multiplicibus , in  quacunque  fumantur  multi- 
plicatione , femper  deprehendatur , vnum  trium  horum  ve- 
rum ejfe , dicetur  eadem  ejfe  proportio  3.  ad 2.  qua  efi  6.  ad 
4,  alias  non . 

CAMPANVS  vero  at%  Orontius , longe  aliter  defini 
ticnem  hanc  exponunt  •,  Dicunt  enim  Euclide  velle,  tum  de- 
mum quatuor  magnitudines  eandem  habere  proportionem,  cu 
primi,&  tertia  aque  multiplicia , a fecunda  quartpaque 
multiplicibus, vtrumque  ab  vtreque  3 vel  vna  deficiunt  pro- 
porzionallter , hoc  efi 5 in  eadem  proportione  > vel  vna  aqua- 
lia funt^vd  vna  excedut  proporttonaliter,fiea  fumatur, qua 
inter  ferefpondsnt.  Clarius ^vt  ait  Campanus, quando  earum 
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! aque  multiplicia  proportionalia  funtjdefiycttm  e a?idem  pro- 
portionem habe:  multiplex  prima  ad  multiplex  fecuda,quam 
multiplex  tertia  ad  multiplex  quarta  . Sed  quit  non  videt, fi 
ita  intelligatur  definitio , E ucltdem  idem  per  ide  m definire  ? 
Quod fane  abfiirdum  efi . Er  At  er  e a fi  Euclides  vult,  eas  ma- 
gnitudines in  eadem  ejfe  proportione  y quarum  aque  multipli- 
cia ( fi  fumantur  y & inter  fe  conferantur  eo  ordine , quo  dj- 
Bum  efi ) in  eadem  proportione  exifiunt  > cur  obfecro  in  4-. 
Theoremate  huius  libri  demon  fir at , fi  fuerint  quatuor  ma- 
gnitudines in  eadem  proportione,  earum  eque  multiplica  eo  or 
dtne,  quem  diximus,  fumpt a,  eandem  quoque  habere  propor- 
tionem ? Immo  cum  iUudTheorema  per  hanc  definitionem 
ofiendatury  perfpicuum  efiy  idem  per  idem  demonfirari  y quod 
ridiculum  efiy  v eluti  eo  loco  admonebimus . Accedit  etiam, 
fi  ita  interpretemur  definitionem y plurima  Theoremata  quin 
ti  huius  lib.  non  pojft  demonfirari , vt  proprijs  locis  monebi- 
mus . Intelligenda  efi  igitur  definitio , vt  e xpo fuimus  >•  ni- 
mirum propofitis  quatuor  magnitudinibus , fi  quotiefcunque 
multiplex  prima  deficit  a multiplici  fecunda,  vel  aquale  efi, 
vel  ex  cedit  i neceffario  etiam  multiplex  tertia  tunc  deficiat  d 
multiplici  quarta,  vel  aquale  fit , vel  excedat , quicunque 
fit  ille  defeBus,  exceJfufueynon  confiderandoy  an  proportiona- 
lis fit,  an  non > ita  vt  nunquam  contingat,  multiplicem  pri- 
ma d multiplici  fecunda  deficere  , multiplicem  vero  tertia  no 
deficere  d multiplici  quarta  : aut  multiplicem  prima  {qua- 
lem ejfe  multiplici  fecunda, multiplicem  vero  tertia  multipli- 
ci quarta  non  { qualem ; aut  denify  multiplicem  prima  ma- 
iorem ej]e  multiplice  fecunda , at  multiplicem  tertia  mtdti- 
ce  quarta  non  maiorem  . Propofitis  inquam  quatuor  magni- 
tudinibus, quarum  aque  multiplicia  fumpt  a , vi  dtBum  efi , 
perpetuo  eam  conditionem  in  defsBu,  aqualitaie , & exceffu 
feruant ; dicuntur  quatuor  illa  magnitudines  eandem  habe- 
re proportionem  , quicquid  fit  de  earum  aque  multiplicium 
proportione  y qua  nunc  non  confideratur  : fcd  quarto  pofiea 
T heoremate  demcnfirabiiur,  eum  defeBum,  excejfumve  ejfe 
| proportionalem  . 

! PORRO  Campanus  conatur  ofiendere , definitionem 
hanc  intelltgi  debere  de  proportionali  defectu,  & exceffu.  Nd 
fi  de  quocunque  intelligeretur , ejfent  ait,  quatuor  hi  numeri 

I 4-3-C- 
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4.3.C.5 .in  eadem proportione  . Si 

emm ^rimt & tertii * vtPote 4* 6* 

( { \ \ C. fumantur  Aque  multiplices  nu- 

11  >-  / / meri,vtduphy8*jyi2.1temfe- 

^ 6^  quarti , 3- & s. 

multiplices , vt  dupli  quo- 
que f . & lo.  excedet  tam  8 . multiplex  primiyC  .multiplicem 
fecundi, quam  lz.  multiplex  tertij,  I <?.  multiplicem  quarti . 
/ demque  cernitur  Ji primi , & tertij  fumantur  quadrupli  1 5. 
<5*  fecundi  veroyac  quarti  capiantur  tripli $.&  1 5.  Si  igi 
tur  fiffcit , vt  &que  multiplicia  accepta  vna  excedant  fe  fe 
quomodocunque , & non  requiritur , vt  proportionaliter  fe 
mutuo  fuperent , erit  eadem  proportio  4.  ad  3 . qu&  e fi  6.  ad  s. 
quod  falfum  efi,  cum  proportio  4.  ad  3. fit  fefquitertiay  propor- 
tio vero  6. ad  5 fefqui  quinta  . Intelligendus  igitur  efi  defe- 
ctus , aut  excejfus  Aque  multiplicium , proportionalis  : Ita 
enim  fiet, non  ejfe  eandem  proportionem  4.  ad  3 . qua  efi  6.  ad 
5.  quod  eorum  Aque  multiplices  non  fe  fe  excedant  proportio- 
naliter, vt  confiat . V erunt amen  dicendum  efi,  Campanum 
mirum  in  modum  hallucinatum  fuijfe . Quamuis  enim  nu- 
meri &que  multiplices  ab  eo  prolati fe  fe  vna  excedant  it  amen 
quamplurimi  alij  reperientur , quorum  multiplex  primi  exce- 
det quidem  multiplicem fecundi,vel  Aqualis  erit at  multi- 
plex tertij  deficiet  a multiplice  quarti . Si  enim  in  eius  exem- 
plo ypr  imi  & tertij  fumantur  quadruplices  16.& 24.  At  fecun 
^ — ~~  di  & quarti,  quincuplices  fuman 

12  ‘ & tur,  is.  5.  excedet  quidem 

/ / \ \ 16.  multiplex  primi,  15 . multipli 

74  6 S 2S  ' cem  fecundi  i At  24.  multiplex 
^ ^ tertij  non  excedet  2 s.  multipli- 

^ cem  quarti, fed  deficiet . Quod fi 

primi , & tertij  fumantur  tripli  12.  (y  18 . At  fe  eundi , & 
quarti  fumantur  quadrupli,  12.&  2 o.erit  1 2 . multiplex  pri- 
mi Aqualis  1 2. multiplici fecundi ; At  vero  / 8 .multiplex  ter- 
tij, Aqualis  non  erit  2 0 .multiplici  quarti,  fed  ab  eo  deficiet . 
Cum  igitur  non  deprehendantur  qu&libet  Aque  multiplicia 
dtslorum  numerorum  Jic fe  habere , vt  fi  multiplex  primi  ex- 
cedit multiplex  fecundi,  multiplex  tertij  excedat  quoque  ne- 
cejfario  multiplex  quarti}  quamuis  id  in  nonnullis  Aque  mul- 
tiplicibus 
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tipli  cibus  ita  efife  contingat  >•  non  dicentur  juxta  hanc  defini- 
tionem C.dicli  numeri  eandem  habere  proportionem  , vt  ad- 
huc clari  tu  conflabit  ex  8 .definitione . 

C J£T  E RV  M definitio  ifla  complectitur  etiam  tres  ma 
gnitudines , eandem  habentes  proportionem  yJi  modo  fecunda 
bis  ponatur  , vt  quatuor  habeantur  . Exempli  caufia Ea- 
dem dicetur  proportio  9. ad  6 .qus.  C.ad  4.  quoniam  aque  mul- 
tiplicia qu&cunque  fiumpta  ad  9.  & 6.  vel  vna  deficiunt  ab 
aque  multiplicibus fiumptis  ad  C.& 4.  vel  Aqualia  fiunt , vel 
vna  excedunt ,&c. 

V I I. 

EANDEM  autem  habentes  ratio- 
nem magnitudines.  Proportionales  vo- 
centur. 

VT  fi  magnitudinum  A,B,C,  D,  eadem  fit  proportio  Ay 
ad  B,qus.  C,ad  D;  dicentur  ea  magnitudines  proportionales . 
Eadem  ratione , fi  eadem  fit  proportio  E,adF,  qua  E , ad  G; 
dicentur  magnitudines  E,  F,  G,pro-  ^ ; ^ ^ ^ 

portionales . Sunt  autem  quadam  Bi 14; 

magnitudines  proportionales  conti - \ 3 ■ ^ 

nue, inter  quas repetitur  proportiona  — ( — \\£ 

litas  continua , quales  fiunt  magni-  — i 4.'^ 

tudines  E,F,  Gi  Quadam  ver 0 pro- 
portionales fiunt  non  continue  ,fied  di f crete , cuiufimodi  fiunt 
magnitudines  B,C,  D.  In  his  enim  interruptio  fit  pro- 
portionum , in  illis  vero  nequaquam  > vt  diclum  eft  in  4. 
definitione^ . 

VIII. 


C VM  vero  aeque  multiplicium  mul- 
tiplex primae  magnitudinis  excellerit 
multiplice  fecundae;  At  multiplex  tertiae 

S fi  noq 


non  excefferit  multiplicem  qnart^;tunc 
prima  ad  fecundam  maiorem  rationem 
habere  dicetur, quam  tertia  ad  quartam. 


D E C L A R AT  hic  Euclides  ^quamnam  conditionem 
habere  debeant  quatuor  magnitudines , vt  maiorem  dicatur 
habere  proportionem  prima  ad  fecundam  , quam  tertia  ad 
quartam , dicens . Sifumpta Jint  eque  multiplicia  prime.  & 
tertie. Item  alia  eque  multiplicia  fecunde  &quarte;depre- 
henfumque  fuerit  aliquando  , ( licet  non  femper ) multiplex 
prime  maius  ejfe  multiplice  fecunde  , multiplex  autem  ter- 
tie non  ejfe  maius  multiplice  quarte,  fed  vel  minus  yvel  equa- 
lesdicetur  maior  ejfe  proportio  prime  magnitudinis 

Iad  fecundam  , quam  tertie  ad  quartam  : vt  per- 
firicuum  efe  in  appofito  exemplo  , tn  quo  prime  ma- 
gnitudinis A,  & tertie  C , fumpta  fiunt  triplicia 
J II  E,  & F;  fecunde  vero  E , & quarte  D , quadru- 
Fc  tjh  pUcia  G,  & H.  Et  quoniam  E , multiplex  prime 

1|  J ] maius  quidem  esi  quam  G,  multiplex  Jecunde  >• 
I At  F , multiplex  tertie  maius  non  efi  quamH, 
4 multiplex  quartefmmo  minus dicetur  maior  ef- 
A fe  proportio  A, prime  magnitudinis  *ad  B , fecun- 
dam ^quam  C, tertie , ad  D.  quartam . 

N O N efi  autem  nscejfe , vt  quatuor  magnitudinum, pri- 
ma ad  fecundam  dicatur  maiorem  habere  proportionem, qua 
tertia  ad  quartam,  eque  multiplicia  fecundum  qu  amnis  mul 
tiplicationem  fic  fe  habere , vt  multiplex  quidem  prime  ex- 
cedat multiplex  fecunde , at  multiplex  tertie  non  excedat 
multiplex  quarte fed  fatis  efi  ,vt  fecundum  aliquam  mul- 
tiplicationem ita  fe  habeant . Potefi  namque  interdum  fieri , 
vt  tam  multiplex  prime  maius  fit  multiplice  fecunde , quam 
multiplex'  tertie  multiplice  quarte  : Ltem  vt  & multiplex 
prime  minus  fit  multiplice  fecunde , & multiplex  tertie  mul- 
tiplice quarte  : Tamen  quia  hoc  non  contingit  in  omni  multi- 
plicatione , fed  aliquando  multiplex  prime  fuperat  quidem 
multiplex  fecunde  , at  multiplex  tertie  vel  minus  efi  , vel 
equule  multiplici  quarte  : propterea  maiorem  dicetur  habere 
proportionem  prima  magnitudo  ad  fecundam ^quam  tertia  ad 


quartam 


quartam  , non  autem  eandem , vt  perfpicuum  efi  in  appoji- 
to  exemplo . 

ITAgVE  , 

ut  quatuor  ma  ^ 

gnztudines  di- 

nzies  t mcejfe  Jr  ja  tx  $ ' i[  2 H; 

efijUt  Aquemul  ^ ( ( / ) } 

tipliaa  earu  , a0  \%  1<T  4-  3 /r  /i  2./ 

quit  fu  is  \ N / / 

multiplicatio - \.  ^>r 

nesaecepta,uel 

una  excedant , 

'vt  in  6 .defin.  fuit  extofitum-.Vt  autem  maiorem  dicatur  ha- 
bere proportionem  prima  ad  fecundam y quam  tertia  ad  quar- 
tam, fatis  efi , vt  fecundum  aliquam  multiplicationem , mul- 
tiplex prims.  excedat  multiplex  fecunds,  multiplex  vero  ter- 
tis, non  Jup er et  multiplex  quarta quamuis  tuxta  innumeras 
alias  multiplicationes , sque  multiplicia  prims,  ac  tertis  vna. 
excedant  sque  multiplicia  fecunds,  & quarts . 

O D*  fi  quando  e contrario  multiplex  prims  deficiat 
a multiplici  fecunds^non  autem  multiplex  tertis  q multipliei 
quarts-, dicetur  prima  magnitudo  ad fecundam  0»:n&rem  ha- 
bere proportionem  > quam  tertia  ad  quartqeq. ^qttamuis  fe- 
cundum plurimas  alias  multiplicatione s^sqi^ multiplicia  pri- 
ms & tertis  vna  deficiant  ab  sque  multfpfhibusfecuds,& 
quarts.Vt  in  ei  fidem  numeris  prcpcfiti  exempli,  minor  dicetur 
prdportio  2.  ad  q. quam  3 .ad  -f.&c.  , 

C V R E V C L I D E S IN  DEFIN.  VI. 

<&V  III.  quatuor  magnitudines  proportionales , 
djnon proportionales  per  earum  sque 
multiplicia  definierit . 

§l_V  O N I A M mirum  alicui  videri  pojjit , cur  Eucl  ides 
tum  demum  quatuor  magnitudines  eandem  dixerit  habere 
proportionem  , hoc  efi  , ita  ejfe  primam  ad  fecundam , vt  efi 
'tertia ad  quart amicum  squemultiplicia prims  ac  tertis  iux- 
ta  quamcunqi  multiplicationem , & squemultiplicia  fecunds 
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ac  quarta  iuxta  quamcunq > etiam  multiplicationem  acce- 
pta ita  fe  habent , vt  quotiefcunque  multiplex  prima  maius 
eft  quam  multiplex fecunda, multiplex  quoque  tertia  maius 
Jit  quam  multiplex  quarta  ^quotiefcunque  vero  multiplex  pri- 
ma aquale  eft  multiplici  fecunda  , multiplex  etiam  tertia 
aquale  Jit  multiplici  quarta  quotiefcunque  denique  multi- 
plex prima  minus  eft  quam  multiplex  fecunda,multiplex  etid 
tertia  minus fit  quam  multiplex  quarta: Item  quare  tum  de- 
mum quatuor  magnitudinum  prima  ad  fecundam  maiorem 
ejfe  proportion  em  voluerit,  quam  tertia  ad  quartam,  cum  ali- 
qua aquemultiplicia prima  ac  tertia,  & alia  aquemultiplicia 
fecunda  ac  quarta  accepta  ita  fe  habent,  vt  multiplex  prima 
Jtt  maius  quam  multiplex  fecundi. , at  multiplex  tertia  ma- 
ius non  Jit, quam  multiplex  quartaffed  vel  aquale, vel  minus. 
§juonid, inquam, miru  alicui  uideri  hoc poffit,quodex  illo  ex- 
cejju,aqualitate , & defectu  a que  multiplicia  eo  ordine  fum- 
ptoru  no  ftatim  appareat  Jimilitudo  proportionu  , dijfimihtu- 
doue:  aperienda  videtur  hoc  loco,  quare  it  a magnitudines  tu 
proportionales ,tu  no  proportionales  definire  voluerit  Euclides. 

A D hanc  difficultatem  respondetur,  Euclidem  eas  magni 
tudines  voluijfe  appellare  proportionales , quarum  aquemulti- 
plicia ita  fe  habent ,vt  dictum  eft  j quia  non  habuit  quid  no- 
tiusypcr  quod  explicare potuijfet  magnitudines  tam  incommen 
furabiles , quam  commenfurabiles  eandem  proportionem , vel 
non  eandem  habentes  : neque  vero  opus  ejfe  , vt  ratio  affera- 
tur , cur  res  aliqua  hoc  aut  illo  modo  definiatur  ; fed  fatis  ef- 
fe , vt  nunquam  res  definita  afferatur  alicui  conuenire,  nift 
prius, definitionem  traditam  eidem  conuenire,  demonftretur . 
I d quod  in  alijs  etiam  definitionibus  cernitur  . Nam  quem- 
admodum Euclides  defin.  i o.lib.i . angulum  rectum  appella- 
uit  eum,  qui  fit  d linea fuper  aliam  lineam  ad  angulos  aqua- 
les cadent  e, ita  vt-r.unqudm  ei  concede  dum Jlt,angulu  quem- 
piam ejfe  rectum,  niji prius  ofiendsrit,  sum  ab  eiufmodi  linea 
effici.  Item  quemadmodum  definitione  vliima  lib. 3 .definiuit 
Jirtfilta  circulorum  fegmenta  ejfe,  in  quibus  anguli  extft entes 
fimt  actuales, it  a vt  tunc folum  ei  concedendum  fit,  fegmenta 
ejfe  fmilia.cum  probaucrit  angulos  in  eis  exiftentes  ejfe  aqua- 
les : fle  etiam  dffin.<t.& «f .huius lib. vocauit  quatuor  magni- 
tudines prcpo/ncnaUs,^  non  proportionales,  quarte  aquemul- 
tiplicia 
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tip licia  eam  conditione  habent. qnam  explicauit , ita  vt  nun- 
quam et  crede  dum  fit , cum  quatuor  magnitudines  appellabit 
eandem  habere  proportione \vel  non  eandem, nifi prius  demon- 
firauerit,  conditionem  eam  illis  magnitudinibus  couenire.Sed 
quanquam  rejponfio  hic  vera  fit , ac  propria,  tamen  quia  ex  il 
la  definitione  no  videtur  colligi  pojf e,  ver  e magnitudines  qua- 
rum eque  multiplicia  illam  conditionem  habent, ejfie proportio- 
nales^vel  non  proportionales  ; etiamfi  eas  folii  Euclides  velit 
appellare  proportionales,  vel  non  proportionales  : explicabimus 
paulo  acuratius,  Euclidem  refte  eo  modo  definiuijfe  magnitu- 
dines proportionales non  proportionales , at%  adeo fine  vta 
dubitatione  concedi pojfe  a quouis  filias, quibus  defin.  C.conue 
nit,vere  eandem  habere  proportionem  fiiU  as  vero,  quibus  defi- 
nitio. jt.  conuenit^non  eandemproportionem  habere. 

§}VOD  vt  planius  fiat,reuocandu  ad  memoria  ell, dupli- 
cem ejfe proportione iRationale^qua.  inter  quantitates  comen- 
furabiles  exifiit,atcfo  adeo  omnis  in  numeris  reperiripotefi.  Et 
irrationale \qu&  inter  quantitates  incommenfurabtles  exifiit, 
& nullo  modo  in  numeris  pctefi  reperiri.Si  igitur  Euclides  de 
Rationalibus  dutaxar  proportionibus  difiutaticnem  inflituif- 
Jet,potuiJfct  quatuor  magnitudines  proportionales  definire  co 
modo^quo  lib.j.  de  fi.  20. proportionales  quatuor  numeros  defini 
uit,  nimirum.  Magnitudines  proportionales  fiunt , cum  prima 
fecundi^  tertia  quarta,  aquemultiplex  efi,uel  eade parsyvel 
eadempartesiVel  certe(vt  nos  ad  eam  defi.  addidimus)  cum 
prima  fecundam,  & tertia  quartam  ^qualiter  continet  ^ean- 
demcfi  infuper  illius  parte,  vel  eafde  partes.  N o proportionales 
vero  magnitudines  ita  definire  potuijfet . Magnitudines  non 
proportionales fiunt, hoc  e fi, prima  ad  fecunda  habet  maiorem 
proportione, quam  tertia  ad  quarta,  cu  prima  fecunda,  magis 
multiplex  efi, vel  maior  pars, maior  e fue  partes , quam  tertia 
quarta:Vel  certe  cu  prima  fecundam  fapius  cotinet , q tertia 
quarta, fiue  eade  pars , aut  partes  vtrobicfi  fuperfintfiue  non: 
Vel  cie  prima fecudd  toties  continet  ^quoties  tertia  quartdjed 
prima  maior  e infuper  parte,  maior  e fv  e partes  fecunda  inclu- 
dit, qua  tertia  quarta.  Potuijfet 3 inqud,  Euclides  ita  definire 
magnitudines  proportionales, ac  no  propcrtionales,fi de  folis  ra 
tionalibus ^portionibus  ageret: quia  omnes ^portiones  magni- 
tudinis exhiberi pojfent  in  num  erismae jpinde  definiri ^vt  nume- 
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rorum  -proportiones  eadem , vel  diu  er f a , vt  diximus . Nam 
proportio  numerorum  ( vt  ex  Campano  , alijfique  fcriptori- 
bus,defin.2^.lib .7. admnximus)efi habitudo  quadam  vnius 
numen  ad  alterum,  fecundum  quo  d illius  efi  multiplex  , vel 
pars  , partefve  : Vel  certe  fecundum  quod  illum  continet  Je- 
mel3aut  aliquoties aliquam  in  fuper  illius  partem,  vel  par- 
tes. Qua  omnia  perfiicua  funt  tum  ex  definitionibus  quinque 
fi  e cierum  proportionis  rationalis  tam  maioris  inaqualitatis , 
quam  minoris  inaqualitatis , de  quibus  fupra  egimusytum  ex 
ijs,qua  in  defin.20.&  2-f.lib.jfcnpfimus . 

§fV  O N 1 A M vero  'Euclides  non  fidum  proportiones 
Rationales , fied  Irrationales  etiam  complecti  voluit , non  po- 
tuit eo  modo  quatucr  magnitudines  proportionales,*?  non  pro- 
portionales definireipropterea  quod  in  proportione  irrationali 
maior  magnitudo  neque  multiplex  ejfiepotefi  minoris , neque 
eam  fiemel  aut  aliquoties , (y  infiuper  aliquam  eius  partem  aut 
partes  continere : Minor  item  maioris  neque  pars  ejfie  potefi  , 
neque  partes , quippe  cum  magnitudines  irrationalem  haben- 
tes proportionem  incommenfurabiles  fint , ita  vt  nullam  par- 
tem aliquotam  communem , quamuis  minimam , pojfint  ha- 
bere.Quocirca  coactus  efl  fiefie  conuertere  ad  proportiones  ma- 
gnitudinum rationales  , hoc  eft , ad  proportiones  numerorum, 
cum  omnis  proportio  rationalis,  flue  magnitudinum  commen- 
fiurabilium  ,fit , vt  proportio  numeri  ad  numerum,vt  lib.io. 
propofi.  s - demonfiratur  : Coaclus3  inquam,  efl  inuefihgare  ali- 
quid, quod  certum  (it  conuenire  quibuslibet  quatuor  numeris  i 
(iue  magnitudinibus  commenfiurabilibus , eandem  habentibus 
proportionem,  vel  non  eandem  : adeo  vt,  fi  idem  illud  conue- 
nire demonftretur  quatuor  magnitudinibus,  etiam  incommen 
fiurabihbus , iure  optimo  magnitudines  ilia  quatuor  propor- 
tionales etiam  dici  pojfint , vel  non  proportionales : quando- 
quidem eandem  habent  propriet at em^quam  quilibet  quatuor 
numeri  proportionales , vel  non  proportionales , immo  quam 
qualibet  quatuor  magnitudines  commenfurabiles  eadem  ha- 
bentes proportionem , vel  non  eandem , necejfiario  habere  de- 
monfiratur . Neque  enim  aliunde  cognoficere , vel  explicare 
aliter poffttmus  magnitudines  inccmmenfiurabiles  proportio- 
nales ejfie 3aut  non  troportionales , niji  t>er  aliquid,  quod  certic 
fit  conuenire , vt  diximus  3 numeris  quihuficunque , vel  ma- 
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£ nitudinibus  commenfurabilibus , eandem ,.  vel  non  eandem 
habentibus  proportionemfin  quibus  euidenter fimilitudo,  dijfi- 
mihtudcue  proportionum  cernitur,  Quemadmodu  quia  quan- 
do in  circulorum  fegmentis  anguli  Aquales  exiftentes  ,funt 
commenfurabiles  quatuor  rectis , hoc  ejl , quando  funt  eadem 
pars,  vel  eidem  partes  quatuor  rectorum  , funt  quoque  ipfa 
fegmenta  eadem  pars , vel  e&dem  partes  circulorum , vt  ad 
finem  hb.6 . demonftr abimus  ; vt  merito  fimilia  appellentur, 
ac  propter  e a & omnia fegtnenta  aha,  in  quibus  funt  anguli 
Aquales , etiamfi  non  fint  commenfurabiles  quatuor  rectis  , 
dicantur' quoque  fi 'milia:  quandoquidem , quando  anguli 
quatuor  rectu  commenfurabiles  funt , vere  illa  fegmenta Ji- 
milia funt  5 hoc  ejl 5 eadem  pars,  vel  eidem  partes  circuloru, 
licet  hoc  in  fegmentis > quando  anguli  in  eu  exiftentes  quatuor 
rectis  funt  incommenfur abites , non  cernatur,  quod  tunc  fig- 
menta neque  eadem  pars , neque  eidem  partes  poffint  ejfe  cir 
culorumfed  ipfis  circulis  omnino  incommenfurabiha  exifidt. 
Neque  enim  aliud  indicium  habere  pojfumus^  fegmenta fi 'mi- 
lia ejfe  aut  dijfimilia , nif  angulorum  in  eis  extfientiu  iqua- 
litatem  > vel  imqualitatem , ex  qua  veram  fimilitudinem , 
aut  diffimilttudinem  fegmentorum  circulis  ccmmenfurabiliu 
colligimus.  Quam  ob  rem  Jicut  nemo  fimilitudinem  hanc  feg- 
mentorum tn  dubium  reuocat , quanquam  hic fimilitudo  in 
f gmentis  , qui  circulis  incommenfur  abilia  funt, non  ita  eui - 
dent  er  appareat , vt  m fegmentis  , qui  circulis funt  commen- 
fitr  abilia  >•  ita  non  recte  fecerit , qui fimilitudinem  proportio- 
num in  magnitudinibus  incommenfurabilibus  in  dubiam  re- 
uocet  5 quando  comperiet , illis  conuemrey  quod  omnibus  ma- 
gnitudinibus proportionem  eandem  rationalem  habentibus 
conuenire  certum  fit, licet  hic  proportionum  fimilttudo  no  tam 
euidens  fit  in  magnitudinibus  incommenfurabilibus . 

ITA  Qv  E quoniam  , propofitis  quatuor  numeris  pro- 
portionalibus , fumptisque  primi  ac  tertij  iquemultiplicibus 
iuxta  quamuis  multiplicationem , item  fecundi  ac  quarti 
iquemultiplicibus  fecundum  quamuis  etiam  multiplicatio- 
nem fiemper  verum  efi  ,vt  mox  demonftr  abimus, fi  multiplex 
primi  maior  efi  multiplice  fecundi , 'multiplicem  tertij  ma- 
iorem quoq;  effenecejfario  multiplice  quarti-.  Et  fi  ille  Aqua- 
lis efifhunc  quoque  ejfe  Aqualem  > & fi  minor  , minorem—*  ; 
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Et  contra  quia , tropofitis  quatitor  numeris , fumptisfj  aque- 
multiplicibus primi  ac  tertij  iuxta  quamuis  multiplicatione, 
item  aque  multipli  cibus  fecundi  ac  quarti  iuxta  quamuis 
etiam  multiplicationem  , fi  multiplice  primi  exifiente  maio- 
re,quam  multiplex  fecundt,multiplex  tertij  maior  quocfc  fit , 
qudm  multiplex  quarti  ; Et  fi  ilio  exifiente  aquali^  hic  quoq3 
Aqualis  fit-,  & fi  ilio  exifiente  minore , hic  fi mi  liter  minor  exi- 
fiat, perpetuo  verum  efi , quatuor  illos  numeres  ejf e proportio - 
nales:Rurfius  quia,propofitis  quatuor  numeris, quorum  primus 
ad  fecundum  maiorem  proportionem  habe  at, quam  tertius  ad 
quartum , fumptifque  aquemultiplicibus  primi  ac  tertij, it  em 
aquemultiplicibus  fecundi  ac  quarti , necejfario  interdum  ac- 
cidit , vt  multiplex  primi  maior  fit  multiplice  fecundi,  mul- 
tiplex vero  tertij  non  fit  maior  multiplice  quarti  : Et  contra 
quia,quatuor propofitis  numeris , fumptifque  Aquemultiplici- 
bus primi  ac  tertij , item  aquemultiplicibus  fecundi  ac  quarti, 
fi  accidat  nonnunquam, multiplicem  primi  maiorem  ejf  e mul 
tiplice  fecundi , at  multiplicem  tertij  non  maiorem  mu  ltiplice 
quarti }fine  vlla  dubitatione  verum  efi,  maiorem  ejfe  propor- 
tionem primi  ad  fecundum , qudm  tertij  ad  quartum  . Quo- 
niam , inquam , ita fie  res  femper  habet  in  numeris,  atefe  adeo 
& in  magnitudinibus  commenfurabilibus,  ita  vt  contrarium 
nunquam  inueniatur  , non  immerito  dicentur  quacunque 
quatuor  magnitudines,  etiam  incommefurabiles,  eandern  ha- 
bere  proportionem  y cum  fumptis  aquemultiplicibus  prima  ac 
tertia  iuxta  quamuis  multiplicationem, it  em  Aquemultiplici- 
bus fecunda  ac  quartA  fecundum  quamuis  etiam  multiplica- 
tionem , perpetuo  deprehenditur  ^multiplicem  tertia  maiorem 
ejfe  multiplice  quarta , quotiefeunque  multiplex  prima  maior 
efi  multiplice  fecunda  ; multiplicem  vero  tertia  aqualem  ejfe 
multiplici  quarta,  quando  multiplex  prima  aqualis  efi  mul 
tiplici  fecunda imultiplicem  denique  tertia  minorem  ejfe  mul- 
tiplice quarta, hoc  ipfo^quod  multiplex  prima  minor  efi  mul- 
tiplice fecunda.  Eadem  ratione  iure  optimo  dicentur  quatuor 
quacunque  magnitudines  tam  commenfurabiles , qudm  in- 
commenfurabiles , non  habere  eandem  proportionem,  fed  ma-  ; 
iorem  ejfe  proportionem  prima  ad  fecundam , qudm  terti  a ad 
quartam,  cum,  fumptis  aquemultiplicibus ,vt  diclum  efi , in- 
terdum contingit, multiplicem  prima  ejfe  maiore??}  multiplice 
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fecundi multiplicem  vero  tertii  non  maiorem  multiplice 
quarti.  iquddoquidem prior  conditio  in  omnibus  numeris  pro- 
portionalibus y pofisrior  autem  in  non  proportionalibus  perpe- 
tuo repetitur , vt  iamiam  demonfir  abimus  ; nullum ef  alturi 
indicium  habere pojfumus,  quo  magnitudines  incommenfura- 
biles  cognofcantur  ejfe  proportionales , vel  non  proportionales  : 
pr&fertim  cum  magnitudines  incommenfurabiles,quz  hoc  mo 
do  proportionales  ejfe  demonfir antur , fipememero  alia  via 
ofiendantur  eandem  habere  proportionem , quam  numerus  ad 
numerum , vt  nullo  modo  dubitandum  fit^quin  omnes  magni 
tudines  , etiam  incommenfurabiles , quarum  &quemUliipliceS 
ita fe  habent ^vt  in  C .defi.  dictum  efi,[int  proportionales , (fc. 
Ntfi  enim  hoc  verum  effet, fequeretur  haud  dubie  ex  illa  pro- 
portionalitate  aliqua  do  ab  fur  dum  aliquod  manifefium : quod 
tamen  haclenusnon  accidit ,fed  potius  ea  , qua.  ex  magnitu- 
dinibus in  eo  fehfu  proportionalibus  demonstrantur,  veriffima 
ejfe plerunque  alia  via,  vt  diximus  , ofiendantur > vt  pofiea 
etiam  demonfirabimus  . Que  cum  ita  fini , liquido  cc-nfiare 
exifiimo  , cur  'Euclides  in  duabus  illis  defin.  adhibuerit  ( Cp 
quidem  recte  ) magnitudinum  propojitarum  &qucmultipltces 
magnitudines  . Sed  iam  id,  quod  polliciti  fumus  , Geometri- 
ce demonflremus , adf citis  nonnullis  prope  [itionibus  lib./.qua 
nullo  modo  ex  C . <&  8 .defin.aut  ex  demonfir ationibus  huius 
Ub.  s .pendent ^ vt  commodiffime  ante  lib.  s .poffint  demonfir a- 
ri  ,•  atque  adeo  hic  affumi  ,vt  iam  demonfir  at  & . Hoc  autem 
efficiemus  quatuor  propofitiombus,  qu&  fequuntur . 


PROPOSITIS  quatuor  numeris  pro- 
portionalibus , fumptifq;  primi  ac  tertij  sque 
multiplicibus  iuxta  quamuis  multiplicatione , 
item  fecudi  & quarti  «que  multiplicibus  iuxta 
quamcunq;  etiam  multiplicationem ; fi  multi- 
plex primi  maior  fitmUltiplicefecudi,erit  quoq; 
multiplex  tertij  maior  multiplice  quarti;  & fi 
multiplex  primi  squalis  fit  multiplici  fecundi , 
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erit  & multiplex  tertij  squalis  multiplici  quar 
- ti  ;•  fi  denique  multiplex  primi  fit  multiplice  fe- 
cundi minor,  erit  & multiplex  tertij  multiplice 
quarti  minor  • 

HABEAT  numerat  primus  A,  ad  fecundam  B,  ean- 
dem proportionem  , quam  tertiat  Ctad  quantum  D ; fuman- 
turq3 primi  A , & tertij  C ^Aquemultiphces  E,  F:  Item  fecun- 
di B,&  quarti  D , Aquemultip  lices  G,  H,  qualificunque  h&c 
multiplicatio  Jit . Dico  fiE  multiplex  primi  A . maior  ejl 
quam  G,  multiplex  fecun 
di  B}  maiorem  quoq2  effe 
F , multiplicem  tertij  C, 
quam  H , multiplicem — * 
quarti  D.  Et  fi  E,  aqua- 
lis fit  ipfi  G,  Aquale  quoq3 
ejfe  F y ipfi  H.  Si  denique 
E,  minor  fit  quam  G,  mi 
nerem  quo  q3  ejfe  F , qua 
H .Quoniam  enim  e fi,  vt 
A y adB,  ita  C , ad  D} 
a erit  permutando  etiam  , 
'Vt  A y ad  C,  ita  Bs  ad  D : 
b Vt  autem  A>ad  Cyita  e fi  E, ad  Fi  quod  idem  numerus  ip - 
fos  A ,C , multiplicans  produxerit  ipfos  E, F, quippe  cum  Efiy 
F yipforum  A y & C y fumpti  fint  Aquemultiplices  .Et  eadem 
de  cafifa,vt  Bs  ad  Dfita  efi  G,ad  H. Igitur  ex  lemmate pro- 
pof.  1 4, lib.q. en:  quoque,  vt  E, ad  F,ita  G,ad  ff;c  Etpermu- 
tando  , vt  E, ad  G,ita  F,ad  HiQuocirca fi  E,  maior  efi  qua 
G,erit  quoque  F^maior  quam  H,vt  in  primo  exemplozSi  vero 
F, Aqualis  efi  ipfi G,ent  quoque  Ffipfi H,  Aqualis ^vt  in fecun 
do  exemplo  : Si  denique  E ^mirior  efi  quam  Gj  erit  quoque  Ft 
minor  quam  H , vt  in  tertio  exemplo . Quod  erat  demon- 
firandum—j. 

1 i . 

PROPOSITIS  quatuor  numeris  non 
proportionalibus, ita  vt  maior  fit  proportio  pri- 
mi ai 
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mi. ad  fecundum  , quam  terti j ad  quartum,  fi 
fumantur  sequemultiplices  piimi  ac  terti  j,item 
a^quemultipliees  fecundi  ac  quarti,  fieri  poteft, 
vt  multiplex.  primi  maior  fit  quam  multiplex 
fecundi  , multiplex  autem  terti;  non  maior, 
quam  multiplex  quarti . 

HABEAT  primus  numerus  A,  ad  fecundum  B,mazo - 
rem  proportionem^qudm  tertius  C,  ad  quartum  D.  Dico  fieri 
pojfe,vt  Jitmptis  &quemultiplicibus primi  A,<fig  tertij  C,  item 
&quemultiplicibu4  fecundi  B , <y  quarti  D , multiplex  iijius 
A, primi  jit  maior  quam  multiplex  ipfiusrB,  je eundi yat  mul- 
tiplex ipjius  C, tertij  maior  non  jit,  quam  multiplex  ipjius  D, 
quarti  .Multiplicantes  enim  j e mutuo  numeri  B,  D,  faciant 
E. Et  quoniam  D,me- 

tttur  ± , ex  pronum  c . 7. 
lib.y.cj?  E^metitur ge- 

k, y/.jtr  7.  | (ac,  2S. 

nitum  ex  C j in  E , ex 
eodem  pronunciato-,me 
tietur  quoque  D , eun- 

F, .f.  |G,  1.  | 1 4,  j.jC, 

|E,  6.  | |B,  2.\ri, 

dem  genitum  ex  C,  in 

E 5 ex  pronunc.  1 / . lib. 

- . 

M,  <T-  _ J [E^ao.\L?jo 

7.  Metiatur  D,  geni- 

tum ex  C , in  Eyper  F ; 
fiet  que  propter  e a ex  D, 

K >/ dc.jH,  f4-o.\  '\Ofa\l,2o. 

in  Fj  numerus  , quem 
D,  per  F,  metitur , ex 

f.  f.  /3,  ij.J  1 A,  ?.[C, 

pronun.gdib.j.hoc  efi. 

|£,  J?»|  \3,  (\-D,lc. 

numerus  idem , qui fit 
ex  Cfin  E.  Quia  igitur 

M,iC o.\N,  8o.\  \P,2S-.\L.jo. 

idem  numerus  gignitur 

ex  D, primo  in  F,  quartum  , qui  ex  C , fecundo  fit  in  E,  ter- 
tium i a erit  vt  D, primus  ad  C fecundum  , ita  E,  tertius  ad 
F , quartum  : Et  conuer tendo, vt  Cyad  D fit x F,  ad  E. 

B.VRSVS  quia  B, metitur  Fyex pronunc.y. lib . 7.  (fig  Ey 
metitur  procreatum  ex  A,m  E,  ex  eodem  pronunciato  me- 
tietur quoque  B, eundem  Procreatum  ex  A,m  E,  ex-fronunc. 

1 1 .lib.y -Metiatur  B, procreatum  ex  A, in  E)  per  F G,-  fi  et  fi 

idcirco 

a / j).  fepti- 

mi. 

1 
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idcirco  ex  B,in  FG,  numerusyquem  B,  metitur  per  F G , ex 
Pronunc.^.lib.yJjoc  efi,  numerus  idem,  qui  fit  ex  A * tn  E. 
Quia  igitur  idem  numerus  ex  B, primo  tn  F G,  quartum » & 
ex  A, fecundo  tn  E tertium  gignitur  , a erit  vt  B , primus  ad 
A, fecundum,  ita  E,  tertius  ad  F G,  quartum:  Et  conuerten- 
do,vtA,  ad  B,ita  FG  ,ad  E.Qucniam  ergo  e fi,  vt  F G,  ad 
E, it  a A,  ad  BiE fi  autem  proportio  A,  ad  B , pofita  maior , 
qudm  C,ad  Deerit  quoque  proportio  FG,ad  Ey  maior  quam 
Cyad  D:Oftenfum  autem  efi , e fi  e vt  C,ad  Dy  ita  F , ad  E. 
Igitur  proportio  FG,  ad  E,  maior  quoque  erit  proportione  F , 
ad  E , ac  proinde  numerus  F G ymaior  erit  numero  F:  que.  om- 
nia ex  ijs,  que.  in  defin.  z o.lib.y.  fcripfimus  5 perjfiicue  confe- 
quuntur. Super  et  igitur  FG,tpfumFy  numero  G . 

SVMANTVR  iam  ip forum  F,G,  Cyeque  multiplices 
K,HyI,  ea  lege,vt  Hyfit  quidem  maior  quam  E,  at  Iynon  mi 
nor  quam  D. Erit  que  exfcholio  propo f s .lib.j , totus  KH,  ita 
multiplex  totius  FG,vtefi  multiplex  Kfipfius  F ,vel I fipfius 
C -Sumantur  rurfus  ipforum  _D,  E , eque  multiplices  L,  MN  , 
ea  legeyvt  L,fit  multiplex  ipfius  D , proxime  maior  qudm 
hoc  efi,  tales  eque  multiplices,  vt  fubtraclo  numero  Dyex : L, 
reliquus  numerus  maior  non  fityquam  I,fed  vel  Aqualis  3 vt 


in  fecundo  exemplo,  vel 
mmoryvt  in  primo  exe- 
plo  contingit  . Et  quo- 
niam oftenfum  efi  ita 
ejfe  D,ad  C,  vt  E,  ad 
Fs  & ita  efi  C , ad  I , 
vt  Fyad  K,ex  confiru- 
Bione^quod  I,Kyfum- 
pti fint  ipforum  C ,F  , 
Aquemultiplices  ; b erit 
qtioqtie  ex  equo,  vt  D, 
ad  [,ita  Eyad  K- 
P R JET  E RE  A 
quoniam  ofienjum  efi 
ejfe  D,ad  C,  vt  E,  ad 
Fient  permutado  quo- 
que J D,  ad  E,  vt  C,  ad 


F.Vt  autem  D,ad  E, ita  ejl L,ad MNsquod idem  numerus 

iffis 
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1 ipfos  D,  E ^multiplicans fecerit  L,M,N , quippe  cum  L,  MN, 
fumpti fint  ipforum  D,  E,£quemultiplices:Et  eadem  de  cau- 
fa,vt  C,ad  Ffita  eji  Iyad  K.  Igitur  ex  lemmate  propof.  j 4. 
Ub.y.  erit  quoque, vt  L,adMN,  ita  I,  ad  Ky  & permutando, 
vt  L,ad I, ita  MN,  ad  K. 

Qy  I A ergo  efi,vt  totus Lyad  1,‘tta  totus M N , ad  K: 
Et  'ut  D,ex  L, ablatus  ad  eunde  I,ita  E, ex  MNyablatus  ad 
eundem  Ki  erit  quoque  ex  theor.C.fcholij  propof  22.  lib,  7.  vt 
reliquus  ex  Lyad  l,vt  reliquus  ex  MN,ad  K : Ejl  autem  re- 
liquus ex  L , non  maior  quam  7,  fed  vel  minor , vt  in  priori 
exemployvel  Aqualis,  vt  in  pojleriori  i propterea  quod  reliquus 
ex  Lycum  D,  facit  ipfum  L , multiplicem  ipfus  D , proxime 
maiorem  ipfo  I , ex  conftruBione. Igitur  & reliquus  ex  MN, 
maior  non  erit  quam  K ; atque  idcirco  fi  ex  MNydetrahatur 
N,ipfi  E, Aqualis  j erit  reliquus  M,vel  minor  ipfo  K,ut  inprio- 
ri  exemplo^vel  Aqualis  yvt  in  pojleriori . Cum  ergo  H,  multi - 
plex  ipfius  Gyfit  maior  qudm  EyvelN,ex  confiruftione  > erit 
totus  K H,  toto  M N,  maior . 

HENlQVE  fumpto  Oy  ita  multiplici  ipfius  A,  vt  K H, 
multiplex  ejt  ipfius  EG,vel  I, ipfius  Ciltem  P,  ita  multiplici 
ipfius  ByUt  MN finultiplex  efi  ipfius  E ,vel L,  ipfius  Diquonid  , 
ofienfum  efi, ita  ejfe  FG,adE,vt  A, ad Bfiumptirj  funt  ipfo- 
rum FG,& Apprimi  ac  tertij, Aquemultiplices  KH , & Ofite 
ipforum  E,  & B, fecundi  ac  quarti,  Aquemultiplices  M N,  & 
Bfequitur  ex  antecedente  propof fi  KH,  maior  efi  qua  M K, 
ipfum  quoque  O, maiorem  efi  e qudm  P.  Cum  ergo  KH,ofien 
fus fit  maior  qudm  MN,  erit  quo q3Oi  maior  qudm  B.  Quo- 
circa cu  O,  I,fint  Aquemultiplices  ipforum  A,  Cyprimi  ac  ter- 
tij B,L,  Aquemultiplices  ipforum  B,D,  fecundi  ac  quarti , 

demonfir at  umefit, maior  em  ejfe  Q,qudm  B,fit  autem  I,  mi 
nor  qudm  L,ex  confiruBione  fieri potefi , vt  exifiente  maiore 
proportione  primi  A,  ad fecundum  B,qudm  tertij  C , ad  D, 
quartum, fumptisty  &quemultiplicibusyvt dictum  Jfi , multi- 
plex primi  nimirum  O, maior  fit  qudm  B,  multiplex  fecundi, 
multiplex  autem  tertij , nimirum  I.  maior  non. fit  qudm  L , 

\ multiplex  quarti.  Quod  demonfirandum  erat . 

GjV  O D fi  minor  fit  proportio  primi  ad fecundum,  qudm 
tertij  ad  quartumy  fumantur ij  Aquemultiplices,  primi  ac  ter- 
tij fit  em  Aquemultiplices  fecundi  ac  quarti , fieri  quo  qs potefi  , 

vt  ! 
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vt  nunquam  multiplex  primi  fit  minor  multiplice  fecu&di , 
multiplex  vere  terti/  non  fit  multiplice  quarti  minor. 

I N eodem  enim  exemplo,  minor  e fi  proportio  C , primi  ad 
D fiecundum^quam  A, terti/  ad  B^quartum^demonftratumfi 
efi,  I,  multiplicem  primi  C, minor  em  eff ?>  quam  L,  multipli, . 
cem  fecundi  D , at  O 5 multiplicem  tertij  A , maiorem  ejfe 
quam  P ^multiplicem  quarti  B. 

III. 

PROPOSITIS  quatuor  numeris, fum- 
ptilque  sequemultiplicibus  primi  ac  tertij  iux- 
ta  quamuis  multiplicationem,  item  squemul- 
tiplicibus  fecundi  ac  quarti  iuxta  quamuis  etia 
multiplicationem , fi  multiplice  primi  exiften- 
te  maiore,  quam  multiplex  fecundi , multiplex 
tertij  maior  quoque  fit  nece!fario,quam  multi- 
plex quarti ; & fi  illo  exiftente  squali,  hic  quo- 
que femper  fit  squalis ; illo  denique  exiftente 
minore, hic  quoque  perpetuo  minorfit:Erit ea- 
dem proportio  primi  ad  fecundum , qus  tertij 
ad  quartum , 

SINT  quatuor  nu- 
meri A,B,C,D,fuman- 
turque  primi  A , jj  ter- 
tij C , &quemultiphces 
quales cunfy  E,F  Item 
fecundi  1?,  (y  quarti  D, 
&quemultiphces  G , H , 
qualifcunque  etiam  h ac 
fit  multiplicatio.  Dico,  fi 
E , E , multiplices  primi 
ac  tertij  femper  fint  vel 
maiores , quam  G , H, 
multiplices  fecundi  qp  quarti , vel  aquales,  vel  minores , ita 
effe  Aiprtmuad  B,  fecundum,  vt  C, tertium  ad  D , quartum , 
Si  namque  foret  maior  proportio  A,  ad  B,\vel  minor , quam 

CM 


E,  !>.\ 

\a,3.  |c,<r.| 

|F,  iS. 

e.  *-l 

(B,  ;.!£>, -M 

1 H,  8. 

\A,,.\C.C.\ 

|F,  }6 ■ 

G>I#r\ 

\H,S6. 

t 

£,/  2.\ 

\A,3,\C,  C.\ 

lF,  24, 

'j  i l •f’- 1 

j H,zg. 
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'Cyad  D; fieri poffet,v eluti  in  antecedente propof  demonfira-_ 
tum  efi,vt  E, multiplex  primi  ejfet  aliquando  maior, aut  mi 
nor,  quam  G , multiplex  fecundi , at  F,  multiplex  tertij  non  \ 

maior^aut  minor  quam  H ^multiplex  quarti. Quod  esi  contra 
bypothefin  . Efi  ergo  A, ad  B,  vi  C , ad  D.  Quod  erat  ofien- 
dendum. > . 

I I I I. 

PROPOSITIS  quatuor  numeris, fuin- 
ptifque  primi  ac  tertij  a:quemultiplicibus,item 
fecuudi  & quarti  xquemultip  licibus;  fi  quando 
cotingat, multiplicem  primi  maiorem  efle  mul-> 
tiplice  fecundi , multiplicem  vero  tertii  nori  ma 
iorem  multiplice  quarti : Maior  erit  proportio 
primi  ad  fecundum,quam  tertij  ad  quartum , 


SINT  quatuor  numeri  A,B,  C , DyfUmptifque  ipforum 
A , & C , primi  ac  tertij 
aquemultiplicibus  E,  & F , 
item  ipforum  B,&Dy  fecun 
di  ac  quarti  Aquemultiplici- 
bus  G,(y  H,fit  E, multiplex 
primi  A, maior  quam  G , multiplex  fecudi  B,at  F ^multiplex 
tertij  C,non  maior  quam  H ^multiplex  quarti  D.  Dico  mato 
rem  ejfe proportionem  primi  A,ad  B ,fe eundum, quam  Cyter~ 
t j ad  D , quartum . Quoniam  enim  maior  efi  E,  quam  G,  at 
F,  non  maior  quam  H > erit  maior  proportio  E,  ad  G,  quam  F , 
ad  Hy  cum  illa  fit  proportio  maioris  in&qualitatis , hsc  vero 
vel  squalitatis , vel  minoris  in  squalitatis . Igitur  ex  theor. 
/ o .propof.  22.lib.j.  erit  quoq ; permutando  maior  proportio  E 
ad  F ,quam  G,ad  H. a Efi  autem,  vt  Eyad  F,  ita  A,  ad  C > 
quod  idem  numerus  ipfos  A,C , multiplicans  procreauerit  E, 
jy  F, quippe  cum  E,  F,  equemultiphces  fint  ipforum  A,CjEa 
demque  de  caufa  efi,vt  G,ad H,  ita  B,  ad  D.  Maior  igitur 
erit  quoque  proportio  A yad  C,  quam  By  ad  D : Et  permutan- 
do, ex  theor.  i o .propof  2 2 . lib.  7.  maior  erit  etiam  proportio  A, 
ad  B,qudm  C,ad  D.Quod  ofiendendum  erat . 


E,,,.\  \A,3.\C,4.\  [F, 
G,jo. | \B,,.  jH.io. 


a \7.feptU 
mi . 


QV  O D 


fed  multiplex  tertij  non  fit  minor  multiplice  quarti  eminor  erit 
proportio  primi  ad  fecundum  , quam  tertij  ad  quartum. 

EADEM  enim  om- 

E,*t:\  Ur*.fC^.pfev377  nino.  de™™Sir*m  efi  fi  pro 

1 * 1 maiore  proportione  dicatur 

G,jc.\  jj?3?.  [£>,,?.)  J Hj2  0'  ubique  minor proportio ^nul 
~ la  alia  re  mutata  . Vt  in 
hoc  exemplo  apparet , ubi  quatuor  numen  fimt  A,  B,  C,  X>, 


SED  demonjeremus iam,m magnitudinibus  incommen- 
f arabilibus , qu&  ex  defin.  6 .proportionales funt , eam  pleruncfo 
K referiri  proportionem , qu&  in  numeris  exhiberi  poffit : adeo  ut 
u er  e proportionales fint  magnitudines, quibus  definitio  6.  con- 
uenif  jquandcquidem  ex  magnitudinibus  proportionalibus  in 
eo  Jenfu  fumptis  uerum  confequitur } & nihil  ab  fur  di  inde  in - 
fempotejl . Hoc  enim  paulo  ante  demonjlraturos  nos  etiam 
recepimus . Sit  ergo  recta  A B,  verbi  gratia,  recta  C D,  du- 
^ g pia , <& fuper  ipfias  rectas  deferi- 

\ » bantur  quadrata  A B E F , 

^ C D G Hs  cum  diametris  BF, 
D H.  Et  quia  ex  fcholio  propof. 

-4-  N'\  *7'  1 " tarn  clua&ratum 

A K tI  metri  BF , quadrati  lateris  A B} 

a JJ  hoc  efi, quadrati  A BEF,  quam 

quadratd  diametri  DH \quadrati lateris  C D,  hoc  eji, qua- 
drati CDGHyduplum  efi  i fi  ponatur  latus  A By  4.  & latus 
CD, 2. erit  quadratum  ABEF,i6.  & quadratum  diametri 
B F yeius  duplumy 3 2. ac  proinde  diameter  ipfa  BF,  erit  radix 
I quadrat  a numeri  32.  qua  numeris  exprimi  nequit , cum  ea 
\ maior  fit  quam  5.  minor  autem  quam  C,  nullufque  numerus 
inter  s.&  C .me  dius, hoc  efi , compofitus  ex  s & fi  actione  ali- 
qua unitatis, in  fi  ductus  pojfit  numerum  integrum  j 2.  prodit 
certyutex  Lemmate  fequenti  perfiicuum  fiet , Quadratum 
autem  CDGH,erit  quadratum  diametri  DH,  eius  du- 
plum, 8.  'ac proinde  diameter  ipfa  D H , erit  radix  quadrata 
numeri  8. que.  numeris  etiam  exprimi  nequit  cum  ea  maior 

_____  * fi 
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fit  quam  2. minor  autem  , quam  3 ■ &c.  ita-vt proportio  tam 
AByad  BF,qudm  G Dyad  D H,  fit  irrationalis,  diametertf 
propter  e a BF , lateri  A B /fip  diameter  D H , lateri  C D,  in- 
commenfurabilis.  Vides  igitur y id  quod,  Euclides  propof.  vlti- 
ma  hb.  1 o.demonjlrauit  ex  ijs,  qutelib.  C.  d,e  magnitudinibus 
proportionalibus  per  defin.  6 . huius  s.  lib.  demonfirata  fimt , 
Diametrum  nimirum  quadrati  lateri  eiufdem  quadrati  ejfe 
i?icommenfurabilem,eJfe  re  ipfia  veriJJimum,quipPe  cum  idem 
nos  alia  via  Ime.proportionibus  hoc  loco  ofienderrmus  . 

R VRS  V S quoniam  diametri  B F,  D H,  diuidunt  an- 
gulos reclcs  quadratorum  bifariam , vt  in  fcholio propcf.  34. 
/}b.i.&  in  cor  oli.  2 .propof '.4-. lib . 2.  ofiendimus , erunt  anguli 
ABF , AI 'ByC DH ,CHD , femiresiifideocf  inter  fe  aquales. 
Cum  igitur  & re  Hi  anguli  A , C , fint  aquales,  aquiangula 
erunt  triangula  A~P>F fiZDH. Quare 3 erit, vt  A B,  ad  BF, 
ita  C D,  ad  D Hi  Et permutandoyvt  AB, ad  C D,  ita  B Fy 
ad  DH.Efi  autem  pofita  rccla  A B,recla  GD,  dupla. Igitur 
O*  BFjpfius  DH ydupla erit . Itaque  cum  ex  de fm.  6.  huius 
hb.eo  deduch  fimus  yvt  credamus  diametrum  B F,  diametri 
DH,eJfe  duplam yquamuis  vtraque  diameter  ad  fuum  latiu 
habeat  proportionem  irrationalem  , (N  am  propof.#.  lib.  6. ex 
qua ofiendimus,  ita  ejfe  AB ,ad  BF 'yvt  C D,ad  D H,  pendet 
ex  propof.  2.&  hac  ex  l.  eiufdem  hb.C.  Prima  autem  propcf. 
lib. C. vim  fuam  accipit  ex  defin.C  .huius  5. hb.lt  em  permuta- 
ta proportio, qua  hi  c etiam  vfi  fumus, (ine  eadem  defin.  C.  de- 
monfiran  nonpotefi  in  magnitudinibus  incommenfur abili- 
bus,vt  ex  propof.  1 6.  hb.  s.  confiat . ) videamus , an  aliunde 
cognofcer  e pojfimus,  diametrum  BF, diametri  D H,v  er  e du- 
plam ejfeyvt  ex  defin.  6 . conclufum  efi , hoc  ipfo  , quod  latus 
AB  fiat  eris  CD,  duplum  ponitur,  etiamfi proportio  tam  lateris 
AB, ad  diametrum  BF , quam  lateris  C D , ad  diametrum 
DH, irrationalis  fit.  Hoc  autem  fine  proportionibus  facile  ita 
cognofcemus.  Quoniam  latus  AB, lateris  C Dy  duplum  e fi,  erit 
ex  fcholio  propof.#.  lib.  2 . quadratum  AEyquadrati  CG, qua- 
druplum.Po  fit  0 ergo  quadrato  A E,#,  erit  quadratum  CG,I . 
Et  quia  tam  quadratum  diametri  B F,  quadrati  A E,  quam 
quadratum  diametri  DH,  quadrati  C G , ex  fcholio  prope  f. 
#7.  hb.  / . duplum  efi  i erit  quadratum  diametri  BFy8  qua- 
dratum diametri  DH,2.atqs  idcirco  illud  huius  quadruplum 

T t erit. 
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erit.  Quocirca  ex fcholio  propofi.^-.lib.a.recla  BF^reclA  DH, 
dupla  erit . Vides  ergo  rurfius, (i procedamus  per  ea^qua  ex  de- 
fin.  6.  huius  lib.  de  magnitudinibus  proportionalibus  demon - 
firata  fiunt  ^nos  peruenijfe  ad  conclufionem  veram , nimirum 
diametros  duorum  quadratorum  habere  proportionem  inter  fe 
duplam , fi  latus  unius  fit  lateris  alterius  duplum  : ut  dubiu 
non  fit,  quin  magnitudines  vere  proportionales  fint , quarum 
Aquemultiplicia  eam  conditionem  habent  , quam  definitio.  6. 
profer  ibit. Porro  ex  regulis  quoq >-  numerorum  irrationalium> 
quA  in  Algebra  traduntur , confiat  diametrum  B F,  hoc  e fi, 
R.  3 2. habere  duplam  proportione  ad  diametrum  DH , id  eft> 
adR.8  .Nam  fiueR.3  2.diuidaturper  R. 8. Quotiens fit R.  4. 
hoc  efi, numerus  2. qui  proportionem  diametri  BF,  ad  diame- 
trum DH,  denominat  i fime  R.8.  multiplicetur  per  2.  produci- 
tur R, 32. Atque  hoc  modo  omnia,  quA  de  magnitudinum  in - 
comtnenfura  bilium  proportionibus  demonfirantur  ex  defin.  6 . 
huius  lib. explicari  poterunt  per  regulas  numerorum  irrationa 
lium . Qua  res  argumento  rurfum  efi  3 magnitudines,  quibus 
definitio  6 .huius  lib. conuenit , vere  ejfie proportionales iquan- 
doquidem  calculus  numerorum -irrationalium  cum  demon - 
firationibus,quA  ex  ea  defin.pendent}  perpetuo  confentire  com 
peritur , vt  ijs^qui  inAlgebr& prAceptis  verfati  fiunt , notijfi- 
mum  efi. 

L £ M M ist. 

Q^V  0 D autem  nullus  nummis  compofitus  ex 
5-dr  fiadione  aliqua  vnitatis,  quamuis  vnitas  in 
mfinitumfecetur  , gignere  po/Jit  integrum  numerum 
32.  hoc  modo  facile  demonftrabimus . Sit  enim  nu- 
merus 5.  cura  quacunque  fraClione  -f-.  hoc  modo 
5 -f- . reuoceturque , vt  in  arithmetica  tradidimus , 
ad.  hanc  vnicarn  fradionem  -fi.  Certum  autem  efi, 
deno  minatorem  q.nometiri numeratorem  38.  ^ ilio - 
quin  ciiui fis  3 8. per  7 . fieret  Quotiens  numerus  inte- 
ger fime  fractione,  quod  efi  contra  hypothefin . Multi- 
plicetur 
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plicetur  iam  fiaBio  'f.  in  fe,(  quod  fiet, vt  in^inth- 
metica  diximus , demonfirabimusque  ad  finem  lib.9. 
fitam  numerator 38.  in  fe,  quam  denominator  7. in 
fe  ducatur .j  gignatur  que  fraffioJ-££±  .ita  vt  nu- 
merator huius  1444.  fit  quadratus  numeratoris  il- 
lius 38. & denominator 49.  quadratus  denominato - 
ris  7.  Et  quialatus  7 .non  metitur  latus  38.  vtoflen- 
dimusys  non  metietur  quoque  quadratus  451.  quadra-  , cga. 
tum  1444. Quare  diuifo  quadrato  1444 .per  quadra-  m. 
tum 49.  Quotiens  non  erit  numerus  integer,  fed  ei 
adharebit  fiaBio  aliqua . filias  quadratus  4 9.  meti- 
retur quadratum  1444.^2'^  contrarium  demonflra- 
uimus . lAtque  eadem  ratione  demonsbrabitur,quem- 
cmque  numerum  integrum  cum  fraBione  qualibet  in 
feipfum  duBum  gignere  numerum  integrum  cum  fia- 
Bione  . Quod  fi fiaBio, cuius  numerator  denominato- 
re  minor  jit, infe  ducatur,  producetur  femper  fiaBio , 
cuius  numerator  etiamminor  efi  denominatore.lfam 
cum  numerator  fraBionis  produBa  fit  numerus  qua- 
dratus numeratoris  data  fiaBionis , denominator  au- 
tem quadratus  numerus  denominatons  ,fit  autem  da 
t * fiaBionis  numerator  minor  denominator  e ierit 
quoque  illius  quadratus  numerus  quadrato  huius  mi- 
nor.Ita  ex  j-.in  fe gignitur fiaBus  numerus  .cuius 
numerator denominatore  minor  efi . Itaque  quacun- 
que fiaBio  in  fe  multiplicata  gignit  nume-rum  non 
integrum,nift  quando  numerator  data  fiaBionis  dde- 
nominatore  numeratur , fed  ea  fiaBio  numerus  inte- 
ger potius  efi : qualis  efi  fiaBio  -57-%  qua  4.  integras 
ynitates  conflituit. 
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I X. 

PROPORTIO  autem  in  tribus  ter 
minis  pauciffimis  confiftit. 

Qv  O NI  A M omnis  Analogia -,feu  proportion  alitas , 
quam  interpres , vt  dictum  ejl^prop^rtionem  nominat,  Jimili- 
tudo  efi  duarum. vel  plurium  proportionums  omnis  autem  pro- 
portio habet  <&  antecedentem  terminum  5 & confequentem 
necejfe  esi,  in  omni  proportionalitate  reperiri , vt  minimum  , 
dtics  terminos  antecedentes , ac  duos  confequentes . 'Quare  Ji 
proportion  alit  as fuerit  non  continua , requi1 
rentur f ait  em  quatuor  termini, Jiue  magni- 
tudines i At  vero  Ji  fuerit  continua  , erunt 
cum  minimum  tres  termini  quoniam  ter- 
minus medius  bis  fumitur , cum  Jit  confer 
quens  terminus  vnius  proportionis,  & ante- 
cedens alterius  : Atque  hic  ejl  minimus  nu- 
merus terminorum  proportionalitatis . Nam  in  duobus  termi- 
nis  quibuCcunque  Jolum  proportio  , non  autem  proportiona - 
litas  referitur . 
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CVM  autem  tres  magnitudines  pro- 
portionales fuerint ; Prima  ad  tertiam 
duplicatam  ratione  habere  dicitur  eius, 
quam  habet  ad  fecundam : At  cum  qua- 
tuor magnitudines  proportionales  fue- 
rint; prima  ad  quartam  triplicatam  ra- 
tionem habere  dicitur  eius,quam  habet 
ad  fecundam : Et  femper  deinceps , vno 
amplius,quamdiu  proportio  extiterit. 
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VEL  VT  I fi  fini  magnitudines  A,E,C,  D,E,  continue 
proportionales, ita  vt  ea fit  proportio  A,adB,  qua  B,ad  Cs  & 
C,  ad  D D,ad  E: Proportio  A, magnitudi-  gj 

nts  prima  ad  C,  magnitudinem  tertia , dicitur 
duplicata  eius  proportionis , quam  habet  A,ma 
gnitudo prima  ad B,mag?iitudinem  fecundam: 
quoniam  inter  A,  & C,  dua proportiones  repo- 
natur,qua  aquales  funt proportioni  A,  ad  Bini 
mira  proportio  A,ad  B,&  B,ad  C,vt  propter  ea 
proportio  A, ad  C , intercipiat  quodammodo  pro - ABC  DE 

portione  A,  ad B,  duplicatam,  id  eft,  bis  ordine 
pofitam.  At  proportio  A ^magnitudinis  prima  ad  D,  magni- 
tudinem quartam  fiicitur  triplicata  eius  proportionis , quam 
habet  A,  magnitudo  prima  ad  B,  magnitudinem  fecundam : 
quid  ini er  A,  <&  D ,rep  er  iuntur  tres  proportiones,  qua  aquales 
funt  proportioni  A,  ad  B,nimrrum proportio  A,  ad  B B , ad 
C,&  C,ad  D , atque  idcirco  proportio  A,ad  D , includit  quo- 
dammodo proportionem  A, ad  B,  triplicatam,  id  efi , ter  ordi- 
ne pof  tam.  Sic  quoque  proportio  A,  ad  E,  dicitur  quadrupli- 
cata proportionis  A , ad  B:  propter  e a quod  quatuor  proportio- 
nes iriterij  c iuntur  inter  A,&  E, qua  aquales  funt  proportioni 
A,  ad B,&c. 

O D fi  e contrario  ea  fit  proportio  E,  ad  D,quv  D,ad 
C,CT  C,ad  B;&  B,ad  Ai  dicetur  proportio  E, ad  C,  dupli- 
cat a proportionis  E, ad  D,  At  vero  proportio  E,  ad  B , dicetur 
triplicata  proportionis  E,  ad  D -,fic  quoque  proportio  E,  ad  A, 
dicetur  quadrupli  cata  proportionis  E,  ad  D,&c. 

INTERPRETES  nonnulli  colligunt  ex  hac  defini- 
tione , fi proponantur  plur  es  quantitates  continue  proportiona- 
les,proportionem  prima  quantitatis  ad  tertiam , efi  e duplam 
proportionis  prima  quantitatis  ad  fecundam,  eo  que  d Euclides 
illam  -vocet  duplicatam  proportionem  huius . Eodem  modo  vo- 
luntjproportionem  prima  quantitatis  ad  quartam , ejfe  tripla 
proportionis, quam  habet  prima  quantitas  ad  fecundam  , <&c. 
6)uod  tamen  nulla  eft  ratione  concedendum.N eque  enim  Eu- 
clides hocfigniftcare  -voluit, fid docuit  tantummodo, proportio- 
nem prima  quantitatis  ad  tertiam,  appellari  duplicatam  eius 
proportionis^  quam  habet  prtma  quantitas  ad fecundam-,  pro - 
pterea  quod  inter  primam  quatit  at  em , ac  tertiam  reperitur 
T t 3 quodam- 
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quodammodo  proportio -prima,  quantitatis  ad  fecundam  dupli 
cata^quippe  cu  interprimo,  quantitate \ac  tertia,  interponan - 
tur  dua  proportiones  aquales  ei  proportioni, quam  habet  prima 
quantitas  ad fecundam , & fic  de  cateris,vt  diximus.  N on  au 
tem  intellexit filiam  duplam  ejfe  huius  ,neT heorema  propo- 
neret^qued  merito  quiffiam  concedere  recufaret . 'fluis  enim 
affirmabit, in  his  numeris  continue  proportionalibus  25.5 • /. 
proportionem  25  .ad  1 duplam  ejfe  proportionis  2 s . ad  s.  cum 
potius  eam  quis  dixerit  ejfe  quincuplam  f At  vero,  tUam  dici 
huius  duplicatam  ad fenfum  expojitum , nemo  inf  dabitur ; 
eo  quod  bis  fit  pofita , & continue  ,pr  opertio  2%.  ad,  s.  Deinde 
quo  modo  erit  proportio  i.ad  2 s .dupla  proportionis  i.ad  s.  cii 
illa  minor fitfhac  autem  maior  ? Namper  propof.S .huius  lib. 
quantitas  i.ad  quantitatem  s.  maiorem  proportionem  habet, 
quam  ad  quantitate  25  .propterea  quod  2 s. maior  e fi,  quam 
5 . Dicetur  tamen  illa  huius  duplicata , ob  caufam  iam  ex- 
plicatam , licet fit  eius  quinta  pars . fluar  e etfi  proportio  21. 
ad  1 .dicitur  duplicat aproportionis  quincupla  , tamen  decu- 
pla proportio  efi  eiufdem  dupla  . Quemadmodum  etiam  pro- 
portio octupla  dupla  e fi  proportionis  quadrupla,  cum  tamen 
quadrupla  duplicata , fit fedecupla,  vt  hi  c patet  iC .4.1  .De- 
niq-,  in  tribus  magnitudinibus  aqualibus , vel  in  tribus  aqua 
libus  numeris, 4.4. 4.  atque  adeo  continue  proportionalibus , 
qui  fieri  potefi , vt  proportio  primi  ad  tertium  dupla  fit  propor- 
tionis primi  ad fe eundum ^cum  fit  omnino  eadem  ? Duplicata 
tamen  dicetur  illa  huius , propterea  quod  hac  ordine  bis  pofi- 
ta efi  continue  inter  primum  numerum  & tertium  . 

SED  auclores , qui  proportionem  prima  quantitatis  ad 
tertiam  volunt  ejfe  duplam  proportionis  , quam  prima  quan- 
titas habet  ad  fecundam , ( inter  quos  auctores  efi  etiam  Fe- 
dericus  Commandmus  hoc  locoiquodvaldc  miror  5 cum  alio- 
quin  Mathematicus  fit  pr afi antiffimus ) dicunt  in  hac  defi. 
requiri  terminos  inaquales  , primamcf  debere  ejfe  maiorem  i 
itavt  definitio  hac  tntelligenda  fit  neceffario  de  proportione 
continua  maioris  inaqualitatis  . Quare  mirum  non  efi , vt 
aiunt, neque  proportionem  i.ad  2 5 .proportionis  i.ad  s.  neque 
proportionem  4.ad  4. proportionis  4.ad4.duplam  ejfe . Verum 
hac  expofitio  non  folum  vera  non  e fi, fed  Euclidi  prorfus  efi  con 
traria:  quippe  qui  affumat plenfque  in  locis , triplicatam pro- 

portienem 
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portione  reperiri  in  proportione  minoris  in&qualitatis  . Locus 
clarijfimus  eji,vt  alios  omittam ,inpropof.  12.  lib.i  2.  vbi  de- 
monfir at, fimiles  conos , Jy  cylindros  in  triplicata  ratione  ejfe 
diametrorum , qv.&  in  bafibus  . Nam  fi  conferatur  maior  co- 
nus , vel  cylindrus  ad  minorem  5 necejfario  in  fecunda  parte 
eius  demonfir at  tonis ,ajfumit  Luclides  demonfiratum  ejfe pro- 
pof. 8 .eiufde  lib.i  2. pyramides  fimiles  ,etiamfi  minor  ad  maio 
rem  re  feratur, in  triplicata  ejfe  homologorum  laterum  ratio- 
ne i vt  eo  in  loco  annotauimus  . Jiuc  accedit , propofitiones  il- 
las quibus  figura  aliqua  demonfir antur  habere  rationem 
laterum  homologorum  duplicatam , vel  triplicatam , cuiuf- 
modi  ejkj.p.fy  20.lib.6  .Jy  11.12.1^.1 9Mb. 8. Jy  3 3dib.11. 
Jy  12.1  S.lib.  1 2.  non  fore  vniuerfales , fi  folum  de  proportio- 
ne maioris  in&qu alitatis  effent  intelligenda . Explicanda  ergo 
eLl  hz  c definitio,  vt  nos  expofuimus . 

ITA^VE  hoc  loco  Euclides  explicat  tantum , quidnam 
inteliigendu  fit  nemine  proportionis  duplicat  a, triplicate.,  (yc. 
vt  demonfir atienes  fequenttu  libror  u percipiatur 5 relustfpof- 
fint  materialibus  accommodari.No  autem  determinat,  qua- 
nam proportio  fit  alterius  dupla, uel tripla ,uel  quadruplare. 
Exempli  gratia,quoniam  ex propofitione  20. lib. 6 .cofi at,  pro- 
portionem quadrati  ad  quadratum  duplicatam  ejfe  proportio- 
nis,quam  habet  latus  prioris  quadrati  ad  latus  poJleriorisycol 
ligendum  er  it, fi  continuetur  proportio  laterum  in  tribus  termi 
nis, proportionem  quadrati  ad  quadratum  , ejfe  eam , qua  efi 
primi  termini  ad  tertium,ita  vt  fi  prioris  quadrati  latus  fue- 
rit trium  palmoru^pofierioris  autem  vnius  palmi , prius  qua- 
dratum adpoBerius , habeat  proportionem  quam  9.  ad  1.  ita 
vt  illud  nouies  hoc  completi  at ur . Nam  proportio  9. ad  1 . qus. 

1 efi  noncupla , dicitur  iuxta  hanc  definitionem 5 duplicata  pro - 
! portionis  tripU^qualis  efi  9. ad  3.vel  3. ad  i.vt  in  his  numeris 
9.3.1  -perjficuum  efi.  Non  autem  inferendum  erit , proportio- 
nem quadrati  ad  quadratum , duplo  ejfe  maiorem  proportio- 
ne lateris  ad  latus . Sic  etiam  quadratum  pofierius  ad  prius 
proportionem  habebit, quam  l.ad  9. it  a vt  illud fit  huius  mna 
pars,propterea  quodproportio  i.ad  9. dicitur  duplicat apropor- 
tionis  1 .ad  3 .vt  in  eifdem  his  numeris  1 . 3 .9.manifefium  efi . 
Simili  ratione, quoniam  lib.i a.propofivltima,  demonfir atury 
sj> buras  inter  fe  rationem  habere  fuarum  diametroru  tripli- 

T t # catam , 
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ca7amr  colligendum  erit, sph&r  amittam,  cuius  diameter  comi  - 
net  tres  palmos  , ad  ffih&ram , cuius  diameter  efi  vnius  palmi 
tantum, proportionem  habers^quam  27. ad  i .Hac  enini  tripli 
cata  dicitur  tripla  proportionis , vt  hic  apparet. 27. 9. 3.1  .{grc. 
Sic  etiam  propo/itis  duabus  spharis,  quarum  diametrzprntcr- 
tionem  habent  decuplam  habebunt  fph&rA  ipfie.  proportionem 
mille  cuplam  , cum  h ac  (zt  decupla  triplicata  ■,  <ut  hic  patet, 
j 000  1 00.10. t.  §)uis  autem  dixerit  vnquam  , mille  cuplam 
proportionem  effe-  duplo  tantummodo  maiorem  proportione  de- 
cupla,& non  potius  v;ge  cuplam  decupla  ejfe  duplam  ? 

C IE  T E RV  M propofita  quacunque  proportione  ratio- 
nali , fi  eius  denominator  in  fe  ipfum  multiplicetur , exurget 
denominator  proportionis ^qu&  duplicata  dicitur  propofitA  pro- 
portionis. Vt  quia  ex  multiplicatione  4.  denominator  e fcilicet  i 
proportionis  quadrupU,in  fe^pro  ducuntur  16.  ideo  proportio  fe-  ' 
de  cupi  a,  dicetur  duplicata  quadrupl& proportionis,  vt  hic  cer-  i 
nitur  1C.4. 1.  Item  hic  4-8.12.},.  E contrario,  cum  ex  multi-  ; 
plicatione  —.denominator e videlicet  proportionis  fubquadru 
pix  , in  fe  ^producatur  dicetur  proportio fubfedecupla,  du-  '• 

plicata  proportionis  fubquadrupiA  . G^uod fi  denominator  rur  ; 
fas  in  illud producium  multiplicetur , procreabitur  denomina-  \ 
tor  proportionis  tripi  icat  & ; vt  in  priori  exemplo , ex  multipli-  ' 
catione 4.in  \6 .producuntur  64.  denominator  proportionis1,  \ 
qua  quadrupla  dicitur  triplicata,  vthic  vides , 64.  1 6 . 4.  1 . 
Item  hic  19 2. 48.1 2. 3.  Rurfus  fi  in  pofterius  hoc  producium  ‘ 
multiplicetur  idem  denominator,  inuemetur  denominator  pro- 
portionis quadrupli  catA , atfy  it  a de  c Ater  is.  Itaque  proportio- 
nis duplicata  denominator  pro  ducitur  ex  denominatote  propo - 
fit&  proportionis  bis  pofito,  atque  ita  multiplicate.  Vt  numerus 
denominans  proportionem  duplicatam  proportionis -tripla,  pro- 
ducitur ex  3.  denominat  ore  tripi  a proportionis  4 bis  pofito  , in 
hunc  modum  3.3.  ac fic  multiplicato  : Nam  ter  tria  faciunt 
9. denominator  em  noncupU  propornonis , quA  duplicata  dici- 
tur tripi £,vt  hic  cernipotefi p.q.lNtem-hic  1 8-. 6 .2.  At  vero 
denominator  proportionis  triplicat  a gignitur  ex  propofitA  pro-' 
pemonis  denominatore  ter  pofito , (yfic  multiplicato  Vt  in  j 
dato  exemplo,  denominator  triplicat  & prerportionis^hempe  27:  1 
procreatur  ex  q.terpofito fic. 3 ■ ratque  it a multiplicato, di-  j 
cemjo&er  tna  ter}&c.  Ita  proportio  quadruplicata  exorietur  j 
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ex  denominator  e quater  pcfito  ,•  uincuilicata  ex  eodem 
quinquies  pcfito , atque  ita  multiplicato , (yc.  Itaque  dupli - 
catio, triplicatio , quadrupli  catiore,  proportionis  cuiuslibet  , 
i»  defin.agitur  /nihil  aliud  efi^qudm  multiplicatio 

denominatorum  proportionum  intermediarum  inter  fe . Ex 
hac  enim  multiplicatione  procreatur  denominator  proportio - 
nis^quam  extremi  termini  inter  fe  habent , qua propter  e a il- 
lius proportionis,  cuius  denominator  multiplicatus  efi , dupli- 
cata dicitur,  vel  triplicat  a,vel  quadruplicata , (yc.  prout  vi- 
delicet denominator  bis  pofitus  efi  , vel  ter , vel  quater , (yc. 
atque  fic  multiplicatus  fuit, vt  expe fuimus . V erbi  grati  a, pro - 
pofitis  hifce  quatuor  numeris  continue  proportionalibus  in  pro- 
portione quadrtipla,  pri  * 
mus  192.  ad  quartum 


Denominator  es. 


Num.propor.  j 1 9 a j 48  j 1 2 J $ 


q.  proportionem  habet 
* denominata  d C 4*  qui 
proportio  dicitur  triplica 

ta proportionis  quadrupla:  quia  denominator  C 4.  proportionis 
extremorum  1 9 2. (y  q producitur  ex  denominat  ore  4.propor- 
ticnfs  quadrupli,  terpofito,ob  tres  proportiones  quadruplas  in- 
ter extremos  interieclas, atque  ita  multiplicato,  'dicendo  qua 
ter  quatuor funt  1 6. & quater  16. fiunt  64.  Sic  etiam  irmerfis 
ij fidem  numeris  , vt  fint  continue  proportionales  in  proportione 
fihquadrupla, primus  q.ad  quartum  1 9 2. proportionem  habet 
denominat  ama  -~r. 
quA  proportio  dicitur 
triplicata  - proportio- 
nisfub quadrupla:  %a 
denominator  ~r.  pro- 
portionis primi  numeri  q.ad  quartum  1 9 2. producitur  ex  de- 
nominator e proportionis  fub  quadrupla  ter  pcfito , fy  fic 

multipli  c at  o,ob  tres  proportiones  fub  quadruplas  inter  extre- 
mos interpofitas.Nam  ex  .in  fit  & ex  . in 
fit  ~.  Nihilobfiat  ergo , quo  minus  proportio  q,  ad  / 92.  d 
j-£.  denominata  dici  pojjit  triplicata  proportionis  fubquaaru- 
pU  q . ad  1 2. quanquam  tlLa  minor fit^qudm  hac : quia  vide- 
licet denominator  pro  dubius  efi  ex  denominator  e ter 

pcfito, & fic  rnultiphcats,  vt  diximus. Non  tamen  proportio  q. 
ad  j 92.  d denominata  dici pot efi  triplo  maior  proportio- 


Denominat  ores 

i ~kr- 1 "3T-  1 ~kr- 1 

Sum.prcpcrt.  j 
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ne fub quadrupla 3. ad  12.  quia  denominator  triplicatus 

non  facit  denominator  em  ~ .fed  —.atque  ita  proportio  fub- 
fefquitertia  dicetur  tripla  proportionis  fubquadrupU  zficut 
etiam  non  proportio  a 64.  denominata , fed  proportio  duo  de - 
cupla, efi  proportionis  quadrupla  tripla  > propter  e a quod  deno- 
minator 4-  triplicatus  non  producit  denominator  em  64.  fed 
12 . Porro  continuatis  quot  cunque  numeris  proportionalibus , 
flue  maiores  cum  minor  ibus, fue  minores  cum  maioribus  con- 
feratur ^denominat  orem  proportionis  primi  ad  v It  imum  gigni 
ex  denommatoribus  intermediarum  proportionum  inter  fe 
multiplicatis, demonjlr abimus  ad  defin*  r dib.6 . Proportionem 
autem  aliquam  tum  demum  ejfe  alterius  duplam  , vel  tri- 
plam, &c.  cum  illius  denominator  huius  denominatoris  duplus 
e fi,  vel  triplus,  &c,  ita  vt  proportio  decupla  fit  dupla  quintu- 
pl&,&  fextupla  fit  tripla  dupla,  Jyc.  ofiendemus  adpropof.  s . 
lib.S  .trabi atumcf  e fi  hoc  argumetum  copiofe  a.  Rodulpho  Vo- 
lumnio in  Difiutatione  de  Proportione  proportionum . Nunc 
fatis  jit,  hoc  ipfum  communi  hominum  iudicio  ex  fenfibilibus 
rebus  confirmare.  Si  igitur  Agens  aliquod  ad  Patiens  propor- 
tionem habeat  verbi  gratia  decuplam,  ita  vt  Agens fit  1 o.<& 
Patiens  t.quis  tam  mete  captus  erit, qui  no  fiatim  intelligaty 
fi  idem  Agens  augeatur, vt  fiat  20. Patiens  autem  maneat  1. 
Agens  tunc  duplo  maiore  habere  potentiam  reffeciu  eiufdem 
Patientis,  quam  prius? 'fluar  e proportio  vigecupla,  cuius  deno- 
minator 2 0.  duplus  e fi  denominatoris  1 o.  dupla  e fi  proportio- 
nis decuple.,  non  autem  proportio  centupla , vt  anciores  contra- 
rie fent  entis.  volunt  fed  tamen  h&c  proportio  centupla  dicetur 
duplicata  proportionis  decuple  propter  multiplicationem  deno- 
minatoris 1 o.infe,fa  propter  duas  proportiones  decuplas , que 
ititer  numeros  centuplii  proportione  habentes  interij ciuntur^vt 
hic  apparet, 100. 1 0.1. Sic  etia  fi  e contrario.  Ages  aliquod  ad 
Patiens  habeat  proportionem  verbi  gratia  fubdecuplam , ita 
vt  Agens Jit  i.fa  Patiens  1 o.  quis  tam  hebes  fuerit,  ac  rudis, 
qui  non  intelligat,Agens,quod Jit  2. duplo  ejfe  potentius  rejfe 
ciu  eiufde  Patientis  1 e. quam  Agens  I . ? Cum  ergo  Agens  2. 
ad  Patiens  10.  habeat  proportionem  fubquintuplam,  cuius  de- 
nominator ~.vel  cofiatur  ex  denominatore  bis Jum- 
pto,erit  profeci  0 proportio  fubquintupla  proportionis fub  de  cupis 
dupla,non  aute  illa,qus fubcentupla  efi,  vtprsdicli  auctores 
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volunt, cum  htc  longe  minor  Jit, quam  fubdecupla  . Dicetur 
tamen  proportio  fubc e tupla proportionis  fubdecupla  duplicata, 
propter  caufam  fetius  explicatam , ut  hic  p at  et, t . 10.1  oo. 

EX  his, qua  diximus, non  obfcur  e colligi potefly  proportione 
duarum  quantitatum,  quibus  nullum  interponitur  medidyfa - 
pere  naturam  quodammodo  line&  , cum  ex  nulla  alia  propor - 
tione producatur: Proportionem  u ere, cuius  quantitates,  inter- 
cipiunt vnicu  medium  in  continua  proportionalitate,  habere 
conditionem  fuperficiei  quadrate,  quonid  gignitur  ex  duabus 
proportionibus  aqualibus iquemadmodu  foquadratu,  ex  dua- 
bus lineis  Aqualibus  coficitur.  D eniq3  proportione,  cuius  qua- 
tit at  ibus  duo  media  in  continua  proportionalitate  interijciun - 
tur, obtinere  natura  f olidi, at  q3  adeo  cubi, cum  oriatur  ex  tri- 
bus Aqualibus  proportionibus, quemadmodum  etiam  cubus  eX 
tribus  lineis  Aqualibus  confur git. Verum  de  his  plura  inuenies 
apud  Arithmeticos,qui  Algebre  regulam  expof nerunt . 

x i. 

HOMOLOGAE  , feu  fimiles  ra- 
tione magnitudines  , dicuntur  antece- 
dentes quidem  antecedentibus,  confe- 
quentesvero  confequentibus. 

DEFINIVIT  fupra  proportionalitatem,proportionu  ejfe 
fimilitudinem.Docet  iam,no  folum  in  proportionalitate  qua - 
uis  proportiones  dici  fimiles  ;V erum  etiam  terminos  ipfos  , feu 
quantitates-, fimiles  dici,-homologasve  ,*  dicens , antecedentes 
magnitudines  appellari  homologa 6 , feu  fimiles  proportione  in- 
ter fe,nec  non  confequentes  inter  fe, ut  intelligeremus  in  quam 
plurimis  demonfirationibus , quAnam  latera  figurarum  inter 
fie  comparata  > antecedentia  debeant  ejfe  proportionum , & 
quAnam  confequetia,  ut  ih  C.lib. per- 
spicuum Jiet, Si  igitur  efi proportio  A, 
ad  B,quA  C,ad  D -,  dicetur  quanti- 
tas A, (imilis  quantitati  Cs  & Efiimi 

Ilis  ipfiD. Propter  fimilitudinem  enim 
proportionum,  nec  ejfe  efi,vtramqs  ma 
ABCD  E F G gnitudinem antecedentem uel  Aqua- 
lem ejfe  utrify  cofequenti,vel  eode  modo  maiore,  aut  minore : 

Alias 
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Alias  non  haberet  'utraq3  antecedes  ad  'itranufe  confequente 
proportionem  eddem.Exempl  u habes  in  magnitudinibus pro- 
pofitisAn  quibus  antecedentes  maiores  funi  eodem  modo  conf - 
quentibus, vtpote  dimidio  maiores.  Aliud  exemplum  vides  in 
magnitudinibus  E,F,G,  continue  proportionalibus,  vbitd  E, 
C5>  F, homologa  funt^quam  F,  & G,vt  confiat . Atfy  hanc  ob 
caufam  Euclides  in  defin.  C.&  8.  iuffit  accipi  eque  multipli- 
cia prime.  & terti  a.  magnitudinum  , hoc  efi,  antecedentium  : 
Item  alia  &que  multiplicia  fecunda  3 & quarta  magnitudi- 
numynimirum  confequentium . Ha  enim  fimilesfuntin  ma- 
gnitudinibus propor  nonalibus  ^vt  ex  hac  definitione  confiat  5 
m magnitudinibus  vero  non  proportionalibus  dijfimiles . 

ORONTI  V S y & nonnulli  alij  interpretes , longe  ali- 
ter definitionem  hanc  exponunt . Futant  enim  Euclidem  do • 

\ c er  e,  in  magnitudmibus  proportionalibus  varie  inter  fe  confer 
n pojfe  & antecedentes  magnitudines , confequentes ve- 

I luti  in  fe  quentibus  definitionibus  patebit  i Verum  fi  verba  de- 
finitionis diligentius  ponderentur  * & vfius  eiufdem  in  6.  lib . 
confideretur , nofiram  expofitionem  huic  anteferendam  ejfe  , 
nemo  dubitabit . 

XII. 

ALTERNA  ratio,  eft  fumptio  an- 
[ tecedentisad  antecedentem  ,&  confe- 
quentisad  confequentem . 

I EXPLICAT  hic  quofdi 


EXPLICAT  hic  quofdam  modos  argumentandi  in 
proportionibus , quorum  frequenti  fimus  esi  vfus  apud  Geome 
tras.Hi  autem Junt  numero  fex.  Primus  dicitur  proportio  aU 
terna  fiue permutat a:Secundus,inuerfd  ,feu proportio  e con- 
trario : T ertius,  compoftio  rationis  , feu  coni  unci  a proportio- 
nali! as:  Quartus , diuifio  rationis,  vel  difiuncla  proportiona- 
htas ; Quintus , conuerfio  rationis , fiue  euerfi  proportionali - 
t as -.Sextus  denique  vocatur  proportio  ex  Aquahtatefeu  s.qua 
proportio . Alterna  igitur  Jeu  permutata  proportio, inquit,  efi, 
cum  propofitis  quatuor  magnitudinibus  proportionalibus , in- 
fertur eandem  cffe  proportionem  antecedentis  prioris  propor- 
tionis ad  antecedentem  pofierioris , quam  habet  confeqUens 
illius  ad  confequentem  huius . Vt  (i ponamus  proportionem  A, 
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tzd  B,quam  Cy&d  D ,& propterea,  includamus,  eandem  effe 
proportionem  A,  ad  C,qu&  efi  B,  ad  D 5 dicemur  argumen- 
tari aper  mutat  a proportione . Gr&ci  fer  ipt  ores  m hac  argu- 
mentatione vtuntur  hoc  fere  modo  loquendi : Vt  efi  Ayad  B , 
ita  C,ad  D ; Igitur  permutando , feu  vicijfim , erit  quoque 
AyadC,vt  B^ad D. Firmam  autem  effe  huiuf-  g 

modi  illationem, demonftrabitur  propof.  16.  lib, 
huius.  C at  erum  in  hoc  modo  argumentandi , ’i2*S 

neceffe  efi, omnes  quatuor  magnitudines  ejfe  eiuf-  T . 10 

dem  gener  is,  vt  inter  binas  vt  ut  affumptas  pro-  1 

portio  effepcjfit  .Non  enim  re  cie  infertur.  Vtli-  j 

nea  A,  ad  lineam  Bfita  numerus  C , ad  nume - . ^ ^ ^ 

rum  D ; ergo  permutando,  vt  linea  A,  ad  nume- 
rum C,ita  linea  B,ad  numerum  D ; cum  nulla  fit  proportio 
linea  ad  numerum , aut  contra^vt perspicuum  efi  ex  defin.  s. 
In  alijs  autem  modis  argumentandi,  qui'  fequuntur  tpofiunt 
effe priores  magnitudines  in  vno genere  magnitudinis  > &po- 
fi  eriores  in  alio  gener  e magnitudinis  yvt  ex  demonfirationi- 
bus  huius  lib.  f.  conflabit , 

XIII. 

INVERSA  ratio,  cft  fumptio  con- 
feqnentis,ceu  antecedentis, ad  antece- 
dentem, velut  ad  confequentem . 

VT  fi  ex  eo,  quod  efi  Ayad  B,  vt  C,ad  D , 12 

inferamus , ita  effe  B,  ad  A,  vt  D y ad  C,  hoc  ^ g 
efi  y confequentes  ad  antecedentes  referamus  i J £ 
dicemur  argumentari  ab  inuerfa  proportione . ! 

1 n hac  argumentatione  (ic  fere  loquuntur  au-  I 
clores.  Vt  efi  Ay  ad  B,ita  C,  ad,  D,  Igitur  con - 111. 

uertendo,  vel  e contrario,  erit  quoque  B,  ad  Ay  ABCD 
vt  DyadC -y  ffuem  quidem  modum  argumen- 
tandi  certum  effe , ofiendetur  in  coroU.propcf^-. huius  lib.  Por- 
ro dua  prior  es  magnitudines  poffunt  effe  vmus  generis , <&  po- 
fieriores  alterius  , Recle  namque  licebit  inferre vt  fe  habet 
linea  A y ad  lineam  B,  ita,  fe  habet  triangulum , feu  nume- 
rus C , ad  triangulum  ,feu  numerum  D > Igitur  inuertendo 
vt  linea  B , ad  lineam  A , ita  trimgulum , feu  numerus 

D,ad 
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D,  ad  triangulum , J eu  numerum  C ,vt  ex  cor  oli.  propof.  4. 
conflabit^ . 

x 1 1 1 1. 

COMPOSITIO  rationis,  eft  fum 
ptio  antecedentis  cum  cofequente , ceu 
vnius,  ad  ipfam  confequentem . 

SIT  proportio  AB, ad  BC, qua  DE, ad  EF  > Si  igitur  ex 
hcc  colligatur,  eam  quoque  ejfe  proportionem  totius  AC, nem- 
pe antecedentis  cum  confequente , ad 
A — A 9 B C , confequentem  , quam  habet  tota 
jp — D F , antecedens  nimirum  cum  confe- 
quente, ad  E F,  confequentem  i dicetur 
huiufcemodi  argumentatio  compofitio  rationis,  eo  quod  ex  an- 
tecedente, <fy  confequente  componatur  aliud  notium  antece- 
dens.Hunc  autem  modum  dicendi  apud,  Grsicos  fcriptores  re- 
peries  in  hac  argumentatione -,Vt  AB, ad  B C , ita  D E , ad 
EF , componendo  ergo  erit  &AC,ad  BC,vt  DF,ad  EF.De- 
monft rabitur  hic  modus  argumentandi  hoc  lib.propof.  18. 

H V 1 C modo  argumentajidi  per  compojitionem  rationis 
addipoffunt  alii  duo.  Brimus  dici  poteft  , Compofitio  rationis 
conuerfa aquando  nimirum  fumitur  antecedens,  fy  confeques, 
v eluti  vna , qua  cum  antecedente  conferatur  . Vt  fi  cfi , vt 
A B,  ad  BC,ita  DE^ad  EF  ftnf erimus  q?  i Ergo  vt  AC , ex 
antecedente  fy  confequente  conflat  a,  ad  antecedentem  A B , 
ita  eft  DF, ex  antecedente  fy  confequente  compofita,ad  ante- 
cedentem DE. Quam  argumentationem  cjfe  vdlidamydemon 
ftr abimus  ad  prope  f.  1 B.  huius  lib-ln  qua  quidem  hoc  modo  di 
cendi  vti  poterimus. Ergo  per  compofitione  rationis  couerfam. 

A LT ER  modus  dici  poteft  ftZcmpofitio  rationis  contraria 
quando  nimirum  refertur  eadem  magnitudo  antecedens  ad 
antecedentem,  fy  confequentem,  ceu  ad  vitam  .Vt  fi  eft , vt 
AB}ad  BC,  ita  D E,  ad  E F,  infer  imus  (f  per  compojitionem 
rationis  contrariam  ,•  Igitur  erit  vt  A B,  antecedens  ad  tota 
AC,  ex  antecedente,  <fy  confequente  compofitam,  ita  D E,  an- 
' te  ce  dens  ad  DF,ex  antecedente,  (y  confequente  compofitam . 
jltque  hanc  argumentandi  formulam  valere,  adpropof  1 8 , 
huius  lik.  oftendsmus. 

DI  VI-  i 


gjjg  L I 3 E R V.  fafe»  g7 1 

X V. 

DIVISIO  rationis,  eft  fumptio  ex- 
ceffus,  quo  confequentem  fuperat  ante- 
cedens, ad ipfam  confequentem. 

V T fi  di  catur,qu  a proportio  efi  totius  A B,ad  C B,  ea  e fi 
totius  DE, ad F Eligitur  erit  & C 4-  B 

A C,  exceff us,  quo  antecedens  con-  * 5 ' ! : 1 ' ‘ 

fequentem  fuperat, ad  CB,conf e-  <f  £ 

quentem , vt  D F3  excejfus , quo 

confequentem  excedit  antecedens , ad  FE,conf 'equentem.  In 
diuifione  autem  hac  rationis  ita  loquuntur  aucl  ores;  ergo  diui 
dendo^&c.H  ac  porro  illatio  oflendetur  propo  fi  ly. huius  lib. 

B O S S V N T etiam  huic  argumentandi  modo  adiungi 
alij  duc. Brimum  Diuifionem  rationis  conuerfam  dicere  pof- 
fumus , quando  nimirum  confequens  ad  exceffum , quo  confe- 
quentem fuperat  antecedens,refertur,Vt  fi  efiyutAB,ad  CB , 
ita  D E,  ad  FE3  concludimufty  per  diuifionem  rationis  conuer 
fami  Ergo  erit^vt  CB  ^confequens  ad  AC^exceJfum,  quo  an- 
tecedens confequentem  fuperat  > ita  F E,  confequens  ad  D F , 
excejfum^quo  antecedens  fuperat  confequentem.  V alere  aut  e 
hanc  argumentationem , ofiendemus  ad  i y .propo f.  huius  l ib. 

B E R S B I C V V M autem  efiyvt  vtraque  harum  ar- 
gumentationum per  Diuifionem  rationis  locum  habeat,  ni  mi 
rum  & illa  Euclidis,  & no fir a,  antecedentem  debere  ejfe  ma 
iorem  confequente.  Alias  Diuifio  fieri  nonpoffet . 

ALTER  modus  appellari  poteft  Diuifio  rationis  contra- 
ri a -,  quando  videlicet  confertur  antecedens  cum  exceffu  , quo 
confequens  ante  cedentem fuper  at.  Vt  cum  dicimus.  Ita  feha- 
bet  AC,  ad  AB,vt  DF,ad  DE.  Igitur  erit  quo  que  per  diui- 
fionem rationis  contrariam  vt  AC , antecedens  ad  C B,  ex- 
ceffum,quo  confequens  Antecedentem fuperat, ita  D F,  ante- 
cedens adF  E , exceffum , quo  antecedentem  fuperat  confe- 
quens . flui  modus  argumentandi  demonfirabitur  etiam  d 
nobis  ad  propo f.j  y. huius  lib. 

B O R R O manifefium  efifin  hac  Diuifione  rationis  con- 
traria confequentem  debere  ejfe  maiorem  antecedente,  vt  fu- 
mi poffit  exceffus,quo  confequens  antecedentem  fuperat. 

CON- 
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X V I. 

CONVERSIO  rationis,  eft  fum- 
ptio  antecedentis  ad  exceffum,  quo  fu- 
perat  antecedens  ipfam  confequentem . 

Qv  O D fi  colligamus  hoc  modo  . Sicut  efi  tota  rnagni- 
A 6 C4B  tudo A B, adG'Byita tota  DE, 

— . — . ae[ pE -Igitur  itu  etiam  erit  ea- 

D 12  F 8 E dem  AB 3. ad  AC^excefium^  quo 
confequentem  fugerat  antece- 
dsns,vt  DE, ad  DE  i Dicemur  per  conuerfionem  rationis  ar- 
gumentari . Vnde  fle  fere  loquuntur  feriptores- Igitur  per  con- 
uerfiomm  rationis,  &c, Confirmabitur  autem  hic  argumen- 
tandi modus  in  coreU.propofii p. huius  lib. 

L I Qy  I D O'  etiam  confiat,  in  hoc  modo  argumentan- 
di per  conuerfionem  rationis  antecedentem  debere  confequen- 
tem fuperare,vt  exceJfus,quo  antecedens  confequentem  fuge- 
rat , furni  pcjfit . 

XVII. 

E X squalitate  ratio  plures  dua- 
bus fintmagnitudines,& his  alis  multi- 
tudine pares , quae  binae  fumantur , & in 
eadem  ratione:  cum  vt  in  primis  magni- 
tudinibus primaad  vltimam,  fic  &in  fe- 
cundis magnitudinibus  prima  ad  vlti- 
mam fefe  habuerit . 

VEL  aliter . Sumptio  extremorum , 
per  fuhdudtionem  mediorum . 

SINT  plures  magnitudines  duabus  A^B^C,  & totidem 
DfE,  F,  fintque  btn*  ac  bina  in  eadem  proportione , hoc  efi , 

A>etd 


tur, propter  e a eam  ejfe  proportionem  A , ad  !& 

C ,prim  a ad  vltimam  in  primis  magnitudi- 
nibus , qu&  esi  D,ad  F , prima  magnitudi - ^ 

nis  ad  vltimam  in  fe cudis  magnitudinibus ,•  T 

dicetur  huiufmodi  argumentandi  formula  . . g § 
defumpta  ex  &quo,fiue  ex  &quahtate,inqua  ' 4. 

fcilicet  extrema  magnitudinis ,fubducli5  me  5 

dijs,  colliguntur  habere  vnam  , eandemque  II  1 I 
inter  fe  fe  proportionem»  vt  in  altera  defini-  AB(>  DEF 
tione  exprimitur.  Quoniam  vero  duobus  modis  ex  &qualitate_ 
licet  argumentari  in  proportionibus , vno  quidem  , qucihdc. 
fmnimus  binas  ac  binas  magnitudines  in  eadem  proportione  , 
ordinate  procedendo  ^altero  vero  $ cum  ordo  inuertitur ex- 
plicat Euclides  duabus  fequentibus  definitionibus, quid fit  Or 
di  nata proportio,  & quid  proportio  Perturbata  . 


ORDINATA  proportio  eft , cum 
fuerit,  quemadmodum  antecedens  ad 
confequentem,  ita  antecedens  ad  con- 
fequentem ; fuerit  etiam,vtconfequens 
ad  aliud  quidpiam , ita  confequens  ad 
aliud  quidpiam . 

V T quando  fuerit  A,  ad  B,vt  D , ad  E > 12 

Rurfus  vt  B , confequens  ad  aliud  quidpiam  , 
vt  ad  C,  ita  E,  confequens  ad  F , aliud  quid- 
piam ; dicetur  talis  proportio , Ordinata:  quia  *F  » 
idem  ordo  tam  in  primis  tribus  magnitudini-  . It  ^5 
busequam  in  fecundis  feruatur  cum  vtrobia ; . 1 1 1 1 2 
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PERTVRBATA  autem  propor- 
tio eft,  cum  tribus  pofitis  magnitudini- 
bus^ alijs,qu£  fint  his  multitudine  pa- 
res,vt  in  primis  quidem  magnitudinibus 
fe  habet  antecedens  ad  confequentem  5 
ita  in  fecundis  magnitudinibus  antece- 
dens ad  confequentem  : Vt  autem  in 
primis  magnitudinibus  confequens  ad 
aliud  quidpiam,  fic  infecundis  magni- 
tudinibus aliud  quidpiam  ad  antece- 
dentem . 

S I autem  Jit , quemadmodum  A,  ad  Bfita  E}adFs  De- 
inde vt  in  primis  magnitudinibus  B » confequens  ad.C  , aliud 
quidpiam , ita  in  fecundis  magnitudinibus  aliud  quidpiam  > 
22  J2  D,  ad  .E, antecedentem  magnitudinem ; nun- 
cupabitur huiufcemodi proportio , Perturbata: 

2 quodnon [eruetur  idem  ordo  in  proportionibus. 

.6  magnitudinum ; quippe  cum  in  primis  magni- 

r tudinibus  conferatur  prima  cum  fecunda , ai 

| f in  fecundis  fecmida  cum  tertia deinde  in  pri- 
A P r ricr  mis  feCunda  cum  tertia , at  in  fecundis  prima 
cum  fecunda . Quando  igitur  in  modo  argu- 
mentandi ex  aqualitate  [eruatur  Perturbata  proportio  , de- 
monffratur,  eam  argumentationem  effe  bonam,propofaq . hu- 
ius lib. Porro  tamperturbata  proportio, quam  ordinata , fem- 
per  infert  ex  e.  qualitate  eandem  extremorum  proportionem » 
etiam  fi  plure  s magnitudines  ponantur , quam  tres , vt  ex 
propef.22.&  27  .huius  lib. per  ficuum  fiet . 

V T V N T V R Euclidis  interpretes  hoc  libro  , in 
alijs,vbi  de  proportionibus  magnitudinum  agitur , axiomate 
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quodam,  quod  vt  hic  fnbij  ceremus 3 non  inutile  fore  iudi  cani- 
mus . I ihtd  autem  eiufmo di  efi . 

QV A M proportionem  habet  magnitudo 
aliqua  ad  aliam , eandem  habebit  quxuis  ma- 
gnitudo propofita  ad  aliquam  aliam  ; & ean- 
dem habebit  quaepia  alia  magnitudo  ad  quam- 
uis  magnitudinem  propofitam . 

V T , quam  proportionem  habet  A, ad  B,  eandem  habebit 
magnitudo  propofita  C , ad  aliquam  aliam , nempe  ad  D. 
It  em  eandem  habebit  qu&piam  alia  E,  ^ * 

ad  propofitam  C.  Quamuis  enim  ignore-  -g , , 

mus  interdum  3 qu&nam  fit  quarta  illa  C i ■■■  -t 
magnitudo  , dubitandum  tamen  non  efi,  { 

eam  effie  poffe  in  rerum  natura , cum  id 
contradictione  non  impii cet,  vt  Philofophi  3 loquuntur  , neque 
abfurdi  aliquid  ex  eo  confequatur . 

THEOR.  I.  PROPOS.  1. 

S I fint  quotcunque  magnitudines 
quotcunque  magnitudinum  xqualium 
numero,  fingulse  fingularum,ajque  mul- 
tiplices ; quam  multiplex  eft  vnius  vna 
magnitudo, tam  multiplices  erunt  & om 
nes  omnium. 

SINT  quotcunque  magnitudines  AB, CD, totidem 
magnitudinu  E,F,reque  muitiplices.Dico  magnitudines 
AB,CD5fimul,  tam  efte  multiplices  magnitudinu  E , F, 
fimul,quam  eft  multiplex  AB,ipfius  E, vel  C D,  ipfius  F. 
Cum  enim  AB, CD, fint  ^que  multiplices  ipfarum  E,  & 
F^fi  A B,  diuidatur  in  magnitudines  AG,  GH,  HB , ipfi 
Vu  2 E3cequa- 
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AG  H BCIKD  E,«)uales,&  CD, 
* — — — — — — 1 “ ' » ’ ' • quoq;  in  magnitu 

p t p , . ^ dines  CI,IK,KD, 

ipfi  F,equales;  ('Di 

ufdi  autem  poterit  quslibet  in  parte  s omnino  squales , 
cum  AB,CD,fint  ipfarum  E,F,sque  multiplices  , atque 
ideo  toties  E, in  AB,  perfede  contineatur,  quoties  F,  in 
CD,vt  exijs,qus  in  defin.z.  huius  lib.  fcripfimus  , con- 
flat .)  erunt  magnitudines  AG,GH,HB  , tot  numero  , 
quot  funt  magnitudines  C I , I K,KD.  Quoniam  vero 
AG,&£,equales  inter  fe  funt,  fi  ipfis  addantur  squales 
2 2-  pron.  CI,&  F, a erunt  AjG,  C I,  fimul, squales  ipfis  E,  & F,  fi- 

mul. Eodem  modo  erunt  G H,  & I K,  fimul,  squales  ip- 
fis E,&  F,fimul ; Necnon  H B , & K D , eifdem  & F. 
Quoties  igitur  E,  in  A B,  vel  F,in  C D, ^continetur , to- 
ties & E,F,fimul,in  AB,  C D,  fimul  comprehenduntur  : 
Ideoque,quam  multiplex  efl  AB,  ipfius  E, tam  funt  mul- 
tiplices A B,  C D , fimul,ipfarum  E,  & F,  fimul,  vt  con- 
flat ex  ijs,qus  in  defin.z. huius  lib.  fcripfimus  . Quare  fi 
fintquotcunque  magnitudines  quotcunque  magnitudi- 
num,&c.Quod  erat  demonflrandum  . 

S C H O L I V M. 

HOC  Hem  demonfirabitur  'vniuerfe  propof.  j 2,  in  omni 
genere  proportionis , tam  rationalis , quam  irrationalis.  N ecef- 
• farium  autem  fuit  ,idipfum  prius  hoc  loco  in  proportione  mul- 

tiplici demonjlrar  e -,quia  ex  eo  ah  & proportiones  demonjlran- 
d&  funt  i antequam  propojitio  1 2. pojjit  demonjlrari . 

THEOR.  2.  PROPOS.  2. 

S .1  prima  fecundae  a;qu e fuerit  multi- 
plex , atque  tertia  quartae ; fuerit  autem 
& quinta  fecundae  aeque  multiplex,  at- 
que fexta  quartae ; erit  & compolita  pri- 
ma cum  quinta, fecundae  aaque  multi- 
plex, atque  tertia  cum  fexta,  quartae. 

SIT 
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S IT  magnitudo  prima  A B,  tam  multiplex  fecundae 
C,quam  eft  multiplex  DE, tertia, quartas  F 5 Rurfus  tam 
fit  multiplex  BG, quinta  ipfius  C,  fecundae, quam  multi- 
plex eft  E H,  fiexta  ipfius  F,  quartae  . Dico  A B,  primam 
cum  B G,  quinta  compofitam,tam  multiplicem  eile  fe- 
cudas  C>quam  multiplex  eft  D E, 
tertia  compofita  cum  fexta  E H,  £ * ' 1 * ' 

ipfius  F,  quartae  . Cum  enim  A B,  “ — ’ j-  ^ 

D E fint  aeque  multiplices  ipfa-  p.  " ■ ■ * ■■■* 

rum  C,  F j erunt  in  A B , tot  ma-  ’ — 1 
gnitudines  ipfi  C,aequales,quot  funt  in  DE,  aequales  ipfi 
F.  Eadem  ratione  erunt  & in  B G , tot  aequales  ipfi  C , 
quot  funt  in  EFRaequales  ipfi  F. Si  igitur  equalibus  mul- 
titudinibus AB,DE,  addantur  aequales  multitudines 
BG,EH; a erunt  totx  multitudines  A G,  D H,  aequales. 
Quare  toties  comprehenditur  C,  in  A G,  quoties  F,  in 
DH;  Ideoque  tam  multiplex  eft  A B , ( prima  compo- 
fita cum  quinta  ) ipfius  C , fecundae , quam  multiplex 
eft  D H , (tertia  compofita  cum  fexta  ( ipfius  F,quartae. 
Si  prima  itaque  fecundas  fuerit  multiplex,  &c.  Quod 
erat  oftendendum . 

SCHOLIVM. 

Qf  O D fi  prima  magnitudo , fy  tertia  , aquales  fuerint 
fecunda, & quarta  •,  Qumta  vero  fexta , aquemultiplices 
fecunda  , & quarta  . Vel  prima  , & tertia  aque  multiplices 
fuerint  fecunda,  & quarta  j At  quinta  & fexta,  aquales  fe- 
cunda, & quarta  : Ent  eadem  ratione,  Y>  G 

tota  A G, (prima  & quinta ) tam  mul-  t 

tiplex  fecunda  C , quam  multiplex  ejl  ^ 

tota  D H j ( tertia  ac  fexta  ) ipfius  F , — — £ — *— * 

quarta  . Semper  enim  A G , multitudo  ^ — * 
magnitudinum  aqualium  ipfi  C , often-  .A  , D ^ 

detur  aqualis  effe  ipfi  D H,  multitudini  C 

magnitudinum  ipfi qualium , vt per-  F)  , EI  Ff 

Sbicuum  eft  in  appofttis  figuris.Si  vero  td 

prima  (y  tertia,  quam  quinta , <y  fexta 

aquales  ponantur  fecunda><&  quarta, luce  clarius  eft,primam 

V u q (y  quin - 
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& quintam  fimul , atque  tertiam  & fextam  fimul , aque 
multiplices  effe , nimirum  duplices , fecunda  <&  quarta  ma- 
gnitudinum—* . 

HOC  quoque  ab  'Euclide  concludetur  in  omni  genere  pro- 
portionis vniuerfc propof.24-.fed  opera  pretium  fuit , idipfum 
prius  in  proportione  multiplici  demonflrare,  vt  ea,  qua  fequun 
tur,  demon ftr ari  pojjint . 


THEOR.  3.  PROPOS.  3. 

S I fir  prima  fecund^  ^quemultiplex, 
atq;  tertia  quarte;  fumantur  autem  cjque 
multiplices  primas , & tertia; : Erit  & ex 
asquo  , fumptarum  vtraque  vtriufque 
asque  multiplex,  altera  quidem  fecun- 
das,altera  autem  quarta: . 

SIT  prima  magnitudo  A,tam  multiplex  fecunda  B, 
quam  multiplex  eft  C,tertia  quart®  D;  fumanturque  E, 
j..  F,ceque  multiplices  prim®  & terti®  A, 

i & C.Dico  ex  ®quo  tam  multiplicem  ef- 

I fc  E,ipfius  B,fecund®,quam  eft  F,  ipfius 

2-j!  D,quart® . Nam  cum  E , & F,  fint  ®que 

multiplices  ipfarum  A , & C j fi  diftri- 
.buantur  E,&  F,in  magnitudines  ipfis  A, 
£ & C,®quales,vtin  EG,  GH,  HI,&  FK, 

K KL,  LMj  erunt  tot  partes  in  E,®quales 
] r ipfi  A , quot  fiunt  in  F , ®quales  ipfiC  . 

I I QuoniamveroEG,FK,equalesfuntip- 
JEABFCI)  fis  A,&  Cjfunt  autem  A,&  C,  equemul 
tiplices  ipfarum  B,&  D,ex  hypothefijErunt  & EG,  FK, 
earundem  B,&  D,®que  multiplices  . Pari  ratione  erunt 
GH,KL;  Item  HI,  LM,  ®que  multiplices  earundem 
B,&  D.  Quoniam  igitur  E G,  prima  magnitudo,  tam  eft 
multiplex  fecundas  B , quam  eft  multiplex  F K , tertia 

quart® 
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quarta;  D;  Item  GH  , quinta  tam  multiple*  eft  eiufdem 
fecunda;  B,quam  multiplex  eft  KL,fexta  eiufdem  quar- 
ta; D5  a Erit  & E H , compofita  e*  prima  & quinta  , tam  a 2 . quinti » 
multiplex  fecunda;  B,  quam  eft  multiplex  F L,  compofi- 
ta cx  tertia  & fexta,  quarta  D.  Rurfus  cum  fit  EH, pri- 
ma tam  multiplex fecundse  B,  quam  multiplex  eft  f L, 
tertia  quarta;  D,  vt  proxime  demonftratum  eft ; fit  au- 
tem & HI,  quinta, tam  multiplex  fecunda;  B , quam  eft 
L M,fexta  multiplex  quarta;  D 5 b Erit  &EI,  compofi- 
ta ex  prima  & quinta , tam  multiplex  fecunda;  B , quam  b 2. quinti, 
eft  F M,  comp  ofita  ex  tertia  ac  fexta,  multiplex  quarta; 

D.  Eademque  eft  ratio , fi  plures  fuerint  partes  in  E , & 

F.  Si  fit  ergo  prima  fecunda;  a;que  multiplex , atque  ter- 
tia quarta;5&c.  Quod  oftendendum  erat . 

SCHOLIVM. 

OSTEN  D ET  VR  hoc  theorema , profof.22.  non  fo- 
lum  in  magnitudinibus  &qm  multiplicibus yfed  etiam  in  om- 
nibus , qua.  bina,  fumpta.  eandem  habent  proportionem  , flue 
rationalem , flue  irrationalem  ; fedneceffarium  fuit , ipfum 
prius  hic  inproportione  multiplici  demonjlrure , *vt  infequens 
propof.+.demonslraripojfit . 

THEOR.  4.  PROPOS.  4.  4* 

S I prima  ad  fecundam  eandem  ha- 
buerit rationem  , & tertia  ad  quar- 
tam .-Etiam  seque  multiplices  prima?  & 
tertiae,  ad  seque  multiplices  fecundae  & 
quartae , iuxta  quamuis  multiplicatio- 
nem , eandem  habebunt  rationem  , fi 
prout  inter  fe  refpondent,  ita  fumptse  j 
fuerint. 


Vu  4 sit 
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SIT  proportio  A!,|ad  B,  quae  C,  ad  D,fumanturque 
primae  A ,&  tertiae  C, aeque  multiplices  E,&  F;  Item,  fe- 
cunda B,&  quarta*  D, seque  multiplices  G , & H , iuxta 
quamuis  multiplicationem:  fiuc  E,F,  ita 
multiplices  fint  ipfaru  A,  C,ficut  G,  H, 
ipfarum  B,D,fiue  non. His  politis,  con- 
flat ex  defin.6. huius  lib.li  E, deficit  a G, 
etiam  F, deficere  ab  H : Et  fi  E , aequalis 
eft  ipfi  G,  etiam  F , aqualem  efle  ipfi  H: 
k t Et  denique  fi  E,excedit  G,  etiam  F ,ex- 

KF  C D HM  cec^ere  Alioquin  non  eflet,  per  defin. 

iF  j i 6 eadem  proportio  A , ad  B , qua  C,  ad 
| D,fi  earum  aequemultiplicia  non  femper 
ita  fe  haberent . Dico  iam  , multiplicia 
primae  ac  tertiae  non  folum  vna  deficere 
a multiplicibus  fecunda  ac  quarta , aut 
vna  aqualia  efle  , aut  vna  excedere  , vt 
dixi  mus,  fed  eandem  quoque  inter  fe  proportionem  ha- 
bere,nimirum  ita  efle  E,multiplice  prima  A, ad  G, mul- 
tiplicem fecunda  B,  vt  F,  multiplicem  tertia  C , ad  H , 
multiplicem  quarta  D.Hoc  eft, fi  rurfus  E,  ftatuatur  pri 
ma  magnitudojG,fecundajF,tertia;&  H,  quartarfuman 
turq;  ipfarum  E,F,aque  multiplicia  qualiacunque  jltem 
ipfarum  G,H,quacunque  etiam  aquemultiplicia  ; Mul- 
tiplicia ipfarum  E, F,  a multiplicibus  ipfarum  G,  H,  vel 
vna  deficcrc,vel  vna  aqualia  efle  , vel  vna  excedere , vt 
vult  definitio  tf.Idem  namque  eft,  quatuor  magnitudi- 
neseandem  habere  proportionem  , & carum  aquemul- 
tiplicia fumpta , vt  diximus , vel  vna  deficere , vel  vna 
aqualia  efle, vel  vna  excedere.  Capiantur  enim  rurfus  I, 
K, ipfarum  E,F,aque  multiplices,Itcm  L,M,  aque  mul- 
tiplices ipfarum  G , H . Quoniam  igitur  tam  multiplex 
eft  E,prima  ipfius  A,  fecunda; , quam  F , tertia  ipfius  C , 
quartae*, fumptx  funt  autem  & I,  K,  aeque  multiplices  ip- 
farum E,F,primae  ac  tertiae  : 3 Erunt  quoque  ex  aequo  I, 
K, aeque  multiplices  ipfarum  A,  C,  fecundae  & quarta; . 
Eadem  ratione  erunt  L,M, ipfarum  B,D,aeque  multipli- 
ces.Et  quia  ponitur  proportio  A,prim£  ad  B,fecundam, 
quae  C,tertiae  ad  D, quartam joftenfaeque  funt  I,K,aeque 

multi- 
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multiplices  primae  & tertiae.  A,  Cjltem  L,M,  seque  mul- 
tiplices fecunax  & quartx,  B , D 5 a fit  vt  fi  I , multiplex  a 6 .definit.  I 
primx  deficit  ab  L, multiplici _ fecundae , etiam  K,multi-  quinti, 
plex  tertix  neceffario  deficiat  ab  M,  multiplici  quartx  : 

& fi  I.  squalis  eft  ipfi  L,  etiam  K , ipfi  M , fit  neceffario 
xqualisr&denique  fi  I, excedit  ipfam  L,  etiam  K , exce- 
dat neceffario  ipfam  M:  Idemque  offendetur  in  quibuf- 
cunque  xque  multiplicibus  magnitudinum  E , & F , nec 
non  magnitudinum  G,&  H:quia  femper  hxc  xquemul- 
tip licia, quxeunque  fint , b xquemultiplicia  quoq;  erunt  : b 3. quinti. 
magnitudinum  A,C,&  B,D.  Itaqj  cum  I,&  K,fint  xque 
multiplices  primx  E,  & tertix  F j Item  L , & M ,‘xque 
multiplices  fecundx  G,&  quartx  Hj  oftenfumque  fit,  fi 
I, multiplex  primx  minor  fuerit , quam  L,  multiplex  fe- 
cundx,multiplicem  tertix  K,  minorem  quoq,  efie,quam 
M, multiplicem  quartx,  &c.  atque  hoc  contingere  in 
quacunque  multiplicatione  : c Erit , vt  E , prima  ad  G , c 6.  definit» 
fecundam, ita  F,tertia  ad  H, quartam. Si  prima  igitur  ad  quinti.  1 
fecundam  eandem  habuerit  rationem  , &c.  Quod  erat 
demonftrandum  . 


COROLLARIVM. 

HINC  facile  demon  f rabitur  Inuerfa  ratio  , 
quam  Euclides  defi.i  3.  explicauit;  hoc  esi,  fi  quatitor 
magnitudines  fuerint  proportionales , eafdem  & con 
trafeu  inuerfa  ratione  proportionales  efife . Sit  enim 

A,  ad  B,  •vt  C,  ad  D . Dico  f £ r.  ] t 

effe couertendojvt  B,ad  A,  SgSjzr1 

itaD,ad  C. Sumptis  enim  E,  \ — s-icMi — i— -t — i 

i7,  a qu emultiphcibus  ipfam 

A,C,  prima  ac  tertia  fit  em  G,H,aqu  emultip  licibus 
ipfarum  B,  D , fecunda  & quarta  : quoniam  ex  eo, 
quod  A prima  ad  B, fecundam  [e  habet, vt  C, tertia 
ad  D , quartam , d neceffario  fequitur , fi  E , multi - d c 
plex  prima  minor  fuerit  quam  G, multiplex  fecunda , quinti, 
vel  aqualis,  vel  maior , etiam  F , multiplicem  tertia  r 

minorem  j i 
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Dico  reliquam  E B, ita  efte  multiplicem  reliqua»  FD  , 
v t eft  tota  ABjtotius  CD.  Ponatur  enim  E B , ita  multi- 
plex cuiufpiam  magnitudinis  , videlicet  ipfius  G C , vt 
I eft  AE,multiplex  ipfius  C F , vel  tota  AB,  totius  C D. 
j Quoniam  igitur  AE,EB,acque  funt  multiplices  ipfarum 
i ES  CE  GC;a  erit  tota  A B,  totius 

r — " " ‘ • > GF,ita  multiple  x,vt  AE,  ipfius 

£ O CF,hoc  eft,  omnes  omnium  , vt 

j ^ g vna  vnius ; Sed  tam  multiplex 

1 ~ etiam  ponitur  A B,  ipfius  C D , 

- — Er  quam  eft  multiplex  A E , ipfius 

CF.  Igitur  AB,  tam  eft  multiplex  ipfius  GF  , quam  mul- 
tiplex  eft  ipfius  CD  ; b atque  idcirco  aequales  funt  G F , 
C D.  Ablata  igitur  communi  C F , aequales  erunt  G C, 
FD,  Tam  multiplex  igitur  erit  EB,ipfius  FD, quam  mul 
tiplex  eft  ipfius  GC.Sed  ita  multiplex  pofita  fuit  EB,ip- 
fius  GC,vt  A E,  ipfius  CF,  hoc  eft , vt  tota  A B , totius 
CD.  Quare  tam  multiplex  eft  reliqua  E B , reliquae  F D, 
quam  eft  tota  AB,  toti  us  CD:quod  eft  propofitum  . 

A L I T E R . Sit  ita  multiplex  tota  AB,  totius  C D, 
vt  ablata  A£,ablatae  C F . Dico  reliquam  E B , reliquae 
C'  k Tr  T2  ^D,  efte  fic  multiplicem,  vt 

-L- — , -1  -i-  -~r  eft  tota  totius.  Pofita  enim 

I C FD  GA  , ita  multiplici  ipfius 

j (-1  A ~r?  -p  F D,  vteft  A E,  ipfius  C F, 

J 1 — ■ — ——7— ve^  vt  tota  AB,totius  C D: 

C £ P quoniam  A E,  G A,  aeque 

multiplices  lunt  ipfarum  C F , F D •, c erit  tota  G E , fic 
multiplex  totius  CD,vt  AE, ipfius  C F : Sedita  quoque 
multiplex  eft  AB,eiufdem  CD,vt  A E,ipfius  CF,ex  hy- 
pothefi  Aeque  multiplices  funt  igitur  G E , A B,  ipfius 
CD; d atque  adeo  inter  fe  aequales. Quare,  dempta  com- 
muni AE.requales  erunt  GA,EB  Ideoque  aeque  multi- 
plices ipfius  FD;cum  GA,  fit  multiplex  pofita  ipfius  FD: 
Atqui  ita  eft  multiplex  pofita  G A,ipfius  FD,vt  AB, ip- 
fius C D . Igitur  &:  E B , reliqua  fic  erit  multiplex  ipfius 
FD, reliquae,  vt  AB, tota  totius  C D ; quod  eft  propofi- 
tum.Si  magnitudo  itaque  magnitudinis  aeque  fuerit  mul 
tiplex,&c.Quod  erat  demonftrandum . 


S C HO- 


SCHOLIVM. 

VNIVERSE  idipfum  demonflrabitur  propof.  1 9.  in 
magnitudinibus  cuiufcunque proportionis,  & non  tantum  mul 
tiplicis  y 'ut  hic  efi  facium  • 

THEOR.  6.  PROPOS.  6. 

S I dua;  magnitudines  duarum  magni 
tudinum  fint  aeque  multiplices, & detra- 
£tx  quaedam  fint  earundem  aeque  multi- 
plices: & reliquae  eifdem  aut  aequales 
funt,  aut  seque  ipfarum  multiplices. 

SINT  magnitudines  AB,  CD,  aque  multiplices  ip- 
farum E,F;&  detra&a  A G , C H,  earundem  E,F,aque 
multiplices.  Dico  reliquas  G B , Jy  Cr 

HD,autefle  aquales  eifdem  E,F,  ‘ 
aut  certe  earundem  aque  multi-  ’ 

plices . Cu  enim  AB,  fit  multiplex  fr-  ^ P 
ipfius  E,  & ablata  quoq;  AG,eiuf-  ( 

dem  E,multiplex  j erit  reliqua  G B , vel  aqualis  ipfi  E , 
vel  eius  multiplex  ^ alias  inaequalis  , vel  non  multiplex 
magnitudo  addita  multiplici, componeret  multiplicem, 
quod eft  abfurdum.  Sit  igitur  primum  G B , aqualis  ipfi 
E.  Dico  etiam  HD,  ipfi  F,  efle  aqualem  . Ponatur  enim 
CI,aqualis  ipfi  F.Et  quia  prima  A G,  tam  eft  multiplex 
fecunda  E,  quam  CH  , tertia  multiplex  eft  quarta  F j & 
quinta  GB, aqualis  eft  fecudaE,ficut&  CI,fexta  aqua- 
lis eft  quarta  F; 3 erit  AB, prima  cum  quint  a , ita  multi- 
plex fecunda  E,  vt  H I , tertia  cum  fexta , multiplex  eft 
quarta  FiAtqui  CD, ipfius  F,erat  quoq;  tam  multiplex, 
quam  AB, multiplex  eft  ipfius  E.  Aeque  multiplices  igi- 
tur funt  HI,CD,ipfius  F.b  Ideoq,-  aquales  inter  fe. Qua- 
re,dempta  CH,communi,remanebutCI,HD,  aquales. 
Cum  igitur  Cf,pofita  fit  aqualis  ipfi  F,  erit  quoq;  H D, 
eidem  F,aqualis.  Quod  eft  propofitum  . 


a 2. quinti.  I 


SIT 
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A.  G T>  SIT  deinde  GB,  multiplex  ip- 

' ' 1 ’ 1 1 fius  E.  Dico  ita  quoque  efle  mul- 

j ' tiplice  H D,  ipfius  F.  Pofita  nam- 

•—*  — ■ que  C I,  ita  multiplici  ipfius  F,  vt 

F — < eft  multiplex  GB , ipfius  E; 3 erit , 

vt  prius , A B5  ita  multiplex  ipfius  E,  vt  H I , multiplex 
eft  ipfius  F.  b Quare  iterum  ^quale&erunt  HI,  C Dj  atq; 
adeo  dempta  communi  CH,  & reliqua?  CI , HD,a?qua- 
les  erunt:  Sed  C I,  eft  ita  multiplex  ipfius  F , vt  G B,  ip- 
fius E, multiplex eft , ex hypothefi . Igitur  & HD,  tam 
multiplex  erit  ipfius  F,quam  GB, ipfius  E,  multiplex  eft. 
quod  eft  propofitum . Si  dux  itaque  magnitudines  dua- 
rum magnitudinum  fint  xque  multiplices  , &c.  Qjiod 
oftendendum  erat . 


S C H O L I V M . 


HOC  quoque  o fi  endemus  vniuerfe  propof.2  4.  in  omni  ge- 
nere-proportionis  . 

B R E V I V S totam  propof.  ita  demofiflr abimus  . Quo- 
niam AByC  D,funt  ipfarum  E,F ^quemultiplices > erunt  in 
A Bjtot  magnitudines  aquales  ipfi  Ey  quot funt  magnitudi- 
nes in  C D aquales  ipfi  F.Rurfius  quia  A G,  CH  , earundem 
E,  F ,&quemultiplices funt erunt  quoque  in  A G,tot  magni- 
tudines ipf  E,  &quales, quot  funt  magnitudines  in  CH,ipfi  F, 
Aquales . Si  igitur  ex  Aqualibus  multitudinibus  A B , C Dy 
demantur  multitudines  Aquales  AG,CH >•  remanebunt  mul- 
titudines GB,H Dy  Aquales . Quare  toties  continebitur  E , in 
GB,  quoties  F , continetur  inH  D : ac  proinde fi  GB,  Aqualis 
fit  ipfi  E, erit  quoque  H E), ipfi  F,  Aqualis:  Si  autem  GB, mul- 
tiplex fit  ipfius  Ederit  ita  multiplex  HD, ipfius  Fyvt  GB,mul 
tiplex  efi  ipfius  E -.quandoquidem  toties  Eyin  GBycontinetur, 
quoties  F,tn  HD,exifiit,zit  ofienfum  efi . 

THEOR.  7.  PROPOS.  7. 

AE  QV  ALES  ad  eandem,  eandem 
j habent  rationem:Et  eadem  ad  squales . 

s INT 


L I 3 


V.  && 


SINT  dux  magnitudines  A,B,  xquales  inter  fe , & i 

tertia  queuisC.Dico  A,&  B, habere  eandem  proportio- 
nem ad  C.Item  C,  vicifsim  ad  A , & B,  eandem  quoque 
proportionem  habere.  Sumantur  D,E,  xque  multiplices 
ipfarum  xqualium  A,B; a eruntque  D , E,  xquales  inter  4 C.prcn. 
fe.  Capiatur  rurfus  F, vtcunq;  multiplex  ipfius  C.  Quo- 
niam igitur  D,  E,  xqua-  D * « — < E? 1 * i 

lesfunt,  fit  vt  vtraq;  vel  c } t 

minor  fit,  quam  F,vel 

xqualis,  vel  maior,iux-  ^ 

ta  quamcunque  multi-  P < 

plicationem  ea  multiplicia  fumantur  . Quare  cum  D,E, 

xque  multiplices primx  A,&  B,tertix,minores  fint  ipfa 

F,  multiplice  fecundx  & quartx  C , ( eft  enim  C , inftar 

duarum  magnitudinumj&c.^vel  xquales,  vel  maiores 

b erit  in  proportio  primx  A,adC,  fecundam,  quxter  b C. definit,  | 

tise  B,ad  C,quartam . quinti. 

EODEM  pa&o  oftendemus  F , vel  minorem  c fle 
vtraque  D,E,vel  vtrique  xqualem  , vel  maiorem.  Igitur 
cum f,multiplex primx  & tertix  C,  vna  deficiat  aD,& 

E,xque  multiplicibus  fecundx  A , & quartx  B 5 vel  vna 
xqualis  fit,  vel  maior; c Erit  quoque  ea  proportio  primx  c C. definit. 

C, ad  fecundam  A,qux  tertix  C,  ad  quartam  B;  quod  eft  quinti . 
propofitum.  Pollet  breuius  fecunda  hxc  pars  oftendi  per 
coroll.  4.propof.  exinuerfa  ratione  . Cum  enim  oflen- 

fum  iam  fit,efle  A, ad  C,vt  B,ad  C,  erit  conuertcndo  C, 
ad  A,  vt  C,  ad  B.  Aequales  ergo  ad  eandem,eandem  ha-* 
bent  rationem:  Et  eadem  ad  xquales. quod  erat  demon- 
ftrandum . 

SCHOLIVM. 

FERSP2CVVM  efi,nihil  pojfe  in  hac  propof.  colligi 
ex  6.  defin.  iuxta  expofitionem  Campani  ac  Oronti/ . Neque 
enim  per  demonfirationem  confiat , vtramque  multiplicem 

D, &  E ^eandem  habere  proportionem  ad  multiplicem  Fs  fed 
filum  ^cum  illa  fint  aquales ,vtramque  ejfie  -vel minorem  , vel 
aqualem , vel  maiorem  multiplici  , F.  Idemque  cernitur  in 
omnibus  fere  propofitionibus , qua  per  C.  definitionem  propefi- 
tum  colligunt : Vt  merito  illa  expofitio  reiecla  fit  a nobis . 

FODE  M 
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3 G.pron. 


i b G .definit* 
‘ quinti. 


E O D E M fere  modo  ostendemus  , Aquales  magnitudi- 
nes ad  alias  inter  fe  aquales , eandem  habere  rationem,  fi  lo- 
co multiplicis  F /fumantur  du&  &que  multiplices  : quod  Eu- 
clides, ob  facilitatem  omifit , 'vtitur  tamen  eo  nonnunquam 
m qs,quA  fequuntur  , perinde  ac  fi  in  hacpropof.7.  effiet  de- 
monfiratum  . Sint  enim  tam  A,  & B, inter  fe  Aquales, quam 

X ■- j Y'  1 1 C » • Dico  ejfie 

A:— — h B s 1 A,  ad  C,vt  B,  adD.  Sum - 

£ , c ; | , y ^ ptis  enim  E,&F,&quemul 

tiplicibus  ipfiarum  A,  & B, 
prim&,&  terti&.Item  G , & H , &que  multiplicibus  ipfiarum 
C,&  D,fiecunds  ,<&  quarta  a erunt  tam  E , &F  , inter fie 
Aquales, quam  G,  & H, inter  fie.  Quare fi  E, multiplex  primA 
deficit  d G , multiplice  fecundi,  etiam  F,  multiplex  tertii , ab 
H , multipli  ce  quarta  deficiet ; & fi  Aqualis , Aqualis  &fi 
fuperat , fiuperabit . b Eadem  ergo  efi  proportio  A , primi  ad 
C , fecundam , qua  B,  teri  ii  ad  D , quartam , Quod  efipro- 
pofitum > % 

THEOR.  8.  PROPOS.  8. 


I N AE  QV  A L I V M magnitudinu 
maior  ad  eandem,  maiorem  rationem 
habet , quam  minor:  Et  eadem  ad  mino- 
rem, maiorem  rationem  habet,  quam  ad 
maiorem. 


U 


C 

D- 


A.  E B 


p:  SINT  magnitudi- 

“ nes  inaequales  , A B , 
maior,  & C, minor  j 
Tertia  autem  quelibet 
D.  Dico  proportione 
AB,adD,maiorem  ef- 
fe  proportione  C,  ad  D . At  c conuerfo , maiorem  eile 
proportionem  D, ad  C,quaD,ad  A B.Intelligatur  enim 
inAB,  magnitudine  maiore  , m agnitudo  A:  E , aequalis 

minori 


K 


minoriC,vt  fit  reliqua  E B.  Vtraque  deinde  EB,  AH) 
xqualiter  multiplicetur  , hac  lege  , vt  GF,  multiplex 
ipfiusE  B,  maior  quidem  fit,  quamD  ; AtHG,  multi' 
plex  ipfius  A E,  non  fit  minor  eadem  D,  fed  vel  maior , 
vel xqualis .In priori  figura  t 

necefle  fuit  fumere  GF,  HG,  { ; ^ 

triplas  iplarum  EB,AE;  quia  q A ^ B 
dupla  ipfius  A E,  eflet  minor,  1 1 1 ‘ 

quam  D.Loco  triplarum  po-  I)  * 1 ^ 

luiflent  accipi  quxcunq;  alie  J i— ■ i - t~ — i r 

xque multiplices  maiores.  In 
pofleriori  autem  figura  fatis 

eft,fumereipfarum  EB,AE, duplas  GF,  HG;  quia  vtra- 
que GF,HG,maior  eft, quam  D.  Pollent  tamen  pro  du- 
plis iiimi  quxcunq;  alise  maiores  asquemultiplices.Quo- 
niarn  igitur  duse  FG,GH, seque  multiplices  funt  duarum 
BE,EA>  aerit&  tota  F H,  ita  multiplex  totius  A B , vt 
H G,  ipfius  A E,  hoc  eft , ipfius  C,cum  xquales  fint  po- 
fitx  C,&  A £,  Capiatur  quoque  ipfius  D,  multiplex  I K, 
qux  proxime  maior  fit, quam  H G,  nempe  dupla , vt  in 
priori  figura.  Quod  fi  dupla  maior  non  fuerit  quam 
H G,fumatur  tripla, vel  quadrupla,&c.  In  pofleriori  fir- 
gura  accepta  eft  I K,ipfius  D , quadrupla  , quia  tam  du- 
pla,quam  tripla  minor  eft,quam  HG»  at  quadrupla  iam 
maior  eft  . Abfcifla  ergo  L K,  qux  xqualis  fitipfiD,no 
erit  I L,maior,quam  H G,  ( alias  I K , non  eflet  multi- 
plex ipfius  D, proxime  maior  quam  HG;  fed  &I  L, ma- 
ior quoque  eflet  quam  H G.  Quod  fi  IK,  dupla  fit  ipfius 
D,perlpicuum  eft,IL,non  efle  maiorem,  quam  HG,cum 
HG,pofita  fit  non  minor  quam  D,hoc  eft,  quam  IL,  ) 
& id  circo  H G,  eri  t vel  xqualis  ipfi  I L , vel  maior  . Et 
quia  F G , maior  eft  polita  quam  D ; L K,  vero  xqualis 
eidem  D;  erit  quoque  F G,  maior  quam  L K. . Cum  ergo 
H G,  non  minor  fit  quam  I L,  vt  demonftratum  eft  , fed 
vel  xqualis,  vel  maior ; erit  tota  F H , maior  quam  I K . 
Itaque  cum  F H,  HG,  fintxque  multiplices  primas  AB, 
& tertix  C ; atque  I K,  multiplex  ipfius  D,qux  inftar  eft 
fecundx  & quarta: : fit  autem  FH,multiplex  primx,ma- 
ior  quam  I K,  multiplex  fecundx;  AtHG,  multiplex 

X x tertia? 


a s.  quinti. 
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tertia  non  fit  maior,  quam  I K, multiplex  quartx.immo 
minor,  ex  hypothefi  ; ( fumpta  enim  eft  I K , multiplex 
ipfius  D,maior  quam  HG,  ) a erit  maior  proportio  AB, 
primxad  D,fecundam,quam  C_,tertix  ad  D,  quartam.. 

H G 


D» 


QV ONIAM  vero  e.  eotra- 
VJ*  rio  I K,  multiplex  primas  D, 
E B ( ponatur  enim  nunc  D,  pri- 
r ma  ac  tertia;  At  C,fecunda, 


r " & A B,  quarta y maior  eft  qua 

J i... . l-.-j . ..  , HG,  multiplex  fiecund^  C ; 

At  I K,  multiplex  ter tix  D , 
maior  non  eft,  qua  FH  ,multiplex  quartse  AB,immo  mi- 
nor,cum  FH,  maior  fit,  quaml  K,vt  oftenfum  eft;b  erit 
maior  proportio  D , primee  ad  C , fecundam  , quam  D, 
tertix  ad  A B,  quartam  : quod  cftpropofitum  . Inxqua- 
lium  igitur  magnitudinum  maior  ad.  eandem, &c.  Q^jod 
eratoftendendum . 

S C B Q E T V M. 


RECTE  autem  cmimaduertit  R et  rus  Nonius  in  fu  a 
Algebra  de  Proportione  agens , per  hanc  propof. 8 .probari  non 
po(fe,  angulum  rectum  maiorem  habere  proportione  ad  quem- 
uis  alium  angulum , quam  angulum  femicirculi  ad  eundem  il 
lum  angulum  , quanquam  rectus  angulus  maior  fit  angulo 
femicirculi: quia  excejfus  anguli  recli  Jupra  angulum  femievr 
culi,  qui  eft  angulus  contingentia , quantumuis  multiplicatus 
fuperare  nequit  tertium  illum  angulum,  quod  tamen  in  huius 
propofdemonftratione  requiritur .N am  F G,multiplex  excef- 
fus  EB, fuperare  debet  tertiam  magnitudinem  D>  ut  patuit . 
Neque  hoc  merum  cuipiam  videatur. Nam  angulus  re  cius  ad 
angulum  femicirculi  non  dicitur  proprie  habere  proportionem, 
cum  eum  excedat  angulo  contaUus  , qui  non  eiufdem  nature 
eft  cum  utroque  angulo , quod  ita  multiplicari  nonpojjit , ut 
alterutrum  illorum  tandem  ex  cedat. Quemadmodum  enim, 
fi  ad  lineam  unius  palmi  addi  poffet  unum  punctum,  ut  fieret 
linea  uno  pursclo  lineam  unius  palmi  excedens>non  diceretur 
proprie  linea  illa  compofita  maior , quam  linea  unius  palmi , 
propter  ea  quod  excejfus  eft  indiuifibilis , £r  alterius  nature. ; 

Item 


L I B E R V.  <S9i 

I tem  quemadmodum  fi  ad  figuram  planam  quamcunq ; ap- 
poneretur linea  vnius  palmi,  non  diceretur  hsc  magnitudo  ex 
diuerfis  magnitudinibus  confiat  a ad  figuram  illam  planam 
habere  proprie  proportionem  maioris  in&qu alitatis',  quod  ex- 
cejfius  non  fit  eiufidem  natura  cum  plana  illa  figura:  Ita  quocfe 
non  habet  angulus  rectus  proprie  ad  angulum  femicirculi  pro- 
portionem maioris  insquahtatis-,quippe  cum  angulo  femicir- 
culi adie  cius fit  angulus  contactus  , vt  efficiatur  angulus  re- 
clus ; atque  adeo  reclus  angulus  angulum  femicirculi  exce- 
dat quantitate  diuerfis.  natur  &3vt  dtclum  efi. Itaque  non  fio - 
lum  es  magnitudines  proportionem  proprie  non  habent , qua- 
rum alterutra  multiplicata  alteram  fiuperare  nequit , vt  ad 
defin.  s .huius  lib. diximus  :fied  neque  es  proprie  dicentur  ha- 
bereproportionem,vt  idem  Petrus  Nonius  annotauit ^quarum 
excejfus  diuerfiam  ab  eis  naturam  habet,cuiufimodi (unt  an- 
gulus reclus  , (y  angulus  femicirculi  . Adeo  vt  tunc  fiolum 
proprie  magnitudines  dicantur  habere  proportionem  inter  fe> 
quando  & alterutra  multiplicata  alteram  fiuperarepotejl , & 
excejfus  earum  multiplicatus fiuperare  quoque potefi\  vtram- 
que . Pateor  rem  hanc  efifie  perobficuram  , &qus  vix  recte  in- 
telligi  pojfit : Verum  hoc  prouenit  ex  indiuifibilitate  anguli 
contactus  per  lineam  rectam. Huius  generis  fiunt  alia  nonnul- 
la in  rebus  Geometricis , qus  verijfima  quidem  fiunt  propter 
demonfirationem  euidentem  yfied  alia  ex  parte  talem  indu - 
cient  dijficultatem,vt  ab  ea  non  facile  intellectus  fie  expediat. 
V er  bi  grati  a,V  ertjjimum  ejlfiphsram  tangere  planum  inpun 
HoyVt  d.T  heodofio  demonfiratur  propofi.  3. lib.  i.  Sed  qua  ra- 
tionefiat , vt  hinc  non  fequatur,  fi  globus  continue  mcueatur 
fiuper  planumjineam  rectam  defer  ibi  compofitam  expunctis  , 
nemo  ad  hunc  vfiqi  diem  fic  explicauitt  vt  omni  exparte  dif- 
ficultas fit fiublata . 

THEOR.  9.  PROPOS.  9. 

QV  AE  ad  eandem  3 eandem  habent 
rationem  5 squales  funt  inter  fe : Et  ad 
quas  eadem  eandem  habet  rationem, 
es  quoque  funt  inter  fe  squales . 

Xx  2 HA- 
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b $ .quinti. 


IO, 


c 7*  quinti, 
<s  S. quinti. 


HABEANT  primum  A , & B , eandem  rationem 
ad  C;Dico  A ,&  B,efte  inter  fie  squales  . Sit  enim,  fi  fie- 
ri poteft,altera, nempe  A?maior,&:  B,minor . 3 Erit  igi- 
tur maior  proportio  A, maioris  ad  C,  quam  B , minoris 
% ad  eandem  C,quod  eft  contra  hy 

T ~ I & ' pothefin . Non  ergo  inaequales 

C * iunt  A,  B,fed  squales. Habeat 

deinde  C,eandem  proportionem 
ad  A ,&  B,-  Dico  rurfius  A,&  B,efie  squales  .Nam  fi  al- 
tera,nempe  A,eflet  maidr5&  B3minor  3,  b haberet  C 5 ad 
B,minorem , maiorem  proportionem  , quam  ad  A,  ma- 
iorem : quod  eft  contra  hypothefin  . Non  igitur  maior 
erit  A , quam  B , fied  squalis . Qus  igitur  ad  eandem } 
eandem  habent  rationem  , &c  . Quod  ,demonftrandum, 
erat . 

SCHOLIVM . 


CONVERTIT  ha.c  propofitio  p.  vtramque  partem 
theorematis  j.vt  manifeftum  eft  • 


THEOR,  10.  PROPOS.  10. 


A D eandem  magnitudinem  ratio- 
nem habentium  , quse  maiorem  ratio- 
nem habet , illa  maior  eft : Ad  quam  au- 
tem eadem  maiorem  rationem  habet,il- 
la  minor  eft. 


HABEAT  primum  A, ad  C , maiorem  proportio- 
nem,quam  B,ad  eandem  C.Dico  A,maiorem  eflq,quam 
B.Si enim  Ajfqret  ipfi  B,  squalis , c haberent  A , &:  B , 

K eandem  proportionem  ad  C : Si 

1 & ' autem  A,  minor  eilet  5 quam  B, 

c 1 — ■ — 1 d haberet  B,maior  ad  C,  maiore 

proportionem , quam  A , minor 
ad  eandem  Cjquod  eft  cotra  hypothefin.  Non  eft  igitur  J 

Ajsqua- 


A5sequalis  vel  mirior  quam  B,fed  maior.  Habeat  fecun- 
do C.adB,  maiorem  proportionem , quam  ad  A,  Dico 
B,minorem  efle, quam  A, Non  enim  xqualis  erit  B >ipfi 
A; a alioqui  haberet  C,  eandem  proportionem  ad  A , & 
B; quod eft  contra  hypOthefin  * Neque  vero  B,  maior 
erit  quam  A; b ahas  haberet  C*ad  minorem  A,  maiorem 
proportionem  quam  ad  B,maiorem:  quod  magis  eft  con 
tra  hypethefin. Minor  igitur  eft  B,qua  A $ quod  eft  pro- 
poli tum.  Ad  eandem  igitur  magnitudinem  rationem  ha- 
bentium,&c.Quod  erat  demonftrandum  . , 


7.  quinti. 


< quinti* 


H JEC  quoque propofttio  conuertit  vtramque  partem  theo 
rem  otis  8 .ut  perspicuum  eft. 


THEOR.  xi.  PROPOS.  u 


QV AE  eidem funt  eaedem  rationes; 
& inter  fe  funt  eaedem . 


SINT  proportiones  A,ad  B C,ad  D,  ea*dem  pro- 

portioni E, ad  F.  Dico  &c  proportiones  A,ad  B,  & C , ad 
D.eafdem  efle  g»  ■ ■■  1 ■-  t JJ' — 

inter  fe  fecun-  1 C*— — < 

dum  definitio-  ^ 

nem  6 hoc  eft,  ,,  B . 

fumptis  xque-  1 ' ^ ■^v*:  1 r“<  1 ' ^ 

multiplicibus  ipfarum  A,C-,Item  equemultiplicibus  ip- 
farum  B,D \ femper  contingere  , vt  multiplices  ipfarum 
A,C5a  multiplicibus  ipfarum  B,D,vel  vna  deficiant,  Vei 
vna  aquales  iint , vel  vna  e xcedant  • Sumantur  enim  ad 
antecedentes  A,  C, E,  sque  multiplices  quaJcun- 


omnes  antecedentes  A,C,E,c2que  multiplices  quaecun- 
que G,H,I*,&  ad  omnes  confequentes  B,D,F, alis  qua- 
cunque -eque  multiplices  K^LjM. Quoniam  igitur  poni- 
tur efle  Apprima  ad  B* fecundam, vt  E, tertia  ad  F,  quar- 
tam;' fit,vt  fi  G, multiplex prim2  deficit  a K, multiplice 

X x ? fecun- 


f c f- definit, 
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g— — i i ji r— i fecunda;,  defi- 

A* — — < J7p— *— < C-M  ciat  quoque  I, 

„ multiplex  ter- 

tix  ab  M,  mul 

J<> — - 4 1 tiplice  quarte; 

Et  fi  G , sequalis  eft  ipfi  K,ve!  maior,  squalis  quoque  fit 
a (j. definit.  I , ipfi  M , vel  maior  : a Sed  (vt  eodem  modo  oftende- 
quinti.  tur  ) fi  I , minor  eft , quam  M , vel  squalis  , vel  ma- 
ior , eft  quoque  H, minor, quam  L,  vel  aequalis  , vel  ma- 
ior rpropterea  quod  ponitur  cfle  E,prima  ad  F,  fecunda , 
vt  C,tertia  ad  D,  quartam  . Quare  fi  G,multiplex  prim^ 
b 6. definit.  A,  deficit  a K,multiplice  fecunda  B,  deficiet  quoque  H, 
quintu  multiplex  tertis  C,ab  L, multiplice  quarts  D ; Et  fi  G’> 

-squalis  eft,  vel  maior  quam  K,etiam  H, squalis  erit,  vel 
maior  quam  L.Idemque  oftendetur  accidere  inquibuf- 
cunque  ali  js  sque  multiplicibus.  a Quapropter  erit  A , 
prima  ad  B, fecundam,  vt  C,tertia  adD,  quartam . Qus 
igitur  eidem  funt  esdem  rationes  , & inter  fe  funt  es- 
dem.Quod  erat  oftendendum . 

SCHOLIVM . 

EADEM  ratione,  Qu&  eifdem  funt  e&dem  rationes , 
& inter  fe  funt  eadem. Vt fi fit^vt  A , ad  JB,  ita  C,  ad  D ; fit 
autem  E,  ad  F,  vt  A,  ad  B.  <& 
A,  q.  B,  2 : C^C.D,4.  G,ad  H,vt  C,ad D:  erit quo% 
E , 9.  F , 6 : G)i 2.H,8 . E, ad  F ,vt  G,ad  H.Quia  enim 
proportiones  E,  ad  F,&C,adD> 
ci  1 .quinti,  e&dem  funt  proportioni  A,  adB  « erit  vt  E,  ad  F , ita  C,  ad 
D.Rurfus  quia  proportiones  E,  ad  F,  & G , ad  H, e&dem  funt 
d 1 1 .quinti,  proportioni  C , ad  D.  «1  erit  quoque  vt  E, ad  F,ita  G,ad H. 

R V RS  V S,fi fint proportion&s  A, ad  BsC,ad  Di<&  E , 

ad  F,  e&dem  in~ 

A,  q.B,z:  C,  C.D,  4:  E,  9»F,  6 . ter  fe*;  [it  autem 
G,J2.H,8:  1,i8,  K,  12:  E,qo.M^2o.  vt  A, ad  B,  ita. 

G , ad  Hi  <&  vt 

C^ad  D,ita  I,ad  vt  E, ad  Fjta  E,' ad  M:  erunt  quo- 

que proportiones  G,ad  H ;I0ad  K i&L,  ad  M,  e&dem  inter  fe. 
N am  vt  proxime  in  quatuor  proportionibus  ofienfum  efl , vt 
G.ad  H,  ita  eft  I,ad  K;propterea  quod  h&  proportiones  fimiles 
funt  proportionibus  A,  ad  B)<&  C,ad  D. Eodem  modo  erit,vt 

I,  ad 
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l,ad  K,ita  L,ad  M.Quare  cum  proportiones  G,ad  H,  & L» 
ad  M.esdemfint proportioni  /, ad  K ,*a  erunt  &ipf&e&dem  2 n. quinti, 
inter  fe3  ac  proinde  omnes  inter  fe  e&dem  erunt . Eadem  ratio 
efl  de  pluribus  proportionibus  . 

THEOR.  12.  PROPO.S.  ii.  12. 

S I fint  magnitudines  quotcunq;  pro- 
portionales: quemadmodum  fe  habue- 
rit vna  antecedentium  ad  vnam  confe- 
quentium , ita  fe  habebunt  omnes  ante- 
cedentes ad  omnes  confequentes . 

QV  OD  in propof.  1.  de  proportione  multiplici  de- 
monftrauit  3 oftendit  hic  de  omni  genere  proportionis, 
etiam  irrationalis  . Sint  ergo  quotcunque  magnitudines 

A,B>C3D;E,F3<ii — — t H * i 1 — * — < 

.pportionales  , t j 7 . , 

B' — 1 U >—i 

ad  B,  vt  C , ad  . V 

D,&E,adF.  ^ 

Dico  vt  eft  vna  antecedentium  ad  vnam  cofequentium  , 
nimirum  A, ad  B,ita  effe  omnes  antecedentes  fimul  A , 

C,E,ad  omnes  confequentes  fimul  B,D,F. Sumptis  enim 
G,H,I,«eque  multiplicibus  antecedentium  5 & K,  L,  M, 
aeque  multiplicibus  confequentium  , b erunt  omnes  G,  k/.  quinti. 
H5I3fimul  omnium  A jCjEjlimul  ita  multiplices,vt  vna 
vnius,nempe  vtG,ipfius  A;&  omnes  K,L5M,  fimul  om- 
nium B ,D,  F,fimul  ita  multiplices,  vt  vna  vnius  , nimiru 
vt  K,ipfius  B.Quoniam  vero  ponitur  efle  A,prima  ad  B, 
fecundam,  vt  C,  tertia  ad  D,quartam,&  vt  alia  E,  tertia 
ad  aliam  F5quartam  5 c fit  vt  fi  G , multiplex  primae  defi-  c C.defnit . 
cit  a K, multiplice  fecundae,deficiat  quoq;  H5multiplex  quinti • 
tertie  ab  L,  multipli  ce  quartx,&I3abM;Et  fi  G,equalis  , 
eft  ipfi  K,vel  maior,  aequalis  quoq;  fit  H,  ipfi  L,  & I,  ipfi  j 
M,vel  maior . Quare  fi  G,minor  eft,  vel  aequalis3vel  ma-  ' 
ior  qua  K,erut  Sc  omnes  G,H,I,fimul  omnibus  K,L3M,  d C. definit. 
fimul  minoresjvcl  equales,vel  maiores.d  Quocirca  vt  eft  quinti. 

X x + A, prima  { 
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A,prima  ad  B,fecunda  ita  erit  A,C,E,tertia  ad  B,  D,  F, 
quartam.  Si  fint  itaque  magnitudines  quotcunque  pro- 
portionales , &c.Quod  demonftrandum  erat. 


THEOR.  13.  PROPOS.  13. 

S I prima  ad  fecundam  eandem  ha- 
buerit rationem , quam  tertia  ad  quar- 
tam; tertia  vero  ad  quartam  maiorem 
rationem  habuerit,  quam  quinta  ad Tex- 
tam : Prima  quoque  ad  fecundam  maio- 
rem rationem  habebit,  quam  quintaad 
fextam . 


s 1 T 

prima  A, 
ad  B,  fe- 
cundam, 
vt  C,  ter 


tia  ad  C,quartam:fit  autem  proportio  C,  tertix  ad  D , 
quartam  maior, quam  E,quintx  ad  F,  fextam  . Dico  & 
proportionem  A, prima*  ad  B , fecundam  cfie  maiorem 
quam  E,quinta;  ad  F, fextam, fecundum  definitionem  8. 
hoc  eft,fumptis  cequemultiplicibus  ipfarum  A , E : Item 
sequemultiplicibus  ipfarum  B,F,cotingere  poile, vt  mul- 
tiplex ipfius  A, excedat  multiplicem  ipfius  B , at  multi- 
plex ipfius  E,multiplicem  ipfius  F,non  excedat.  Sumptis 
enim  G,H,I, seque  multiplicibus  antecedentium  ; EtK, 
L,M, seque  multiplicibus  confequentium,cum  fit  A,pri- 
maad  B,  fecundam, vt  C, tertia  ad  D, quartam ,• a fit  vtfi 
G.multiplexprima*  exceflerit  K,  multiplicem  fecundse  , 
excedat  quoque  H, multiplex  tertia;  ipfam  L,  multipli- 
cem quartse,&c.  At  quando  H,  excedit  ipfam  L , b non 
neceflario  I , excedit  ipfam  M , fed  sequalis  aliquando 
erit, vel  minor, quod  maior  ponatur  proportio  C,primse 

adD, 
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ad  D,  fecundam,  quam  E, tertia;  ad  F,quartem  . Igitur  fi  i 
G,excedit  K.non  neceflario  I, excedit  M.  a Maior  efi  er-  ( a f. definit* 
go  proportio  Apprimas  ad  B3fecundam,  quam  E , tertia;  'quinti* 
ad  F, quartam . Quam  ob  rem  fi  prima  ad  fecundam  ean 
dem  habuerit  rationem,  quam  tertia  ad  quartam,  &c. 

Quod  oflendendum erat . 

SCHOLIVM. 

QV  O D fi  proportio  C, tertia  ad  D,  quartam  minor  fue^- 
r it,  quam  E,quint&  ad  F , fi: x tam erit  quoque  proportio  A , 
prima  ad  B, fecundam  minor  quam  F,  quinte,  ad  F , fextam. 

St  enim  proportio  C,ad  D , minor  efi  quam  E,  ad  F,hoc  efi  , 
proportio  E, prime  ad  F , fecundam  maior  quam  C , terti  a ad 
D,  quartam  i b fit  vt  fi  I,  excedit  ipfam  M,  non  necefifiario  H,  b definit» 
excedat  ipfam  L , fied  aliquando  deficiat , ■vel  et  aqualis  fit  * quinti. 
c Sed  ( i H,  deficit  ab  Lyvel  ei  &quahs  efi , etiam  G , deficiet  a c 6 .definit* 
K , vel  ei  erit  Aqualis , eo  quod  ponatur  Cyirima  ad  D , fecun-  quinti.  i 
damyvt  Ay  tertia  ad  By  quartam . Quare  fi  I,  excedit  ipfam 
M , non  necefifiario  G,  excedet  ipfam  K»d  atque  idcirco  maior  d $ .definit» ' 
erit  proportio  E,primA  ad  F fecundam,  quam  A,  tertia  ad  B , quinti * 
quartam , hoc  efl, proportio  Atai  B , minor  erit  quam  E , ad 
FiQucd  efi  propo/itum  . 

EODEM  mode.  Si  prima  ad fec:indamy  maiorem  ha- 
buerit rationem, quam  tertia  ad  quartam ; tertia  autem  ad 
quartamymaiorem  habuerit , quam  quinta  ad  fextam:  Pri- 
ma quoque  mulio  magis  ad  fecundam , maiorem  rationem  ha 
bebit,  quam  quinta  ad fextam  * 

Qjfi  O D fi  prima  ad  fecun  damymincretn  habuerit  ratio- 
nem , quam  tertia  ad  quartam  tertia  autem  ad  quartam , 
minorem  habuerit, quam  quinta  ad  fextam  : Prima  quoque 
multo  magis  ad  fecit dam,mmor em  rationem  habebit»  quam 
quinta  ad  fextam. 

THEOR.  14.  PROPOS.  14.  14. 

S I prima  ad!  fecundam  eandem  ha- 
buerit rationem , quam  tertia  ad  quar- 

tam 
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tam ; Prima  vero  quam  tertia  maior  fue- 
rit, erit  & fecunda  maior  quam  quarta. 
Quod  fi  prima  fuerit  tequalis  tertis,  erit 
j & fecunda  squalis  quartae : Si  vero  mi- 
: nor,&  minor  erit. 


SIT  enim  A, prima  ad  Infecundam,  vt  C , tertia  ad  | 
D,quartam.Dicofi  A, maior  fuerit  quam  C , fore  queqj 
B,  maiorem  quam  D.  Quod  fi  A , squalis  fuerit  ipfi  C , 
squalem  quoque  efie  B,ipfi  D:Si  denique  A,  minor  fue-  ' 
rit  quam  U, minorem  quoque  effe  B , ipfi  D.  Sit  primum 
A,maior  quam  C,  a eritque  propterea  proportio  A,  ma- 
^ iorisadB,  maior  quam  C , minoris  ad  ean- 
^ dem  B.Quonia  igitur  eft  C,  prima  ad  D,  fe- 

<r, ^ eundam , vt  A,  tertia  ad  B > quartam ,•  Pro- 

f portio  autem  A, tertis  ad  B,  quartam,  ma- 

ior efl,vt  oftendimus,quam  C,quints  ad  B, 
fextam:  b Maior  quoque  erit  proportio  C,  prims  ad  D, 
fecundam,quam  C,quints  ad  B,  fextam. c Minor  eft  er- 
go  D,quam  B;  Ideoque  B,maior  erit  quam  D.  Quod  eft 
propofitum . 

SIT  deinde  A , aqualis  ipfi  C d eritque  id- 
A;  cireo  A, ad  B,vt  C,ad  B.  Quoniam  igitur  pro- 

1 portiones  C,ad  D,&  C,ad  B,esdem  funt  pro- 

^ 1 portioni  A , ad  B, e erunt  quoque  inter  fe  es- 

1)1  1 dem  proportiones  C,ad  D,  & C,ad  Bj f Ideoq, 

squales  erunt  B,  & D.  Quod  eft  propofitum  . 

j \ , SIT  tertio  A,  minor  quam  C eritque 

p>  — M ob  hoc  maior  proportio  C , maioris  ad  B , 

q , quam  A,  minoris  ad  B , eandem . Qupniam 

jy, , igitur  eft  C,prima  ad  D,fecundam,vt  A, ter 

tla  ad  B,  quartam  eft  autem  proportio  A, 

| tertis  ad  B,  quartam  minor, quam  C,  quints  ad  B , fex- 
, tam  ; b Minor  quoque  erit  proportio  C,  prims  ad  D,fe-  i 
eundam  , quam  C,  quints  ad  B , fextam  Ideoque  B , j 
minor  erit,  quamD.  quod  eft  propofitum  .Si  prima  igi- 
tur j 
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tur  ad  fecundam  eandem  habuerit  rationem  , &c.  Quod 
erat  demonftrandum » 

S C H O L IV  M. 

Qv  O D fi  f ecunda  maior fit , vel  aqualis , vel  minor  , 
quam  quarta : erit  quoque  eadem  ratione  prima  maior , vel 
Aqualis y vel  minor,  quam  tertia . Sit  enim  primum  B,  maior, 
quam  D,vt  in  prima  figura.  Dico  & A, maiorem  ejfe, quam 
C.Cum  enim  B, maior  fit  quam  Ds 3 erit  maior  proportio  C , 1 S.  quinti . 

ad  D,quam  Cyad  B.Quia  igitur  efi9vt  prima  A,  ad  fecun- 
dam B,ita  tertia  C,ad  quartam  D. Proportio  autem  C , ter- 
ti a ad  D,  quartam  ofienja  esi  maior , quam  C , quint&  ad  B , 
fextamf  erit  quoque  proportio  A, prima  ad  B fecundam  mu-  b i q . quinti . 
ior,quam  C,quint&  ad  B,fextam:c  ac  proinde  A^maior  erit,  cio. quinti, 
quam  C.quod  efi  propofitum  . 

DE  INDE  fit  B aqualis  ipfi  D,vt  in  fecunda  figura . 

Dico  & A, ipfi  C,  ejfe  Aqualem.Cum  enim  B,ipfi  D,fit  Aqua 
lis  i ^ erit  C,  ad  B,vt  C,ad  D : Esi  autem  quoque  A9ad  B , vt  d j. quinti. 
C,adD.  e Igitur  erit  quoque  ita  A9ad  B,vt  C,  ad  Bi  tpro-  e/  i .quinti, 
ptereaefi  A , ipfi  C , squalis  erit. quod  efi  propofitum  . f 9. quinti. 

T E RT  I O fit  B, minor  quam  D , vt  in  tertia  figura  .. 

Dico  & A, minor  em  ejfe, 'quam  C . Cum  enim  B , minor  fit 

quam  D i S erit  minor  proportio  C,adD , quam  C , ad  B .Quia  g S .quinti. 

igitur  efi,vt  A, prima  ad  B,  fecundam , ita  C , tertia  ad  D , 

quartam  : Proportio  autem  C.9terti&  ad  D,  quartam  ofienfa 

efi  minor, quam  C,quint&  ad  B,fextam  , h erit  quoque  pro - hi  j. quinti. 

portio  A,prim&  ad  B,  fecundam  minor ,qudm  C , quinta  ad 

B,  fextam. » Igitur  maior  erit  C,qudm  Aiae  proinde  A, mi-  lj  0. quinti. 

nor  erit , quam  C.quod  efi  propofitum  . 

NON  demonfirauit  autem  Euelides,  fi prima  maior  efi  , 
vel  aqualis  vel  minor, quam  fecunda  ^tertia  quocg  maiore  efi 
fe,vel  £ quale  ,vel  minor  e, quam  quartam  i (quo  tamen  argu- 
mentandi modopleriq3  Geometraru  tu  veterum , tum  recen- 
tioru  vtuntur ) quia  idperjfiicuu  efi  ob fimihtudine proportio- 
num. Hinc  enim  fit9fivtraq3  efi  preportio  maioris  inAqualita- 
tis,vtramq2  antecedente  m agnitu  dinem,id  efi,  prima  ac  ter - 
tid9maiore  ejfe  vtraq2  magnitudine  corfequete,  hoc  efifecu- 
da  ac  quarta:  St  vero  vtraqi  proportio  efi  a qualitatis , vtrdqi 
magnitudine  antecedentem  vtrify  confequenti  Aqualem  ejfe . 

Si 
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Si  denique  vtraq;  proportio  efi  minoris  imqualitatis,  vtram-  j 
que  antecedentem  magnitudinem  vtraque  confequente  efi 
fe  minorem — i 

VERBI  gratia  3 fi  efi  vt  A , adB , ita  C , ad  D j erit 
Vtraque  proportio  vel  maioris  imqualitatis , vel  squalitatis , 
vel  minoris  imqualitatis . Quo 

A,  _ | ^ f circa  fi  Apprima  maior  efi  qua 

B,  1 J)i — i Bfiecunda.erit  <&  C,i ertia  ma- 

ior qua  D ^quarta : Et  fi  Aqua- 
lis, Aqutilis  s Et  fi  minor , minor. 
Quod  efipropofitum  Quod  tamen  Geometrice  ofiendemus 
cum  Federico  Commandino3  licet  id  non  fit  neceffarium  3 ad 
propof.  i <f . huius  lib * 

15*  THEOR.  15.  PROPOS.  15. 

PARTES  cum  pariter  multiplici- 
bus in  eadem  funt  ratione , fi  prout  fibi 
mutuo  refpondent,  ita  fumantur. 

C G H D F T K F SINT  partium 
j t - ) ^ ' A,&  B,  xque  mul- 

A.'  ~ 1 B ' tiplices  CD,&EF* 

Dico  ita  elle  C D>  ad  E F,  vt  A,ad  B.Cum  enim  C D,& 
E F,fint  ceque  multiplices  ipiarum  A,  & B;  continebitur 

A,  toties  in  CD, quoties  B,in  EF.  Diuidatur  ergo  C D , 
in  partes  CG,GH,HD,  cequales  ipfi  A;&  E F,  iri  partes 

*7 .quinti.  EUK^KF^qualesipli  B ^eritqueCG^adEI,  vt  A, ad 

B, quod  CG,&  Aequales  inter  fe  fint,necnon  Ei,  & B. 
Eadem  ratione  cr it  GH,ad  IK;&  H D,  ad  K F,  vt  A,  ad 

b 11. quinti.  B;bideoque  CG,GH,HDjadEi,IK,KF,  eandem  ha^ 
bebunt  proportionem  Quo  circa  vt  CG,ad  EI,  hoc  eft* 
ct  2. quinti.  Vt  A, ad  B,  c ita  erit  C D , ad  E F , nempe  omnes  C G , 
GH,HD,  fimul,  ad  omnes  E I,  I K,  K F,  fimul.  quod  eft 
propofitum  Partes  itaq;  cum  pariter  multiplicibus,  &g. 
Quod  erat  demoniirafldum . 


THEOR. 
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THEOR.  16,  PROPOS.  16, 

S I quatuor  magnitudines  proportio- 
nales fuerint , & vicillim  proportiona- 
les erunt. 


HIC  demonftratur  Alterna , fiue  Permutata  pro- 
portio, feu  ratio, qua»  defin.iz.  explicata  eft.  Sit  enim 

A,  ad  B,vtC,ad  D.Dico  vicifsim  , feu  permutando,  efle 
quoque  A, ad  C,vt  B,ad  D. Sumantur  enim  ipfarum  A, 

B,  primas  ac  fecunda: , seque  multipliees  E,  F;  Item  ipfa- 

rum  C,D,tertias  & quarte, ^que  multiplices  G,Hj a erit- 
queE,ad  F,  vt  A,adB;cum  E,&F,  Ent  pariter  multipli- 
ces partium  A,&  B.  Eadem  ratione  erit  G,  ad  H,  vt  C, 
ad  D.  Cum  igitur  pro-  ,1  . t q . , ( 

portiones  E,  ad  F,  & C,  A'  -■--** — i 

ad  D , fint  easdem  pro-  — * H1-* 

portioni  A,ad  B ; b erut  P’'— ->  < 

& ipfx  inter  fe  esedem  . Rurfus  quia  proportiones  E,  ad 
F,&  G,ad  H,  easdem  funt  proportioni  C,  ad  D ; - erunt 
& ipfasesedem  inter  fc.-hoc  eft,  vt  eft  E , prima  ad  F , le- 
c undam, ita  erit  G,tertia  ad  H,  quartam,  «i  Quare  fi  E , 
prima  maior  eft  quam  G,tertia,vel  asqualis , vel  minor , 
erit  quoque  F, fecunda  maior  quam  H, quarta, vel.  squa- 
lis, vel  minor,  in  quacunq;  multiplicatione  accepta  fint. 
squemultiplicia  E,F,&  asquemultiplicia  G,H. e Eft  igi- 
tur A, prima  ad  C, fecundam,  vt  B,tcrtia  ad  D,  quartam 
( cum  E , & F,  fint  asque  multiplices  primas  A , tertise 
Bj  At  G,&  H,asque  multiplices  C, fecunda:,  & D,  quar- 
tas,$:  illcE  ab  his  vna  deficiant,  vel  vna  asquales  fint',  vel 
vna  excedant,&c.Jquod  eft  propofitum  . Si  quatuor  igU 
tur  magnitudines  proportionales  fuerint , & vicifsim 
proportionales  erunt.Qupd  oftendendum  erat , 

SCHOIJVM* 

PORRO  demonftmtio  huius  propofj.ocu  folu  habet  yquan~ 
do  quatuor  magnitudines  funt  eiufdem  generis . Nam  Jidud 

A,B, 
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A, B,effent  unius  genej-is9&  du&  C,  D,  alterius ; effent  quo-  \ 
que  multiplices  E,F,  unius  generis,  in  quo  videlicet  funt  A , ! 

B,  & multiplices  G,H,  alterius,  in  quo  nimirum  exifiunt  C, 
D. Quare  non  poffet  dici  E, maior  quam  G 3 vel  aqualis , vel 
minor  i ac  proinde  nihil  colligeretur  ex  defin.C  .huius  lib.  Vfur- 
panda  igitur  erit permutataproportio  in  folis  quatuor  magni- 
tudinibus eiufdem  generis . Quod  nonnulli philofophi  non  ad- 
uertentes  ingraues  errores  incidunt  3 cum  eam  adhibeant  in 
rebus  diuer forum  generum . 

E X hoc  & illud  demonjlrabitur , quod  ad  finem  fcholij 
propof.14.ex  ipfa (imilitudine proportionum  ofiendimus,  rece-  i 
pimus(fi  nos  demonfiraturos  hoc  loco,  videlicet. 

S I prima  ad  fecundam, eandem  habuerit  ra- 
tionem , quam  tertia  ad  quartam ; prima  vero , 
quam  fecunda , maior  fuerit : Erit  & tertia  ma- 
ior , quam  quarta  ,•  Et  fi  aqualis , aqualis;  & fi 
minor,  minor. 

QVA  N QV  A M id,  quod  hic  proponitur , per  fe  notu 
Jlt,vt  ad propcf.  1 4.  diximus,  demonfir abimus  tamen  illud  cu 
Federico  Commandino,hoc  modo  . Sit  vt  A, prima  ad  B, fe- 
cundam, ita  C ^tertia  ad  D,  quar 

Aj t | tam. Dico, fi  Apprima  maior  efi, 

A - | ^ quam  B, fecunda;  & C , tertiam 

maiorem  effe  quarta  D , & fi 
aqualis,  aqualem  ;<&  fi  minor , 
itG.  quinti,  minorem. a Erit  enim  permutando yvt  A, ad  C5  ita  B,  ad  D» 
b 14. quinti,  b Quar  e fi  A, prima  maior  efi, quam  B, terti  a, erit  & C,  ma- 
ior, quam  D;iy  fi  aqualis,  aqualis , & fi  minor yminor  .Quod 
efi  propofitum. 

SED  & hac  demonfiratio  locum  dunt ax at  halet , cum 
quatuor  magnitudines  funt  eiufdem  generis.  Quare  fatius  efi 
iUud  ex  natura  proportionum  monfirare,vt d nobis  adpropof.  1 
14  facium  efi.lt  a enim  veru,  erit femper  id,  quod  proponitur , ■ 
etiamfi  magnitudines  A,B,in  vno  genere , & C , D , in  alio 
contineantur : immo  vero  licet  A,  B,fnt  quantitates  conti-  \ 
nus.j&  C,D, numeri, jjc. 

THEOR. 


THEOR.  17.  PROPOS.  17. 


S I compofitx  magnitudines  propor- 
tionales fuerint , hx  quoque  diuife  pro- 
portionales erunt. 


H I 


N 


A C B 
X>  FE 


K 


M , 


HOC  loco  demon 
ftrat  Euclides  Diui- 
fionem  rationis,qua 
defin.  if.explicauit. 
Sint  enim  compofitse 

^ _ magnitudines  A B , 

" CB,&DE,  FE,pro- 

portionales,hoc  eft,  fit  AB,  ad  C B,vt  D E,  ad  FE.Dico 
& diuifaseafdem  proportionales  eile,hoc  eft,  vt  eft  AC, 
ad  C B,ita  efleD  F,  ad  F E,  in  eo  fenfu,quem  definitio- 
ne 6.  expofuimus  . Ipfarum  enim  AC,CB,DF,FE,  ce  que 
multiplicescapiantur  eodem  ordine  GH,  HI,  KL,  LM; 
3 eritque  G I,  ita  multiplex  ipfius  A B,  vt  eft  G H,  ipfius 
AC,  hoc  eft , vt  K L , ipfius  D F .Sed  vt  eft  multiplex 
K L,  ipfius  D F,  b ita  quoque  multiplex  eft  K M , ipfius 
D E . Aeque  multiplices  ergo  funt  G I , K M , ipfarum 
A B,  D E.  Capiantur  rurfus  I N , M O,  aeque  multipli- 
ces ipfarum  C B,  F E.  Quoniam  igitur  fic  eft  multiplex 
H I,  prima  fecundce  CB,  vt  LM,  tertia  quarta  FEiItem 
tam  eft  multiplex  I N,  quinta  fecundce  C B , quam  mul- 
tiplex eft  M O,  fexta  quartee  F E;  c erit  & H N,  fic  mul- 
tiplex fecundce  C B,  vt  L O , multiplex  eft  quartee  F E . 
Itaque  cum  fit  A B , prima  ad  C B , fecundam  , vt 
DE,  tertia  ad  FE,  quartam  ; fumpt^que  fint  seque 
multiplices  GI,  KM , prima*  ac  tertise,  AB, DEjItem  fe- 
cundce & quartee  CB,FE,£quemuitiplices  HN,LO,i  fit, 
vt  fi  GI,multiplcx  primas  AB, deficit  ab  HN,multiplice 
fecund^  CB, etiam  KM,  multiplex  tertie  DE. deficiat  ab 
LO,multiplice  quartee  F E , & fi  sequalis , cequalis  5 & fi 

excedit. 
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excedit, excedat.Quod 
G:  IF  I Nfi  deficiat  tam  G I , ab 

A.'  ‘ c'b:  ' M 1 * ' ' * ‘ HN>  4ua  KM’  'ab  LO> 

* ^ ' ablatis  comunibus  HI, 

H * L M , deficiet  quoque 

K L M O G H,  ab  I N,&KL,ab 

> '■  : • 1 J 1 1 1 1 1 M O.  Et  E G I,squal  is 

fuerit  ipfi  H N,  & K M,  ipfi  L O 5 ablatis  communibus 
H I,  L M,  erit  & GH,  squalis  ipfi  IN,  & KL,  ipfi 
M O.  Et  fi  denique  G I,  exceflerit  iplam  H N , & K M, 
ipfamL  O;  ablatis  communibus  HI,LM,  excedet  quo- 
que G H,  ipfam  I N,  & K L,  ipfam  M O.Quam  ob  rem 
cumG  HjKL  j fumpts  fint  sque  multiplices  prims 
AC,& tertia  DF;  Item  I N,  M O , sque  multiplices 
fecunds  C B,&  quarta:  F E 5 oftenfumque  Iit , (in  qua- 
cunque multiplicatione  ill^  squemultiplices  fuerint  ac- 
cept^  ) sque  multiplices  primas  & tertis  ab  sque  mul- 
tiplicibus fecunda:  & quarts , vel  vna  deficere  , vel  vna 
squales  efle,yel  vna  excedere; a Erit  AC,  prima  ad  CB, 
fecundam  , vt  D F,  tertia  ad  F E,quartam.quod  eft  pro- 
pofitum  . Si  compofits  igitur  magnitudines  proportio? 
nafes  fuerint , & c.  Quod  offendendum  erat . 


E X his  facile  demonfir abimus  modum  illum  argutnen * 
tandi  , quem  definitione  \s.  Diuijionem  rationis  conuerfam 
diximus  : Hcc  efi,Jt  ejl,vt  A B,adC  B,ita£)  Eyad  FE,efife 
A \2  C 4- B ‘2u0tlue  ‘vt  C *d  AC, it  a F E, 

• — * * — ; — * — — » — ad  D F.quod  ita  patet  Quoniam 

J)  (f  }F_2jB  ejl  vt  AB,adC  B , ita  D E , ad 

F E b erit  diuidendo,vt  AC^ad 
CB,ita  DF  »ad  F E.  Igitur  conuer tendo  erit  quoque,  vt  C JB> 
ad  A C,ita  F E,  ad  D F.  Quod  ejl  propofitum  , 

N V L L O etiam  negotio  demonfirabitur  modus  ille  ar- 
gumentandi, qua  ad  e and  e defi.j  s.DiuiJione  rationis  cotra- 
*•  ..  /n  appeilauimus , <£?  in  quo  antecedens  magnitudo  minor 
ejl  quam  confequens , non  auttm  maior , vt  in  Diuijtone  ra - 
t.-  :us,quam  Euchtles  definiutt?  & ea,  quam  proxime  demon- 


5, 
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Jit  nuimus.  Sit  enim  vt  AC,  ad  A B » ita  DF,adDE.  Di- 
co ejfe  quoque  per  Diuijionem  rationis  contrariam , vt  A C, 
ad  C B , ita  D F,  ad  F E . Quoniam  enim  e fi  ,vt  AC  , ad 
A B,  ita  D F,  ad  D E i erit  cohueriendo  , vt  A B,adAC, 
ita  D E,  ad  D F . 3 Ergo  diuidendo , vt  C B , ad  A C y ita  *iy. quinti. 
F E,  ad  D F : Ac  proinde  conuer  tendo  rurfus , vt  AC , ad 
C B,  ita  D F}  ad  F E.  Quod  eftfropojitum  . 

THEOR.  18.  PROPOS.  18.  18. 

SI  diuifa;  magnitudines  fintpropor- 
tionales, ha;  quoque  compofita;  propor- 
nales  erunt . 

DEMONSTRAT  hoc  loco  Euclides  ccmpofi- 
tionem  rationis  , quam  definitione  14.  defcripfit . Sint 
enim  diuifse  magnitudines  AB,BC,  & DE  , EF,  propor- 
tionales'hoc  eft,  A B,  ad  B C,  vt  D E , ad  E F . Dico  & 
compofitas  proportionales  ef- 
fe,  hoc  eft,vt  eft  A C , ad  B C , fe  — , , £ 

ita  efle  D F , ad  E F . Si  enim 

non  eft,vt  AC,ad  BC,  ita  DF,  , f-  , ; F 

ad  E F,  habebit  D F,  ad  aliqua  H G 

magnitudinem  minorem  ipfa  E F,  vel  maiorem,  eandem 

proportionem  , quara  AC,ad  BC. Habeat  primum  D F, 

ad  G F,  minorem  ipfa  E F,  fi  fieri  poteft,  eandem  propor- 

tioncm,quam  A C,ad  B C.  Quoniam  igitur  eft,  vt  A C, 

ad  B C , ita  D F , ad  G F ; b Erit  diuidendo  quoque , vt  b /7. quinti» 

A B,ad  BC,ita  DG,ad  GF  : Sed  vt  A B,ad  BC,  ita  po- 

fita  quoque  eft  D E,  ad  EF . c Igitur  erit  etiam , vt  D G,  cxi. quinti. 

prima  ad  GF,  fecundam,ita  DE, tertia  ad  EF,  quartam. 

Cum  ergoD  G,  prima  maior  fit,  quam  DE,  tertia,  d erit  d 14. quinti, 
quoque  GF,  fecunda  maior  quam  EF,quarta, pars  quam 
totum.Quod  eft  abfurdum . 

HABEAT  deinde , fi  fieri  poteft  , D F , ad  H F, 
maiorem  ipfa  E F , eandem  proportionem  , quam  A C , 
ad  B C.  Quoniam  igitur  eft,vt  AC,  ad  BC , ita  D F , ad 

Ty  HF; 
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7. quinti.  HFjaeritdiuidedoquoq;  vt  AB,ad  BC,itaDH,adHE. 
b 11.  quinti.  Scdvt  AB,adBC,itapofitaetiaeftDE,adEF. b Igitur 
erit  quoque,  vt  DH,prima  ad  HFjfecundamJtaDE^ter 
tia  ad  EF,quarta.  Cum  ergo  DH, prima  minor  fit  quam 
14. quinti.  J)  £ 5 tertia  , c erit  quoque  H E , fecunda  minor  quam 
E F,  quarta-,  totum  quam  pars.quod  eft  abfurdum.Non 
igitur  habebit  D F,  ad  minorem  ipfa  E F,  aut  ad  maio- 
rem , eandem  proportionem,quam  A C,  habet  ad  B C. 
Ergo  D F,  ad  ipfam  E F,  erit , vt  A C,  ad  B C.  quod  eft 
propofitum  . Itaque  fi  diuifx  magnitudines  fint  propor- 
tionales,^. Quod  demonftrandum  erat . 

SCHOLIVM. 

HANC  prcpofitionem  demonfirantnonnuUi  cum  Cam- 
pano eadem  ferme  ratione , qua  antecedentempropofitionem 
'Euclides  demonfirauit , hoc  ‘videlicet  modo . Sint  diuifs  ma- 
gnitu dines  ACyCB,  DF, FE, proportionales,  hoc  ejl,  AC, ad 
C By  vt  D F,  ad  F E. 
G K I TT  Dico  eas  etiam  compo- 

A ' ' 1 ' ' '!  ' 1 1 ' 1 (it  as  proportionales  ejfe , 

> — r— — . 'vt  AB:,  quide  ad  C B, 

X)  F E ita  D E , ad  F E . Su- 

I<C  L 1M  O mantor  enim/vt  in  an- 

t-  " 1 1 r'*  ■ 1 > h-vh  tecedente  proportione , 

ipfarum  AC,CByDF , 
FEy  atque  multiplices  GH,HI,  KL,LM-,Item  ipfarum  CB, 
* * -quinti.  FEy  alia  sque  multiplices  IN,  MOj  d erunt  que  rurfus  G I, 
2.  quini K M,  ipfarum  A B , D E,  sque  multiplices . citem  H N , 
L O,  ipfarum  C B,  F Eyvt  m procedenti  Theoremate  ojien - 
fum  ejl . Quoniam  vero  ponitur  ejfe  A C,  prima  ad  C B,  fe- 
cundam , vt  D F , tertia  ad  F E , quartam  s fumptsque 
funt  GH,  K Lydque  multiplices  prima  ac  tertia  A C , D F ,* 
Item  fecunda  (7  quarta  CB,FE,squemultiplices  IN,  MO, 
f 6. definit,  f fit  vt  fi  GH^multiplex  prim&  ACy  deficit  ab  I N,  multipli - 
quinti.  ce  fecunda  CB,  etiam  KL,  multiplex  tertis.  DF,  deficiat  ab 
MO,  multiplice  quarti  F E i & fi  squalis , aqualis  i & (i 
excedit,  excedat . Quod fi  deficiat  tam  G H,ab  IN,  quam 
KL,  ab  M O ; additis  c 5 munibus  H IyLM,  deficiet  quofy  GI, 
ab  HN,&  KM,  abLO.  EtfiG  H,  squalis  fuerit  ipfi  I Ny 

&KL , 
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& K L,  ipfi  M O i additis  communibus  H I,  L M , erit  & 

Glyipji  HN , aqualis,  & K M,  ipfiLO.  Et  denique  fi  GH, 
excejferit  ipfam  IN,&  K L , ipfam  M O i additis  communi- 
bus H I , L M , excedet  quoque  G I , ipfam  H N,  & K M , 
ipfam  L O . Quoniam  ergo  fi  G I,  multiplex  prima  A B,de- 
ficit  ab  H N,  multiplice  fecunda  C B;  etiam  K M,  multiplex 
tertia  D E , deficit  ab  L O , multiplice  quarta  F E > & fi 
aqualis  3 aqualis , & fi  excedit , excedit  > a erit  A.  B,  prima  a definit, 
ad  C B,  fecundam ,vt  DE,  tertia  adFE  , quartam.  Quod  quinti, 
eflpropojitum . Itaque  fi  diuifa  magnitudines  fint  proportio- 
nales , &c.  Quod  erat  oflendendum . 

V E RV  M hac  demonfiratio  non  recle  colligit  propofitum 
ex  defin.G  .propter  eaquod  H N,  L O,  non  funt  ita  multipli- 
ces ipfarum  CB,  F E , vt  multiplices  accepta  funt  IN,MO, 
earundem  C B , F E.Vnde  merito  dubitare  quis poffet,an  fe- 
cundum quamcunque  multiplicationem  aque  multiplices f er- 
uent eam  conditionem  de  f e cius,  squalitatis,  atque  excejfus  3 
quam  Euclides  in  6 . defin.  poflulauit^quandoquidem  in  hac 
demonfiratione  liberum  non  efi  ajf  umere  ipfarum  C B , FE  , 
quafcunq,  &quemultiplices,fed tales  duntaxat,  quales  confur 
gunt  ex  HI, IN , & ex  LM,  MO,  multiplicibus  acceptis  . Id 
quod  in  ante  cedentis  propofitionis  demonfiratione  obijci  non  po- 
te fi:  quippe  cum  IN, M 0,fumpta  fint  ipfarum  CB,F E,  aque- 
multiplices  qualefcunfy  , ipf&<fi  eadem  remanent  aquemulti- 
plices  earundem  CB,FE,  in  diuifa  proportionalitate  . Quam 
ob  rem  praferenda  efi  Euclidis  demonfiratio  huic  demonfira- 
tioni  Campani . Libuit  autem  eam  quoq3  explicare , ne  eam 
fiudiofus  Leclor , r elici  a illa  Euclidis , arriperet  3 ut  bonam  : 
prafertim  cum  ofienfiua fit,iUa  uero  Euclidis  ducat  nos  ad  id, 
quod  fieri  non  potefi. 

HINC  facile  etiam  confirmabimus 
duos  illos  modos  argumentandi, quos  ad  ^ ,9 

defi.  j 4.  de/cripfimuf.  Frior  em  diximus 
compofitionem  rationis  conuerfam . Sit 
enim  ut  AB, ad  BC, ita  DE, ad  FF.Dico  per  compofitionem 
rationis  couerfam,effe quoq3  vt  AC ,ad AB, ita  DF,ad  DE. 

Quoniam  enim  efi,vt  AB, ad  BC,  ita  DE, ad  E Fi  erit  con- 
uertendo-,vt  BC,ad  ABfita  EF,ad  DE.  b Igitur  & ccmpo-  blS. quinti* ; 
ne  do  erit,  vt  AC, ad  AB, ita  DF,ad  DE.quodeftpropofitu. 

ry  z FOSTE . 
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POST  ER  I O RE  M modum  vocauimus  compcfitio- 
nem  rationis  contrariam . Sit  ergo  rurfus,vt  AB, ad  BC,ita 
DE,adEF.  Dico  per  compofitionem  rationis  contrariam, e Jf e 
quoque  'ut  AB,  ad  AC, it  a DE, ad  DF.  Quoniam  enim  e fi , 
-ut  AB, ad  BC,  it  a DE,  ad  E F : erit  conuertendo,  vt  BC,ad 
AB, ita  EF ,ad  DE.*  Igitur  & componendo  erit ,vt  AC , 
ad  AB, it  a DF,adDE:  ac  proinde  conuertendo  rurfius  erit, 
'ut  AB,  ad  AC, it  a DE,  ad  D F.  Quod  e fi  propofitum  . 


PROPOS, 


THEOR 


SI  quemadmodum  totum  ad  totum, 
ita  ablatum  fe  habuerit  ad  ablatum : & 
reliquum  ad  reliquum,  vt  totum  ad  to- 
tum, fe  habebit. 

Q.V  O D in  propof.^.demonftratum  eftde  multipli- 
ci proportionejioc  loco  de  omni  proportione,  etiam  ir- 
rationali deinonftratur  . Sit  enim  tota  A B , ad  totam 
C D,vt  ablata  A E,  ad  ablatam  C F . Dico  & reliquam 
E B,  cfle  ad  reliquam  FD,vt  eft  tota  A B,  ad  totam  CD» 
Cum  enim  fit  AB,  adC  D,vt  A E,  adCF>  erit  & per- 
-r-  mutando  A B,  ad  A E,  vt  C D, 

— >. — < fi  , **  ad  C F . c Diuidendo  ergo  erit 

C p 13  EB,adAE,vt  FD,ad  CF. 

d Quare  permutando  rurfus  erit 
E B,ad  F D , vt  A E , ad  C F ,hoc  eft , vt  tota  A B , ad 
totam  C‘D ; cum  pofita  fit  A B,  ad  C D,vt  A E,ad  C F. 
Si  igitur  quemadmodum  totum  ad  totum,&c.  Quod  de- 
monftranaum  erat. 


HINC  facile  demonstrabitur  modus  ille  argu- 
mentandi in  proportionibus , qui  fumitur  a conuer- 
Jione  rationis  juxta  i O.defin, 
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SIT  enim , vt  ad  C4B 

C B , ita  DE, ad  F E.  Di-  „ n 

* D |2  F R P 

co  p er  conusrjionem  ratio - , . ^ 

nis  ejfs  quoque  3 vt  AB,  ad 

A C , ita  D E 3 ad  D F , Cum  enim  jit  yvt  A B , 

ad  C B 3 ita  D E , ad  F E>*  erit  quoque  diuidendo , quinti. 

vt  AC  3 ad.  C B 3 ita  D F 3 ad  F E.  Igitur  & con - 

uertendo  3 vt  C B , ad  A C,  ita  F E , ad  D F : b ac  0 1 $ .quinti. 

propter  ea  componendo  quoque  , vt  AByad  A C3  ita 

D E 3 adD  F.  Quod  ejl  propojltum  . 

SCHOLIVM. 

OMNES  Euclidis  interpretes  conuerfionem  rationis  de- 
monflrant  hac  ratione . Quoniam  e fi  yvt  A B , ad  C B , ita 
D EyadFE  > c erit  per  mutando,  vt  tota  AB,  ad  totam  DE  y a 6.  quinti, 
ita  CB  , ablata  ad  ablatam  E E . d Igitur  vt  tota  A B , ad  d quinti, 
totam  DE  itt a erit  quoque  reliqua  A C,  ad  reliquam  DE  : 

Et  proinde  permutando  rurfus  yvt  A B»  ad  A C,  ita  DE  , 
ad  D F.  Quod  e fi  propofitum  . 

SED  quis  non  videt 3 hanc  demonfirationem  conuenire  fo- 
lum magnitudinibus  eiufdem  generis,  cum  in  ea  vfurpetur 
alterna,  fiue  permutata  proportio , qua  vim  tantum  habet 
in  eiufdem  generis  magnitudinibus , vt  <&  in  defin.  12.  & in 
propof.  1 j?. monuimus  ? Quare  cum  Euclides , & alij  Geome- 
tra, modum  hunc  argumentandi  d conuerjione  rationis  adhi- 
beant in  omnibus  magnitudinibus , etiam  non  eiufdem  gene- 
ris , reieBa  hac  communi  interpretum  demonfiratione , no- 
fitam  aliam  ex  cogit  au  imus , qua  omnibus  magnitudinibus 
congruit . Ea  enim  locum  habet  5 etiam  fi  priores  dna  quan- 
titates A B , G B^fint  vnius  generis , nimirum  linea  , posle- 

riores  vero  dua  DE,  F E , alterius  generis,  nimirum 
vel  fuperficies , vel  anguli  , vel  corpora  , 
vel  denique  numeri:  propter  ea  quod 
in  ea  non  ajfumpta  fuit  alter- 
na , fiue  permutata 
proportio . 


Ty  B THEORj 
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20. 


3 8. quinti. 
b ij.  quinti. 


fio. quintt* 


: Aj.qutntl. 
c 1 1 .quinti. 


■ 1 p . quinti. 


THEOR.  2o.  PROPOS.  20. 

S I fint  tres  magnitudines,  & alis  ip- 
fis  squales  numero , qus  bins  & in  ea- 
dem ratione  fumantur;  ex  squo  autem 
prima,  quam  tertia  maior  fuerit,  erit& 
quarta , quam  fexta, maior.  Quod  fi  pri- 
ma tertis  fuerit  squalis , erit  & quarta 
squalis  fexts  : fin  illa  minor , hsc  quo- 
que minor  erit. 

SINT  tres  magnitudines  A , B , C , & 
totidem  D,E,E,fitque  A,ad  B,  vt  D,ad  E5 
& B.  ad  C,vt  E,ad  F,fit  autem  primum  A, 
i prima  maior  quam  C,  tertia  . Dico  & D, 
} quartam  efle  maiore  F,  fexta  . Cum  enim 
ABC  DEF  A,  maior  fit  quam  C,a  erit  maior  propoir- 
tio  A,ad  B,  quam  C , ad  B . Eft  autem  vt 
A , ad  B , ita  D , ad  E.  b Maior  igitur  proportio  quoque 
erit  D,ad  E,  quam  C,ad  B. At  vt  C,  ad  B,  ita  eft  F,  ad  E. 
(Cum  enim  fit  B,ad  C,vt  E,ad  F,erit  conuertendo  vt  C, 
ad  B,  ita  F,  ad  E . ) Maior  igitur  quoque  proportio  erit 
D,ad  E,  quam  F, ad  E. c Quare  D , maior  erit  ,quamF. 
Quod  eft  propofitum . 

SIT  deinde  A,  squalis  ipfi  C.  Dico  & 

D,  aqualem  efle  ipfi  F.  Cum  enim  A , fit 
ipfi  C, aequalis,  d erit  A, ad  B,  vt  C,  adB- 
Eft  autem  vt  A,  ad  B,  ita  D,  ad  E.  e Igitur 
erit  &D, ad  E,  vt  C,  ad  B;  At  vtC,  ad  B, 
ita  eft  F,  ad  E,  per  inuerfam  rationem  , vti 

ABC  EEIT  prius.Quare  erit  quoque  D,  ad  E,  vtF,  ad 

E.  f Ideoque  squales  erunt  D3&  F.  Qupd 
eft  propofitum  • 


!f 


SIT 


* t.  quinti. 


I d 7.  quinti. 
jej  /.  quinti. 


I jp.  quinti. 


; s $.  quinti. 
1 

b/  j,  quinti. 


1 10.  quinti. 
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SINT  tres  magnitudines  A,  B,  C,  & totidem  D,  E, 
F;  qu:e  bince  > &in  eadem  ratione  fumantur ; fitque  ea- 
rum proportio  perturbata,hoc  eft,fitvtA,  ad  B , itaE, 
ad  F,8tvtB, ad  C, ita  D,ad  E:  Sit  autem  primum  A.pri- 
ma  maior  quam  C,  tertia. Dico  & D,  quar  i 
tamefte  maiorem  fexta  F.  Cum  enim  A , 1 
T maior  fit  quam  C , aerit  maior  proportio 

T ji  A,adB,quamC,adB:Eftautem  vt  A , ad 
i J 1 H B,ita  E,  ad  F ,b  Maior  ergo  quoque  pro- 
ABC  D£F  portio  eft  E,  ad  F,quam  C,  ad  B. Quoniam 
vero  vt  B,adC,ita  eft  D,ad  E,erit  conuertendo  vt  C,ad 
B, ita  E, ad  D.  Quare,  maior  quoque  erit  proportio  E, ad 
F,quam  E, ad  D: c Ideoque  maior  erit  D,  quam  F.  Quod 
eft  propofitum . 

SI  T deinde  A,  ipGCjisqualis.  Dico  D,  quoque  ipfi 
F,eile  squalem  . Cum  enim  A,  fit  squalis 
J t J 1 ipfi  C, d erit  A, ad  B,vt  C,ad  B:  Sed  vt  A , 
lllltl  a ^ Bjita  eft  E,  ad  F.e  Igitur  erit  vt  C,  ad  Bs 
/II  f 1 1 JtaB,ad  F:Eft autem , exinuerfa  ratione, 
DEF  vt  ^acI  ^,ita  £>ad  D,  velu  ti  prius.  Igitur 
erit  quoque  vt  E, ad  F,ita  E, ad  D ; f atque 
idcirco  D,ipfi  F,squalis  erit . Quod  eft  propofitum  . 
SIT  tertio  A, minor, quam  C.  Dico  & D , minorem 
efte  quam  F.  Cu  enim  A,  fit  minor  quam  : 
C,  g erit  minor -proportio  A,  ad  B,  quam  j 
f C,adB:Vtautem  A,ad  B,  ita  eft  E,  adF.  I 

h Minor  eft  ergo  proportio  E. ad  F,  quam 
ABC  DEE  C,  ad  B.  Quoniam  vero,  vt  ante,  exin- 
uerfa ratione,  eft  vt  C,ad  B,  ita  E , ad  D j 
erit  quoque  minor  proportio  E, ad  F, quam  E,adD^‘  ac 
propterea  D,minor  erit  quam  F,quod  eft  propofitum.  Si 
igitur  fint  tres  magnitudines,&  alis  ipfis  ^quales  nume- 
rose.Quod  oftendendum  erat. 


II  lll 


S C H O L I V M . 


C JET  E RV  M propof.23.  ojlendet  Euclides  duas  ma- 
gnitudines D.non  folum  ejfe  maiores,  vel  Aquales  , vel  \ 

minores  duabus  magnitudinibus  C , & F , fed  etiam  illas  ad 

has 
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saniem  habere  proportionem  ex  eequalttgte  z quod  qui- 
dem fine  auxilio  huius  theorematis  demonfirare  non  poterat» 
'ut  ex  propof.illa  2 3 .patebit . 

THEOR.  22.  PROPOS.  22. 

S I fint  quotcunque  magnitudines, 
& alia;  ipfis  squales  numero  , qus  bins 
in  eadem  ratione  fumantur:Et  ex  squa- 
litate in  eadem  ratione  erunt . 

I A M hic  dcmonftrat  Euclides  modum  argumcntan 
di  in  proportionibus  ex  squalitate  , quando  proportio 
eft  ordinata  . Sint  enim  primum  tres  magnitudines  A, 
B, C,&  alias  tre s D,E,  F :fitque  A, ad  B, vt  D,  ad  E 5 & B5 
ad  C,vtE.adF.Dico  quoque  ex  aequalitate  efle  A,  ad  C, 
vt  D,ad  F. Sumptis  enim  ipfarum  A,D,  aequcmultiplici- 
bus,G,H;Itcm  ipfarum  B,  E,  osque  multiplicibus I , K; 
Item  ipfarum  C,F,  aequemultiplicibus  L,  Mj  cum  fit  A, 
prima  ad  B,  fecundam,  vt  D,  ter- 
tia ad  E,  quartam  , a erit  quoque  T j F 

G, multiplex  prima: A5adl,mul-  t \ { J IT.I 

tiplicem fecunda; B , vt H, mul-  ABCN  x>EFO 
tiplex  tertias  D,ad  K, multiplice  61  L HKM. 
quarta  E.  Eadem  ratione  , cum  - -J- 

fit  B, prima  ad  C,  fecudam,vt  E,  - T 

tertia  ad  F , quartam  5 b erit  I , I 

multiplex  primos  B , ad  L , mul-  . , 

tiplicem  fecunda:  C,vt  K, multi-  . 

plex  tertias  E, ad  M,multiplicem 
quartx  F.  Quoniam  igitur  lunt  tres  magnitudines  G , I, 
L,  & alias  tres  H,K,M,  quae  binae  in  eadem  proportione 
fumuntur  ;c  fit  vtfi  G, prima  fuperat  tertiam  L,  fuperet 
ncccflario  quoque  H , quarta  fextam  M;  Et  fiaequa- 
lis  , squalis ; Et  fi  deficit  , deficiat . Itaque  cum  G,H} 
xquemultiplices  primae  A, & tertis  D,  vel  deficiant  vna 
ab  L,M,asquemultiplicibus  fecundae  C,  & quartas  F,  vel 
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i 


i 

i 


vna  aquales  fint , vel  vna  excedanttin  quacunque  mul- 
tiplicatione fumpta  fint  ea  multiplicia  5 3 erit  A , prima 
ad  C,  fecundam,  vt  D , tertia  ad  F , quart  am . Quod  eft 
propofitum . 

D E INDE  fint  plures  ma- 
7 t f t gnitudines  tribus,  ita  vt  fit  etia 

I T i 1 III  C,adN,vtF,  ad  O.  Dico  adhuc 

A BCN  DEFO  eflevt  A,adN,itaD,ad O.Cum 
6 I L KKM,  enim  iam  fit  oftenfum  in  tribus 
i magnitudinibus,efle  A,ad  C,  vt 

T D,ad  Fjponatur  autem  C,ad  N, 

£ vt  F,  ad  O ; erunt  tres  magnitu- 

dines A,C,N,  & alise  tres  D , F, 
O , qua;  bina:  in  eadem  ratione 
fumuntur . Ergo  ex  cequalitate 
in  tribus  magnitudinibus  oftenfa , rurfus  erit , vt  A,  ad 
N,  ita  D , ad  O . Eodemque  modo  idem  oftendetur  in 
quinque  magnitudinibus , per  quatuor  ,•  ficut  id  in  qua- 
tuor  dcmonftratum  fuit,  per  tres  5 Et  fic  de  pluribus  . 
Itaque  fi  fint  quotcunque  magnitudines,&c.Qupderat 
oftendendum  . 

SCHOLIVM . 


C JET  E R V M non  'videtur  hoc  loco  dijftmulandum 
Theorema,  quoddam  antiquis  Mathematicis  •valde  familia - 
re,qttanqudm  d nemine, quod  fciam , Jit  adhuc  demonjlra - 
tum . Id  autem  eiufmodi  ejl . 

S I prima  ad  fecundam  eandem  habuerit 
rationem  , quam  tertia  ad  quartam  ; Habe- 
bunt etiam  ique  multiplices  primi  ac  tertii , 
ad  fecundam  & quartam , eandem  rationem : 
Itemique  multiplices  fecundi,  & quarti  ad 
primam  & tertiam , eandem  rationem  habe- 
bunt. Et  contra,  eandem  rationem  habebunt 
fecunda  & quarta  ad  iquemultip lices  primi  & 

tertii 
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THEOR.  23.  PROPOS.  23. 

S I finttres  magnitudines,alise4ue  ip- 

fis  aequales  numero , quse  binas  in  eadem 
ratione  fumantur,  fuerit  autem  pertur- 
bata earum  proportio  .-Etiam  ex  squa- 
litate in  eadem  ratione  erunt. 

DEMONSTRATVR  hic  ratio  cx  squalitate, 
quando  proportio  cfi:  perturbata  . Sint  enim  tres  ma- 
gnitudines A,B3C,&  alis  tres  D,E,F,  fitque  perturbata 
r t earum  proportio,  hoc  eftjfit  vt  A , ad 

f jr  B,itaE,adF;&vtB,adC,itaD,adE. 

| | £ t 1 | t Dico  quoque  cx  squalitate  efle  vt  A5 
ABCM  DEFQ  a<^  ita  a<^  Sumptis  enim  ipfa- 
GHK  ILM  rum  A,B,D,squemultiplicibusG,H5 

}Ij  Item  ipfarum  C,E,F,  xquemultipli 
cibus  K)L,M}aErit  vt  A,ad  B,  itaG, 
i j I ad  H,cum  G,  H,  fint  ipfarum  A 5 B * 

Xquemultipliccs  : At  vt  A , ad  B , ita 
•J  eftE,ad  F.b  Igitur  vtG,ad  H,itaquo- 

■*  que  eft  E,ad  F; c Sed  vt  E,  ad  F,  ita  eft  : 

quoque  L,ad  M;quod  L,M,  fint  ipfa-  i 
; rum  E,F,xquemultiplices  . d Igitur  erit  quoque  vt  G,ad  , 
H.ita  L,ad  M.Rurfus  quoniam  eil  B,prima  ad  C,  fecun 
dam,vt  D, tertia  ad  E,quartam>e  erit  quoque  vtH,  mul 
tiplex  primx  B,ad  K,  multiplicem  fecundx  C,ita  I,mul 
tiplex  tertis  D,ad.L  , multiplicem  quartae  Ei  Quia  igi- 
tur 1'unt  tres  magnitudines  G,H,K,&  alis  tres  I,  L,  M, 
qua?  bing  in  eadem  ratione  fumuntur,eftque  earum  pro*-  ! 
portio  perturbata  ;cu  oftenfum  fit  efie  vt  G,ad  H,ita  L,  | 
ad  M:Et  vt  H,ad  K,ita  I,  ad  L;f  fit  vt  fi  G , prima  fupe- 
rat  tertia  K,  fuperct  quoq,-  quarta  I,fexta  M,&  fi  squa- 
lis, squalis  ; & fi  deficit,deficiat.  Itaq;  cu  G,&I,  xque- 
multiplicesprims  A,&  tertis  D,  aK,&  M,  squemulti- 
plicibus  fecunds  C , & quarts.F , vel  vna  deficiant  * vel 


L I S E R V.  <k3Q  7I7 

vna  squales  fint , vel  vna  excedant  5 a erit  vt  A , prima  a c.deini' 
ad  C,fecundam,ita  D,tertia  ad  F,quartam.  quod  eft  pro  cum  t\m 
pofitum . Itaque  fi  fint  tres  magnitudinesa&c.Quod  de- 
monftrandum  erat. 


SCHCXL2VM . 

§ly  O T)  fi  fuerint  plures  magnitudines  tribus, fuerit  que 
earum  proportio  perturbat  aynimirum fi  fuerit  A, ad  B,vt  F, 
ad  Oy&Byad  C,vt  E, ad Fj  C,  adN , vt  D,  ad  F,  Dico 
adhuc  ejfe  vt  Ayad  N,  ita  D , ad  O.  quanquam proportio  ex 
a qualitat e,  quando  proportio  efi  perturbata,  apud  Geometras 
in  vfu  non fit  in  pluribus  magnitudinibus  , quam  in  tribus . 
qua  caufa  fuit , cur  Euclides  antecedentem  propofitionem  de 
quotquot  magnitudinibus  , hanc  autem  de  tribus  duntaxat 
propofuerity  quamuis  vera  etiam  fit  de  pluribus , quod  ita  pro- 
batur . Cum  iam  fit  oftenfum  in  tribus  magnitudinibus , ejfe 
Ayad  CyVt  E,  ad  Os  Ponatur  autem  ejfe  ita  C,ad  N,  vt  D, 
ad  Ederunt  tres  magnitudines  AyCyN,  & alis,  tres  D,  EtO, 
qu&  bina  in  eadem  fumuntur  proportione , & earum  proportio  : 
efi  perturbata . Ergo  rurfus  ex  squalitate  in  tribus  magni- 
tudinibus ofienfa , erit  vt  A, ad  Ny  ita  D , ad  O.  Eodemque 
modo  idem  ofiendeturin  quinque  magnitudinibus , per  qua- 
tuor,  ficut  id  inquatuor  fuit  demonfiratum  yper  tres  s Et  fic 
de  pluribus.  Quod  efi  propofitum . 

THEOR.  24.  PROPOS.  24. 

S I prima  ad  fecundam  eandem  ha- 
buerit rationem, quam  tertia  ad  quar- 
tam ; habuerit  autem  & quinta  ad  fecun 
dam  eandem  rationem,  quam  fextaad 
quartam : Etiam  compofita  prima  cum 
quinta,  ad  fecundam  eandem  habebit 
rationem  , quam  tertia  cum  fexta , ad 
quartam . 

oyoD 


24. 
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QV  OD  propofitione  z.  demonftrauit  Euclides  de 
. ■*  fola  proportione  multiplici, demonftrat  hoc  loco  de  om 

ni  proportione  , etiam  irrationali . Sit  enim  AB,  prima 
ad  C,fecundam,  vt  DE, 

A i5_  G D E H tertia’  ad  F , quartam  ^ 

. ,j  * Item  BG,  quinta  adC, 

C1— — 1 3F- — ! fecundam,vt  £H,fexta 

ad  F.quartam.Dicoitaefle  A G , compofitam  ex  prima 
ac  quinta, ad  fecundam  C,vt  eftD  H,  compofita  ex  ter- 
tia & fexta,ad  quartam  F.Cum  enim  fit  vt  BG,ad  C,ita 
EH,ad  F,erit  conuertendo  vt  C,ad  B G,  ita  F , ad  E H. 
Quoniam  igitur  ell  AB,  ad  C,vtDE,adF,&  C, ad  BG, 
$2 2. quinti.  vt  p jacl  £ H j i erit  ex  aequali  AB,ad  BG,vt  DE,  ad  EH. 

S.qumti.  b Componendo  igitur  erit  vt  tota  AG  , ad  BG,  ita  tota 
DH,ad  EH.  Itaque  cum  rurfus  fit  AG, ad  BG,  vt  D H, 
_zz  quinti  acj  £H:&  BG,ad  C,vt  E H,  adF,-  c erit  ex  aquali  A G , 
ad  C,  vtDHj ad  F.quod  cft  propofitum  . Si  prima  igitur 
ad  fecundam  eandem  habuerit  rationem, &c. Quod  erat 
demonftrandum . 

SCHOL1VM . 

H JE  C prope  fit  io  vera  efifiue  magnitudines  AB , BG,& 
Cfint  aiufdem  generis  cum  magnitudinibus  DE,EH,&  F , 
fine  non,vt  ex  demonfiratione  confiat . 

EODEM  fere  modo  ofiendetur  in  omni  genere  ‘propor- 
tionis id , quod  Theoremate  fexto  huius  Vtb * demonfiratum 
efi  in  multiplicibus  magnitudinibus  dtmtaxat.  Videlicet . 

S I duse  magnitudines  ad  duas  magnitudi- 
nes eandem  habeant  proportionem , & detra- 
£cx  quaidam  habeant  ad  eafdem  eandem  pro- 
portionem: & reliquse  ad  eafdem  eandem  pro- 
portionem habebunt . 

HABEANT  enim  AG , Dff,  ad  C,  & p , eandem 
proportionem  fihoc  c fi  fit  A G,  ad  C^vt  DH,adF.  Item  detra 
Ta  AB0DE,ad  eafdem  C>  F, eandem  habeant  proportione  ; 

ita 
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ita  vt  Jit  quoque  AB,  ad  C,  vt  D E,  adF.  Dico  & reliqua* 
B G,  EH,  eandem  habere  proportionem  ad  eafdem  C , F,  hoc 
cjlyejfe  BG,ad  C,vt  EH,adF . Cum  enim  Jit  vtA  B,  ad  C, 
ita  DEyad  F ; erit  conuertendo  vt  C,ad AB>  ita FyadD  E. 
Quoniam  igitur  efi  AGyad  Cyvt  DH,ad  F;&  CyadABjvt 
F,ad  D Es  2 erit  ex  squalitate  A G,  ad  A B , vt  D H,  ad 
D E „ b Diuidendo  ergo  erit  quoque  vt  B G,ad  AByita  EHy 
ad  DE, Itaque  cumrurfus Jit  B G , ad  AB,vt  EHy  ad  DE\ 
& A By  ad  C,vt  DE,  ad  F} c erit  ex  squali  B G,  ad  C»  vt 
EH,adF.  Quod  esi  propcjitum . 

THEOR.  25.  PROPOS.  25. 

S I quatuor  magnitudines  proportio- 
nales fuerint:  maxima  & minima  reli- 
quis duabus  maiores  erunt . 


SIT  enim  AB,  ad  CD, 
vt  E,adF,fitq;  AB,  omniu 
maxima , & F,minima.  Di- 
co duas  A B,  & F,  fimul  efle 


maiores  duabus  CD,&  E, fimul.  Auferatur  enim  ex  AB, 
magnitudo  AG,sequalis  ipfi  E-,&  ex  CD,alia  CH,^qua- 
lis  ipfi  F.  Erit  igitur  A G,ad  CH,  vt  E,ad  F , hoc  eft , vt 
AB,  ad  CD  . Quare  cum  fit  tota  A B , ad  totam  C D , vt 
ablata  AG>  ad  ablatam  CH;d  erit  quoque  vt  tota  A B, 
ad  totam  CD,ita  reliqua  GB,ad  reliquam  H D:  Eft  au- 
tem AB,(cum  fit  omnium  maxima  ) maior , quam  C D . 
Igitur  & GB,  maior  erit  quam  HD.;  Quoniam  vero 
AG,&  EjCequales  funt  5 fi  ipfis  addantur  sequales  F , 8c 
C H,  nimirum  F,ipfi  AG,&  CH,  ipfi  E;  fient  A G,  & F, 
fimul xquales  ipfis  E.&CH, fimul.  Additis  igitur  inae- 
qualibus G B,&  H D, fient  A B,  & F,  fimul  maiores  qua 


E,&  CD,fimul,cum  GB,fit  maior  quam  H D.  Quod  eft 
propofitum  , Si  ergo  quatuor  magnitudines  proportio- 
nales fuerint,  &c.  Quod  erat  demonftrandum  . 


SCHC- 
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SCHOLIVM . 

A7BCE5^jfKJO  autem  [equitur  Ji  antecedens  ma- 
gnitudo vnius  proportionis  fuerit  omnium  maxima , confe- 
quentem  alterius  ejfe  omnium  minimam  > vt  in  propofito 
exemplo  cernere  licet.  Cum  enim  fit  vt  A B,  ad  C D,  ita  E, 
■p  ad  Fi  (y  AByprima  maior  quam  tertia  Ei3  erit  quoque  CDy 
fecunda  maior  quam  F,  quarta  . Item  quia  maior  efi  A B , 
quam  C Deerit  quoque  E, maior  quam  F,  ob  eandem  propor- 
tionem AB,  ad  C Dy(y  E^ad  F,vt  in fchoho  propof.  1 j-.cfien- 
dimtts . Quod  fi  e contrario  antecedens  vnius  proportionis  fue- 
rit omnium  minima , erit  confequens  alterius  omnium  ma- 
xima , vt  confiat  y fi  dicatur  ejfe  F , ad  E,  vt  C D , ad  A B. 
Debent  quoque  omnes  quatuor  magnitudines  ejfe  eiufdem 
generis  , alias  non  pofiet  vna  magnitudo  componi  ex  maxima 
(y  minima , immo  neque  ex  reliquis  duabus  . Addit  hoc  in 
loco  Federicus  Commandinus  theorema  aliud  huic  as.  non 
multum  dijfimile,  videlicet . 


SI  tres  magnitudines  fuerint  proportiona- 
les .•  Maxima  & minima  maiores  erunt  quam 
dupla  reliqua . 

SIT  vt  Ayad  B , ita  B , ad  C, 

A- \ fitty  A^maxima,  Jy  C,minijna. 

33 * Dico  A,  & C,  fimul  maiores  ejfe 

C i ■ 1 dupla  ipfius  B . Sumpta  enim  Dy 

ipfi  B,  Aquali, erit,  vt  A,  ad  B,ita 
b D,ad  C. Igitur  A,  & C, fimul  maiores  erunt, quam  B,<jy  D , 

°*S.qutntl.  fimul 

b vt  proxime  demonjlratum  efi , hoc  efi , quam  dupla 
ipfius  B . Quod  efi propofitum  . 

HIC  finem  Euclides  imponit  quinto  libro  . Verum  quia 
Campanus , iy  nonnulli  a?ij  adijeiunt  alias  quafdam propofi- 
tionesyquibus  fkpe  numero  grauijfimt fcriptores,vt  Archime- 
des, Apollonius,  1 0 annes  Kegiomontanus,  <Jy  alif  vtuntur,  eaf- 
que  quafi  efient  Euclidis  ^citant placuit  eas  huic  quinto  li- 
bro anne  clere,  maxima, qua  jieri  fetefifireuit  at  e demon- 
firare,necnon  in  numerum , ac feriempropefitionum  Euclidis 

referre « 
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referre . Omnes  autem  traduntur  de  magnitudinibus  impro - 
portionalibus  quarum  prima  h&c  efi. 

THEOR.  26.  PROPOS.  26. 

SI  prima  ad  fecundam  habuerit  ma- 
iorem proportionem  , quam  tertia  ad 
quartam:  habebit  conuertendo  fecunda 
ad  primam  minorem  proportionem  , 
quam  quarta  ad  tertiam . 


HABEAT  enim  A, ad  B,maiorem  proportionem, 
quam  C,ad  D.Dico  proportionem  B,ad  A,minorem  ci- 
fe  proportione  D,ad  C.Intelligatur  enim  effe  E , ad  B, 
vt  C,ad  Djeritqueproportio  A , t q ( , 

ad  B,  maior  quoque  quam  E , ad  p f ^ 

B;aac  propterea  A , maior  erit  D 


quam  E.b  Quare  minor  erit  pro-  E1"-"1  ' 

portio  B,ad  A,maiorem,  quam  B,  ad  E , minorem  : Sed 
vt  eft  B,ad  E,  ita  eft  conuertendo  D , ad  C . Igitur  pro- 
portio B,ad  A, minor  eft  quoque  , quam  D,  ad  C.  Quod 
eft  propofitum . 


SCHOLIVM . 


EODEM  fere  modo 
demonjlr abimus , fi  prima 
ad  fecundam  habuerit  mi- 
nor  em  proportionem 5 quam 


tertia  ad  quartam , conuertendo  maiorem  effe  proportionem 
fecund&  ad  primam,  quam  quarta  ad  tertiam s dummodo  vo- 
cem maioris  mutemus  in  vocem  mineris , & contra  . 

SIT  enim  minor  proportio  A,  ad  B^quam  C,  ad  D.  Dico 
conuertendo^B,  ad  A ^maiorem  habere  proportionem  , quam 
D,ad  C.Intelligatur  enim  effe  E,  ad  B,  vt  C,  ad  D Erit  que 
proportio  A^ad  B>etiam  minor,quam  E3ad  B,-  < ac  propterea 

Z z.  A, minor 
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2 8 . quinti . a 9 minor  erit , qua  E.->  Quare  maior  erit  proportio  I> , ad  A,  mi 
nerem , quam  B,  ad  E ^maiorem:  Sed  vt  B,ad  E,  ita  eji  ccn- 
uertendo  D,adC.  Igitur  & proportio  B , ad  A , maior  e fi , 
quam  D,  ad  C.Quod  e fi  propofitum . 

ALIT  ER.  Quonia  minor  e fi  proportio  A,  ad  B , quam 
ha6 .quint i.  C»ad  D ierit  maior  proportio  C,ad  D,  quam  A,  ad  B.  a Igi- 
tur conuertendo  minor  erit  proportio  D , ad  C,  quam  B,  ad  A, 
ac  proinde  maior  erit  proportio  Btad  A,  quam  Dyad  C.Quod 
efi  propofitum . 


THEOR. 


PROPOS. 


SI  prima  ad  fecundam  habuerit  ma- 
iorem proportionem  , quam  tertia  ad 
quartam  .-Habebit  quoque  viciffim  pri- 
ma ad  tertiam  maiorem  proportionem  , 
quam  fecunda  ad  quartam. 

\ H A B E AT  enim  A , ad  B , 

’ ! ",J-  maiorem  proportionem  , quam 

^ J)r  i C,adD.  Dico  permutando  ma- 
— — { iorem  efle  quoque  proportione 

A, ad  C,quam  B,ad  D.  Intelligatur  namque  efle  E, ad  B, 
\cto.qtunti.  vt  C,ad  Dj  eritque  proportio  A,  ad  B,  maior  etiam  qua 
I a 8. quinti  : c Ideoque  A, maior  erit  quam  E. d Quare  maior 

'i 6. quinti  critProPortio  A,ad  C,  quam  E,  ad  C . e Quoniam  vero 
‘ ~ ' permutando  eft,  vt  E5ad  C,  ita  B , ad  D.  ( cum  poflta  fit 

E, ad  B,  vt  C,ad  D.JIgitur  proportio  A, ad  C,maior  quo 
que  erit  quam  B,ad  D.  Quod  eft  propofitum  . 

SCHOLIVM. 

SIMILITER  ofiendemut,  fi  prima  ad  fecundam  minore 
habuerit  proportione , quam  tertia  ad  quarta,  vicijfim  primi 
ad  tertiam  minore  e ffs  proportione, quam  fecunda  ad  quarta. 

SIT  namque  minor  proportio  A,  adB,  quam  C , ad  D. 
Dico  permutando , minorem  quoque  eff  e proportionem  A , ad 

Coquam 


C,qtiam  B,ad  D.Intelligatur 
enim  ejfe  EyadBqvtC  ,ad  D; 
Erit  que  proportio  A,  ad  JB , mi~ 
I nor  quQfy, quam  E, ad  B^  Ac 


/w-  2**» jjj  -/ti  xj o. quinti, 

propter  ea  Ayminor  erit, quam  E.  .b  Quare  minor  erit  propor - i>  «p.  quinti, 
tio  A 9adC,  qua  E,  ad  C.c  Sed  permutando  ,vt  E,  ad  C , ita  c / c. quinti. 

7?  siA  T\  fnl-.vi +.nfi+ n TT  nA  t?  rt\1-  /f  A TY  1 Jmluv 


ALIT  ER  . Quoniam  minor  efi  proportio  A,  ad  B,qua 
C9ad  D , eritfnaior proportio  C3ad E), quam  A,  ad  B.  d -E?^o 


v j<»i»  pi^wr< w U)««  i/, ^xj  »»  ^2^. quinti. 

componendo , maior  etiam  erit  proportio  C,  ad  A , quam  D , 

ad  B: e ac  proinde  conuer  tendo, minor  erit  proportio  A,\ad  C,  c 2 6.  quinti. 

quam  B,ad  D.  Quod eji propojitum  . 

THEOR.  28.  PROPOS.  28.  28. 

S I prima  ad  fecundam  habuerit  ma- 
iorem proportionem,  qua  tertia  ad  quar 
tam : Habebit  quoque  compofita  prima 
eum  fecunda,ad  fecudam  maiorem  pro- 
portionem , quam  compofita  tertia  cum 
quarta,ad  quartam . 

SI  T maior  proportio  AB,ad  c 
BC,  quam  D E,  ad  E F.  Dico  & j,  — C 
componendo  maiorem  efle  pro-  £ F 

portionem  A C , ad  B C , quam  E*''"  ‘ 1 

D E,ad  E F-Intelligatur  enim  efle  G B,ad  BC,  vt  D E , 
ad  E F$  eritquc  proportio  A B,  ad  B C , maior  quoque, 
quam  G B,ad  B Cjfldeoque  AB,  maior  quam  G B.  Ad-  7 0 • quinti. 
dita  ergo  communi  BCjfiet  A C, maior  quam  GC;  § ma-  S 8.  quinti . 
iorque  propterea  erit  proportio  AC,ad  BC,quam  G C, 
ad  B C.  Sed  componendo , h vt  eft  G C , ad  B C , ita  eft  h 18. quinti. 
D F,ad  EF.  ( quod  pofita  fit  GB,ad  BC,vtDE,ad  EF. ) 

Maior  ergo  etiam  erit  proportio  AC,ad  BC,quam  D F, 
ad  E F.  Quod  efi  propofitum . 

Z~  z S C H C- 
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c EADEM  ratione  ofiendemus  ,fi 

^ proportio  prima  ad  fecundam  minor 

A i — — ^ * C fuertt i quam  tertia  ad  quartam , ?wi- 

J)  t — ij*  nor  em  quoque  ejfe  proportionem  prima 

& fecunda  fimul,ad fecundam,quam 
terti&  CT  quarta fimul , ad  quartam— j . 

SIT  enim  minor  proportio  AB  ,adB  C , quam  D E , 
ad  EF.  Dico  & componendo  minorem  ejfe  proportionem  AC, 
ad  BC , quam  DF,ad  EF . Intelligatur  enim  ejfe  G B , ad 
i&CiVt  DE,  ad  EF er  it  que  proportio  AB , ad  BC , minor 
auoque  , quam  GB,  ad  BC  i a ideoque  A B , minor  erit, quam 
G B.  Addita  ergo  communi  B C,-  fiet  AC, minor,  quam  GCi 
• b minorque propterea  erit  proportio  AC, ad  BC,quam  GC,  ad 
BC.  Sed  componendo , -vt  G C , ad  B C,  itaeft  DF ,adiEF. 
(quod pojita  fit  G B)  ad  B C,  vt  D E,  adEF.')  Minor  ergo 
etiam  erit  proportio  A C , ad  B C , quam  DF,  ad  EF.  Quod 
ejipropofitum  . 

ALIT  ER.  Quoniam  minor  efi  proportio  A B,  ad  BC, 
quam  DE,  ad  EF  i erit  maior  proportio  D E,  ad  EF , quam 
r-  A B,  ad  BC.C  Igitur  componendo , maior  quoque  proportio 
erit  DF yad EF ,qudm  AC, ad  BC,  acpropterea  , minor  erit 
proportio  AC, ad  BC,qudm  DF,adE  F.  quod  efi propofitum. 

THEOR.  29.  PROPOS.  29. 

S I compofita  prima  cum  fecunda  ad 
fecundam  maiorem  habuerit  proportio- 
nem ,quam  compofita  tertia  cum  quar-  ! 
ta  ad  quartam  : Habebit  quoque  diui- 
dendo  prima  ad  fecundam  maiorem  pro 
portionem , quam  tertia  ad  quartam , 


SIT  maior  proportio  AC,  ad  BC5quam  DF.adEI 
)ico  Sc  diuidcndo  maiorem  cOe  oroportionem  A R * 


:m  A B 3 ac 
B C,nuan 


BC,quam  D E,  ad  E F . Intelligatur  enim  efle  GC,  ad 
B C , vt  D F,  ad  EF  j eritque  proportio  AC,ad  B C,  ma- 
ior quoque  proportione  G C,  ad  B C : * ideoque  maior 
erit  AC,quam  G C.  Ablata  ergo  communi  B C \ maior 
erit  AB, quam  G B : b Ac  propterea 
maior  erit  proportio  A B , ad  B C , k 
quam  GB,ad  BC . c Sed  diuidecdo , - 

vteftGB,  adBCjitaeilDE^dEF.  D 1 
fPofita  namque  eft  GC>ad  BC> vt  D F,  ad  E F . ) Igitur 
maior  quoque  erit  proportio  AB^ad  BC,  quam  D E 3 ad- 
E F.  Quod  eftpropofitum . 


$ C H O L 2 V M. 


Qv  O D fi  prima  cum  fecundanti fecundam , minorem 
proportionem  habuerit yquam  tertia  cum  quarta,  ad  quarta  ; 
habebit  diuidendo  prima  ad  fecundam  , proportionem  mi~ 
norem^quam  tertia  ad  quartam . 

SIT  enim  minor  proportio  A C,  adB  C,quam  D F , ad 
E Fy  Dico  diuidendo  quoque  minorem 
e fi  e proportionem  AB,  ad  B C , quam 
D Es  ad  E F . Intelligatur  enim  cjfe  A-1-  -iN — » C 
GC,ad B C,vt  DF, ad  E F s eritque  j — } — ^ — -p— iT* 

proportio  AC, ad  B C , minor  quoque , 
quam  GCy  adB  C:d  ideoque  minor  erit  AC  5 quam  G C . 
Ablata  ergo  Communi  B C-s  minor  erit  AByqudm  G B : e Ac 
propterea  minor  erit  proportio  AB , adB  C s quam  G B,  ad 


o. quinti* ' 
c • quinti . ■ 


B C.k  f Sed  diuidendo  e fi,  vt  G B,ad  B C , ita  D E , ad  E F.  V 7 -quinti* 
( Pofita  namque  efi  GC,ad  B C svt  D F , ad  E F,)  Igitur 
minor  quoque  proportio  erit  A B , ad  B C , quam  DE,  ad 
E F.  Quod  efi  prbpofitumi 

ALITER.  Quoniam  minor  proportio  efi  A C,ad  BCt 
quam  DF,ad  EF  serit  maior  proportio  D F,  ad  E F , quam  I 

A C,ad  BC.z  Igitur  & diuidendo  maior  erit  proportio  S*J?- quinti. 

DE)  ad  E F,qudm  AB,  adB  C : atque 
idcirco  minor  erit  proportio  AB,  ad 
BC,  quam  D E , ad  E F. 

Quod  es7propo- 
fitum. 

2*.  B THEOR. 


jiS  EPC LID.  GEOM. 

I THEOR.  30.  PROPOS.  30 


S l compofita  prima  cum  fecunda,  ad 
fecundam  habuerit  maiorem  proportio- 
nem , quam  compofita  tertia  cum  quar- 
ta, ad  quartam : Habebit  per  conuerfio- 
nem  rationis,  prima  cum  fecunda  ad  pri 
mam, minorem  proportionem,quam  ter 
tia  cum  quarta,ad  tertiam . 

SIT  maior  proportio  AC, ad  BC, 
A BC  quam  D F , ad  E F.  Dico  per  conuer- 

1 fionem  rationis,minorem  eflfe  propor 

D»  f— tionem  A C,  ad  AB,  qua  DF,ad  DE. 

Cum  enim  fit  A C,  ad  B C,  maior  proportio,  quam  DF, 
ad  E F; a erit  & diuidendo,maior  proportio  AB, ad  BC, 
quam  D E , ad  E F . b Quare  conuertendo  , minor  erit 
proportio  BC,ad  A B,quam  E F , ad  D E ; c Ac  propte- 


I 2 2 9-  quinti . 
1 b 26 .quinti. 
f.  quinti. 


NON  diffimtli  ratione  ofiendemus3fi  compofita prima  cum 
(ecunda  minorem  habuerit  proportionem  ad  fecundam, quam 
compofita  tertia  cum  quarta  ad  quartam  , per  conuerficnem 
rationis , maiorem  ejfe  proportionem  prima,  & fecunda,  ad 
primam , quam  tertia  & quarta  ad  tertiam  . 

SIT  enim  minor  proportio  AC,  ad 
f ^ ^ t £ B C , quam  D F , ad  E T.  Dico  per 

TE. conuerfionem  rationis  maiorem  effe 

® 1 proportionem  AC , ad  A B , quam 

D F , ad  D E . Cum  enim  minor  fit 
proportio  ACyadBC,quam  DF ,nd E F;  d erit  & diuidendo 
miner  proportio  AB,  ad  B C,  quam  D E , ad  E F . Quare 
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a conuertendo , erit  maior  proportio  BC,  ad  A B,  quam  EF , ad  26  .quinti. ! 
D E :b Ac  proinde  & componendo  maior  proportio  erit  A C,  b 2$. quinti. ! 
ad  AB, quam  DF,ad  D E.Qupd  ejl  prcpofitum . 

ALITER.  Quoniam  minor  eji  proportio  AC,  ad  BC, 
quam  D F,adEF , erit  maior  proportio  DFfid  EF,  quam 
AC, ad  BC . c Ergo  diuidendo  quoque , maior  erit  proportio  2 9. quinti. 
D E, ad  E F ^quam  AB,  adBC.d  Igitur  conuertendo  , mi-  * 26. quinti, 
nor  erit  proportio  EF,  ad  D E,  quam  B C,  ad  A B A Com-  -28  .quinti, 
ponendo  ergo  minor. quoque  eritproportio  DP,  ad  DE, quam 
AC, ad  AB-.Hoc  eji, maior  proportio  erit  AC, ad  A Bfiuam 
j D Ffid  D E.  Quod  eji  bropofitum • 

THEOR.  31.  PROPOS.  31.  31. 

S Ifint  tres  magnitudines,  & aliarip- 
fis  aequales  numero,  fitq;  maior  propor- 
tio primae  priorum  ad  fecundam,  quam 
prima poReriorum  ad  fecundam;  Item 
fecunda  priorum  ad  tertiam  maior , qua 
fecunda  pofteriorum  ad  tertiam  : Erit 
quoque  ex  aqualitate  maior  proportio 
prima  priorum  ad  tertiam,  quam  prima 
pofteriorum  ad  tertiam . 

SINT  tres  magni-^  . . _ ■ p, + 

tudines  A,B,C,  &aliie  g. — jr, — 

tres  D,E,F,  fitq;  maior  C’ — « J?r t 

proportio  A,ad  B,  qua  <x’ — • 

D,ad  E5  Item  maior  B,  H1  *» 
ad  C,quam  E,ad  F.  Dico  ex  aqualitate  maiorem  quo- 
que efie  A,  ad  C , quam  D , ad  F.  Intc-lligatur  enim  effe 
G,ad  C,vtJE,adF;  eritq;  ,ppterea  proportio  B,ad  C,ma 
ior  qua  G,  ad  Idcoq;  B , maior  erit  qua  G . Quare  :i  o. quinti. 

s maior  erit  jpportio  A,ad  Gjminore,qua  A, ad  B,  maio  g S. quinti. 
re  .-Ponitur  aute  proportio  A, ad  B , maior  qua  D,  ad  E. 

Multo  ergo  maior  erit  proportio  A,ad  G,  qua  D,  ad  E. 

Zz.  4 Intelli- 
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i , p,  - • - ■ r - ; Intelligatur  rurfusef- 

ig, ^ — i — ,-—4  fe  H,ad  G,vtD,ad  E; 

O — i 3Fr~’*^  -■ » eritque  propterea  ma 

G"— ^ ior  proportio  A , ad 

H»— ’ G , quam  H > ad  G: 

a Idecque  A5maior  erit, quam  H.  b Quare  maior  quanti- 
tas A, ad  C, habebit  maiorem  proportionem  , quam  mi- 
nor quantitas  H,ad  eandem  C:c  Atqui  vt  H 3 ad  C , ita 
eft  , ex  squalitate, D, ad  F.  ( quoniam  vt  D,  ad  E,  ita  eft 
H,ad  G;&  vt  E,  ad  F,ita  G,  ad  C.)  Maior  ergo  propor- 
tio quoque  erit  A, ad  C 5 quam  D , ad  F . Quod  eft  pro- 
pofitum . 


^ p j EADEM  ratione 

^ ' y2 1 i oftendemusyfti  fuerit  pro - 

q. , F».  ■ < portio  A yad  B , qu&  D , 

Xx ad  E ; At  B,  ad  C, 

dE  * ior  quam  E , */£  F- : Vel 

contra,  fi  proportio  A^ad  B,  fuerit  maior  quam  D,  ad  E i At 
3, ad  Cyeadem  , qua  E , ad  F ex  aqualitate  maiorem  ejfe 
quoque  proportionem  A,  ad  C,  quam  D , ad  F . 

SIT  enim  primum  A^ad  B,  vt  Dyad  E,fed  maior  proportio 
B,ad  Coquam  E,  ad  F.  InteUigaiur  eJfeG,ad  C ,vt  E , ad 
F ierit  que  propterea  proportio  B,ad  C, maior,  quam  G,  ad  C: 
d ideoque  Bymaior  erit,  quam  G.  e Quare  maior  erit  pro- 
portio A,  ad  G^quam  Ayad  B.  B emitur  autem  A,  ad  B , vt 
Dyad  E.  Igitur  & proportio  A,  ad  G,  maior  erit  , quam  D, 
ad  E.IntelLigaturrurfus  ejfe  Hyad  G,vt  D,ad  E\critq-ypro- 
lj  o.  quinti. \ pterea  maior  proportio  A, ad  G\quam  H,ad  G:  f ideoque  A, 
S «f. quinti.  | maior  erit , quam  H.  % Quare  maior  erit  proportio  A,  ad  C, 
' z 2.  qumti.<  quam  H,ad  C.h  Atqui  vt  H,  ad  C,ita  eft, ex  a qualitate,  D, 
ad  F.  (quoniam  vt  Dyad  E, ita  eft  H,ad  Gi  & vt  E,  ad  F, 
ita  G,ad  C ) Maior  ergo  proportio  quoque  erit  A,  ad  C,  quam 
D,ad  F. Quod  eft  propojitum  . 

D E I N D E fit  maior  proportio  A,  ad  B , quam  D , ad 


i o. quinti. 
e «f.  quinti. 
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ipfi  Gytqualis  erit . a Quare  erit  A,  ad  G,vt  Ay  ad  B.  Poni - 2 7-  quinti, 

tur  autem  proportio  A,  ad  B,  maior  quam  -D,  ad  £ . Igitur 

proportio  A , W Gytnaior  erityqudm  Dy  ad  E.lntelligaiur 
rurfus  sffe  H,  ad  G,vt  Di  ad  E;  eritqUepropterea  maicr  pro- 
portio A j ad Gyquam  H,ad  G:  b I de&que  AyViaior  srity  qua  6/ 6. quinti* 
H. c Qttarc  maicr  protcrtid  erit  A , ad  C , quam  H y ad  C:  c b .quini:. 
4 Aiqtii  vt  HyadC , ita  efly  ex  &qualitat*i  D i ad  F . (quo-  '22.qU.intu 
niatn  vt  Dytid  Eyita  efl H,adG>& vt  E,adFyiia  G,ad  C.) 

Maior  ergo  erit  quoque  proportio  A > ad  C y quam  D , ad  F, 

Quod  efl  prOpc (itum  . 

N G 2\  dijjimiliter  demonf rabimus , fi  proportiones  prio- 
rum magnitudinum  minores  fuerint y etiam  proportionem  ex- 
tremarum ejfe  minorem . Idemque  eueniet (fi fuerit  Ayad  B , 
vt  D y ad  E ; fed  minor fit  proportio  By  ad  C,  quam  E}ad  F: 

Aut  contrayf  prdpdrtio  A , ad  By  fuerit  minor,  quam  'Dyad 
E; at  B,ad Cyf.tyvi  E,adF.  Eadem  namque  fetnper  erit  de- 
monf  ratio, (i modo  vocem, maioris , vbique  permutes  in  vo - 
cemyminorisyVt  patet* 

Qv  O D fiplures  fuerint  magnitudines  tribus  yfitte  om- 
nes proportiones  in  vno  ordine  magnitudinum  fnt  maiores, uel 
mmores  omnibus  proportionibus  in  alio  ordine  magnitudinu  j 
fue  vna  tantum  maicr, quam  vna.y  veldu&,  fyc.  cflcrldemits 
maiorem  vel  minorem  quoque  effe  proportionem  prima  prio- 
rum ad  vltimam , quamprimi  pefieriorum  ad  vltimdm , ea 
methodo , quam  propof  2 2. tradidimus  : adhibendo propof.  22. 
loco  huius  propof. q j .quando  tres  magnitudines  vnius  ordinis 
proportionales  funt  tribus  magnitudinibus  alterius  ordinis : 

Item  vfurpando  hoc  fcholmm , quando  vna  tantum  proportio 
in  tribus  magnitudinibus  aqualis  e FI  vni  tantum  proportioni 
in  tribus  magnitudinibus  alterius  ordinis . 

N A M (i maior  efi proportio  AyadBiquam Ey  adF ; & 
maior  B,ad  Gyquam  F , ad  G i & maior  C, 
ad  D,  quam  G , ad  H : e erit  ex  a quo  maior 
proportio  Ayad  Cyqudm  Eyad  G.Quia  igitur 
rurfus  maior  proportio  efl  A,  ad  C,  quam  E, 
ad  G & maior  C , ad  DyjfUam  G , ad  H ; 
t erit  quoqtie  ex  &quo,  maior  proportio  A y ad  " /.  quinti* 

Dyqudm  E,adH. 

<dy  O D fi  tres  magnitudines  A y B,  C.,  tribus  F,  F,  G, 

propor- 


A. 

E. 

B. 

F. 

C * 

G. 

D. 

H. 
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proportionales  Jint^fed  maior  fit  proportio  Ct  ad  D , quam  G,  i 
ad  Hi3  erit  ex  aquo  A, ad  C3vt  E,  ad  G.Ergo  ex  hoc  fchclio j, 
maior  proportio  erit  A,ad  D,  quam  E,  ad H. 

S I vero  mator  proportio  [it  A,  adB , quam  E , ad  F ; fed 
tres  B,  C,  -D , proportionales  Jint  tribus  F , G,  H,  erit  ex  hoc 
fcholiOy  maior  proportio  A,  ad  Coquam  E,  ad  G:Et  rurfus  ma 
ior  A3ad  D,qudm  E,  ad  H . 

5 1 aut  e maior fit  proportio  A yad  B,  quam 
E,ad  F:fed  Bsad  C,vt  F3ad G>at  maior  pro- 
portio C,ad  T>3qudm  G,  ad  H.  Vel  A,  ad  B, 
vt  E,  ad  F >fed  maior  proportio  B,adC,qudm  \ 
F)Ud  G;at  C3adD,  vt  G,  adH  , erit  femper 
ex  hoc  fcholio  jnaior  proportio  A3ad  Coquam 
E,ad  G:ac  pr0  inde  rurfus  maior  A, ad  D,qud  E,ad H.&c. 

IDEM  cm  eludes  , fi  omnes  proportiones  unius  ordinis 
fint  minores  omnibus  proportionibus  alterius  ordinis y vel  una, 
vel  dux  . Item  Ji  fint  plures  magnitudines  » vt  propofitione 
22 . diximus . 

THEOR.  32.  PROPOS.  32. 

S I fint  tres  magnitudines , & alis  ip- 
fis  squales  numero,  fitque  maior  pro- 
portio prims  priorum  ad  fecundam, 
quam  fecunda:  pofteriorum  ad  tertiam ; 
Item  fecuds  priorum  ad  tertiam  maior , 
quam  prims  pofteriorum  ad  fecundam  : 
Erit  quoque  ex  squalitate,  maior  pro- 
portio prims  priorum  ad  tertiam,  quam 
prims  pofteriorum  ad  tertiam . 

SINT  tres  magnitudines  A,  B,C,&alie  tresD,E,F, 
Etq-j  maior  proportio  A:ad  B,quam  E, ad  F;  Item  maior 
B,adC5quam  D,ad  E. Dico  efle  quoq;  maiorem  propor-: 
tionem  ex  squalitate  A, ad  C,  quam  D,  ad  F.  Intelliga- 
tur  enim  cfic  G,a d G,vt  D3ad  £5  eritque  propterea  pro-  ; 

portio  j 
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portio  B,adC,maior,  quam  js^. ; — , B, -h 

G,adC:  aIdeoq;  maior  erit  4 jE —4  a/  d.  quinti » 

B,quaG.;!  Quare  maior  erit  C»  - ■■  ■ F*-“H  b 8. quinti. 

proportio  A,  ad  G,  minore,  r * ( 
quam  eiufdem  A,  ad  B,  ma- 

iorcm:Eft  autem  proportio  Asad  B,maior  quam  E,ad  F. 

Multo  ergo  maior  eft  proportio  A, ad  G,quam  E,  ad  F. 

Intelligatur  rurfus  efle  H,ad  G,vt  E, ad  F;  Eritque  pro- 
pterea  maior  proportio  A, ad  G3quam  H,ad  Gj  cideoq,-  zi o. quinti  e 
maior  erit  A, quam  H.d  Quocirca  A, maior  ad  C,maio-  d g. quinti.  \ 
rem  habebit  proportionem,  quam  H,  minor  ad  eandem 
C: e At  vt  H,ad  C,ita  eft  ex  aequalitate, D,  ad  F.  ( Quo-  2$.qHinti<> 
niam  vt  D,ad  E,ita  eft  G,ad  Cj&  vt  E, ad  F,ita  eft  H,  ad 
G.)  Maior  ergo  etiam  eft  proportio  A3  ad  G 3quamD  , 
ad  F.Quod  eft  propofitum  . 

S C H O L I V M-o 

EA  DEM  ratione,  fi fuerit  — 1 — ■ — ■ .■  T> — >— +— - — ( 

proportio  A ,ad  B^qua  EtadF;  33 — 1 — — * E1 — ' — 

At  B,ad  Comator  quamD,ad  C— > — ’ E’  1 * 

E.  Vel  contra , proportio  A , ad  Si  i 

B,  maior 3quam  E , ad  F i At  B , 

ad  C, eadem, qu&  D,ad  E 3 oftendsmus  , ex  aqualitate  maio- 
rem ejf e proportionem  A3ad  C,  quam  D,ad  F,  vt  in  propofita 
figura  porricitur . 

H A V -D  fecus  oflendemus  fi  proportiones  priorum  magni- 
tudinum minores  fuerint  3 etiam  extremarum  proportionem 
ejfe  minorem,  &c. 

QVOD  fi  fuerint  piares  magnitudines  tribus,  demonfira- 
bimusj  maiorem  quofy  vel  minorem  effe  proportionem  prima 
prior  it  ad  vltimd,quam  prima  pofierioru  ad  vltima,  ea  an  e, 
qua  vfi fumus  prope  f.  ai. fyc. Qua  omnia  perfpicua  funt,fidi- 
ligeter  demonfirationes  fcholij  pr&  cedetis  prope  f.ccnfideretur « 

THEOR.  33.  PROPOS.  33. 

S I fuerit  maior  proportio  totius  ad 
totum,  quam  ablati  ad  ablatum:  Erit  & 
reliqui  ad  reliquum  maior  proportio, 
quam  totius  ad  totum . 

SIT 
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3 e 7.  quinti, 
bq  o.  quintli 

<£7.  quinti  i 

SIT  maior  proportio  totius  A B,  ad  totam  CD,qua 

A PE  a^^atce  A E,  ad  ablatam  CF. 

— 1 -1  -■■» — i — « — t Dico  & proportionem  reli- 

Q jt  d quseEB  jidleliquimFD, 

maiorem  efic , quam  totius 
AB,ad  totam  C D.  Cum  enim  maior  fit  proportio  A B, 
ad  CD,quam  AE,  adCFja  erit  quoque  permutando, 
maior  proportio  AB, ad  AE,quam  CD,ad  CF*  b ac  pro- 
pterca,per  ccnuerfionem  rationis,  minor  erit  proportio 
AB.ad  EB,quam  C D*  ad  F D. c Permutando igitur,mi- 
nor  quoque  erit  proportio  A B,  ad  C D * quam  E B , ad 

F D;  hoc  eft,E  B,  reliqua  ad  reliquam  F D, maiorem  ha- 
bebit proportionem  , quam  tota  A B , ad  totam  C D * 
Quod  eft  propofitum . 

SCUOLIVM. 

Qv  C D fi  tota  ad  tdtam  habuerit  minorem  proportio - 
nem^quam  ablata  ad  ablatam , habebit  (y  reliqua  ad  rch ^ 
quam  minor  em  proportionem , quam  tota  ad  totam , vt  ex 
modo  demonflrandi  liquet , ponendo  fetnper  vocem , minoris  3 
Pro  'U0ce>tnaiort4i&  VOcstv  ^maioris  t pro  vocey  minoris . 

| 34- 

THEOR.  34.  PROPOS.  34. 

S I fint  quotcunque  magnitudines,& 
alias  ipfis  ecquales  numero,  fitque  maior 
proportio  primas  priorum  ad  primam 
pofteriorum,  quam  fecundas  ad  fecun- 
dam ; & hasc  maior,  quam  tertias  ad  ter- 
tiam, &fic deinceps:  Habebunt  omnes 
priores  fimul  ad  omnes  pofteriores  fi- 
mul,maiorem  proportionem,quam  om- 
nes priores,  relida  prima , ad  omnes  po- 

fteriores. 
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fteriores,reli&a  quoque  prima;  mino- 
rem autem, quam  prima  priorum  ad  pri-  j 
mam  pofteriorum  ; maiorem  denique 
etiam,quam  vltima  priorum  ad  vicinum 
pofteriorum , 


SINT  primum  tres  magnitudines  A 3 B,  C ? alia;  ' 
tres,D,E,F;Sit  autem  maior  pro- 
portio A,ad  D,quam  B,ad  E;  Ite  A * J * 

maior  B>  ad  E,quam  C5ad  F.  Di-,  * 

co  proportione  ipfarum  A5  B,C,  C'  ■ ‘ T*— * 

fimul,ad  ipfas  D,  E , F , fimul  maiorem  efle  proportione 
ipfarum  B,C>fimul  ad  ipfas  E,  F,  fimul ; minorem  vero  , 
proportione  A 3 adD  ^ maiorem  denique  etiam  propor- 
tione C}adF.  Cum  enim  maior  fit  proportio  A , ad  D, 
quam  B,adE> a erit  permutando  maior  A*ad  B,quam  D, 
ad  E.  b Igitur  componendo  , maior  erit  proportio  ipfa- 
i rum  A,  B,  fimul  ad  B , quam  ipfarum  D,E,  fimul  ad  E. 
c Permutando  ergo  rurfus,  maior  erit  proportio  A,  B, 
fimul  adD,E,fimul,quamB,adE.  Itaque  cum  tota  A, B, 
ad  totam  D , E , maiorem  habeat  proportionem , quam 
i ablata  B,ad  ablatam  E; d habebit  quoque  reliqua  A , ad 
reliquam  Dsmaiorcm  proportionem,  quam  tota  A,B,ad 
totam  D,E.Eadem  ratione , maior  erit  proportio  B , ad 
E, quam  totius  B,  C , ad  totam  E , F , Multo  ergo  maior 
erit  proportio  A>ad  P,quam  B,C,totius  ad  totam  E,  1:. 
e Permutando  igitur,maior  erit  proportio  A , ad  B , C, 

1 quamD,adE,Fjf&  componendo  ergo  maior  eil  pro- 
portio totius  A,  BjC,  ad  B,  C,  quam  totius  D , E , F\  ad 
E,F.  g Et  rurfus  permutando , maior  proportio  omnium 
A,B,C,fimul  ad  omnes  D,E,F,fimul,quam  B,  C,  ad  E,F. 
quod  eft  primum » 

ITA  QV  E cum  fit  maior  proportio  tetius  A,B,C, 
ad  totam  D,£,F,qua  ablata  B,C,ad  ablatam  E,F;i.  erit 
& maior  proportio  reliqux  A, ad  reliquam  D,  quam  to- 
tius A,B,C,ad  totam  D,E,F.quod  cft  fecundum  . 

QV  p - 
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QV  O N I A M vero  maior  eft  proportio  B , ad  E , 
quam  C,ad  F; 3 erit  permutando  maior  quoque  B,ad  C, 
quam  E,ad  F; b & componendo, maior  totius  BC,  ad  C, 
quam  totius  £,  F,  ad  Fj c & rurius  permutando  , maior 
B C,  ad  E,F,quamC,  adF.  Eft  autem  maior  proportio 
A,B9C«>  ad  DjEjF,  vtoftendirpus , quam  B,  C,  ad  E , F. 
Multo  ergo  maior  erit  proportio  omnium  A,  B,  C , ad 
omnes  D,£,F,  quam  vltima;  C , ad  vltimam  F 5 quod  eft 
te  rtium . 


DEINpE  fint  quatuor  magnitudines  vtrobique 
cum  eadem  hypothcfi,hoc  cft,fit  quoque  maior  propor^ 
tio  tertis  C,ad  F,tertiam,quam  G,  quarta:  ad  H , quar- 
tam . Dico  eadem  eonfequi . Vt  enim  iam  in  tribus  eft 
oftenfum,  maior  eft  propor- 
tio B,a4  E, quam  B,  C,G,  ad 
® ’ _ » E , F , H-  Multo  ergo  maior 

erit  A^ad  D,  quamB , C,  G, 
ad  E,F,H. c'  Permutando  er- 
go,maior  erit  A, ad  B,C,G,  quam  D,adI;,F,H>  e& com 


ponendo  maior  A,B,C,G,  ad  B,C,G,  quam  D,E,F,  H, 
ad  E,F,H;  permutando  A,B,C,G,ad  D,E,F,H?ma- 
ior  quim  B,C,G,  ad  E,F,H.  quod  eft  primum , 

ITAQVE  cum  fit  maior  proportio  totius  Ajl^CjG, 
ad  totam  D,  E,  F,  H,  quam  ablats  B,  CSG,  ad  ablatam 
E,F-H;  s erit  & reiiqus  A , ad  reliquam  D , maior  pro- 
portio,quam  totius  A,B,C,G,ad  totam  D,E,F5Hjquod 
eft  fecundum  . 

QV  O N I A M vero,vt  in  tribus  eft  demonftratum, 
maior  eft  proportio  B,C,G,ad  E,F,H,  quam  Q , ad  H: 
& maior  A>B,C,G,ad  D,E,F,H,qua  B,C,G,  ^dE,,F,H, 
v t fuit  oftcnfum^multo  maior  erit  proportio  A,B,C,G, 
ad  D , E,  F , H , quam  vltimae  G 5 ad  vltimam  H 5 quod 
eft  tertium. 

EADEM  arte  Concludes,eadem  eonfequi  in  quinq, 
magnitudinibus  per  quatu'or5  & in  fex  per  quinq;,  & in 


feptem  , per  fex, &c.  quemadmodum  oftendimus  in  qua- 


tucr,per  tres , Conftat  ergo  totum  Theorema,  & c . 
FINIS  ELEMENTI  QVINT  I. 
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DEFINITIONE  S. 


SIMILES  figura  re&ilinea  funt , 
qua  & angulos  Angulos  Angulis  aqua- 
les habent,atque  etiam  latera , qua  cir- 
cum angulos  aquales,  proportionalia. 

H"- T triangula  ABC,  DEF^/imilia  dicen- 
tur , fi fuerint  &quiangula,ita  vt  angulus 
A, angulo  D;& B,ipjtE;  & C,  ipjiF,  «e- 
qualis  Jit  i Item  latera  circa  aquales  an- 
gulos proportionalia , hoc  ejl , vt  A B,  ad 
AC, ita  DE, ad DF>& itt  A B,  adB  C, 
ita  DE,  adEF  ,&  vt  A C,  ad  CB,ita 

DF , adFE. 

Qv  O D Ji  anguli  vnius  aqua- 
les fuerint  angulis  alterius , Jingult  A- 
jingulis, at  latera  circa  aquales  an  13 

gulos  non  proportionalia , aut  con - j \ / %. 

trarnon  dicentur  tales  figura  fimi-  ^CE E 

les:  cuiufmodi funt  quadrat um-,  (gg  q 

figura  altera  parte  longior.  Ha  et  e-  /\  yL 

nim  figura  habent  quidem  angulos  f \ f ^ ^ 
aquales  y utpote  rectos , at  latera  H T 1* 
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•unius  lateribus  alterius  proportionalia  non  fiunt  ,•  quippe  cum 
latera  quadrati  circa  quemuis  angulum  retium  habeant 
proportione  tqualitattSylatera  uero  figura  altera  parte  longio- 
ris circa  quemuis  angulu  rectu  , proportionem  in&qualitatis . 

Ex  quibus  confiat , omnes  figuras 
JL  reclilineas  aqui angulos ^ & Aquila- 

/\  13  terar-,  qu&  & angulos  & latera  ha- 

j \.  /\  bent  numero  aqualia , ejfe  fimiles , 

quanqttam  inter  fie  maxime  fint 
Q in  Aquales  . Cuiufimodi  fiunt  trian- 

A-^  gula  Aqullatera  GHI,  KLM>  Pro - 
/ \ pter  laterum  enim  squalitatem*  erit 
— 1 &■ — ^ M GH,ad  Gl.vt  KL.ad  KM;  Item 

GH,ad HI, -ut  K,L,ad LM; & GI,ad IH, vt  KM,  ad ML, 
cum  fiemper  fit  proportio  a qualitatis  . idem  dicendum  efi  de 
quadrat  is  ^pentagonis  Aquilateris  <&  Aqui  angulis , nec  non  de 
hexagonisyhept agonis  , oBogonis , & de  alijs  id  genus  figuris 
reciilmeis  &quiangulis  , atque  Aquilateris  , 


RECIPROCAE  autem  figura  funt , j 
cum  in  vtraque  figura  antecedentes  & 
confequentes  rationum  termini  fuerint. 

V T fi  in  paraUefogrammis  ABCD,  EFGH,  latera  AS,  | 
BC, ita  proportionali  a fuerint  lateribus  EF  , FG,  vtvtrobt- 
l i>  X que  fit  & antecedens, 

p- j /\  (Jf  confiequens  dmerfa- 

* ! f \ rum  proportionum,  hoc 

4?  — / M efi , vt  fit  ea  proportio 

n j‘  R- — 1 AB, ad  EF,  qua.  FG, 

I L ,,  J adBCj  fbu  eade  AB, 

H ° adPG^uxF.F,ad 

^Ci  ( vtroque  enim  modo  AB , efi  antecedens  vnius  propor- 
tionis & £Cy  confiequens  ait  erius, iri  figura  AB  C Di  quem- 
admodum & primo  medo  E Fy  est  confiequens  vnius,  &F  G* 

ante- 
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antecedens  alterius  ; vel  fecundo  modo  FG,  confequens  , 

£ F,  ant  e c edens fin  figura  EFGH,  j dicentur  huiufmodip  a- 
rallelogramma  recipro ca^qu amuis  fimilia  nonfimt . Similiter 
erunt  triangula  1 K L;M NO;  reciprocaj.fi fuerit  vt  I K , ad 
M Njita  M 03adl  L ; velvt  I Ksad MO,ita MN3ad  IL, 
Neque  memini  me  inuemjfe  apud  Geometras  vfum  recipro- 
carum figurarum  in  aUjs  figuris  3 quam  in  parailelogram - 
mis3  0*  triangulis  • 

III. 

SECVNDVM  extremam , & me^ 
diam  rationem  reda  linea  feda  efle  di- 
citur-cum  vt  tota  ad  maius  {egmentum  , 
ita  maius  ad  minus  fe  habuerit » 

S I linea  recla  quauis  A B , ita  diuidatur  in  C fine,  quali- 
ter,vt  fit,  quemadmodum  tot  a A B , ad  maius  f egmentum 
A C,  ita  AC, maius  [egmentum  ad 
G B^minus [egmentum ; dicetur  di - 

uifa\  eff e fecundum  extremam  ^ \ 1 ■ ■ lB 

mediam  rationem « Quam  quidem 

diuifionem  docebit  Euclides  propof.  ? o-  huius  lib.  eamque  Jub 
alijs  verbis  iam  docuit  lib.  2, propof  u.vt  fiet  perspicuum  pro- 
pof. q 0, huius. lib. Sunt  autem  pene  innumera,  dignitates , atfy 
vtilitates  linea  hoc  modo  diuifa,vt  ex  libris  Stereometria  con 
fla  b itjpra fertim  lib,  13.  vt  non  immerito  d quibufdam  dici  a 
fit  diuina proportio  fin  quam  linea  eo  modo  efi  d.  uifa , 

1 1 1 1. 

ALTITVDO  cuiufque  figuras  eft 
linea  perpendicularis  a vertice  ad  bafin 
deduda. 

Sia  vertice  A,  trianguli  A BC3  ad  bafin  B C,perpendi- 

A a a cularis 


7js  gjfe?  EVCLID.  GEOM.  qjfe? 


* 2 8. primi, 

I 

.b3+primi. 


cularis  ducatur  A G ; dicetur  h&c  perpendicularis  , altitudo 
trianguli  ABC  iit  a vt  tantam  dicatur  habere  altitudinem 
triangulum,  quanta  efi  perpen 
dicularis  A G,  Sic  etiam  per- 
pendicularis DH,  dubia  a D, 
‘vertice  trianguli  D E F , ad 
bafin  EF,  ad  partes  E,protra - 
clam,  appellabitur  altitudo  trianguli  D E F.  Itaque  fi  dua- 
rum figurarum  perpendiculares  a verticibus  ad  bafes  (fiue 
ha  protracla fintyfiue  non  ) demijf&,fuerint  aquales , eandem 
dicentur  huiufmodi figura  habere  altitudinem , Tunc  autem 
huiufmodi  perpendiculares  erunt  Aquales , cum  bafes  figura- 
rum , ac  vertices  in  eifdem  confiituti  fuerint  parallelis  , cu- 
iufnodi funt  perpendiculares  A G,  D H,  triangulorum  ABC, 
DEF,  in  eifdem  parallelis  confiitutorum . Cum  enim  anguli 
A G H , D H G , interni  ex  eadem  parte  fint  duobus  reclis 
Aquales  fimmo  duo  recli * erunt  redi  a AG,D  H,  parallela  ; 
Sunt  autem  & A D,GH , paralleU,  eo  quod  ponantur  trian- 
gula in  eifdem  ejfe  parallelis  conftituta.  Igitur parallelogram 
mum  erit  AD  H G yh  ac  propterea  latera  oppofita  A G,DH, 
Aqualia  erunt . Eandem  igitur  dicentur  ea  triangula  habere 
altitudinem . Quod fi  in  eifdem  triangulis  vertices  ponantur 
C,  Fy  bafes  vero  A B,  & D E ; non  habebunt  ea  eandem 
altitudinem.  Perpendicularis  enim  duci  a ex  Fyad  bafin  DE  3 
protractam  Aqualis  no  efi perpendiculari  ex  C^ad  bafin  A By 
deduci  a,  cum  nec  triangula  ipfix  in  eifdem  parallelis  pojfint 
confiitui  y vt  manifeftum  efi  . 

RECTE  vero  ab  Euclide  altitudo-  figura  cuiufuis  defi- 
nita efi  per  lineam  perpendicularem , quce  a vertice  ad  bafin 
deducitur:  quoniam  , vt  fcribit  PtolemAUS  in  libello  de  Ana- 
lemmate,  & referente  Simplrcioyin  libro  de  dimenfioneymen- 
fura  cuiufcunque  rei  debet  ejfe  fi  at  a,  determinat aquey  & non 
indefinita : I nter  omnes  autem  reclas  Ime  as yp  enes  quas  meri- 
to GeomstrA  yfictit  & vulgus , omnia  metiuntur  5 fola  linea 
perpendicularis  certa  efi , determinat  scfi  longitudinis , ali  A 
autem  omnes  incerta  indet erminatAque , Qua  de  re  plura 
fcripfimus  ad  initium  commentariorum  , quos  in  spharam 
loan.  de facro  bofco  edidimus* 
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RATIO  ex  rationibus  componi  di- 
citur, cum  rationum  quantitates  inter 
fe  multiplicata , aliquam  effecerint  ra- 
tionem. 

§lV  ON I A'M  denominator  cuiuslibet  proportionis  ex- 
primit quanta  fit  magnitudo  antecedens  ad  confequentem  ; 
(vt  denominator  quadrupla  proportionis , nempe  j-.oftendit,  in 
quauis  proportione  quadrupla  antecedentem  magnitudinem 
quater  continere  confequentem;  denominator  vero  proportio- 
nis fubquadrupU^videlicet  indicat  ante cedetem  ejfe  par- 
tem quartam  confequentis,  (yc, ) dici  folet  propter  e a denomi- 
nator a Geometris,  quantitas  proportionis  ; vt  idem  fignificet 
quantitas  alicuius  proportionis, quod  denominator . Vult  igitur 
h&c  definitio  ^proportionem  aliquam  ex  duabus  5 vel  pluribus 
proportionibus  componi , quando  harum  denominatores  5 feu 
quantitates  inter  fe  multiplicate,  effecerint  iUam  proportione  , 
feu  ( vt  vertit  Zambertus)  effecerint  illius  proportionis  quan- 
titatem ifiue  denominator  em . Vt  proportio  duo  de  cupi  a com- 
poni dicitur  ex  dupla , (y  fextupla ; quoniam  denominator 
proportionis  duo  de  cupla, nimirum  1 2. producitur  ex  multipli- 
catione denominat  oris  duple proportionis , nempe  ex  2.  in  de- 
nominatorem  fextupla, hoc  «/?,  in  6.  Sic  eadem  proportio  duo- 
decupla  dicitur  componi  ex  tripla  (y  quadrupla. Nam  ex  mul 
tiplicatione 3, in  4.  producitur  idem  denominator  12.  duc  de- 
cuple. proportionis . Eadem  ratione  proportio  trigecupla  compo- 
ni dicitur  ex  dupla  jripla^dy  quintupl a . Nam  harum  deno- 
minator es  2.3 . 5 .inter  fe  multiplicati  gignunt  3 0.  denomina- 
torem  illius . Sic  etiam  proportio  dupla  dicetur  componi  ex  fef- 
quialtera , (y  fefquitertia  : quia  fefquialtert  denominator 
1- dubius  in  1 A-  .denominator  em fefquitertie,gignit  2. de- 
nominat orem  duple. . Rufus  eadem  prcportio  dupla  compone- 
tur ex  fefquifeptima,  (y  fupertrip  artient  e quartas  f Nam  ha- 
rum proportionum  denominatores  i-~ . i-X.  inter  fe  multi- 
plicati procreant  2.  denominator  em  duple.  Item  eadem  dupla 
A a a 2 pro- 
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proportio  componi  dicetur  ex  fiabfefquiqucttrta *,  O*  dupla,  fef- 
quiahera-,  propteres.  quod  harum  denominatores  2- 1-.  «z- 

fe  multiplicati  producunt  quoque  eundem  denominator  em 
2.  proportionis  dupU.  Atque  ita  ex  infinitis  alijs proportioni- 
bus componi  dicetur  dupla  proportio  : quod  etiam  de  quauis 
aha  proportione  dici  potefi^vt  paulo  pojl  patebit . 

PORRO  quemadmodum  in  magnitudinibus  continue 
proportionalibus , proportio  prime,  ad  vltimam  componi  dici- 
tur ex  proportione  prime,  adfecudam, (y fecunda  ad  tertiam , 
tertia  ad  quartam , (yc.cum  illa  ex  his. inter me dijs  confiet , fy 
illius  denominator  ex  harum  denominat  oribus  inter fe  multi- 
plicatis producatur ,vt  quinto  libro  defi.  1 0 . expo fuimus: ita  vt 
fi  fuerint  dua  proportiones  aquales  intermedia,  ex  quibus  dici 
tur  coponi , dicatur  proportio  prima  magnitudinis  ad  vltima 
duplicat aproportionis prima  adfecuddi  (it  res^triplicata,  etc. 
Sic  etiam  in  magnitudinibus  quibuj, 'cunque  or din e pofit is, pro- 
portio prima  ad  'ultimam  dicetur  componi  ex  proportione  pri- 
ma ad  fecundam^  fecunda  ad  tertiam , (y  tertia  ad  quar- 
tam^fyc, donec  extiterit preportio,  quoniam  denominator  pro- 
portionis prima  magnitudinis  ad  vltimam  confurgit  ex  de- 
nominatoribus proportionum  intermediarum  inter  fe  multi- 
plicatis , Quod  quidem  primum  induttione  quadam  Theo- 
nis Alexandrini , quam  hoc  loco  adducit , confirmabimus : 
Deinde  vero  idem  duabus  demonftrationibus , quarum  vna 
traditur  ab  Eutocio  Afcalonita  lib.  2.  Archimedis  de  Jfihara 
(y  Cylindro, theoremate  j-. (y  m i.lib.  Apolhnij  Pergat  de  co- 
nicis elementis^  propcf.  11.  Altera  autem  aVitellione  lib . /. 
propof  1 q fua  perspechua,  comprobabimus. 

THEON  igitur  rem propofitam  ita  conatur  abfoluere . 

Habeat  A B,adC  D * rationem  datam , v eluti 
Ai.  duplam , aut  triplam , aut  quamlibet  aliam  * (y 

■ ^ C D,  ad  EF , eandem  quoque  datam. Dico  quod 
G- • -r  ipfius  AB,  ad  EF^ratio  confiat  ex  A B,adC  Di 

' " J -S,  (y  ex  CD,ad  E Fi  velquodipfius  AB,  ad  C D , 

XX  L rationis  quantitas  multiplicata  in  ipfius  C D,ad 

F EF,  rationis  quantitatem , efficit  ipfius  AB , ad 

EF  ^rationis  quantitatem.Sit  enim  primum  AB  y 
quam  C D, maior  i&  CD^quam  EF:  & (it  quidem  A B 3 ip- 
fius CD, dupla,  {y  C D,  ipfius  E F , tripla . Quoniam  igitur 

CD , 
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CD,  ipfius  E F,  tripla  ejl, ipfius  autem  C D , dupla  ejl  A B; 
erit  A B, ipfius  E F ,fexttcpla . Gammam  fi  triplum  alicuius 
duplicamus , fitfextuplum  ; hoc  enim  e fi  proprie  compcfitio . 
Vel fic. Quoniam  A B , dupla  efiipfius  C D,diuidaturA  B , 
in ipfis  C D,  Aqualia,  hoc  ejl,  A G,&GB:& quoniam CD, 
ipfius  EF, tripla  e fi-,  squalis  autem  ejl  A GfipfiC  D;&  AG, 
igitur  ipfius  E F ,tripl a ejl  : Idpropterea  & G B , ipfius  E F , 
tripla  ejl.  T ota  igitur  A B , ipfius  E F , /e xtupla  ejl . Ipfius 
igitur  AB,  & EF,ratio  connecliturper  CD,  medium  limite 
compcfita  ex  ipfius  AB,adC D;&  CD,ad  EF,  ratione . 

S I M I L IT  ER  autem  , &fi  minor  fuerit  C D,  vtra- 
que  ipfiarum  A B,<&  E F,  idipfum  colligitur . Sit  enimrur- 
■fus  A B , ipfius  C D,  tripla  5 At  CD, ipfius  EF, 
fit  dimidia . Et  quoniam  C D , ipfius  E F , di- 
midia ejl s Ipfius  autem  C T),  tripla  esi  A B;  A 
erit  A B , fsfquialtera  ipfius  E F . Si  enim  ali - T I 

cuius  dimidium  triplicamus , habebit  ipfum  fe-  I j X 
mei,  & dimidium . At  quoniam  AB, ipfius  CD,  ~ i 
tripla  ejl & CD, ipfius  EF,  dimidia  ; qualium 
A B,  squalium  ipfi  C D , trium , talium  ejl  E F , duorum  . 
Cluar  e Jefqui ait  erum  e fi  A B,  ipfius  E F.  Igitur  ratio  ipfius 
AB, ad  EF,  connecliturper  CD, medium  limitem , compofi- 
ta  ex  ipfius  A B,ad  CD;& C D,ad  EF, ratione. 

SED  iam  rurfius fit  C D,  vtraque  ipfiarum  AB  EF, 

maior\& fit  quidem  AB, ipfius  C D , dimidium , 

JyCD,  ipfius  E F,fefquitertium . Quoniam  igitur , 
qualium  ejl  AB, duorum , talium  ejl  C D , qua-  j 
tuor  i qualium  autem  CD,qttatuor,  talium  EF,  A 'T 
trium.  Et  qualium  igitur  A B , duorum,  talium  T ' T 
E F , trium . Connectitur  igitur  rurfius  ratio  ipfius  T . X 
A B , ad  E F,  per  C D , medium  limitem  , qui.  2DF 
duorum  ejl  ad  tria.  Similiter  quoque  & in  pluribus , & in 
reliquis  cafibus . Et  manifejlum  e fi , quod  fi  a compojita  ra- 
tione qu  suis 'vnaccmpo  fit  arum  auferatur,  uno fimphcium 
eieBo , reliqua  compo fit  arum  ajfumetur . 

Hac  ad  verbum  defiumpfimus  ex  Theone , iuxta  interpres 
talionem  Zamberti  * 

E VT  OC 1 1 vero  demonfiratio  ita  fe  habet . 

SINT  tres  magnitudines  A,  B,  C . Dico  proportionem 
A a a g A,  ad 
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A,adCyComponi  ex  proportionibus  A, ad  Bidy  B, ad  C. Quod 
quidem  facile  demonfirabitur , ajfumpto  prius  hoc  principio ; 
Quantitatem» fu  denominat  orem  cuiufuis  proportionis  mul- 
tiplicatum in  confequentem  magnitudinem  proportionis  eiuf- 
dem,producere  antecedentem . Gumenim  denominator  indi- 
cet habitudinem  antecedentis  ad  confequentem » necejfe  efi , 
confequentem fumptam  fecundum  denominator  em , hoc  ejl , 
multiplicatam  in  denominator  em , refituere  antecedentem . 
Vtquia  12. ad  3.  habent  proportionem  quadruplam , idcirco 
3. multiplicat a in  4. producunt  12. Item  quia  4- ad 20. habent 
proportionem  fubquintuplam , cuius  denominator  efi  -\-.fit  3 
vt  in  confequentem  2 0. efficiat  4.  dyc.  Sit  igitur  propor- 

12  12  tionis  Ayad  B , denominator  JD»  proportio- 

nis vero  B,  ad  C,  denominator  fit  E & 
D , multiplicans  E , producat  F . Dico  F» 
effie \cquantitatem  » fiue  denominator  em 
C proportionis  A , ad  C,  hoc  efi»  fi  multipli- 

4.  1 cetur  F , in  C , produci  A . Producatur 

J3  namque  G » ex  multiplicatione  F » in  C. 

2 I 2 ; Dico  G^ipfiA,  Aqualem  ejfe » ac  proinde 

1 j t - A 5 feri  ex  F » in  C.  Cum  enim  Dyfit 
A BGDEFG  denominator  proportionis  A, ad  B} fi  mul- 
tiplicetur D»  in  B,  producetur  A.  Eadem 
ratione, fi  E, multiplicetur  in  Cyproducetur  B.  Quoniam  igi- 
tur F,  & E ^multipli  cantes  C, producunt  G,  & B » ( nam  ex 
1 iS.fepti - F,in  C»fit  Gidyex  Eyin  C,fit  Byvt  dtclum  efi,)3-  erit  vt  F, 
tnt  . ad  Eyita  Gyad  B.Rur/us  quia  Dy 

A yJ  00*  B,2o.  C»  s.  multiplicans  E,  & Bypro ducit  F , 
h /7»  fepti - D,  5 . E ,4.  dll  A;  b erit  vt  Eyad B,ita  F,  ad 

mi.  Gyioo.  Fy2o.  A-,& permutando  vt  E, ad  F, ita 

B,adA  ■»  dy  conuertendo  rurfus,vt 
F,  adEjta  A,ad B:Vt  autem  F,  ad  E,  ita  o&enfum  efi  ejfe 
Gyad  B. Igitur  vt  A, ad  B,ita  GyadB\  ideocfc  Aquales  erunt 
quantitates  A,  dy  G.Quam  obrem  cum  G, producatur  ex  F, 
in  C, producetur  quoque  A,  ex  Fjn  C iproptereaque  F , quan- 
titas erit  proportionis  Ayad  C.  Quod  efi  propofitum . 

SIMILIS  ratio  efi  in  pluribus  magnitudinibus . Sem- 
per  enim  proportio  prima  ad  vltimam  componetur  e x propor- 
tionibus prim a ad fecudam»dy  fecunda  ad  tertiam >dy  tertia 

ad 
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ad  quartam  , &c.  Vt  fi  fuerint  quatuor  magnitudines 
Ay  By  C,  D,  componetur  proportio  A , adD,  ex  12 
proportionibus  A , ad  B , B,  adC  & C , ad  D, 

Nam  fi  intelligantur  tres  magnitudines  A,C,  D , 
componetur  proportio  A , adD  , ex  proportionibus 
A»  ad  Cs&  C,  adD  , vt  ofienfum  e fi  : At  vero 
eadem  ratione  proportio  A , ad  C,  componitur  ex 
proportionibus.  At  adB,<& B>ad  C. Igitur  propor- 
tio A, ad  D,  componitur  quoque  ex  proportioni- 
bus A, ad BiB,ad C,& C,ad  D.  Quod  efi prop  cfitum.  Idem 
cernes  in  5.6 .7. vel  quot  cunque  magnitudinibus  . 

V IT  E LL  I O denique buiufcemodi affert  demonfira- 
tionem—j . 

SINT  tres  magnitudines  A , B ,C.  Dico  proportionem 
A,  ad  C,  componi  ex  proportionibus  A,  ad  B;  ^ 

& B , ad  C.  Hoc  autem  demonflrabitur  yafi~ 
fiumpto  eodem  principio  Eutocij . Denomina- 
torem  videlicet  proportionis  multiplicatum 
in  magnitudinem  confiequentem  proportionis > 
producere  antecedentem  magnitudinem  . Sit 
namque  D , denominator  proportionis  A , ad 
B-,&  E,  denominator  proportionis  B , ad  C ; 

At  F , denominator  proportionis  A » ad  C . 
Demonfirandum  efi  igitur  F, produci  ex  D , 
in  E , quod  ita fiet . Quoniam  quod  ex  F>pri - £ 
ma  quantitate  in  C , quartam  producitur , 

Aquale  efi  ecquod  ex  D, fecunda  in  B ^tertiam  gignitur,  cum 
fiemper  producatur  A i (nam  ex 

F , denominator  e in  C yconfe-  A,  10  e.  B,  20.  C,  s. 
quent em  producitur  A,antece-  D , 5.  E , 4. 

dens  i fimiliter  ex  Dy  denomi - E,  20. 

nat  ore  in  B,  confiequentem  pro- 
ducitur antecedens  A,)  * erit  vt  F,  prima  ad  D,' fecundam  y 


2 2 


II 
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ita  B,tertiaad  Cyqu  artam . Cum  igitur  E ,fit  denominator  mi  • 
proportionis  JB,  ad  C ,*  erit  quoque  E , denominator  propor- 
tionis F,  ad  D. Quare  E, multiplicans  confiequentem  D, pro- 
ducet antecedentem  F.Quod  efi propofitum.Htc  Vitellio. 

IDEM  ofiendetur  in  pluribus  magnitudinibus,  vt  prius 
ex  Eutocio.  Velutiydatis  C .magnitudinibus  A 3ByCyD,E,F, 

A a a <+  compone- 
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componetur  proportio  A, ad  Fyex  proportionibus  A , adB  ,•  B, 
adCiCsadD;DjadE;&E,adF.  Nd 
A.B.C.  D.  E.F.  ut  cfienfum efi, proportio  A,  ad F, compo- 
12.6.  3.  2.  1.4.  nttur  ex  proportione  Ayad  B;& B,adF: 

Hgc  autem  proportio  ByadF,  componitur 
ex  proportione  ByadC,<&  C,adF:  Et  h&c proportio  Cs  ad  F, 
componitur  ex  proportione  C,ad  D,  & D,  ad  F : Atque  hac 
tddem  proportio  D , ad  F,  componitur  ex  proportione  Di  ad  E, 
& Fyad  F.  Igitur  proportio  A , ad  F , ex  omnibus  proportioni- 
bus intermediis  componitur:  hoc  efiy  denominator  proportionis 
A,  ad  F,  gignitur  ex  quinque  denominat  oribus  quinque  pro- 
portionum intermediarum  inter  fe  multiplicatis  . 

E X his  liquido  confiat  idyquod  ad defin.i  o.  lib.  5.  docui- 
mus : nimirum , Continuatis  quothbet  quantitatibus  continue 
proportionalibus , proportionem  prime  ad  -ultimam  componi 
ex  omnibus  proportionibus  inter  me  dijs  aqualibus  yhoc  efi,  de- 
nominatcrem  proportionis  y quam  prima  ad  ultimam  habet , 
produci  ex  denominator  e proportionis , quam  prima  habet  ad 
fecundam, in feipfum  multiplicato ex  eodem. in  numerum 
productum,  <&  fic  deinceps , donec  tot  multiplicationes  fiant , 
vna  minus , quot  proportiones  inter  primam  quantitatem  y (£? 
ultimam  funi  interpofite, : Adeo  ut  duplicata  proportio  ali- 
cuius proportionis  confurgat,  cum  huius  proportionis  denomi - 
nator  bis  ponitur,  (propter  duas  aquales  proportiones  interpri- 
mo. quantitatem,^  tertiam  pofitas ) atque  ita  in  fe  multipli- 
catur itriplic at  a uero,  quando  idem  denominator  ter  ponitur , 
(propter  tres  proportiones  aquales  inter  primam  quantitatem * 
f?  tertiam  pofitas ) atque  ita  multiplicatur, primum  in  fe,  de- 
inde iterum  in  numerum  productum  . Et  fic  de  quadruplica -» 
ta,  quintuplicata , & de  alijs  dicendum  efi  in  infinitum  . Efi 
enim  eadem  demonfiratio  in  magnitudinibus  continue  pro- 
portionalibus,^ in  magnitudinibus  non  proportionalibus:  So- 
lum in  illis  denominator  es  aquateis  erunt . Vt  fi  A,  By  C,  po- 
nantur continue  proportionales , aquales  erunt  denominat  ores 
D,EyCr  F,  erit  denominator  proportionis  duplicate,  fg-c. 

ETSI  autem  demonstratio  tam  Eutocij,  quam  Vitellio - 
nis proprie  quadrat  in  proportiones  tantum  rationales  , cum 
utroque propcfitionibus  lib  7.  Euclidis  nitatur  • quia  tamen  , 
qua  de  numerorum  proportionibus  demonfirantury  conuemunt 

quoque 
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quoque  magnitudinibus  incommenfurabilibus , hoc  eft, propor- 
tionibus irrationalibus > dici  pctcfi  vtraque  demcnfiratio  om- 
nibus proportionibus  convenire  * 

V E RV  M ctiamfi  non  conflaret , propojitis  pluribus-ma- 
- gnitudmibus , denominat  orem  proportionis 5 quamprima  ad  vl 
timam  habet  ^podud  ex  multiplicatione  denominatorum  in- 
termediarum proportionum  inter  fe^vt  demonflrauimus  ■>  non 
tamenpropterea  dcmonflrationes , in  quibus  compofitio  pro- 
portionum adhibetur  , minus  certa  erunt : quippe  cum  in  illis 
hac  denominatorum  multiplicatio  no  vfurpetur.  Nam  quem- 
admodum 5 propojitis  pluribus  magnitudinibus  continue  pro- 
- portionalibus, primam  ad  tertiam  dixit  Euclides  definit.  iOi 
Ub.s .habere  proportionem  duplicatam  eius , quamprima  ha- 
bet ad  fecundam  > nimirum  compofitam  ex  duabus  proportio- 
nibus tntermedijs  Aqualibus : primam  vero  ad  qUartam  ha- 
bere proportionem  triplicatam  eius,  quam  prima  ad fecunda 
habet. hoc  efi,compcfitam  ex  tribus  intermedijs  proportionibus 
Aqualibus  :<&  fic  deinceps  ; nulla  faci  a mentione  multiplica- 
tionis denominatorum  : Ita  quoque , fi  ponantur  ordine  plu- 
r es  magnitudines  eiufdem  generis  non  continue  proportionali- 
busydicetur  prima  ad  vl  timam  habere  proportionem  compofi- 
tam ex  omnibus  proportionibus  tntermedijs  , licet  inter fe  non 
fint  omnes  aqualei  ,fiue  aliqua  flnt  maioris  m&quahtatis , & 
aliqui  sequalitatis^jy  aliqua  minoris  inaqualitatis , flue  om- 
nes eiufdem  generis  fint  ^fo  lum  eam  ob  caufam,  quod  illa  pro- 
portiones intermedia  fint  inter  extremas  duas  magnitudines 
inieriecha  $ quemadmodum  defin.j  o.lib.s  froportio prima  ad 
tertiam  dicebatur  duplicata fijoc  folo  nomine  , quia  dua  pro- 
portiones aquales  interpofita  funt  inter  extremas  duas  magni- 
tudines : Adeo  vt  non fit  aliud  difcrimen  inter  hanc  compofi- 
tionem  proportionum,  ^ illam  duplicatione ytriplicatione^&c* 
qua  lib.s  .explicata  efi,quam  quod  in  duplicatione  $ triplica- 
tione, & c. proportionis  interij ciuntur  proportiones  Omnes  a qua- 
les,in  compofitione  vero  proportionum  non  necejfe  eft,  interpo- 
fitas proportiones  aquales  ejfe  . Multiplicatio  tamen  denomi- 
natorum vtihs  e fi,  vt  fidamus, quanam  fit  illa  proportio , qua 
alterius  dicitur  duplicat  a ^tripli  cata^c. vel  qua  ex  prope (itis 
proportionibus  compofita  ejfe  dicitur . 

VERBI  gratia  * Vt  fidamus  , qua  proportio  fitilla , qua 

dicitur 
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dicitur  duplicata  proportionis  decupl&^ponemus  i o denomina- 
tor e decupla  proportionis  hu  hoc  modo , io.  io,&  vnum  in  al- 
terum ducemus  . Numerus  enim  genitus  i oo.  denominator 
ejlproportionis^qui -decupla  efi  duplicata  .Vt  autem  habea- 
mus denominaterem  proportionis-,  qua  eiufdem  decupla  tripli- 
cata dicitur , ponemus  / o.  denominator  em  ter  boc  modo\ 
10.10.10.& primum  in  fecudum  ducemus , •$»  numerum  pro- 
ductum loo. in  tertium. Nam  numerus  hk procreatus  1000 . 
denominat  proportionem  decupla  triplkatam . fifuod\de  alijs 
quoque  proportionibus  dicendum  efi . Sed  hoc  etiam  difeemus 
abfque  denominatorum  multiplicatione . Nam  fi  continuen- 
tur tres  numeri  in  proportione  data , vt  in  tr altatu  proportio- 
num^cum  de  proportionalitate  Geometrica  agebamus,  docui- 
mus , habebunt  duo  extremi  numeri  proportionem  data  pro- 
portionis duplicatam  : fi  vero  continuentur  quatuor  numeri , 
habebunt  extremi  duo  triplicatamproportionem  dat&  propor- 
tionis. Conferendus  autem  efi  maior  cum  minor  e, quando  da- 
ta proportio  efi  maioris  in&qualitatisj  minor  vero  cum  maio- 
re, cum  data  proportio  minoris  in&qualitatis  efi . V eluti  fide- 
fideretur proportio  decupla  preportionis  duplicata , continua- 
bimus tres  numeros  in  proportione  decupla  hoc  modo,  1.10.100 . 
Vel  3*30.  3 00.  Nam  proportio  loo.  ad /.  vel  3 oo.ad  3.  qua 
centupla  efi  , dicetur  decupla  duplicata  . 'Eodem  modo  pro- 
portio i.ad  r oo.  vel  3.  ad  300.  qu&  fubcentupla  efi  , dicitur 
duplicata  preportionis  fubdecuple.  i.ad  1 0.  vel 3.  ad 3 o. 

EADEM  ratione  vt  cogno fiamus , qu&nam  fit  pro- 
portio illa,  qua  verbi  gratia  componi  dicitur  ex  tripla,  dupla , 
fefquialtera  , & fefquitertia , ftatuemus  ordine  harum  de- 
nominat ores  hoc  modo,  3. 2.  i-|-.  1- 1-.  ecfque  inter  fe  multi- 
plicabimus , primum  3.  in  2.  deinde  productum  numerum 
6. in  i-j-.  & huncrurjus  numerum  pro  creatum  D.  in 
fic  deinceps, fi plur  es  ejfent  denominat  ores.  V It  imus  enim  pro- 
ductus x 2.  e ft  denominator  proportionis  , que  ex  datis  propor- 
tionibus componi  dicitur ita  vt  proportio  duodecupla  compo- 
ni dkatur  ex  tripla, dupla, fefquialtera,  & fefquitertia . Hoc 
autem  inteUigemus  etiam  fine  hac  multiplicatione  denomi- 
natorum . Si  namque  proportiones  componentes  continuentur  , 
in  numeris, it  a vt  primus  ad fecundum  habeat  primam  pro - \ 
portionem  component  em, fecundus  ad  tertium  fecunda  fertius  ! 
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nonum , extremorum prcpcrttone , qus,  ex  proportionibus  in- 
ter?:'! edi} s componi  dicitur,  vere  ejfe  maiorem  qualibet  inter- 
mediarum componentium , vtpcte  confiat am  ex  additione 
omnium  intermediarum  proportionis  inter fe,  ac  proinde  omnes 
intermedias  proportiones  debere  ejfe  minores  extremorum pro- 
- portione. Verum  hoc  falfum  efiyfe  'Euclidi  omnino  repugnans, 

vt  ex  proximo  exemplc^quod  ex  prope f 23.  huius  lib. protuli- 
mus , perjjicuum  efi  . Nam  prcpojitts  tribus  hifce  numeris , 
2-4-  9.18 -qui  habent  eafdem  proportiones  ordine  inter  fe , quas 
latera  vnius  par  ali eleg  rammi  ad  latera  alterius  paraUelo- 
grammi  habent  serit  proportio par  allelogrammi  ad.  parallelo - 
grarnmu  eadem^qus,  24.  ad  18. nimirum  ex  laterum  propor- 
tionibus ccmpofitapvt  Euclides  demon fir at . Quis  autem  non 
videt, proportionem  24.  ad  18 . qua  fiefquitertia  efi , multo  mi- 
norem ejje proportione  24.  ad  9.  qu&  dupla  efi  fuperbip artiens 
1ertias?Sedde  hac  re  plura  fcribemus  adpropcf.sJib.8. 

H JE  C cum  ita fint,  fi  quis  velit  habere  quot  libet  propor- 
tiones datam  proportionem  component  es fid  efi,  quarum  deno- 
minator es  inter  fe  multiplicati  gignant  dat&  proportionis  de- 
nominator em,  ftatue  di  erunt  inter  duos  numeres  data  propor- 
tionis quofeunque  5 tot  numeri  med.ij  quicunque  , quot  propor- 
tiones componentes  defiderantur 3 minus  vno  . Vt  fi  quis  •velit 
tres  proportiones^ex  quibus  centupla  proportio  componatur, fa- 
tis fi  et  quifiieni, fi  inter  1 00.  fe  i.duos  numeres  ponamus  me- 
dios fioc  modo,  1 00.  so.  io.  j.Nam  extremorum  proportio 
j 00. ad  1 .componitur  ex  intermedijs  tribus ^hoc  efi , ex  dupla , 
qutntuphy  & decupla. Ita  qucq-3  fi  alies  r.umeros  ftatuas  me 
dios  hoc  modo,  1 0 c.j  0.3 .1  .ccmpcnetur  eadem  proportio  100. 
ad  j . ex  decupla  ^tripla  fiefquitertia,  fe  tripla. Sic  etio.m  •vides 
hiey  2.3 .1.10.  j. duplam  proportionem  ccpofitam  ejfe  ex  qua- 
tuor, nimirum  ex fubfefqu  i altera^  tripla, fubd e cupla,  fe  decu- 
p 'a.  Quod fi  quis  petat  quotuis  proportiones  datam  proportio- 
nem component  es^que.  etiam  cmnes  data  fint  pr&ter  vnam , 
continuabimus  Ab  vno  extremo  data  pr  opertionis  cmnes  da- 
tas prepertienss  componentes  ordine. Hf  enim  cum  proportione, 
quam  vlthnus  medius  a.d alterum  extremum  dat&  proportio- 
nis habet,  component  datam  proportionem.  Vt  fi  quis  dicat^da 
mihi  quin  cite  proportiones,  qti~  rum  quatuor fint , dupla , tri - 
pia, fefquiaitera,  fe  qnintupia fiefquitertia  s componentes  pro- 
1 portionem . 
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portionem  fefquialt  eram  inter  \p.&  6 .ftatuemus  h os  quatuor 
numeros  medios,  9-4^  I.  6.  itavt  ctd 4.^-. ha- 
beant proportionem  duplam,  &4^~.  ad  i~~.  triplas  <&  j-~. 
ad  i .ffqui  alteram : & i.ad  quintuplam  fefquitertiam. 
Ex  his  etenim  quatuor , vnd  cum  proportione  ~ ■ ad  6.  qua 
eadem  eft , qus.  i.  ad  32.  componitur  proportio  fefquialt  er  a 
S>.adC.  Idem  eueniet,fidata  quatuor proportiones  continuen- 
tur d minori  extremo  6 .hocmodo,6 \i 2.36*54-28 8 .9.  ita  vt 
12. ad  6 . habeant  proportionem  duplam  36 .ad  1 2.  triplas 
& 5 4.ad  3 6 .fefquialt er ams & 288.  ad 54.  quintuplam  fef 
quitertiam.N  am  quinta  proportio  p.ad288 . eadem  eft  , qus. 
prius  ad  6. qualis  eft  i.ad  32, 

E X his  nullo  negotio fatis  faciemus  qusftioni , qua  quispid 
poftulat  fibi  dari  quotuis  numeros , qui  inter  fe  multiplicati 
procreent  datum  quemcunqs  numerum . Si  namque  fuman- 
tur duo  numeri  habentes  proportionem  d dato  numero  deno- 
minatam, & inter  eos  ftatuantur  tot  numeri  quicunqs , minus 
nono, quot  numeri  defiderantur  , erunt  denommatores  propor- 
tionum intermediarum , qui  qus.runtur.Nam  ij  inter  fe  mul- 
tiplicati producunt  denominator  em  proportionis  extremorum , 
vt  demonftratum  esi, hoc  e fi, numerum  datum . V eluti fi  quis 
petat  tres  numeros, ex  quorum  mutua  multiplicatione  gigna- 
tur 1 0 0 ftatuemus inter  duos  numeros  s 0 oKs .centuplam pro- 
portionem habentes  , duos  medios  numeros  quofcunque  5 hoc 
modo,  s oo.zs  o.s  o.s.eruntque  tres  qus  fit  i numeri,  2.  s.  10. 
nimirum  denominator  es  proportionum  s 00.  ad2S  0.  & 25  0. 
ad  s o.&  s o.ad  s.Nam  ex  2. in  s. fiunt  1 0.  & ex  1 o.  in  1 0. 
fiunt  1 0 e. Quod fi  quis poftulet  vnum  numerum , qui  vnd  cu. 
quotlibet  alifs  datis, fi  inter  fe  multiplicentur,  producat  datu 
quemcunque  numerum : Sumendi  erunt  rurfus  duo  numeri 
proportionem  habentes  d dato  numero, qui produci  debet , de- 
nominatam, ab  alterutro  eorum  continuanda  proportiones 
d datis  alijs  numeris  denominata. Denominator  enim  propor- 
tionis inter  alterum  numerum , & vltimum  continuatorum 
erit  numerus, quem  quarimus.  Vt  fi  dentur  hi  quatuor  nume- 
r i,  2, 3.1 -§-«  s -\-.quar at ur que  quintus  alius, qui  in  numerum 
ex  illorum  mutua  multiplicatione  productum  du&us  gignat 
datum  hunc  jiumerum  1 accipiemus  duos  numeros 9.Z?  6 . 
proportionem fefquialt  eram  habentes  d dato  numero  i~-.de- 


nomt- 
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nominatam  continuabimus  quatuor  proportiones  & 

2.3.  i~j--s-j-.de7iominat/ttthoc  modo,  9.4—.. 

Quintus  enim  numerus  qu&Jitus  erit  denominator  proportio- 
nis ad  6,  nimirum  ~.  Nam  quinque  hi  numeri  , 
2.3 , 1 J-|-.  t|*.  quorum  priores  quatuor  dati  funt,  quin- 

tus autem  inusntus , inter  fe  multiplicati  procreant  datum 
numerum  i~.  Idem  quintus  numerus  -*r  inusnietur , Ji 
quatuor  proportiones  a datis  numeris  denominata  continuen- 
tur d numero  C.hoc  modOyC  .12.36 ,54288^.  Denominator 
enim  proportionis  9. ad  28  S.efi—^.vt  prius.  Sic  etiam  Ji  qu&- 
rendifint  quatuor  numeri^qui  inter  f e multiplicati  procreent 
1 -Jlatuemus  inter  quofuis  duos  numeros  aquales  proportionem 
aqualitatis  ab  1 .denominatam  habentes  , tres  medios  nume- 
ros quoslibet yvt  hic  vides  , 4.  2.  1.3.  4.  Nam  denominatores 
proportionum  4.ad  2.& 2. ad  i.&  1.  ad 3.  & 3.  ad 4.  nimi- 
rum,2.2.-—.  funt  quatuor  numeri>quiqu&Yuntur  y quip- 
pe cum  inter  fe  multiplicati  gignant  I . 

F AC  I L IV  S huiufmodi  quafmnes  foluuntur  , Ji  tot 
numeri  qui  cunque, minus  vno,  quot  petuntur , inter fe  multi- 
plicentur, & per  vltimum  numerum  productum  diuidatur 
datus  numerus  qui  gigni  debet . Quotiens  enim  & ajfumpti 
numeri,  qui  multiplicati  inter  funt,  erunt  quos  qu&rimus.  Vt 
in  proxima  qua ftione,fi  hi  tres  numeri  verbi  gratia.  4.  s.  6. 
inter  fe  multiplicentur,  & per  numerum produtlum  1 2 0. diui- 
datur 1 . quo  produci  debet , Jiet  Quotiens  Quatuor  ergo 

numeri  qiujiti  funt  q.s. 6. ~-^.Nam  ex  4.  in  s.  fiunt  20.  & 
ex  20. in  6 .Jiunt  1 2o.&ex  i2odn  fit  x. 

POSTREMO  neque  hoc  pr ater  mittendum  e fi, videli- 
cet : Quemadmodum, ordine pofitis  quot cunq-,  numeris , deno- 
minator proportionis  extremorum  producitur  ex  omnibus  de- 
nomtnatorihus  intermediarum  proportionum,vt  demonfiraui- 
mus  ita  politis  quot  cunque  numeris  ordine , ita  tamen,  vt 
quilibet  infequens Jit fuo  antecedente  maior, differentia  extre 
morum  coaceruatur  ex  omntbus  dfferentijs  inter  mediorum 
numerorum.  Vt  hic.3.7.1 2.2  0.3  p.xoo.j  13 . differentia  in- 
ter 3.  er  71 3 - ejl  71  o.  At  differentia  inter  3>  & 7-  efl  4* 
Inter  7.  <3»  x 2.  ejl  $.  Inter / 2.  & 20.  eft  8 . Inter  20.  & 
3 9-efi  10.  Inter  30.  & loo.efi  70.  Inter  too.  denique 
&7*3-  eJt  613-  quA  omnes dfferentia , 4,  s. 8.1 0.70 .6 13- 

conficiunt 
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conficiunt  71 0,  differentiam  extremorum—» . 

ATQVE  h&c  dictafint  4s  quinque  definitionibus  ab 
Euclide  hoc  6 .lib.pofitisy quibus  addendam  effe  cen femus  fe- 
quentem  fextam  qua.  multum  conducet , ni  facilius  imelligan 
tur  27. 28. 29, & 3 o.propofit  tones  huius  libri  3 (7  quaznpluri- 
me.  alis,  decimi  libri, E a autem  efi  eifffmodi  i 

vi. 


PARALLELOGRAMMVM 
fecundum  aliquam  redam  lineam  appli 
catum,  deficere  dicitur  parallelogram- 
mOj  quando  non  occupat  totam  lineam. 
Excedere  vero,  quando  occupat  maio- 
rem lineam,  quam  fit  ea,  fecundum  qua 
applicatur:  ita  tamen, vt  parallelogram- 
muoi  deficiens, aut  excedens  eandem  ha 
beat  altitudinem  cum  parallelogrammo 
applicato , conftituatque  cum  eo  totum 
vnum  parallelogrammum . 

SIT  data  recta  linea  A B,Jupra  quam  confiituaturpa- 
rattelogrammum  A CD  E , quod  non  occupet  totam  Imeam 
AByfid defit  C B;&  ducta  B F»  pa~  T>  "F 

rallela  ipfi  C D , donec  cum  E D , 1 • , -j 

protracta  conueniat  in  F , comple  a-  I I 

tur  tot u parallelo grammu.  ABFE . • ' ■ 

P arallelogrammum  igitur  A D , A C B 

applicatum  fecundum  rectam  A B , 

deficere  dicitur  parallelogrammo  DB,ita  'Vt  D By  appelletur 
defectus  . 

RV  R S V S fit  data  recta  linea  AC , fupra  quam,  confli  - 
tuatur  parallelogrammum  ABFE»  quod  habeat  latus  A B. 
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"F  matus.  reHa  data  AC ; & ducatur 

7 C D,  ipfi  B F , parallela . FaraUe- 
Icgrammum  igitur  A F » applica - 
-r>  tum  fecundam  reclam AC , exce- 
^ dicitur  parallelogrammo  DB> 

ita  vt  D By  vocetur  excejfus « 

H / C autem  de  f e cius  DB,vel  excejfusjn  r e cl  angulis  qui 
dem  ejfe  potefi  vel  quadratum,vel  altera  parte  longior  figu- 
ra: In  non  recl angulis  autem  vel  Rhombus5vel  Rhomboides^ 
yt  perjfiicuum  eft . 

THEOR.  i,  PROPQS.  i. 
TRIANGVLA  & parallelogram- 
ma, quorum  eadem  fuerit  altitudo, ita  fe 
habent  inter  fe,vt  bafes , 

S I N T duo 

"D  H. triangula  ABC, 

D E F , eandem 
habentia  altitu- 
dinem, quorum 

■ LKI  BC  E F M N bafes  B C , E F . 

Item  duo  paral- 

lelogramma  C G , E H , eiufdem  altitudinis  , quorum 
ea?dem  bafes  B C,  E F-  Dico  ita  effe  triangulum  ABC, 
ad  triangulum  D EF,  & parallelogrammu  C G,  ad  pa- 
rallelogrammu E H , vt  eft.bafis  B C,  ad  bafin  E F.Hoc 
eft , li  bafis  BC,  ftatuatur  prima  magnitudo  , & bafis 
E F,  fecunda:  At  triangulum  ABC,  velparallelogram- 
raum  C G , tertia , & triangulum  D E F , vel  parallelo- 
grammum  E,  H , quarta  j ssquemultiplicia  prima:  ac  ter-= 
ti.e  ab  sequcmultiplicibus  f^cundx  & quart£  vel  vna  de- 
ficere, vel  vna  aqualia  cfle , vel  vna  excedere,  vt  defini- 
tio 5.1io. 5. exigit.  Collocentur  enim  tam  triangula,qua 
parallelograma  inter  eafdem  parallelas  G H , L N.fNa 
vt  in  defin.  4.  dictum  eft  , triangula  & parallelogramma 
tum  demum  eandem  habebunt  altitudinem  5 cum  inter 
eafdem  fuerint  conftituta  parallelas  : fic  enim  perpen- 
diculares 
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diculares  a verticibus  ad  bafes  demifls  squales  erut,J  & 
ex  BL, fumantur  quotcunq;  reds  BI,  IK,K  L,  ipfi  B C, 
squales^Item  ex  FN,  abfeindatur  quotcunq;  redaz  FM, 
MN,squalcs  reds  EF.  Deinde  ex  A,&  D,deducatur  re- 
da»  AI,AK,A  L;DM,DN.a  Erut  igitur  triangula  ABC,  * $2. primi. 
AIB,  AKI,ALK,  fuper  squales  bafes,&  inter  eafdem  pa 
rallelas  coftituta,inter  fc  xqualia.Eade  ratione  squalia 
erunt  triangula  DEF,DFM,  DMN.  Quam  multiplex  eft’ 
ergo  reda  CL,  redx  B C , tam  multiplex  quoque  erit 
triangulum  A C L,  trianguli  A B C5  & quam  multiplex 
eft  reda  E N,  reds  E F,  tam  quoqj  multiplex  erit  trian- 
gulum DEN,  trianguli  D EF,  quia  in  tot  triangula 
squalia  funtdiuifa  tota  triangula  ACL,D  E N,in  quot 
redas  squales  feds  fuerunt  tots  reds  C L,  E N.Quo- 
niam  vero  fi bafis C L,  squalis  Fuerit bafi  EN,  b necefla  b 38. primi. 
rio  triangulum  A C L,  squale  eft  triangulo  D E N , ac 
proinde  fi  C L,  maior  fuerit  qua  E N,neceflario  A C L, 
maius  eft  qua  DEN,  & fi  minor,  minus  5 deficient  pro- 
ptereavnaCL,  reda,  & triangulum  ACL,  sque- 
multiplicia  prims  magnitudinis  BC,  & tertis  ABC, 
ab  E N,  reda,  & triangulo  DEN,  squemultiplicibus 
fecunds  E F , & quarts  D E F , vel  vna  squalia  erunt , 
vel  vna  excedent , fi  ea  fumantur , qus  inter  fe  rcfpon- 
dent. c Quare  quee  proportio  eft  primee  B C , ad  fecunda  c 6 • def.nt. 
E F,  bafis  ab  bafin,  ea  eft  tertis  A B C,  ad  quarta  DEF,  quinti . 
trianguli  ad  triangulum.  Sicut  igitur  bafis  ad  bafin  , ita 
eft  triangulum  ad  tri  angulum . quod  eft  propofitum  . 

QV  ONIAM  autem  avt  triangulum  A B C , ad  ^is. quinti. 
rriangulum  D E F,ita  eft  parallelogrammu  CG(e  quod  * 34.  primi. 
duplum  eft  trianguli  ABC.)ad  parallelogrammu  EH 3 
( ‘ quod  eft  duplum  trianguli  DEF  ) perfpicuum  eft,°  ita  primi. 
quoque  efte  parallclogrammum  ad  parallelogrammum,  1 .quinti. 
vt  eft  bafis  ad  bafin  . Quod  tamen  eodem  argumento  c 6 
firmari  poteft,  quo  vfi  fumus  in  triangulis  , fi  prius  ex 
pundis  I,  K,  L,  educantur  reds  parallels  ipfi  B Gj  ncc 
non  ex  pundis  M,  N,  parallelas  ipfi  F H , &c.  Triangu- 
la igitur  & parallelogramma  , quorum  eadem  fuerit  al- 
titudo ; ita  fc  habent  inter  fe  , vt  bafes  . Quod  erat  de- 
monftrandum  . 

Bbb  SCHO - 
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S £ D & cenuerfiim huius  dcmmjlr abimus.  Videlicet. 

TRIANGVLA,  & parallelogramma , 
qus  ita  fe  habent  inter  fe , vt  bafes,  squales  ha- 
bent altitudinesjvel  eandem. 


SIT  triangulum  ABC>ad  trian- 

, gtilum  DEF  & par  alie  logrammu 

^ f~ I'  \\  \ A G B C , ad  paraUelogrammum 

/sr  / I \ \A  T>  E F H ,vt  bafis  B C % ad  bafin 

— -fi — -j.  E F.  Dico  eorum  altitudines,  nimi- 

^ f rum  perpendiculares  A I^D  K,  ejfe 

aquales  . Si  enim  non  funt  aquales , 
fit  A I , f fierupotefi , maior , quam  D K ■ Abfcijfa  igitur  I L, 
tpfi  D K , aquali,  duci  a f LMfipfi  B C,  parallela  , qua  latus 
1 j fexti.  AC,  fecet  in  N, coniunclatj  reBa  BN  5 a erit  N BC, triangu- 

lum ad  triangulum  DEF  ,vt  bafis  BC  , ad  bafin  E F i cum 
altitudines  L I , D K , ponantur  aquales  : Sed  fuit  etiam 
b;  i- quinti.  ABC,  ad  DEF,  1 /t  BC  , ad  E F.  b Igitur  triangula 
N B C,  ABC,  ad  triangulum  DEF , eandem  habent  pro - 
c 9.  quinti,  portionem  c Ac  proinde  aqualia  erunt , pars.  & totum. Quod 
e fi  ab  fur  dum  . Non  ergo  inaquales funt  altitudines  AI,DK, 
fed  aquales.  Eadem  e fi  ratio,  in  parallelo  grammis  . Simili 
enim  argumento  ofiendemus  parallelogramma  N M B C , 
A G B C,  s. qualia  ejfe  , fi  altitudines  AI , D K , in&quales 
dicantur,  L I,  D K , aquales . 

ADDIT  hoc  loco  Federicus  Commandinus  aliud  the  o 
remayquod  nos  br cuius  demonfir abimus  . Videlicet . 

TRIANGVLA,  & parallelogramma , 
quorum  squales  funt  bafes,  vel  eadem, ita  fe. 
habent  inter  fc,vt  altitudines . 

SINT  duo  triangula  ABC  » D E F,-  fr  parallelo  gram- 
ma A G B C,  D E F II,  habentia  bajes  aquales  B C , E F- 

Dico 


D ico  cjfe  triangulum  ABC  , ad  j»  ^ 

triangulum  DEF,  & parallelo-  l sfj  — . u 
grammum  AGBC , ad  paralie - i . 'S [ l\ 

logrammum  DEFH  yvt  alti-  Isv.f  JA. 
tudo  A I , efl  ad  altitudinem  ’%  •*"  ^ I K E [Air 
• D K.Si  enim fumantur  redi  a IL,  K M,  bafibus  BC , E F , 

Aquales , ducanturque  recl&  L A,  M D >*■  erit  triangulum  * 3 8. primi. 
A L Iy  triangulo  ABC,  Aquale , cum  fint  fuper  bafes  aqua~ 
les  LI,BC  ,&  inter  eafdem  parallelas  A G , I B . Eodem 
modo  Aquale  erit  triangulum  D K M , triangulo  DEF. 
b Quare  erit,vt  A B C,ad  DEF,  ita  ALI, ad  D KM:C  Ejl  ^7-quinti, 
autem , vt  A L I , ad  D K M , ita  A I , ad  D K.  ( AT am  c / fexti . 
f bafes  ponantur  A I,  D K , erunt  reclx  aquales  LI,  K My 
altitudines . ) Igitur  &ABC,adDEF,  erityvt  A I,ad 
D K . Quod  efipropofitum . 

O N I A M vero  efl,  dvt  A B C,  ad  D'  E F,  itapa-  di  s. quinti, 
rallelogrammum  A G B C, e quod  trianguli  A B C,  duplum  e 34'pnmi. 
efl,adparallelogrammum  D E F H , f quod  trianguli  DEF  y ^ 3^. primi, 
efl  duplum  : s Erit  quoque  AGBC,adDEFH,vtAl,  Szi’  quinti, 
ad  D K . Quod  tamen  eodem  modo  confirmaripot efl , fi reclA 
ducantur  L G , M H.  Idem  fequetur , fi  triangula  , & pa- 
rallelogramma  eandem  habuerint  bafin. 

HOC  vero  conuertemus  etiam , ad  hunc  modum  . 

TRIANGYLA  , & parallelogramma , 
qua;  ita  fe  habent  inter  fe , vt  altitudines, squa- 
les habent  bafes , fi  ynam  & eandem  non  ha- 
beant , 


SIT  triangulum  AB  C , ad  ».  M ^ 
triangulum  D E F > & parallelo-  uj  ~/jg,  P _ u 
grammum  A G B C , ad  paralie - i V7  fj  I j\X.  \ 

logrammum  D E F H ,vt  altitu-  i/  V / 1 | * 

do  A I , ad  altitudinem  D K.  Di-  -B  1,  G X KE  F 
co  eorum  bafes  B C}E  F , Aquales  effe.Si  enim  non funt  Aqua- 
les, fit  BC)  fi  fleri  potefl , maior  y quam  E F.  Abfcijfa  igitur 
BL,ipfi  EF,  Aquali, duci  acfc  recta  L A erit,  vt  proxime  de- 
monflrauimus  ,ABL,adDEFyvt  A I , ad  D K : Sed 

Bbb  a vt  1 
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• • » M A vt  A 1 , ad  D K , ittt  psnitur  ejfe 

•iumn-  '‘f~~FK  O a - ABC  ,ad  D E FA  Igitur  A B L, 

■ 1 Sl/\  fv\\  ; A BC,  ad  DE  F,  tandem  habent 

’^W  *'  l/  //  i proportionem  i b Ac  proinde  tnter  fe 

LC  IKZ  t Aqualia funt y pars  & totum . Quod 
€fi  ab  fur  dum . Non  ergo  in  Aquales  funt  bafes  B C , E F > fed 
Aquales.  Zademif  eft  ratio  de  parallelo  grammis. Simili  enim 
argumento, duci  a L M,  ipfi  G Byparallela , ofiendemm,  pa- 
rallelogramma  MGBL » AGBC,  Aqualia  effey  fi  bafes  B C , 
E F,  dicantur  inAquahs 3&  BLyEFy  Aquales . 

I N omnibus  autem  his  non  'variabitur  demon  f ratio , 
etiamfi  triangula,  & parallelogramma  fint  reclangula , ita 
vt  altitudines  fint  ipforum  latera. , vel  vnum  fuerit  reelan- 
gulumyalterum  vero  non.  Nos  ajfumpfimus  cafum  difficilio- 
rem,quando  fcilicet  neutrum  efi  r e cl angulum  . Ita  enim  de- 
monfiratio  maiore  indiget  nonnunquam  confiruftione. 

--  THEOR.  2.  PROPOS.  2. 

S I ad  vnum  trianguli  latus  parallela 
ducta  fuerit  reda  quaedam  linea  , haec 
proportionaliter  fecabit  ipfius  trian- 
guli latera  . Et  fi  trianguli  latera  pro- 
portionaliter feda  fuerint , quae  ad  fe- 
diones  adiunda  fuerit  reda  linea,  erit 
ad  reliquum  ipfius  trianguli  latus  pa- 
rallela. 

I N triangulo  A B C,  ducatur  primum  re£?a  D E, pa- 
rallela lateri  B C.  Dico  latera  AB*  A C,  feCta  efle  pro- 
portionaliter in  D,  & E , hoc  eft , efle  vt  A D , ad  D B. , 
17. primi,  ite  A E,  ad  E C.  Dudtis  enim  reditis  C D,B  E c erut  trian 
gula  D E B,  D E C,  fuper  eande  bafin  D E.,  & inter  ea f- 
dern  parallelas  D E,  B C,  conftituta,  inter  Ce  aqualia . 

7- quinti,  a Quare  vt  triaguium  ADE^id  triangulum  DEB,  ita  eft 
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triangulum  idem  A D E,  ad  triangulum  DEC:3  Atqui 
vt  triangulum  ADE,  ad  triangu-  . 


lum  D E B,  ita  eft  bafis  A D,  ad  ba- 

fm  DB$( cum  hac  triangula  fint 

eiufdem  altitudinis,  vtconftat,fi  j 

per  E , agatur  parallela  reda  ipfi 

A B.J  & eadem  ratione  , vt  trian- 

gulum  A D E, ad  triangulu  DEC, 

ita  eft  bafis  A E , ad  bafin  E C.b  Vt  igitur  A D,ad  D B , 

ita  eft  AE,ad  EC  (cum  ha  dua  proportiones  eadem  fint 

proportioni  trianguli  ADE,  ad  triangulum  DEB> 

& eiufdem  trianguli  ADE.ad  triangulum  DEC.  ) quod 

eft  propofitum . 

S E C E T deinde  rc&a  D E , latera  A B,  A C , pro- 
portionali ter  . Dico  D E,  parallelam  eile  reliquo  lateri 
B C.  Du&is  enim  rurfum  re&is  C D , B E , c erit  vt  bafis 


A D,  ad  bafin  D B , ita  triangulum  A D E , ad  triangu- 
lum D E B , cum  fint  eiufdem  altitudinis:  Ponitur  au- 


te  vt  AD,adD  B,  ita  A E,  ad  E C.  d Igitur  erit  vt  trian 
gulum  A D E , ad  triangulum  D E B , ita  A E,  ad  E C : 
Sed  rurfus e vt  bafis  A E , ad  bafin  E C , ita  eft  triangu- 
gulum  A D E , ad  triangulum  DEC,  cum  fint  altitudi- 
nis eiufdem. { Igitur  vttriangulnm  A D E , ad  triangu- 
lum D E B , ita  eft  triangulum  idem  A D E,  ad  triangu- 
lum D E C.  g Aequalia  ergo  funt  triangula  D E B , & 
D E C : Ac  propterea,  cum  eandem  habeant  bafin  D E, 
h inter  eafdem  erunt  collocata  parallelas.Igitur  paralie 
laeftD  E,  ipfi  B C . quod  eft  propofitum  . Si  itaque  ad 
vnum  trianguli  latus  parallela  du&a  fuerit , &c.  Quod 
erat  oftendendum . 


THEOR.  3.  PROPOS.  3. 

SI  trianguli  angulus  bifariam  fe<5his 
fit  5 fecans  autem  angulum  re£ta  linea 
fecuerit  & bafin.-bafis Tegmenta  eandem 

£ b b 3 habebunt 


habebunt  rationem,  quam  reliqua  ip. 
fius trianguli  latera.  Et  fibafis  Tegmen, 
ta  eandem  habeant  rationem , quam  re- 
liqua ipiius  trianguli  latera  5 reda  linea. 
qu$  a vertice  ad  lectionem  producitur, 
bifariam  fecat  trianguli  ipfius  angulum, 


\ IN triagulo  A B C,reda  AD, 

I \ fecet  primo  angulum  B AC,  bi- 

/ \ fariam.  Dico  efle  vt  B A,  ad  A C, 

/ \ jta  B D,  ad  D C.  Agatur  enim  per 

/ \A  B,  reda  B E,  parallela  ipfi.  A D , 
I donec  cum  C A.  produda  conue- 

f I \ niat  in  E ; ( coibunt  autem  omni- 

j f \ no  B E,  C A , propterea  quod  an- 

p r}  (2  guli  C,&  CBE,minores  sut  duo- 

bus redis.  Cum  enim  C,  & CD  A, 
a minores  duobus  redis  fint ; b fit  autem  angulus  CD  A‘, 
angulo  C B E , externus  interno  , aqualis  : erunt  quoq, 
C,  & C B E , duobus  redis  minores.  ) c eritque  angulus 
E B A , .-equalis  alterno  BAD;  & angulus  E , externo 
D A C.  Cum  igitur  duo  anguli  B A D,  D A C,  aequales 
ponantur  ; erunt  & anguli  E B A , & E , inter  fe  aqua- 
les j d Ideoque&  red.-e  B A,  E A,  inter  fe  aquales. e Vt 
igitur  E A,  ad  A C,  ita  B A, ad  eandem  A C:f  Atqui  vt 
E A,  ad  A C,  ita  eft  B D,  ad  D C;  cu  in  triangulo  BCE, 
reda  AD, fit  parallela  lateri  B E.  ? Igitur  vt  BA  ad  AC, 
ita  eft  B D,  ad  D C.  quod  eftpropofitum. 

SIT  deinde  vt  B A,ad  A C,  ita  B D,  ad  C D.  Dico 
redam  A D , bifariam  fecare  angulum  B A C . Agatur 
enim  rurfusper  B , reda  BE  , ipfi  A D , parallela  coiens 
cum  C A,  protrada  in  E.  Quoniam  igitur  vt  B A , ad 
A C,  ita  ponitur  B D,  ad  D C.  h Vt  autem  B D,ad  D C, 
ita  eft  E A , ad  A C 5 f quod  in  triangulo  BCE,  reda 
A D,  fit  lateri  B E,  parallcla.  J 1 Erit  vt  B A,  ad  A C , 
ita  E A,  id  eandem  A C.  k Aeqtfafes  igitur  funt  B A,  & 


a 17,  primi. 
b 2 9. primi. 
C2  f. primi. 


i <f.  primi , 
e 7.  quinti. 

| f 2.  fexti. 

ii  1 .quinti. 


i/  / .qutntt. 
* S>.  quinti .. 
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E A, inter  fe  ,a  ac  propterea  anguli  ABE,  & E,  squales 
quoque  erunt . h Cum  igitifr  angulus  A B E,  squalis  Et 
alterno  B A D ; Sc  angulus  E,  externo  D A C , erunt  & 
duo  anguli  B A D , D AC,  inter  fe  squales  , quod  eft 
propofitum  . Itaque  E trianguli  angulus  bifariam  fe&us 
Et , &c.  Quod  erat  demonftrandum . 

THEOR.  4.  PROPOS.  4. 

AEQVIANGVLORVM  trian- 
gulorum proportionalia  funt  Iatera,qu$ 
circum  squales  angulos,  &:  homologa 
funt  latera , quas  squalibus  angulis  fub- 
tenduntur. 

SINT  squiangula  triangula  AB  C,  D C E,  £ntq; 
squales  anguli  ABC  . DCE  ; & 
ACB,DEC;&BAC,  CDE. 

Dico  elle  AB,  ad  BC,vt  D C,  ad 
C E;  & BC,ad  C A , vt  C E , ad 
'E  D;  & A B,  denique  ad  A C,  vt 
DC, ad  DE:  Ita  enim  latera  cir- 
ca squales  angulos  funt  propor- 
tionalia , horaologaque  funt  ea 
latera , qus  squalibus  angulis 
fubtenduntur,hoceft , & antecedentia  omnia  squales 
respiciunt  angulos,  & cor.fequentia  fimi  liter  . Confti- 
tuantur  latera  B C,  CE,  fecundum  lineam  redam  , ita 
vt  angulus  DCE,  externus  Et  squalis  interno  A B C > 
pariterque  externus  A C B , interno  D E C . Et  quia 
duo  anguli  ABC,  ACB,c  minores  funt  duobus  redis  : 
efl  autem  angulo  ACB;  squalis  angulus  DEC;  erunt 
& anguli  E,  duobus  redis  minores,  d Quare  reds 

B A , & E D , produces  ad  partes  A,D,  coibunt.Produ- 
cantur  ergo,&  conueniant  in  F. Quoniam  vero  angulus 
externus  D C E , squalis  ef  interno  oppofito  ABC; 
£ bb  4- paralie  1* 


, s.  primi.1, 
bj  r>  primi,  i 


ei?  primi. 
i ff.prcn. 
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* 28 .primi.  a parallela;  erunt  CD,&  B F.  Ea- 

p.  dem  ratione, parallela;  erut  C A, 

/\  & E F ; quod  angulus  [externus 

.1  y.  ACB,fit  ecqualis  interno  DEC. 

■*7v  >.t>  Parallelogrammum  eft  igitur 

h34-primi,  I pv  A C D F ; b proptereaque  reda 

I A F,  ecqualis  redee  C D 5 & reda 

I- N>  \ CA,  reda;  DF.  Quoniam  igitur 
■"  C E jn  triangulo  BEF,  reda  A C, 

c z.ftxtt . parallela  cft  lateri  E F , c erit  A B , ad  A F , hoc  eft,  ad 

D C,  ( qua» a;q«alis eft  ipfi  AF,J  vt BC,ad  CE.  Permu- 
ni tando  d igitur  erit  A B,  ad  B C,  vt  D C,adCE.  Rurius 

quia  in  eodem  triangulo  BEF,  reda  C D,  parallela  eft 
' z.fextt.  lateri  BF  , eerit  BC,  ad  CE,  vt  FDJioc  cft,vt  C A, (qua; 
f 16. quinti.  aqualis  eft  ipfi  F D,  ) ad  E D.  Permutando  ' igitur  erit 
BC^ad  CA,  vtCE,adED.Cum  igitur  fit  AB,  adBC,vt 
Zjj. quinti.  E)C,ad  CE$&  BC,  ad  CA,  vt  C E , ad  E D ; g erit  & cx 
a?quali  AB,ad  C A,  vt  D C , ad  E D . Quod  cft  propofi- 
tum  . Acquiangulorum  ergo  triangulorum  proportio- 
nalia funt  latera,&c.  Quod  erat  demonftrandum  . 

C O RO  L LA RIVM . 


( HINC  fit , lineam  re  clam,  qu&  pa- 

a rallela  ducitur  vni  lateri  in  triangulo , 

/ \ auferre  triangulum  toti  triangulo  fimi 

ty  -- le. Ducatur  enim  in  triangulo  ABC, 
B C lateri  B C,  parallela  DE.  Dico  trian - 
. . gulum  ADE,toti  triangulo  ABC , ef- 

jp.pritm.  fiefimi[e  b ^equiangula  namque  funt , h cum  anguli 
AD  E,  A E D,  aquales  fint  angulis  ABC,  AC  B, 
externi  internis ; & angulus  A , communis . Quare 
• j.fexti.  ut  demonftratum  eft, 1 habet  latera  circa  aquales  an 
gulo s proportionalia ; Ac  proinde  , ex  definitione,  fi - 
milia  funt . 

SCHOLIVM. 

1 

NON  alienum  a nofiro  inftituto  ejfe  puto  , fi  hic  demon- 

ftretmu  I 


fitremus  duo  theoremata  , quorum  primum  Federicus  Com- 
mandinus  demonfirat  in  libello  Archimedis  de  ijs , qux  vehun 
tur  in  aqua Secundum  'vero  in  commentari] s in  Apolloni] 
Conica.  Horum  primum  ejl . 

S I ex  duobus  pundis  cuiufuis  reda: , quo- 
rum alterum  fit  extremum , alterum  vero  intra 
lineam,  dua:  parallelse  inter fe ad eafdem  par- 
tes educantur  , ita  vt  proportionem  habeant 
eandem,quamredce  inter  ipfas,&  alterum  ex- 
tremum pundnm  inclufse : Reda  coniungens 
extremum  vnius  earum  cum  extremo  prioris 
line&',tranfibitper  extremum  alterius  linea:. 

SIT  retia  AB,  & ex pun-  F y 

clis  A,  <3*  C,  educantur  du& 
parallele,  AD,C  E, proportio-  j ( 

nem  habentes , quam  A B , i AC  2 

B C , ita  vt  Jit  A D , ad  CE, 

Jicut  AB, ad  BCs  velCE,ad  AD,vt  BC,  ad  AB  .Dico  re- 
tiam, que  coniungit  extrema  B,  & E , tranfire  per  puntium 
D.Item  rectam  , que.  coniungit  extrema  B , & T>  , tranjire 
per  puntium  E . Si  enim  retia  B E , non  tranfit  per  D , coeat 
cum  A D ,inF  ,putio,quod Jit  vel fupra  D,velinfira,vt  in  pri 
tna  figura . Quoniam  igitur  per  cor  oli.  huius  propof. triangula 
BAF,  BCE,Jimilia  fiunt 1 erit,vt  A B,ad  A F,  ita  B C, . 
ad  CE  : Et  per  mutando  ,b  vt  A B,ad  BCfiita  AF , ad  C E: 
Vt  autem  AB,  ad  BCfiita  erat  quoque  A D,  ad  C E.  c Igi- 
tur erit  ,vt  A F,  ad  C E, it  a AD,  ad  C E :d  Ac  propter  e a 
Aquales  erunt  reti  a A F,  A D,  pars  fiy  totum . Quod  ejl  ab - 
fiurdum . Tranjit  ergo  retia  B E , per  puntium  D.  Quod  e fit 
primum . 

RVRSVS  Ji  retia  B D , non  tranfit  per  E,  tranfieatper  F, 
puntium, quod Jitvelfiupra  E,velinfira,utinfiecunda  figura , 
Quoniam  ergo  per  corclL.huius  propofi%triangula  BAD,  BCF, 
fiimilia fiunt ; e erit,vt  AB, ad  ADfi.ta  BC,adCFi f (fi'  per - 
mutando, vt  AB,  ad  BCfiita  A D,  adCF;  Vt  autem  A B, 


1 j.fexti. 
b 16. quinti. 
c ii.  quinti. 
d r). quinti. 
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.a/  i. quinti. 

i b n UiTitii 
! -1 


c y;.  /ti-«, 
di  6.  quinti. 

cj  i . quinti . 

f fexti. 
Z22.quir.li. 

5* 


BC.it a quoque  erat  A D,  adC  E.  3 Igitur  'erit,  vt  A D, 
ai  CF,ita  A D,  adC  E : b Ac  proinde  ‘aquales  erunt  recta 
GT, CE, pars  & totum . «/?  ab  fur  dum.  Tranft  ergo 

recta  B D >per  E.  Quod  eft  fecundum  * 

A LT  E R V M vero  ejl. 

S I in  triangulo  quouis  Vni  lateri  parallela 
redta  agatur  , & ex  quocunque  punfto  illius 
lateris  ad  anguium  oppofitum  recta  educatur 
linea:  diuidenturlineaparallela,&;  latus  illud, 
in  eafdem  rationes . 


1 K triangulo  ABC,  duila  jit  ~D  E , 
lateri  BC , par allela^CF  ex  puncto  Fyquo- 
cunque  ad  angulum  A, recta  extendatur 
F A.fecqns  D E, in  G- Dico  e(feyvt  BFy 
ad  F G,  ita  D G,ad  G E.  Quoniam  enim 
triangula  AFB,  AG  D,  ex  corolL.  huius 
Propof (insilia  Junt ; 2 'Frit  vt  A F,  adB  F,  ita  AG,  ad  DG  ; 
d & permutando , vt  AF , ad  AGg  ita  B F,  adD  G.  Atque 
eodem  argumento  concludemus  ejfe,*vt  AF^adA  G , ita  FC, 
ad  G E.  e Igitur  erit  * vt  B F9  adDGjfa  F C,  ad  G E ,*  & 
permutando > vt  B F , ad  FC,  ita  D G,  ad  G E . Quod  efi 
propof  tum . 

ALITER , Quoniam  tri amula  A BF,  A D G,  jtmt- 
lia  funt , nec  non  triangula  A F C,  A G E,  per  coroll.  huius 
propof.  cerityvt  B F,ad  F A,  ita  DGyad  GA:  Item  vt  FA, 
ad  FC.ita  GA,ad  GE.  s Ex  aquo  igitur  y vtRFyad  FC3ita 
erit  D Gyad  G E.  Quod  erat  demonjtrandum  . 


THEOR.  5.  PROPGS.  5. 

S I duo  triangula  latera  proportio- 
nalia habeant ; tequiangula  erunt  trian- 
gula, & aquales  habebunt  eos  angu- 
los, fub  quibus  & homologa  latera  fub- 
tenduntur. 

HABEANT 


HABEANT  triangula  ABC,  D E F,  latera  pro- 
portionalia, fitque  AB,adBC,vt 
DE,  ad  EF;&BC,adCA,vt  A 

EF,  ad  F D 5 & A B,  denique  ad  A q 

AC,  vt  DE,  adDF.  Dico  trian-  / \ /' 

gula  efle  aequiangula , angulum  / \ / \ 

fci  licet  A , squalem  efle  angulo  ^ -jA  1 p 

D angulum  B,  angulo  E 5&  " “*  \.  i 

angulum  C , angulo  F . Sic  enim 

anguli  aequales  rcipiciunt  homo- 
loga latera  . Fiat  angulus  FEG,  aequalis  angulo  Bj 
& angulus  E F G,  angulo  C 5 cormeniantque  reCfoi  EG, 

FGjinG:  - eritque  reliquus  angulus  G , reliquo  angulo  2 trimi* ] 
Aequalis  . Aequiangula  igitur  funt  triangula  ABC, 

GEF.  Quare  b vt  A B,  adBC,ita  eft  G E,  ad  E F:  Vt  au-  Cexti.  * 
tem  AB, ad  3C,ita  ponitur  D E,  ad  E F.c  Igitur  vt  G E,  c/  f PUi7lt'u 
ad  EF,:ta  eft  DE, ad  EF,  eandem  : a proptereaque  aequa-  A ^ quinti. 
lcs  erunt  G E,  D E.  Rarfus  , e quoniam  vt  B C,ad  C A,  c rexti. 
ita  eft  E F,ad  F G ; Vt  autem  B C , ad  C A , ita  ponitur  ■* 

E F,ad  F Dj f erit  vt  E F,  ad  F G,  ita  eadem  E F,  ad  F Dj  tq  j 
gideoque  ecquales  erunt  F G , F D .Itaque  cum  latera  ^ * 

EG,  FG,  aqualia  fint  lateribus  DE,DF,vtrUmque  vtri-  ? 1 

que^Se  bafis  communis  EF  erunt  anguli  G,&  Dj3squ3*-  ^ f *rimi* 
1 es  5 > ac  propterea  & reliqui  anguli  G £ F,  G F E , reli-  t ’ prtrm* 
quis  anguli  J)  E F y D F £,  aquales  erunt . Quamobrcm  ’ * 

cum  angulus  G:asqualis  fit  angulo  erit  & angulus  D, 

eidem  angulo  A,  squalis  , eodemque  modo  angulus 
D EF,  angulo  B,5r  angulus  DFE,  angulo  C,  aequalis 
erit.quod  eft  propofitum  . Si  duo  igitur  triangula  late- 
ra proportionalia  habeant,  &c.  Quod  oftendeadu  erat. 


b 4-fexti. 

1 11.  quinti, 
d r>. quinti ■ 
c 4-.fexti. 


h i . primi, 
1 -f.  primi* 


THEOR.  6.  PROPOS.  6. 


SI  duo  triangula  vnuni  angulum  vni 
angule  squalem, & circum  aequales  an- 
gulos latera  proportionalia  habuerint: 
aequiangula  erunt  triangula , aequalesq; 
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habebunt  angulos,  fub  quibus  homolo- 
ga latera  fubtenduntur . 

5 I T angulus  B, trianguli  ABC,  «qualis  angulo  E , 
trianguli  DEl:,(mtquc  latera  A B,  B C,  proportionalia 
lateribus  DE*  EF5hoccft5{It  AB,adBC,  vtDE,  adEF. 
A Dico  reliquos  angulos  reliquis 

\X)  angulis  «quales  ede  , angulum 

fcilicet  A^angulo  D,&  anguium 

f \-p  C,  angulo  F ; Ita  enim  «quales 

/ anguli  homologa  latera  refpi- 
A/  ciunt.  Fiat  angulo  B,«qualis  an- 

gulus FEG;&  angulo  C, angulus 
EFG;eritquc,  vtin  pr«cedenti  propof.didtum  eft,trian- 
gulum  GEF,  triangulo  ABC,  «quiangulum.  Quare  a vt 
AB, ad  BC,ita  cd  GE,ad  EF  : Sed  vt  AB,ad  BC,ita  po- 
nitur DE, ad  EF.  b Igitur  vt  DE,  ad  E F,  ita  eft  G E , ad 
eandem  E F,- c atque  idcirco  D E , G E > «quales  erunt . 
Itaque  cum  latera  D E,  E F , «qualia  fint  lateribus  G E, 
E F,  & anguli  ipfis  contenti  «quales  quoque  , (Nam  an- 
gulo B, cui  fa&us  eft  «qualis  angulus  FEG  , «qualis  eft 
pofitus  angulus  D E F , proptereanue  «quales  ad  inui- 
ccm  erunt  anguli  DEF  , G E F,  ) d erunt  reliqui  anguli 
D,  E F D,  reliquis  angulis  G,  E F G,  «quales . Cum  er- 
go angulus  Gjht  «qualis  angulo  A ,&  angulus  EFG,an- 
gulo  C$  erunt  etiam  angulis  A , C * «quales  anguli  D , 

| EFD  ; & ob  id  «quiangula  erunt  triangula  ABC,  DEF. 
quod  eft  propofltum  . Si  igitur  duo  triangula  vnum  an- 
gulum vni  angulo  «qualem  , &c.  Quoct  erat  demou- 
ftrandum  . 

THEOR.  7.  PROPOS.  7. 

SI  duo  triangulavnum  angulum  vni 
angulo  squalem,  circum  autem  alios  an 
gulos  latera  proportionalia  habeantsre- 

liquo-- 
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liquorum  vero  fimul  vtrumqueaut  mi' 
norem,  aut  non  minorem  redto:  Aequi- 
angula  erunt  triangula,  & «quales  ha- 
bebunt eos  angulos,  circum  quos  pro- 
portionalia funt  latera . 

SIT  angulus  A,triangu-  A\ 
li  ABC , sequalis  angulo  D , / \ 

trianguli  DEF  j & latera  / \ /\ 

A C , C B , cirea  angulum  G \ / \ 

ACB, proportionalia  lateri-  tJ 
bus  DF,F  E,  circa  angulum 

E, hoc  eft,fit  vt  A Cy  aa  C B,  ita  3>  F,  ad  F E ; hac  tamen 
lege,  vt  quilibet  reliquorum  angulorum  B , & E > fit  vel 
minor  redo,velnon  minor.Dico  xquiangula  cfte  trian- 
guia,angulos  fcilicet  ACB  , & F,  circa  qucs  funt  latera 
proportionalia,&  angulos  B,&  E,xquales  cfte.Sit  enim 
primum  tam  B,quam  E, redo  minor  : Quo  pofito,  fi  an- 
guli A C B > & F>  non  funt  xquales  , fit  A C B , maior , 
quam  F ,•  fiatque  ipfi  F,  aequalis  A C G . Cum  igitur , & 
angulus  A,anguIo  D,ponatur  aqualis  , a erit  & reliquus  x 32. Primi. 
AGC,reliquo  Ej^qualis^ideoque  triangula  AGC,DEF. 
oequiangula  erunt.  Quare  b vt  AC^ad  C G , ita  erit  Et  F,  h4->fexti. 
adFEiSed  vt  DFj.ad  FE,ita  ponitur  AC,ad  CB. c Vt  igi-  1 1 -qutntu 
tur  AC,ad  CG,ita  erit  eadem  ACrad  CB  ‘y  d ac  propte-  d 9'quintu 
rea  aequales  erunt  C G , C B; e & anguli  C B G , CGB,  e s‘  t r*mt • 
asquales  . Cum  igitur  angulus  B,  ponatur  redo  minor  , 
erit  & CGB,minor  redo^ideoque  ei  deinceps  AGC,  re- 
do maior;fcum  AGC,  CGB,  fint  duobus  redis  cequa-  ‘ 
les  : Eft  autem  oftenfus  angulus  AGC, angulo  E,  ecqua- 
lis. Maior  igitur  redo  eft  quoque  angulus  E:Sed  politus 
eft  etiam  redo  minor.  Quod  eft  abfurdum « 

SIT  deinde  tam  B,  angulus,  quam  E , redo  non  mi- 
norjeritque  vt  prius,angulus  B, angulo  CG  B,  aqualis  v 
ideoqj  & CGB,redonon  minor  eritjacproptereaangu- 
li  C B G,  C G B,  in  triangulo  BCG,non  minores  erunt 
duobus  redis,icd  velmaiorcs,.  vel  equale$  duobus  redis. 

Quod. 


(lg, primi. 


d/,  quinti. 


t j.  primi 

r /7.  --‘l\ 

32.  primi  • 

$13. primi. 

8. 
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quod  eft  abfurdum  .a  Sunt  enim  duobus  rectis  minores. 
Non  ergo  inaequales  funt  anguji  A C B,  & F,  fcd  aqua- 
les , b atqu'e  idcirco  reliqui  etiam  anguli  13,  & E , aequa- 
les erunt,  quod  eft  propoliturn  . Si  duo  itaque  triangula 
vnum  angulum  vni  angulo  aequalem,&c.  Quod  demon- 
ftrandum  erat . 

SCHOLIVM. 

ADDIDIT  Euclides, vtrumque  angulorum  reliquo- 
rum B,{ 5»  E,debere  ejfe  vel  minorem  recto,velmn  minerem. 
Nam  alias, manent  e tota  hypothefi,  non  fequeretur ,triangula 
effe aquiangula  . Si  enim  m eodem  triangulo  A B C,fit  CG, 
aqualis  ip/i  C B,  (quod fieri  pote  fi , quando  angulus  B , acu- 
tus efi,  (y  maior  angnlo  A.  Sit  enim  c erit  latus  C A>  latere 
C B,  maius . Si  igitur  ex  C , ad  interuaUum  C B , circulus 
defer ibatur,fec abit  is  retiam  A B , priufquam  reciam  A C, 
qua  longior  e fi,  quam  C B, fecet.  Secabit  autem  ille  circulus 
necejfarto  reciam  A B,  propterea  quod  ob  acutum  angulum 
B,  recta  A B , intra  eum  circulum  cadit : quippe  cum  infra 
contingentem  lineam  ducatur  , qu&  ad  B , angulum  rectum 
conftituit  cttm  C B , vt  patet  ex  propof  /0 . lib.  3.)  habebunt 
duo  triangula  A B C , A G 'C  , vnum  angulum  vni  angulo 
Aqualem  , immo  angulum  A»  communem  , (y  circum  alios 
angulos  A C B,  AC  G , latera  proportionalia , boc  efi , d vt 
AC, ad  CB, ita  erit  eadem  AC, ad  CG,  cum  Aquales ponan 
tur  reciA  CB  , CG:  & tamen  non  funt  vllo  modo  aquiangu- 
la  triangula  ABC,  AGC,vt  confiat.  Quod  ideo  euenit  ,quia 
non  v ter  que  angulorum  ABC , AGC;,  minor  efi  rebto  , vel 
non  minor . Immo  A B C , efi  quidem  rebto  minor  i A G C, 
vero  recto  maior.  Cum  enim  C G,  C B,  latera  Aqualia  fint , 
e (y  ideo  anguli  C B G,  CGB,  Aquales ; { erit  vterque  eorum 
recto  minor , i ac  propterea  AGC,  recto  maior . 

THEOR.  8.  PROPOS.  8. 

S I in  triangulo  reftangulo,  ab  angu- 
lo redo  in  balin  perpendicularis  duda 

fit ; 
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fit : qux  ad  perpendicularem  triangula , 
tum  toti  triangulo  3 tum  ipfa  inter  fe  fi- 
milia fiunt. 

I N triangulo  ABC,  an- 
gulus B AC  , fit  redus  3 a quo 
ad  bafin  perpendicularis  aga 
tur  AD.Dicotriagula  ADB, 

ADC,  fimilia  efte&  toti  tria 
gulo  ABC , & inter  fe . Cum 
enim  in  triangulis  ABC, 

DBA,  anguli  B A C ADB,  fint  redi , & angulus  B , 
communis;2  erunt.  & reliqui  anguli  ACB,&  DAB,equa- 
les . Aequiangulum  eft  igitur  triangulum  DBA,  trian- 
gulo ABC  ; b ac  propterea  habebunt  latera  circa  sequa- 
1 es  angulos  proportionalia , &c.  hoc  eft , erit  vt  C B,ad 
BA,  ita  BA,ad  BD;&  vt  BA,  ad  AC,  ita  B D , ad  DA; 
& vt  BC,  ad  CA,ita  BA,ad  AD.  Ita  enim  latera  homo- 
loga ecqualibus  angulis  opponuntur  , vt  vult  propof.,4. 
huius  lib.Quare  fimile  eft  triangulum  A D B,toti  trian- 
gulo ABC.  Eodem  modo  often.dctur  triangulum  ADC, 
fimile  eidem  triangulo  ABC.  Nam  anguli  B A C,& 
ADC,  funt  redi,  & angulus  C,communis;  cac  propte- 
rea  reliqui  anguli  A B C,&  CAD  , ecquales . Quare  d vt 

BC, ad  CA,ita  eft  C A,  ad  C D;  8c  vt  C A,  ad  A B , ita 
C D,  ad  D A , & vt  C B,  ad  B A , ita  C A , ad  A D.  Sic 
enim  opponuntur  quoq;  homologa  latera  angulis  aqua- 
libus , ex prxfcriptopropof. 4»  huius  lib.  Non  fecus  de- 
monftrabitur , fimilia  inter  fe  cfie  triangula  A D B , & 
ADC,  cum  anguli  A D B , A D C,  fint  redi , & angu- 
li A B D,C  A D,  oftenfi  squales,  nec  non  anguli  B AD, 
ACD ; Atque  idcirco  fit s vt  B D,  ad  D A,  ita  D A , ad 
D C;  & vt  D A , ad  A B > ita  D C,  ad  C A;  & vt  AB,  ad 

BD, ita  CA,  ad  A D.  Si  igitur  in  triangulo  redangulo , 
ab  angulo  redo  in  bafin  perpendicularis  ducta  fit,  &c. 
Quod  erat  demonftrandum . 


COR - 


* 3 2. primis 
'0  /f-.fexti. 


c 3 2.  primi, 
d 4. fext  i , 


■ 4-fer.tu 
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E X hoc  manifeftum  esi , perpendicularem , que 
in  retlangulo  triangulo  ab  angulo  retto  in  bajin  de- 
mittitur, ejfe  mediam  proportionalem  inter  duo  ba- 
fis  fegmenta : Item  vtrumlibet  laterum  angulum  re- 
tium ambientium,mediumproportionale  inter  totam 
bafin  , & illud  fegmentum  bafls  , quod  ei  lateri 
adiacet . 

OST E NSE Ad ejlenim,ej[evt  BD,adDA, 
ita  D A,  ad  D C;  ac  propterea  D A ,ejfe  mediam 
proportionalem  inter  BD,  & DC-.Item  cJfevtCE, 
ad  BA,ita  BA,adBD  : & idcirco  B A , mediam 
ejfe  proportionalem  inter  CB,  gr  BD : Denique  ef- 
fe  vc  BC , ad  C A,  ita  CA , ad  CD, ; id.eoque  CA, 
ejfe  proportionalem  medtam  inter  BC,rfr  CD.Quod 
eUpropofitum . 

PROBL.  i.  PROPOS.  9. 

A D AT  A reda  linea  imperatam  par 
tem  auferre. 


IMPERETVR,vtexIi- 
nca  AB,  auferamus  partem  ter 
tiam.Ex  A, ducatur  reda  A C, 
vtcunq;  faciens  angulu  CAB  ; 
&c  ex  AC,  abfeindantur  tot  par 


tes  xquales  cuiuslibet  magnitudinis , quota  pars  detra- 
henda eft  cx  AB,vt  in  propofito  exemplo  tres  AD,  DE, 
EF. Deinde  cx  Fjad  B, reda  ducatur  EB,cfli  per  D,paral- 
lela  agatur  D G.  Dico  A G , efle  partem  tertiam  impe- 
ratam redaz  AB.  Nam  cum  in  triangulo  ABF,lateri  FB, 
parallela  fit  reda  DG  >• 3 erit  vt  F D,ad  D A, ita  B G,  ad 


G A.  b Componenao  igitur , vt  F A,  ad  DA, ita  BA,erit 
ad  GA  : Sed  FA,  ipfius  A D,cfl  tripla, ex  conflrudione . 


Igitur 


Igitur  & B A,  ipfis  A G,  erit  tripla,  ideoque  A G,  tertia 
pars  erit  ipfius  AB,  quae  imperabatur  . A data  ergo  re- 
da linea  imperatam  partem  abftulimus  . Quod  facien- 
dum erat . 


Qy  0 2)  fi  ex  A B-)  auferenda  fit  pars  non  aliquot  a,  fed 
qu&plur es  aliquot  as  non  efficientes  vnam  complectatur  nimi- 
rum qua.  contineat  quatuor  vndecimas  ipfius  AB»  /umenda, 
erunt  ex  A C , vndecimp artes  aquales  vfque  ad  D»  punitu» 
ex  quo  adB » 

rella  ducatur  \ 

D B > & huic  \ 

parallela  E F,  \ \ 

ex  E , termino  ■■  . \ 

quatuor  par- 
tium . Nam  AF  5 erit  pars  imperata . Erit  enim  rurfus  <vt 
D A»  ad  A E»  ita  BA^ad  A F : Quare  5 & conuertendo  vt 
A E)  ad  A D»ita  AF^ad  AB  : Efi  autem  A E , pars  conti- 
nens quatuor  'undecimas  ipfius  A D » exconflructicne. Igitur 
& A F»eadempars  eritrelta  AB.  Quod  efi  propofitum.Non 
aliter  detrahetur  ex  A B , pars  compleliens  quot  cunque  par- 
tes ipfius  aliquot  as  non  facientes  'unam  . 


PROBL.  2.  PROPOS.  10 


DATAM  re&am  lineam  infediatn 
fimiliter  fecare , vt  data  altera  re&a  fe- 
dta  fuerit . 


SIT  reda  AB,fecanda  fimi-  „ C 

liter,  vt  feda  efl  reda  AC,  inD, 

& E,  hoc  eft,  in  partes , qux  fint  — AH 

partibus  AD,  DE,  E C,  propor-  ^^...\  — A 
tionales.Coniungatur  datce  duae  -A-  F G T 
lineae  ad  A, facientes  angulum  quemcunq;  BAC>&  con- 

C cc  nedatur 


b a.fexti. 
* $4. primi 
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C nedatur  reda  BC. Deinde  ex  D,  I 
E, agantur  DF,EG, parallele  ip- 
\t-j  fi  B C.  Dico  redam  A B,  fimili- 
y^\  \ \ ter  cfie  fiedam  in  F , & G , vt  eft 

A F <r  B fedba  A C,  inD  , &E  . NamJ  vt 
AD, ad  DE, ita  cfl  AF^ad  FG.  Proportionales  ergo  funt 
partes  AF,FG, partibus  AD,DE  . Quod  fi  ducatur  DH, 
ipfi  FB.parailela^fccans  EG,in  I ; b erit  rurfus  , vt  D E , 
ad  E C,ita  DI,ad  IH.hoc  eft, ita  FG,ad  GB;  cquod  FG,  ! 
ipfi  Df,&  G B,  ipfi  I H , aequalis  fit . Quare  proportio-  ; 
nales  quoque  erunt  partes  FG,  GB,  partibus  D E , E C. 
Eademque  ratio  eft  de  pluribus  partibus  , fi  ex  E , & C, 
ipfi  AB, parallela;  agantur  , &c.  Itaque  datam  redam  li- 
neam infedam  fimiliter  fecuimus  , vt  data  altera  reda 
feda  fuit . Quod  faciendum  erat . 


E X hoc  problemate  colligi potejl  facilis  admodum  via,\ac 
ratio  diuidmdi  lineam  re  clam  datam  m partes  quot  cunque 
aquale s:idyqmd  nos  ad propof.i  o.lib.i  .facturos  recepimus^  <py 
alia  iam  via  idem  adpropof.4-o.kb.l1 . demonsirauimas  . Sit 
enim  data  recta  A B , discidenda  in  quinque  partes  aquales . 

Ducta  recta  A C , faciente  cum 
AB^quemcunq;  angulum  C AB , 
yr  sf  / fumantur  ex  ea  quinque 1 partes 

Fy<  \ / aquales  AD,  DE,EF^FG,  GH. 

Tyy^j  I / / Quia  igitur  linea  recta  A H,  vt- 

I / I L cunque,  eft  diuifa  y fi  ex  H,adBydu 

^ L M ’ catur  recta  H B huic  expun- 

ctis D, E, FyGy  parallela  agantur  DI,  EK  , F L , GM yerit 
A B,  fimiliter  diuifa,vt  A H,  vt  confiat  ex  demonft ratione 
huius  problematis.  Cum  igitur  AH,  fit  diuifa  in  quinque  par- 
tes aquales , erit  & A B , in  totidem  aquales  partes  diuifa . 
Haud  aliter  in  plures  partes,  aquales  d.iuidetur  eadem  re- 
cta A B. 

H V I C rationi  diuidenda  linea  recta  mauot  cunque  par-  ■ 
tes  aquales , adiungi pojfunt  alia  nen iniucunda . vt  propofi  c.  i 
kb.  1 fumus  polliciti, at q i ad  propefj,  cftib.  1 .demoftrauimtu. 

Sit 


*33*fr*m*‘ 


Sit  enim  rurfus  data  linea  reBa 
A B,  diuidenda  in  quinque  par-  yC 

tes  aquales.  Ducatur  ex  B,reBa  . 

B Cj  'utcunque  faciens  angulum  j { \\v\ 

cum  AB } Deinde  ex  ajfumpto  * / \ , \\  n 

puelo  D ,fiue  fupra  B,(ius  infra,  "/  vJkT\ 

agatur  DE, parallela  ipfiA  B , — / — j \ \ -VX.  Jj 

ex  qua  abfeindantur  quinque 

aquales  partes  D F,  F Gy  GH , d T VkV 

iaT/,7 E,  tamen,  vt,fiD , 

e/?  fupra  Byrecla  D E , ex  quinque  partibus  Aqualibus  con- 
flans y minor  fit, quam  A B,  maior  vero, fi  D,  exifiit  infra  B. 
Fofiremo  ex  A, per  E^recla  ducatur  A C, occurrens  ipfi  B C, 
in  CypunBo,  d quo  per  puncl a F,G>HiI,recl&  ducantur  CK , 
CLy  CM,  CN,  quas  dico  diuidere  reBam  AB , in  quinque 
partes  Aquales  . Cum  enim  DE  ,/itp  arallela  ipfi  A B,  diui - 
dentur  EH,(y  AMy  intriangulo  CAMyproportionaliter,ex 
fcholto  propof 4-. huius  lib.Cum  ergo  E H y fecla  fit  bifariam 
in  I, feci  a quoque  erit  AM , bifariam  in  N.  Eadem  ratione 
retia  AT  L,in  triangulo  C N L i & rei  a M K , in  triangulo 
CM  K:& reclaLB,  intriangulo  C E B,  fecla  erit  bifariam  . 
E/2  ergo  ANyipfi NM-,& NMyipfeMLi& ML, ipfi LK;  & 
E K,  ipfi  KB,  Aqualis  > ac  proinde  A B, feci  a erit  in  quinque 
partes  Aquales . Quod  efi  propofitum  * 

ALITER.  Ab  extremis pun 
Bis  A , &B  , educantur  du&  recla  * ^ i*. 

BC,ADy  inter  fs  paralleli  i ho  c e fi,  / 

confiituent  es  angulos  A y B,  aqua-  . * 

les  : Et  ex  B C,  abfeindantur  qua- 

tuor  partes  Aquales  BE,  EF,F G,  Gh,  vt fint  totpartesy  vna 
minus,  in  quot  e fi  linea  diuidenda ; His  autem  ex  A Dy  to- 
tidem Aquales  refecentur  Aly  I Ky  KL,  LM  . DuBis  igitur 
re  Bis  EM,FL,GKyHIy  fe  cantibus  reta  AB,  in  NyO,P,Q, 
dico  ipfam  AByfeBam  effe  in  quinque  partes  Aquales . Cum 
enim  Aquales fint , & paralleli  GH,  I K,  a erunt  & HI,G  K, 
parallela  ; Eademque  ratione  parallela  erunt  GKyFL,EM. 
Quare  cum  AM,feBa  fit  in  quatuor  aquales  partes , erit  & 
A fimiliter  m quatuor  partes  aquales  diui f a , vt  confiat 
ex  demcnft ratione  huius  i o. propof  Eadem  ratione  diui  f a erit 
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& B N , in  quatuor partes  aquales , eo  quod  BH,  in  totidem 
efi  paries  aquales  diuifa  . Quare  cum  tam  AN,  quam  £ Q^, 
aqualis Jit  fingulis  partibus  NO,OP,lJQj  erunt  omnes  quin- 
que partes  ANy  NOy  OP,  PQ^ , QBy  inter  fe  Aquales.  Quod 
efi  propcfitum « 

ALITE  R . P rap  aretur  prius  infirumentum  huic  rei  ac- 
commodatum in  hunc  modum  ; DuBis  duabus  re  Bis  inter  fe 
A v parallelis  vt cunque  C D » E F ; ex 

A **  vtraque  abfcindantur  partes  inter 

C/-~ 7X  /e  Aquales  quot  cunque yf ait  em  tot  in 

U- -A  quot  partes  diuidenda proponitur  li- 

U -A'  ne  a,  <&  bina  puncta  correjpondentia 

4- J—j  lineis  rectis  iungantur . Deinde  be- 

, /.i:.-: J- /j-  mficio  circini  capiatur  longitudo  re- 

/ . /q  A B,  diuidend&,eaque  ex  aliquo 

ul  S j punBo  linea  C E,  vt  ex  E , transfe- 
I { ratur  in  infirumentum  ad  punctum 

j j I, illius  linea  tranjuerfe,qua  tot  Jpa 

I tia  terminat , in  quot  partes  linea 

^ proponitur  diuidenda , qualis  in  exe- 

plo  efi  recta  G H ; ea  enim  includit  quinque  Sfiatia.Pofiremo 
ex  E,  ad  I ,reBa  ducatur  EI, quam  dico  diuifam  ejfe  in  quin- 
que aquale s partes  . Cum  enim  G K,  H L , aquales  Jint , £r 
* J 3 .primi,  parallela » erunt  quoque  G H , K L , parallela  . Eodemcfe 
modo  omnes  linea  inter  rectas  C D,£F,  inter  fe  parallela 
ofiendentur . Quare  3 vt  ex  demonfiratione  huius  i o.  prapofi 
liquet , quem  admodum  E G,  diuifa  efi  m quinq-,  partes  aqua- 
les jt  a,  fimilirer  in  totidem  diuifa  erit  E I , Nam  fi  punctum 
E,(umptum  non  fuerit  idem  quod  E , vel  C , producenda  esi 
IEydonec  cum  FE,vel DC, coeat . Tunc  enim  vt  in  hac  i o. 
propof  prcbatum  efiy  erunt  recta  E I , E G , f militer  diuifa . 
Quod  fi  forte  I E,  nec  cum  F E , nec  cum  D C , concurrat , 
b q primi . fed  virique  fit  parallela,  b erunt  fingula  partes  recta  E /,  fin- 
gulis partibus  recia  E G , aqualesy  ob  parallelcgrarnrna  inter 
Parallelas  inchtfa . Cum  ergo  omnes  partes  recta  E G , fint 
aquales  s erunt  quoque  omnes  partes  recta  E I y&qualss.Si  igi- 
tur beneficio  circini  fingula  partes  linea  £/,  transferantur  in 
reBa.m  protcfitam  AB,  ipfiEly  aqualem  diuifa  erit  & AB, 
in  quinque  partes  aquales.  Quod  efi  propcfitum . 

EST 
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S I dux  reda?  linea?  fecentur  in  binis  p undis 
proportionaliter:  Erunt  quoque  intermedia?  fe- 
diones  in  eadem  proportione  cum  quibuslibet 
Tegmentis  duobus . 

A rf  S SECENTVR  rc5f&  AB,  C D,  pro- 
C~~CK  D*  portionaliter  in  binis punitis  E,  F, &GyH, 

I — i — ^ ita  vt Jit  A Eyad E B,ficut  CG,  ad  GD> 

Item  AF,ad  FB,vt  C H>adH  D . Dico 
CX\  \ fectiones  inter  medias  E Fy  GHy  proportio- 
^ ^ ^ ^ nales  quoque  ejfs  cum  duobus  figmentis 
FB  , HD,  vel  cum  duobus  AE,CG,hoc  eJl,eJfeFB,ad  EF, 
vt  HD ,ad  GH.Item  AE,ad  E F , vt  C G,  adG  H.  Cum 
enimjityvt  AE,ad  EByita  C G ,ad  G D ; erit  componendo,  vt 
AB, ad  EByita  CD,adGD.ltem  cum  Jit,  vt  A Fyad  FB,ita 
CH,ad  H D ; erit  componendoyvt  AB,  ad  F B,  ita  C D,  ad 
HD;&  conuertendo,vt  FB,adAByitaHD , adCD.  Itaq ; 
cumft,vtFB,adAByttaHD,adCD;  EtvtAB,  ad  EBy 
ita  CDyad  GDi a Erit  ex  &quo , vt  FB,adEByita  HD,  ad 
GD  s Et  conuertendo,vt  EByad  FB,ita  G D , adH  D > Et 
per  conuerjionem  rationis , vt  E B,ad  EF,ita  G D,  ad  G Hi 
Et  diuidendoyVt  F B , ad  E F,  ita  H D , ad  G H . Quod  ejl  l 
primum — >. 

RVRSVS,  quia eji yvt  A E,  ad  EB, ita CG,ad GD; 
Et  vt  EB,ad  EFyita  GD,  adG  H , vt  ojienfum  efi  ,•  Erit 
ex  aquo  y vt  A E y ad  E F , ita  C G y ad  G H . Quod  ejl  fe- 
cundum  > . 

BREV I V S idem  demonjlr  abitar  hoc  modo.  Conuenidt 
duo  puncta  A , & C,  in  vnam , vtjiat  angulus  B C D,  vel 
BAD'yiunganturq3  recla.  DByHF,GE.Quia  igitur  ponitur  , 
Vt  A E,  ad  EB,ita  C Gy  adG  D;h  Parallela  erit  G E , ipji 
DB.  Rurfus,cumponatur,vt  AF yad FB,itaC  H , adH  Di 
c Parallela  erit  quoque  H F,ipji  D B.  d Quare  & GEy  HF, 
inter  Je  parallele  erunt : A c propter  e a c erit,  vt  A E,  ad  E Fy 
ita  CG,ad  G H.Qnod  ejl  fecundum  . 

EODEM  modo, Ji puncta  extrema  ByDyconueniant  in 
vnumy&c.oJlendemus  e]fe,vt  BF,ad EF,ita  HD,  adG  Hy 
& conusrtendo  yvtEF,adFB,  ita  GH,ad  HD. Quod  efi 
primum — > . 

l Z % , 3 SED 
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SED  neque  omittendum  videtur  hoc  loco  theorema , 
quod  fequitur . 

S I linea  reflra  fit  fecta  in  quotcunque  partes 
Arithmetice  proportionales , & alia  redta  fe- 
cetur  in  totidem  partes , qua;  eafdem  inter  le , 
quasilla;,  proportiones  habeant.-erunt  quoque 
partes  huius  linej  Arithmetice  proportionales. 

RECTA  linea  AB,  fecla  ^ T B TC 

Jit  in  partes  AC,CD,DB , A'  i *"* *-*  S 

Arithmetice  proportionales,  hoc  G-  T K Vi 

e Jl, habent  es  eundem  excejfum  • £ {~t  — \ \ 

a Secetur  autem  re  Fla  E F , in 
partes  EG,  GH , HF,  illis  pro- 
portionales. Dico  has  partes  eundem  quoq:  habere  excejfum  , 
hot  efl,Arithmetice  ejfe proportionales. Sit  enim  CI,tpfi  AC; 
& D K,ip(i CD, aqualis :vt  ID,fit  excejfus  inter  C D,AC; 
& KB,  excejfus  inter  DB,CD, atque  adeo  ipji ID  , aqualis  . 
Sit  quoque  GL,ipf  EG  , & H M,  ipji  G H,  aqualis :vt  LH, 
excejfus  fit  inter  GH,  EG;  & M F , excejfus  inter  H F ,& 
GH.  Probandum  ejt,  excejfus  LH,  M F,  aquales  ejfe  . §fuonta 
igitur  eflyVt  AC,adCD,  ita  E G,  ad  G H erit  permutando 
quoque  Vi  AC,ad  EG,ita  CD,ad  GH.  Item  quoniam  ejl , 
vt  C D,ad  DB,ita  GH,ad  HF  ;erii  quoque  permutando,  vt 
CD,ad  G H,  ita  D B,ad  H F .Atque  ita  fiplur  es fuerint  par- 
tes , habebunt femper  partes  line  a AB  , ad  partes  line  a E F, 
fnguh  ad  fingulas , eandem  proportionem , quamuis  partes 
vnius  linei,  non fint  continue  proportionales . Itaque  cum  ft, 
vtCD,adGH,itaAC,adEG,hocefl,itaCI,adG  L;  b erit 
quoque  reliqua  ID,  ad  reliquam  LH,vt  tota  CD,  ad  totam 
G H.  Rurfus  quiaefl,vt  DB,ad  HF,  ita  C D,  ad  G H,  hoc 
ejljta  DE., ad  HM\ c erit  quoque  reliqua  KB, ad  reliquam 
MF,vt  tota  DB,  ad  totam  HF, vel  vt  ablata  D K , ad  ab- 
latam HM,hoc  ejl,vt  C D,ad  GH.Erat  autem  quoque  ID, 
adLH,vt  C D,ad  GH.  d Igitur  erit  vt  ID, ad  LH,ita  KB, 
ad  MF.Eft  autem  I D, ipji  KB,  Aqualis . c Igitur  & LH,  ipji 
M F, aqualis  erit:  atque  idcirco  EG,  GH,  HF,  Arithmetice 
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proportionales  erunt , cum  excejfus  habeant  Aquales . Quod 
efipropofitum—)  . 

HOC  theorema  nullo  modo 
* C I D TC  w eonuerti  potefi.  N on  enim  fequi 
^ tur,Ji  du&  linea  fecla  fint  in  par 

„ & LH-  H „ Arithmetice  proportionales, 

^ 1 ^ ^hF  partes  T/nius  habere  eafde  pro- 

portiones s quas  partes  alterius 
habcnt.Namfi linea  E F,  fecunda  pars  fatuatur  GM,ita 
vt  excejfus  inter  EG,G M,Jit  LM  : Deinde  ipfi GM,poJl  M, 
fumatur  portio  ipfi  GM aqualis,  eique  adijeiatur  idem  excef- 
fus  L Mi  fient  tres  partes  Arithmetice  proportionales  in  linea 
E F,  & tamen  non  habent  eafdem proportiones  inter  fe^  quas 
habent  partes  linea  AB:2  quippe  cum  minor  ft  proportio  EG, 
ad  GM,quam  EG>ad  GH hoc e fi, quam  AC^ad  CJD  . 

INFERTVR  hinc  aliud  hoc  theorema  . 


S I dux  linexinasquales  ad  alias  duas  ean- 
dem habeant  proportionem , minor  ad  mino- 
rem, & maior  ad  maiorem,  erit  quoque  ex- 
cefliis  priorum  ad  exceffiim  pofteriorum  , vt 
priorum  vna  ad  vnam  pofteriorum . 

V T infup er iori figura^ quoniam  erat,vt  AC^adE  G,  hoc 
efiyVt  CI,adGL,  itaC  D , ad  GH ofienfum  e fi  ita  quoque 
effe  excejfum  I D,ad  excejfum  LH^vt  CD>ad  GH.  Itaque 
Ji AC  yCD  , fint duplabant dimidiata  partes ipf arum  E G, 
GH,erit  quoq;  I DyduplayVel pars  dimidiata  ipfi 'us  LHy&c. 

E X his  quoque  hoc  problema  abfoluemus . 


LINEAM  redtam  datam  in  quotuis  par- 
tes Arithmetice  proportionales  fecare. 

SIT  enim  recla  E Fyfecanda  intres  partes  Arithmeti- 
ce proportionales. Sumantur  tres  recla  ACyCD,  D£3  quomo- 
docunque  Arithmetice  proportionales  Componentes  r ellam  li- 
neam A B . Si  igitur  data  recta  E F 3 b fecetur  fimiliter  in 

GyHy 


G^H,vt  AB  tinC0D , feci  a e fi  j erunt  partes  EG  , GH,  HF, 
Arithmetice  proportionale syvt  demon (Iratum  e fi . 

H JE  C omnia  vera  etiam  fiunt  in  numeris , & in  quilu fi- 
nis alijs  magnitudinibus , cum fiemper eadem fit  demonfiratio. 
Atque  ex  his  defiump fimus  in  i c.  regula  proportionalitatis 
Arithmetica  pofiremam  rationem  difiribuendi  datum  nume 
rum  in  quctuis  partes  Arithmetice  propertionales . Nam  per 
eam  diuiditur  datus  metnerusin  partes , qtt&  ea  fidem  habent 
proportiones , quas  ajfumpti  numeri  proportionalitatis  Arith- 
metica : cum  fiemper  fiat  vt  fiumma  afifiumptorum  numero- 
rum ad  datu,  numera  , ita  fiinguli  numeri  ajfumpti  ad  aliud, 
H inc  enim  fit,  numeros  ajfumptos  cum  partibus  dati  numeri 
inuentis  eandem  habere  proportionem.  Quare  vt  hic  oslenfium 
efi, partes  inuentA fiunt  Arithmetice  proportionales. 


PROBL, 


PROPOS.  ii 


D V A B V S datis  redis  lineis  , ter- 
tiam proportionalem  adinuenire . 

SINT  du^  re&as  AB , AC,ita  37 

diipofitce , vt  efficiant  angulum 
A,quemcumque,fitqueinuenicn.  \ 

da  illis  tertia  proportionalis,!!-  fifi  t>  ^ 

cut  quidem  AB, ad  AC,ita  AC,  ^ 
ad  tertiam.  Producatur  AB;quam  volumus  effeantece- 
dentem,&  capiatur  BD,cequalis  ipfi  AC, quas  cCmfeques 
effe  debet,  fiue  media.Deinde  duda  reda  BC,  agatur  illi 
ex  D,parallela  DE,occurrensipfi  A C , produdas  in  E. 
Dico  C E,  efle  tertiam  proportionalem  , hoc  eft  , ede  vt 
AB,ad  AC, ita  AC, ad  CE.Cu  enim  in  triangulo  ADE, 
lateri  DE,  parallela  Et  reda  BC;a  erit  vt  AB,adBD,ita 


AC, ad  CE: fa  Sed  vt  AB, ad  BD,  ita  eadem  AB,  ad  A C, 

b y. quinti. 

asqualem  ipfi  B D.  Vt  igitur  AB,  ad  AC,ita  AC,ad  CE. 

quod  eft  propofitum  . Duabus  ergo  datis  redis  lineis. 

tertiam  proportionalem  adinuenimus . Quod  erat  fa- 

ciendum . 

SCHO-  '■ 

1 
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SCHOLIVM. 

ALIT  ER  idem  demonfir  abimus , hoc  modo . Du&  recte 
date  A B,BCyconfiituuntur  ad  angulum  reclum  AB  C,  & 
coniungatur  retia  A C.  Producta  au- 
SK  temABy  antecedente , ducatur  ex  C, 

1\  ad  AC ,perpe dictitaris  CD^occurr ens 

'“"i  'fyfi AB^produbte in  D.Dico  BD,ejfe 

tertiam  proportionalem.  Cum  enim  in 
triangulo  AC  D, angulus  ACD>  fitfeBus^  & ab  eo  adbafin 
A D,  de  dubia  perpendi  cui  aris  C B erit  per  coroll.  propof.S . 
huius  lib.  B C5  media  proportionalis  inter  A B D , hoc 

efi, 'ut  A B,ad  B C^ita  erit  BCyadB  D.Quod  efi  propofitu. 

INVENTA  autem  tertia 
"7  ( ' ' linea  continue  proportionali , fi pri- 

i mam  omifieris,  & alijs  duabus  ter- 

Qr-F'  ' tiam  inuener.is  > habebis  quatuor 

lineas  continue proportionales.V t fi 
lineis  Ay&  B,adinueniatur  tertia  proportionalis  C,  & dua- 
bus B > & C 3 tertia  proportionalis  D 5 erunt  quatuor  linee, 
At  B , C)  D,  continue  proportionales . Eadem  arter  eperietur 
quinta  proportionalis  fiextajeptima,  octaua,  & fic  in  infinita, 
d J EXP  E D IT  I V Srepe- 

w fiemus 


quotlibet  lineas  conti- 
■ VPj,  nue  proportionales  in  data  pro- 

T / portione  jhoc  modo. Sit  primum 

A |/|s'xs\  data  proportio  linea  A ^maioris 

— SC  — 77  Q ad  minorem  B.  Circa rectam 

| C C D ,ipfi  A,  aqualem  defcriba- 

g tur  circulus  C E D F , in  qiio 

_ _ , , , t applicentur  DE  , DF,  ipfi  B, 

M 0 &quales.  Applicata  autem  re- 

gulat unciis  E,  F,  ducatur  recta  EG,  que  ad  C D,  perpendi- 
cularis erit. Cum  enim  rocla  DC,  per  centrum  tranfiens  fecet 
arcum  E C F , bifaria,m , £ ablatis  enim  Aqualibus  arcubus 
DE,DF  ,ex /emi circulis  Aqualibus  DEC,  DEC,  reliqui  ar- 
cus CE, CE,  e quales  erunt . ) fetabit  eadem  fip  reclam  du- 
ci a m E F , bifariam  5 per  ea  fqtt&  in  ficholio  prope  f 2?.Ub.q* 
ofiendimits .a  Igitur  & ad  angulos  rectos.  Et  quoniam,  fiduce 
retitr  recta  EC,h  angulus  ad  E,  in  femi  circulo  rectus  e/f et  serit 

ex 
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ex  coroU.  propof  S.  huius  lib.  DE,  media  proportionalis  in- 
ter CD,DG:  ac  proinde  D G,erit  tertia  proportionalis  ipfis 
CD  , DE  , hoc  eft,  datis  duabus  A,&  B.  Quod J. i ex  D, per 
G, arcus defcribatur fecans  rectas  DE , DF,in  H,I;  applica 
tatfe  regula  ad  puncta  HtI , ducatur  retia HK,erit D K,quar 
ta proportionalis. EI am propter  angulos  H DG,IDG,(qui  •*  ob  a 27. terti*, 
aquales  arcus  EC,FC , Aquales  funtf0  arcus  HG,IG,£qua-  b 26  .ter iij. 
les  erunt  i ac  propter  e a,  ex  fcholio  propof  27.  lib . 3.  recta  dufta 
H I , bifariam  fecabitur  in  K; c ideotfe  & ad  angulos  reHcs.  c 3.  tertij. 
d Parallela  ergo  funt  E G , H K . c Vt  igitur  recta  E D , ad  ^20. primi. 
D G,  ita  erit  D H , hoc  efi,DG,  ad  D K . Sunt  ergo  quatuor  c 2.  vel  4- 
linea  CD,DE,DG,  DE,  continue  proportionales  . Quod ji  fxti. 
ex  D,per  K,  alius  arcus  defcribatur  fecans  rectas  DE,  DF, 
inuenietur  eadem  arte  quinta  proportionalis , at  que  it  a in  in - 
finitum _> . 

DEINDE  ft  data  proportio  line  a B, minoris  ad  maio- 
rem A.  Ductis  duabus  retiis  DC,LM,  ad  DL  , perpendicu- 
laribus, ab  findantur  recta  DN,LO,  minori  B,  aquales  ; ap- 
plicat a tfi  regula  ad  puncta  O , N,  ducatur  re  Ii  a NP.  f qua  ad  * 29  .primi. 
DC , perpendicularis  erit,  g cum  (it  parallela  ipfi  DL.Sumpta  i 3 3.  primi, 
deinde  retia  DC,  Aquali  ipf  A, maturi,  defcribatur  ex  D,per 
C,  arcus  fecans  rectam  N P,  in  P,  extendatur efi  ex  D ,per  P , 
retia  DPT,  eritifi  DP , ipfi  D C , hoc  e fi, ipfi  A,  aqualis . 

Abfcijfa  quoque  L Q,ip(i  D C,  aquali, applic  at  aque  ad  pun- 
ita QK  C,  regula , ducatur  recta  C R,  qua  eadem  ratione  ad 
DC,  perpendicularis  erit , (7  ipfi  N P , parallela . h Et  quo  • k 2.  vel  -f. 
niam  efiivt  ND,ad  DP ,hoc  efiivt B,ad  A,  ( quod  N D , fixth 
DP,  ipfi  B?  Ai  acceptA  fint  Aquales  J ita  C D,  adD  R,  hoc 
e fi, it  a DP,ad  DR>  erunt  tres  re  Ha  ND  , DP  , DR  , conti- 
nue proportionales  ideoq;  DR,ipfis  B ,A,tort  ia  proportionalis 
erit. Quod fi  ex  D, per  R, arcus  defcribatur fecans  DC,  in  S, 

(pp  reci&  DS, aqualis  auferatur  LM s applicat aque regula  ad 
puncta  M,S, recta  ducatur  ST,  erit  DT, quarta proportiona- 
lis.Na  eadem  ratione  erit  S T,ipfi  CR, par  alie l a,fpp  ad  JCC, 
perpedicularis.  • Quare  erit,vt  CD,ad  DR,hoc  efi,vtX , ad  j ‘ 2.  vel  4. 
D R,tta  S D,  id  eji,  DR.,  ad  D T .Sunt  ergo  quatuor  line  a 'fxti. 

N D , D P ,DR,DT , continue  proportionales  . Quod  fi  ex  D,  . 
per  T, alius  arcus  defcribatur  fecas  recta  D C,protr-aHd,  in- j 
uenietur  cade  arte  quinta  proportionalis*  atq;  ita  m infimi.  • . J 

EXI 
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v EX  his  Jme  magno  labore  tn- 

\T  ^ ter  duas  retias  datas  reperte - 

V g mas  duas  medias  proportiona- 

; les.no  quidem  Geometrice  om- 

V j j.'|  nino,  fedquafi attentando  3& 

— ^ ^ ^ prctxim  ipfam  iterum  atcfo  ite - 

C '.  /S  A rum  repetendo , donec  id,  quod 

g quarimus , affequamur . Vt  fi 

, i g | inter CD,D K, inuenienda fint 

M <L  0 due,  medi  a proportionales , ds- 

fcripto  circa  maiorem  C D, circulo  CEDE  , erigemus  ex  K, 
ad  C D .perpendicularem  KH, ducemus  f DH.ea  legent  ex 
puncloE , ( ubi  D H ,cir  cum  fer  entia  occurrit ) perpendicula- 
ris ad  D C,  demiffa  EG , auferat  reclam  D G , recta  D H, 
aqualem,hoc  efi  , ut  arcus  ex  D,per  H,  defcriptus  tranfeat 
per  punctum  G.Hoc  enim  facto,  erunt  D E.  DH,  inter  CD. 
D K .medie proportionales. Nam  ut  oji e ndimus  , efi  ut  C D, 
ad  DE , ita  DE,ad DG,  ex  coroll.propcf.8 .huius  lib.z Et  ut 
D E, ad  DGfita  DH,  hoc  efi.  DG.ad  D K . Sunt  ergo  qua- 
tuor  recta  CD,  DE,  DH,  DK  , continue  proportionales , ac 
proinde  DE,  DH. inter  CD,DK,medta proportionales  funt. 
Quod fi  recta  D H , D G , comperiantur  non  effe  aquales,  fi 
quidem  D H , fuerit  minor,eleuanda  erit  DH, magis ; fi  ve- 
ro maior , magis  deprimenda , donec  deprehendantur  aqua- 
les D H ,DG. 

PROBL.  4.  PROPOS.  12. 

TR  IBVS  datis  redis  lineis, quar- 
tam proportionalem  inuenire. 

SINT  tres  lines  redx  A B,  B C,A  D, quibus  inuc- 
nienda  fit  quarta  proportionalis  j ficut  quidem  A B,  ad 
BC,ita  AD,  ad  quartam . Diiponantur  primx  dux  AB, 
B C,  fecundum  lineam  redam, qux  fit  AC:  Tertia  vero 
A D,  cum  prima  A B,  faciat  angu- 
yf  \ lu'm  A,qucmcunque.  Deinde  ex  B, 
y^  \ \ ad  D , reda  ducatur  BD,  cui  per 

^ \ \ C, parallela  ducatur  CE,  occurres 

A B C reftx  AD,produdx,  in  E , pundo. 

Dieo 


fexti 
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[Dico  D E,  efle  quartam  proportionalem  . Cum  enim  in 
triangulo  ACE,  lateri  C E,  a&a  fit  parallela  BD;a  erit 
vt  A B,  ad  B C,  ita  A D,  ad  D E. Quare  DE , quarta  eft 
proportionalis ; ac  propterea , tribus  datis  redis  lineis , 
quartam  proportionalem  inuenimus . Quod  faciendum 


SCHOLIVM . 

HINC  facile  elicimus,quonampafto,  da- 
tis duabus  r eft  is  lineis,  dua  alia  in  eadem  cum  ' 

illis  proportione  reperirt  poffint . Si  enim  data.  t 

fint  dua  reft&  linea  A,  B , in  quacunque  pro - 1 

portione , fi  tertia  qualibet  accipiatur  C , & ei  -1  - -II 

quarta  proportionalis  inueniatur  D , vt  [it 
quemadmodum  A,  ad  B,ita  C,  ad  D i facium  erit, quod  pro- 
ponitur . Eadem  arte  inuenientur  fex  linea , cclo , decem , 
duodecim  , &c.  quarum  bina  femper  eandem  habeant  pro- 
portionem.->  , 

OSTENDEMVS  etiam  cum  P appo  fequens'- proble- 
ma» Videlicet . 

T R I B V S datis  refiris  lineis  , quartam 
inuenire,  quas  fit  ad  tertiam  , vt  prima  ad  fe- 
cundam . 


S I N T tres  re  ft a AB,BC,CD,opor  ^ 

teatcf  inuenire  quartam , qu&  adC  D , '3$ 

tertiam  fit,vt  A B,prima  ad  BC,  fecun  j 

dam. T> isponantur prima  dua  AB,BC , q t 

in  direftttm , vt  faciant  reftam  AC  : 

T ertia  vero  CD,cum  fecunda  BC, faciat  angulum  C, quem- 
cunque.Deinde  ex  B,ad  D,  refta  ducatur  B D , cui  per  A, 
parallela  ducatur  A E,  occurrens  recla  C D,  produci  a in  E. 
Dico  E D,  effe quartam  , hoc  efi,effe  ED,ad  DC,  tertiam, 
vt  eft  A B , prima  ad  B C,  fecundam . Hoc  autem  mani f e - 
fium  e fi , cum  AC , E C > proportionaliter  feccntur  in  B. 
g?D,  punftis. 

A L H 
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ALITER.  Ex  fecunda  C B , fiat  prima,  & exprimet 
AB, fiat  fecunda,  * atque  inueniatur  tribus  CB  , BA  >CDy 
quarta  proportionalis  DE  r Vt  fit  fecunda  C B , ad  primam 
BA  , tertiet  CD)  ad  quartam  DE, Erit  enim  & conuer- 
tendo  AB, prima  ad  B C,  fecundam,  -Jt  DEyquarta  ad  C D , 
tertTam — ■■ . 


PROBL.  5.  PROPOS.  13. 

D V AB VS  datis  redis  lineis  , me- 
diam proportionalem  adinuenire . 


SINT  duce reda? AB,BC, quibus 
media  inueniendaeft  proportionalis, 
diipofitie  fecundum  lineam  redam 
A C.  Diuifa  AC,  bifariam  in  £,cx  E, 
centro,&  interuallo  EA,  vel  E C,  fe- 


micirculus  deferibatur  A D C : Deinde  ex  B , ad  A C , 


perpendicularis  educatur  B D,  ad  circumferentiam  vf- 
que.DicoBD,elTc  mediam  proportionalem  inter  AB,  & 
B C.  Dudis  enim  redis  AD,  CDj b erit  angulus  ADC, 
redus  in  femicircuIo.Cu  igitur  ex  angulo  redo  ADC, 
trianguli  redtanguli  ADC,  deduda  fit  ad  bafin  AC, per- 
pendicularis D B;  erit  per  corollarium  propof  8.  huius 
lib.  B D,  media  proportionalis  inter  A B,  & B C.  Dua- 
bus ergo  datis  redis  lincis,mediam  proportionalem  ad- 
iliucnimus.  ^uod  craf:  faciendum. 


SCHOLIVM . 

BERSPICVVM  hinc fit, linea 
rectam  , que.  in  circulo  d qucuis  puncto 
diametri  ipft  diametro  perpendicularis 
ducitur  ad  circumferentiam  vfpue,  me- 
diam ejfe  proportionalem  inter  duo  dia- 
metri fegmenta  , qua  a perpendiculari 
facta  funt, Detur  enim  fmicit  culus  ABCy  & expuncto  D, 

diametri 


A D EGC 


EX  PELETARIO. 

DATA  red.a  linea, aliam  redam,  ( qua:  mi 
nor  no  n fit , quam,  dupla  illius  ) ita  fecare , vt 
data  reda  fit  media  proportionalis  .inter  feg- 
menta  huius 

SIT  data  recta  ACX&  diuiden 
da  proponatur  recta  AB  y (qua  mi- 
nor non  Jit  quam  dupla  ipjius  A C, 
fed  vel  duplaxvel maior)  ita  vt  in- 
ter huius  Jegmenta , media  propor- 
tionalisJit  AC . Dijponantur  recist  AB , AC,  ad  angulum 
rectum  BAC,  & diuiJa.AB , bifariam  in  Dx  ex  D , centro  , 
interuallo  autem,  D A >.  vel  D B , femicirculus  defcribatur 
A E B . Deinde  per  C,  ducatur  ipji  A B,  parallela  C E,fe- 
cans , vel  tangens,  circumferentiam  in  E , puncto,:  ( Secabit 
autem  neceffario  C E,  circumferentiam,  vel  tanget . Nam  Ji 
minor  Jit  quam  dimidjum.reUs  A B , hoc  ejl^minor , quam 
femiddameter  ad  angulos  rectos  erecta  ex  D,,  fecabit  circum- 
ferentiam it  anget  aut  em.  eandem  circumferentiam  5 Ji  aqua- 
lis Jit  dimidio  recta  AB,  hoc  ejl,  aqualis  ferni  diametro  ex 
D,ad  angulos  rectos  educis, , Cum.  ergo  pojitum  Jit,  A C,  non 
ejfe  maiorem  dimidio  recta  A B ,fecabit  necejfario  A C,  cir- 
cumferentiam, aut  tanget .)  a quo  demittatur  p,d  A B , 
perpendicularis  B F . Dico  AC  3 ejfc  mediam  proportiona- 
lem 


diametri  AC xducatur  ad  circumferentiam  recta  DB,perpen 
dicularis  ipji  AC. Dico  DB,  ejf e proportionalem  mediam  in- 
ter AD  , & D C : Id  quod  liquido  conflat  ex  demonjiratio- 
ne  huiui  problematis . Si  enim  ducantur  recta  ABXCB a fiet 
angulus  A B C,  rectus Quare  per,  coroll.  propof.  8.  confiat 
propofitum . Eadem  ratione  erit  perpendicularis  M:F , media 
proportionalis  inter  A E , <fip  E C • Item  G H , inter  A G x 
0*  G C y atque  eodem  modo  de  alifs  quibufcunque  dicendum 
ejt,  qu&  ex  quibufuis  punctis  diametri  ad  ipfam  diametrum 
perpendiculares  ducentur . 


\/  \,  \ e fi  demonfiratum  , ex  ccroll.propof.  $ . 

1 L — A)  huius  lib.  EF,  media  proportionalis  in- 

-A  ^ 1)  B terAF , & F B . 3 igitur  E F , 

& qualis  fit  iffi  A C,eo  quod  parallelo grammum  Jit  A C E Fi 
£/<?  CF,ibfiA  F, parallela  per  confiructionsm,  b (j  AC, 
ipji  EF * propter  angulos  recios  CAF,&  EF  Ai)  erit  & AC, 
media  proportionalis  inter  AF,  & FJB.  Quod  e fi  propofitum . 

THEOR.  <?.  PROPOS.  14. 

AE  QV  A L I V M,&  vnum  vni  squa 
lem  habetium  angulum, parallelogram- 
morum , reciproca  funt  latera  , qus  cir- 
cum aequales  angulos.Et  quorum  paral- 
lelogrammorum  vnum  angulum  vni  an- 
gulo squalem  habetium  reciproca  funt 
latera  , qus  circum  squales  angulos;  il- 
lafuntsqualia. 


\ba$.  primi. 


D C _ir  S IN  T duo  parallelogramma  tequa 

Y Y~\  lia  ABCD,  BEFG , habentia  angulos 

\ Y\  gc  ABC,EBG,sequales  . Dico  latera  cir- 

A.  B\  V*  cum  hofce  angulos  effe  reciproca,  hoc 
\ \ cft,cfle  vt  AB,  ad  BG  , ita  EB,  ad  BC. 

\ \ Coniungantur  enim  parallelogram- 
\ \ ma  ad  angulos  arquales,  ita  vt  A B,  & 
E'  -P  BG,vnam  efficiant  lineam  redtam . 
Quo  fadlo5cum  anguli  ABC,  EBG,  fint  ecquales,  erunt 
& E B , B C , vnare&a  linea, vt  ad propof.  15.  lib.  1.  ex 
Proclo  demcnftraui mus  . Producantur  iam  DC,  & FG, 
donec  coeant  in.  H.  Quoniam  igitur  ecqualia  funt  paral- 
klogramma  DB,BE;  c erit  vt  D B , ad  B H,  ita  B F,  ad 
idem  B H:  Sed  vt  DB,ad  BH,  d ita  cft  AB,bafis  ad  bafin 

BG, 


; s 7.  qumit, ; 
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aI>  lib.i.ex Proclo.  Dudaigi 

/ \ tur  re&a  CEj  quoniam 

. \ ecqualia  funt  triangula 

ABC,DB  E } a erit  vt 
C E A B C,  ad  BCE,  ita  DBE, 
ad  idem  BCE.  Sed  vt  triangulum  A B C,  ad  triangulum 
BCE,b  ita  eft  bafis  AB,adbafin  BE,  quod  hsc  triangu- 
la c-iufdem  fint  altitudinis}  & fimiliter  vt  DBE,adBCE, 
ita  eft  bafis  DB,  ad  B C.  Quare  vt  A B 5 ad  B E , ita  eft 
DB,  ad  BC.  Quod  eft  propofitum  . 

I A M vero  contra  , fint  latera  circa  angulos  xqua- 
lesjqui  ad  B, reciproca, hoc  eft,vt  A B,ad  BE,itaDB,ad 
B C.  Dico  triangula  A B C , D B E,  efle  sequalia.  Fa&a 
enim  conftrudione  eadem  , cum  fit  vt  A B , ad  B E ,-ita 
DB,ad  BC}  vt  autem  AB, ad  BE,c  ita  triangulum  ABC, 
ad  triangulum  BCE}&  vt  D B , ad  B C , ita  triangulum 
DBE,  ad  triangulum  idem  BCE:  Erit  vt  ABC,ad  BCE, 
ita  D B E,  ad  idem  BCE  5 d proptereaque  aqualia  erunt 
triangula  A B C,  D B E.  Aequalium  igitur,&  vnum  vni 
aequalem  habentium  angulum  , &c.  Quod  oftenden-. 
dum  erat. 

THEOR.  ix.  PROPOS.  1 6, 

S I quatuorreds  Unes  proportiona- 
les fuerint:  quodfub  extremis  compre- 
henditur redangulum  , squale  eft  ei , 
quod  fub  medijs  comprehenditur  , re- 
dangulo  . Et  fi  fub  extremis  compre- 
henfum  redangulum  squale  fuerit  ei , 
quodfub  medijs  continetur, redangu- 
lo:  ilis  quatuorreds  lines  proportio- 
nales erunt . 


SINT  quatuor  revlsaproportionales  AB,  FG,  EF, 

B C;vt 


BC,  vt  quidem  AB,  ad  FG,ita  EF,  ad  BCrSitque  redan- 
gulum  ABCD,  comprehenfum  fub  extremis  AB,  BC; 
redangulum  vero  E F G H , comprehenfum  fub  medijs 

EF,  FG  . Dico  redan-  ^ a 3 

gula  AC,EG,  efie  ^qua  * ^ ^ 

lia  . Cum  enim  anguli  ^ ^ 

redi  B,  & F,  fint  sequa-  ,F  ^ X 

les,&  fit  vt  AB,  ad  FG,  'G 

ita  EF,ad  BC;erunt  la-  \q. 

tera  circa  squales  an- 
gulos B,&  F, reciproca,  a Quare  parallelogramma  A C, 
E G,  squalia  erunt.  Quod  eft  propofitum  . 

CONTRA  vero  , fint  iam  cequalia  redangula 
A C,  E G.  Dico  quatuor  redas  lineas  AB,FG,  EF,  BC, 
ede  proportionales, hoc  eft,  efle  vt  AB,adFG,ita  EF,  ad 
BC,  Cum  enim  squalia  fint  redangula  AC,  E G , ha- 
beantque  angulos  squales, nempe  redos  B,  & F; b erunt 
latera  circa  hofce  angulos  reciproca;  ficut  quidem  AB, 
ad  F G,  ita  E F,  ad  B C . Itaque  fi  quatuor  redse  lines 
proportionales  fuerint , &c.Quod  erat  oftendcndum  . 


IDEM  verum  eft, etiam-  -B  A B 

ft  parallelogramma  AC,  EG,  G^/  / 

non  fint  re  ff  angui a,  dummodo  ^ ^ G 
ftnt  aquiangula , ita  vt  anguli  i j 

diffit  r effis  lineis  comprehenft  f 

ftnt  aquales  . V eluti  manife-  ^ ■ 

ftum  eft  in  hac  figura.  Eadem  enim  prcrfus  eft  demonftratio. 

THEOR.  12.  PROPOS.  17. 

S I tres  redte  linea;  fint  proportiona- 
les: quod  fub  extremis  comprehenditur 
re&angulum, squale  efi:  ei.,  quod  a ine- 
dia defcribitur,  quadrato. Et  fi  fubex- 

D di  s tremis 
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tremis  comprehenfum  redangulum  as- 
quale  fit  ei,  quod  a media  defcribitur* 
quadrato : illae  tres  redas  lineas  propor- 
tionales erunt. 


t ^ £ SINT  tres  linese  r ed:e 

A>  ^ )"  1 A B,  EF  , & BC , propor-  ! 

'F  D Ku  tionalesjvt  quidem  AB,ad 

- <r  t j EF,ita  EF,ad  BC:fitq;  re- 

- U dangulum  ABC-D,  con- 

tentum fub  extremis  A B, 
BC$&  quadratum  medi#  EF,fit  E F G H . Dico  sequalia 
efle  redangulum  AC  , & quadratum  E G . Sumpta  enim 
reda  F G , quse  cequalis  fit  ipfi  E F , erunt  quatuor  linea: 
AB,  EF,  FG,  B C,  proportionales  $ vt  quidem  A B , ad 
Elyta  FG,ad  BCjeritque  quadratum  EG,  comprehen- 
fum fub  medijs  E F,  FG,  propter  squalitatem  redarum  , 
EF, F G . 3 Quare  redangulum  A C , comprehenfum 
fub  extremis  AB,BC,  aequale  eft  quadrato  E G.hoc  ^ft* 
redangulo  fub  medijs  E F , F G , comprehenfo  : Quod 
cft  propofitum . 

SED  fint  iam  aequalia  redangulum  AC , & quadra- 
tum E G . Dico  efte  vt  A B,  ad  EF,ita  E F,  ad  B C.  Cum 
enim  aequalia  fint  redangula  AC,  & £G.  > b erit  vt  A B , 
adEF,ita  FG,adBC  : cVt  autem  FG,ad  BC,  ita  eft  EF, 
ipfi  F G,  aqualis  , ad  eandem  BC.  Quare  vt  AB,  ad  EF, 
ita  cft  E F,ad  BC.  Si  tres  igitur  reda:  lineae  fint  propor- 
tionales,, &c. Quod  erat  dcmonftrandum  . 


E X posteriori  huius  theorematis  parte  efficitur, 
auamlibet  rectam  lineam  e [fe  mediam  proportiona- 
lem inter  quafuis  alias  duas  r effias,  qua  comprehen- 
dunt re ffi angulum  quadrato  illius  aquale.  Ex  eo  enim 
quod  recta  A B ,B  C,  comprehendunt  reffiangulum 

aquale 


a Itj.fexti. 
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squale quadrato  retis.  EF , oftenfum  fuit , effe  ut 
AB,adEF,itaEF,ad  B C.. Quare  EF, media  efl 
proportionalis  inter  AB  , & B C. 

SCHOL1VM. 


EADEM  omnino  ^ - — * g A, 

confequuntur , etiamfi  -t~  . -33'  .s.Q 

paraUelogramma  non  - X/*  ■■-  J? 

fint  reBangula , dum-  Xr  ~ ;<x  / / 

modo  fint  Aquiangula,  jHfr— — 

/V#  v/  EGjfit  Rhobus  , 

& AC,  Rhomboides . AT<w  dijfimilis  erit  in  his  demon- 
firatio  , vt  figura  indicat . 

LIBET  hoc  loco  cum  Peletario  demonfirare  problema 
non  inutile  ad  lineas  proportionales  fpeUans : quod  efl  eiuf- 
modi, 

SECTA  linea  reda  in  duas  partes  vtcun- 
que , alterutram  earum  ita  rurfus  partiri  in 
duas  partes,  vt  omnes  tres  partes  fint  conti- 
nue proportionales . 

S / T red?/?  diuifa  in  C * T>  P £ 

vtcunque,  oport  e atque  partem 
C Byfra  fecare  in  duas  alitu 
partes , ut  omnes  tres  partes  con- 
tinue proportionales  fint.  Sece - t F . . c L 

tur  AC , bifariam  in  F ; & A«  I B 

F C, iterum  bifariam  in  I ,vt  ^ 

C / , quarta  pars  fit  prima,  par-  ** 

tis  A C:&ex  B,  I , erigantur 

duA perpendiculares  BE , /X  > Q - ■■■  /» f 

prima  parti  AC,  Aquales  3 

caturtf  fecla  EKyttavt  recl  angulum  1 E,  comprehenfum  fit 
fub  A Cj  prima  parte,  & recl  a I F,  compofita  ex  altera  par- 
te BC,&  ex  CI,  quarta  parte  prima  partis. Et  quoniam  AC, 
diuifa  efi  bifariam  in  F , eique  addita  in  r ellum  Cfij1  erit  I .fecundi. 

D dd  ? recl  an-  I 
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Y D P ■g  reci  angulum fub  AB ,B Cyvna. 

Icum  quadrato  ex  C F , Aquale 
quadrato  ex  B F :FJl  autem  re 
H angulum  I E , minus  reclan- 

. c ±t gulo  fub  A B , B C , vnd  cum 

A.  I B quadrato  ex  CF.  (Du&a  emm 

q CZ>,  J5,  perpendiculari , 

^ erit  r octangulum  CE,  conten- 

tum  fub  A C ,C  B,  minus  re- 
JN  — ~0 M ci  angulo  fub  AB  ,BC  : At  re- 

ciangulum  C K , quadrato  ex 
a - . CF,aquale,cum  vfrumqus  quarta  pars  fit  quadrati  ex  A Ci 

'■*  * rect  angulum  quidem  CK, 2 ^ ^ reci  angulum  C K,ad 

quadratum  ex  AC,  hoc  efl,  ad  reci  angulum  fub  A C,C  D, 
vt  CI , ad  C A i ac  proinde  cum  C f,  fit  quarta  pars  reci  & 
AC, erit  & C K,  quarta  pars  quadrati  ex  A C i At  uero  qua- 
dratum ex  CF,  quarta  pars  efi  eiufdem  quadrati  ex  AC,  ex 
b r ->j-  fcholto  propof  4-.  lib.  2»  ) Igitur  minus  quoque  erit  quadrato 
* ' ex  BF.  Si  igitur  h fiat  quadratum  recianguloIE,  aquale,  erit 

eius  latus  minus  reci  a FB  . Sit  ergo  illud  F L . Dico  partem  1 
CB,ita  feclam  ejfe  in  L,*vt  tres  partes  AC,  CL,  LB.fint  con- 
tinue proportionales . Defcribatur  enim  exF L , quadratum 
FM,reciaque  DC,  extendatur  ad  O , fy  latus  M L,  ad  F: 
fumptistfo  duabus  F G,LQfipfi  CF,  Aqualibus,  ducatur  reci  a 
G§l>fecansCO,inH.  Enttfi  CG,  quadratum  re  Ha  C F,  cb 
aqualitatem  rectarum  CF,  F G.  Et  quia  ablatis  Aqualibus 
. . FC,  F G,  ex  aqualibus  FL,FN, reliqua  C L , GN,  aquales 
eS  f -primi’  funt  - '■/•cpefl  CL,ipfi  HQ^fy  GN,ipfi  HO,  aqualis  aquales 
quoque  erunt  HQiideoq*  H M , quadratum  erit  reci  a 
C L.  Rurfus  quia  tam  reci  angulum  C comprehenditur 
fub  CL,(y  CH,fiue  CF ,femijf e ipfius  A C , quam  rectangu- 
^ lumGO,  fub  GNjfiue  CL,{yGH, fiue  CF,femiJfe eiufdem 

c i.fecudi.  j4C,fiue  CDs d erunt  duo  reliangula  C GO,  fimul  aqua 
lia  reciangulo  CF,  comprehenfo  fub  eadem  CL,  gy  CD  , qua 
ipfis  CH,GH, fimul  aqualis  efLltacg  cit  rect  angui u lB,qua - j 
drato  F M,  aquale  fit-,  (y  reci  angulum  C K,  quadrato  CGs(y  1 
reclangulum  CF,  duobus  reci  angulis  C§f>GO, fimul:  erit  re- 
liquum reci  angulum  L E,  comprehenfum  fub  B E,  fiue  A C, 

6 BL,  reliquo  quadrato  H M,  aquale . Quocirca,  cum  da- 

tis  | 
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tis  tribus  rectis  AC,CL,LB , reB  angulum  LE  ,fub  extremis 
comprehenfum  aquale Jit  quadrato  HM, media  CL  > a erunt 
ipfa  tres  lines.  AC,  CL,  LB  , continue  proportionales . Quod 
efi  propcfitum . 

I N numeris  idem  problema  it  a perficietur.  P oftericri  par- 
ti numeri  prcpofiti  adijciatur  prior is  partis  pars  quarta , & 
conflatus  numerus  in  priorem  partem  ducatur . Huius  dein- 
de producti  numeri  quadrata  radix  eruatur  . Nam  fi  ex  ra- 
dice inuenta  dematur  femifiis  prioris  partis,r eliqua  jiet  fecun 
da  pars  proportionalis, quam  fi  ex  pofieriori  parte  dati  numeri 
fubtr ab  as  ,r  eliqua  erit  tertia  pars . V eluti  fi  linea  AB,  pona- 
tur 7 6. pars  autem  AC, 3 (j.&CB,  4c.  adij ciemus  C I , hoc 
efi,  9. quartam  partem  prioris  partis  36. ad  CB,td  efi,  ad  4 o. 
pofieriorem  partem,  & conflatum  numerum  49.  lineam  fcili- 
cet  IB, in  priorem  partem  36.  fiue  in  lineam  A C , ducemus, 
atque  ex  produco  numero  176-4-.  hoc  e fi,  ex  r e cl  angulo  1 E , 
radicem  quadratam  eruemus  -4 2. pro  linea  FL,  ex  qua fi de-% 
trahemus  CF ,femtffem partis  AC , nimirum  18. reliqua  erit 
pars  CL,2-4.  Hac  ablata  ex  tota  pofieriori  parte  CB,  40. re- 
manebit tertia  pars  LB,i6.  Sunt  ergo  tres  partes  A C s C L: 
L B , numeri  A B,  76 .ha  tres, 3 6. 24. 1 6.  continue  proportiona- 
les.Ex  quo  confiat , quando  radix  quadrata  extrahi  nequit 
ex  eo  produclo,problema  effici  nonpoffe  in  numeris.  Atq > hinc 
inteliigentur  ea,  qua  lib.s.  in  tr ablatione  proportionum  prope 
finem  fcripfimus , cum  de  ortu  propcrtionalitatis  Geometrica 
ex  Arithmeticaproportionahtate  ageremus  * 

S E & quando  haclenus  cum  Euclide  de  lineis  proportio- 
nalibus disput  animus , non  alienum  erit  a nofiro  mfiituto,ds 
eifdem  quoque  cum  Pappo  Alexandrino  differ  er  e , qui  datis 
duobus  terminis  ex  tribus  cuiufcunq',  Medietatis, fine  Arith- 
metica , fiue  Geometrica , fiue  Harmonica,  tertium  in- 
quirit : Et  in  Geometrica  proporti.malitate  ali- 
ter, quam  ab  Euclide  fabrum  efi  . Hoc 
autem  exequemur  fe quent ibus  pro  - 
pofitionibus  , quarum—» 
prima  h&c 
fit» 


Ddd  4 DATIS 


* l7.fexti. 


muenire 


lnuemre 
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* \.  quinti. 


DATIS  duabus  redis  lineis, mediam pro- 
portionaiemin  Arithmetica  proportionalitate 


g SINT  data  dua reBt  AB,dgpCy (qua 

• per  vnitatesin  longum  di  fio  fit  as  hic  repra- 

E O fient anturflnt er  quas  media  in proportiona- 

m ^ litate  Arithmetica  fit  inuenienda . Minori 

fS  14  C, ponatur  Aqualis  FH  ,&  ex  maiore  AB. 

abficindatur  alia  aqualis  A D:D  iuifio  aut  e 
* fiegmento  BD,  bifariam  in  E , fumatur  ipfi 
DE, aqualis  H G.  Dico  FG,  ejfe  mediam 
- - * Arithmetice  proportionale  inter  AB,&C. 

A F C Excedit  enim  AB, ipfiamFG,  excefiuBE} 

& FGfipfiam  C^exceJJk  GH,fiue  DE.  Cum 
ergo  duo  excejfus  BEyDE,fint  aqualesyex  confiruftione , li- 
quido confiat  recl as  A B,  FG,&  C,  Arithmetice  proportio- 
nales effies . 

HINC  efficitur  , mediam  lineam  F G > ejfie  fiemiffiem 
fiumma  ex  extremis  conflata.  Cum  enim  tam  AD, quam  C 3 
ipfi  FH,fit  aqualis  yer  it  fiumma  ex  AD,  & C,ipfius  FH  ^du- 
pla : Efi  autem  & DB,ipfius  H G, dupla.  d Igitur  & fiumma 
ex  A B,  & C,  totius  F G , dupla  erit  ,•  ac  proinde  F G yfie- 
miffis  erit  fiumma  extremarum.  Quod  efi  propofitum  • 


DATIS  duabus  redfcis  lineis,minorem  ex- 
tremitatem in  Arithmetica  proportionalitate 


SINT  in  eadem  figura,  data  dua  recla  A B,&  F Grui- 
bus inuenienda  fit  tertia  minor  in  Medietate  Arithmetica  . 
Ex  minore  F G ^detrahatur  recla  GHyexceJfiui  BEyquo  AB, 
ipfiam  FG  ,fiuperatyaqualis : & ipfi  F H,  ponatur  aqualis  C. 

Dtc& 
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Dico  C,ejfe  tertiam  proportionalem  minorem  . Excedit  enim 
ABdffam  FG,cxcej[u  BE;&  FG, ipfam  C,excejfts  GHiqui 
quidem  duo  excejfus  BE,  GH,ex  conjir actione , aquales  funt. 

III. 

DATIS  duabus  redis  lineis,  maiorem  ex- 
tremitatem in  proportionalitate  Arithmetica 
inuenire. 

SINT  in  Cadem figura,  dat  a du&  rect&  C,&  FG,  quibus 
inuenienda  fit  tertia  maior  in  Medietate  Arithmetica  .Su- 
matur A E , ipji F G , aqualis , eiq.  addatur  E B , excejfui 
G FI, quo  F G,ipfam  C,fuper at,  aqualis.  Dico  A B , ejfe  tertia 
proportionalem  maiorem  > ita  vt  tres  ABy  FG,& C,Jint pro- 
portionales Arithmetice  . Nam  AB,  excedit  ipfam  F G,  ex- 
ceffii  BE;&  FG, ipfam  C,  excejfu  GH.Cii  ergo  duo  excejfus 
BE,GH , ex  conflruclione  ,fint  aquales, p at  et  propofitum . 

ITA  Qv  E datis  duobus  numeris  in  Aqualibus  30,  iG. 
fi femijjis  excejfus,  nimirum  7.  minori  16.  adijciatur , confla- 
bitur medius  proportionalis  Arithmetice,  23.  ut  hic  apparet, 

3 0.23.1G.Vel medius  terminus  habebitur , fi fumm a extre- 
morumfemijfts  fumatur > vt  in  eodem  exemplo  patet . Sum- 
ma enim  extremorum  ejl  4G.& eius  femijjis  23.  medium  ter 
minum  conjlituit. 

S I vero  ex  minore  16. detrahatur  excejfus  14.  reliquum 
erit  minus  extremum  2.  tn  Medietate  Arithmetica  , vt  hic 
vides  ,3  o.\  6. 2. 

S I denique  maiori  3 0.  adijciatur  excejfus  14-.  conjicietur 
maius  extremum  44.  in  proportionalitate  Arithmetica , vt 
hic  patet.  44.  3 0 . iG, 

I I I I. 

DATIS  duabus  redis  lineis,mediam  pro* 
portionalem  in  Geometrica  proportionalitate 
inuenire . 

SINT 


794  fejb?  EVCLIB.  G E OM, 


SINT  datA  reBa  AB,  BC, 
^ eundem  terminum  B,  habentes , 

/Tfx.  " N.  inter  quas  inuenienda  Jit  media 

/ / X,  Geometrice proportionalis.  De- 

f /I  - - \ fcripto  circa  maiorem  A B , fe- 
li ! 1 t n\  micirculo  A D B , excitetur  ex 

A E C B C ,ad  AB  ,perpendicularis.C  D i 

& ex  B,per  D,  arcus  defer iba- 
lur  fecans  AB. in  E.  Dico  B E , mediam  proportionalem  ejfe 
inter  A B,BC,in  propertien  alitat  e Geometrica ■.  DuBis  enim 
re  Bis  AD,BD  j a erit  angulus  ADB  , reBus . Igitur  ex  co- 
roll.propof.fi .huius  lib.  reBa  BD,hoc  efi»ipfi Aqualis  BE,me-r 
dia  proportionalis  erit  inter  AB , B C.  Quod  efipropofitum. 


DATIS  duabus  redtis  lineis  , minorem 
extremitatem  inproportionalitate  Geometri- 
ca inuenire . 

S t N T in  eadem  figura,  dat  s,  reB&  AB,  B E , eundem 
pojfidentes  terminum  B , quibus  inuenienda  fit  minor  tertia 
Geometrice  proportionalis  * -D  ejeripto  circa  maiorem  AB,  fe- 
micirculo  ADB,defcribatur  ex  B,per  E, arcus fecans  circum 
ferendam  ADB, in  D,punBo,ex  quo  ad  AB,  perpendicula- 
ris demittatur  D C . Dico  B C,  tertiam  proportionalem  ejfe 
ipfis  AB,B  E.  DuBis  enim  reBis  A D,  B Di  b erit  angulus 
A DB, reBus.  Igitur  ex  coroll.propof.fi . huiiss  lib.  erit  B D , 
hoc  efidpfi  Aqualis  B E,  media  proportionalis  inter  AB,BC: 
id  eft  i erit  ABjad  BE^-vt  BE,ad  BC.Shcod  eft propofitum. 


' DATIS  duabus  lineis  redtis  , maiorem 
extremitatem  in  Geometrica  proportionalita* 
teintienire  * 

SINT  :n  eadem  figura,  data  reeix  C S ,Bf eundeni 

termi- 


terminum  B , pojfidentes,  quibus  inuenienda  Jit  maior  tertia 
Geometrice  proportionalis . Ex  C,  termino  minoris  excitetur 
ad  EB, perpendicularis  C D,  quam  arcus  ex  B,  per  E,  defert 
ptus  fecet  in  D.  Ducta  autem  recta  BD  , excitetur  ad  eam 
in  T>, perpendicularis  D A ,fecans  BE,prcdu6tam  in  A.  Di- 
co AB,  tertiam  proportionalem  ejfe  ipjis  C B,  B E.  Quoniam 
enim  angulus  ADB,  rectus  ejl  > erit  ex  coroll.propcf.lt . huius 
lib.B  D,hocejl,  BE,ipJi  aqualis  3 media  proportionalis  inter 
BC ,&A  B:  Hoc  ejl)  erit  CB,adBE,vt  BE,ad  AB.  Quod 
ejl propojitum > . 


DATIS  duabus  rectis  lineis,mediam  pro- 
portionalem in  Harmonica  proportionalitate 
inuenire . 


SINE  data,  recta  AB,BC> 
eundem  terminum  B ,poffidetes  ■>  p 

inter  quas  inuenienda  fit  media  K 
Harmonice  proportionalis  .Du-  * ’7iK. 

cia  per  A,  ad  A B^perpendicula-  M ..fy",  *■  r, 

ri  DE,  ponantur  aquales  A D>  .-'/€5  C 

AE  , quantacunq;  * Excitetur  fj 

quoque  ex  C^ad  A B,  perpendi-  L ' I 
cularis  C F,  fecans  ductam  re - ^ y 

fiam  B D,  in  F,  furiclo  , ex  quo 

ad  E>re<da  ducatur  EE,fecans  AB,m  G.Dico  B G,  effe  me- 
diam Harmonice  proportionalem  mter  AB  ,BC : Hoc  eft,ejfe 
A Exprimam  ad  tertiam  BC,  'Ut  A G,  excejfum  inter  prima 
AB, ac  mediam  BG^ad  G C,  excejfum  inter  mediam  B G , 
Cr  tertiam  BC.  Quoniam  enim  s C F,  parallela  e (i  ipfi  D E, 
oh  rectos  angulos  A,  C ierit  ex  fcholio  propof.^..  huius  lib.trian 
gulum  BCF , triangulo  B AD, f mile  : hoc  e fi,  erit  it  A B , ad 
AD,  ita  BC  ,ad  Cf>  Jggpermutandc^vt  A B,  ad  BC,?V^  AD, 
ad  CF,  hoc  e fi,  ita  AE,ad  C F.  Rurfus  ob fhnilitudms  triten 
gulorum  AEG,CtG,  b erit  it  AE  ,ad  A G ,ita  Cr^adCG; 
& permutando  it  A E,  ad  CF ,ita  AG^ad  GC.  Erat  autem 

it 
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vtAE^ad  CF,itaAB,adBC.  Igitur  erit  quoque  A B , ad 
SC 3pr*ma  linea  ad  tertiam,  ut  AG  , ex  ceffus  inter  primam 
AB,&  medium  BG,ad  GC,  excejfum  inter  mediam  BG,& 
tertiam  BC.&uod  efiprop  ofitum . 
jy  NON  det  et  minantur  autem 

'sS.  p magnitudines  retiarum  A D > 

X A E : quia  utcunque  fumantur 

maior  es  ,fiue  mineres  > rWe 
A »%  media  B G finuenietur.Sint  enim 

//g  C **  <*//*  &quales  AK  , AL  : Dutia 

://  autem  retia  BK,  fecet  perpendi  \ 

L 7 cularem  C F}in  H,  mngaturque 

_ i retia  E H : quam  dico  per  G , tran 

fire  . Si  enim  -tranfeatper  aliud 
puntiam^t per  M,inter  A,&  G;  ofiendemus  eodem  modo , 
ejfe  ut  AB^ad  BC,ita  A M,ad  MC . Fient  enim  rurfm  tria 
gula  Aquiagula  ALM,MH C^fi retia  efi  HML.Ejl  dute  ut 
AB, ad  BC, ita  AG,ad  GC,ut  ofienjumefi.lgitur  erit  quocfe 
i AM0ad  M C,  ut  A G, ad  AC. quod  esi  abfurdum.N  am  a mi- 
nor efi proportio  AM,ad  GC,quam  AG,ad  GC:  Sed  adhuc 
minor  efi  proportio  AM,ad  M C,qudm  adGC . Multo  ergo 
minor  erit  proportio  AM,ad  MCi  quam  AG  ^ ad  G C .Non 
ergo.ita  efi  A M,  ad  MC  ,ut  AG  ,ad  GC:  acpropterea  H L , 

[ non  fecabit  AG,in  M.  Eodem  modo  nonfecabit  GC.Tranfit 
igitur  per  G : atque  idcirco  eadem  media  B G»  inuenietur  per  re 
ctas  A JC3  AL,  Aquales . 

VIII» 

DATIS  duabus  redis  lineis, minorem  ex- 
tremitatem in  Harmonica  Medietate  inuenire  • 


S I NT  in  eddetn  figura,  dat  & reti&  A B yB  Gi  eundem 
poffidentes  terminum  B , quibus  inUenienda  fit  minor  tertia 
A armenii  e proportionalis . Dutia  D E^ad  A B ^perpendi  cula- 
ri , ponantur  Aquales  AD^AE,  quant  Acunque  : iuntia  au- 
tem retia  B Deducatur  ex  E,  per  G,  retia  fecans  B D ,inF, 

| puntio,  ex  quo  ad  AB, perpendicularis  demittatur  F C.  Dico 

B Ct  i 


BCfpfis  AB, BGy  ejfe  Harmonice  proportionalem  : Hccefi, 
ejfe  A B , primam  adB  G,  fecundam , ut  A G , excejfus 
inter  primam  & fecundam,  ad  G C^excejfum  inter  fecundam 
ac  tertiam . Quod  quidem  dsmonfirabitur,  vt  mpr.&eedenti 
propofitione. . ' 

NON  determinantur  etiam  hic  magnitudines  retia- 
rum AD,  AE:  quia  utcunque  fumantur  fiue  maiores , 
fue  minores  y eadem  tertia  B C , reper.ietur . Sint  enim  alia 
aquales  A K , A L : Ducla  autem  recla  B K , fecet  per- 
pendicularem C F y in  H 5 iungaturque  retia  L G , quam 
dico  cadere  in  H . Si  enim  cadat  infra , ut  in  l > efiende- 
mus  eodem  modo , ejfe  ut  A B , ad  B C , ita  A Kyad  C H, 
hoc  eji  5 ita  A Ly  adC  H . Vt  autem  A By  ad  B C > ita 
erat  A G, ad  GC.Erit  igitur  quoq3  utAGy  adG  €,ita  ALy 
ad  C H . Et  quia, fi  retia  linea  efi  L G Iy  ob  fimilitudinem 
triangulorum  AEG,  C I Gy*  efi  ut  A L,  ad  AG,  ita  CIy 
ad  G[C , erit  permutando , ut  A L y ad  C.  I , ita  AG , ad 
G C . Cum  ergo  cftenfum  fit , ejfe  ut  A G y ad  G C , ita 
A L yad  C H s erit  A Ly  adC  H yut  adC  I . b Aquales 
fiunt  igitur  C H yC  l , totum  & pars , quod  efi  abfurdum . 
Non  ergo  cadet  L G , infra  H : eodemque  modo  ofiendemus 
non  cadere  fupra , Cadit  ergo  in  H , ubi  B K , perpendicula- 
rem C F ffecat  s ac  proinde  ex  H y demi  (f a perpendicularis 
HCyad  AB,  exhibebit  e andem  tertiam  minor em.  B C»  pro- 
portionalem Harmonice  . 

HINC  fequitur , datis  tribus  retiis  Harmonice  pro- 
portionalibus , minimam  ejfe  maiorem  excejfu , quo  media 
minimam fuperat . Cum  enim fit  yut  A B,  ad  BC,ita  AGy 
adG  C i fit  autem  AB,  prima  maior  quam  AG,  excejfus 
interprimam  A B y & mediam  B G 1 s c erit  quoque  BC, ter- 
tia maior  quam  G C. , excejfus  ititer,  mediam  B G y & mini- 
mam B C o 

i x. 

DATIS  duabus  lineis  redtis, maiorem  ex- 
tremitatem in  proportionalitate  Harmonica 
inuenire , 

SINT  dat  a ycBa  A B,  BC  y eundem  habentes  terminum 
B, quibus  inuenieda  fit  maior  tertia  Harmonice ^portionalis. 

Ducta  ■ 


Ji4<quinti. 
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P Ducta per  D,ad  BC , per p en- 

A-  dictitari  DE,  ponantur  &qua- 

L a\  /«  A D,  A E ,quantzcunquey  . 

jy  . rv  ducatur qucrefta  B D , quam 

''  \ * '0^7  pro  duci  am  fecet  FQ,producla 

\ \ j ^N.  Fypuncio,  (quod  autem  con- 

. \\  ueniant  BD,EC,  wo>;  demon 

q CV  A H B rabimus) ex-  quo  ad  B C 5pro- 

\ |£  ductam  demittatur  perpendi- 

'E  cularis  F.  G i Diro  GB,  ipjis 

GB(B  A (Darmonice  proportionalem  ejfe : Hoceft,  ejfe  G B , 
primam  qd  B A , tertiam,  vt  G C,  ex  ce jfutn  interprimam 
GB><&  mediam  BC ,adC  A,  exceffum  inter  mediam  C B , 
^ tertiam  BA.*  Quoniam  enim  GFyipJi  AD,  parallela  ejl, 
ob  angulos  rectos  G^A  ierit  ex  fcholiopropof.^.hitius  lib.trian 
gulum  B A D,triangulo  BGF^Jimile  : i/£  ej?  'vi  G 2?  , W 

GFdta  BAyad  AD  i & permutando, ut  GB,  ad  BAjta  GF, 
ad  AD ,hoc  efi,dd.A  E.  Rurfusob  fimilitudinem  triangulo- 
ra/»FGG,EAO,- b eritvt FG,#^GC,*>«EA,  adCAi 
permutando  vt  FG,ad  A E, it  a GC,ad  (ZA.Erat  autem  vt 
FG,ad  A E, ita  GB,ad  BA\  Igft-ur  erit  quoque  vt  G B,  pri- 
ma^ad  BA,teriIamyita  GC,  excejfuc  interprimam  G B,  & 
'mediam  BC,<*^  C A,  exceffum  inter  mediam  B C , &ter- 
■tiam  B A . Quod  efi  prope  (itum  . 
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B D , EC,  coibunt . Quod  eji  propofitum ; . 

NON  determinantur  quoq-,  hic  magnitudines  rectarum 
AD,  A E : quia  vt cunque  fumantur fiue  maioresyfiue  mino- 
resyeadem  tertia  B Gyreperietur . Sint  enim  alis,  aquales  AI , 
AK : Ducta  autem  recta  Blyqu& producta  fecet  perpendicu- 
larem F G,  in  L, ducatur  K C,  quam  productam  dico  cade- 
re in  L.  Si  enim  cadat  infra,  vt  in  M,  ofi en demus  eodem  mo- 
doyefje  vt  GB,ad BAfita  GL,adAlyideflyad  AK.Vt  au- 
tem GB,  ad  BAyita  erat  GC  ,ad  C A-  Erit  igitur , vt  G B, 
ad BAyita  GL , ad  A K.  Et  quia  yfi  recta  linea  eji  KCM  , 
ob fimilitudinem  triangulorum  GM C,A KC,  a efi  vt  G M , 
ad  GC, ita  KAyad  AC  : erit p ermutandoy vt  GM,ad  KA , 
ita  GC, ad  GA.Cum  ergo  oltenfum  fit,ejfevt  G B,  ad  B A, 
ita  GC yad  C A;  erit  quoque  G M,  ad  A K , vt  GLy  ad  A K. 
b JEquales  funt  igitur  GM,  GL,pars  & totum , quod  efi  ab-  ' 
fur  dum . Non  ergo  cadet  JCC,  infra  Lieademque  ratione  ne- 
que fupra  cadet , C adit  ergo  in  L,vbi  BI,  produci  a perpendi- 
cularem EC  yfecat ac  proinde  ex  Lydemijf a perpendicularis 
L G,  ad  GBycadet  in  G,exhibebitque  eandem  tertiam  GB, 
maiorem , Harmonice  proportionalem . 

E X hk  perjficuum  efiyquando  duo  numeri  proportionem 
habent  duplam  , vel  dupla  maiorem , illis  non  pojfe  adiungi 
tertium  maiorem  inprcportionalitate  Harmonica  , vt  in  tra- 
diatione proportionum  in  3.  regula  proportionali'  atisHarmo- 
nic&  diximus.  Quia  enim  ofiendi.mus,  B Ayminimam  lineam 
effe  maiorem  excejfu  AGyquo  media  BC , minimam  AB,fu- 
perat  ; erit  A B,  maior femiffe  ipfius  B C ,•  ac  proinde  B C,ad 
A B , media  ad  minimam,  minorem  proportionem  habebit , 
quam  duplam  • Quod JiBG,adA  B , effiet  duplay  vel  maior 
quam  dupla  >.  ejfet  AB yvel squalis  ipfi  AC ,vel minor. Qua- 
re vt  ofienfum  efi  f non  poffet  reperiri  tertia  maior  in  Harmo- 
nica proportionalitate «, 

SED  demonfiremus  etiam  cum  Io.  Baptifia  Bene  dicio, 
qua  ratione  ij dem  termini  proportionali* atis  Harmonica  in 
numeris  reperiantur . Hinc  enim,  patebit  ratio  quarundam 
praxiiimy  quas  in  tractatione  proportionum  in  lib.s . explica- 
uimits.ytemiir  autem  nonnullis  prope (it tonibus  libri  7.  cum 
e&  ex  libKs  C .non  pende  ant , atque  idcirco  ante  hos  libros 
demonfirari pojjint.  Hinc  igitur  exordium  fumemus  , 

EX 


4-fextf 


p.  quinti , 
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^ — -p 5 C /m b atur  quadrat u ABC D. 

Sumptifque  duabus  partibus 
aqualibus  BE  , EF , i»  latere 
^ A B,  ducantur  E G , F H,  ipfis 

j . . -gA  A D, EQypar allela.lt  em  fum- 

/>/#  ^ /3  aquali  ipfi B E , 

vel  E F,  agatur  I K , ipfis  AB, 

A' — i D C ^parallela fecam  F H,  in  L . 

^ £ E Erit  red angulum  AG,  conten 

tum fub  AB,  ( id  ejl , fub fumma  rectarum  A E,  EB:  a cum 
E G,fit  ipfi BCfidecque  ipji  AByaqualis  ) & A E , ( maiore 
fcilicet  parte  fumma  AB ,)  Red  angulum  vero  EC,  contine- 
bitur fub  AB  ,(  hoc  e fi , fub  eadem  fumma  redarum  A E , 
E B 9j  & E B , ( minore  videlicet  pane  eiufdem  fumma 
A B ,)T am  denique  redangulum  A K,  quam  G L,fub  par- 
tibus A E yE  B,  comprehendetur , propter  e a quod  AI  ,fum- 
pta  e d ipfi  E B , aqualis  i & HL,  LK , ipfis  A E,  EB,  aqua- 
les .b  Cum  enim  THfipfi  A D,  hoc  efifipfi  A B & F L , ipfi 
A I,  hoc  efi , ipfi  EB  yfit  aqualis  : erit  reliqua  HL,  reliqua 
A E,  aqualis  'A  At  KLfipfi  EFfiiue  ipfi  EB,  aqualis  efi.Ex 
quo  fit , duo  red ungula  A K , K H y fimul  continere  duplum 
eius, quod  fub  t artibus  AE,  EB,  continetur . Dico  reciangu- 
lum A G;& fumma  duorum reci angulorum  AKyKHi&re- 
dangulum  B C,  confiituere  proportionalitatem  Harmonica  : 
hoc  efi  , vt  efi  AG, primum  , ad  E C,  tertium,ita  ejfe  I H , 
excejfum  inter  primum  AG,^1  fecundum  HL1AEG , ad 
A L,  excejfum  inter  fecundum  HLIAEG , & tertium  E C, 
fiueFG,  quod  ipfi  EC, aquale  efi.  Nam  cum  HL,ipfi  A E$ 
& LFfitfi EB,  aqualis fityvt  ofiendimus , e erit  AE yad  E B, 
vt  HLsad  LF.  Vt  autem  A Eyad  EB, { ita  efi  AG, ad  E C; 


iprimii 


-q^.primi. 


3 /f.  primi. 
■ j.  quinti 
t.fexli: 


T 

K 

- I 

E 

Et  <vt  HL,ad  LFfita  efi  HI,  ad  AL. Igitur  erit  quoq$  A G, 
primum  ad  E C,tertium,vt  HI , exceffus  inter  primum  ac 
medium, ad  AL, ex  cejfum  inter  medium  ac  tertium*  Quod 
eji  propojitttm . . 

ITA  Qv  E j/AE3  ponatur  G.  CrEB,^.  erit  fumma 
AB,/-  o .quam  fi  ducamus  in  AE,  (^E  B , fiet  A G , 60.  & 
E C,  40  .Duplum  autem  eius , quod  fit  ex  AE  .in  EB  fijoc  efi,. 
HL I AEG,  fiet  48 .medium  Harmonicum  . Tres  igitur  nu- 
meri Harmonice  proportionales  erunt  G 0.  48'  40.  quorum 
extremi  eandem  proportionem  habent , quam  dati  numeri 
6.4.  Cum  enim  eadem  fumma  1 o,ex  C.&4-  ccllectamulti- 
plicahs  njtru  qi  6. 4.$  duxerit  extremos  G 0.40.*  erit  Go.ad40. 
'ut  d.  ad  4.  Quod  etiam  patet  ex  figura  . b Efi  enim  A G , id 
efi^G  o.adTL  C,  id  efi , ad  40.  wAE,  id  efi  , 6. ad  EB,  id 
efi , ad  4. 

HAC  arte, fi  fumma  quorumlibet  duorum  numerorum 
datorum  ducatur  in  vtrumq,  feorfuniy  gignemur  extremi  ter- 
mini proport  ion  alitatis  Harmonica  eandem  habentes  propor- 
tionem , quam  dati  duo  numeri : Medius  autem  terminum 
erit  numerus  duplus  eius , qui  fi.t  ex  multiplicatione  datorum 
duorwn  numerorum  inter  fe . 


INTER  datos  duos  numeros  6.  4.  fiatuatur  medius 
Arithmetice  proportionalis,  3.  nimirum  femijfis  eorum  fum- 
m&yhoc  modo.G .5 ,4-  Deinde  medius  5.  in  extremos  G.  & 4- 
ductus  gignat  3 o.fg  20. inter  quos  fiatuatur  medius  24.  que 
extremi  inter f e multiplicatiproducunt,hoc  modo^  0.24.20. 
Dico  hos  tres  ejfe  Harmonice  proportionales . Quoniam  enim 
tres  numeri  G 0.48.40.  qui fiunt  ex fumma  1 0.  datorum  nu- 
merorum G.4.  tn  datos  numeros  G.&4.&  ex  4.in  G.  bis,  du- 
,pli  fiunt  trium  numerorum  hic  inuentorum  , quod  hi  pro  dtiHi 
fint  ex  femijfe  fummt  datorum  numerorum  :n 
datos  numeros,  & ex 4.  in  G.  femel  5 •vtpsrjfii - G 0.48.40. 
cuum  efi  ierit  quofy  td  exceffus  inter  G o.& 48.  3 0.24.20. 

duplus  exceffus  inter  $o.&  24.  quam  exceffus 
inter  4$  *&  4o.ipfius  exceffus  inter  24-& ac.zit  ad  tropo  f I c. 
cfiend.imiU.Qum  ergo  tres  numeri  G 0.4%. 40. fint  Harmonice 

E e'  e prcpcr- 


*J  3 -quinti. 


'h  iQ.fepttmi 
vel  1 6.  fex 
ti-. 
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proportionales,  vt  in  procedenti  problemate  demtnfir  animus-,  ! 
erunt  quoque  eorum  femiffes , q o.  24-  20*  3 eafdem  habentes  1 
proportiones , Harmonice  proportionales  : quandoquidem  & 
exceffus  eandem  proportionem  habent , quam  exceffus  nume- 
rorum, 6 0.48.40.  quippe  cum  exceffus  numeror u q 0.24.20. 
femiffes Jint  horum  numerorum  6 0.  48. 40.  exceffuum  , vt 
ditium  efi . 

x 1. 

DATIS  duobus  numeris , medium  Har- 
monice proportionalem  inuenire. 

SINT  duo  numeri  dati  A B,  1 3 . & B C,  / o.  inter  quos 
inueniendus  fit  me  dites  proportionalis  Harmonice.  Dematur 
ex  maiore  AB,  1 3 .numerus  BD, minori  BC,  10. aqualis,  ©» 

A ...  E ..  D B C 

reliquus  numerus  AD  t 3.  nimirum  differentia  datorum nu- 
merorum,ducatur  in  minorem  B C , 1 0.  productus  f nume- 
rus 5 o.diutfus  per  A C,  23  .fummam  datorum  numerorum , 
faciat  Quotientem  DE, 2. qui  additus  minori  BD,/  0.  faciat 
B E,  12.  Dico  BE,  effc  mediumpropootionalem  Harmonice 
inter  AB,BC,  hoc  modo > 1 3.1 2. 1 0.  Quoniam  enim  nume - 
ro , qui  ex  AD, in  BC  jfit,diuifi>  per  AC,  Quotiens  efi  D E,- 
producetur  idem  numerus  diuifus  ex  D E,  Quotiente  in  diui- 
forem  AC ,vt  conflat  ex  defin.  Diuifionis  . Quia  igitur  idem 
numerus  fit  ex  AC,  primo,  in  DE,quartum,qut  exBC,  vel 
BD,  fecundo, in  AD, tertium  b erit  AC,bnmus  ad  BC,fe- 
cundumivt  AD , tertius  ad  DE,  quartum  : Et  diuidendo , 
AB, ad  BC,primus  datus  ad  tertium  datum,vt  AE,e  x ce ff us  % 
inter  primu  AB,  fy  me  diu  inuentu,RE,ad  DE,exceffum  in- 
ter medium  BE,(3»BD  ,fiue  tertium  B C .Sunt  ergo  AB,BE, 
BC,  nimirum  13.  12. 10.  Harmonice  proportionales . Quod 
efi  propofttum  . 

ITA  Qy  E fi  differentia  datorum  numerer u.  ducatur  in 
minorem,  numerus  f productus  dtmdaturper  datorum  nume- 
rorum 
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rorum  'fummam  , ac  denique  Quotiens  minori  adijciatur , 
conflabitur  medius  terminus  Harmonica  proportionalitatis , 

X I I. 

DATIS  duobus  numeris,  minorem  ex- 
tremum in  proporrionalitare  Harmonica  in- 
uenire . 

SINT  duo  numeri  dati  AB,  i s.fy  AC,  j zjquibusin- 
ueniendus  eji  minor  Harmonice  proportionalis.  Addatur  BD, 

A E ..  C ...  B ...  D 

aqualis  ipfi  B C,  exceffui  inter  datos  numeros , Ter  hanc  fum- 
mam AD,i<f,  colle  fiam  ex  maiore  numero , & differentia 
datorum  numerorum  , diuidatur  numerus  3 C.faclus  ex  mi- 
nore dato  AC,m  B C, differentiam  datorum  numerorum ; 
Quotiens  CE,«  miriore  dato  AG,  detrahatur . Dico  reli- 
quum AE,  / terminum  tertium  minorem  qu&fitum,hoc 

modo , 1 s.i  2.1 0.  Quoniam  enim  numero,  qui  ex  AC, in  BC, 
fitfdiuijo  per  AD,  Quotiens  eft  CE  i producetur  idem  nume- 
rus dtuifus  ex  C E , Quotiente  in  diuiforem  ADymultiplica- 
tosvt  ex  Diuifioms  defin.mamfeflum  efl . Quia  igitur  idem 
numerus  gignitur  ex  A D,  primo  y in  CE,  quartum  , qui  ex 

A E ..  C ...  B ...  D 

B C, fecundo  in  A Qytertium  > a erit  A D , primus  adB  0 , 
fecundum^  hoc  eft,  ad  B D,xtf  AC,  tertius  ad  ttLyquartum- 
Et  diuidendo , AB, ad  BD ,hcc  eftyad  BC yvt  AE ,ad  CE :Et 
permutando  yABypnmus  datus  ad  AE,  tertium  inuentum^Jt 
BC, exceffus  inter  primum  AB,  & medium  AC,  ad  CE,e;:- 
ceffum  inter  medium  AC,  & tertium  A E . Sunt  igitur  tres 
numeri  AB,  AC,AE,*W  eft ,ls.i 2.1 0. Harmonice  proportio- 
nales. Quod  eft  prcpojitum. 

ITA  Qjf  E fi  per  fummam  ex  maiore  numero , ex 

differentia  datorum  numerorum  collecla  diuidatur  numerus 

E e e 2 ex 

* 19-fiptimi 
vel  16.  fex 
ti , 

ex  minore  numero  in  differentiam  eandem  datorum  numero- 
rum procreatus , Quotiens  % ex  minore  dato  detrahatur , re- 
liquus jiet  minor  extremus  inproportionalitate  Harmonica. 


SINT  rurfum  dati  duo  numeri  AB  , is.&A  C,  12. 
quibus-inuemendus jit  minor  in  Harmonica  M ediet  at  e. Ma- 
iori AB3addatur  BD,  squalis differentis,  B C,j.  datorum 


numerorum  : Et  per  fummam  AD,  18.  diuidatur  numerus 
j 80.  ex  multiplicatione  datorum-numercrum  A B,  AC,  hoc 
efi3i s. 12. inter  je procreatus»  fitij  Quotiens  A E , 10  . Dico 
AE^minorem  extremum  effe  in  Medietate  Harmonica. Quo- 
niam enim  numere  3qui  ex  A B ,in  AC,  gignitur , diuifoper 
! A D,  Quotiens  jit  A E,-  producetur  idem  numerus  diuifus  ex 
AE  , Quoti  ente  in  diui forem  A D,  multiplicato, vt  ex  dejin. 
Diuifionis  confiat . Quia  igitur  idem  numerus  fit  ex  A D , 
primo  in  A E,  quartum  ^qui  ex  AB, fecundo  in  AC, tertium, 
a erit  A D .primus  ad  AB , fecundum,  vt  A C,  tertius  ad  A E3 
quartum ; ac  proinde  cum.  A D , maior fit , quam  A B,  erit 
quoque  AQ3maior  quam  AE. Quare  erit  py  diuidendo  BD, 
ides7,BG,ad  AJ$3vt  CE.WAE  ; Et  conuertendo  A B , ad 
¥>C,vt  ATL,ad  CE:  Et  permutando  AB, primus  ad  A E ^ter- 
tium i 'fluentum  , vt  BC,  excejfus  inter  primum  A B,  (y  me- 
dium AC,  ad  dL,exceJjum  inter  medium  A C,  01  tertium 
A E . Sunt  igitur  tres  numeri  AB,  A C,  AE  jhoc  e fi,  1 5. 12.10. 
Harmonice  proportionales  . Quod  efi  propojitum  . 

ITA  Sjff  E fi  per  fummam  ex  maiore  numero , & ex 
differentia  datorum  numerorum  ccUeclam  diuidatur  nume- 
rus ex  multiplicatione  datorum  numerorum  inter  fe procrea- 
tus, erit  Quotiens  minor  terminus  exiremus  Harmonics  M e- 
disiat ii  . 

XIII. 

DATIS  duobus  numeris, maiorem  extre- 
mii  in  Harmonica  proportionalitate  inuenire, 

SINT 


SINT  dati  duo  numeri  AB,  i o.&  AC,  12.  quibus  in - 
ueniendus  jit  tertius  in  Medietate  Harmonica.  Ex  minore 


AB  ydetrahatur  BD  aqualis  differentia  BC,  2.  datorum  nu- 
merorum . Et  per  reliquum  numerum  AD,  8 . diuidatur  nu- 
merus 24.fa.clus  ex  maiore  numero  A Cy  12.  in  differentiam 
datorum  numerorum  BC,  z.vel BD. Quotiens  autem  CEtq. 
maiori  numero  AC , / 2 . adij  ciatur  . Dico  fummam  AE,  is, 
effe  terminum  maiorem  tn  proportionaht at e^fine  Medietate 
Harmonica , hoc  efftres  numeros  AE  , AC,  AB,  nimirum 
I s.i 2.t  0. e ffeHarmonice  proportionales. Quoniam  enim  nu- 
mero, qui  ex  AC,  in  BD, fit  ydiui fio  per  AD,  Quotiens  fit  CE; 
producetur  idem  numerus  diuifus  ex  CE  , Quatient e-in  diui- 
Jbrem  AD , multiplicato  . Quia  igitur  idem  numerus  gignitur 
ex  AC, primo  m BD, quartum ^qui  ex  CE,  fecundo  in  A D, 
tertium ; a erit  AC  yprimus  ad  CEy  fecundum,  vt  AD, tertius 
ad  BD,  quartum  : Et  componendo  AE,  ad  CE  , vt  AB, ad 
BD,  hoc  efi^ad  BC:  Et  permutando  AE,pnmus  ad  A B,  ter- 
tium^vt  C E,  exceffus  inter  primum  AE,^  medium  A C , 
ad  exceffum  BC, inter  medium  A C , & tertium  A B.  Sunt 
ergo  tres  numeri  AE,  AC,  A B,  nimirum  is.12.1 0. Harmo- 
nice proptrtionales.Quod  e fi propofitum  . 

ITA  Qv  E datis  duobus  numeris , fi  eorum  differentia 
ex  minore  auferatur  , & per  reliquum  numerum  diuidatur 
numerus  ex  maiore  numero  in  differentiam  datorum  nume- 
rorum procreatus  , Quctienfque  maiori  numero  adij  ciatur  , 
cojlabitur  maior  terminus  extremus  Medietatis  Harmonica. 


SINT  rurfum  duo  dati  numeri  AB,  10.  & A C , 12. 
quibus  inueniendus fit  maior  in  Harmonica  Medietate  . Ex 
minore  AB,  dematur  B D , aqualis  exceffui  B C , datorum 
numerorum : Et  per  reliquum  numerum  A D , 8.  diuidatur 
numerus  i2o.faclus  ex  multiplicatione  datorum  numerorum 
A Byio.&  AC,  12.  procreatus  , Quotienfque  fit  AE,  / % . 
Dico  AE,  effe  terminum  maiorem  in  proportionalitate  Har- 
£ e e j tnonica . 


monte  a . Quoniam  enim  numero , qui  fit  ex  AB,  in  AC,  di. 
uifo  per  AT), Quotiens  efi  AE  ; producetur  idem  numerus  di. 
uifus  ex  A E,  Quptiente  in  diu: for  em  AD,  ex  defin.  Dittifio- 
nis.Quia  igitur  ide  numerus  gignitur  ex  A B,  primo  in  AC, 
quartum, qui  ex  AT), fecundo  in  AT,tertitim-,  a erit  A 11, pri- 
mus ad  AT), fecundum,  vt  AT, tertius  ad  AC,  quartum  ,•  ac 
proinde  cum  AT, maior fit  quam  AD,  erit  & AT, maior  qua 
AC.  Et  cu fit , vt  AT,  ad  AC  fit  a AB  ,ad  AT);  er  it  per  con- 
uerfione  rationis  AT, ad  CT,vt  AB ,ad  B T),hoccfi,  ad  BC; 
Etpcrmutddo  AT,primus  inuentus  ad  A B,  tertium,  vt  CE, 
excejfus  int  er primum  AE,$»  medium  AC,  ad  BC,  excef- 
fium  inter  medium  AC, £5*  tertium  A B . Igitur  tres  numeri 
AE,I5.  AC,  12.  AB,  io.  Harmonice  proportionales  fiunt. 
Quod  efi  propcfitum . 

ITA  Qjr  E datis  duobus  numeris , fi  eorum  differentia 
ex  minore  auferatur  , & per  reliquum  numerum  diuidatur 
numerus  ex  multiplicatione  datorum  numerorum  inter  fe  ge- 
nitus, dabit  Quotiens  maiorem  terminum  extremum  Medie- 
tatis Harmonica  . 

POSTREMO  libet  quoque  ex  Pappo  praxes  illas  de- 
monfir  are,  quibus  ad  finem  tractationis  proportionu.  ex  &qua- 
litatis proportione  omnes j>portiones  rationales,  (y  vicifftm  ex 
maquahtatis proportione  qualibet  a qualitatem , ac  denique 
ex  quauis proportionalit ate Geometrica  & Geometricam 
Arithmeticam,  & Harmonicam  , oriri  docuimus  . Sic  ergo 
ex  proportionalit  at  e Geometrica  tam  Aqualium  terminorum , 
quam  in  tqualium,  gignitur  proportionalit  as  alia  Geomctrt- 
•nriruqu alium  terminorum . 

X I I I I. 

PROPOSITIS  tribus  terminis  Geome- 
trice proportionalibus  fine  squalibusjfiue  in  ae- 
qualibus ; Summa  ex  primo  femel , fecundo 
bis,&  tertio  femel  colletica  : acfumma  confla- 
ta ex  fecundo  & tertio  femel : ac  tertius  femel  j 
funt  Geometrice  proportionales . 

SINT 
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A.  B.  C.  erit  ipfius  C er  tia  pars.  Igitur fumma  ex  B,C, 
i.  3.  9.  conflatafid  efi,  E,  continebit  Cfme  F,femel,& 
infuper  eius  partem  tertiam  : ac  propterea 
- D.  E.  F.  D,E*F , habebunt  continuam  proportionem  fef- 
If.  12*  9.  quitertiam . Fari  ratione  ex  quadruplis  inuer- 
]?s  nafcentur fefquiquarti , <&  ex  inner  fis  quin- 
tuplisfefquiquinti , atque  ita  m infinitum  cNffn  aliter  mon- 
jir abimus,  aliarum  proportionum  generationes  ex  alijs  propor 
. f tonitrus  recte  e (fepr&f criptas  in  tractatione  proportionum— j . 
Item  re  cie  quamcunque  proportionem  inaqualitatis  ad  aqua- 
lit  at  em  r euoe  ari : quippe  cum  in  ea  reduUione  retexamus 
quodammodo  operationem , qua  in&qualitatis  proportionem 
ex  (.qualitate  gigni  tradidimus . 

X V . 

PROPOSITIS  tribus  terminis  fiue  x- 
qualibds , fiue  jntequalibus  , Geometrice  pro- 
portionalibus ; Summa  exprimo  bis , fecundo 
bis , & tertio  /ernei  collecta : ac  fumma  ex  pri- 
| mo , fettmdo , & tertio  femel  conflata ; ac  deni- 
I que  tertius  femel , funt  Arithmetice  propor- 
' tionales. 

- SINT  tres  termini  Geometrice  proportionales  A,B  ,C : fit  efi 
D,  fumma  collecia  ex  A,  bis, ex  B,bis,  & ex  C femel:  At  £, 

■ A,  I.  B,  1.  C,  1.  A,  /2.  B,  C.  C, 

Z>3  /•-  E,  g.  F,  /.  j D,  g*r.  E,  21 . F,  3. 

fumma  conflata  ex  A^B,C  femel:  Ac  deniq Ffipfi C,tqua- 
lis . Dico  D,E,F,effe Arithmetice  proportionales . Quoniam 
enim  fumma  ex  A,  bis , & B,  bis,  & Cfemelfoc  e fi, terminus . 
Pjfuperat  fummam  ex  B,C,  femel , hoc  efi, terminum  E, 

aggregato  ex  A, B femel  colleEto : Item  fumma  ex  A,  B , C,  : 
hoc  e fi,  terminus  E f aper  at  terminum  Cftue  T^eodem  aggre- 
gato ex  A f, femel  colle  ero  serit  idem  exceffus  inter  D,  & Ey 
'■■  ■■  -t  . qui  : 
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qui  inter  E,&F‘,  ac  propter  e a D, E 3F  3 Arith-  A.  E.  C. 
meticatnproportionalitatem3 fiue  Medietatem  3.  20.  1. 
conftituent . Quod  eft  propofitum . 

EADEM  prorfos  ratione  Orietur  propter-  D.  E.  F. 
tionalitas  Arithmetica  ex  tribus  terminis  qui - ^7.  24.  1. 

bufcunque , etiamfi  non  ftnt  proportionales  : ut 
sn  hoc  exemplo  per  ficuum  eft . 

XVI. 

PROPOSITIS  tribus  terminis  fiue  £- 
qualibus  , fiue  inxqualibus  , Geometrice  pro- 
portionalibus ; Summa  coli e<5ta  ex  primo  bis, 
ex  fecundo  ter,  & tertio  femel : ac  iumrna  con- 
flata ex  fecundo  bis,&  tertio  femel : & denique 
fumma  ex  fecundo  femel,&  tertio  femel  coacer- 
uata , Harmonice  proportionales  funt, 

SINT  tres  termini  Geometrice  proportionales  A , E,  C: 
fttty  D? fumma  colle  cl  a ex  A,bir3ex  B , ter , & ex  C, femel: 

At  E, fumma  ex  B,bis,&  C, femel  confiat  a:  Ac  denique  F , 
fumma  ex  By fime! 3& C, femel  collecla.Dico  D,E3F,  confti- 

A,  1.  B,  I.  C,  r.  Ai  ii.  B,  C,  3. 

D,  C.  E , 3.  F,  2.  D,  4-s.  Eyis.  F,  f. 

tuere  proportionalitatem3  fiue  Medietatem  Harmonicam — > . 

Quoniam  enim  eft3vt  A^ad  B,ita  B,  ad  C > erunt  ex  fcholio 
propof  2 2 .lib . s .ut  A, bis  ad  Byita  £,  bis  ad  C.  Igitur  compo- 
nendo,vt  Aybis3& B femel,  ad  B,  ita  By  bis,  & C,  femel  ad 
C.  a Igitur  vt  omnes  antecedentes  fmu!y  nimirum  A , bis,  & 

B,ter,& C femel  foc  eft, terminus  D, ad  omnes  corfequentcs  ij*.  qHinti, 

ftm ii!ynimirum  adfummam  ex  B,Cyid  eft,  ad  F , ita  uiium 

ant  e cedens,  nimirum  A,  bis B , femel  ad  B.  Eft  autem  A, 

bis,  & B femel  exceffus,  quo  A , bis,  & B,ter,  f?  C,  fmel3  ftt- 

perant  B,bis&  Cf femel,  hoc  eft , excejfus  inter  D > primum 

‘ termi- 


i 

i 

i 

! 


ip. 
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terminum , & medium  E:  At  B^exceJfusyquo  B,  bis , & C, 
femelyfuperant fummam  ex  B>Cy  hoc  efiyexcejfus  mter  Eyme 
dium,  & F 5 tertium  . Igitur  erit  vt  D, primus  ad  F }tertiumy 
ita  exceffus  inter  primum  & medium  ^ad  excejfum  inter  me- 
dium ac  tertium’-^  ideoque  D,  E,  F,  Harmonice  proportiona- 
les erunt . Quod  eji  propojitum  . 

S E M V E R autem  minimi  termini  procreantur  D,Efy 
quando  dati  termini  Ay  By  C,  funt  unitates , vt  in  exemplis 
prolatis  manifeflum  e fi. 'Quando  autem  AyByC,non funt  vni 
tatesyetiamfi in  fua proportione  minimi fiat y non  femper  crean 
tur  minimi  termini  D,E,F.  Id  quod  liquido  confiat  in  his 
exemplis . In  primo  enim  exemplo , ex  minimis  terminis  pro  - 

A,  o.By  tj.Cy  4 -JAj/.B,  [ A,  9.Bt\2.Cyt6 , 

Dy/\o.EyiC  .F  yi  o.  j Dylo.Ey24-.Fy2o.  j D,7o.Ei#o.Fy2t- 

portionis  frfquialterA,  in  fecundo  ex  minimis  terminis  fub- 
quadrupl  a proportionis  )(3'  in  tertio  ex  minimis  terminis  fub- 
fef qui  terti  a proportionis  y gignuntur  tres  in  proportionahtate 
Harmonica  non  minimi . Quod fi  termini  inuertantur  , tum 
demum  ( quod  mirum  efi  ) minimi  termini  Medietatis  Har- 
monica procreabuntur y vt  hac  exempla  demonfirant  • 

Ay  #.By  <I.Cy  9.  jAf^.By^Cyi.  j AylC.Byiz,Cy  9* 
DygS.EyU.FylS.  | Hy4-S.Ey9.FyS.  j D,//.Eyqq.F,2i. 

PROBL.  6.  PROPOS.  18. 

A DATA  reda  linea  dato  re&ili- 
neofimiie  fimiliterque  pofitum  redili- 
ncum  deferibere. 


| SIT  data  rc£ta  AB,fuperquam  defcribendum  fit 
| ireSilineum  re&ilineo  CDEFG,  fimile  fimiliterque  po- 
litum.Ducantur  ex  quolibet  angulo,  vt  ex  F,ad  Ungulos 
j angulosoppofitos,reda:  linectjquairc&iiincumrefoluat 

ia 


in  triangula  CDF  , DEF , FGC  . Deinde  angulo  DCF, 
aqualis  ha t angulus  BAIj&angulo  CDFjangulus  ABI, 
coeantque  reds  AI,BI,in  pundo  I-  ( coibunt  enim  om- 
nino, propterea  quod  duo  anguli  IAB,IBA,  duobus  re- 
dis minores  funt,cu  equales  fint  duobus  angulis  FCD  , 
FDC,  a qui  duobus  redis  Funt  minores  ,)  beritque  reli- 
quo angulo  CFD,  reliquus  angulus  AIB  > squalis  ; to- 
tumque triangulum  AIB,  toti  triangulo  CFD.squian- 
gulum.Rurfus  angulo  FDE, squalis  fiat  angulus  I B H; 
& angulo  DFE, angulus  DIH  : X 

Et  c q.a  duo  anguli  £DF,EFD,  G 

minores  funt  duobus  redis;  / \ /H  rwvSE 
erunt  quoq;  duo  anguli  HBI , \/  \/  \J  \/ 

H I B,  duobus  redis  minores  ; V ^ C D 

ac  proinde  redae  BH,  IH,  coi- 
bunt . Coeant  ergo  in  pundo  H;eritque  eadem  ratione 
triangulum  BHRtriangulo  D£F,squiangulum.Prste- 
rea  angulo  CFG, fiat  squalis  angulus  A I K j & angulo 
FCG,angulus  IAK:J  Et  quia  duo  anguli  GCF,GFC,mi 
nores  funt  duobus  reCtis;erunt&  duo  anguli  KAI,KIA, 
duobus  redis  minores:atque  idcirco  redae  AK,IK,con- 
ucnient  in  aliquopundo.Conueniant  ergo  in  K:critque 
triangulum  quoq,-  AKI, triangulo  CGF,squiangulum  . 
Atque  ita  procedatur,  donec  abfoluanrur  omnia  trian- 
gula redilinei  pr  cpofiti,fi  plura  extitcrint.Dico  igitur, 
redilineum  ABHlf£,redilineo  CDEFG,  fimile  ede,  fi- 
militcrque  politum  . Cum  enim  angulus  IAB,  conllitu- 
tus  fit  squalis  angulo  FCD  ; & angulus  I A K , angulo 
FCG;erit  totus  angulus  BAK,toti  angulo  DCG,squa- 
lis  : Eademquc  ratione  angulus  A B H , angulo  C D £, 
squalis  erit;  & reliqui  reliquis, vt  coliatex  conftrudio- 
ne;cum  finguls  partes  vnius  lingulis  partibus  alterius 
fads  fint  squales  . Quare  squiangulum  erit  redilineu 
ABHIK,  redilineo  CDEFG.  Quoniam  vero  :e ita  cft 
AB, ad  BI,  vt  CD,ad  DF;&  ita  BL.ad  BH, vt  DF,ad  DE; 
‘erit  ex  squo  ita  AB,ad  BH,vt  CD.ad  DE. Quare  late- 
ra circa  squales  angulos  ABH  , CDE , proportionalia 
funt,  g quemadmodum  &*  latera  circa  squales  angulos 
H,&  E, proportionali  a 'funt,  ob  triangula  sequiangula 


17  ■ primi. 


17. primi. 


r 2 2. quinti 
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- 4 rexti . BHI,DEF. a Rurfus  itaeftHI,adIB,vt  EF,ad  FD;&  ita 
IB,ad  IA, vt  FD,ad  FQ& ita  I A,ad IK,  vt  FC,  ad FG. 

1 2 2. quinti.  b Igitur  cxsquo  erit  ita  HI, adIK,vtEF,adFG$  &ideo 
latera  quoque  circa  angulos  HIK,EFG, proportionalia 
erunt, & fic  de  c^teris.Quamobrem  redilinea,  cum  fint 
a^qiiiangula , habeantque  latera  circa  sequales  angulos 
prop6rtionaIia,fimiIia  funt,fimiliterq;defcripta.  A da- 
ta ergo  reda  linea, d ato  redilineo  fimile  fimiliterq;  po- 
fitum  redilincum  defcripfimus.  Qu©d  faciendum  erat . 

S C H.  O L I V M . 


p ICV  rfT  V&  (tutem  rectilinea  fuper  lineas  re  fias  de 
[cripta,  eff  e ( imilttt  fafimiliterpofita,  quando  anguli  &quales 
confutuuntur  fuper  ip fas  rectas  lineus , & tam  reliqui  Aquales 
'anguli  quam  latera  proportionalia  femper  ordine  fefe  confe- 
jy  qiiuntur . Vt  triangula  ABC, 

/\  D E R,  non  felum  erunt  fimilia, 

I fed  etiam  fuper  rectas  B C ,E  F, 

/ \.  / \.  fimiliter  defeript  a, fi  anguli  B,C, 

j3  (g  g ' ' T’  Aquales  fuerint  angulis  E,  F i & 
ita  fit  AB, ad  BCyUt  DE,adEF,  &c.  Atjuprarectas  B C , 

! DE,ncn  dicentur fimilit  er  eff e defeript  a , ( quamquam  fimi- 
! lia  fnt .)  cum  anguli  B,  C,  non  fint  Aquales  angulis  D , E. 

A - B I K Similiter  rectangula  A C ,EG,  fimi- 

1 lia , dicentur  fimilit  er  eff e defeript  a fu- 

p — G } perrectas  DC,HG, quoniam  ut  A Dy 

Lj\  \ 'Q  ad  DC,ita  esi  EH , ad HG  , &c.  At 

^ uero  rectangula  ACrlG^non  dicentur 

Fimilit  er  defeript  a fuper  reclas  DC , HG  5 quamuis fint  fimi-  ' 
lia^vi  tnanifefmm  efi.  Eadem  tamen  fimiliter  erunt  deferi- 
pt a fuper  rectas  BCfHjVel  fuper  tectas  AD,HG- 

C JET  E B.  V M annes  figurA  fecundum  confiruciionem 
huius  problematis  defeript  a fiunt  nec  effatio  fimiliter  pofitx , 
ut  patet  in  rectilineis  A B H I K s C D E F G , fuper  lineas 
A B C D,  deferiptis . Item ■ omnes  AquilaterA  figurA , df 
AqttianguU  , funt  quoque  pofitA  fimiliter  fuper  quAlibet  ea- 
rum latera  * 

F ORT  A S I S autem  expeditius  Problema  propofitum 

conficiemus 


x29M'mu. 
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SINT  triangula  fimili a ABC, 
D£F  , habentia  angulos  squales  B, 
& E;  Item  C.&  F,  &c.  Et  fit  vt  AB, 
ad  BC,ita  DE, ad  £F,  &c.  Dico  tria 
gula  inter  fe  ratione  habere  duplica 
ta  eius, qua  habent  latera  homologa 
BC,&  EF;vel  AB,&  DE, 'vel  AC,&  DF;Hocefl,fi  homo 
logis  lateribus  BC,EF,inueniatur  tertia  proportionalis 
BG;itaefie  triangulu  ABC, ad  triangulu  DEF,  vt  redam 
BC,ad  redam  BG:ac  proinde  cum  ex  defi.  io.lib  5 pro- 
portio BC,ad  BG..dicatur  duplicata  proportionis  B C, 
ad  E F ; proportionem  trianguli  ad  triangulum  dici 
quoque  duplicatam  proportionis  laterum  homologo- 
rum BC.EF.Ita  vt  nihil  aliud  fit, triangula  duo, vel  duas 
quaslibctfiguras  fimiles,fimiliterqucpofitas,habere  pro 
portionem  duoru  laterum  homologorum  duplicatam  , 
quam  ita  eflfe  triangulum  ad  triangulum,  vel  figuram  ad 
figuram  , vteflprima  linea  ad  tertiam  , cum  tres  lines 
fuerint  continue  proportionales  in  proportione  duoru 
laterum  homologorum  : quales  hic  funt  tres  lines  red^ 
BC,  EF,  BG, continue  proportion  ales  in  proportione 
homologorum  laterum  BC,EF;Sint  ergo  primum  late- 
ra BC,EF,squalia,  ac  proinde  & tertiaproportionalis 
BGjllis  aequalisrita  vt  proportio  BC,ad  BG,qus  dupli- 
cata dicitur  proportionis  lateris  BC,ad  latus  EF,fit  pro 
portio  squalitatis  . Quoniam  igitur  triangula  ABC, 
DEF, habent  quoque  proportionem  squalitatis  , a quod 
ipla  inter  fesqualia  fint,ob  angulos  B,C,  angulis  E,  F, 
squales, & squalitatem  laterum  B C , EF,  quibus  adia- 
cent:crit  triangulum  ad  triangulum,  vt  reda  BC,  ad  re- 
dam B G.  Cum  ergo  hsc  proportio  dicatur  duplicata 
proportionis  laterum  homologorum  BC,  EF;  dicetur 
quoque  proportio  trianguli  ABC, ad  triangulum  DEF, 
proportionis, quam  latus  BC,ad  latus  EF, habet,  dupli- 
cata Quod  etiam  hinc  conflare  potefl.  Quoniam,  vtdi- 
dum  cft,  triangula  ABC, DEF, ^qualia  lunt, hoc  efl,pro- 
portionem  squalitatis  habent, ficut  & latera  homologa 
BC,EF  : Proportio  autem  squalitatis  duplicata  jfolum 
efficit  proportionem  squalitatis  : ( Politis  enim  tribus 
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magnitudinibus  aqualibus, dicetur  prima  ad  tertiam  ha 
bere  propor  ticncm  duplicatam  proportionis,  quam  ha-^ 
bet  prima  ad  fecundam,  vt  conflat  ex  definitione  io.lib. 
5.  cum  tamen  prima  ad  tertiam  habeat  proportionem 
a?qualitatis,ficuti  & prima  ad  fecundam,  ) habebit  trian 
gulu-m  A B C,  ad  triangulum  D E F,  proportionem  du^ 

; plicatam  eius,quam  habet  latus  B C,ad  latus  EF.  Quod 
eil  propofitum  - 

SIT  deinde  BC,  latus  latere  E F , 
maius;&  ex  B C , a abfcindatur  redis 
B C , E F,  tertia  proportionalis  B G , 
ducaturqne  rcfta  AG.  Quia  igitur  cfl 
vt  AB,ad  BC,ita  DE,ad  EF;  erit  per- 
mutando vt  AB,ad  DE,ita  BC,ad  EF:  Vt  autem  B C,  ad 
EF,ita  eftper  conflrudtionem  EF5ad  B G . Vtergo  AB  , 
ad  DE,b  ita  erit  £F,ad  BG. Quare  cum  triangula  ABG, 
DEF,  habeant  latera  circa  angulos  B , E , xquales  reci- 
proca,c ipfa  inter  fe  cequalia  erunt;  & propterea  vt  trian 
gulum  ABC, ad  triangulum  DEF,  d ita  erit  triangulum 
AB  C,  ad  triangulum  ABG:  Vt  autem  triangulum 
ABC, ad  triangulum  ABG,eiufdem  altitudinis  , e ita  eft 
bafis  BC,ad  bafia  BG.  Igitur  vt  triangulum  A B C , ad 
triangulum  DEF,ita  eil  BC,ad  B G . Atqui  cum  tres  li- 
nese  BC,EF,BG,fint  cotinue  proportionales,proportio 
primx  BC,ad  tertia  BG,duplicata  dicitur  proportionis 
BC,primx  ad  EF,fecudam.Igitur  & triangulu  ABC, ad 
triangulum  DEF,prcportionem  habet  duplicatam  pro- 
portionis lateris  BC,ad  latus  E F . Similia  igitur  trian- 
gula inter  fe  funt,&c.Quod  erat  demonflrandum. 

COROLLAKJVM . 

HINC  manifeHum  eft  ,Ji  tres  retia  linea pro- 
portionales fuerint ; vt  ett prima  ad  tertiam,  ita  ejfe 
triangulum  fuper  primam  defcriptum  ad  trian- 
gulum fupra  fecundam  fimile  JimiHterque  defer i- 
ptum . 

SINT 


3 U-fiX  f 

sr  1.  quinti.  | 

cl  f./extr. 
d /.  quinti. 

e i.fexti.  1 


SINT  enim  tres  reci  a pr opertio 
/ \ a n a,l es  A,ByC  faper primam 

/ h \ /|>\  p & fecundam  B,  confiunt  a tnangu 

Z__=-  ^ i -*  ia  J_  B y (imilia,  fimiliterty  de- 

fcripta.DicOyVt  e fi  retia  A, prima  ad  retiam  C,  tertiam, it  a 
e {J ‘e.  triangulum  A , ad  triangulum  B,  Nam  proportio  reci  a 
Ayzd  rectam  C,  efi,  per  definitionem , duplicata  proportionis 
recte.  Ayad  rectam  B. a Cum  igitur  triangulum  Ay  ad  trian- 
gulum Bykabeat  quoque  proportionem  duplicatam  recta  A 5 
ad  rectam  Ederit  vt  recta  Ay  ad  rectam  C , ita  triangulum 
A,  ad  triangulum  B. 

E O D E M modo  0 (lendes , ita  ejfe  triangulum  fupra  fe- 
cundam.ad  triangulum  fupra  tertiam  fimilefimihterque  de- 
fer iptum  , vt  efi  prima  linea  ad  tertiam  . S int  enim  propor- 
tionales tres  CyB,A,& fuper  B,fecundam,  & Aytertiatn  con 
fiituantur  triangula  fimilia fimiliterque  pcfitaB,  & A.  Di- 
co , vt  efi  recta  C,  ad  rectam  A , ita  ejfe  triangulum  B y ad 
triangulum  A.  Nam  proportio  C,adA,  dupltcata  efi  propor- 
tionis C,ad  BJjoc  efi,rect&  B,ad  rectam  A. b Cum  igitur  <&■ 
triangulum  B , ad  triangulum  A , habeat  proportionem  du- 
plicatam reci  a B,  ad  re  Idam  Ayquoniam  B , & A,  fiunt  late- 
ra homologa  i Erit  vt  C, reci  a ad  retiam  A,  ita  triangulum 
Bj  ad  triargulum  A , 


ITA QV  E fi  proportio  lateris 
yh  T>  BCy  ad  latus  E F , nota  fit  in  numeris  r 

/i  \ /''l  nimirum  vt  6.  ad  $.  cognofcemus  quo - 

AL — LA  A \ que  ex  hac propof.  19. in  numeris  , qua 

B G C YZ  F'  proportionem  habeat  triangulu  ABCy 
ad  triangula  DEE.  Si  enim  proportio  C.ad  s .cotinuetur  intri 
bus  numeris, hoc  medo  qtj.q0.2s.  erit triangulu  ad tridgu- 
luyVt  q 6 .ad  25. hoc  efi , habebit portione ',  cuius  denominator 
efi  iIA Quia  enim  proportio  q 6 . ad  25.  efi  duplicata  propor- 
tionis q C. ad  q c.fiue  C.ad  s.  quam  latera  homologa  ponuntur 
habers-.Habent  autem  & triangula  proportionem  laterum  ho 
mo logorum  duplicatam,  vt  hoc  theoremate*  ofienfum  efi , erit 
triangulum  ad  triangula  yvt  q C.  ad  25.  Eandem  proportione 

trian- 
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triangulorum  cognofcemus^fi  demminatorem  proportionis  la- 
terum homologorum  ^nimirum  1- in  fe  multiplicemus.  Pro- 
ductus enim  numerus  id  ejl , / . erit  denominator  pro- 

portionis ,qu&  duplicata  e fi  proportionis  laterum,  ac  proinde  & 
denominator  proportionis  triangulorum , quod  hac  etiam  du- 
plicata fit  eiufdem  proportionis  laterum  . 

SIC  etiam, fi  later  a homologa  haberent  proportionem,  qua 
1 0.  ad  1 .haberent  triangula  proportionem  , quam  1 00.  ad  1, 
cum  h&c  illius  fit  duplicata,  vt  hic  apparet,  100.  10.  i.Vel 
etiam  quia  denominator  decupla  proportionis,  tdefi , 10.  in  fe 
multiplicatus  gignit  100.  denominat  orem  proportionis , qua 
decupla  duplicata  efi  f 

THEOR,  14.  PROPOS.  20.  18. 

SIMILIA  polygona  in  fimilia  trian 
gula  diuiduntur , & numero  asqualia : & 
homologa  totis: Et  polygona  duplica- 
tam habent  eam  inter  fe  rationem, quam 
latus  homologum  ad  homologum  latus. 

SINT  polygona  fimi  A -rr 

lia  ABCDE , FGHIK, 

SSKasSsr  *C / \ 7</ \ /K 

gulos  B,G,  & fic  dein^  ^ j \ / \/  \J 
cepsrhabeant  autem  la-  V - V jq  j 
tera  proportionalia  cir-  ^ 

ca  angulos  cequales  j vt  quidem  AB, ad  B C , ita  F G , ad 
GH;&  vt  BC,  ad  CD,ita  GH,ad  HI  ,&c.Dico  primum, 
ha-c  polygona  diuidi  in  triangula  fimilia,qu:e  fint  numc 
ro  sequalia.Ab  angulis  enim  BAF,  GFK,  rcfta?  educan- 
tur ad  fingulos  angulos  oppofitos  , quce  fint  AC,  AD, 

FH,FI,  aiuifaque  erunt  polygona  in  triangula  numero 
xqualia.  Quoniam  vero  angulus  B,  squalis  cft  angulo 
G,  ex  hypcthefi  , & circa  ipfos  latera  proportionalia  5 
* a.’quiangula  erunt  triangula  A J1C,FGH,  habentia  1 C.fixfL 

Tff  angulos 
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A "p  angulos  B A C,  G F H, 

j/yVS.  aquales  ,•  Itera  angulos 

/ \ IrCI  \Xk  A C B » FHG>  lateribus 
\ / \ / \ / \ / homologis  oppofitos  : 

\/  \/  \/  V aIdcoque  latera  habe- 

* 4. ftxti. 

V V jj"— -J  bunt  circa  requos  anpu- 

® los  proportionalia  5 ac 

propterea  inter  fc  fimilia  erunt:  Eade  ratione  erunt  fimi 
lia  triangula  AED,  FKI,habentia  angulos  EAD , KFI, 

& angulos  ADE,FIK,aquales. Deinde  quia  eft  vt  AC, 

* i 2-  quinti. 

ad  CB,ita  FH,  ad  H G,  ob  fimilitudinem  triangulorum 
ABC,FGH}vt  autem  CB,ad  CD,  ita  eft,  ex  hvpothefi, 
H G,  ad  H I , ob  fimilitudinem  polygonorum  : c erit  ex 

* C.fcxti. 

aquo  vt  AC,ad  CD,ita  FH,ad  H I . Et  quoniam  angu- 
lus BCD}aqualis  ponitur  angulo  GHIjeft  autem  & ab- 
latus ACB,  oftenfus  aqualis  ablato  FHG;  erit  & reli- 
quus ACD,  reliquo  FHI,  aqualis.  d Quare  triangula 

' 1 9-ftxti. 

ACD, FHI , sequiangula  erunt,ideoq;  fimilia.  Eadcmq; 
ratio  eft  de  alijs  omnibus  triangulis,fiplura  fuerint . 

DICO  praeterea, triangula  hxc  efle  homologa  to- 
tis polygonis  , hoc  eft , ita  effe  quodlibet  triangulumin 
vno  polygono  adfuum  correipondens  triangulum  in  al 
tero  polygono  , vt  polygonum  ad  polygonum  . Quo- 
niam enim  fimilia  funt  triangula  ABC,  FGH5 e erit  eo- 

f ■ijfftijui. 

rura  proportio  duplicata  proportionis  homologorum 
laterum  A C,  F H . Atque  eodem  argumento  proportio 
triangulorum  ACD  , FHI,  duplicata  erit  proportionis 
eorundem  laterum  homologorum  A C , F H . Quare  vt 
triangulum  ABC, ad  triangulum  FGH,  ita  erittriangu 
lum  ACD, ad  triangulum  F H I,  cum  vtraque  heee  pro- 
portio triangulorum  fit  duplicata  ciufdem  proportio- 
nis lateris  AC, ad  latus  FH. Neque  disfimili  ratione  con 
eludetur  quoque  efle  triangulum  ADE , ad  triangulum 
FIK,vt  ACD, ad  FHI : Atque  ita  deinceps,  fi  plura  fue- 
rint triagula . Sunt  igitur  proportionalia  triagula  vnius 
polygoni  cum  triangulis  alterius,ita  vt  triangula  vnius 
fint  antecedentia, & triangula  alterius  cofcquentia  pro- 
portionum . Vt  autem  vnum  antecedens  ad  vnum  con- 
icquens , ita  funt  omnia  antecedentia  ad  omnia  confe- 

i 

quentia. 
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quentia  . Igitur  vt  quodlibet  triangulum  vnius  polygo- 
ni ad  fibi  reipondens  triangulum  alterius, ita  erit  to- 
tum polygonum  ad  tctum polygonum  idecque  trian- 
gula homologa  erunt  totis  polygonis . 

DICO  poftremo  , polygona  inter  fe  proportionem 
habere  duplicatam  eius,quam  habent  latera  homologa: 
hoc  eft.fi  homologis  latcribus,verbi  gratia,  AB, FG,  in- 
ueniatur  tertia  linea  proporticnaiis,ita  efie  polygonum 
AB  CD  E.ad  polygonum  F G H I K,  vt  eft  prima  linea 
AB,ad  tertia  inuehtarac  prcinde,cum  proportio  AB,ad 
illa  ter-;ia,dicatur  duplicata  proportionis  AB,ad  FGjdi 
ci  quoq;  proportionem  polygoni  ad  polygonum  dupli- 
catam proportionis  laterum  homologorum  A B , F G . 

Cum  enim  fic,  vt  triangulumABC,ad  triangulum  FGH, 
ita  polygonum  A B C D E,  ad  polygonum  F G H I K 3 
T riangulum  vero  ABC,  ad  triangulum  FGH  , a habeat  3/ p.fcxti. 
proportionem  duplicatam  eius,quam  habent  latera  ho- 
mologa AB,FG,hoc  cft,eandem,quam  habet  AB, ad  il- 
lam tertia  inucnta;  habebunt  quoque  polygona  inter  fe 
proportionem  duplicatam  proportionis  eorundem  late- 
rum homologorum  AB,FG,hoc  eft,candem  , qua  habet 
AB,adilla  tertia  inuentam.  Itaque  fimilia  polygona  in 
fimilia  triangula  diuiduntur , &c.  Quod  demonftran- 
dum  erat . 

COROLLARIAM. 

HINC  manifcftum  eft> 
fi  fuerint  tres  re£l&  linea  pro- 
portionales , 'Vt  eft  prima  ad 
tertiam , ita  effe  polygonum 
fup er  primam  def  cnptum , ad  polygonum  fuper  fe- 
cundamfimile  fimiliterquc  defcriptum:  Vei  ita  effe 
polygonum  fuper  fecundam  defcriptum  ad  polygo -* 
num  fuper  tertiam  fimile fimiliterque  def  criptum . 

HOC  non  aliter  demonfirabitur  ex  hoc  theoretnate^qua 
oftenfum  fuit  corollarium  pr&cedentis  theorematii  ex  fuo 
theoremate  : V t perjficuum  ejl  in  hac  figura  atpojita . 


Fff  z SCH  O- 
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b -ffixti. 
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SCHOLIVM. 

Qv  A N D O polygona  fimilia  funt  pentagona,  vt  in figu 
rafiemonfirabitur  etiam  hoc  modo  triangula  media  ACD  3 
F HI  fimiha  effe.Quoma  anguli  AC B,FH G , aquales funt , 
ob  fimilitudinem  triangulorum  ABC , FGH  ; fi  auferantur 
ex  angulis  BCDyGHI,qui  aquales  etiam  funt,  obfimditu- 
dinem polygonorum  : aquales  erunt  & reliqui  anguit  ACD , 
FHI.Eademque ratione  aquales  ofiendentur  anguli  ADC} 
FlH:ac proptereay  a & reliqui  CADt  HFI , aquales  erunt . 
Igitur  cum  aquiangulafint  triangula  ACD,FHI,  b habe- 
bunt latera  circa  angulos  aquales  proportionalia , ac  proinde 
fimiha  erunt, 

A T vero,  quando  polygona  habent  plures  angulos  ydemori- 
firandum.  e fi  .triangula  media  fimilia  efi  e,  ex  aqualitate.Cp 
progof.6 .huitic  lib.vt inpropofitione  facium  efi:  quia  non pof- 
funt  probari  anguli  aquales  frater  vnumy  qui  videlicet  prope 
pra  cedens  triangulum  fimile  exifiit , qualis  efi  angulus  A C D , 
& FHIyNam  angulus  ADC 3 ofiendi  non  pote  fi  aqualis  an- 
gulo F I H ; quod  tunc  alia  adhuc  triangula  fuperfint  vfque 
ad  triangula  fimiha  AED,  FKIi&c.  Hoc  ideo  dixerim , ne 
quis  exifiimetfirufira  in  prcpof.  nos  dixifiefita  ejfe  A C yad 
CByVt  FH,ad  HG:Etita  CByadCDyvt  H G , ad  HI  ; ac 
proinde  ex  aqualitate  ita  AC , ad  CDyvt  FH,ad  HI iideo% 
cum  anguli  AC  D , FHlfint  aquales , fimilia  cjfe  triangula 
ACD , FHI.  Hac  enim  dtmonfiratio  efi  omnino  neceffaria  , 
conuemUff  omnibus  polygonis  quotcunque  angulorum  > cum 
omnia  triangula  media  eo  modo  ofiendantur  ejfe  fimilia , vt 
perjpicHiim  efi.  Nam  fi  triangula  A DE,FI  JC , non  ejfent  vl- 
tima , demon fir arentur  fimilia  hoc  modo . Quoniam  efi  vt 
AD>ad  DCyta  FI,ad  IH,ob  fimilitudinem  triangulorum 
ACD.FHI:  Item  vt  DC,ad  DEfita  IH.ad  IKy  ob  fimi- 
litudinem polygonorum  erit  cx  aquo.vt  A D y ad  D E > ita 
FI ,ad,  IK . Et  quia  angulus  C D E , aqualis  ponitur  angulo 
HI  X:  Efi  autem  fg  ablatus  ADCy  oftenfus  ablato  FI  H y 
aqualis  ierit  & reliquus  A DE, reliquo  FI  K,  aqualis,  c Qua- 
re triangula  A OEy  F I K fimilia  erunt . Atque  ita  deinceps  3 
fi  fuerim  plura  triangula  . 

Qjf  O D ' fi  polygona  fimilia, fuerint  Aquilaterafigg  etqui- 
angui  a. 
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-angulo. , dtui  dentur  quoque  in  Jimilia  triangula  , & numero 
aqualia , & homologa  totis  s ductis  e centris  circulorum  ipfa 
circum feri  b entium  ad  omnes  angulos  rectis  lineis  . Sint  enim 
polygona Jimilia  5 &qtnlatera , l ^ 

&quiangula  ABC  DEF, 

GHIKLM , que  circunfcri 

hantur  a circulis  circa  centra  *k~ /V  ,tJE-A4Uii. 
N i O,  ex  quibus  recta  ducan- 
tur NA,  NB,&c.  Dico  trian  C^"  ' ^ X" 

gula  NCD,  OIK,  Jimilia  ef- 
fe, & homologa  totis  polygonis.  Quoniam  enim  anguli  CN  D, 
I O Ky  aquales  funt;  ( quod  aque  fub multiplices  fint  quatuor 
rectorum . Nam  vtrumque  Statium  Ny&  O»  quatuor  rectis 
equiualensyex  coroll.2tfrcpcf.is . //£.  1 . diuiditur  in  angule  s 
0*  numero magnitudine  aquales %Cum~entm  anguli  in  cen 
tro  N Jnjijhmt  aqualibus  arcubus,*  ipji  inter fe  Aquales  er  iit: 
eademcf  ratione  anguli  in  centro  O,  aquales  erunt.)  Sunt  au- 
tem & latera  circum  ipfos  proportionalia  , cum  vtrobique  jit 
proportio  & qualitatis^  Similia  erunt  triangula  N C D,OIX. 
Eademq»  ejl  ratio  de  citeris . At  vero  hac  triangula  effe  ho- 
mologa totis  polygonis , nullo  negotio  demonjlrabitur . Cum 
enim  tot  a polygona  fntipjorum  triangulorum  &que  multi- 
plicia , iit  patet  s c habebunt  utique  eandem  cum  tpfis  pro- 
portionem^ ■. 

PORRO  ex  hoc  theoremate  perfacile  demcnjlrabhntu 
theorema  iUudsquod  iam  aliter  in fcholio propef#. lib. 2 . cjlen- 
dimus . Nimirum^ , 

5 1 linea  reda  dupla  fuerit  lineae  redae,  qua- 
dratum illius  quadruplum  erit  quadrati  huius: 
Et  contra , fi  quadratum  quadruplum  fuerit 
quadrati,latus  illius  duplum  erit  lateris  huius. 

S i T primum  recta  A , dupla  reft&  S.  Dico  quadratum 
A, quadruplum  effe  quadrati  B.Cum  enim  omnia  quadrata 
fint  Jimilia,  vt  conflat  ex  defin.i . huius  hb.erit,  pef  hanc  pro - 
pof. proportio  quadrati  A,  ad  quadratum  B,  duplicata  propor- 
tionis laterum  homologorum  A , (*F  B;qu&  cum  inter  fe  propor- 
_ $ ff  S tionem 


2 Jg,tertq\ 
b C.fexti. 

c/5-  quinti 
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tionem  habeant  duplam;  erit propor- 
tio quadratorum  quadrupla . Qua- 
_ drupla  enim  proportio  duplicata  e fi 

a j | dupla,  proportionis , vt  hici  apparet . 

iSJ  1.2-4- 

SIT  deinde  quadratum  ai,  qua- 
druplum quadrati  B . Dico  latus  A , duplum  ejje  lateris  B. 
Cum  enim  proportio  quadratorum , qua  ponitur  quadrupla , 
duplicata  fit  proportionis  laterum  homologorum , vt  dictum 
ejlihabebunt  latera  homologa  A,  & Bypr  opertionem  duplam. 
Nam  quadrupla  proportio  duplicata  efi  proportionis  duphyvt 
in.  exemplo  adducto  fuperius  apparet . 

ITA  E fi  proportio  lateris  A Byad  latus  F G,  nota 
fit  in  numeris , nimirum  vt  s.  ad 4.  cogno fiemus  quoque  ex 
hac  propof.20.in  numeris  yquam proportionem  habeat  polygo- 
num ABCD  E,  ad  polygonum  F G H I K-  Si  enimproportio 
5. ad 4.  continuetur  m tribus  numeris ,hoc  modo  , 25.20.1 6. 
erit  polygonum  ad  polygonum,  vt  25.  ad  16  - hoc  e fi,  habebit 
proportionem, cuius  denominator  efi  /-fg.  Quia  enim  propor- 
tio 2 s .ad  1 6 .efi  duplicata jpportioyiis  2S.  ad2  0.fiue  s.ad 
quam  homologa  latera  AB,F  G,  ponatur  h ab  er  e i demon fir a - 
ttimcfc  efi  hoc  theoremate  , polygona  quoque  habere  duplica - 
tam  proportionem  eius,  quam  latera  homologa  habent , erit 
polygonum  ad  polygonum  ,vt  2 s.  ad  16.  Idem  denominator 
proportionis  polygonorum  ccgnofcetur , fi  denominator  propor- 
tionis laterum  homologorum, ni  mirum  in  fi  multiplice- 
tur. Productus  enim  numerus  ~ . id  efi,  j erit  denomina- 

tor proportionis,  qu&  duplicata  dicitur  cius , quam  latera  ho- 
mologa habent,  ex  ips , que  in  defin.  / o.hb  s fer ip fi  mite  -,ac  pro  - 
inde  & denominator  proportionis  polygonorum  i cum  hac  fit 
etiam  duplicata  eiu filem  proportionis  laterum  homologorum  . 

SIC  etiam , filat  er  a homologa  haberent  f repertionem 
decuplamyhaberent  polygona  proportionem  centuplam  s cum 
h&c  illius fit  dupli  cata  yvt  hic  apparet,  loo.  Io.  I.  Vel  etiam 
quia  denominator  1 0 .proportionis  decuplsc  in  fi  multiplicatus 
gignit  denominatorem  1 0 0.  proportionis  centupla  , quz  decu- 
pli duplicata  dicitur . 


THEOR.  i5.  PROPOS.  21. 

QV  AE  eidem  redilineo  funt  fimi- 
lia,& inter  fe  funt  fimilia . 


SINT  redilinea  ABC,  I> 

DEF,  redilineo  GHI , fi-  /v  /\ 

milia  . Dico  & ipfa  inter  / \ /V  / \ 

fe  efle  fimilia  . Cum  enim  / — .A  /—.A  L A 

propter  fimilitudine , an-  " CHIE  F 

guli  redilinei  ABC,^qualcs  fint  angulis  redilinei  GHI> 
Item  eadem  de  caufa  anguli  redilinei  DEF,  aequales  an- 
gulis eiufdem  redilinei  G H 1 5 3 erunt  anguli  redilinei 
ABC,squales  angulis  redilinei  DEF.  E.urfus  cum  ob 
eandem  iimijitudinem,latera  redilinei  ABC,  propor- 
tionalia fint  lateribus  redilinei  G H I , ca  videlicet  i;s , 
qua*  circum  aquales  fiunt  angulos:  Item  eandem  ob  cau 
fiam, latera  redilinei  DEF,  proportionalia  laterib9  eiuf- 
dem redilinei  G H I;b  erunt  quoque  latera  redilinei 
ABC, lateribus  redilinei  DEF, proportionalia, ea  nimi- 
rum ijs , qus  angulos  ambiunt  squales.  Atque  adeo  per 
definitionem  , fimilia  exi  fient  redilinea  A B C , D E F. 
Qua*  igitureidem  redilineo  fiunt  fimilia, & inter  fie  fiunt 
fimilia.  Quod  erat  oftendendum  . 

THEOR.  16.  PROPOS.  22. 

SI  quatuor  reftse  lines  proportiona- 
les fuerint:  Et  ab  eis  redilinea  fimilia 
fimiliterque  deferipta  , proportionalia 
erunt.  Et  fi  a redis  lineis  fimilia  fimili- 
terque deferipta  redilinea, proportiona 
lia  fuerint : ipfie  etiam  redte  linea  pro- 
portionales erunt . 

Tff  * SINT 


H ^ 
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SINT  primum  quatuor 
JL  )£_  redse  AB,CD,EF,GH,pro 

/ X /\  portionales,  vtq.de  AB,  ad 

VV.  #C  CD,ita  EF,adG  H;  Conftj- 

L JM  Tr tuanturque  fuper  AB  * C.D, 

□ Nr Pj  duo  qucecunque  redilinea 

I !R  S limilia  fimiliterque  defcri- 
xj  c GH  pta  ABI,  CDK  3 Item  fuper 

EF,  GH,alia  duo  qujecunq, 

redilinea  limilia  fimiliterq;  dcfcripta,EFML,GHON.  | 
Dico , & hiec  redilinea  efle  proportionalia  , vt  quidem 
ABI,  ad  GDKjita  EM, ad  GO. 3 Inueniatur  enim  redis  ' 
AB,CD,te.rtia  proportionalis  P;&  redis  EF,GH,tertia 
proportionalis  Q^. ».  eritque  ex  cequo  , vt  A B , ad  P,  ita 
EF,adQjVt  autem  A B,ad  P,ita  eft  redilineum  ABI, 
adrcdilincum  CDK,  fimile  fimiliterque  defcriptum,cx 
corollario  propofitionis  ao.huiuslib.vel  fi  fuerint  trian 
gula,ex  coroll.propof  ip.E.t  eadem  ratione,  vt  E F , ad 
QJta  redilineum  E M 3 ad  redilineum  G O. c Igitur  vt 
ABI, ad  CDK  ita  erit  EM,ad  GO.Quod  eft  propofitu  . 

DEINDE  fint  ABI,CDK,EM,GO,  redilinea  pro 
portionalia. Dico  quatuor  redas  AB,CD,EF,GH,  cfte 
quoque  proportionales,  vt  quidem  AB,  ad  C D,  ita  EF  , 
ad  GH.  d Inueniatur  enim  tribus  redis  A B , C D , E F, 
quarta  proportionalis  RS , fuper  quam  defcribatur  re- 
dilineum RSVT,  fimile  redilineo  EM,  fimiliterq;  poli- 
tum; e & obid  redilineo  G O . Quoniam  igitur  eft  , vt 
AB,ad  CD,ita  EF,ad  RSjerit  quoque , vt  iam  eft  oftc-n- 
fum,vt  ABI,ad  CDK,ita  EM, ad  RV.Vt  autem  ABI,  ad 
CDK,ita  quoque  ponitur  E M ,ad  G O.  f Igitur  erit  vt 
EM, ad  RV,  ita  EM  , ad  G O , § Atque  idcirco  aequalia 
erunt  RV,  GO.  Qua:  cum  fint  fimili  a limiliter que  poli- 
ta, c6fiftentneeeftario,vt  mox  oftendemus  , fuper  redas 
RS,GH,cequales.  'a  Quare  erit  vt  E F , ad  R S,  ita  EF,ad 
GH. Ponitur  auteni  EF,adRS,vt  AB,  adCD.i  Igitur 
erit  quoque  vt  AB,ad  CD,ita  EF,ad  G H.  Quamobrem 
fi  quatuor  redee  linea:  proportionales  fuerint,&c.Quod 
erat  demonftrandum . 


LEMMA 


§£*  LIBER  Vi.  gv 

L E M M A > 

QV  0 D autem  aqualia  reBilmeafimilia  fimili- 
terque  defcripta , qualia  furit  GO , FfF , confijiant 
fuper  rectas  aqualesjta  oftendetur . Si  enim  imqua- 
les furit  GH,Bf;fit  GH, maior. Cum  igitur,  obfmili- 
tudinem  reCtilineorum,  fitvt  G H,  ad  H 0 , ita  IfS , 
ad  S V ; Tonatur  autem  GH , maior  quam  fis 
a erit  quoque  H 0 , maior  quam  S F ; & propter  ea 
rectilineum  G 0,  maius  reEtilineo  }\_F  ,cum  boc  in- 
tra ipfum  posfit  consiitui;  quod  efl  abfurdum,  cum  fit 
contra  hypothefm  . Tflpn  ergo  imquales  funi  recta, 
G H,  IfS.  Quod eji propofitum  . 

AL  ITE  fi. 

Sint  duo  reEiili-  j \ f 

neaABC,DEF,  I j [ | , G , 

aqualia,&  fimi-  A-  -BD  E 
lia  fmiiliterque pofita . Dico  latera  homologa , cuiuf- 
modifimtreffaA  B,  D £,  e fi  e aqualia  . Si  enimnon 
credantur  aqualia, fit  A B,  maius,  quam  D E ;inue- 
niatnrque  retiis  A B , D E , tertia  proportionalis  G. 
Quoniam  ergo  eft,vt  A B , ad  D E , ita  D E , ad  G ; 
Esi  autem  A B , maior-, quam  DE  : Erit  quoque  DE, 
maior, quam  G; acpropterearnulto  maior AB,  quam 
G.  Ft  vero  A B,  ad  G,  ita  efl  reUilineum  ABC , ad 
reflilineum  DE  F , per  corott.propof.  1 9. vel  20. hu- 
ius lib.  Igitur  cum  AB,  maior  fit , quam  G;  erit  quo- 
que re&ilineum ABC, maius reEtilineo DEF : quod 
efl  abfurdum , cum  pofiium  fit  aquale. Tfion  ergo  ma- 
ior efl  A B,  reEla,  quam  reEla  D E . Sed  neque  mi- 
nor erit  eadem  ratione ; quia  & reSiiiueum  ABC , 

minus 
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y.Tcl  20, 

Lf««. 


9. vel  20. 
\fexti. 


“ sfi^retM  reftilineo DBF: nuod cfl  contra 
bypothejm . aquales  funtreffa  jLB>D  E. 

SCHOLIVM. 

Q EODEM  modo, fi fuerint  tres 

/ \ A ^ t re&jifroportionales ; erunt  & re- 

\ /\  / \ ci  i linea  fimilia  fimiliterqu*  de- 

A BC  DC  UEF  f cripta,  ab  eis, proportionalia,  fec. 
Si  enim  fumatur  linea  media,eiufque  re&ilineum  bis,  habe- 
buntur quatuor  r ecl  s.  proportionales . Igitur  (y  quatuor  recli- 
linea  proportionalia , vt  hic  Euclides  demonfirauit,  Cum  igi- 
tur id^quod  a fecunda  efi  defcriptum,tquale  (it  ei, quod  a ter- 
tia, immo  di  emi  tnan  tfeslum  e fi,  quod  proponitur . 

BREV  X V S tota  h&c  pro - 
pofitio  demonfirabitur , hoc  mo 
do , Ponatur  primum  effe  i Jt 
AB,adC  Dyita  EF,ad  G H. 
Dico  effe  quoque  vt  ABI , ad 
CDK,ita  EM, ad  G0.a  Cum 
enim  fit  proportio  recHlinei 
AB  I , ad  G D K,  duplicata 
proportionis  AB, ad  C D i Item 
proportio  reclilinei  EM, ad  reftilineum  GO,  duplicata  propor- 
tionis EF,ad  GH serunt  proportiones  A B I , ad  C D K>  & 
E M,  ad  GO,  equales i quandoquidem  duplicat 2 funt propor- 
tionum t qualium  AB,  ad  C D ,•  fy  E F , ad  GH  . Quod  e fi 
primum > . 

P O N A T V R deinde  effe  ,vt  A B I , adC  D K , ita 
E M , ad  GO.  Dico  effe  quoque  vt  AB, ad  CD,  ita  E F , ad 
GH.  b Cum  enim  fit  proportio  ABI, ad  CDK, duplicat  a pro- 
portionis AB,adCDiI tem proportio  EM, ad  G Q,  duplica- 
ta proportionis  EF,ad  GH  : Erunt  proportiones  AB, ad  C D; 
fy  EF:ad  G H , Aquales,  quandoquidem  earum  proportiones 
duplicat  a A BI,ad  C.DKi(y  EMyad  GO  aquales  ponuntur . 
Quod  e fi fecwndum  . 


THEOR, 
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THEOR.  17.  PROPOS.  23. 

AE  QV I A N G V L A parallelogra- 
ma  inter fe  rationem  habent  eam,  quis 
ex  lateribus  componitur . 

SINT  parallelogrammi  squi- 
angula  AC,CF,  habentia  angulos 
BCD,ECG,  squales.  Dico  pro- 
portionem eorum  efie  compofita 
ex  duabus  proportionibus,  quas 
habent  duo  latera  vnius  circa  an- 
gulum squalem*  ad  duo  latera  al- 
terius circa  angulum  squalem*ita 
vt  antecederia  proportionum  fine 
in  vno  parallelogrammo,  & contequentra  in  alterojhoc 
eft,  proportionem  A C , parallelogrammi  ad  paralielo- 
grammum  CF  campofitam  eiie  ex  proportionibus  re- 
dis B C,  ad  C G,  redam,  & reche  D C , ad  redam  C E : 
Vel  etiam  ex  proportionibus  redts  B C,  ad  redam  CE* 
& redae  D C,  adredam  O.G.  Id  eft  , fi  fumantur  tres  li- 
nes I,K,L,ita  vtI,adK,fit,ficutBC,Iatus  ad  latus  CG*, 
& K,ad  L,vt  latus  D C,  'ad  latiis  C E 5 ita  efie  parallelo- 
gramrnum  AG,ad  parallelogrammum  C F , vt  eft  reda 
I,ad redamXrac  proinde  cum  exdefin.^.huius  lib. pro- 
portio Lad  L,  componi  dicatur  ex  proportionibus  I,  ad 
K,&  K,  4d  L ; proportionem  quoque  parallelogrammi 
AC,  ad  parallelogrammum  CF,  dici  eompofitam  eiie  ex 
eifdem  proportionibus^hoc  eft,  ex  proportionibus  BC, 
ad  CG,&  DC , ad  C E . Coniungantur  enim  parallelo-*- 
gramma  ad  angulos  squales, ita  vt  B C , C G , efficiant 
vnam  lineam  redam  : Quo  pofito,  cum  anguli  B C D , 
ECG,fiht  squales, erurit  & DC,CE,vna  reda  linea,  vt 
adpropof  i^.lib.r.ex  Proclo  demonftrauimus.Pr-oduca 
tur  deinde  AD,FG,donee  conueniant  in  H-;Sumptaq}  vt 
diximus,  reda  I,quacunq; , * inueniatur  tribus  BC.CG, 
& I*quarta  proportionalis  K:Item  tribus  DC-jCE,  & X, 

quarta 


24* 


a /j  fex fi.  4 , 


. ‘fixti 
~j  i .quinti 

* t.fsxti. 
^2  2 .quinti 
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quarta  proportionalis  L.  Quonia 
. tr  igitur  cft,*  vt  BC, ad  CG, Ita  AC, 

-Av  l i . ad  CH  Vt  autem  BC,  ad  CG, ita 

'\  \ \ pofita  eft  I,  ai  K 5 erit  quoque  vt 

-L  cV"  \^  AC,ad  CH,ita  I,ad  K.  Ecdemque 

\ \ argumento oflen des  e»1e,  vtH  C , 

\ \ ad  CF,ita  K,ad  L.  Marti  vt  DC,ad 

■ r\  \ CE, c ita  efl  HC,  ad  CF  . Cum  er- 

* * P°^ta  Et  K , ad  L > vt  D C , ad 

CEjCrit  quoque  HC,ad  C F*  vtK,  ad  L.  d Ex  .-^quo  igi- 
tur erit , vt  AC, ad  CF,ita  I,ad  L . Sed  proportio  I , ad 

L, pcr  vdcFn  huius  lib.  componitur  ex  proportionibus 
BC,ad  CG5&  DC^ad  C £.  Ex  his  eifdem  ergo  propor- 
tionibus componetur  quoq;  proportio  paralleiogrammi 

AC,  ad  parallAograramu  C F.Eademqj  ratione  o flende 
mus.proporcicnsm  AC,  ad  CF,componi  ex  proportio- 
nibus BC,ad  CE,&  DC,ad  C G;  dummodo  parallelo- 
grammaita  coniungantur  ad  angulosiequales,  vtB  C, 
CE,  ef  faciant  vnam  rectam  lineam  , &c  Aequiangula 
itaque parallelogramma inter ic  rationem  habent,  &c. 
Quod  erat  ofteadendum , 
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EX  PEDI  T I T S idem-  deraonftrabitur  hoc  modd  . 
Gpnruncdis  p rr  alie! o grammis  y vt  prius  c Cuht  jttvt  A C $ 
ad  CH-,:ta .3Cytid  CG:&  vtCH.,eidCF %ita  DC,  adC  E , 
proportsdautemAC  ,ad  CFy  comportatur  , perd: finitionem  , 
ex.iiiterm-sdjj s.propertiombuc  AC,  ad  CH » C IL,  ad  C F $ 
; eompwietiif- queque-eadem  prtJporth  AC»  ad  C.F  * expropor- 
ficn:bus 3G,adCG , & DC,  ad  C E * qux  tliis  intermedias 
funt  aquales  ► Quod rjl  propofitum . i 

HANC  perro-propof.  'demonjlrzt  etiam  Eu  elides  m nu- 
merii  lib.P^propqf..  s*.  ■ 

I T- A QV-  E fi- p?t>pvrti#nes laterum  ^nimirum  B C , ad 
CG^gp  DC,  ad cE^noti  fot in  ntfmeris  i 'Veniemus  quoque 
ex  hac  propcf^iqdn  cognitionem  proportionis  parallelogram - 
mi  AC.,ad p/irallelogrammum  CE,  in  numeris  y hoc  modo  ■. 
Sii  proportio  B C 3 ad  C G ,eadem,q*M  J.i  • ad  DC,ad 

C E * 
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C E , eadem  5 qui  7*  adit,  atque  h&  du&  proportiones  conti- 
nuentur in  tribus  numeris 77-  3^.  ss.it a vt  Jit  77. ad 3 s. 
Jicut  1 i.ad  s.  Jy  qs.adss.  vt  7.  adi  r.  Et  quia  proportio 
77.  ad  ss.  componitur  ex  proportionibus  77.  ad  3 s . & 
3 s .ad  s s -hoc  ejl, ex  proportionibus  lateris,  eni  vt  77.  ad  ss. 
ita  parallelogrammum  A C , ad parallelogrammii  CE  j a quod 
proportio  parallelcgrammorum  Jit  etiam  compojita  ex  eifdem 
proportionibus  laterum  ihocejl , proportio,  parallelogrammo- 
rum  denominabitur  a 1 ~ Continuabuntur  autem  du&  da- 
ta proportiones  in  tribus  numeris  vel  ex  ijs,qu&.  propof  JJib.X. 
demonjlr antur,  vel  certe  hoc  modo . E ojita  priore  proportione 
II  .ad  s .fiat  vt  7.  ad  ll . (qua  ejl  pofierior  proportio ) ita  s . ad 
aliud,  inuemeturj  numerus  7-—-.  I ta  ergo  Jlabunt  tres  nume- 
ri habentes  duas  illas  proportiones 3 1 1.  s.7~y-.  Quod  fi  tertius 
reuocetur  ad  hanc  vnicam  fraciionem  ~.  Jy  alij  duo  nume- 
ri per  denominat  orem  7.  multiplicentur , erunt  duo  producti 
numeri  77.  3 s.  & numerator  ss.  tres  numeri  integri  in  eif- 
detn  proportionibus . 

S I C etiam  Ji proportiones  la-  * jj 

terum fmt,vt  4>adz.  <Jy  3.  ad 3.  ‘/~7  / f — 7 H 

continuabuntur  dua  hse  propor > f / / / / j 

tiones  in  hifce.  tribus  numeris  / / / / / /— 

4-.2.2.Velin  hifce  minimis  2. 1.1.  B £ ^ 

E t quia  primus  ad  tertium  ejl  du  Ili 

plus , erit  quoque  par allelogram-  E F 

morum  proportio  dupla.  I d quod 

ex  hac  figura  perfpicuum  ejl. Nam  Ji  latus  BC  ,diuidatur  in 
jf. partes  equales^Jy  C G,in  2.  At  DC,  in  3.  Jy  CE,  inq . ita 
vt  BC,ad  CG , proportionem  habeat  duplam, at  DC,ad CEy 
proportionem  squalitatis.,  vt  pojitnmeji : ducantur  autem 
per  punH a diuifionum  lateribus  parallele  , continebit  paral- 
lelogrammum AC, \2.rh0mb0s  aquales , at  C F ^folum  <f. 
atque  adeo  parallelogrammum  A C , adparallelogrammnm 

CF,  duplam  proportionem  habebit,  vt  diclum  ejt . 

P ER  S P 1 C V V M autem,  ejly  alteram  proportionum, 
componentium  pojfe  ejfe  maiorem  proportione  compojita , c V* 
squalem.  In priori  enim  c zemplo  proportio  lateris  BC  , aci 

CG, eJlvt  1 i.ad  s. hoc  ejl , cuius  denominator  ejl  2~.  que 

| maior  ejl  proportione  pars  lelogrammorum,  cum  huius  deno- 
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minator  fit  i ■—  , In  pc feriori  vero  exemplo  proportio  lateris 
BCyad  CG,efl  dupla, quemadmodum  & proportio  parallelo - 
grammorum . Vt  vel  hinc  etiam  conflare  pojflt,  hanc  propor- 
tionum compofitionem  non  effle  additionem,  vt  nonnulli  inter-  \ 
pretes  volunt : Item  proportionem  maioris  inaqualitatis  pofi- 
fie  componi  tum  sx  proportione  minoris  in&quahtaiis , tum  ex 
* qualitatis  proportione  i quod  ij dem  interpretes  negant . In 
exemplo  namque  priori  proportio  lateris  DCy  ad  CE,  efl  mi- 
noris inxquahtatis,  in  pcfterior:  vero  squalitatis , Sed  hac  de 
rsplura  fcribemscs  in  propofi.s .lib,  8, 

DEMONSTRAT  hoc  loco  F edericm  Commanda- 
mus nonnulla  alia  , qu&  vel  ad  compcfitionem  proportionum 
pertinent,  vel  ex  ea  dem onflrantur^  n on  inutilia^que.  nos  quo- 
que afferre  decrevimus,  mutatis  tamen  nonnihil  demonflra- 
ttcnibus , Sunt  autemea^que,  fiequuntur . 


TRIANGVL  A, que  unum  angulumtpni 
angulo  aqualem  habent,proportionem  habent 
ex  lateribus  squalem  anguium  comprehenden 
tibus  compofitam . 

q A SINT  triangula  ABC, DEF, 

/ x/h  - Jj  angulum  C , angulo  F , habentia 

jfi/S  fi f^/  &qualem.  D ico  proportionem  iri  an 

•fjf' q gult  ABC , ad  triangulum  DEF , 

compofitam  sjfie  ex  lateribus  , hoc 
efi3ex  troportionc  BCyad  EF,  ex  proportione  AC,ad  D Fi 
Vel  ex  proportione  BCyad  DF,& ex  proportione  A C,  ad  E F. 
Completis  enim  p a. rallelo grammis  CG,FHyerunt  ea  &quian- 
' ? .fex  ii.  gula  > •*  atque  adeo  eorum  proportio  ex  lateribus  componetur. 

14, primi.  Cum  ergo  triangula  ABC  , DEF,  cum  ipfis , b quorum  fiunt 
tf  s f quinti.  dtmidia  y c eandem  habeant  proportionem ; Erit  quoque  pro- 
portio trinnculi  ABC  , ad  triangulum  DEF,  compofita  ex 
^ proportionibu-s  laterum  BC,AC , ad  latera  EF,  D F* 
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TRIANGVLA  , qua:  unum  angulum 
uni  angtilo  squalem  habent , eandem  propor- 
tionem habent , quam  re&angula , qua  fub  la- 
teribus aqualem  angulum  comprehendetibus 
continentur» 


J 4 fexti, 
b i fexti , 

I 

f/i.quintiPl 
is  s, quinti, 


SINT  triangula  ABC, 
DBF,  angulum  A , angulo 
D, habentia  aqualem  . Dico 
ejje  triangulum  A B C , ad 
triangulum  D EF,  vt  r sci  an 
gultim  fub  A -B , A C,  adre- 
Bangulumfub  D E,DF.Du- 
ilis  enim  ad  AC  yDF ^perpendicularibus  BG^EH  ierunt  tria 
gula  ABG , D E H3&qiiiangula3vt  confiat  ex  corcll . i . propof 
q 2. lib.  i .cum  duo  anguli  A,AGB>duobus  angulis  D,DHE, 
dnt  ecquales.  a Igitur  erit,vt  GB,ad  BA,  ita  H E , ad  E D : 
Vt  autem  G3yad  B A,  b ita  efi  red  angulum  fub  BG , AC, 
ad  re  ii  angulum  fub  AB,  AC.-(. N amfi  bafes  ponantur  G B, 
B A ,erit  eorum  eadem  altitudo  A C')  Et  eadem  ratione^  vt 
H E3ad  E D,  ita  efi  r sci  angulum  fub  EH , D F,  ad  reti  angu- 
lum fub  DE,  DE . c Red  angulum  igitur  fub  BG,  AC,adye- 
d angulum  fub  ABxAC%cjl , vt  reflangulum  fub  E H,  DF, 
ad  reti  angulum jut?  DE,DF  -,:y  permutando  , reti  angulum 
fub  BG,AC,ad  recl angulum  fub  EH3DF,  vt  reti  angulum 
fub  AB  ,AC,ad  r .11  angulum  fub  DE  , DF.  Sed  vt  redan- 
gtilum  fub  BG,AC':  ad  reti  angulum  fub  E H , D F,d  ita  efi 
triangulum  ABC, a i triangulum  DEF,  e quod  hecc  trian- 
gula fint  reti  angulorum  illorum  dimidia. (Habent  enim  eaf- 
dem  cum  illis  bafes  AC,  D F , altitudmefque  eafiiem  B G3 
EH,  ac  proinde  inter  eafdcm  cum  illis  parallelae  fiunt  confii - 
tuta  .)  Igitur  erit  quoque  triangulum  A BC,  ad  triangulum 
DEF  , vt  reti  angulum fiib  A B , AC,  ad  red  angulum  fub 
D E,  DF,  &uod  cfipropofitum  . 


PARAT.- 
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PAR  ALLELOGRAMMA  inter  fe 
«quiangula,  eandem  habent  proportionem, 
quam  redtangula  fub  lateribus  ipforum  «qua- 
lem angulum  continentibus  comprehenfa . 


SINT  parallelogramma  ABCT 
EF GH,  squiangula  inter  fe , quorum 
anguli  B,& F ,fint  squales:  Dico  ejfe  , 

-'•vt  parallelogrammum  BD,  ad  paral- 
lelogrammum F'H  , ita  reB angulum 
fub AB,  BC, ad  teB, angulum  fub  EF, 

FG.  DuBis  enim  diametris  AC  , EG,  qui  angulos  Aquales 
B,F ,fubtendant-,habebunt  triangula  ABC,  EFG,  angulum 
B^anguldF, squalem. <f>uar  e, •vt  tam  demonfirauimus  , erit, 
•vt  triangulum  ABC*  ad  triangulum  EFG, ita  reBangulum 
fub  AB,BC„adreBangulum  fub  EF  , F G. a Cum  ergopa- 
rdilelcgr amnia  B D , F H , eandem  habeant  proportionem , 
quam  triangula  ABC,EFGyh  quod  hic  ipforum  fnt  dimi- 
dia c Erit  quoque  vt  parallelogrammum  B X>,  ad  FH  , pa- 
rallelogrammum, ita  reBangulum  fub  AB,  B C,  ad  reBan- 
gulum fub  EF j FG.^uod  e fi  propofitum . 


TRIAN  G V LA,  & parallelogramma  in- 
ter Ce  proportionem  habet  compo litam  ex  pro- 
portione bafium  , & proportione  altitudinum . 


SINT  triangula  ABC  ,D  E F parallelogramma 
CG,  EH, quorum  altitudines  AI , DK.  Dico  eorum  propor- 
tionem'compofitam  ejfe  ex  proportione  bafis  BC,ad  bafin  E F, 
(gg  proportione  altitudinis  A I , ad  altitudinem  D K . Sint 
enim  primum  altitudines  squales  , bafes  •vero  • vel  squales 
etiam,  vel iniquales  : Fiatqus,  vt  BC, ad  EF,ita  E, ad  M> 

G 


l/  S.  quinti . 


b 3 * -primi, 
ut.  quinti. 


$34  L/D.  G EO M.  %£? 


Vt autem  A I , adDFLdtaM  yad 
J "*'*77l  Vi  ^ N. Quo  fallo  erit  «W,  ipfi N , 

/ yy  i|\  / iis, quod  & AI,  ipfi'  D K , aqualis 

//  / / \/  ponatur  i*  Ac  proinde  erit  L , ad 

JbL. — jL.  LLj/  A7,ttf  M,  e fi,  vtB  C , ad 

* J.  C m KNF  'EI.^jitvere.vtBC.adBF.iu 
"“i  * ' 1 1 * efi  triangulum  ABC , ad  triangu- 

lum DEF , & paraUelogrammum 
C G , adparalielogrammum  EH. c Igitur  quoque  erit  yvtL,  j 
ad  N,  ita  triangulum  A BCyad  triangulum  DEF,  &pa- 
rallelogrammum  C G,  adparalielogrammum  E H : Sed.  pro, 
portio  LyadN,tompofita  efi  ex  proportione  L,ad  Mfiioc  efi»ex 
proportione  bafis  BC , ad  bafin  EF , & ex  proportione  M>  ad 
N ,hoc  efi,altitudtnis  AIy  ad  altitudinem  DK.  Proportio  er- 
go trianguli  ABC yad triangulum  DEF , & parallelogram- 
tni  C G,  adparalielogrammum  EH , ex  etfdem  proportioni- 
bus efi  compofita  . Quod  efi propofitum  . 
q SINT  iam  altitudines 

\ "Xh  x , ® V AI->D K,in&quale$,&A I, . 

{^T\  maior}  bafis  vero  BC,  EF, 

^ fi/  j y j vel  Aquales,  vel  etiam  ins- 

■p ~r~C  ' quales , Fiat  ,vt  A I , ad 

O P N Q,  DK%ttaO,ad  Pi&vt  BCy 

1 1 » » r—i  adEF,  ita  P,adQ.  Ab - 

fcijf*  deinde  IL,  aquali  ipfi 
D K ; ducatur  per  Lfipfi  BC , parallela  LM,fecans  A Cxin  N, 
iungaturq \ recla  B N .Quoniam  igitur  efi  triangulum  A BC , 
ad  triangulum  N £C;&  parallelorrammum  C G * adparal - 
lelogrammum  CM,vt  altitudo  AI  yad  altitudinem  I Z«  , vel 
ad  DKfipfi  IL,  squalem, hoc  efiyvt  Cyad  P ,per  ea,qu4  ad  i. 
prtpofi  huius  lib.ex  Commandmo  o (i endiwu*  ; quod  trian- 
gulorum parallelogrammorum.  eadem  fit  bafis  B C : Et  vt 
triangulum  NBC,  ad  triangulum  D EF  , & parallelo gram- 
mum  CM  y*d  parallelogrammum  EH  , cita  efi, bafis  BC,  ad 
bafin  EF  ficum  eadem  fit  altitudo ) boc  efiy  ita  P,ad  Qg*  erit - 
ex  equo  ABC,ad  DEFy&CGiadEHyVt  O,  adQ^  Quare 
cum  proportio  Q,ad  Qhcomponatur  ex  proportione  Q,ad  P,hp.e 
efi, ex  proportione  altitudinis  AI, ad  altitudinem  DK  i & ex 
proportione  P,ad  Qfiooc  efiyex  proportione  bafis  BC»  ad  bafin 

E F-  : 


g.qumtt. 
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EF:  Ex  eifdem  proportionibus  componetur  proportio  tr  iangu- 
li ABCyad  triangulum  DEF , & purallelogrammi  C G /ad 
parallelogrammum  EH.Quod  efi  propofitum . 

EODEM  paclo  ofiendetur  proportio  trianguli  DEF , 
cuius  altitudo  minor  ejltad  triangulum  ABC,  & parallelo- 
grammi  EHyad parallelogrammum  C G , compofita  ejfe  ex 
proportione  baJtsEF,ad  bajin  BC , & proportione  altitudini* 
D K,ad  altitudinem  AI,  Si  enim  fiat,vt  EFyad  BC,ita  g^ 
ad  Pi  & vt  DK  yad  A 1 , ita  P,  adO , & reliqua  jiant, vt 
prius  i a erit  triangulum  DEF , ad  triangulam  N BC,  & pa- 
rallelogrammum E Hyad parallelogrammum  CM,vt  EFyad 
BCyhoc  efiyvt  Q^ad  P.ltem  triangulum  NBC ; ad  triangu- 
lum ABCy<& parallelogrammum  CM,  ad  parallelogramma 
CG,vtLI,feu  D K,adAI,hoc  efl,vt  Pyad  G’yex  qsy  qua  ad 
propof.  i . huius  lib.  ex  Commandino  demonjlrauimus . i>  Ex 
aquo  igitur  erit , vt  DEF , ad  ABC,  & EH,  ad  C G,  ita  g^ 
ad  O.  Quocirca  cum  proportio  Q^ad  O , componatur  ex  pro- 
portione Q^ad  P , hoc  e fi , ex  proportione  bafis  E F , ad  bajin 
BC  ; & ex  proportione  Pyad  Oytd  efiyex  proportione  altitudi- 
nis DK  , ad  altitudinem  Ali  componetur  etiam  proportio 
DEF,adABC.&  EHyad C G,  ex  eifdem propootionibus , 
Quod  efi  propofitum  . 

PROBL.  18.  PROPOS.  24. 

I N omniparallelogrammo,  quocir- 
ca diametrum  funt  , parallelogramma 
&toti,& inter  fe  funtfimilia. 


EST  O parallelogrammum  ABCD,  Xr — 
in  quo  ducatur  diameter  AC , Sc  per  / \ / / 

quodlibet  eius  pundum  I,  ducantur  duce  g/ dl — /k. 

reda»  EF,  G H , parallelce  lateribus  pa-  / V\/ 

railelogrammi . Dico  parallelogramma  F C. 

EG,  FH,  circa  diametrum  , fimilia  cfle  & toti  paralle- 
logrammo  , & inter  Fe  fe . Quod  enim  cequiangula  fint 
toti, facile  oftendetur.  Nam  angulus  GAE,  idem  eft,qui 
Ggg  * angulus 


!a^  p primi- 


b 4.  fexti. 

:jf..fexii. 
d 2 2.  quinti. 


6 2 xjhcti. 
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E ■£)  angulus  B A D ; 3 & angulus  externus 
} AEI,  aqualis  interno  ADC  ;&  angqjus 
^ A G I,  externus  interno  ABC;  Singu- 
lus £ I G , externus  interno  B F I ; & hic 
externus  interno  BCD.  Quare  aequian- 
gulum  e.ft  E G,  parallelogrammum  pa- 
rallelogrammo BD:Et  eadem  ratione  eidem  BD,sequi- 
angutum  erit  FH.  Quod  autem  latera  circa  aequales  an- 
gulos habeant  proportionalia  lateribus  totius, hoc  mo- 
do demonftrabimus.Cum  triangulum  AGI , xquiangu- 
lum  fit  triangulo  ABC;&  triangulum  A E 1 5 triangulo 
ADG5vtpcrfpicuum  eftex  2,9.  propof.  lib.  1.  vel  etiam 
excorollpropof.4.huius  lib.  ^ erit  vt  A B , ad  B C , ita 
AG,adGl, atque  ita  latera  circa  aquales  angulos  B,  & 
G, proportionalia  funt . Rurfus  cerit  vt  BC>ad  C A,  ita 
GI,ad  IA; Item  vt  CA,  ad  CDJta  IA,adIE.  dEx  sequo 
igitur,vt  BC,ad  CD,ita cft  GI , adi  E ; ac  propterea & 
latera  circa  aquales  angulos  BCD5GIE, proportionalia 
exiftunt . Non  aliter  demonftrabuntur  latera.circa  re- 
liquos angulos  xquales  , efle proportionalia.  .Qijare  per 
definitionem  , fimile  erit  parallelogrammum  E G , toti 
parallelogrammo  B D . Eadem  arte  oftendes  parallelo- 
grammum FH,  fimile  elle  eidem  parallelogrammo  B D; 
e atque  adeo  &ip.fa  inter  fefimilia  erunt . In  omni. ergo 
parallelogrammo,quse  circa  diametrum  funt,&c.Quod 
erat  qflendendum . 

S C H O L I V 2&. 


1 21 T E L Z?7 G EN  D A autem  funt  p ar ali  dogr ani- 
ma circa  diametrum  totius  ejfe  talia  , qti&  habeant  rvnum 
angulum  cum  toto  parallelogrammo  communempyt  marnfe- 
JtumeJlexformadenumftraticr.it. 

Q-r  O D fi  circa  diametrum  alicuius  paralielogratnmi 
prodiilJaT/i_  confifhet parallelogrammum  aliud , ita  ait  duo  hu 
sus  latera  rectas  duas  componant  lineas  cum  duobus  lateris 
biis  alterius,  -vel  certe  sUa  hssfint  par  allelasij flem  fere  medijs. 
ofiddttter  ji&c  ilh  ejfc  f iniis. P aralleicgrammi  enim  ABCDi 
diameter  B Dfitprodacia  ad  p\  circa,  quam  confifiat  paral- 
- . / elogram- 


iehgramrnum  BEFG\cuius 
dtfo  latera  DE,  D G,  reclas  li~  ^ 

nea<- efficiant  cum-  AB DC>  X- “ 

lateribus  parallelogrdmi  A C. 

B ico  parallelog  ramrnum  GE,  Is  ~ 
fimiie  effeparaUelogrammo  A C , Quod 


ambo  inter  fe 
i angulus  A , 

aqualis  eft  angulo  alterno  ABG  } huic  autem  &qualis  quo- 
que efialternttc  angulus  G ; erunt  aquales. anguli  A-,  & G. 

- Q&arehis  ofpofitt  C,&E,  squales  quoque7 erunt,  9 Rurjus 
quia  anguli  ADC,GDE,ad  verticem* fimi  aquales,  i erunt 
his  quoque  oppofiti  ABC, GF  E, squales . Igitur  aquiangula 
fiunt  G E , A C,  parallelogramma . Quod  autem  latera  ha 
beant  proportionalia  circum  aquales  angulos,  hae  ratione  jiet 
perjpicuum.  Cum  triangulum  B AB,  squtangidumfip  trian 
guip  DGF;& triangulum  BGD, triangule  BEE,vt  conii  at 
ex propofi.-29.lib.  1.  e Erit  vt  BA  , acLABjta  BG,ad  G F. 
Rurfias  vt  AB  ^td  BB,ita  GF ,adE B -,<{y  vt‘ B B jdd  B C , 
itaFD,adFE,  f ac  propter  e a exaquo  vt  AB f ad  B C ,'  ita 
GF,  adFE.  Sitnt  tgitur latera  circa  angulos  A,  ABC, pro- 
portionalia lateribus  circa  angulos  GiGFE,  quriUiisquqles 
fiunt. Non fiecus  ofiendes, reliqua  latera  'circa  angulis  aqua- 
les proportionalia ejfie.  Quare  Jimilia  fiunt  'par  allelogramma 
AC , G E. 

- QV  O B fi  circa  eandemdiametrwnconfifiat  parallelo - 
graminum  H I K F , habens  latera  parallela  lateribus  pa- 
rallelogrammi  A C , idem  demon ftrabitttr , Nam  produSis 
AB ,C B Aonec  occurrant  reclis  F K,FH, productis  in  E , fiy 
G ierit  HK  fimiie  ipfi  GE,Z  vt  Euclides -demonflfauifi  Atqui 
eidem  GE  fimiie  eji  quoque  A C, iit  nunc  ofiendimus . h Igi- 
tur & HK  , A C,  inter  fe  Jbniliafitmt*  Quodeft  propofitum . 

S E J>  & abfioluemus  cum  B el etar io  fequens problema. 
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*-H- Ui)  ABCDyCEFGi&exABCD, 

| \j H'— 4- — b abfcindendum  fit  parallelogram- 

& 1 c \ u — Jc  mumipfi  CEFG  fimile,  Qoniun- 

\ n.  I gcmtur  ambo  ad  angulos  Aquales 

& ^ E — BCD,  ECG,  ita  vt fit  vnx  ime  a 

re&a  BCG,^ propter  eayvt  ad propof.  is.  ltb.  t.  demonfira - 
tum  «y?,ECD,  quoque  vna  recta  linea  . D einde  dubia  dia - 
meter  F C ^producatur,  donec  in  fecet  vel  latus  A D , vel 

latus  AB  i (Neque  enim  in  puncium  A>cadet:quia  AC,  ef- 
fit fimsle  ipfi.QF,vt  demonfiratum  efi,  quod  efi  contra  hypo- 
tbefim ) &per  H,  ducatur  H I,  parallela  tpfi A B , vel  ipfi 
A D.  Dico  par allelogrammum  abfciffum  H C ^ fimile  ejfe 
ipfi  C F.  Si  enim  totum  par  allelogrammum  KL, compleatur, 
erunt  H C , C F,  circa  diametrum  . Quare  inter fe fimilia 
erunt , vt  Euclides  demonfirauit  in  hac  propofitione  . 

EADEM  autem  arte  fere  alterutrum  tp forum  auge- 
j -j  T jy  j_  ri  poterit, vt  jiat fimile  alteri  . Sit 

\ \ 1 1 1 : * enim  augendum  ABCD,  vt  fiat 

\ ^ J |\\  c tpfi  CEFG , fimile.  C oniungantur 

vti  prius,  & dtameter  F C,  extin- 
. V y\_  datur  , donec  in  H,  fecet  vel  la- 

^ ■EF  tus  B A,  protractum  , vel  latus 
DA,protra3um.Neqy  enim  in  puncium  Accadet:  quia  AC, 
efi  et  tpfi  CV,fimileyvt  demonfiratum  efi>  quod  non  ponitur . 
Demde  per  H, ducatur  H l, parallela  ipfi  A D,  vel  ipfi  A B , 
donec  fecet  vel  latus  C D, protractu,  vel  C^^protraciuin  F. 
Dico  parallelogrammu  auctum  H C,  fimile  ejfe parallehgra. 
* j fex  er.  mo  CF.  Nam  fi  copleatur  totumparallelogrammu  KL,ccn- 
fiJlentHC}Cfycirca  dtametru  ,-a  Quare  fimilia  inter fe  er  iit* 

SP  E R S P 1 C VV  M autem  efi  ex 
demonfiratione  huius  theorematis  fa- 
ci a ab  Euclide  , & ex  probatione  theo- 
rematis a nobis  propofiti  in  hoc  fcholio  , 
“*•  parallelogrammu  ctrcd  eandem  dia- 
metrum  non  fotum  ejfe  fimilia  y verum 
etiam  fimi  liter  pofita . Vnde  propofito  quouis  parallelcgram- 
mo  ABCD,  fi  maius  debeat  defcribi  illi  fimile  fimihterque 
pofitum, producendum  erit  latus  vnum,nempe  BC  i Atque  ex 
E^quolibstpuncio  vitra  Cfipfi  CD, parallela  EF,  durenda , 

fecans  1 
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fetans  diametrum  BT),produMam  in  F ; & per  F , ducenda- 
FG, parallela  ipfi  A D, occurrens  feSt i B A , produ&e  in  G. 
* Erit  enim  par  allelogrdmum  G E,  fimile fimilitertpuepofitu 
ipfi  ACjC^*  maius  eo  dem.  Gpkedfi  minus  debeat  defcribi  ,fu- 
mendum  er tt  punctum  E,  atra  C>  & relt^ua  peragenda , vt 
prius , vt  figura  indtcat . 


• fexti. 


PROBL.  7.  PROPOS.  25. 


DATO  re&ilineo  fimile,  fimiliterq; 
pofitum;  & alteri  dato  aequale  idem  con 
llituere.  f 


SINT  data  duo 
redilinea  A,  &B; 
fitque  conftitucndfi 
aliud  redilineu , qd 
fimile  quidem  fit  ipfi 

A, a:quale  vero  ipfi 

B.  Super  CD,  vmtm 
latus  redilinei  , cui 
fimile  debet  confti- 
tui,  bcoftituatur  pa- 


Q 


tui,  bcoftituatur  pa-  -F  E HC  X K I b +4,  vel 

rallelogrammum  CE,in  quouis  angulo  , squale  redi  fi-  primi* 
neo  A;E t fuper  redam  DE, in  angulo  EDG, qui  squalis  4 
fit  angulo  DCF,parallclogrammum  DH, aequale  ipfi  B; 


eritq,-  tamCDG,quam  FEH, linea  vna  reda,  vt  demon 
ftratum  cft  propof.  45.  lib.  1.  ‘Inueniatur  iam  inter  re-  J ct  3 fexti. 
das  CD  , DG,  media  proportionalis  I K ; a fuper  quam  4 18  fexti. 
conftituatur  redilineum  L, fimile  ipfi  A,  fimiliterq;  po- 
fitum . Dico  L, squale  cfle  alteri  rediiineo  B.Cum  enim 
fint proportionales  tres  reds  CD,IK,DG;  erit  perco- 
roli  propof.19.vel  ro.huius  lib.vt  C D, prima  ad  DG, 
tertiam.ita  A, redilineum  fuper  primam  C D,  ad  redi- 
lineum L, fuper  I K,  fecundam  fimile  fimiliterq;  deferi^ 
ptum: e Vt  autem  CD,ad  DG,  ita  eft  para  Ile  logrammfi  /, fexti . 

CE,  ad  paralielogrammum  DH  , eiufdem  altitudinis  . 

Ggg  + Igitur 
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1 1. quinti 
> 7.  quinti. 


cJl.qiaftti 


< Igitur  entyt  C£,ad  DH,ita  A-,ad  L.  b Vt  autem  C E, 
$d  DH,ita  eft  A-,  ad- B : propterea  quod  parallelogram-  , 
Inum  CE,re8ilinco  A;3<:  parallelogrammum  DH,re&i-  I 
. . lineo  B,eQnlfeudumeft  as^al-e. c Quare  erit  vt  A,  ad  B,  ; 
d 1usntt  \ jpa  A ,a:iL^e  pr  op  t e re^Cp  p cequ  ai  i a eruntre&ilinea  B, 
& L . Eil  autem  & L3Iimiie  ipfi  A yper  conftru&ionem . 
Dato  igitur  re&ilineo  fimile,&  alteri  dato  squale  idem 
conftitiUmu|VQuG'd^r^ttaqicndum . . 

TUEOR... xo.  PROPOS.  26. 

- £ . •<*’**>■*  * - ' ■ - 

' S T aparallclogfamrnd  'parallelo gra- 
mum  ablatum  fit,  & fimile  toti & fimi- 
I liter  politum , communem  cum  co  ha- 
bens-angulum;1ioc  circum  eandem  cum 
toro  diametrum  confiftit . 

^ « Q-  E?  parai|elogrammo  B D . » a b fici  f- 

dum'Iit  parallelogrammu-mBG,fimi- 
J ^ ei  fipiliterq;  pofitumyhabens-cum 

l/fj-  f i{ko  adgultim.communegrEAG-Dl^ 

coEGi*  confiUere  circa  diametrum 
: totius ;BD.Ducatitur-enim-. redtas  AE» 
CF,q.us  fi  fuerint  vna  -linea  ire£ta  , perfpicuum  eft-  y .cum 
Afibfit  diameter  ,ipfiusEG,&  A.  C,  diameterjpfius  B D , 
paratlglcstgrarnmiim  E.GjCo.nfifture  circa  diametru,  AEG  j 
tptHtSparalklogramtpi;.  Quod  fi  AF,  GFj.nort  dicantur 
ftfficeredineam  redampducaturrtQtius  -paratlclogram- 
mid^meter  AC,fecalr«;  1 a tu  s E F,  inH , pu  n £t  o,  p c r quod 
ipii:?Q.parallela  agatut  HI,  Quoniam  igijjur.pafallelQ- 
g.ramma.BDjEi jfijnt  circa^andem  diametr.um)A‘fi'  €k$ 
e s fexti.  % ipfijtefunt  fimilia  , ■fimiliterqije  pofi  ta  Quare  eri  t:Y£. 
f /.  definit.  BA,*d  AD,ita  EA,ad-A  I . Scdyt B.A,ad  A D*i.ta quor: 
fiexti . que;  eft. EA, ad  AG  i quodparallel.ogramma  B D , E Qi 

$&*$**&*•  po$<tntm  etiam  fimjli^/imriiterquc po (i ta . g igitur-erit 
| h j>. quinti.  yt  EA^d.A.I  jitaB  A^  ad  AQ.  « Ac  propterea  squales 


erunt  ig&ae  AI,  AG;p  ars, & totum  -quod  eft  abfurduro. 

Q V O D fi  dicatur  reda  A HC,  le-  r G 

care  alteru  latus  F Gj  Tunc  duda  HI,  \ T/v \ 
parallela  fpfi  E F;  a erunt  rurfus  firnilia  \ 

parallclogramma  B D,I  G,  ftmiliterq,  \ , U 

pofita . b Quare  erit  vt  D A i ad  AB,  -/W  G: 
ita  G .A,  ad  AI;  Sed  vt  D A,  ad  A B,ita  quoque  eft  GA, 
ad  A £,  ob  fimilitudinem  parallelogrammorum  B D , 
E G. c Igitur  erit  vt  G A , ad  AI,  ita  G A , ad  A E j 
dideoque  xquales  erunt  redceAI,  AE;  par s&  totam  •' 
Quod  eft  abfurdum  . Conftituunt  ergo  reda:  AF  , FC, 
y nam  redam  lineam  ,-  hoc  eft,  duda  diameter  A C , 
tranfit  per  pundurn  F ; & dufti  diameter  AF,  ca- 
dit impundum.C.Itaq;  fi  a -parallelogrammo  parallelo- 
grammum  ablatum  fit,&c.  Quod  erat  demonftrandum,. 


z zj.fexti 

b i.  de  finit, 
fexti. 


ci  r. quinti, 
d g,  quinti. 


A L I X 'E  R idem  theorema  demonftr abimus  eftenfitte  , 
hoc  modp.Duafis  lateribus  AB,  BC, bifariam  in  punitis  Hy 
Influe  punitum  H , cadet  inpunclum  E,fiue  fubra,fiue  infra  i 
ducantur  recine  H I,  A F.  Quoniam  igitur , c fi-  _ 

propter  fimilitudinem  paralie  logramrxcrum , ® r~y — 
efi  ut  AB,  ad  BC,  ita  A E,  ad  EF  i Vt  aut  e \ 

tota  A B,  ad  totam  BC;  9 ita  efi  dimidia  HB,  fi1/ 1 \ 

ad  dimidiam  B I / Erit  vtH  B,  ad  B /,  ita  j/ — o — 
AE,ad  EF . T riangula igitur  HBIy  AEF,  Br— ^ — 71 ^ 
cum' habeant  circa  angulos  B,  Efi  z qui  equa-  fij 
ks-funt,  internus,  & externus  .)  latera  pro-  fi—/  \ 

portionalia , h erunt  aquiangula  , habebunt % A q 'd 

aquales  angulos  BHI , E AF,  externum  , £,  } 

internum  inter  rectas  H I,  A F ,\  Quarepa-  Ffifi-  V;f\ 
rfillel <l  erunt _ reci&  H f,  A F.  Quoniam  vero  li\  / \ \ 
rgcla,  qua  ex  puncto  A,  ad  punctum  C , duci  fi/ 
concipitur  ,k  parallela  quoque  eft  recta  H Is  <i 

pr  opter e a quod  latera  A B,  BC,  trianguli  tunc-  tonfiituti 
ABC,  proportionali*  er  efient  Jeci  a in  H,  & I,  vtpo  te  hi  fo- 
riam ; ejficttur , vt  ducta  recta  A C,  eadem  fiat , qua  A F , 
tranfeatjjper  punctum  F}  cum. ex  puncto  A,,  fidum  vnah- 
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nea  parallela  reftA  H I,  pojfit  duci , vt  manifejlurn  ijt . 

! Gonfifiunt  ergo  B D,  E G,  parallelogramma  fimilia , fi- 
; iniliterqtie  pio  (ita  circa  eandem  diametrum  AFC.  Quod  e fi 
pnpbjttm"  ; . . 

QV  O D fi  duo pkrallelogramma  jimilia  fimilitcrq ; po - 
fit  a non  habeant  angulum  cortimunetn , fed  vnum  fit  extra 
aliud , hac  tamen  lege ; 'vt  ita  (iht  connexa  inter  fe  fecundum 
duos  eorum  angulos  aquale's » vt  duo  latera  vriiiis  cum  duo- 
bus lateribus  alterius  duas  ree}  a i lineat  tOhfiituant : demon- 
fir abimus  ijfdem  fere  medijs , ea  circa  eandeth  tonfiflere  dia- 
metrum . Sint  enim  duo  parallelogramma  fimilia  fimih- 
t er  que  pofita  B D,  E G,  qua  ad  angulos  aquales  B C D , 
GCE,  ita  contunganiur , vt  linea  BG,  CG,  m directum  ta- 
ceant > & ob  id,  per  ea^  qua  adpropos.  t s.  Itb.i.  ojiendimus, 
linea  D C,  C E>  vnam  qubque  lineam  reeiam  componant . 

Dico  parallelogramma  E D,  EG,  circa  ean- 
rTfpf  dem  confidere  diametrum  y hoc  efiydiametrum 
~B  \v/y  'g  AC,  cum  diametro  F C,  vnam  reeiam  linea 
f /X\  conficere  . Si  ttiitn  AC , F C,  non  faciunt 
f // j { vnam  lineam  reeiam  , ducatur  ex  A,  ad  F, 
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mile jimiltterque pojitum  . At  vero 
fi  in  recl angulo  IL , quod  Jit  Aquila-  E 


1 /.  quinti. 

b r . quinti . 

t d.fexti . 

ii  9. primi. 
e 1 4-. primi} 


f i+.fexti. 


HaFG,  protra&A  in  K;  erunt  rurfus  fimilia  fimihttrcfi  pofi.  1 
ta  parallelogramma  ID,  EK>  per  ea,qua 
ad  pr opes.  24.  huius  lib . offendimus.  Qua- 
re  erit  vt  HD,ad  D A,  ita  FK,  ad  KH.  B. — ~ tjy-]< £ 

1 Habet  autem  C D,  adD  A,  maiorem  17  />‘h 

proportionem , HD,  ad  D Ai  Et  ejl  / //  j 
vt  CD,  ad  D Ai  ita  F G,  ad  GC;  propte-  j/X  _/ 
re*  parallelogramma  BD,  E G.fimi-  A 
Zt* fimihtercfe  pojita  funt  concejfa . Igitur  Jy  F G,  ad  G C, 
hoc  ejl  i ad  fibi  Aqualem  K H,  maiorem  habebit  proportio- 
nem , quam  F K,  ad  KH ; i>  ideoque  F G,  maior  erit , quam 
FK;  pars  quam  totum  : Quod  ejl  ab  fur  dum  . 

OSTENSIVE  idem  hac  ratione  ojlzndetur . Quo- 
niam propter  fimilitudinetn  parallelogrammorum  BD,  EG, 
anguli  B , E,  funt  Aquales  i ejl  que  vtAB,  ad  B C,  ita  C E, 
ad  E Fs  habebunt  triangula  A B C,  C E F,  circa  angulos 
Aquales  B,  & E,  latera  proportionalia catq3  idcirco  aqui- 
angula  erunt,  habebunt cfe  angulos  BC A,  ^ . 

EFC-y  Aquales.  Addito  ergo  communi  % c is! 

angulo  B C Ft  eruntduo  anguli  B C A,  ^ 

BCFi  duobus  angulis  EFC,  BCF,  Aqua-  J y/ 
fes  : d Sed  hi  inter  parallelas  B C,  E F,  g _ ^ 
tquales  funt  duobus  retiis  . Igitur  & 

BC  A,  B C Fi  duobus  erunt  retiis  Aquales  ,•  e Ac  propter  e a 

CyF  C,  vnam  component  retiam  lineam  . Quod  ejl  pro - 
pofitum . 

RECTE  autem  Euclides  in  theoremate  voluit, par al- 
lelogrammum  a tota  ablatum  non  folum  cffe  toti  fimile , ve- 
rum etiam  Jimtliter  pojitum  , vt  ofiendatur  circa  eandem 
cum  toto  diametrum . Nam  fi  ex  altera  parte  longiori  BD 9 
ab fcindatur  altera  parte  longius  EG.,  circa  eandem  cum  to- 
to diametrum  c onfijl  ens  J erit  EGyfi-  ^ ^ j y. 


^ —1 f*™'"  TJ'  ~ A (i  T>  H O ■ T 

matur  H M,  Aqualis  ipfi  E F,  & 

MN,  Aqualis  ipfi  A E,  &c.  erit  quidem  reBangu'um  M O, 
Aquale  & fimile  reti  angulo  E G,  propter  Aqualttatem  late- 
rumy  & ungulorum  i qui  funt  re  Hi } &cb  id  fimile  reclangu- 

loJLi 
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io  I Lj  fed  tamen-  quia  non  eji Jimiliter  pojitum, non  cmjijlet 
circa  eandem  cum  toto  I L > diametrum . 

ID  EM  quoque  btcperjjncitur  inreclangtdisjimilibus , 
qdorum  vnum  eji  extra  adi  erum , fecundumtamen  angulos 
^ y ^ eorum  ita  inter  fe tonnexa  ,vt 

B j K /1  duo  latera- vnius  in  direttum 

yj~c£  ] ~~7~o-  uicejtnt-cum  ditoius  lateribus 

y'  j y'.  alterius , qualia  funt  paral- 

y— — J Ulogramma  rcclangulaB  D, 

..."  K EG,-  e»  ZX,  M O;  in  quibus 

EG , quidem  conjifirt circa  earidem  diametrum. cum  recl-an- 
gulo  BD , quoniam  eji  Jimiliter  pojitum  At  vero  MO,  mi- 
nime conjtjiit  circa  eandem  diametrum  tum  redi  angulo  l L, 
quid  aon  eji  Jimiliter  pojitum,  quamuis  jimilejit , cumprorfus 
jit.  aquale  ip(i-EG._  Nam-KM,  aqualis  ejtipjt  EE,  &MX,. 

ijfi  E Cy  &.c.  , 

THEOR.  2o.  PROPOS.  27. 

OM  N I V M paraildogrammoruin 
fec  undum  eandem  redam  lineam  appli 
catorum,  deflcientiumq‘;figuris|>jralie- 

logramls  fimilibus  dmiliterq;.  politis  ei, 
quod  a dimidia  deferibitur  j maximii  id 
eft,quod  ad  dimidiam  applicatur, paral- 
lelogrammum  fimile  exiftens  defedui . 

DET  VR  reda  A 1». diuifa bifariam in C-> iup.erqj 
eius  dimidiam  BG,  fconftituatur  quo d cu  nq uc p ar-ai l e lo- 
j»rammum  C D E B,  cuius  diamet.es; _B'D,  Sijg4tur.com 
{y  p y pleatur  totum. paralielognHrunum 
j j\j  J j A B E Hs  erit.parallelqgr^mmum 

p/  A D,  iuper  jdimidiam  A G,  con fi- 

/ 7 yj  ften s , applicatum  fecundum  A B, 

'A  C KTZ  deficiens  parallelogrammo  C E,  & 

exiflens  ■ 
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exiftens  fimile  defedui  C E.  Dico  para  Ile  logrammum 
A D,  ad  dimidiam  A C,  applicatum  deficienfqueparai-* 
lelogrammo  C £,  maximum  efle  omnium  > nus  fecun* 
dum  AB,  redam  applicantur,deficiuntq;parallelogram 
mis  fimilibusfimiliterq;  pofitisipfiCE.  Sumpto  enim 
pundo  G,  vtcunque  in  diametro  B D,  & ductis  per  G, 
redis  F G I,  K G,  qua*  fint  parallelae  redis  AR,  BEjerit 
parallelogrammum  F K,  fecundum  redam  A B,  appli- 
catum, deliciens  parallelogrammoK  I, a quod  ipfi  C E, 
fimile  eft  , fimiliterque  pofitum , cum  fit  circa  eandem 
cum  C E,  diametrum  Quoniam  vero  complementa 
CG,  GE,  aequalia  funt  fi  addatur  commune  K I,  erunt 
quoque  cequa.lia  C I,  K E:  c Eft  autem  G I,  aequale  ipfi 
C F,  propter  bafes  aequales  AC,  CIE  Igitur  8f  C F,KE, 
aequalia  erunt  j additoque  communi  CG,  aequalia  erunt 
parallelogrammum  AG>  & gnomon  L Tu  are  cum 
CE,  ma,ius  fit  gnomone  LM > ( continet  enim  CE,  prae- 
ter  gnomonem  , parallelogrammum  adhuc  D G.,-j  erit 
quoque  AD, ‘‘aequale  exiftens  ipfi  CE,  propter  bafes 
aequales  AC, CB,  maius  quam  par a.llelogram muni  AG, 
eodem  paraUclogrammo.D  G.  Eodcmque  modo  often?- 
detur  A D,.  maius  efte  omnibus  parallelogrammis , .quae 
ita  fecundum  redam  A B,  applicantur  , vt  pundum  G, 
fit  inter  punda  B,'&  D,  hoc  eft,  quae  occupant  maiorem 
lineam  femifle  AC,  habentque  minorem  altitudinem, 
quam.  A D ; dummodo  defedus.fimil.es.  fmt  ipfi  G E. 

ALITER  demonftrabitur  A D,  maius  cfteparal- 
lelogrammo  A Q,  hoc  modo , e ParalleLogramma  .F  D, 
DJ,  funt  aequalia,  cum  bafes  H D>  D E,  fint  aFqua&stEft 
autem  D I,  maius  quam  G E,  hoc  eft,  quam  complemen 
tum  C G,  ( ‘quod  ipfi  G E,  aequale  eft,,)  parallelogram 
mo  I>G . Igitur  & F D,  maius  erit , quam  C G,  par  al- 
lelograhinfo  eodem  D G.  Atque  idcirco  addito'  com- 
muni CFj  maius  erit  A D,  quam  A G,  paralleiogram- 
mo  eodem  D G. 

QV  O D fi  pundum  G,- fumatur  in  diametro  B D, 
produda  extra  parallelogrammum  CE.  Tuncduda  per 
G,  reda  H M,  quae  fit  parallela  ipfi  A B,  occurratq;  re- 
dis AK,  B E,  protrudis  in  H,5cM>Item  duda  G F,  pa- 
rallela 
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rallcla  ipfi  A H ^ erit  parallelogrammura  A G,  applica- 
tum fecundum  redam  A B,  deficiens  parallelogrammo 
FM,  a quod  ipfi  CE, efl  fimile  fimiliterq;  pofitu  , cum  fit 
H Q l,  M circa  eandem  diametrum  cum  C E. 
y /rr  /yp"  / Dico  adhuc  maius  efie  A D,  ipfo 
j I//\  7^  A G.  Protrada  enim  CD,  ad  L, 

/ //  \ / b erunt  sequales  redee  H L,  L M, 

/ -=//. * ideoque  sequalia  parallelogram- 

^ " ma  HD,  D M.a  Cum  igitur  D M, 

fit  aequale  complemento  DF;crit&  HD,  a»quale  ipfi 
D F.  EIEautero  H D,  maius  quam  H I,  parallelogram- 
rao  I L.  Quare  & D F,  maius  erit  quam  H I,  eodem  pa- 
rallelogrammo I L ; Ac  propterea  communi  addito  AI, 
maius  erit  A D,  quam  A G,  eodem  parallelogrammo 
I L.  Iifdcm  argumentis  concludes  A D, maius  efle  quo- 
cunque parallclogrartimo  ita  applicato  fecundum  re- 
dam A B,  vt  pundum  G,  fit  vitra  D,  in  diametro  B D, 
produda  ; hoc  efl , quod  occupat  minorem  lineam  fe- 
miffe  A C,  habetque  maiorem  altitudinem,  quam  A Dj 
dummodo  defedus  fimilis  exiftat  parallelogramo  C E . 
Itaque  ©mnium  parallelogrammorum  fecundum  eande 
reda  lineam  applicatoru,&eQuod  erat  demonftrandtt. 


? 6. primi. 

+3  .primi. 
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M A N IT  F.  ST  V M autem  e fi, lineam,  ad  quam  pa- 
rallelegrammum  deficiens  applicatur  , ejfe  vel  maiorem  di- 
midiata A Ci  qualis  e fi  A X,  in  priori  figura vel  minorem } 
eutufmodi  efl  A F , in  figura  pofieriori : prout  punclum  G,Ju- 
munr  wl  in  diametro  B D,  vel  in  ea  producta  ad  partes  £>, 

PROBL.  .8  PROPOS.  S8. 

A D datam  lineam  re&am,dato  redi- 
lineo  aequale  parallelogrammum  appli- 
care deficies  figura  parallelograma,quae 
fimilis  fit  alteri  parallelogrammo  dato . 


Oportet 
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Oportet  autem  datu  redlilineu,cui  scqua 
le  applicandum  eft,  non  maius  efle  eo, 
quod  ad  dimidiam  applicatur, cu  fimiles 
fuerint  defe£tus&  eius, quod  ad  dimidia 
applicatur, & ei9,cui  fimile  dedTedebet. 

A D datam  redam  lineam  A B,  dato  redilineoC,ap 
plicandum  fit  parallelogrammum  equale,  deficienspa-v 
rallelogrammo , quod  fit  fimile  dato  alteri  parallelo-? 
gramma  D.  Seda  A B,  bifariam  in  E.fuper  medietatem 
E B,  * defcribatur  parallelogrammum  EFGB,  fimilc 
ipfi  D,  fimiliterquepofitum  5 &CQippleatur  totum  pa- 
rallelogrammum AHGB.  Si  igitur  A F,  aquale  eft 
ipfi  C$  cum  fit  applicatum  ad  AB,  deficiens  parallelo- 
gramrno  E G,  fimili  ipfi  D;  fadum  erit , quod  iubetur  ^ 
Si  autem  A F,  maius  eft  quam  C.  ('N^queenim  minus, 
efie  debet.  Nam  cum  perpropos  praecedentem,  ipfum 
fit  amnium  applicatorum  maximum  , dummodo  defe- 
dus  fint  fimiles, non  poftet  appUcari  vllum  ad  A B,quod 
eflet  ipfi  C,  aquale , fed  omnia 
eflent  minora.  Propterea  adiun 
xit  Euclides  ; Oportet  autem 
datum  rcdilineum,  &c.  ) erit 
quoque  fibi  aequale  E G,  maius 
quam.  G.  Sit  igitur  maius  rc^ 
ailineo  I.  ( Qua  vero  ratione 
exceflus  duorum  redilincorum 
fit  inquirendus  , docuimus  ad 

propQS.  45.  lib.i.)b & conftituatur. parallelogrammum 
KL  MNj  fimile  quidem  fimilitcrqj  pofitumipfiD,  feu 
ipfi  E G,  aequale  vero  exceftui  inueto  vt  fit  EG,xqua- 
Ic  redilineo  C,  & paralielogrammo  KM,  fimul;  & ob  id 
maius  quam  KM.  Cum  igitur  ob  fimilitudinem  fitvt 
E F,  ad  F G,  ita  N K,  ad  K L j erunt  quoque  latera  E F, 
FG,  maiora  lateribus  N K,  K L.  Si  enim  his  illa  forent; 
aequalia,  vel  minora,  cilet  etiam  EG,  aequaleipfi  N L, 
vel  minus,  vt  confiat.  Quare  abfcifsis  redis  F O,  F Q,, 

qux 


nS.fixti. 


b js.fcxtu 
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, Fq_G  K I pierca  ipfi  E G:1  atcuc  adeo 

*/  /07  / 7 cir.ca  eandem  .diaiiietrum  cum 

/ 0.4/ VA Z / / EG,  confiftet3qus  fitBF.  Pro- 

7'  / V<A/  N du&is  iam  redis  QJ\  OP,crit 

^A,  E B parallelogrammum  A P,  ad 

redam  A B,  applicatum  defi- 
ciens parallelogrammo  P B,  b quod  fimile  eft  ipfi  E G, 
fimiliterque  pofitum , & propterea  ipfi  D . Dico  igi- 
tur A P,  squale  efle  ipfi  C,  redilineo . c Nam  cum  P G, 
squale  fit' complemento  P E ; fi  addatur  commune  P B4 
erit  & B Q_,  squale  ipfi  ER, hoc  eft,ipfiES,dquod  qqua- 
le  eft  ipfi  E R3propter  bafes  squales  E A,  EB.  Quare  fi 
squalibus  A O,  B commune  addatur  E P,  erit  A P, 
squale  gnomoni  T V.  Sed  gnomon  T V,  squalis  eft  re- 
dilinco  C,  (Nam  cum  E G,  parallelogrammum  squale 


eidem  C,  squale  erit . Ad  redtam  ergo  AB, applicatum 
cft  parallelogrammum  A P,  deficiens  parallelogrammo 
P B.quod  fimile  eft  dato  parallelogrammo  D,&  squale 
exiftens  redilineo  dato  C . Quod  faciendum  erat . 

SCHOLIVM. 

MOVENT  hoc  loco  dubium  quoddam  Iacobus  Pele- 
tariuc3  (y  NicolaucT  art  ale  a»  quod  iuxta  nojlram  conjlru - 
ciionem  locum  non  hahet3cum  Juper  EB3confiituerimus  EGy 
parallelogrammum  non  folum  fimile  ipfi  D , verum  etiam  fi~ 
militer  pofitum  j quod  ipfi  minime  fecerunt . Qua  de  re  ,fi 
placet yconfule  eorum  commentarios. 

PERSPICVVM  autem  efi,fi  ad 

r 7 1 rectam  applicetur  parallelogrammum 

I f defictens  quadrato  , ipfum  applicatum 
-At  D B aquale  ejfe  r e ct  angulo , quod  fitb  feg- 

mentis  linea  per  applicationem  factis 
continetur . Vt  fi  ad  AB, applicetur  AC,  deficiens  quadrato 

CB, 


CJBy  erit  ACydfftt catum, reftangu! um  contentum fub  A D, 
& DC.  Cum  ergo  DC^qualisjit  ipfi  D B , propter  quadra- 
tum.CB  i continebitur  quoque  ACffub  fegm  entis  AD,  DB , 
per  applicationem  f aciis . 

PROBL.  9.  PROPOS.  19. 

A D datam  redam  lineam, dato  re&i- 
lineo  $quale  parallelogrammum  appli- 
care,excedens  figura  parallelogramma, 
quat  fimilis  fit  parallelogrammo  alteri 
dato. 

AD  datam redam  li- 

neam  AB,dato  rcftilinco  y.  ‘ 1 / j 

C,  applicandum  fit paral  \.  Ei  i / / 

lelogrammum  ecquale  , ! / - ^ 

excedens  parallclogratn  / . — _ 

mo,  quod  fimile  fit  dato  / /p/  p/\ /\  / 
alteri  parallelogrammo  V J^f 

D.  Diuifa  A B , bifariam  g q 

in  E 5 a fuper  dimidiam 

EBjConftruatur  parallelogrammum  E F G B,  fimile  ipfi 
D, fimiliterq j pofitum. b Deinde re&ilineo  C,  & paralle- 
logrammo EG.conftituatur  quadratum  H.tequale;  ccui 
quideni  fiat  parallelogrammum  IKLM,  3equalc,fimile 
vero  ipfi  E G , fimiliterque  pofitum  5 eritque  propterea 
I K L M,  maius  quam  EFGB,  quandoquidem  xquale  cft 
quadrato  H,quod  conftru&um  eft  redtilineo  C , Vna  cu 
parallelogrammo  EG, aequale. Cum  igitur  ob  fimilitudi- 
nem  MK,EG,fit  vt  MI,ad  IK,ita  EF,ad  FG,  erunt  quo- 
que latera  MI,IK3lateribus  EF,FG,  maiora.  Si  enim  illa 
his  forent  aequalia , vel  minora , eflet  quoque  M K , vel 
xquale  ipfi  E G 3 vel  minus  , vt  perfpicuum  eft  . Pro- 
du&is  igitur  FE  ,FG,  vt  re&a:  FO,FN,  xquales  fint 
redis  I M.  ,1  K,  & completo  parallelogrammo  ONj-erit 
hoc  fimile  fimiliterque  pofitum  ipfi  E G , cum  fit  aequale 
ipfi  M K , 8c  fimile , 4 Quare  ON.EG,  circa  eandem 

H h h dia  me- 


* 24->fexti. 
>3  6. primi. 
'4.3. primi. 


29. 


* 2. p.fexti. 


R P 


-ir  diametrum  confifient , j 
7 qu:E  fit  FP.  Prcdudis  f 
iam  AB,  G B,  ad  Q^R;  * 
& P O,  donec  cum  A S3 
ipfi  F O , parallela  con- 
ucniat  in  S,erit  paralle- 
logrammum  A P,appli- 
catum  ad  redam  A B , 
excedens  parallelogram 


mo  QR.  ? a quod  fimile  e fi  ipfi  £ G , ac  propterea  ipfi  D. 
Dico  igitur  A P , aequale  efle  redilmco  C . b Nam  cum 
A O , E R,  fint  aequalia  ,C&ER,  aequale  complemento 
BN^erit  & A 0,ipfiEN,  aequale  . Addito  ergo  communi 
O Q^fict  A P , aequale  gnomoni  E P G , Atqui  gnomon 
EPGjSqualis  efl  redilineo  C.fNam  cum  M K,  hoc  eft, 
O N,aquale  fit  redilineo  C,vna  cum  E G 3 fi  auferatur 
commune  EG, remanebunt  aequalia  gnomon  E P G , & 
redilineum  C.J.  Igitur  & A P,  aequale  erit  redilineo  C. 
Ad  datam  ergo  redam  AB  , dato  rediiineo  C , «quale 
parallelograjnmum  applicatum  cft  A P , excedens  pa- 
rallelogrammo  R Q^_,  quod  fimile  eft  alteri  dato  D. 
Quod  faciendum  erat . 


PROBL.  10.  PROPOS.  30. 

PROPOSITAM  redam  lineam 
terminatam  extrema,  ac  media  ratio- 
ne fecare. 


SIT  reda  A B , fecanda  extrema  ac  media  ratione . 
Dcfcripto  fuper  eam  quadrato  ABCD  3 d ad  latus  DA, 
applicetur  redangulum  D F,  aequale  quadrato  AC,& 
excedens  parallelogrammo  A E,fimili  ipfi  quadrato,ita 
vt  fit  AF,quoquequadratum.cum  quadrato  folum  qua- 
dratum fit  fimile  . Secet  autem  reda  E F, redam  AB  , in 
H.  Dico  A B5  in  H.fedam  efle  extrema  ac  media  ratio- 
nc.Cum  enim  «qualia  fint  DF,  & A Cj  fi  dematur  com- 
mune 


mune  AE,  remanebunt  squalia  GH  , HCj  £>  H C 
qus"cum  habeant  angulos  squales  AHF, 

BHE,  vtpote  re&os;  - erunt  latera  circa  il-  a 14 .Jcxti. 

tos  reciproca  $hoc  eft,  erit  vt  £H,hoc  eft,vt  ^ L . 

AB.ipfi  EH.squalis , ad  H F , hoc  eft  , ad  ^ ^ 

AH,ipfi  HF,equalem,vt  AH,ad  HB  Qua-  G f 
re  cum  fit , vt  tota  AB, ad  Tegmentum  AH , vt  Tegmen- 
tum AH, ad  Tegmentum  HB  ; Tcdta  eftAB,  extrema  ae 
media  ratione,per  definitionem . Propofitam  ergo  re- 
Qrani  lineam' terminatam  , &c.Quod  erat  faciendum  . 

ALITER  quoque  oftendemus  A B , efte  Tectam  in 
H,  extrema  ac  media  ratione  Cum  tres  lines  dentur 
A B,AH,HB,  fitque  redtangulum  H C , comprehenfum 
fub  prima  A B , & tertia  H B , squale  quadrato  medis 
AH  •, b erunt  ipTs  proportionales  r vt  A B , quidem  pri- 
ma ad  A H,  Tecundam,ita  AH, fecunda  ad  HB,  tertiam. 

Quare  per  definitionem  Te&a  eft  A B,  in  H , extrema  ac 
media  ratione . 

ALITER  totum  problema  q 

conficiemus . c Diuidatur  A B,  in  * P c *l‘fecudi. 

C , ita  vt  reclangulum  fub  tota  ** 

AB, &  Tegmento  C B , squale  fit  quadrato  alterius  Teg- 
menti AC.  Dico  AB,in  C,efle  Tcttam  extrema  ac  media 

ratione  . d Erunt  enim  rurfus , vt  prius  , tres  lines  AB,  \j.fexti. 

AC,  CB,  continue  proportionales  . Confiat  ergo  pro- 
pofitum . 

SCHOL1VM. 


P R A X IS  diuijionu  linet  reclt  extrema,  ac  media  ra- 
tione inflituenda  eji , 'vt  ad  propef.i i.lib.  2.  tradidimus . 

HABET  autem  admiranda  h*c  feftio  linet  extrema 
ac  media  ratione  in/ignes  'utilitates, prcprieratefque,vt  in  li- 
bris Stereometne,  manifejlum  erit^vt  non  fine  caufa  d plerif- 
que  Mathematicis  linea  ita  diuifa  diutnam  quodammodo  , I 
0 b admirabilem  eius  vim  , ac  naturam  , dicatur  habere  pro- 
portionem : Ab  alijs  vero  fimph citer  vocetur  ditiija  propor- 
tionali: er  . 
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Ju  THEOR.  21.  PROPOS.  3 1. 

I N re&angulis  triangulis,figura  que- 
uis  a latere  redum  angulum  fubtenden- 
te  defcripta^qualis  eft  figuris,  quas prio 
ri  illi  fimiles , & fimiliter politas  a lateri- 
bus redum  angulum  continentibus  de- 
feribuntur . 

T RUNGVLV M rectangu- 
HxA/  Ium  fit  ABG,hahens  anguluBAC, 

f /j\  pf  rectum;  defieri baturque  fiuper  B C} 
? y / | . quscunq;  figura  re&ilinea  BCDE , 

2 iS.fixfi.  -Sj  j;  a cui  fimiles  fimiIiterq;pofiteiuper 

| J A B,  A C,  conftituantur  A B F G, 

^ ClH.Dico  figuram  BjD,  Aqualem 
efie  duabus  figuris  AF,  A I.  Demifla  enim  ex  A,  ad  B C, 
perpendiculari  AK  ; erit  per  corollarium  propofi.8  hu- 
ius lib.vt  BC,adCA,ita  CA,adC  K . Quare  vtBC,  ad 
CK, prima  linea  ad  tertiam  , ita  figura  BD, fiuper  prima, 
ad  figuram  CH,  fiuper  fiecundam,fimilem  fimiliterq;  po- 
fitam,per  coroll.propofi.  19.  vel  20.  huius  lib  &conuer- 
tendo  vt  CK,ad  BC.ita  figura  CH,adfiguram.BD.  No 
fiecus  oftendctur,cfie  quoque  vt  BK,ad  B C , ita  figuram 
BG,ad  figuram  B D ;-cum  tres  linea;- B-  C,  BA,  BK,  fint 
quoque  proportionales  ^ &c. Quoniam  igitur  eft  vt  CK, 
prima  quantitas  ad  BC,fecundam,ita  CH,terthi  ad  BD, 
quartam;Item  vtBK, quinta  quantitas  ad  BC,  fecunda, 
b 24. quinti.,  ita  BG,fexta  ad  BD, quartam;  b erit  vt  prima  CK,,  cum 
quinta  BK,ad  BCjfiecundam,  ita  tertia  C H>cu.ta  fiexta 
BG, ad  BD, quartam  : Sunt  autem  prima  C K,  & quinta 
BK,fimul  squales  fecundo;  BC  Igiturtertia  CH,& fiex- 
ta B G , fimul  squales  quoque  erunt  quarts  B D.  Quod 
eft  propofi.su  m . 

| f Sfixti,  ALlf  Eft.c  Cum  triangulo  ABC  , fimile  fit  tri-an- 
guium  KAC,fintq;  homologa  latera  ipfiorum  BC,  CA; 

‘ rl  T ' c ' fiNam 


W LIBER  ri.  85; 

(Nam.eft  vtBC,adCA,in  triangulo  ABC,  ita  CA , ad 
CK,in  triangulo  K AC,_)  * habebit  triangulum  K AC,ad  a jy./extL' 
triangulum  ABC.duplicatam  proportionem  eius,  quam 
habet  CA,ad  BC»>  Habet  autem  & figura  CH,  ad  figu-  h 17. vel  20, 
ram  BlXproportionem  duplicatam  proportionis  C A , fexti . 
ad  BC.c  Quare  erit  vt  triangulum  K AC,  ad  triangulum  ‘u.quintt. 
ABC,  ita  figura  C H , ad  figuram  B D . Eadem  ratione 
oflcndctur  eflcjVt triangulum  KBA,adtriangujlu  ABC, 
ita  figuram  BG,  ad  figuram  B D.  Quoniam  ergo  rurfus 
i eftyvt  KAC,prima  quantitas  ad  ABC,fecudam,ita  CH, 
tertia  ad  BD,quartam;rtem  vt  KB A, quinta  ad  ABC, fe- 
cundam , ita  BG.fbxta  ad  B D,  quartam; erit  & prima  A24.quintu 
KAC,compofita  cum  quinta  KBA,ad  fecundam  ABC, 
ita  compofita  tertia  C H , cuin  fexta  B G,ad  quartam 
BDrSunt  autem  K AC,KB  A,prima  & quinta  fimul,^qua 
les  fecunda:  ABC. Igitur  CH,BG  , tertia  & fexta  fimul , 
squales  quoq;  erunt  quart2  BD.  Quod  cftpropofi tum. 

ALITER.  Vt  quadratum  reda:  AC, prima  quanti- 
tas.ad  quadratum  reda;  BC,  fecundam  quantitatem,  ita 
eft  figura  CH,tertiaquantitas,ad  figuram  BI), quartam 
quantitatem;'  cum  vtraque  proportio  fit  duplicata  pro-  * 19. vel 20. 
portionis  AC,adB  C.  Similiter  erit  vt  quadratum  reda:  fexti. 
AB,quinta  quantitas,  ad  quadratum  rcdsB  C3  fecunda 
quantitatem, ita  figura  BG,  fexta  quantitas  , ad  figuram. 

B D , quartam  quantitatem  f Quocirca  erit , vt  prima  ra4-  qusnti. 
quantitas  cum  quinta  , nimirum- quadratum  reda:  AC, 
cum  quadrate  reda:  AB,  ad  fecundam  , hoc  cft , ad  qua- 
dratum reda:  BC,ita  tertia  quantitas  cum  fexta  , nimi- 
rum figura  CH.cum  figura  BG,ad  quartam,videlicct  ad 
figuram  BD:s  Sunt  autem  quadrata  redarum  AC,  AB,  sf/.primi. 
fimul  squalia  quadrato  reda:  BC  Igitur  & figura:  CH, 

B G , figurs  B D , squales  erunt.  Qucd  eft  propofitum. 

In  redangulis  igitur  triangulis,figura  qusuis;&c.quod 
erat  ofiendendum . 

SCHOLIVM. 

V I D 2 S igitur , lengeejfe  vmuerfaliuc  theorema  hoc 
Euclidis , quod  fe  f e ad  omnes  figuras  Jimiles  Jimiliterque 
deferiptas  extendit , quam  illud  Pythagora,  inuentum ',  quod 
fola  quadrata  includit , vtpropof.  4-7.  primi  lib.  monuimus  . 

Uhh  $ Videtur 
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• Videtur  tamen  & theorema  illud,  quod  ibi  ex  Pappo  demon- 
flrauimm , aliqua  ex  parte  adhuc  efife  vmuerf alius  quam 
hoc^cum  illud  de  omni  triangulo , parallelo  grammis tfc  etiam, 
non  fimilibus  i Hoc  vero  de  triangulo  tanturrtmodo  reclan- 
gulo, figuris  % fimilibus>& fimiliter  pojttic,  proponatur  . - 
C ON  V E RT  E M V S etiam  theorema  hoc  ex  Cam- 
pano non  altter  , quam +7.  prepcfltionem primi  lib.  in  hunc 
modum—) . 

S I figura , qus  ab  vno  laterum  trianguli  de- 
{cribitur, aqualis  fit  eis,  qua  a reliquis  triangu- 
li lateribus  defcribuntur,  figuris  fimilibusfimi 
literquepofitis:  Angulus  comprehenfus  fub  re- 
liquis duo  bus  trianguli  lateribus,  redlus  efl: . 

D/s.  DET  V R triangulum  ABC , Jit  que  figu- 

« / ra  qu/euis  fuper  latus  £ C,  de  [cripta  Aqualis 

duabus  [guris  flbi  fi milibus  flmihterf  de- 
/ [criptis  fuper  reliqua  latera  AB  , AC.  Dico 

" c angulum  B AC,  effer  ellum.  Ducatur  enim 

AD , ad  A Cgperpendicularis^  qus.  Jit  ipf  AB  aqualis,  fp  con- 
ne  edatur  retia  CD.  Quoniam  igitur  angulus  C AD  [rectus 


, deferiptis , qua  ei  fimUefflifi^flmfitiirque  poflta,  ; Efl  autem 
figura  fuper  AD , aqualis  figura  fuper  AB  , ob'  squalitatem 
laterum  .Igitur  figura  fuper  C D' , squalis  erit  figuris  fuper 
AB,  AC.  Cum  igitur  figura  juper  B C , eifidem  figuris  fuper 
AB y AC,  squalis  ponatur, erunt figurs  fuper  CD,  BC,  inter  fc 
Aquales,  ac  propterea  recte.  C DfBQfstquaVfs  erunt,  vt  conflat 
ex  lemmate propof  2 2 . huius  lib . Qfipniam  igitur  latera  AD, 
AC ",  trianguli  A DC  ,squ  alia  fiunt  lateribus  AByAC,tnan 
gult  A BC  s & bafls  D C,  oflenfa_  efl  quoque  squalis  bafl 
B C ib  erunt  anguli  D A C , B A C , Aquales Quare  cum 
D A C,  rettus  flty  ex  conflrucli<:ns,rechtf  quoque  erit.  B AC..  , 
Quod  efl  propofltum . 


T H E O R. 
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THEOR.  22.  PROPOS.  32. 

S I duo  triangula, qua  duo  latera  duo 
bus lateribus  proportionalia  habeant, 
fecudum  vnum  angulum  compofita  fue 
rint , ita  vt  homologa  eorum  latera  firit 
etiam  parallela  : tum  reliqua  illorum 
triangulorum  latera  in  redtam  lineam 
collocata  reperientur . 


HABEANT  triangula  ABC., 
DCE,  latera  AB  ,-AG , lateribus  D C , 
DE^roportionalia,  vt  quidem  A B , ad 
AC,:ta  DC.ad  DEiComponanturque  ad 
angulum  ACD,  ita  vt  latera  homologa 
AB, DC^ltcm  AG,  DE,  inter  fefint  pa- 
rallela. Dico  duo  latera  reliqua  BC  , CE 


X 


D 

A 


B 

redam  com- 
ponere lineam  . Cum  enim  parallela?  fint  AB, DC,1*- erit 
angulus  A,alterno  ACD,  squalis  : Eadcmque  ratione 
angulus  D, eidem  ACD  > squalis  erit ; ac  propterea  A , 
& D, inter  fe  quoque  exiftent  squales_.  Quoniam  igitur 
triangula  ABC,  DCE,  habent  latera  circa  squales  an- 
gueos A,&  D,proportionalia^ipfa  b erunt  inter  &.§qui- 
angula,habebuntque  squales  angulos  B,&£>C E.  Addi- 
tis ergo  ^qualibus  A,&  ACD, erunt  duo  anguli  B,&  A, 
duobus  angulis  DCE,  AC  D,  hoc  eft,angulo  A C E, 
squales.  Rurfus  addito  communi  ACB, fient  'tres  anguli 
trianguli  A B C^duobus  angulis  ACE,  ACB,  squales  : 
c Seclilli  tres  squale,$  funt  duobus,  rectis  . Ergo  & duo 
ACE,ACByduobuseruht  redis  squales  :d  Atque  idcir- 
co B C,  C E,  vnam  redam  lineam  conftituent . Itaque  fi 
duo  triangula_,qus  duo  latera  duobus  lateribus  propor- 
tionalia habeant.&e.Quod  erat  demonftrandum, 

S C H O L I V M . 

DEBENT  autem  pr&dicla  duo  Triangula  ita  fecundi 
H h h + vnum 


30. 


* 2 fi.fr  i mi. 


I b 


C.fexti , 


* / j. Primi, 
primi. 
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vnum  angulum  ejfe  compofita,  vt  vt er que  angulorum  a late- 
ribus proportionalibus  comprehenjusjalternus  Jit  illi  angulo  , 
fecundum  quem  triangula  componuntur  i v eluti  in  figuy atheo 
r ematis facium  ejfe  vides.  Nani  angulo  ACD, fecundum  que 
triangula funt  compo(ita,altcrnus  eft  tam  angulus  A , quam 
angulus  D , quorum  vterque  \at  eribus  proportionalibus  conti 
netur. Hinc  enim  ejficitur, angulos  Ay&  D , ejfeiquales,& 
propter  ea  triangula  ejfe  &.  quiangula  i atque  adecex  BC.cCE, 
vnam  rectam  lineam  componi, vt  ex  demonf  ratione  liquet . 

§jV OD  ji  vterque  angulorum  lateribus 
proportionalibus  comprehenfus  non  fuerit  aU: 
ternus  angulo  , fecundum  quem  triangula 
2B  E componuntur, licet  reliqu&Jypothefes  theore- 

matis feruentur,non  colligitur  necejfario  conclujio . Nam  duo 
triangula  A BC,  D B E^habent  duo  later  d,  AB,  AC,  duobus 
lateribus  DE,  DB,proportionalia,vt  quidem  AB-,  ad  A C, 
ita DB,adDBi  compoftaque funt  ad' angulum CBD,ita  vt 
tam  homologa  latera  AB,  D E, quam  AC ^ DB,Jint  paralle- 
la: Nihilominus  reliqua  duo  latera  CB,  BE,  non  ecnjlituunt 
vnam  lineam  r ellam  ; propter  e a quod  angulo  CBD  , non  fit 
alternus  vterque  angulorum  A,  &D,  immoneuter  eorum 
vt  perspicuum  eji^^uamobrem  demonftratio  theorematis  lo- 
cum non  habet. 

THEQR.  23.  PROPOS.  33. 

I N squalibus  circulis,  anguli  cande 
habent  rationem  cum  peripherijs,  qui- 
bus infiftunt,fiue  ad  centra,  fiue  ad  peri- 
pheriasconftitutiinfiftant:  Inluper  ve- 
ro &fedores,  quippe  qui  ad  centra  con- 
fiftunt. 


SINT  duo  circuli' aequales  ABC,EFG,  quorum 
centra  D,H;fumanturque  ex  circiilis  duo  arcus  quicun- 
que  BC,  FG,  quibus  ad  centra-quidcni.innftant  anguli 

BDC) 
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BDG,  tertia  magnitudinis , ad  angulum  F H G . quar- 
tam magnitudinem . • 

Q V ONIAM  verOyVt  angulus  BDC,ad  angtr- 
3/ s.  quinti.  Ium  FHG, a ita  eft  angulus  BA  C , ad  ahgulum  F E.G  ; 
s 2o.tertij b 'cum  illi  horum  fint  dupli jperfpicuum  cft?c  -ita  efiequo- 
*/ j.  quinti,  que  'angulum  BAC^adijigulum  FEG,  vt  eft  arcus  BC, 

: ad  arcum  F G.  Quod  tamen  eifdem  argumentis  demon- 
flrari  pbtelt , -quibus  vfi  fumus  in  angulis  ad  centrifton- 
' ftitutis, fi  prius  ducantur  redae  IA,  KEfLE^&c.  v 

CON  S T I TV  AN'TV  R iam  in  fegmentisBG,. 

tr  G I , anguli.  BMC, 

A27.ijriij.  * “f  ^ C N I' , d qui'  aequ  alc  s 

/y  /^' • / y\X  erunt,  cum  infi&mt 

f 7 Vi\  f Lx\\  arcubus-  • aequalibus 

/OA  j m BAC’CBALQiia- 

\ i/  'S  i/)'  \ f/  \\  /j  redimilia  erunt  feg- 

Xq  menta  BMC*  CNF, 

\ "6  24-.tertij.  jvj  F "G  c atque  adeo  inter  fe 

aequalia  , propterea 
quod  funt  fuper  redas  BC,  CI,  squales  . Additisigitur 
f 4.  trimi,  triangulis  BDC,GDIr*  qus  aequalia  quoque  funt fient 
; fedores  BDG,  GDI , squales  . Quapropter  tam  multi- 
plex erit  feCtor  BDI,fedoris  B D C,  quam  efl  multiplex 
arcus  BCI,ipfius  arcus- BC.  Similiter  oftendemus*  feCtb- 
itm  FHL, tam  multiplicem  cile  fedoris  FHG, quam 
multiplex  eft  arcus  FGKL  , ipfius  arcus  F G .-Quoniam 
vero  fi  arcus  BCf,  iqualis  fuerit  arcui  F G ICL  , fedor: 
quoque  BDI,fedoriFHL, aequalis  eft ; ( vt  in  fedoribus 
BDC,CDI,oftenfum  fuit  y)  & fi  maior,maior  ; & fi  mi- 
nor, minor:Deficient  propterea  vna  arcus  B C I,  & fc- 
dorBDI,  aeque  multiplicia  primae  magnitudinis  BC,& 
tertiae  BDC,abarcu  FGXL,&fedore  FHL,  aeque  mul- 
tiplicibus fecunda  magnitudinis  F G , & quartae  F H G; 
vel  vna  aequalia  erunt  j vel  vna  excedentjfi  ea  fumantur, 
s 6. definit. ! quae  inter  fe  refpondent . % Quamobrem  ejuae  proportio 
qui/Sti.  eft  arcus  B C,primse  magnitudinis  , ad  arcum  £ G , fe- 
cundam magnitudinem  , ea  erit  fedoris  B D C , tertiae 
magnitudinis , ad  fedorem  F H G , quartam  magnitu- 
dinem . In  aequalibus  ergo  circulis  , anguli  eandem  ha-  - 

bent 


\'J  3s.fexti.\ 


c n-fixti. 


bent  rationem  cumperipherijs,,&c.  Quod  demonftran- 
dum  erat . 


COROLLARIVM.  /. 


HINC  mmifeflum  est , fic  ejfe  fellor  em  ad 
fellor  em , vt  efl  angulus  ai  angulum.  Vtraqiee  enim 
proportio  eadem  efl  proportioni  arcui  ad  arcum. 
‘ Quare gf  inter  fe  eadem  erunt.. 


CORO  LEAR IV M . II. 


P E RSP IC  VV  M quoque  efl , vt  efl  angulus 
in  centro  ai quatuor  r scios  , ita  ejfe  arcum  fubten- 
fum illi  angulo  ad  totam  circumferentiam  . Et  con- 
tra , vt  funt  quatuor  reSti  ad  angulum  in  centro,  ita 
ejfe  totam  circumferentiam  ad  arcum  illi  angulo 
fubtenfum . 


NAM  'Vt  e fi  angulus  in  centro  ad  anguium  retium  in 
centro  , b ha  efl  arcus  illi  angulo  fubtenfus  ad  qtiadrantsm 
angulo  reflo  fubtsnfum  . Quamobrem  erit  ut  angulus  in  cen- 
tro ad  quadruplum  anguli  recli^nempe  ad  quatu&r  refles,  ita 
arcus  illi  angultP fubtenfus  ad  quadruplum  qua dr antis,  nimi- 
1 rum  ad  totam  circum ferentia, per  ea,qu&  ad  22  propofhb.s . 
demcnfirauimus  . Quod  ejr primum  . Quoniam  igitur  ejl  ut 
angulus  in  centro  ad  quatuor  reflos^ita  arctis  illi  angulo  fub- 
tenfus  ad  totam  circumferentiam erit  & cenuertende , ut 
quatuor  recti  ad  anguium  tn  centro  , ita  tota  circumferen- 
tia ad  arcum  angulo  m centro  fubtenfum  . Quod  ejl  fecun- 
dum . Verum  hoc  etiam  ita  demon frabitur.  <-  Cum  fit , ut 
angulus  reclus  in  centro  ad  angulum  in  centro , ita  quad  ans 
angulo  reflo fubtenfus  ad  arcum  illi  angu'o  fubtrnjum  erit 
quoque, per  ea,qux  aUpropof.22.  lib . 5 ■ oflendimus  , ut  qua- 
druplum anguis  recli  , nempe  quatuor  recli , ad  angulum  in 
centro , ita  quadruplum  quadrantis , nimirum  tota  circum- 
ferentia , ad  arcum  iilt  angulo  fubtenfum  • Quod  efi  pro- 
pojitum. ! . 

S CU  O- 
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SCHOLIVM. 

CJETERVM  ex  theoremate  hoc  luce  clarius  colligi-  : 
tur,  angulum,  qui  circumferenti  & alicui  infiftit , referendum  j 
effe  ad  arcum, qui  bafis  eft  ipfius  anguli,  non  autem  ad  arcum 
in  quo  exiftit.Non  enim  eadem  eft  proportio  anguli  ad  angu-  , 
lum,qu&.  arcus_  ad  arcum  , fi  fumantur  arcus , in  quibus  an- 
guli exiftunt » vt/vult  Euclides  in  propofito  hoc  theoremate ... 

"E,  Sint  ,n.  circuli  Aquales  A BC, 

Z//  \\  //\\  E>EF,  in  quibus  anguli  ad  cir- 

\/  \j  ( / \ \ cumferentiam  cojlttutt  fint  B, 

yC  \f  \J  E; maior  quidem  B,  minor  au- 

y tem  E . Quo  poftto , erit  arcus 

A.C, maior  arcu  DF,  ex  fchoho propcf  26 \l1b.3.  acpropterea 
reliquus  arcus  ABC  ,mtnor  reliquo  arcu  D E F.  Quare  pro- 
portio anguli  B,  ad  angulum  E , eft  maioris  in&quahtatis , 
i proportio  vero  arcus  ABC yad arcum  DEF  , minoris  inAqua- 
lit  at  is.  Non ergo  eadem  eft  proportio  anguli  ad  angulum , qu& 
arrits  ad,  arcum . Quod ft fumamus  arcus  ,fuper  quos  anguli 
afcenderunt , quales  funi  arcus  AC,  DF , tum  demum  erit 
; angulus  B,  ad  angulum  E,  vt  arcus  AC,  ad  arcum  D F,vt 
refte  demonftrauit  Euclides. Quo  circa  cum  dicimus  angulum 
e.ffe  in  figmento  , ahudintelligere  debemus , quam  cum  dici- 
mus , angulum  infiftere  fegmento, f eu  arcui.  Id  quod  in  expo - 
: j itione  definitionis  S.ltb.q.  monuimus . - 

NON  obfcure  quoque  ex  hoc  theoremate  demonftrari pO- 
t eft, fim  1 litu dmem  figm entorn m tn  circulis  ftmtliu»  qu&  Eu- 
clides definitione  1 o.hb.  3 .definiuit per  angulos  aquales  in  ip- 
fis  figmentis  exift entes, confidere  in  eo,  quod fegmenta,  feu  cir 
cum  fer entia  fimiles , ad  integras  circumferentias  circulorum 
eandem  habeant  proportionem  , & propter  e a quando  fegmen 
ta  totis  circulis  commenfurabilia  funt , qualis  pars  eft  vna 
circumferentia  totius  fui  circumfer  emi  a,  talis  quoqs  fit  alia 
circumferentia  fimi1  is  totius  fu  2.  circumferenti  a svefuti  in  ex- 
pofi‘:one  pr&diclA  d finitionis  docuimus.  Sint  enim  primis  duo 
circuh  aquales  A BC,  DEF , in  quibus  anguli  ad  circumfe- 
rendas condi  tuantur  aquales  BACfEDF:Quo  pojito,  fegme 
ta  BAC,  EDF , iuxta  Euclidis  definitionem  pr  a fatam  dicen 
turfimilia  . M ani  f. filum  autem  eft , eorum  circumferentias 

habere 
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habere  eadem  proportionem  ad  J=2^ 

integras  circulorum  circumfert  / / \\  r /.  \ 
tias . Cum  enim  ob  circulorum  [ / \ ) { / \ 1 

aquahtatem  , 3 arcus  BC,EF , — /C -jjg  1 a C.tcr!.\ 

quibus  anguli  aquales  infiffunt,  Vv' — ^ 

fint  aquales»  efficitur  reliquas  circumferentias  B AC  , E DF, 

ejfe  quoqi  squales. Quare  ad  totas  circumferentias,  qua.  'aqua 

les  etiam  ponuntur  , D eandem  proportionem  habebunt:  A tq ,•  b y. quinti. ''' 

idcirco ,qu&  pars  eji  arcus  BA  C,  totius  circuferentiiuABCA , 

eadem  pars  erit  arcus  E DF,  totius  circumferentia.  DEF  D. 

SINT  deinde  duo  circuli  A 

inaquales  ABC,  D E Fytn  D 

quibus  anguli  ad  circumfe-  / / \ \ /'TVn. 
rentias  confiituantur  aquales  / / \ ) (/**■ V\ 

BAC , E DF:  Quo  pofito } di-  ^Vs/ 

eeturjegmenta  BAC,EDF , ^ ^ ^ 

ex  Euclidis  fententia,fimilia. 

Dico  rurfus  arcus  BAC,EDF,  eandem  habere  proportionem 
ad  integras  fisas  circumferentias . Ducantur  enim  ad  centra 

G, H,recEa  BG,CG ,EH ,F H .Quoniam  igitur  anguli  A , & 

D , aquales  ponuntur , erunt  quoque  ad  centra  anguli  G , & 

H,  aquales , c cum  hi  illorum  dupli  exiflant . d Quare  qua-  c ■>  o. 
tuor  recti  ad  angulum  Glandem  habebunt  rationem  , quam  <*  / quinti, 
ad  angulum  H.  Atqui  vt  quatuor  recti  ad  angulum  G,  i?a 

ejltota  circum fere  lia  ABC  A, ad  arcum  BC:Etut  quatucr 
recti  ad  angulum  H , ita  eft  tota  circumferentia  DEF  D,  ad  . 
arcum  EF,ex  coroll.  z.huius  propof.q  q .e  Igitur  vt  tota  cir-  si  i .quinti, 
cum  ferentia  ABC  A, ad  arcum  B C , ita  erit  tota  circumfe- 
rentia DEF  D, ad  arcum  EF.Per  conu rfionem  ergo  rationis 
eritquocfotVt  tota  circumferetiaABCA,ad arcum  BACfita 
tota  circumferentia  DEFD,ad  arcu  E DF.  Et  c enutriendo, 
ut  arcus  BAC,adtotd  circuferettaABG  A, ita  arcus  E DF, 
ad  tota  circumferentia  DEF  D.  Quocirca  qua  pars  e fi  arcus 
BAC, totius  circumferentia  ABC  A , eadem  pars  ena  arcus 
E DF ytotius  circum ferentia  DEFD  Quod  eff  propofftum . 

C O N ST  AT  igitur , recie  Euclidem  voco/fe  ea  circu- 
lorum figmenta  ffmilui , in  quibus  anguli  exiftentes  inter  fe 
Jisnt  aquales  : quandoquidem  huiufmodi  figmenta  eandem 
habent  proportionem  ai  circulos  fisos  integros . 

FACIET 


pii. quinti. 
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FACILE  ex  his  demonfirabitur  theorema  illudy  quod 
{y  ad  calcem  cap.j  .in ffih&ram  , & adpropof.22-  lib.  3.  fint 
proportionibus  ofiendimus , •videlicet-. 

S I duo  aut  plures  circuli  ex  eodem  centro 
defcribantur , atque  ex  centro  dua:  aut  plures 
recta: linea;  ducantur;  erunt  arcus  inter  quaf- 
cunque  duas  lineas  intercepti  /Imites . 

^ SINT  duo  circuli  ABC D, 

E FGH , circa  idem  centrum 

f E >.  lydefcripti.Si  tgitur  egredtan- 

j Z'  "\LJ\  »>■>  tur  e centro  I , du&  recl&  I B , 
f p / \ I D , efficientes  vnam  lineam 

B y r j.  rectam  B D , snanifeflum  efi , 

V J J arcus  BADyFEH,  fimiles  ef- 

\.  ^ ^ / fe,  cum  fint  femictrculi . Rur - 

fus  fi  ex  I,  egrediantur  du&  re- 
Q cis.  IA,  IDyConfiituentes  an- 

gulum rectum  A I D, perspi- 
cuum quoque  efi>arcus  AD,  E H,  fimiles  effe^cum  ex fcholio 
prope f 2 j . lib. 3 .fint  Quadrantes  fuorum  circulorum . 

EM  ITT  ANT  VR  tam  ex  I,  du&  reti  a ID,IK  Ja- 
cientes quemcunque  angulum  non  retium  D J K.  Dico  ad- 
huc arcus  D K ,H£,  fimiles ■ effiefiooc  ejl,ita  effie  arcum  D Ky 
ad  totam  circumferentiam  ABC  D,vt  efi  arcus  H L,  ad  to- 
tam circumferentiam  EFGH  . Quoniam  enim  vt  angulus 
DIK^ad  quatuor  rectos  fit  a efi  ex  coroll.2,  huius  propof.  t am- 
are us  D K , ad  totam  circumferentiam  ABCD,  quam  ar- 
cus H Lyad  totam  circumferentiam  E F G Hi a erit  •vt  arcus 
DK,  ad  totam  circumferentiam  ABCD  3 ita  arcus  HL,  ad 
totam  circumferentiam  EFGH:  ac  proinde  arcus  D K,HL, 
f miles  erunt . Quod  efi  propofitum  . 

B R E V I V S idem  confirmabitur  hoc  modo . Quoniam 
arcubus  D K5HZytnfis?unt  in  centro  1 ^anguli  aquales,  immo 
idem  j erunt  cx  fcholio  prope  fi  2 2 Mb . 3 .arcus  D HL,fimi- 
les  : ac  proinde  ad  totas  circumferentias  eandem  proportio- 
nem habebunt , vt  paulo  ante  cfienfum  efi . 

SED 


$3$  L I B E R n.  $$$  S£j 

SED  placet  etiam  hic  demonfirare  lemma,  quod  adpro- 
pofd.lib.  3 .T  heodosij  propofuimus  , cum  ad  multa  alia  con- 
ducat- Illud  autem  ejl  eiufmodi . 

AE  Q_V  ALES  recta:  line*  ex  circulis  ine- 
qualibus  auferunt  arcus  intequales , maiorque 
eft  arcus  minoris  circuli , quam  vt  fimilis  fit  ar- 
cui circuli  maioris , 


SINT  circuli  inaquales  AB,CD,  circa 
idem  centrum  E,  defcripti.  Ducantur  autem 
ex  E, dut  recld  vtcunque  EA,  EB,  Jecantes 
circulos  in  A,B,(yC,D,  p unciis erunt  que 
arcus  A B, C D,fimiles , vt  proxime  demon ~ 
firauimus . Et  quoniam  re  cis.  E A, EB,  fecla 
funtin  C ,D,proportionaliter,  quo  d tam  E A, 

E B,  quam  EC,  E D , inter  fe  e quales  fint 1 erunt  du&a  re  Sia 
A B, C D, parallela  ; atque  ideo  triangula  E AB  , ECD,  ex 
CovolLpropoJ' +. huius  ltb.fi milia  erunt ; . fc>  Erit  igitur  vt  EA, 
ad  AB, ita  EC, ad  CD.  EU  autem  E A , maior  quam  E C. 
c Igitur  & A B,  maior  erit  quam  C JD.  A ccommodetur  ergo 
ipfiC  D , in  circulo  AB, squalis  BF  ;eritq3  ex  fcholto  propof. 
28 .lib.q.arcus  AB. maior  arcu  F B.  Quare  cum  arcus  C.  D, 
arcui  A B,  fimilis  fit  > erit  arcus  CD,  maior,  quam  vt  fimi" 
lisfit  ipfiF  B.  JEquales  igitur  recie.  C D , B F, ex  circulis 
in&qnahbus  A B , C D,  arcus  in&quales  auferunt , maiorcfc 
eft  arcus  C D , circuli  minoris,qudm  vt fimilis  fit  arcui  F B * 
circuli  maioris  , Quod  eft  propofitum  . 

H IN  C per  ficuum  eft  , multo  magis  maiorem  lineam 
ex  circulo  minore  auferre  arcum  maiorem  , quam  vt  fimilis 
fit  ei,quem  ex  circulo  maiore  aufert  linea  minor.  Cum  enim 
reftaCD, squalis  ipfii  B F , auferat  arcum  C D , maiorem , 
quam  vt  fimilis  fit  arcui  FBimulto  mugis  linea  maior  qua 
CD,  auferet  maiorem  arcum,qudm  vt fimilis  fit  arcui  F B ; 
cum  illa  maiorem  arcum  abfcmdat,qudm  CD,  vt  infcholio 
propof  28.hb.3-  oflendimus . 

H JE  C autem  demonfiratio  propcfitum  tantum  colligit » 
quando  arcus  abfcijfi  fiint  fsmicircuio  minores , quales  fu  nt 

B F, 


| * j.fsxti, 

\ b 4-  fcxti. 
e s f .quinti* 
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BF,CD,vt  exipfa  demonfiratione  confiat . Nam  alias  non  I 
confiituerctur  angulus  in  E, centro  communi : quod  tamen  ad 
demonfirationem  requiritur.  V erum  nihilominus  erit,  fi arcus  \ 
femicirculo  minor  circuli  minoris  maior  efi  , quam  vtjimihs 
fit  arcum  femicirculo  minori  circuli  maioris , multo  maiorem 
ejfe  arcum  femicirculo  maiore  circuli  minoris , quamvt  fimi 
lis  fit  arcui  femicirculo  mhiori  circuli  maioris. Qucd f quan- 
do contingat, r e ffamCD 'fex  minori  circulo  auferrefemicir- 
culutn,  vt  quando  efi  diameter  circuli > liquido  confiat,femi- 
circ^lum  minoris  circuli  maiorem  ejfe,  quam  •vt  fimi  lis  (it 
arem  femicirculo  minori  circuli  maior i$s  neque  opus  tunc  erit 
alia  demonfiratione . 

HINC  etiam  nullo. negotio  oflendemus\  aquales  rectas 
lineas  ex  circulis  in&qualibus  auferre  arcus  fimpliciter  , & 
ab  folati  in&quabeS , ita  vt  arcus  minoris  circuli  fimpliciter 
maior  fr  arcu  circuli  maioris , non  folum  maior, quam  vt 

-g  fimilis  fit . Sint  enim  recta  linea  C D , BF, 

>5  aqual es,  aufer  at  q,  C Dy  arcum  minoris  cir- 

culi  C E D , &F  B3  arcum  circuli  maioris 
\ FGB.  Dico  fimpliciter  arcum  CED,  maio- 

) rem  ejfe  arcu  FGB . Congruente  enim  recta 
^ CD,reci&  F B,  cadet  neceffario  arcus  CED, 

f >.  extra  arcu  FGBjatq,  idcirco  arcus  CED  3 
C ! 1 — ■ -jD  maior  erit  arcu  FGB 3 cum  ille  hunc  totum 

V ^ intra  fe  contineat , fintcfi  ambo  arcus  in  ean- 

dem partem  caui,  atq;  eadem  extrema pun- 
cln  habeant 3 vt  vult  Archimedes  in  fuppofitionibus  ante  lib. 

I .de  sph&ra  & cylindro.  Neq;  vero  arcus  CE  D,  arcui  F G B, 
congruet  3aut  intra  ipfum  cadet . Nam  fi  dicatur  congruere , 
congruet  etiam  tota  circumfer etia  circuli  CE  D,toii  circum- 
ferent ii  circuli  F G B,  at  que  adeo  aquales  erunt  circuli . quod 
efi  abfurdum3cum  inaquales ponantur . Si  vero  arcus  CE  D, 
dicatur  cadere  intra  arcu  FGB,cuiufmodi  efi  arcus  CAD  i 
quoniam  vt  paulo  ante  ofledirrus,  arcus  CE  D3td  eft,CAD, 
maior  efi , quam  vt  fimilis  fit  arcui  F G B;  fumatur  arcus 
BF  H , arcui  C A D,  fimilis, atque  ideo  maior  arcu  FGB: 
Affumpto  autem  in  arcu  C AD, puncto  A 3vt  cunque , ducan- 
tur retia  A F,  AB, produci  a(,  recta  F A,  donec  arcum  FGB  , 
fecct  tnG,  ducantur  recte  G H ,G  B . Itaque  quoniam  arcus 

CAD, 


&3  L I B ERVI.  <&3  S6s 

CA  D >HF  B, (imites fnnt^erunt  anguli  CA  D,  HGB , in  illis 
fegmentts  exifi  entes  aquales. 2 Quia  vero  angulus  CAD,  an - 2 1 f .primi- 
gulo  CGB, maior  e fl>  externus  interno,  & angulus  CGE,  an- 
gulo H GB, maior  quoqueytotum parte ; erit  multo  maior  an- 
gulus CA  D :angulo  H GB.quod  efi  abfurdum.Ofienfus  enim 
efi  aqualis.  Non  ergo  arcus  CED,  cadet  intra  arcum  E GB: 
fed  neque  ei  congruit , vt  demon flratum  efi . Cadet  ergo  ex- 
tra; atque  ideo  maior  erit  arcus  CE  D,arcu  FGByvt  diflum 
efi. Quod  efi propofitum  . 

E X quo  liquido  confiat , multo  magis  maiorem  lineam 
ex  circulo  minore  auferre  arcum  maiorem  J impliciter  eo  , 
quem  minor  linea  ex  circulo  maiore  abfcindit , 

N E Qv  E vero  omittenda  videtur  eximia  quadam  pro- 
prietas circuli^quam  loan.  Bapt.  Benedicius  ex  Car  dano  Itb. 
l6 . cap.  i , de fubtiUtate  defumptam demonfirat 3 & quam 
lib.g  .demonfirarc  debueramus,  nifi memoria  excidijfet . Ea 
efi  eiufmodi , 

S I in  circulo , du&is  duabus  diametris  fe  /e 
ad  angulos  rectos  fecantibus, altera  earum  pro- 
ducatur, eique  ex  vna  parte  quotquot  paralle- 
la: agantur  diuldentesvtrumque  Quadrantem 
in  partes  squales , ac  denique  ex  puncto  extre- 
moalterius  diametri  per  extremum  punftum 
proxima:  parallela:  re£ca  ducatur  conueniens 
cum  diametro  producta : Erit  tota  redta  inter 
punctum  concurfus , & concauam  peripheriam 
circuli,  omnibus  parallelis  vna  cum  diametro, 
qua  producta  eft,  fimul  fumptis,  aqualis  . 

1 N circulo  ABCD  , fecerit  fe  ad  reclos  angulos  diametri 
AC,BD,&  AC  ^producatur  verfus  C, quantumlibet. Diut- 
fo  autem  Quadrante  BC, in  quotuis partes  aquales  CF,FG, 

GB,&  Quadrante  BA,:n  toridemfiunganiur  re  cie.  FHyGI , 
qus.  ex  fcholio  propof.ey.lib.q  .ip fi  A C,  parallele,  erunt , cum 
arcus  Aquales  intercipiant.  Ex  B,  per  G,  denique  extendatur 

lis  refla 
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reclaB  G,  occurrens  AC,  produHa  in 
K.Dico  re  fiam  AK ^aqualem  eJJ 'e  om~ 
D nibus  parallelis  A C , H F , lG,fimul 
fumptis.  Ductis  enim  r aciis  HC^IF,  & 
productis,  donec  cum  A K , conuemant; 
a quoniam  anguli  CHF,H FI, arcubus 
Aqualibus  CF,HI  finfifiet  es  fiunt  Aqua 
lesi  b erunt  recla  HC9I  L,paralleU:Efi 
aut  e &FH,  ipfi  C L , parallela . P aralle 
lo grammam  ergo  efi  CH  FL>  e ac prom 
de  recta  C L , recla  F H s Aqualis  erit. 


* 2/. primi. 


-q  4. primi. 


Eadem  ratione  erit  KL,ipfiG  1,  aqualis:  & fic  deinceps  ,fi 
Jint  piares, Ad  dita  ergo  communi  AC, fiet  tota  AK,  omnibus 
AC,H F rl G,(imul fumptis  aqualis.  Quod  efi  propefitum  . 

HV  C quoque  referenda  efi  propofit io  fequensad  figuras 
aquilateras , (fi  aquiangulas  fi  e Flans , qua  per  incuriam  in 
hb.+.demonfirata  non  efi  , vt  ad  finem  eiufdem  hb.  +.  dixi- 
mus. Nimirum, 

IN  figura  sequilatera,  &zquiangula,  fi  qui- 
dem angulorum  numerus  impar  eft,refta  linea 
ex  quouis  angulo  demifla  fecans  oppofirum  la 
tus  bifariam, diuidit  quoq;  angulum  bifariam ; 
Et  contra,  recta  linea  diuidens  angulum  bifa- 
riam fecat  quoque  latus  oppofitum  bifariam : 
Si  vero  numerus  angulorum  eft  par, recta  linea 
ex  quouis  angulo  ad  oppofitum  angulum  du- 
<5ta  fecat  vtrumque  angulum  bifariam ; Et  con- 
tra , redialineafecahs  quemuis  angulum  bifa- 
riam cadit  in  oppofitum  angulum,  eumque  bi- 
fariam quoque  diuidit. 

SIT  primum  figura  aquilatera , aquiangula % imparium 
laterum  ABC  D E FG^ffi  ex  angulo  A,demijfa  recla  AH, 
ficet  latus  oppofitum  DE,  Bifariam  . Dico  angulum  quoque 
£ A G , fictum  e Jf e bifariam  . Duci  is  enim  ex  A,  rectis  ad 

omnes 


omnes  angulos  non  proximos  i 
quoniam  duo  latera  BA,BC, 

duobus  lateribus  Q A , G F , B j \\^\G 

Aqualia  funt , angulos  fi  conti - / / / \ \ \ 

i:  es  Aquales,  ex  kypothefii,  er  ut  / \ \\  * 4.  primi. 

(y  bafes  AC ,AF,  Aquales,  (y  '/  / \ \\ 

tamanguliBAC,GAF,qud  / \ / F 

BCA , GFA : proinde  cum  / \ / 

ftj//  anguli  BCD,  GF  E,ponan  V 

tur  Aquales -,erunt  quoque reli-  H E 

A C D,  A F E,  Aquales . 

rurfus  duo  later  a C A ,C  D , duobus  lateribus 
F A,FE, Aqualia  funt,  continent  fi angulos  Aquales,  vt  ofien- 
fum  ejl  s b erunt  (y  bafes  AD,  A E,  aquales , cfp  anguli  b primi. 

C AD,FAE,qudm  CDA  , F EA.  Atque  ita  procedendum 
erit,  donec  ad  latus  oppoftum  peruentumft . quia  rurfus 

toti  anguli  C DE,  FED,  Aquales funt , erunt  quoque  reliqui 
AD  H,  AEH,  Aquales . Spuar  e cum  duo  latera  D A,  DH, 
duobus  lateribus  EA  , EH,  Aqualia fnt,angulofque  Aquales 
contineant , c erunt  etiam  anguli  D A H y E AH,  Aquales  . « primi. 

Quocirca  cum  quotuis  anguli  BA C,  CAD , DAH,  totidem 
angulis  G AF ,F AE,  E AH  fint  Aquales, fingult  fingult  s-,  erit 
quoque  totus  angulus  B AH, toti  angulo  G AH  , Aqualis ac 
proinde  angulus  B A G , fetius  er  te  bifariam . Quod  ejl  pro- 
pofitum—j . 

SED  iam  refiaA  H,fecet  angulum  B A G,  bifariam  . 

Dico  eam  fecare  quoque  latus  oppoftum  DE,  bif artam  . Si 
enim  dtcatur  latus  D E , non  fecari  bifariam  ,fi  ex  A,  du- 
catur alia  refia  fecans  D E , bifariam  ,fecabit  eadem  & 
angulum  B A G,  bifariam  , 'ut  tam  oftendimus  . Dua  tgt- 
tur  re  fi: a eundem  angulum  BAG  ,fecabunt  bifariam . quod 
efiabfurdum  , cum  vna  medietas  maior  ejfet  quam  altera . 

Re  fi  a ergo  AH, fecans  angulum  BAG , bifanam,fecat  quo- 
que latus  DE,  bifariam. Quod  esi  propcfitum  . 

SIT  deinde  figura  aquilatera  (y  aquiangttla  parium  la- 
terum ABCDEFGH,  (y  ex  angulo  A , ad  angulum 
oppoftum  E , ducatur  re  fi  a A E . Dico  re  fiam  A E , fecare 
angulum  BAH , bifariam  . Dufiis  entm  ex  A,  ad  omnes  an- 
gulos non  proximes  re  fiis idemonfir  abimus,  vt  in  antect  dente 

It  i 2 figura. 
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-A  fgura,quotuis  angulos  BA  C , 

r»  ■lt  CAD,  DA  E,  totidem  angu- 

/J  \\\  Hs  \HAG  , GAF  y FAE  , ejfe 

/ 7 \ \ aquales yfingulos fingult?;  ideo - 

ry/  / \ que  totum  angulum  BAE3toti 

\ / \ yCf  angulo  HAE , aqualem  ejfe , 

\ / \ / tiec  non  & angulum  DEA, 

\/  \V  FEA,  ejfe  aqualem . Vterque 

igitur  angulus  BAH , DEF , 
* fccatur  bifariam— > . «/2 

propojittim—» . 

S E D rectaiam  A E,fecet  angulum  BAH,  bifariam  . 
Dico  eam  cadere  in  angulum  oppojitum  E,  eumefi  diuidere  bi 
fariam.Si  enim  non  dicatur  cadere  in  E, fi  ex  A,  ad  E, duca- 
tur alia  re cla  3fecabit  ea  angulum  BAH  , bifariam  , •u/ 
iamofiendimus  . Dua  igitur  recta  eundem  angulum  BAH , 
bifariam  fecabunt.  quod  efi  abfurdum . Retia  ergo  A E,  fe- 
tans angulum  BAH , bifariam,cadit  in  E,  fecatque  propte- 
r e a,  vt  demonjlratum  efi proxime, angulum  DEF , bifariam 
quoque . Quod  efi  propofitum — > . 

HOC  demonfirato , perjpicuum  efi3reclas  lineas,  qua  duos 
angulos  proximos  figura  aquilater  a & aquiangula  fecent  bi- 
fariam , fe  mutuo  fecare  intra  figuram  y antequam  adoppofi- 
ta  latera3  vel  angulos  oppofitos  perueniant : ac  proinde  recle 
demonfirari  poJfe3punclum  illud feclionis  ejfe  centrum  circu- 
li intranet  circa  figuram  deferibendi  , vt  facium  efi  propof. 
i’.&  i+.lib.j. 

Qjs  O N 1 A M vero  Euclides  multa  dixit  de  inuentio- 
ne  linearum  proportionalium , nihil  vero  de  Juperficierum  , 
vel  planorum  proportionalium  inuefiigatione  nobis  praferip- 
fit ; non  ab s re  me  faclurum  exifiimo  , (i  nonnulla  problema- 
ta , atque  theoremata , quorum  multa  circa  inueniionem 
fup er ficierum proportionalium  verfantur  ,fcitu  non  iniu eun- 
da , loco  appendicis  , partim  ex  peritis  Geometris  , partim  ex 
insemtis proprijs  , huic  fexto  libro  anrieBam  ; quippe  qua  ex 
demonfiratis  ab  Euclide  facili  negotio  deducunt  un  Hinc  au- 
tem exordium  capiemus . 


A DATO  re&ilineo  imperatam  partem 
auferre , ita  tamen , vt  & ablatum  , & id , quod 
relinquitur , fimile  fit  cuiuis  re<5tilineo  dato,  fi- 
militerque  pofitum . 

•i ferenda,  i — -7’ 


SIT  ex reclilineo  A,  auferenda  — -7- 

tertia  pars,  qua  fimilis fit , fi militer-  X — . 

que  pojita  reclilineo  B , relinquat^  / — * 

reciilineum  eidem  B, fimile,  & fimi-  X/\|/\ 

liter  pofitum . * Conflituatur  rectili- 
neum  CD aquale  quidem ipfi  A, fi-  ( \\/* 

mile  vero  , & fimiliter  pofitum  ipfi  c\  q 

B i fuperf  vnum  eius  latus  C E , fe-  \ \ D 

micir culus defcribatur  CFE.h  De- 
inde ablata  parte  tertia  G E , imperata  videlicet  , ex  C E , 
agatur  GF,ad  C E, perpendicularis, conneclanturq.  rettg  CF, 
EF,  ‘fuper  quas  confiruantur  reclilinea  FH , FI  ,fimilia  fi- 
militerquepofita  ipfi  CD.DicO  igitur  facium  ejfe,  quod  rube- 
tur . d Cum  enim  angulus  CF  E, reclus fit, quippe  qui  in  femi- 
circulo  exifiati e erit  reciilineum  CD, aquale  reltilineis  HF, 
F I,  atque  adeo,  fi  auferatur  reUilmeum  FI,  fimile  fimiliterife 
pofitum  ipfi  B, ex  re  Ilii  ineo  CD,  hoc  e fi,  ex  aquali  A , relin- 
quetur rettilineum  HF,  fimile  quoque  ipfi  B,  fimiliterq.  pofi- 
tum.Quod  autem  reciilineum  ablatum  F I,  fit  tertia  pars  re- 
clilinei  CD,ita  ofiendetur . f Quoniam  efi  vt  recla  CG,  ad 
GF,ita  recla  CF,ad  FE ; s quod  triangula  CGF  , C F E, 
[int  fimilia: Habet  autem  C G,  ad  G E,  proportionem  dupli- 
catam proportionis  CG, ad  GF,  propterea  quod  proportionales 
funt  tres  recla  CG,GF,GE,«e  coroll.propof.S .huius  lib.h  Ite 
reciilineum  HF,ad  reciilineum  F I ,propcrtienem  quoque  ha- 
bet duplicatam  proportionis  laterum  homologorum  C F,F E ; 
Erit  vt  recla  CG,  ad  GE,ita  reliti  meum  HF,ad  reclthneu 
F I i quandoquidem  ha  proportiones  duarum  aqualium  pro- 
portionum duplicata  fiunt . Componendo  igitur  erit  ,vt  CE, 
ad  G E, ita  duo  reclilinea  HF ,F I ,fimut,  hoc  efi,  reciilineum 
CD,quod  efi  illis  aquale, ad  reciilineum  FI: E (l  autem  CE, 


f j.fexti. 
g S.fiexti. 


S?o  EVC  LIT).  GEO  Ad, 


primi. 


b i.fexti. 


! 

d / i.fexti. 
cif-fexti' 

- -> 

! * i.fexti. 


ipfius  GE3tripla , per  conftruclionem . Igitur  & recti  lineum 
C D ytriplum  erit  reffihnei  F I:  Ac  propter  ea  hoc  illitu  ter- 
tia pars  exifiet . Quod  eft  propofitum . 

g F Qv  O D fi  pars  imperat  a^nempe  ter- 

/ //  tia3(imphciter fit  auferenda, fiet  idbre- 
Ji  E ut  fime  j hac  arte. 3 ReHilineum  datum 

A » reuocetur  ad  parallelogrammum 
GD, aquale  ; f?  ex  latere  BD  , auferatur  D E 3 tertia  pars 
imperata;  & per  E,agatur  ipfi  BG,  parallela  E F.  Dico  DF, 
tertiam  ejfe partem  ipfius  DGfiooc  eft  rechlineidati  A. Cum 
enim  fit  b vt  DE^ad  DBfita  DFyad  DG:Sit  autem  per  con- 
ftructione  DE,  ipfius  D B tpars  tertia\erit  & DF , ipfius  DG , 
tertia  pars.  Quod  eft  propofitum  . 


T R I B V S datis  redtilineis  , quartum  pro- 
portionale inuenire . 


DVOBVS  datis re&ilineis , tertiam pro- 
portionalem  inuenire . 


k X>  SINT  data  duo  reUilinea  A , & 

ASv  -ECD  , quibus  inueniendum  fit  tertium 

‘ \ Z V proportionale. c Conftituatur  ipfi  A , re- 

Jt  ^ Bilineum  aquale  EFGxfimile  vero  fimi- 

yV  lit  er  que  pofitum  ipfi  BCD. Deinde  late 

e/ ^fhZ-At  ribus  homologis  E F,BC,d  inueniatur  ter 

tia  linea  proportionalis  HI;  e fup er  quam  conftituatur  re- 
clilmeumH  I Kfimile fimiht  er  que  pofitum  ipfis  EFG,BC  D. 
Dico  HI  K ,ejfe  tertium  proportionale . Cum  enim  proportio- 
nales fint  recte.  EF , BC  , HI ; ( erunt  & rechlinea  E F G , 
BCD,HIK,ab  illis  defcripta  (cum  fintfimilia3  fimil i ter  que 
pofita  ) proportionalia  . Cum  ergo  EFG  , per  conftruclionem , 
aquale  fit  ipfi  A;  erum  & rectilinea  A, BCD  ,HIK  > propor- 
tionalia . Quod  eft  propofitum  . 


TRIA  recti  line  a da-  Ua 

txfintA.BCDE.FGH,  *l ? /\ 

quibus  quartum  Jit  tntte-  A_ / - ' Z X 

niendum  proportionale  . 7I.  j*  ^ ** 

* Ccnfiruatur  recHlineii  I I /\  » 

/ KLM  y aquale  quidem  X K TSf  ^ 

ipji  A , fimile  verofirti ilitercf  pojitum  ipji BC  D E.  T ribus  de- 
inde rectis  IK,BC,FG , «» tnuenta  quarta  proportionali  NOi  b 
c confutuatur  fuper  N 0,refiihneum  NOP , ipji FGH,  Jimile  c 
Jimiliterque  pojitum  . Dico  NOP  , rettilineum  effe  quartum 
proportio  nate . Cum  enim  qu  at uor  retia  IK , i?C,  FG,  JVO, 
j?»/  proportionales  ; d erunt  & rettilinea  f milia  jimiliterque  d 
pojita  ab  ipjis  defer: Pta  IL,BD,F  GH,NOP  ,proportionalia. 
Cum  igitur  lL,confbructum  fit  aquale  tpfi  A ,•  erunt  & qua- 
tuor  rectilmea  A^  £DS  FGH,  NOP 3 proportionalia . Quod 
$ ft  propofitum > . 

I I I I. 

D V O B V S datis  redilineis*  medium  pro- 
portionale inuenire. 

SINT  duo  rtciilinea  A,BCD , jy 

quibus  medium  inueme dum  eft  pro-  \\  /\ 

portionale  . e Confutuatur  reitili-  \ A / \ « 

neum  EFG,  aquale  tpfi  A , & Jimile  ^ C 

fi  milii  er  % pofitum  ipji  BCD \ Duo- 

bus  deinde  rectis  EF  ^ BC,  £ inuenta  / \ / \ f 

media  proportionali  H I i ^confirua  Z X/ g 

tur Juper  H I,  reSUtpam  HlK.fi-  b'  FH  1 

mile jimiliterfy  pofitum  it  jis  EFC.BCD.  Dico  H/K,  me  diu 
ejfeproporiicnale  onafitumCum  enim  prtportionales fini  tres 
recta  EF,  HI,  BC;  h erunt  quoque  rectilmea  ab  itfis  de  feri-  h 
pta  EFG>  HIK,  BC  D:p*o‘ or nonalia,  cum fint  fimuia  jimi- 
literque pofita.Cum  ergo  E F G , conjlructum  fit  aquale  ipji 
Aierunt  quoque  rectilmea  A,  HIK , BCD,  proportionalia  ; 
hoc  eft,  erit  vt  A,  ad  HI  K,  ita  HIK  , ad  B C D : ac  proinde 
HI  K,medium  proportionale  erit  inter  A B C D . Quod  j 

eft  propofitum , 

lis  4 ALITER 


T~  t T/\ 

li / K 


AA 


* zs.fexti. 


flq.fexti.' 
g ll.fextu  j 


1 n.fcxti. 
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Ajs. primi. 
b zs.fexti . 


S is.fexti. 


C v K~  ALITER.  Sitrurfus  inter  reflih - 
N^/  / / nea  A,  & B,  perquirendum  mediumpro- 

jV"  --  ■ ■ii  portionale . » Conjlituatur  ipjl A , Aqua- 
le parallelogrammu  quodcunq3  CDEF ; 
b Ip fi  vero  B,  aquale  paraRelogrammum  EGH I ,]imile  vero 
fimilit  erque  pofitum  ipfi  C DE  E.  C cnnectanturq;  hac  paral- 
lelo gramma  ad  angulos  Aquales , DEyEIy  efficiant  vnam 

lineam  reflam,  ac  propter  ea , per  ea»  qua  ad  propof.i  $,lib.x. 
demonflrauimus,vna  quoque  linea  refla  componatur  ex  E E, 
EGiperficiaturfy  totum  par alLelogrammu  KL.Dico  vtrum- 
libet  E K ,vel  EL,medium  effe proportionale  inter  D F , GIy 
hoc  efly  inter  A,&  B.Cum  enim  fimilia  fint, fimilit  er  que  po- 
fit  a DF,GI  jerit  vt  DE,adEF  ,ita  GH,ad  H I,hocesly  ita 
EI, ad  E Gic  quod  refla  EI,EG,recljs  GHyHI , aquales  fint. 
P er  mutando  ergo  ut  D Eyad  EI, ita  F E,  ad  EG : d Vt  aut  e 
DE, ad  EI, ita  efl  DF,adEKi&vtFE , ad  E G, ita  E K , 
ad  GI.  Igitur  vt  T)Fyad  E K,ttaE  K , adG  I ; ac  proinde 
E K, medium  proportionale  erit  inter  DF,  G I,  hoc  efl,  inter 
A,& B.Qucd  efl  propofitum . 

6)J7  O D etiam  in  hunc  modum  confirmari  potefl . Cum 
~DF,GI, fimilia  fint,  fimilit  er  que  pofita,  e confiflent  ea  circa 
eandem  dtametrum. Quare  complementa  EK,EL,  aqualia 
erunt. Vt  autem  DF,ad  E K,ita  efl  EL,ad  GI, { quod  vtra- 
que  proportio  eadem  fit  proportioni  DE,  ad  EI. Igitur  erit,  vt 
t)T,adEK  3 ita  E K,ad  GI . §£upd  efl  propofitum  . 


DATO  r c&il ineo  duo  re&ilinea  aqualia 
conftituere,  qua;  fimilia  fint,  fimiliterque  deferi 
pta  cuicunque  reccilineo , habeantque  inter  fe 
proportionem  propofitam  quamcunque . 

SIT  datum  reflilineum  A, dataque  proportio  refla  B,ad 
Cyoporteatque  conftituere  duoreflilinea,qua  ipfi  A,  aqualia 
fint, habeant  que  proportionem, quam  B,&C,ac  fimilia fimi- 
literque pofita  fint  reflilineo  cuiuk  D . * Conjlituatur  refli- 
lineum  EF  GH,  aquale  ipfi  A,  dy fimile fimiliterque  pofitum 


c 1 4’prim: . 
di.fexti,  j 


* aC.fexti. 
fX.  fexti. 
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*£/*  J> . D iuifo  deinde  latere  eius 

EH,in  I,  fecundum  proportione  j — “ — i ^ 

B,ad  C,  ^ ijs,qu&  ad propof.  l Q.  

huiuslib.demonftrauimus : de- 

fcribatur  circa  EH,femicircu - j \ 1 \ 

EKH,  & ex  I , ducatur  ad  I \ j 1 j 

E H,  perpendicularis  IK,conne-  j \t ^ 

Santur%  recla  E K,HK.*  De-  ' ' a j $ fexti. ) 

fcribantur  iam  fuper  EKy  KH, 

reclilinea  EKLM , KHN  0,ipfi  E G,  vel ipfi  D, Jimilia fimi- 
literjpofita  ,•  qiiA  dico  aqualia  etiam  ejje ipfi EG,feuipfi A, 
haberecj  proportionem  datam  B,  ad  C.  b Cum  enim  angulus  b q j,ti 
E K H , in  femi  circulo  exijlens  re  Itus  Jit c erunt  reclilinea  c qs.fi 
ELyHO,  aqualia  reclilineo  E G,  cum  fint  Jhnilta  inter  fe  ,fi- 
militercfe  de  [cripta,  d Quoniam  vero  esi,  vt  E I,  ad  1 K,  ita  d 4. fio, 

E K ,ad  KH,  cum  triangula  E I K,  E K H,  (imiliafint  > E fi 
autem  EI, ad  IH,  in  proportione  duplicata  proportionis  EI, ad 
IK',quodtres  EI ,IK,IH,fint , ex  corollario  propof.  S . huius 
lib. proportionales : e Item  EL,  adH  O,  in  proportione  dupli-  eI  p%xc 
cata  eius, quam  habet  latus  E K , ad  latus  homologum  K Hi  Jcxiu 
erit  vt  EI,  adlHihoc  eji,vt  E,ad C,ita  EL , ad  H O.  Dato 
ergo reblsltneo  A,exhibuimus  duo Jimul  Aqualia  EL,HO,qut 
Jimilia  Junt,Jimiliterq3 pojita  dato  reclilineo  D Jsabsntq,  pro- 
J portionem  inter  fe  datam  B,ad  C.  Quod  ejl  propof  tum  . 


k q S. tertie . j 
c q 1.  fexti.  { 


DAT  O redtilineo,  dito  reccilinea  aqualia 
exhibere, qua  cuiuis  rectilineo  fimiiia  fint,fimi- 
literque  defcripta , lateraque  eorum  homologa 
habeant  inter  fe  proportionem  datam . 

D ET  V R reclilineum  A, & proportio  reciA  2,  ad  retiam 
CiOporteatque  conjhtuere  duo  reclilinea  ipfi  A , aqualia  , & 
Jimilia  ipfi  D ,propofito,fimiliteriJ  pcfita  , quorum  later  a 
mologa  proportionem  habeant,  quam  B,  ad  C . c Innent  a 1' fis  ! f 
J?,  C,  tertia  proportionali  E',%  Jiat  reclilineum  FGH  , aquale  j § . 
ipfi  Ai  & fimile  fimilitertfo  pofitum  ipfi  D.  Daiifoque  latere  j 

E H,  * 


FH,in  Infecundum  proportionem  B,ad  £, 
vt  adpropof.i  o. huius  lib.ofiendimus ; de~ 
fcribatur  circa  FH3  femicir  culus  F K H; 
CT  ex  I, ducatur  adF  H , perpendiculari* 
I K , connechmturtf  recisi  FK,  HK.  * De- 
fervantur iam  fuper  F K,  MK3  reclilinea 
F KL,  H KM  ,ipfi  F G H , vel  ipfi  D,  fimi- 


SCE  hafimilitertf  pofita . Dico  h ac  reftilinea 
Aqualia  effe  ipfi F GH,vel  ipfi  A3eorum^ 
latera  homologa  FK  ,H  K 3 proportionem  habere  datam  re- 
tia B,adreciam  C.  b Cum  enim  angulus  FKH , in  femicir cu 
lo  rectu * fit ; c erunt  rectilmea FKL,HK M, rechlineo  FGH , 
ideoque  & rectilineo  A , aqualia . d Quoniam  vero  efi  , vt 
FI  ,ad  Iit, ita  FK,ad  H K,  ob  Jimilitudinem  triangulorum 
PlK,F  KH:Bfi  autem  Fl3ad  I H , in  proportione  duplicata 
proportionis  rl3ad  IK  fquod  tres  FI3IK , I H ,proporticnales 
fint,  esc  cOroll.propof  S.  huius  lib. ) ac  prepterea  in  proportione 
duplicata  proportionis  laterum  homologorum  FK,H  K.  Item 
& proportio  B,ad  F f Aqualis  propOrticni  FI,  ad  IH,  ex  con- 
firuclicne , j in  duplicata  efi  proportione  proportionis  B,  ad  C * 
ex  defin.  Igitur  eadem  erit  proportio  FK,ad  HK  , qua  B,  ad 
Ci  quandoquidem  ipfarum  duplicati  proportiones  F 1 3ad 
B3ad  F,  Aquales  funt.  Confiat  ergo propofitum . 


D V O B V S datis  refiilineis,  jequale  refti- 
iineum  conftituere,quod  fimile  fit,  fimiliterque 
pofituin  tuiuisredtilineo-dato* 

~7D  D V O rectilmea  data fint  A, 

\ / -r*  (i  & B i quibus  Aquale  Jit  con- 

/ | "7  firuendum  * fimile  fimiliterque 

j / / j J \.  / pofiium  ipfi  C . e Fiat  ipfi  A , 

V / 3)  ?K  aquale  DBF  3 fimile  autem  fi - 

A \ / miltterquepofitum  ipfi  C.  Item 

/ q\  \ / -^5  Aquale  coflituatUrGFH , 

/ \ \/^  fimile  vero  eidem  Cfimihterf 

pofitii. Deinde  reclilinea  DBF, 

G F H, 


GFH , it*  inter  fe  conneclantur  , vt  latera  eorum  homologa 
EF^FH^conftituant  angulum  EFH^eclum^cui  fubtendatur 
recia  EH,  *fitper  quam  defcribatur  recitltneum  IH  E mi- 
le fimiliterque pofitum ipfis  DE FyGFH,hoc  eft,ipfi C.  b Per- 
Jpicuum  autem  eft  EHI,  aquale  ejfe  duobus  D E F , GFH 
atque  idcirco  duobus  A,fy  B.Qued  esi  propojitum  . 

B R E V I V S.  Confiituatur  parallelogrammum  aquale 
duobus  reclilineis  A^  & B,per  ea,  qua  ad propof+s  .lib.  i . do- 
cuimus.c  Si  enim  huic  par allelogrammo  coftruxcrimus  aqua- 
le rectilmeum  EHI^qucd Jimilc fit , firmhttrcfe pofitum  alteri 
dato  reclilineo  C;  confiitutxm  erit  reclilineum  E HI,  aquale 
duobus  reclilineis  A,B,  & fimile  ,fimiliterq3  pofitum  reclili- 
neo C . Quod  erat  faciendum  . 

VIII. 

S I in.  circulo  dure  reite  lines  fe  le  mutuo  fe- 
cuerint : Erunt  fegmenta  vnius  fegmentis  alte- 
rius reciproca. 

I N circulo  A BCD,fe  mutuo  fecent  recia 
AC  jBD, in  E. Dico  fegmenta  A E,  EC.effe  /^\\ 
reciproca  fegmentis  BE^ED:  Hoc  eft,  ejfe  'vt  f \.  j 
AEyitd  B E, it  a E D,  ad  EC:Vel  • vrAE , ad  jj  O 

ED,ita  BE,  ad  EC. d Cum  enim  reclar.gu-  C 

lum  ftub  A E , E C , compreh.-nfum  aquale  fit  re  3 angulo  fiub 
BE,EDycontento ; e erunt  latera  circa  aquales  angulos  rect - 
proca. Quod  eft  propojitum  . 


S I extra  circulum  fumatur  punctum  ali- 
quod , ab  eoquein  circulum  cadant  duz  reftae 
linere  circulum  fecantes  : Erunt  totsc , & feg- 
menta extra  circulum  reciproca. Quodii  ab  eo- 
dem punito  linea  ducatur , qua  circulum  tan- 
gat; Erit  hrec  media  proportionalis  inter  quam- 
libet re£tam,qure  circulum  fecet,  & eius  fegmen 
tum  exterius. 

Extra 


J terti/., 
* l+.fexti. 


* iS.fexti, 
b j / .fexti. 


, 2 i. fexti. 


C {s^\  fe  eant  es  circulum,  in  A,&  B.  Dico  rectas 

J EC,EB.  ejfe  reciprocas rettis  E D , E A: 

Ns^— 1 **  Hoc  e fi, ejfey vt  EC,ad  ED,  ita  E A , ad 

EB:VelvtECyadEAfitaED,adE  B . Ducta  enim  EF, 
tangente  circulum  in F erit reci  angulum  fub  ECyEB,qua- 
drato  recta  E Fy  aquale  Item  reci  angulum  fub  E D,E  Ayei- 
dem  quadrato  retis,  E F , aquale . ignare  & rectangula  fub 
ECSEB)&  fub  ED , EAy  squali  a erunt : b Ac  propter  ea  la- 
tera eorum  circa  angulos  aquales  reciproca . c Quoniam  au- 
tem quadrato  recta  EF»  aquale  eji  tam  reU  angui  ii  fub  E C, 
E B,  quam  reci  angulum  fub  EDyEA ; d erunt  tam  tres  reti t 
EC,EF,EByqudm  tres  ED,EF,  EAS proportionales , atque 
adeo  EF  y media  proportionalis  inter  quamlibet  lineam,  qua 
circulum  fecet , (y Jcgmentum  eius  exterius , Quod  e fi  pro - 


S I dese  recta:  linea:  fefe mutuo  fecuerint,& 
a duobus  earum  terminis  perpendiculares  fibi 
mutuo  demittantur : erunt  duslinea. , quarum 
vna  inter  vnum  terminorum  & feftionem,  alte- 
ra verointerfeftionem,&priorislineg  aflumpte 
perpendicularem  interijeitur , alijs  duabus  eo- 
dem modo  inclulis  reciproca:. 

^ fi  D V JE  recia  AB  yCB,  fe  mutuo  fecet 

'N.  in  B,  fg  ex  terminis  A,  C,  adipfas  de- 

/ mittantur  perpendiculares  A D , qui- 
s'*-*  dem  ad  CByat  vero  CE,  ad  A B,  qua 

perpendiculares  cadent  m AB, C-B-pro^ 
tractas  vitra  B,fi angulus  ABC , fuerit 
'E\_/  ' obtufotiin  ipfas  vere  intrerfum , fi  idem 

angulus  acutus  fuerit  5 vt  figura  indi- 
cant . Dico  rectas  A B,  B E,  ( quarum  prior  interijeitur  inter 
terminum  A.  y&  fccticnem  B ; pofterior  vero  inter  fectionem 

B,& 


I 
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B ,& perpendicularem  CE,quA  nimirum  ad  ipfiam  AB,  af~  j 

fumptam  ducitur ) reciprocus  effe  duabus  C By  BI>y  (qu&  vi- 
ter jimiles  termines  includuntur  ) hoc  efi,ej[e  vtAByad  RC , 
ita  BDyad  BE:Velvt  AB, ad  BD,zta  BC,ad  BE.  Cii  enim 
anguli  ABD,ADB,  trianguli  AB  D,  Aquales  fint  'angulis 
CBEyCEBytrianguli  CBE.  ( N am  ADB,GEB yreczijio. i > 
a & ABDyCBE,ad  verticem  in  priori  figura  Aquales  sinpo-  * / / . trimi, 
fieriori  autem  vnus  & idem  angulus)  erunt  triangula  AB  D, 

CBE,  &quiangula . b Quare  erit  vt  AByad  BD,ita  CB,  ad  -a  f.fixti, 

B E:  Ac  propter  ea  permutando  quoque  yvt  A B,  ad  B C , ita 
BD,  ad  BE  . Quod  efi propofitum  . 

PORRO  eadem  ratione  fegmenta  perpendicularium 
A DyCEyin  pofieriori  figura  fe  mutuo  fecantium  in  E,  erunt 
reciproca.Cum  enim  triangula  AF E , CE Dy  fint  aquiangu- 
lay  c erit  vt  AF.ad  FE,ita  C F,ad  FD:Et permutando  quc~  e ^ fixti, 
que,  vt  AF^ad  CF,ita  FExadFD.  Quod  efi  propofitum . 

x 1. 

I N parallelogrammo,  dua  refla:  lateribus 
parallela:  fe  mutuo  fecantes , diuidunt  paralie- 
logrammum  in  quatuor  paxallelogranima  pro- 
portionalia . 

1 N parallelogrammo  ABCD.dut  Jk.  , , <i- T> 

recta  EF.  GH,  lateribus  AD.DC,  £\- j \ — A F 

j parallele  fe  mutuo  Jecent  in  I . Dic 9 \ \ \ 

I quatuor  paraUelogramma HGjGJ»  1 ^ C 

| BI  .IC.eJfeproportionalia . e Cumemm Jit  .vtEDadl  Ai.fexti, 

' itaEG,adGF : Irem  vt  Eliadi  F ,ita  BI  yttdlC’,'  Erit  eJi. quinti* 
quaque  vt  FG  ,ad GF,ita  BI,ad IC ■ Quod  efi propofitum. 

XII. 

OMNE  quadrilarerum  a duabus  diametris 
fe  mutuo  fecantibus  diuiditur  in  quatuor  trian- 
j gula  proportionalia . 


Divi- 
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Ji . t>  DIVIDANT  diametri  A C , 

\ $£y,fc  mutuo  fecantesin E,  quadrila- 
T r teram  ABCD.  Dico  quatitor  triangu- 

» UAED,  CED,  AEBjCEB,# 

proportionalia  . a Erit  enim  vt  AE,^  B C,  ita  triangulum 
AED .ad triangulum  CED ; & triangulum  AEB,  ad  trian- 
gulum CEB. b Quare  vt  triangulum  AED,  ad triangulum 
CE Dyita  triangulum  AE B^ad  triangulum  CEB . Eadem- 
que  ratione  ofiendes  ejfe,  vt  BEA,  ad  D E A,  ita  BEC ,ad 
DEC; L cum  'utraque  proportio  eadem  fit  proportioni  BE,  ad 
ED.  Confiat  ergo  propojitum . 


'j  I,  quinti. 


IN  triangulo  reGangulo , in  quo  perpendi- 
cularis ab  angulo  redeo  demifla  fecatbafim  ex- 
trema ac  media  ratione,  tria  latera  funt  conti- 
nue proportionalia.Etfitrialatera  trianguli  re- 
Ctanguh  funt  continue  proportionalia, perpeiv 
dicularisad  bafimex  angulo  redeo  demiiia  fe- 
catbalim  extrema  ac  media  ratione. 


1 N recl  angulo  triangulo  A B C,  ex 
A angulo  recio  AAemiJfa perpendicula- 

ru  A D,fecet  bafim  BC,  in  D , extre-  i 
fyr  | ma  ac  media  ratione , fit  que  maius 

vf tr  Jfigmentum  B D;  acpropterea  ex  tbeo- 

& iJ  r emat  e 9 -ad  propof.j-g.lib.i.  latus  AB, 

latere  AC,  maius  . D*C0  tria  latera 
BC,  BA,  AC,  ejfe  continue  proportionalia  . Quoniam  enim 
per  hypotbejin  efi  vt  BC,WBD,/f«  BD yad  DC> d erit  qua- 
dratum ex  BD  ,r  e cl  angulo  fub  BC,CD ,&quale.Eurfus  quia 
ex  coroll.propof.S  .huius  lib.  AC,  me  di  a proportionalis  efi  inter 
BC,CD,  sierit  quoque  quadratum  ex  AC^eidem, recl angulo 
fub  BC,  CD, aquale.  Quare  quadrata  ex  BD,  AC,  tqualia 
inter  fe  erunt, ac  proinde  (*p  recla  itfs.  aquales  erunt . Efi  au- 
tem, ex  coroii.prcpofi 8 .huius  lib . AB,  inter  BC,  BD,  media 

propor- 


* t7ffexti* 


proportionalis. Igitur  eadem  A B , medici  proportionalis  erit 
inter  BC,  AC:  hoc  e fiderit  vt  BC,ad  AB,  ita  A B,  ad  A C. 
Quod  ejl  propofitum  . 

SINT  deinde  tria  latera  B C,  A B,  A C,  in  triangulo 
r e angulo  ABC,«>  ntinue  proportionalia, hoc  effit  B C,  ad 
AB, vt  AB, ad  A C,  demittatur  que  perpendicularis  AD,  W 
bafim  BC.D/Vfl  BC,  feclam  ejfe  in  D, extrema  ac  media  ra- 
tione.Quoniam  enim  efi,vt  BC, ad  A B,ita  AB ,ad  AC : Efi 
autem  vt  BC,ad  AB ,ita  quoque  AB, ad  B D;quod  A B,me- 
dia proportionalis  [it  inter  BC,BD,  ex  corcll. propof  X.  huius 
lib.  a erit  vt  AB, ad  AC,  it  a AB,  ad  BD:  t>  ac  proinde  aqua- 
les erunt  AC,&  BD.  c yt  igitur  AC, ad  CD,  ita  erit  B D , 
ad  C D.  Sed  vt  AC,W  CD,  ita  efi  B C,  ad  AC,  quod  ex 
coroll.propof.X . huius  lib.  A C,  fit  medta  proportionalis  inter 
B CiS3  CD.d  Igitur  erit  quoque  BC,ad  AC, hoc  efi, ad  BD, 
vt  AC,  hoc  efi,vt  BD, ad  CD :ac propter ea  B C,  in  C,  fecla 
erit  extrema  ac  media  ratione . Quod  efi  propofitum  . 

ITA  Qv  E fi Juper  datam  reciam  B C,  confiruendum 
fit  triangulum  reci angulum yuius  tria  latera  continue  proper 
tionaliafint yfecanda  erit  datarecla  B C,  extrema  ac  me- 
dia ratione  in  D.Defcripto  deinde  femicirculo  B A C,  circa 
eandem  d.atam  B C , erigenda  erit  ad  B C , perpendicularis 
DA ,iungend&cf  retia  B A , C A.  Triangulum  enim  ABC, 
recl  angulum  erit , e cum  angulus  B A C,  in  femicirculo  rectus 
fit;  ac  proinde  cum  perpendicularis  AD,  fecet  bafim  extrema 
ac  media  ratione  ; tria  latera  continue  proportionalia  erunt  x 
vt  proxime  demonfiratum  efi . 


'/  / .quinti, 
b p.  quinti, 
tj. quinti. 


lsj.qmnts. 


XIIII 


A DA  T O punfto  in  latere  trianguli  linea 
re£tam  ducere , qug  triangulum  diuidat  in  duo 
fegmenta  fecundum  proportionem  datam. 

SIT  triangulum  ABC,  oporteat  que  a dato  puncto  D,  in 
eius  latere  BC,  lineam  reciam  duc  er  e, que  triangulum  fetet 
in  duo figmenta  fecundum  proportionem  datam  E,  ad  F.  Di- 
vidatur BC,ia  G, fecundum  proportionem  E,  ad  E , cadat  que 

primo 


| a t.fextt . 


1*3  7 -primi. 

c 7.  quinti. 
\i  7.  quinti, 

- i.fexti. 


! 3 7. frbr.i. 

g 7-  3’««'»*. 
^i/.qmnn. 

t.fexti. 
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j\  'f. i A primo  punctum  G,  in  datum  pun- 

j \pf' — 1 #//tw  D, /» prima  figura^duca- 

/ \&N.  / turqtie  recta  DA.  a Quoniam  igi- 

B 3)  C BD  ix  C turefivt  BD, ad T)C,  ita  trian- 
gulum ¥>DA,xd triangulum  CD Afeca.bit  recta  DA,  trian 
gttlum  datum  fecundum  proportionem  datam  B G , ad  GC, 
hoc  e fi.  E , ad  F.  Quod  erat  faciendum . 

CADAT  demde  punctum  G , inter  Q,  &T)  ,vt  in  fe- 
cunda figura.  Ducatur  ergo  recta  D A , cui  per  G,  parallela 
agatur  G H,  coniungaturq \ reBa  D H.  Dico  rectam  D H , 
f e care  triangulum  datant  fecundum  proportionem  datam, 
i hoc  efi,ejfe  trapezium  BDHA,^  triangulum  CDH,  vt  E, 
• j ad  F,feu  vt  BG^/f  GC.  Ducta  enim  recta  GA-,  b erui  trid- 
J gula  H G A,  G EI  D-,  equuli  accura  fint  fuper  eandem  bafin 
i GH  ,0*  inter  eafiem  parallelas  GH,DA . Addito  igitur  com 
; muni  triangulG  CGUfiient  aqualia  triagula  CG  A,  CDH: 

* c Ac  proinde  triangulum  A B C,  eandem  habebit  proportione 

• ad  CGA,& ad  CDH. d Diuidendo  igitur , erit  vt  triangu- 
lum BG  A,  ad  triangulum  CG  A,itatrapeziumF>  D H A, 
ad  triangulum  CDH.  e E fi  autem  BGA yad  CGA,  vt  BG, 
ad  GC.  Igitur  erit  & trapezium  BDHA,^  triangulum 
CDH,  vt  BG,^i  GE,  hoc  efi^vt  TL,ad  F .Quod  efi  propefitu . 

A CADAT  tertio  punctum  G , inter  B , & 

| D^ducaturq3reciaDA,cuirurJhs  per  G,aga 

I/  tur  parallela  GH.  D ico  igitur  rurfus,  rectam 

B (JD  <j  ductam  D H , fecare  triangulum  ABC,  fe- 
1 eundum  proportionem  dat  amF^adF,  hoc  efi,  ejf e triangulum 
j BDH,ai  trapezium  CDHA,x>f  E yad  F.  Ducta  enim  recta 
.'  G A,-  f erunt  ,vt  prius,  triangula  HGA,  GHD,  aqualia  ; 
i addito  que  communi  BGH,  aqualia  fient  B G A , B D H. 

g Quare  erit  ABC,  ad.  BGA  ,vt  ad  BDH  • h Diuidendo  er- 
. go  erit  C G A , ad  BGA  , ita  trapezium  CDH  A,  ad  trian- 
gulum  BDH,-  tfi?  ccnuertendoyVt  BGA, ad  CGA  fit  a BDH, 
ad  trapezium  CDH  A. : Efi  autem  B G A , ad  CGA,  vt 
BG , ad  GC.  Igitur  fy  B D H,  ad  trapetum  CDH  A,  erit 
vt  BG,ad  GC,hoc  efi,vt  E ,ad  F.  Quod  efi  propofitum. 

HIN  C perfpicumn  efi,  quonam  modo  imperata  pars  ex 
triangulo  fit  auferenda  per  lineam  reciam^qra  d queuis  dato 
puncto  lateris  ducatur . Si  enimper  rectam  line  ama  dato 

puncto 
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puncto  ductam  dividatur  triangulum  fecundum  proportionem 
multipli  cem , cuius  denominator  unitate  minor  jit  denomina- 
tor e partis  imperate, , ( vt  fecundum  proportionem  triplam  ,fi 
quarta  pars  imperetur , &c.  ) falium  erit , quod  iubetur  , ut 
manifefium  e [i.  Habebit  enim  tunc  totum  triangulum  ad  feg 
mentum  ablatum  proportionem  multiplicem , cuius  denomi- 
nator aqualis  sft  denominatori  partis  propofita. , cum  priori 
denominatori  proportionis  multiplicis  ajfumpte.  addatur  uni- 
tas ,qu&  ante  deerat , 

X V. 

DATO  redcilineo  fimile  fimiliterque  po- 
fitum  redci  lineum  defcribere, maius,  vel  minus, 
fecundum  proportionem  datam . 


SIT  recHlineum  datum  A , cui fimi- 
le fimiliterque  pofiium  fit  deficribendum 
maius,  fecundum  proportionem  datam  B, 
ad  C. Tribus  rectis  B,C,&  DE,  (fit  au- 


tem D E,  unum  latus  rectilinei  dati  quodcunque ) a tnuenia- 
tur  quarta  proportionalis  F.  De  inde  duabus  DE,  & F , b in- 
ueniatur  media  proportionalis  GH  cfuper  quam  tpfi  A,  de- 
fcribatur  rettilineum  1, fimile, fimiliterque  pofitum  . Dico  I, 
maius  ejfe  quam  A, fecundum  prop  ortionem  datam  B,ad  C. 
Cum  enim  proportionales  fint  tres  recla.  DE,  GH,  & F,erit 
per  coroll.propof  I p.uel  20. libri  huius,  ut  D E,  prima  adF, 
tertiam,hoc  efi,per  confiruclionem,  ut  B,  ad  C , ita  recltlineu 
Afuper  primam  ad  recHlineum  I,fuper  fecundam , ilii fimile 
fimihterej  pofitum  . Quod  erat  faciendum  . 

NON  fecus  dato  recpilineo  A , mi-  aB>- 


nus  recHlineum  I ,defcnbemus , illi fimi- 
le fimilitertfc  pofitum,  fecundum  propor - jy 
tionem  datam  B,ad  C.  V eluti  in  hac  fi- 


'An 


E(i 


Ah 


gura  facium  ejfe  cernit  • Eadem  enimprorfus  e fi  confiruct'to , 
atque  demonftratio, 

FACILE  igitur  ex  his  quadratum  quodcunque  , uel 
aliud  recHlineum  duplicabimus, triplicabimus,quadrupl:ca- 

X K K bimus. 
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bimus , fyc.  Atque  aliud  confiituemus,  quod  jit  illius  dimi- 
diumfuel  tertia pars, vel  quarta , vel  quinta , fyc. feruat a ni- 
hilominusfemper  eadem  reclilineorum  fimilitudme,  quem  ad 
modum  quadratorum  eadem  remanet  jimilitudo.  Si  namque 
proportio  B , ad  C y fumatur  vt  t.  ad  2»  vel  1.  ad  3.  vel  1 . 
ad  f.jyc.Item  vt  2.ad  j.vel  3. ad  t.vel  #.ad  i.jyc.  reliqua 
vero  perficiantur,  vt  prius-,  habebitur  reclilineum  Jimile • fimi - 
lit  er  (fi  defcriptum^quod  propojiti  reclilinei  duplum  exifiet y vel 
triplumyvel  quadruplum , (yc.  Vel  quod  dimidium  erit , vel 
tertia  pars,  vel  quarta,  fyc.  eius , quod  proponitur . 

NON  videtur  autem  cmittendapraxis  Alberti  Dure- 
riyquaipfe  facile  duplicat,  triplicat,  quadruplicat  y fyc.  qua- 
dratumyfeu paraUe-logmmmum  quodcunq-,  oblatum. Ex  hac 
enim  conflruemus  quoque  rectihneum  jimile  yfimilitercfi  de- 
fcriptum  cuicunque  rechilineo  dato,maius^aut  minus,  fecun- 
dam datam  proportionem  quamcunque.  Tametfi  autem  Al- 
b er  tus  huius  pr  axis  nullam  affert  rationem  , fied  eam  fimpli- 
citer proponit inon  multum  tamen  eius  demonjlratio  d pr&ce- 
denti  differt,  vt  mox  oftendemus 


SIT  igitur  qua 
dratumA  BCD, 
quintuplicandii  . 
FroduBo  laterem 
ABy  ad  partes  B, 
quantumlibet,  fu 
mantur  quinque 
partes  ipfe  A By 
Aquales  , apunBo 

Byindpiendoyvfque  ad  E,vt fit  BE,qumtupla  ipfius  AB.  Di 
utfa  deind,e  tota  AE,bifariam  in  Fydeficribatur  ex  Fy  ad  in- 
ternatium F A,  vel  FE  , femicir  culus  AGE  , producatur  que 
latus  BC, ad  circumferentiam  vfque  m G.  Dico  quadratum 
BGHT  yex  BG,  defiriptum,  quintuplu  effe  quadrati  A B CD. 
Erit  enimper  coroll.propof.j 3. huius  lib.B G ^media proportio- 
nalis inter  E B,B  A .Igitur  erit  vt  E B, prima  adBAy  tertia y 
ita  BH,  quadratum  fecund&yad  AC,  quadratum  terti  a , ex 
coroll.propof  2 0.  huius  lib.Eft  autem  EB,per  conflrucUonem, 
ipfius  ABy  quincupla . Igitur  fy  quadratum  B H , quadrati 
ACyqaintupl um  erit , ffnsd  ejl propofitum  * 

QV  O D 
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6£jr  O D fi  recta  B E, fumatur  fextupla  lateris  AB,  erit  • 
& quadratum  r ecfa  BG,  quadrati  ABC  D ,fexiuplum  : Si 
autem  B E,  fuerit  tertia  pars  ipfius  A B , erit  & quadratum 
BHjeriia pars  quadrati  AC, Denique  inquacunque propor- 
tione fumatur  BE,  ad  A B,  eandem  habebit  quadratum  BH, 
ad  quadratum  A C . 

SIT  rurfus  rectangulii  ABCD, 
cui  inueniendum  fit  fimile  fimilit er- 
quepofitum  , quod  duplum  fit  ipfius. 

Ex  latere  AB , producto  fumatur 
B E,  dupla  ipfius  AB.  D iuifa  deinde 
tota  A E,  bifariam  inF  i <&  ex  F , 
defcriptofemicirculo , vt  prius  , & produci  a C B , ad  G,-  erit 
B G , vnum  latus  reci anguli  qu&fiti . §}uare  fi  abf cindatur 
AH, aqualis  ipfiBG,fy per  H, agatur  ipfiBC,  parallela  H I, 
occurrens  diametro  AC, protracta  in  I , perficiatur  que  paral - 
lelogrammum  H K>  z erit  HK,ipfi  B D , fimile fimilit  er  que 
pofitum  i quod  etiam  aio  duplum  effe  ipfius  B D . Cum  enim 
proportionales  finttres  recta  EB , E G,  BA,  ex  corollario  pro- 
pofi  3.  huius  lib.Erit  vt  prius, ficut  EB, prima  ad  B A , ter- 
tiam fit  a rectangulum  H K,fupra  A H , fecundam  (fumpta 
enim  fuit  A H,  ipfi  B G,  fecunda  aqualis  ) ad  rectangulum 
B Dyfupra  tertiam  AB,  quod  e fi  fimile  fimiliterque  defcri- 
ptum.Quod  e fi  propofitum . 

EODEM  modo,fifupra  AB, confli  tutum  fuerit  quod- 
cunque recdilineum , erit  quod  ex  BGfilli fimile  , fimiliterque 
pofitum  defcribitur , ipfius  duplum . Atque  in  hunc  modum 
femper  eam  proportionem  habebit  rectilineum  ex  BG,  ad  re- 
ftilineum fimile  ex  AB  , quam  habere  ponetur  retia  EB , ad 
rectam  3 A, ex  confiruchone . 

P ER  S P I CVVM  autem  efl,  hanc  praxim  vna  cum 
eius  demonflratione  a nofira  antea  tradita  non  differre  , nifi 
quod  hac  fimul  tradit  inuentionem  linea  media  proportiona- 
lis . Hanc  enim  cb  caufam  Albertus  coniungit  in  rectum,  iy 
continuum  lineas  EB , B A , qua  proportionem  habent  da- 
tam , vt  flatim , vna  operatione , mediam  proportionalem 
obtineat,  dyc. 


KKK.  z IN 


a 2+fexti. 
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XVI. 

IN  dato  triangulo  quocunque  quadratum 
defcribere . 


A.  SIT  d* 

/\  A tu  trian- 

r/M.  StTZ, 

t/\  H\c  b/1  I i >c  ST, 

ii  I A.  il  ^ X gulo  quo- 

cunqi  A» 

/ £ ad  B C , 

/ perpendi- 

B H D X C cularis  de 

mittatur 

AD,qu&  intra  triangulum  cadet 3ex  fcholio propof.  j 3.  lib . 2. 
Hac  autem  in  E3ita  fecetur,per  ea,qu&  in  fcholio  propof  1 0- 
huius  libri  do  cuimus3ut  eadem  fit  proportio  AE^adED,qu& 
A D,ad  BC. Deinde  per  E,agatur  FGS  ipf  B C,  parallela  . 
Fofiremo  ex  F,  & Gjpfi  D E, parallele,  ducantur  F H , G 7. 
Dico  FGIH,  recti  lineum  triangulo  A B C , infer iptum , ejfe 
quadratum. Cum  enim  F 6,  ipf  B C3fit  parallela  i erit  ut 
BD,ad  DCyita  FE3ad  EG , ex  fcholio  propof if.hutus  lib.  & 
componendo, ut  BC3ad  DC,ita  F G3ad  E G .a  Sed  ut  D C, 
ad  A Djta  efi  EG,ad  A Ei  quod  per  coroll.  propof.  4.  huius 
lib. triangula  ADCyAEG,fnt f milia. b Igitur  erit  ex  equo, 
ut  BC,ad  ADfita  FG3ad  A E . Quia  vero  per  conflrutlio- 
nem  efi,vt  A D,  ad  B C , ita  A E>  ad  E D , c erit  rurfus  ex 
&quo,vt  BC3ad  BC,ita  F G , ad  E D : Efi  autem  B C3ipfi 
B C^qualis,  immo  eadem  . Aequalis  igitur  efi  &F  G , ipf 
ED.  Quare  cum  F G ,ipf  H l E D3ipfs  F H , Gl,  aqua- 

lis exifiat  i Erunt  quatuor  latera  FG,GI}1H,  HF>  aqualia 
inter  fe. e Et  quia  anguli  EDH , FHD3  duobus  rectis  Aqua- 
les fient:  Efi  autem  E DH^per  confiru  Itionem  xr  e cius erit 
F H D,reclus.  Quocirca  per  ea,  qua  ad  defin.  l.lib.z.demon- 
firauifttus, & reliqui  anguli  HFG,FQI >GIH,  reHi  funt  in 


■2  2. quinti. 
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par  ali  elogrammo  FG1H  ; Ac  propter  ea  FI, quadratum  efl. 
Quod  efi  propofitum . 

NON  fecus  idem  problema  abfoluemM , ft  datum  trian- 
gulum fuerit  retlangulum,  vel  obtufangulum , dummodo  ex 
angulo  recto,  vel  obtufo  perpendicularem  demittamus , vt  in 
pofterioribtu  duobus  triangulis  apparet . Ita  enim  femper  ca- 
det perpendicularis  ADyintra  triangulum , ex  fcholio  propof. 
iq.lib.2. 

Qv  O D fi  in  triangulo  rtcl  angule 
quadratum  defcribere  libeat  -,  ita  vt  duo 
eius  latera  duobus  trianguli  lateribus  cir 
ca  angulum  rectum  nitantur  i diuidemus 
perpendicularem  AB yin  D,ita  vt  eadem 
fit  proportio  A D ,ad  D By  qua  AB,  ad  J> 

BC,&per  D,  quidem  ipfiBC, parallela 
ducemus  DE-,per  E,  vero  ipfi  AB,  aliam 
parallelam  EF . a Quoniam  igitur  efiyVt  !&■  Jr  C 
BC,adAB,tta  DE, ad  AT)-,  quodtria- 
gula  ABCyADEyfimilia fintyper  coroll.  propof.  4.  huius  lib. 
E fi  autem  per  conftruliionemyVt  AB,  ad  B C,  ita  A D , ad 
DB  , b erit  ex  &quo,vt BCyad  BCyita  DE,ad  DB:  Efi  au- 
tem BCyfibi  ipfi Aqualisyimmo  eadem.  JEqualis  igitur  cfl  & 
D-Eyipfi  DB. Quare  vt  prius,  DEF  Byquadratum  efi. Quod 
efi  propofitum  . 

V E RV  M hocproblemate  Commandini  multo  ingenio - 
fius  efi  id yquod  f equitur . 

XVII. 

INTRA  datum  quadratum , aliud  qua- 
dratum defcribere  in  data  proportione . Opor- 
tet autem  datam  proportionem  dupla  non  elfe 


* +.  fexti. 

\>  2 2. quinti. 


maiorem  . 

SIT  quadratum  ABCD  , intra  quod  defcribendum  fit 
quadratum yad  quod  habeat  quadratum  ABCD , proportio- 
nem eandem, quam  recla  E,  ad  retiam  F y quacunque  ea  fit9 
dummodo  maior  non  fityqudm  dupla.  Na  fi  latera  quadrati 
X K X 3 fecentur 
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fecentur  bifariam,  punclaqUe  diuifionum  reclis  umeantur  li- 
neis,inferipum  erit  quadratum  intra  aliud 5 vt  ad finem  lib . 
•f.  demonflrauimus , idem  eum  eo  centrum  habens  . Ut  quia 

. circulus  intra  quadratum  ABCD,  defer iptus 

e fi  quadrato  iUi  infer  ipto  circum  fer  iptus,  vt  in 
hac  figura  perjfiicuum  efi  5 erit  quadratum  ! 
A BC  D,  illius  quadrati  inferipti  duplum  , ex 
fcholio propofy 9. lib. ^-.Cum  ergo  minus  quadra 
tum  intra  quadratum  ABCD,  deferibi  nequeat ^quam  il- 
lud^cuius  circulus  cir  cum feriptus  latera  quadrati  ABCD  s 
tangit,  vt  patet -.liquido  confiat, quadratum  ABC  D , ad  nui 
lum  quadratum  inferiptum  proportionem  poffe  habere  dupla 
maior  emisit  igitur  dataproportio  E,  ad  F , minor  quam  du- 

5 , . . , pla-,nimirum fefquialtera.  Inue - 

•p  r— : 1 niatur  ex  propof.  1 5 . huius  fchol ij 

D quadratum,  ad  quod  habeat  da- 

fifi/l  \ tum  quad,ratum  ABC  Dfiropor 

f f A \ tionem  datam  E^ad  F . Er  it  que 

( R ji — - — 1 q J 1 eius  femidiameter  maior  5 quam 

j / j femidiameter  quadrati,  cuius  cir 

fS/  culus  circumfer  iptus  latera  qua- 

B C drati  ABCD  angit,  quod  rumi 

rum  quadrati  ABC  D ,fubduplu 
efiyVt  diximus,  minor  vero  femi- 
diametro  quadrati  ABCD . Igitur fi  ex  ce?itro  G , quadrati 
dati  deferibatur  circulus  aqualis  ei,  qui  circainuentum  qua- 
dratum defcnbitur^fecabit  is  latera  quadrati  AB  C D , in 
punclis  H,I,K,L,M,N,0,P.Iungantur  recla  H K,  K M, 
M O , OH^reliclis  quatuor  punclis  I,L,N,Pj  in  medio  . Dico 
HKMO  , effe  quadratu  in  circulo HIKLMN OPfiefcriptu, 
atque  adeo  aquale  ei,  quod  inuentum  efi  , ita  vt  quadratum 
A BCD,  ad  quadratum  HKMO  fi  ah  e at  datam  proportione 
E3ad  F.  De  fer  ipto  ,n.  circulo  circa  datu  quadratu  ABCD, 
ex  cetro  G,  duci  is  (fi  ex  G, ad  later  a AD,  AB,  perpediculari- 
bus  GQ2  GR,  z fella  erunt  tam  recla  A D,ABy  quam  retia 
HI  ,OP,  bifariam  in  QKR.Et  quia  AD,  AB, aquales  funt), 
aqualiter  di  flabunt  a cetro  G,proptereafi  (fi  HI,OPiaqua- 
liter  ab  eodem  centro  difiabunt . c Quare  aquales  erunt  HI , 
QP,  ideo  fi  (fi  earum femijfes  QH,QI,R0,RP  , inter  fe  erunt 

aquales.  1 


2 q.  tertij . 


b 14. tertij. 
c l^.tsrtij. 


aquales . Sunt  autem  & femijfies  QA,QDyRAy  RB,  Aqua- 
lium laterum  aquales . Igitur fi  ili  & ab  his  demantur  ,reliqu  a 
erunt  aquales  HAfiDI,  PAyOB.  Eademefe  rationeyfi  ducan- 
tur a Ua  perpendiculares  ad  latera  BCyC  D ,ofiendetur  Aqua 
les  NByMCyLCyKDy  <&  inter fie,  & illis  quatuor  HA  ,DI , 
PAyOB.Item  quia  aquales  fiunt  HIyOP,fi  addantur  Aqua- 
les I D,PA,fient  tot  a Aquales  H DyAO:  A tty  eadem  de  cau 
fia  Aquales  erunt  BM,  K C,  & inter fie , & illis  duabus  H D» 
AQ .Itacfoquia  duo  latera  AO,  AH,  duobus  lateribus  D Hy 
DK,  AquaUa  fiunt y angulo  sq^  continent  Aquales , nimirnm  re- 
ctos s a erunt  & bafies  H KyHO,  Aquales  . Eodemfy  modo  de- 
monfirabutur  KM,MO,  Aquales  & inter fiey&  duabus  HKy 
HO  . JEquilatera  ergo  e fi  figura  HKMO  . Dico  &recl  un- 
gulam eJfie.Cum  enim  latera  H K,KM,MOy  OHy  Aqualia 
finty b erunt  & quatuor  arcus , quos fiubtendunt,  aquales  y ac 
proinde  Quadrantes  erunt . Semicirculi  ergo  fiunt  OH  K , 
HKM,  KMO,  M OH,  c ac  proinde  quatuor  anguli  H , K , 
M,  O, in  illis  femicir culis  recti  erunt. Igitur  HKMO , qua- 
dratum e fi  , atque  adeo  tnuento  quadrato  Aquale,  cum  idem 
circulus  "jtrumque  circum fcrib  at. Ctr  culus  enim  H K M O y 
deficriptus  efi  ad  interuaUum  fiemidiametri  circuli  inuento 
quadrato  ctr cumfcripti. Quod  efipropofitum  . 

XVIII. 

SI  ad  diametrum  circuli  in  extremis  punitis 
dux  perpendiculares  excitentur,  & ab  eifdem 
extremisper  vnum  idem  que  punicum  circum- 
ferenti* dux  alias  reitas  circulum  decantes  du- 
cantur , occurrentes  duabus  perpendiculari- 
busjerirreitangulum  comprehenliim  fub  vtra- 
libet  iecantium,& eius  fegmeto  interiore  , qua- 
drato diametri  asquale . 

HJEC  propcfitio  efi  Cardani  lib.  i 6.  de  Subtilitate  eap.  j. 
ficut  &yquA fiequitur.Vtramfy  aut  e demonfirauit  Io.  Bafti- 
fia  Benedicius  . S:t  ergo  circulus  ABCy  cuzus  diameter  BC , 

K K K + ad 
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ad  quam  in  B, C, excitetur  duA 
perpendiculares  BD  , C E , ac 
per  ajfumptum  quoduispunBu 
A,  in  circumferentia  ex  eifdem 
punBis  B,C,  eduli  a re  51  a B A> 
C A , fecem  perpendiculares  in 
E,  D.  Dico  tam  r e B angulum 
fub  E B , B A, quam  fub  DC, 
C A,  quadrato  diametri  B C , 
aquale  ejfe  ■ Quoniam  enim  in 
triangulo  r e B angulo  B C E,  ex 
angulo  reBo  C,demijfa  efl  C A^ad  bafin  B E,  perpendicula- 
ris i a quod  angulus  BAC , in femicirculo  reBus  fit : erit  ex 
coroR.p ropof.8. huius  lib.BC^media  proportionalis  inter  EB , 
B A. Quare'0  reB angulum  fub  extremis  EB,BA , Aquale  erit 
quadrato  medi  a B C . Eademque  ratione  eidem  quadrato 
Aquale  erit  reB  angulum  fub  DC,CA:  propter  e a quod  B C , 
media  quoque  proportionalis  efl  inter  D C , C A , ex  eodem 
coroR.proptf  8 .huius  lib  .Confiat  ergo  id,  quod  proponitur . 

XIX. 

S I in  circulo  dus  diametri  fefe  ad  rectos  an- 
gulos fecent , & ab  vnius  extremo  pundto  recta 
ducatur  vtcunque  fecans  circumferentiam , & 
alteram  diametrum  fiue  productam , fiue  non 
proditocam  ; erit  reftangulum  comprehenfum 
fub  duobus  Tegmentis  huius  lineas  dudtas,  quo- 
rum vnum  inter  extremum  pundtum  prioris 
diametri,  & fecundam  diametrum,  alterum 
vero  inter  idem  punctum  extremum , & circu- 
ferentiam  interijcitur , squale  quadrato  intra 
circulum  defcripto . 

I N circulo  ABC  D,  cuius  centrum  E,  fecent  fe  ad  an- 
gulos reBos  duA  diametri  AC,BD, ducatur (f  ex punBo  Dyre 
Ba  vtcunque  D F , fecans  diametrum  AC  , in  F , cir- 

ferenttam 
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cumferentiam  in  G.  Dico  re- 
ti angulum  fub  FD,DG , qua- 
drato intra  circulum  de  feriato 
ejfe  aquale.  Ductis  enim  retiis 
D C , C G , erunt  triangula 
DCF,DCGys.quiangula  in- 
ter f e . Nam  angulus  C D F > 
co  munis  e fi,  & angulus  DCF , 
angulo  D G C , aqualis  ; a ac 
proinde  & reliquus  DFC,  re- 
liquo D C G , aqualis  . Quod 

autem  anguli  DCF  ,DGC , aquales Jint , ita  ojlendcmus . Si 
punftum  quidem  F ,eji  intra  circulum b erunt  anguli  DC F, 
T)GC,inji flent  es  quadrantibus  aqualibus  AD,  DC,  aqua- 
les : Sivero  punctum  Fyejl  extra  circulum,  duci  a refla  AD, 
c erunt  anguli  DAC,  DCA,  inf flentes  quadrantibus  aqua- 
les :d  Sed  tam  DAC,  DGC,  e qudmDC.  A fDCV, aquales 
funt  duobus  reclis . Igitur  ablatis  aqualibus  DAC,  DCA, 
reliquilDGC , DCF,  aquales  quoque  erunt . Quam  ob  rem, 
cum  triangula  DCF,D  C G,  aquiangtilafint  ,•  ‘ erit  ut  D F, 
^DC,^DC,^DG  : hoc  ejl , tres  linea  DF,DC,  DG, 
continue  proportionales  erunt . ° Igitur  reti  angulum  fub  ex- 
tremis DF,DG, aquale  efl  quadrato  media  DCyhoc  efiyqua 
drato  intra  circulum  deferipto,  cum  D C , latus  fit  quadrati 
circulo  inferipti , ut  confiat  ex  propof.C.  lib.  4 Quod  t fl pro - 
pofitum—j . 

ALITER.  "Duci  a retia  BGih  erit  angulus  BGD  , in  fe- 
micirculo  reflus-,atque  idcirco  duo  triangula  B G D , DEF, 
cum  habeant  angulos  rectos  BGD, DE  angulum  BDG, 

uel  EDF,  communem , * aqui  angui  a erunt.  k Igitur  erit , ut 
DF,adDE,ita  DB  ,ad  D G 1 Reclangulum  ergo  fub  D F , 
F)Gyaquale  erit  reti  angulo  fub  DB , D E.  m Sed  retlangulo 
fub  DB,DE,  aquale  efl  quadratum  retia  AD,  hoc  efty  qua- 
dratum circulo  inferiptum  s propterex  quod  ex  coroU.propof.f . 
huius  lib.  AD , media  proportionalis  efl  inter  DB,  DE yut  pa- 
tetyfi ducatur  retia  AB.  3 Fiet  entm  triangulum  reclangulu 
B AD,  & ex  angulo  recto  perpendicularis  demtffa  erit  A E . 
Igitur  & reclangulum  fub  D E,  D G,  eidem  quadrato  retia 
AID,  aquale  erit . Quod  efl propofitum  . 


DATO 
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X X. 

DATO  circulo  , & duobus  punctis  fiue 
extra  circulum,  fiue  intra,  dummodo  neutrum 
fc  in  circumferentia ; pereapunfta  duas  redtas 
ducere  ad  aliquod  vnum  pundtum  circumferen 
tia:,ita  vtredta  coniungens  duo  pundca,quibus 
dusf  illat  redta:  circumferentiam  fecant , paral- 
lela fit  redcs  data  duo  pundta  connedeenti. 

^ HOC  problema  non  minus  acutum  quam 

"v  curiofum  in  tres  propojitiones  Pappus  diflri - 
^ / j \.  \ buir.quod  nos  in  o vnam  redigentes  multo  cla- 

" \/  rnls  demonfir abimus  . Sit  ergo  circulus 

| 'V— ^'"P  A BCD,& primum  duo  data  puncta  E , F , 

■p — ^ extra  circulum , qua  per  rectam  E F,  conmn- 
s gantur . Si  igitur  ex  E,  F,  ducenda  fint  recta 
ad  aliquod  punctum  concaua  circumferentia.,  s&c.ita  agemus. 
Ex  E,  ducatur  recta  E B,  tangens  circulum  in  B , & d,uabus 
EF , E B, tertia  proportionalis  inueniatur,  cui  aqualis Jit  E G, 
cadatque  primum  G ,punctum  inter  E,  Jgp  F,  quod  fit  ^quando 
E F j maior  efi , quam  E B . Ducta  igitur  G C , recta  circu- 
lum tangente  in  C,  'verfus  priorem  tangentem  E B 5 d,ucatur 
ex  E,  per  C,  recta  fecans  concauam  peripheriam  in  A , iun - 
gaturfi  recta  A F 3 fecans  circumferentiam  in  D.  Dico  du- 
ctam rectam  C D,  ipfi  EF  , parallelam  ejfe . Quoniam  enim 
tres  recta  E F ■>  E B , E G , continue  proportionales  funt , 

! a / yfexti.  a erit  reti  angulum fub  EF , E G •>  quadrato  ex  E B 5 aqua- 
\ j,  3 6, tertii,  le  : °Ejt  autem  eidem  quadrato  ex  E B , & quale  reti  angu- 
lum fub  E A , E C . Igitur  re  ti angulum  fub  EF  , E G ,re- 
ct angulo  jub  EA,  E C , Aquale  erit : ac  proinde  ex  Jcbolio 
prcpcf. qfj.lib.  3 .per  quatuor  punita  A,  C,  G,  F , circulus  de- 
c 2 2. terti],  fcnbi  poterit . c Duo  ergo  anguli  C A F , C 6F,  oppojiti  in 
quadrilatero  A C G F,  intra  eum  circulum  defcripto  aqua-. 
d j ? .primi,  les  funt  duobus  rectis ideoque  duobus  angulis  ad  G ,d  qui 
duobus,  etiam  rectis  aquales  funt,  aquales.  Dempto  igitur 
e 3 2 .terti],  communi  CGF,  erit  reliquus  C G E ^reliquo  A,  aqualis:  e Efi 
aut  e & angulus  D C G,angulo  Afin  alterno fegmeto  aqualis . 
j Igitur  ! 
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Tgituf  anguli  D C G , C G Ey  inter  fe  aquales  erunt , atque 
ideo,  cum  fint  alterni , a recla  CD,EF, parallela  erunt.  Qupd 
efl  pro  pofilum — > . 

CADAT  deinde  puncium  G , in  puri - 
clum  F . quod  accidit,  quando  E F , ipfi  EB , 
aqualis  efl . Ducla  igitur  rurfus  recla  G C , 
cir  culum  tangente  in  C j ver fis  priorem  tan- 
gentem E B , ducatur  ex  E, per  C , recla  con- 
cauam  peripheriam  fecans  in  A , i ungatur  cf 
recta  A F , fecans  circumferentiam  in  D * 

Dico  rurfus  ductam  re  clam  C D , ipfi  E F , ejfe  paraUclam. 
Quoniam  enim  aquales  funt  E B , E F ;b  eflque  re  cl  angu- 
lum fub  A E 3 E C , quadrato  ex  E B $ aquale:  erit  quoque 
idem  recl angulum  quadrato  fub  E F , aquale  * Quare c Ji 
circa  triangulum  AC  F , circulus  deferibatur  $ cum  eum  fe - 
c et  re  51  a E A * reFta  autem  E F , eidem  applicetur , A tanget 
recla  EF^eum  circulum . e Angulus  ergo  E F C,  angulo  A, 
in  alterno  fegmento  illius  circuli  aqualis  erit : { Efl  autem  & 
angulus  FCD,  eide#}  angulo  A , in  alterno  fegmento  circuli 
ABCD,  aqualis.  Igitur  aquales  inter  fe  erunt  anguli  EFC , 
FCD:  qui  cum  fint  alterni , § erunt  recla  CD^EF,  par  alie* 
U.  Quod  efl  propofitum . 

CADAT  tertio  puncium  G , vitra 
F.  quod  contingit,  quando  E F , minor  efl 
quam  E B . Faci  a igitur  eadem  conflru- 
Elione , quoniam  tres  reEla  E F , EB,EG , 
continue  proportionales funt,  h erit  recl  an- 
gulum fub  E F , EGj  quadrato  ex  E B , 
aquale : 1 Ejl  autem  eidem  quadrato  ex 
EB,  aquale  recl  angulum  fub  A E C • 

Igitur  reciangulum  fub  EF > EG,boc  efl, fub  EG,  E F,recxan- 
gulo-fub  EA,  EC  ^aquale  erit:  ac  proinde  ex  fcholio  propof.qC. 
lib.q.per  quatuor  puncl A A, C>F ,G, circulus  deferibipoterit . 
k Duo  ergo  anguli  A^Gjn  eodem  fegmento  CAGF,  illius  cir- 
culi 5 cuius  chorda  ejfet  ducta  recla  CFjnter fe  aquales  er  ut: 

1 Est  autem  angulus  GCD,  angulo  A ■,  in  alterno  fegmento 
dati  circuli  ABCD,  aqualis.  Igitur  idem  angulus  GCD, 
angulo  G ^aqualis  erit:  ac  proinde,  cum  duo  hi  anguli  fnt  al- 
terni,™ parallela  erunt  C D,EF. Quod efi propofitum. 

SI 


1 2/. trimi. 


b qd. tertij. 

c s. quarti. 

6 q g. tertii*  - 
e q 2 . tertij * j 
< qafterttj*  j 

o 27. primi. 


h 1 7-fexti. 

1 q 6.  tertij » 

k 2 /.tertij* ; 
1 q 2. tertij  * | 

™27.prirzfs,> 


i*  /7.  fex/i. 
F %G.tertij, 


i*  2 t.tertij. 


'17. primi. 


I fS.qaxtU. 
\t37.tertij. 
j t ie-tmq.j 
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S I vero  ex  eif  dem  punitis  datis  E , F * 

Educenda  fint  dua  retia  ad  aliquod  pun- 
itum conuexa  circumferentia  j qua  pro- 
ducta fecent  concauam  peripheriam  in 
duobus  punitis  ^ ita  vt  retia  per  eatran- 
fiens  fit  parallela  reit&  puncta  E,  F,  con- 
su  q nectenti , hoc  modo  procedemus . Ducta 

recta  EB,  circulum  tangente  in  B , inue- 
niatur  duabus  rittis  EF,  EB , tertia  proportionalis  EGyCadat- 
que primum  G, punctum  inter  E,F.  Ducta  igitur  ex  G, retia 
G D , tangente  "circulum  in  D,  non  tamen  verfus  priorem  tan- 
gentem E B 3ducatur  ED, fecdns  circumferentiam  in  Cypun- 
ito, per  quod  recta  eijciatur  ex  F , fecans  circumferentiam  iii 
A. Dico  rettam  AD, ductam  ejfe  recta  EF yparallelam. Quo- 
niam enim  tres  recta  EF,EB,  EG,  continue  funi  proportiona- 
i.  les , 3 erit  r e ct angulum  fub  EF,EG,  quadrato  ex  EB  , aqua- 
'f.  le:  b E fi  autem  & ‘r  octangulum  fub  ED,  EC,  eidem  quadra- 
to ex  EtE>,  aquale  . Igitur  aqualia  inter  fe  erunt  relt  Ungula 
fub  EF,  EG,  & fub  ED,  EC  :ac  proinde  ex  fcholio  propof  g G . 
lib.  g .per  quatuor  puncta  C,D,F,G,  circulus  defcnbipotefi  • 
'j.  c D uo  ergo  anguli  CDG,c^  F yin  eodem  fegmento  C D F G, 
illius  circuhycuius  chorda  effet  ducta  retia  GGyinter  fe  erunt 
ij.  aquales.  6 E fi  autem  angulus  C D G , angulo  A,  in  alterno 
fegmento  dati  circuli  ABCD,  aqualis.  Igitur  & angulus  F» 
\'u  angulo  A , alterno  aqualis  erit , ' ideoque  parallela  erunt  AD, 
E F . Quod  e fi  propofitutn . 

CADAT  deinde  punitum  G,in  F.  D u- 

ecta  igitur  rurfus  recta  G D , tangente  circu- 
lum in  D,non  tamen  verfuspriorem  tangen- 
te iem  EB,  ducatur  recta  ED, fecdns  circumfe- 
rentiam in  Cypunttoyper  quod  recta  dutia  ex 
^ p — Fyfecet  circumferentiam  in  A. Dico  ductam 
retia  AD,  retia  EF, parallela  effe . Gu  enim 
aquales JintEE,  EF,  (quod  (it  EF  ,ad  EB,«^  EB,adEF.Jerut 
earum  quadrata  aqualia  : E fi  autem  reti  angulum  fub  ED, 
EC,  quadrato  ex  E B , aquale . Igitur  (y  quadrato  ex  E F. 
*/ 1 Quia  ergo , f fi  cirta  triangulum  C D F,  circulus  de  fer  tbafur, 
'/j  reB a ED, eumfecdt,  & EF,  applicata  efi,  ? tanget  EF, eum 
* I tir culum.  h Angulus  ergo  E F G , angulo  F D E > in  alterno 
I fegmento 


fegmento  eius  circuli  aqualis  erit:2  Efi  autem  angulus.  FDE, 
angulo  Afin  alterno  fegmento  circuli  ABCD,  aqualis . Igi- 
tur & angulus  EFC. xetdem angulo  A , alterno  aqualis  erit . 
b Quare  parallela  erunt  AD, EE.  Quod  eft  propofitum  . 

C A D AT  tertio punftum  G, ultra  F. 

E acia  ergo  eadem  cofiruftione , cum  tres  re - f 

c?^EF3E  B,  EG,  fint  continue  proportiona-.  1 yjP 

les , c erit  re  ft  angulum  fub  EF , EG ,fiue fub  J \ 

EG9E¥yaquale  quadrato  ex  EB:d  Efi  au-  A\/\  \ 

t em  eidem  quadrato  aquale  re  & angui  fi fub  ^ P G 

ED,  EC.  Igitur  recldgulum  fub  EG , EF, 
r eft  angulo  fub  E D , EC  , aquale  erit  ,•  proptereaty  ex  fcholio 
propof.q 6. lif.g  .circa  quatuorpuufta  C,D,G,F,  circulus po- 
tefi  defcribi.  e Duo  ergo  anguli  EDG,CFG,  oppo/iti  in  qua-, 
drilatero  CDQ¥, intra  eum  circulum  defcripta  aquales  erut 
duobus  reftiS)  ac  proinde  aquales  duobus  angulis  ad  F,  f qui 
etiam  duobus  funt  reftis  aquales  . Dempto  ergo  communi 
CFG, reliquus  CDG, reliquo  CFE,  aqualis  erit : g Efi  au- 
tem angulus  GDC,  angulo  Atin  alterno  fegmento  dati  circu- 
li ABCD, aqualis . Igitur  & angulus  CFE,  eidem  angulo 
CADyalterno  aqualis  erit ; * atque  idcirco  parallela  erunt 
AD,EF  .Quod  efi  propofitum , 

5 E D fmt  tam  data  punfta 

E,  F, intra  circulum  A B CD-  A » A®  n 
Dufta  refta  AG>per  E,vtcun- 

que,inueniatur  tribus  reftisEF^  R ' f / \ ]\  / 'E  \ | 
E AjEG,  quarta  proportionalis,  xV  v \/ 

cui  aqualis  fit  EH  , ducatur  que  C 

H B , circulum  tangens  in  B.  G 

Dufta  enim,  refta  ex  B , per  E , 

fecante  circumferentiam  in  D, & ex  D,  per  F,  refta  fecante 
circumferentiam  in  C;dicoduftam  reftam  B C,  parallelam 
effere  ft  a EF  .Quia  enim  ita  eft  EF,  ad  EA  ,vt  EG,  ad  E H,- 
i erit  re  ft  angulum  fub  EF,EH , aquale  r eft  angulo  fub  EA, 
E G;  k Efi  autem  re  ft angulum  fub  EA,EG,  aquale  refta.  •>- 
gulo  fub  ED^EB. Igitur &r eft angulum fiib  EF,EH,e/«V  i 
reftangulo  fub  ED,  E B , aquale  erit : ac  propter  e a ex  fcholio. 
propof  gslib.g. circa  quatuor punfta  B,H,D,F,  circulus  po- 
terit defcribi. 1 Quare  dtl°  anguli  HBD,^r  DFH,  in  eodem 

figmen- 


! *3  2. ter tif,\ 


b 2 7. primi  A 


c 1 7-fexti. 
d J(T  ,terty\ 


I e 2 2.  terti». 
f 1 3. primi. 
2 gi.tertij. 


h 27. primi.  J 


I1  iC.fexti. 
W$7dertif\ 
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o2.tertfi 
b 2$, primi, 


fiegmento  DF  3 illius  circuli , cuius  chorda,  effet  ducta  re- 
cta 33  H, aquales  erunt,  a E fi:  autem  angulus  HBD , angulo 
C,  in  alterne  fegmento  dati  circuli  ABCD  , aqualis . Igitur 
angulus  33  FH,  angulo  eidem  C ^aqualis  erit^externus  in- 
terno. b Parallela  ergo  fiunt  recta  BCfilF.Quod  esi propofitie. 

Qv  O D fi  contingat, tangent  em  HB, cadere  in  punctum 
G,  non  erit  ducenda  alia  linea  B Dfied  A G’,  qua  in  principio 
ducta  efi , propofitum  concludet  J vt  perjfiicuum  efi  in fecun- 
da figura , 

X>  E M I R A B I L I N A T V R A 
lineae  cuiufdam  infiexce,  perquam  & in  circulo 
figura  quotlibet  laterum  aequalium  inferi- 
bitur,  & circulus  quadratur  , & plura 
alia  fcitu  iucundifsima  per- 
ficiuntur , 

FORTE  fiuperiori  anno  incidi  in  librum  4 • Pappi  Ale- 
xandrini^ bi  lineam  quandam  injlexam  explicat,  quam,ut 
ait,  Tinofiratus,  & Nicomedes,  & nonulli  iunicres  excogita- 
runt ad  circuli  quadraturam,  i deo  fi  ab  officio  'jiTge/ypytfv&ec 
ab  eifidem  appellata  cfi,d  nobis  eadem  de  caufia  Quadratrix 
dicetur . Quanquam  autem  pr adi  oli  auctores  huiufimodi  li- 
neam canentur  deficribere  per  duos  motus  imaginarios  dua- 
rum rectarum , qua  in  re  principium  petunt , vt  propter  ea  d 
Pappo  reijciatur,tanquam  inutilis,  & qua  defcnbi  non  pojfiti 
nos  tamen  eam  fine  illis  motibus  Geometrice  deferibemusper 
inuentionem  quotuis punctorum, per  que,  duci  debeat , quem- 
admodum in  deferiptienibus  conicarum fiectionum  fieri  folet . 
Nane  inuentionem  Epilogi  loco  huic fiexto  libro  adiungendam 
effis  ce  fuimus  spropterea  quod  beneficio  huius  linea  problema- 
ta Geometrica  fcitu  per iui  unda , <&  qua  ad  huncvfque  diem 
defiderata  fiunt  fiurtima  facilitate  conficiuntur.  Id  quod  ad fi- 
nem lib, 4- f adures  nos  hoc  loco  recepimus.  Etfi  autem  ibidem 
Quadraturam  circuli  diximus  d nobis  differri  in  librum  de 
m erifurdticmbus  magnitudinii  , 'vifium  tamen  efi, eam  breut- 
ter  hic  attingere  , reficiendo  pleniorem  eiufdem  Quadratura, 
trattatlomm  in  euiti^quem  diximus,  librum . Sic  ergo  defer  i-* 
ptto  ivfrei  QfiadyatYicisfiVti 

.......  _ IN 


I N quadrato  A B C D , ^ g- 

defcribatur  quadrans  B D . Si 

igitur ^ vt  volunt  inuentores  li-  *;/  

ne&  Quadratricis  > tam  femi-  ^ . .V  -=' \ 

diameter  AD,  aquabiliter  fer-  V , - v\ . . , , 

ri  intelligatur  circa  cetrum  Ay.  --  - V * \. . . 

quam  latus  Jupremum  C D , _ ....  *;*■** 

deorfuni—j'  verfus.  aquabiliter  - \V 

quoq ita  vt  quo  tempore  pun-  y ‘ “ ^ 

clum  D}  circumfer  etiam  DB , ‘p’  ~ ‘ * JN 

vniformt femp  er  motu  per  cur-  1 

rit^eodem  recta  DC,  vniformt  etiam  motu  defcendens  ad  la- 
tus A Byperueniat y fic  tamen,  vt  perpetuo  lateri  A B,fit  paral- 
lela, & cum  lateribus  A D,BCy  angulos  reclos  efficiat ; Jeca- 
bunt  fe  continue  femidiameter  in  circumferentia  D B,  cir- 
cum alia,  recta  DC^deorfum  lata,  in  pungis  , que.  lineam 
Quadratricem  defcribent , hoc  efi,perqu&  linea  Quadr  atrix 
tranfbit , cuiufmodi  efi  linea  inflexa  DE.  Sed  quia  duo  iflt 
motus  vniformes  , quorum  vnus  per  circumferentiam  D B, 
fit , & alter  per  line  as  reclos  D A , C B , effici  non  pojfunt , 
nifi  proportio  habeatur  circularis  linea  ad  rectam  , merito  a 
Pappo  defer iptio  hac  reprehenditur  : quippe  cum  ignota  ad- 
huc fit  eaproportioy  (f  qu&  per  hanc  lineam  inueftiganda  pro- 
ponatur . Quare  nos-  Geometrice  eandem  lineam  Quadr  a- 
tricem  defer ibemus  hoc  modo  _ Arcus  D B , in  quotuu  partes 
aquales  diuidatur , & latus  vtrumque  AD,BC,  int otidem 
aqualis  partes . Facillima  diuiflo  erit , fi  & arcus  D E,  & 
utrumque  latus  A D yB  C ,fecetur primum  bifariam  , de- 
inde vtrdque  femiffis  iterum  bifariam  , 0*  finguU  rurfum 
partes  iterum  bifariam , atque  ita  deinceps  , quantum  li- 
buerit . Quo  autemplures  extiterint  diuiflones  , eo  accura- 
tius Quadratrix  linea  aeferibetur  .Nos  ad  confuflonem  vi- 
tandamfecuifnus tam  arcum  D B , quam  duo  latera  AD  , 
B C,in  8. partes  aquales. 

DEINDE  bina puncla  laterum  AD  3 BO,  s. qualiter  di- 
flantia  a latere  D C,  vel  A B^coniungantur  lineis  rectis  occul 
tisyatq3  ex  cetro  A , alias reciss  occulta  ad fingula  diuifionum 
tuncla  Quadrantis  DB,  extendatur.  Vbi  enim  ha  reclz  prso- 
'SS  rectas  interfecabttnt,pri?napr:mdffiecundafecund.Z  y &c. 

per 
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per  ea  punitu  Quadratrix  linea  congruenter  ducenda  ejl,  ita 
vt  nonfit  finuoja  ,fed  aquabiliter  femper  progrediatur  nul- 
lum efficiens  gibbum  , aut  angulum  alicubi : qualis  ejl  linea 
inflexa  DEfecans  femidiametrum  A B,  in  E. 

SED  quia  punctum  E,  in  la 
tere  A B,  inueniri  Geometrice 
non  potefl , cum  ibi  omnis  feciio 
rectarum  c effeti  vt  idud fine 
notabili  errore,  qui  fcilicet  fub 
fenfum  cadat,  repenamus,vte- 
mur  hoc  artificio, Infimam  par 
tem  A F,  lateris  AD,/  fatis 
exigua  non  fityfec abimus  bifa- 
ria continue,  donec  infima  par- 
ticula fit  perexigua:  E odemque 
modo  infimam  partem  BI,  arcus  D B,  bifariam  continue  di- 
ui demus ydonec  tot  fiant  fub  diuifiones, quot  in  parte  A F , fa- 
cta, funtyVt  particula  BKytalis  pars  fit  totius  arcus  ^qua- 

lis pars  efi  A G , totius  lateris  A D « Particula  deinde  A G , 
Aquales  abfcindemus  BLyBN,AM,  ducemus  (fi  rectas  occul- 
tas GL,  MN.  Ducta  vero  ex  A, centro  retia  occulta  A K , 
qua  fecet  GL,in  H ,puntio, quod  accuratiffime  notetur,  fume- 
mus tpfiG  H,  aqualem  M P,  Si  enim  Quadratricem  vfque 
ad  H y defcrtptam  continuabimus  aquabih  atque  vniformi 
extenfione  vfque  ad  P,fecabit  Quadratrix  linea  latus  A B, 
mE,puntio,quod quatitur  . Nam  propter  paruam rectarum 
GHyAE  , MP,  inter  fe  di  fi  antiam  , efficitur , vtferme  fint 
aquales  ,1 icet  Geometrice  loquendo, recta  A E , femper  rnator 
fit  aliquanto , quantumuis  parum  ea  retia  inter  fe  di  flent  :fed 
exceffus  ille  circino  deprehendi  non  potefl  . Id  quod  etiam  in 
ctrrumferentia  circuli  contingit . Recta  namque  GL  , A B , 
MN  ,fi parum  inter  fe  di  fient, in  circulo  omnino  aquales  indi- 
cabuntur , quamuis  vere  AB, aliquanto  maior fit.  Itaque  fi 
tres  illa  retia  GH,  A E,  MP , perexiguam  habeant  di [i an- 
tiam inter  fe, dubitari  non  potefl, punctum  E, in  quo  fffuadr  es- 
trix linea  femidiametrum  A B ,fecat , ab  eo  , quod  vere  in 
Quadratrice  ibi  exiflit, non  differre:  dummodo  puncta  H,P, 
exquifete,  & fumma  adhibita  diligentia,  inuenta  fint, 

RE  CT  A M porro  AD,  vocabimus  latus  Quadr atri  cis, 

& rectam 


& retiam  A E , eiufdem  bajin , ac  denique  puntium  A > 
centrum — / . 

ESSE  autem  hanc  lineam  inflexam  DE,d  nobis per  pur.- 
tia  defcriptam  Geometrice  eandem , quam  Dinoftratus  & 
Nicomedes  per  duos  illos  motus  imaginarios  defcribt  concipie- 
bant 3p  er (ficuum  e fi.  Nam  fifemidiameter  AD, circa  centrn 
A,per  arcum  DE,  eodem  tempore  moueatur  vniformi  motu , 
quo  latus  D Cydeorfium  fertur  motu  quoque  vniformi fit  vt, 
quando  femidiameter  A D ,pertranfiuit  quam  cunque  partem 
arcus  DB,tu elatus  DC ,fimilem partem  laterum  DA,  CE , 
percurrerit : Alias  aut  duo  illi  motus  non  ejfent  'uniformes , 
aut  no  eodem  tempore  ad  latus  A E,  tam  femidiameter  AD, 
quam  latus  DC,perueniret. Cum  ergo  reti  a cx  centro  A , per 
partes  arcus  DB  , emiffA  , 0 line  a parallela  per  partes  late- 
rum DA,CB,duti&,abfcindantfemper  ex  arcu  D B , & ex 
lateribus  D A,  CB  , partes  fimiles  ex  confirutiione  , liquido 
confiat, puntia  lines  inflexa  D E,  a nobis  Geometrice  inuen- 
ta  dpuntiis,quA  d duobus  illis  motibus  reperirentur,non  dif- 
ferre . Hac  igitur  e fi  deferiptio  lines  Quadratricis,quA  Geo- 
metrica appellari  potefi,  quemadmodum  & conicarum  fetiio- 
num  defcriptiones,quA  per  puntia  etiam  fiunt,  vt  ab  Apollo- 
nio traditur,  Geometrics  dicuntur , cum  tamen  magis > errori 
fint  obnoxia , quam  noftra  deferiptio  , propter  inuentionem 
plurimarum  linearum  mediarum  proportionalium  , quaad 
earum  deferiptiones  funt  neceffaria  , quibus  in  Quadra  tricis 
deferiptione  opus  non  efi  • Quare  nifi  quis  totam  fetiionum 
conicarum  dotirinam  , quam  tanto  ingenij  acumine  Apollo- 
nius P ergaus  perfecutus  efi,  vt  propter  ea  Magnus  Geometra 
appellatus fit,reijcere  velit  tanquam  inutilem,(y  non  Geome- 
tricam , ( quod  neminem  fatiurum  exifiimo , cum  fetiiones 
conicas  ad  demonfirationes  adhibuerint  prafiantifiimi  G eo- 
metra  . Nam  Menechmus  Hyperbola , ac  Parabola  vfus  efi 
in  duarum  linearum  mediarum  proportionalium  inter  quaj- 
uis  duas  retias  innent  ione:&  Archimedes  ipfe  multa pr  sciar  e 
ds  etfdem  fetiionibus  conicis  demonfirauit : ac  dsnify  eiufmodi 
fetiiones  infignem  ufum  habent  in  re  Gnomonica, ut  cx  nofira 
Gnomonica  apparet^admittere  omnino  cogetur  deferiptiomm 
hanc  noslram  Quadratricis  Ime  a,  vt  Geometricam  . Adde 
quod  linea  conchitis,  qua  Nicomedes  duas  medias  lineas  pro- 

Lll  portionales 
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portionales  acutijfime  inueftigat , per  puncla  etiam  deficribi- 
tur , vt  in  libro  de  menfur  ationibus  dicemus  . Sed  iam  lines. 
Quadratricis  vfium  nonnullis  propositionibus  exponamus , 

I. 

S I ex  centro  per  quaeuis  pundta  linea:  Qua- 
dratricis  redae  ducantur  vfque  ad  circumferen- 
tiam Quadrantis  ex  eodem  centro  defcripti , & 
exeifdem  punctis  adbafim  demittatur  perpen- 
diculares ; & aliae  redae  eidem  bafi  parallelae : 
erunt  arcus  Quadrantis  inter  femidiametros 
interiedi  perpendicularibus,  vel  iegmentisie- 
midiametri  inter  parallelas  politis  , propor- 
tionales . 


•/ 

T_J 

E X centro  A , per  puncla  F, 
K , in  Quadratrice  'utcunque 
accepta  ducantur  recl&  occur- 
rentes arcui  Quadrantis  in  H 5 
L,  demittatur^  ad  bafim  A E , 
perpendiculares  FG  3 KM:  & 
ducantur  FI^KNxeidem  AE% 
parallel&.DicOy  i >t  e fl  totus  ar- 
cus DB,ad  arcum  HB^itaef- 
fe  totum  latus  E)  A,  ad  perpen- 
dicularem F G>vel  ad  figmen- 
tum lAy&c.  Quia  enim  eadem  pars  efi  arcus  -D  H , totius 
arcus  D B 5 quae  pars  eftrecla  D I , totius  lateris  D A,  vt  ex 
defcriptione  lines  Quadratricis  manifejlum  ejl  5 fiue  ea  cogi- 
tetur defcrtpta  duobus  illis  motibus  proportionalibus  Hino- 
Jlrati,&  N icomedis ,Jiue  ea  ratione^quam  nosprsfcripjimusi 
cum  in  ea  femper  arcus  DH» tot particulas  totius  arcus  D JB, 
ccmpleclatur,quot partes  totius  reclit  DA^ecla  DI,  cotinetx 
propter  ea  quod  recisi  A H,l  F,fis  interfice  at  in  punito  F , Qua- 
drat ricis: 


B 
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dr  atri  cis  : Neque  h&c Jimilitudo  impeditur,  etiam  fi  tam  ar- 
cus DH,toti  arcui  DB, quam  recta  D I,  toti  lateri  DA,  (it 
incommenfurabilis , cum  perpetuo  Qfiiadratrix  eadem  'uni- 
formitate progrediatur  per  omnia  fua  puncta  . Si  enim  recla 
DI3non  esi  talis  pars fiue  commen fur  abilis, fiue  incommenfu- 
rabilis,totius  lateris  DA, qualis  parsefi  arcus  D H , totius 
arcus  DBjfi cogitetur  talis  pars  minor  quam  DI,  vel  maior , 
fecabit  parallela  ex  punclo  eius  extremo  ducla  reclam  A H , 
vel  fupra  F,vel  infra, in  punclo, per  quod  Quadratrix  defcri- 
benda  efi >ac  proinde  ea  non  tranfibit  per  F .quod  e fi  abfurdu , 
df  contra  bypothefim.  Quia  , inquam  , eadem  pars  e fi  arcus 
DH, totius  arcus  D B,  qu&pars  efi  recla  DI,  totius  lateris 
DA  s erit  quoque  reliquus  arcus  HB  , eadem  pars  totius  ar- 
cus DB  , qua  pars  efi  reliqua  recla  I A,  totius  lateris  D A . 

Quocirca  erit,  vt  totus  arcus  DB,  ad  arcum  H B , ita  totum 

latus  DA,  ad  reclam  IA,  hoc  efi,  ad  reclam  F G , a qu&  ipfi  1 3 4. primi. 

IA,  aqualis  efi  , ac  proinde  0*  tam  diuidendo  erit,  vt  arcus 

DH,ad  arcum  H B,ita  recla  DI, ad  rectam  IA,  vel  F G , 

quam  conuert endo,  vt  arcus  H B,  ad  arcum  D B , ita  recla 

F G,vel  IA,  ad  reclam  DA  , &c. 

EADEM  ratione  erit,vt  arcus  DB,ad  arcum  LB,ita 
recla  DA, ad  reclam  NA,fiue  ad  KM,  b qua  ipfi  NA, aqua  ^ 3 4. primi, 
lis  efi:  Et  vt  arcus  DL,  ad  arcum  LB,  it  a recla  DN , ad  re- 
ctam NAfiue  KM  : Et  vt  arcus  L B,ad  arcum  D B,tta  re- 
cla KM,vel  NA, ad  reclam  D A . Quoniam  igitur  efi , vt 
LB,ad  DB,ita  KM,ad  DA  : Et  vt  DB,adH  B,ita  D A, 
adFG  s erit  ex  aquo,vt  L B , ad  H B , ita  KM,  ad  FG.Et 
conuertendo , vt  HB,ad  LB,itaFG,ad  KM,hoc  esi, it  a IA, 
ad  NA:  Et  diuidendo ,vt  HL,adLBfita  IN, ad  NA,vel  ita 

*§U**&G. 

RVRS  V S quia  efi,vtDH,ad  HB,ita  DI, ad  IA:  Et 
vt  HB,ad  L B , ita  I A , ad  N A erit  ex  aquo , vt  DH,  ad 
L B , ita  D I,  adN  A , fiue  ad  K M . Semper  ergo  arcus 
inter  femidiametros  intercepti  perpendicularibus, fiue  fegmen 
tis  femidiametri  inter  parallelas  pofitis  proportionales  fient , 

Quod  efi  propofitum  , 
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I I. 

DATVM  arcum  circuli  indatam  propor- 
tionem. diuidere . 

SIT  primum  arcus  H By  in 
figura  antecedente  diuidendus 
in  proportionem  datam  recte. 
O, ad  rectam  P,  Ducta  ex pun 
cto  H , ad  centrum  A , recta 
H A 3 fecante  Qua dr atri c em 
in  F 3 ducatur  F I,  bafi  A F spa- 
ruli eia  . Deinde  retia  IA  ,tta 
Jecefur  in  N,  ex  fchoho  propof. 
1 3,  huius  lib . 'Ut  fit  I N yad 
NA,  quemadmodum  Oyad  P, 
duBaque  N K,  bafi  A E , paraliela  fecante  Quadratricem 
in  K, emittatur  ex  centro  A, per  K,reBa  fecans  arcum  H E , 
m L.Dico  arcum  H B,  in  L}  fictum  ejfe  in.proporticnem  da- 
tam OyadP.Quoniu  enim  vt propof.  1 . eftendimus,  vt  HL,  ad 
LB,ita  eli  IN, ad  NA  : Efi  autem  IN, ad  NA , ex  confiru- 
Bione,vtOyadP  erit  quoque  HLyadLByvt  0,ad  P. 

DEINDE  totus  Quadrans  D B yf e candus fit  in propor- 
tionemR,adS.  Diuifa  femidia 
metro  D A , in  I,  -vt  fit  DIy  ad 
IA,ficuti  R,  ad  Seducatur  I Fx 
ipfi  A E, parallela  fecans.  Qua- 
dratrice  in  F.  Ducta  igitur  re- 
cta AFH  ierit  ex  propof  1.  DH, 
ad HByVtD  I,  ad  IA, hoc  efiy 
vtRy  adS, 

T E RT  IO  fit  idem  Qua- 
drans DB  fecundus  in  duos  ar- 
cus, it  a vi  totus  Quadrans  ad  vnu  ecru  habeat  proportionem 
datamT , ad  V*  Tribus  rectis  T ,V  yD  A, inueniatur  quarta 
proportionalis.ycui  aqualis  ab  findatur  A N.  Dutia  auteN  Ky 
ipfi  AE, parallela  fecante  Quadratricem  in  K fucatur exAy 
Per  Kyrecla  AKL.Dico  Quadrantem  in  Lyfecium  effe,vt pro 
ponitur . E fi  enim  ex  propof.  t.  DByad  LB,vt  DA,  ad  NA , 
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LIBER  VI.  <?oi 

Qv ARTO  fsmicir culus 
ABC , ctiuidendus fit  in  datam 
proportionem, uidelicet  in  tripla. 

Secetur  •vtertfo  Quadrans  AB, 

BC,  fecudum  datam  proportio-  ^ 
nem  triplam  in  £ >F  y&  arcui 
AB, vel **F,  aqualis  >abfcmda- 
iur  arcus  E G.  Si  igitur  ex  arcu 
communi  ABC,  aqualia  de- 
m a ntur, nimiru  duo  arcus  A E-y 

BF3fimul,&  arcus  A Gyr  eliqua  aqualia  fient, nimirum  duo 
arcus  EB,F  Cyfimuly  c y ar  cus  GC.Et  quoniam  e fi , vt  A E, 
ad EB,ita  BF3ad  FC;a  erunt  AE,BF yfirnid  ad EByFC  ,fi- 
mul,boc efi, arcus  AGyad arcum  GCyvt  AE,ad  EB:  Habet 
autem  AE,ad  EB  , datam  proportionem  triplam . Igitur  <& 
arcus  A G , ad  arcum  G C3  eandem  proportionem  datam 
habebit  . 

Qjr  IN  T O in  eandem  proportionem  fecundus  fit  arcus 
AC  Dytr es  Quadrantes  continens.  Diuifis  tribus  Quadranti- 
bus AB3BC3CD,tn  eam  proportionem  in  E,  F,  H,  fumatur 
arcus  EG ,ipfi BE arcus  GI,ipJi CH , squalis.  St  igffur  ex 
communi  arcuACDydemantur  Aqualia  , nimirum  tres  ar- 
cus A E)  BFyC H^fimul,  & arcus  A BI  ,*  reliqua  fient  &qua - 
liaytimirum  tres  arcus  EB,FC,H Dyfimul,  & arcus  ID  . Et 
quta  tres  arcus  AE,BF,CH,  ad  tres  arcus  EB  , FC , HD  , 
eandem  habent  proportionem ; b habebunt  omnes  tresfimul  ad 
omnes  tres  fimul,  hoc  efi, arcus  ABI,  ad  arcum  ID  , eandem 
proportionem-,  quam  vnus  arcus  A E,  ad  vnum  arcum  E B , 
videlicet  datam . 

POSTREMO  fit  eodem  modo  diuidendus  arcus 
A C K . Diuifis rurfus  tribus  quadrantibus,  & arcu  D K, 
vt  proponitur,  in  E , F , H , L , fumatur  arcus  E G , arcui 
B Fy&  arcus  G I , arcui  C H arcus  I M , arcui  D L3 
squalis . Si  igitur  ex  communi  arcu  A C K , Aqualia  aufe- 
rantur , 'videlicet  quatuor  arcus  AE,BF,CH,DL3fi- 
mul3&  arcus  A B M $ reliqua  Aqualia  fient , quatuor  fcili- 
cet  arcus  EB,FC,HDyLK,  fimul,  & arcus  M K . Et  quia 
quatitor  arcus  AE,BF,CH,  DL,ad  quatuor  arcus  EB3EC, 
HD,  LK,  eandem  proportionem  habent  i c habebunt  omnes 
Eli  2 quatuor 
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quatuor  fimul , ad  omnes  quatitor fimul, id  e fi , arcus  ABM » 
ad  arcum  M K,  eandem  proportionem , quam  -vnusAE,  ad 
vnum  E B , eam  videlicet  , qua.  data  efi . Confiat  ergo  id  , 
quod  proponitur  . 


C O RO  L L A R IVM . 


E X his  facile  quemuis  angulum  reclilineum  in 
duos  angulos  datam  habentes  proportionem  partie- 
mur 3 atque ad,eo  & quemlibet  arcum , & angulum 
in  quotuis  partes  aquales . 


DESCRIPTO  namque  arcu  ex  angulo  dato,eoef  ar- 
cu diuifo  , vt  iubetur  ,fi  ex  angulo  ad  punctum  diuifionis  re- 
ti a ducatur  y erit  angulus  diuifus,vt  arcus : a cum  fit  vt  ar- 
cus ad  arcum  , ita  angulus  ad  angulum  in  centro . 

Qy  O D fi  arcus,  vel  angulus  fe- 
tandus fit  in  quotuis  aquales  partes, 
diuidendus  erit  in  duas  partes  propor 
tionem  habentes  multiplicem  deno- 
minabam d numero, qui  vna  unitate 
minor  fit  numero  partium  propofit  arum  .Vt  fi  arcus  B C,  vel 
angulus  B AC, diuidendus  fit  in  quinque  partes  aqualesfecan 
dus  erit  arcus  BC,in  G ,in proportionem  quadruplam . Nam 
GC,  arcus  erit  quinta  pars  arcus  BC  , cui  fi  quatuor  aquales 
abfcindantur  GF,F  E,  E D,  DB , diuifus  erit  arcus  B C ,in 
quinque  partes  aquales  .Et  fi  ex  A , ducantur  recta  A G , 
AF,AE,AE , AD,  f e Eius  quoque  erit  angulus  B A C 3 in 
quinque  angulos  aquales  . Quod  efi  propofitum . 


ISOSCELES  triangulum  conftituere , 
cuius  vterque  angulorum  asqualium  ad  reli- 
quum habeat  proportionem  datam . 

SIT  data  proportio  rect&  A B , ad  re  clam  B C . Diuifa 
BCyin  D , bifariam  , & defcripto  ex  centro  E, circulo  quan- 
tocunque 


1 33.fexti 


tocunq 's  F GHiduchtcf  iti  eo  dia - p 

metro  F G $ fecetur  ita  fcmicir - ^ 

cumf er  entia  FEG>tnH,  vt  ea-  / C i\  N. 

dem Jit  proportio  arcus  F H , ad  / -D  ! \ \ 

arcum  H G $ qu&  recta  AB  ,ad  I £ ^ \ \ 

rectam  B D : iunganturcj  recta  I ■ ■ Ek  \ 

HE,HG.Dico  Xfof cetis  tnangu-  V ..  \\  J 

h EGH  a vtrumc/ue  angulorum  \ \\  / 

aqualium  ad  bajin  G H,  habere 
ad  reliquum  angulum  G E H , (5  ^ 

proportionem  data  A By  ad  BC, 

Cum  enim  ft,  vt  AB,  ad  BD,  ita  arcus  FH,  ad  arcum  H G 

Et  vt  arcus  FH,  ad  arcum  H G , a ita  angulus  F G H > ad  »33  .fexti. 

angulum  GFH  ; b erit  vt  AB, ad  B D,ita  angulus  F GH  , b/  / .^ttinti. 

ad  angulum  G FH  : Vt  autem  BD,  ad  BC}  eius  duplam,  ita 

efi  angulus  GFH,  ad  angulum  G EH  j c qui  illius  duplus  e(l . c 1 o.tertj  ^ 

Igitur  ex  &quo  erit,vt  AB,  ad  B C , ita  angulus  E G H,  ad 

angulnm  G E H.  Quod  ejl propojitum . 

C OROLLARITAi. 

ITA  Qjf E fi con finiantur  triangula  Ifofcelia , 
in  quibus  anguli  aquales  ad  bafim  , ad  reliquum 
proportiones  habeant  tum  multiplices  fefquialt eras, 
tum  multiplices  ordine , defer ibentur  per  priora  om- 
nes figura  aquilatera  parium  laterum , per  pofterio- 
r a vero  laterum  imparium  in  circulo  3vt  ad  finem 
lib.4-.  ostendimus . 

IDE  Ai  efficiemus  finehuiufmodi  triangulis,  fi 
totam  circumferentiam  in  tot  aquales  partes  fece- 
mus , vt  in  cor  oli.  proxime  antecedente  docuimus  y 
quot  latera  angulo fue  figura  inferibenda  habere 
debet 

I I I I. 

5 1 Quadrantis , & Quadratricis  idem  cen- 
trum fit,erut  arcus  Quadrantis, femidiameter , 

&ba(is  Quadratricis  continue  proportionales. 

L 1 1 + SIT 


*/  S.  quinti. 

'°is. quinti. 

< li.  quinti, 
d f.qutnt  i. 

c i r. quinti. 
* 14.  quinti. 

z 3.  terti/. 


D k— ==^— - C SIT  Quadrans,  & Quadra 

n.  ^ trix  ex  eo  defcripta , vt  Jupra . 

Q — ^\.  /N.  Dico  arcum  BD^femidiame- 

\ trurn  D A,  & Quadratricis 

/ p\  \ bafinAEyContinueeJfepropor - 
/ \\  \ tionales  , hoc  efi , effe  B D , ad 

/ \\  \ DA,vt  DA, ad  AE.  Sinmi- 

/ \ \ nus,fitvtBD,adDAfitaDA , 

A-  X E F B ad  AF ^maiorem  ipfaAE,  mi 
noremve,  jit  que  primum  A F , 
maior  quam  AF.Defcyipto  ex  centro  A,  quadrante  FG,  per 
Fifecante  Quadratricem  in  H,  ducatur  per  H , femidzame- 
ter  A HK^demittaturej  perpendicularis  HI . Quoniam  igitur 
ponitur  arcus  B D,ad  reclam  DA^vt  DA,  hoc  efi  5 vt  AB, 
ad  AF-.efiij  vt  AB^femidiameter  ad femidiametrum  A F , 
ita  arcus  B D,  ad  arcum  F G j ( Cum  enim  jit  ex  Eappide- 
monfirationibm^vt  & nos  in  libro  de  men jurationibus  ofien- 
dsmus , diameter  ad  diametrum , vt  circumferentia  circuli 
ad  circumferentiam  circuli  ,•  a erit  quoque  femidiameter 
AB  , ad  femidiametrum  A F , vt  eadem  circumferentia  ad 
eandem  circumferentiam b ac  proinde  etiam  vt  quartapars 
circumferenti a ad  quartam  partem  circumferenti&,  hoc  efi, 
vt  arcus  BD^ad  arcum  FG.)C  Erit  quoque  arcus  BD,  ad  re 
clam  DA^vt  idem  arcus  B D,ad  arcum  F G : 1 ac  propter  ea 
Aquales  erunt  recla  D A arcus  FG.  Qui  a vero  ex  theor.  1 . 

e]l,vt  arcus  BD,ad  arcum  B K , ita  recla  DA , ad  reclam 
H ls&  vt  arcus  B D,  ad  arcum  B K,  ita  arcus  F G,ad  arcu 
FH^quod  arcus  B D }B  K,ar  cubus  FG^FH,f miles  fintyvt  fu 
pra  in  hoc  fchoho  oftenfum  efi : e Erit  quoque  recla  D A , ad 
reclam  H I , vt  arcus  F G,  ad  arcum  F H.  Cum  ergo  recta 
DA^oftenfa  fit  arcui  F G , Aqualis f erit  quoque  recla  H I , 
arcui  FH, Aqualis, quod  efi  abfurdum  . Efi  enim  recla  HI, 
minor  arcu  F H , cum  ea  fit  fsmijfis  chorda  fubtendentis  ar- 
cum duplum  arcus  F H:  (N am  recla  AF,  g fecat  eam  chor- 
dam bifariam^ac  proinde  & arcu  sex  fcholio  propof  2 7 Mb, 3 .) 
chorda  autem  femper  fuo  arcu  minor fit  .Non  ergo  efi  arcus 
BD,ad  femidiametrum  D A,  vt  D A,  ad  r ellam  maiorem 
bafe  A E , Quadratricis . 

SIT  deinde , fi  fieri  potefi , A F,  minor-  quam  A E ■ 

Defcripta 


L I B E R VI.  tife?  905 

Defcripto  igitur  ex  centro  Ayper 
F , Quadrante  FG  , erigatur  ex 
F,ad  A E, perpendicularis  F L» 
fecans  Quadratricem  in  L,pun - 
cio,t>er  quod  femidtameter  duc  a 
tur  AL  K, fecans  arcum  F G,  in  5 
H . Ojiendemus  ergo , vt  prius  , 
arcum  F Geretis.  D Aequalem 
ejfe: Item  ita  ejfe  arcum  BD,ad 
arcum  BK,  hoc  eJi,arcumF  G, 
ad  ar cum  F H,vt  ejt  recta  DA, 
ad  rectam  LF. Quare  cum  arcus 

F G,  oftenfus  Jit  Aqualis  reti  a DA,  erit  quoque  arcus  F H , 
aqualis  recta  L F . Qjqod  efl  abfurdum.  Eji  enim  recta  L F , 
maior  arcu  FH:  Nam  Ji  ex  L, duceretur  verfus  G, alia  recta 
tangens  circulum  F G,Jicut  LF, eundem  tangit  in  F , ejfent  ha 
tangentes  &quales,ex [chelio  propof.gd.  lib.  3.  arcitfqae  inter 
eas  interceptus  fe  caretur  bifariam  in  H , propter  ea  quod  ex 
fcholio  propof.  3 j. lib. 3 .angulus  ab  eis  comprehenjits  bifariam 
diuideretur , a ac  proinde  (f  angulus  in  centro  A.,  fi  ad  alte-  J i ^ vel  g 
rum  punctum  contactus  recta  adsungeretur b ideo  que  & ar-  *rv,  j. 
cus  quibus  infiflunt , Aquales  forent . Igitur  cum  ex  Arcki-  □ 26  .terti 
mede  ad  initium  de  Sphs.ra,fg  Cylindro  , diiA  Hia  tangentes 
Jimul  maiores  fint  arcu  ab  eis  comprehenfo , erit  & earum  fe- 
mijfis  L F , maior  femijfe  F H,  illius  arcus  . N on  eji  ergo  ar- 
cus B D ,ad femidiametrum  DA,vt  D A,  ad  rectam  mino- 
rem bafe  A E,  Quadratricis  : Sed  neque  vt  D A,  ad  maio- 
rem, vt  oftenjum  eji  . Igitur  vt  D A,  ad ipfam  bajin  A E • 

Q uodeji  prepojitum. 

COROLLARIVM  J. 

HINC  facile  referiemus  reciam  cuilibet  ar- 
cui circuli,  cuius  Quadrans  eji  BD,  ex  quo  Quadra - 
trix  deferipta  efl , Aqualem  . 

QVONIAM  enim  eji arcusBD>ad  DA, ut  DA,adAE; 
erit  conster  tendo  quoq3  A E, ad  DA, vt  DA.  ad  arcu  Qua- 
dratis BD.Si  igitur  duabus  rectis  A E,  AD,  inueniatur  tertia 

- . - procor-  j 
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proportionalis a erit  A D ^ad 

eam  tertiam  , vt  ad  arcum > 

B D > cUm  vtraque  proportio  Jit 
tade,quA  AE,ad  AD.h  Quare 
tertia  illa  proportionalis  arcui 
Quadrantis  BD,  aqualis  erit 
Et  Ji duplicetur^fiet  recta  aqua- 
lis femi  circumfer  entis,  eiufdem 
circuli  s fi  vero 


S> . qumti. 


quadruplicetur  -, 

5"  E.  15  Jet  recla  toti  circumferentia 
Aqualis . Quod Ji  arcui  B K,  qui  minor  eji  Quadrate,  inUenie- 
da  fit  recia  aqualis , fiat  vt  DA^ad perpendicularem  LF,  ex 
L,  ad  AB^demiJJam , ita  tertia  illa  proportionalis  ad  aliud , 
inuentaque  erit  quarta  h&c  recia  Aqualis  arcui  B K . Nam 
cum  Jit , ex  theOr.uvt  DA,  ad  perpendicularem  L F,ita  ar- 
cus DB  , ad  arcum  BK  s c erit  quoque  tertia  illa  proportio- 
nalis ad  quartam  lineam  inuentam^vt  arcus  DB^ad  arcum 
BK  i Ejl  autem  tertia  illa  proportionalis  Aqualis  arcui  Qua- 
drantis DB.  d Igitur  & quarta  linea  inuenta  Aqualis  erit 
arcui  BK * Si  vero  arcui, qui  maior  [it  quadrant  e,  inuenienda 
Jit  retia  Aqualis, reperienda  primum  erit  recia  Aqualis  Qua- 
dranti i velfemicirculo , vel  tribus  Quadrantibus, prout  ar- 
cus datus  includit  unum, aut  duos-^aut  tres  quadrantes  : De- 
inde alia  retia  Aqualis  reliquo  arcui , qui  minor  Quadrante 
ejl.  Nam  du&  h&  reti  A coniuncla  erunt  toti  arcui  propojito 
aquales . 


S E Q_E  IT  ER  quoque  ex  his,  Ji  bajis  Quadrd- 
tricis  A E,  flat  natur femi  diurnet  et  alicuius  arcuit., 
eius  latus  -AD , Quadranti  eiufdem  circuli  ejfe  squa- 
lem, tfr  lineam  lateris  duplam  ejfe  squalent  fermcir- 
cumferentia  eiufdem  ctrculi  > 

C V M enim  vt  fkpra  ex  Pappo  dixitniis , (emidictmetri 
Jemicircumferentijs  circulorum,  atque  adeo  & quadranti- 
bus Jint proportionales  3 erit  vt  DA, ad  AE,hoc  ejl >vt  tertia 

illa 


illa  proportionalis  ad  DA, it  a Quadrans  BD , ad  Quadran-  \ 
tem  (emidiametri  A E : fit  autem  tertia  illa  proportionalis 
Aqualis  Quadranti  B D > vt  dfienfium  efi  : a erit  & re  eia 

DA,  Quadranti  [emidiametri  A E,  aqualis.  Dupla  linea  er 
go  ipfius  D A ,femicir cumferent i&  circuli  , cuius  femidiame- 
ter  A E & quadrupla  toti  circumferentia  erit  aqualis  , 

EADEM  ratione , fi  dua  rect&  eandem  proportionem 
habeant  ^quam  DA,AE)&  minor  ponatur  femidiameter  ali 
cuius  circuli  5 oflendetur  maior  aqualis  Quadranti  illius  cir- 
culi•,  <&e. 

SED  fi  lubeat  per  numeros  explorare 5 quamnam  propor- 
tionem plus  minus  , habeat  ex  hoc  pr&claro  muento  circum- 
fer entia circuli  ad  eius  diametrum,  vel  ( quod  idem  efi ) fe- 
micircumferentia  ad femi diametrum  , b cum  fit  vt  circum- 
ferentia ad  diametrum,  ita  femicir  cum  fer  entia  ad  femi- 
diametrum,  effici  e mus  id  hoc  modo.  Cogitemus  Quadrantem 

D B,  in  figura,  in  qua  Quadra  ^ ^ q 

tricem  deficripfimus,  diuifum  ef 

feingrad.po.  fingulosgra-  . /;/  -\ 

dus  in  Min - do.  vt  totus  arctis  _ _ _ V 

DB,  complectatur  s+oo. parti-  

culas  aquales . Si  igitur  latus  \ . 

D A ^ concipiamus  in  totidem  ---•  . ^ 

aquales particulas  diuifum  e f- 

fe,erit  parallela  ex  ultima  par*  G t - - ^ 

ticula  vfque  ad  Quadratricem  

educla  ferme  Aqualis  bafiAE,  ' 

ob  exiguam  difiahtiam  illius  paraUeh,&  bafis  A E , cum  in 
ea  figura  parallela  quoque  G H , auferens  A G , particulam 
fextamdecimam^quA  multo  maior  efi  quam  — . vix 
a bafie  AEfiup er etur  : ita  vt  fine  errore  notabili  eam paral- 
lelam  pro  bafie  accipere  poffimus  . Quia  vero  vltima  itlapar- 
ticula lateris  D A ^ fi  finus arcus  Min.i.f?  parallAa  ilia  fi- 
nus  complementi,  nimirum  arcus  gr ad.  8 p.  Min.  $ p.  vt  con- 
fiat^fi ponatur  AG^vltimap articula,  arcus  BK^vltimum 
Minutum,  ducatur  que  recta  AH. Nam  GH,erit fimus  angu- 
li G A H,  grad.  8 p.  Min.  sp -.  ac  proinde  A G,  finus  anguli 
AHG,  Min  i.pofite  finu  toto  AH,  vt  in  tractatione  Sinuum 
ofiendimus.Si  igitur  finus  totus  A H , fatuatur  i coooooo. 
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( Ita  enim  exquifiuius  proportio  optata  i nu eni etitr,  qu a fnfi  [i- 
'nus  totus  ponatur  tantum  j ooooo.  cum  in  hoc  fmiis.gr  ah.  Sp\ 
Min.  s 9 . a.  fnu  toto  non  differat.)  erit  AG,29  09.1)7  G H , 
9999999 • &t  totum  latus  D A , earundem  partium  erit 
j S'] 086 do.  vt  'confiat  ^ fi  5400.  p articuli  lateris  D A , du- 
cantur in  imam  A G fluam  diximus  effe  1909.  Duplum  er- 
go lateris  D A , erit  $ 1417200.  Et  quoniam  eX  coroU.  2.  hu- 
ius prope f.  4 duplum  lateris  D A,  x quale  efl  fiemi  circumfer  en 
Ita,  citius  femidiamster  A Es  erit  proportio  femi  circum  fer  en- 
tia illius  ad femidiametrum  A E , eadem  fere  »qtl&  numeri 
31417200.  ad  9999999  • denominata  d ? ^£?f§-§> 
hoc  eft  s in  minimis  terminrs  , k S-r^r  n^rr-  qua  propor- 
tio minor  efi-^  quam  tripla  fefauifeptima  >fiue  tripla  fuper- 
dcCuparfiens feptuagefmas , maior  autem  , quam  tripla  fiu- 
perdectipaniens  feptuagefmas  primas  inter  quas  duas  pro  - 
portiones  vera  proportio  circumferentia  ad  diametrum  confi- 
fity  vt  ab  Archimede  demonfl ratum  efl . 

ITA  §fiV  E vt  recla  linea  circumferentia  circuli  inue - 
ni atur  a qualis, fatis  efi  punctum  E,  inuenire,  etiam f tota  li- 
nea Quadr-atrix  non  fit  deficripta  : Vt  autem  arcus  3 vel  an- 
gulus in  datam  proportionem  fecetur » non indigemus  puncto 
^ E,  vt  perspicuum  esi . 

DATO  circulo  quadratu  squale  coftimere. 

§fiV  O N I A M Archimedes  demonfirauit  circulum— > 
| quemcunque  aqualem  effe  triangulo  re&angulo > cuius  vnum 
\ latus  circa  angulum  rectum fiemidiametro  circuli , alterum 
Vero  circumferentia  eiu/dem  aquale  efl , atque  hinc  nos  pro- 
pofi.4.figurarum  ifioperimetrarum  in  commentarijs  in  fi  ha- 
ram ojiendimusy  eundem  circulum  rect angulo  comprehenfo 
fiub  femidiametro,  & femicir  cum  fer  entia,  aqttalem  effe  : fi  ex 
COroll.pr  acedentis  propofi.inUeniaiur  linea  recta  aqualis  femi- 
cir curri  ferentia  dati  circuli , ofi  reti  angulo  contento  fiub  illa 
retia  fiemidiametro 3 confiruatur  qUadratum  a qu  alerer  it 
idem  hoc  quadratum  dato  circulo  aquale » 
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meter  dati  circuli  ad  aliud.Inuenta  enim  quarta  linea  aqua 
lis  erit  Quadranti  circuli , vt  in  cor  oli.  2.  pr ac  edentis  prope- f 
diximus  i atque  adeo  duplicata  efficiet  lineam  femi  circumfe- 
rentia aqualem  ,*  quadruplicata  autem  redam  toti  circum- 
ferentia. aqualem  exhibebit . 

VER  V M vt  expeditius  quilibet  circulus  pojjit  quadra- 
ri , conft ruenda  erunt  duee  figura  quadrandis  circulis  apnf- 
fim&,hoc  modc-:.  Confiituatur  angulus  rectus  D A E , Jit  que 
AD,  aqualis ■ femidiametro  Quadran-  g k 
ex  quo  Quadratrix  de f cripta  e fi  , 


tis 

& A E , bafi  eiufdem  Quadratricis.  C \Vv\ 
aqualis  : Velox  centro  A , noua  Qua-  V\v\ 

dratrix  deferibatur  D E , cuius  latus  V\\  \ 
AD,^  ha  fis.  A E . IDucta  autem  reda  \\\\ 

T)~Eyconfirucium  erit  unum  infirumen - K \V\\ 
tum  circulis  quadrandis  aptiffimum—a . I \ \V\ 

St  enim  circuli  quadrandi  femidiame-  \\K 

ter  aqualis  fit  reda  AE^erit  reda  KD,  ^ HL  BEF 
circumferentia  Quadrantis  eiufdem  circuli  aqualis  , vt  ex 
cor  oli.  2. antec  edentis  propof.  liquet  «Si  autem  femi  di  amet  er 
minor  fit , quam  A E % abfeindemus  ei  aqualem  AB,  paral- 
lelamque  ipfiJ^E, agemus  B C . Si  denique  femidiameter fit 
maior  3 quam  A E , abfeindemus  ei  aqualem  A F,  ex  A E , 
producta , &per  F fipfilpE  , parallelam  agemus  F G . Erit 
tnim  exc,oroll.  2.pracedentispropofirecla  A C,  aqualis  circum- 
ferentia Quadratis,  cuius  femidiameter  A B : Recla  vero  A G, 
circumferentia  Quadrantis  aqualis,  erit,  cuius  femidiameter 
AF:  *propterea  quod  efi,vt  A E , ad  AD,  ita  tam  AB, ad 
A C,qudm  AFyad  A G. 

DEINDE  ducta  recta  H I,  cuiufcunque  longitudinis, 
excitetur  ad  ea  perpendicularis  quantacunq-,  KL  -, paratu. (fi 
erit  ait  er  u infirumentu  quadrandis  circulis  accommodatu . 

F ER  duo  hac  in  frument  a nullo  negotio  quemcunq3  cir- 
culum quadrabimus  hac  ratione . Sit  quadrandus  circulus , 
cuius  femidiametro  in  priori  infirumento  aqualis  fit  reda 
A B y (j  per  B,  ipfi  D E,  parallela  agatur  BC.In  pofieriorj 
. vero  infirumento  fumantur  dua  KMy  M H %ipfi  AC, aqua- 
les recta  K I , femidiametro  A B,  aqualis . Vliuifa  au- 
tem tota  reda  H I , bifariam  in  N % deferibatur  ex  K 3 ad 

inter- 
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int er u alium  NH,vel  N I,femi  circulus  fecans  perpendicula- 
rem KLyin  L.  Dico  quadratum  ex  K L,  circule  dato , eurus 
femidiameter  AB, in  priori  inftrumento,vel  KI,in  pofieriori , 
aquale  efifie  . Quoniam  enim  K L,  media  proportionalis  e fi  in- 
ter KH,KI, ex  fcholio  propofi.  1 3 .huius  lib , a erit  quadratum 
ex  K L, r e H angulo  jfub  KH,KI>  Aquale  .Cum  ergo  hoc  re- 
ci angulum  circulo  dato  jit  aquale  , vt  ad  initium  huius pro- 
pof.diximusyquod  K H,  fit  aqualis  femicircumf er  entia  , & 

K I , femidijametro } erit  quoque 

A \ idem  quadratum  ex  KL  , dato 

f \ circulo  y cuius  femidiameter 

L\  AB  y vel  K I , aquale . Si  igi - 
1 tur  quadratum  recla  K L , de^ 
feribatur , (y  ex  eius  centro  ad 
/ interuallum  A B , in  priori  in ■? 
/ JlrumentOy  vel  K 1,  in  pofieriori 
circulus  defcribatur  , habebi- 
tur quadratum  aquale  circulo , 
-V?  /»  appofita  figura  apparet . 

C JET  ER  V M dittifio  recla  HI,  in  pofieriori  infir  umen- 
to in  duas  partes  aquales  facile  fic  fiet , Diuifa  fi emidiametro. 
KI,  bifariam  in  Q,fhac  enim  quia  minor  e fi,  quam  HI, faci 
Is  bifariam  fecabitur.  ) accipiatur  recla  KO,  aqualis  MN. 
Nam  Nypunclum  erit  medium  recla  HI. Cum  enim  aquales 
fintMN^GIi  addita  communi  NQ , erit  NI, ipi (i MO, aqua- 
tis : E fi  cuitem  M O , ipfiH  N 3 aqualis  . (quia  enim  aqua-- 
Us  fiunt  H Ivi  ,MK  \ additis  aqualibus  N N , K O , tota 
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aquales  fient  H N y M O ,)  Igitur  &N  I,  ipftHN  2 aqua- 
lis ent « 

VI, 

DATO  quadrato  circulum  «qualem  de- 
fcribere  , 

S I]T  datum  quadratum  > cuius  latus  P . Huic  inxpofie- 
riori  inftrumento  antecedentis propof.  ex  perpendiculari  K L> 
abfcindatur  aqualis  K Q^.  Propofito  autem  quouis  circulo  a 
cuius  femidiameter  K /,  inueniatur  per  antecedentem  pro- 
pof. ei  quadratum  aquale , cuius  latus  K L . Deinde  ducta 
recta  L I > agatur  eiparaliela  QR  , Dico  circulum  , cuius 
femidiameter  K R ? aqualem  ejfe  quadrato  dato  cuius  la- 
tus K Q^  vel  P.  Innent  a namque  per  propof.  antecedentem 
recta  K H A qua  femicircumferentia  circuli , cuius  femidia- 
meter K 1 3 Jit  aqualis » ductaque  retia  L H * agatur  ei  pa- 
rallela Qs . Quoniam  igitur , oh  triangulorum  fimihtudi- 
nem , eftvtH  K > adK  L , ita  S K > ad  K Qj  & ut  K L , 
ad  K I a ita  K Q^  #d KR  : erit  ex  aquo , vt  H.  K , ad  KIy 
itaS  R,  ad  K R , Cum  ergo  H K , aqualis  fit  femicircum- 
ferentia circuli  y cuius  femidiameter  K /,  erit  quoque  ex 
corolL.  2.  propof.  4.  S K , aqualis  femicircumferentia  circu- 
li y cuius  femidiameter  K R , Quia  vero  K Q^,  ex  coroll.pro-. 
pof.  8.  huius  lib.  med.ia  proportionalis  eft  inter  S K y K R i 
quod  angulus  R Qj>  , rectus  fit , * quippe  cum  eius  partes 
RQK,S  QjZ  , partibus I L K , H L K y recti  anguli  H L I, 
aquales fint : ( Nam  b angulus  H L I , rectus  e fi , cum  fit  in 
femicirculo  a vt  patet  ex  praxi  antecedentis  propof.  qua  K L, 
media  proportionalis  inter  H Ky  K 1,  reperitur  . ) « erit 
quadratum  ex  K Q^j  aquale  rectangulo  fub  S K » 

K R y hoc  eft  j circulo  , cuius  femidiameter 
K R : hoc  eft  , circulus  ftmidiametri 
K R t aqualis  eft  quadrato  late- 
ris K Qj  vel  P . Quod 
ejl  propof-. 
tum. 

COROL- 


*2J). primi, 
b 31 . tertij . 

c 17-fextu 
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COROLLARIAM. 

E X his  , qua  demonRrata  fiunt  , confiruemm 
circulum  cuicunque  figura  rettilinea  aqualem-,  (fi 
cantra,cuicunqut  circulo  figuram  rellilineam  aqua- 
lem  confiituemus , qua  alteri  data  figura  reElilinea 
f utcunque  fimilis  fit . Nam  fi  data  figura  reclilinea 
* defieri  bamus  quadratum  aquale  huic  quadra- 
to circulum  aqualem  condlituamm ,ex  propo  fi.  6.  erit 
hic  idem  circulus  data  figura  reElilinea  aqualis . 

R ARS  AS  fi  ,per  propofi.  s.dato  circulo  qua- 
dratum aquale  construamus , huic  autem  quadrato 
^ confiituamus  figuram  reHilineam  aqualem , (fi  fi- 
nalem alteri  data  reUilinea  figura  , erit  eadem  hac 
figura  reclilinea  conftituta , dato  circulo  aqualis . 
Quqd esi propofitum , 


| DAT  AE  reftse  lines  circumferentiam  cir- 
culi reperire  squalem . 

O pacto  retia  linea  reperiatur  circumferentia  dati 
arcui i aqualis  , docuimus  propofi  s.  nunc  autem,  vt  vicijfim 
recta  data  linea  circumferentia  circuli  Aqualis  inumiatur , 
ita  agendum  erit. Sit  data  retia  A , cui  circumferentia  aqua- 
lis inuemenda.  ejl . D eficripto 

N : i ■ , quouis  circulo  B C , ex  centro 

r . j D , ir.ueniatur  ei  recta  equa- 

C 'fi — v lis  E.  quod  facile  ita  fiet . In 

j-i 5 ! priori  infirumento propofi  s .fiu- 

fi  fi  V J maiur  AH,  aqualis fiemidia - 

metro  lST),defcripti  circuli,  fi 
per  Ii ; agatur  ipfii  IDJl.paral- 
■ela  H I . Nam  A I,  quadruplicata  dabit  rectam  E,  circum- 
ferentia circuli  BC, squalem,  vt propofi.  5.  diximus . Deinde 

tribus 
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tribus  retiis  E,A,BD,  inueniatur  quartaproportionalis  FG, 
atque  ex  G,ad  internatium  G F , circulus  defer  ihatur  F H . 
Dico  eius  circumferentiam  dat  a reti&  A,  Aqualem  eJfe.Cum 
eriim(it,vt  E^ad  A,itaBD  .adFGihoc  efi,*  ita  tota  dtame 
ter  circuli  BC,  ad  totam  diametrum  circuli  F H : Sit  autem 
ut  diameter  ad  diametrum  fit  a circumferentia  B C , ad  cir- 
cumferentiam FH  5 ut  Pappus  demonftrauit 3 b erit  quoque 
ut  E,  ad  A,  ita  circumferentia  BC,ad  circumf irent  tam  F H. 
Cum  ergo  Ey  fati  a fit  aqualis  circum fer  enti&  BC . > « erit  & 
retia  A ^circumferenti  a FH , Aqualis,  hoc  efi,  circumferentia 
circuli  F H ^ inuenta,  efi  dat  a retia  A y.  Aqualis  . Quod  efi 
propofitum > . 

A L IT  ER  <&  facilius . Quart&  parti  reti  a dat  a A , 
accipiatur  Aqualis  A K ,in  priori  infirumento  propof  s.  & 
per  K,  agatur  K L,  ipfi  DE,  parallela . N am  circumferen- 
tia circuli  , cuius  diameter  A L , Aqualis  erit  dat  a reti  a A. i 
propter  ea  quod  eius  circumferenti  & quadrans  Aqualis  efi  re- 
ti & A K , quarti  parti  dat  a retia  A yvt  propeft.  decla- 
rauimus . 


DATIS  duobus  circulis  inxqualibus , da- 
toq;  arcu  in  vno  eorum , ex  altero  arcum  arqua- 
Lem  abfcindere.  Oportet  autem  arcum  in  maio- 
pk  circulo  datum  non  ellc  maiorem  circumfe- 
rentia minoris  circuli . 


SINT  duo  circuli  inAquales  A B , C D 5 quorum  cen- 
tra EyFy& femidiametri  AE,CF  yfittfo  AB,  mator,  & C-D, 
minor.  Datus  autem  primum  fit  in  minori  circula  arcus  C D, 
cui  aqualis abfemdendus  fit  ex  maiore . Quoniam  circulus 
A B,  circulo  GD , maior  efi,  erit  & femidiameter  AE  i femi- 
diametroCF , maior . AbJeindatur  ergo  AGfipfi  CF, Aqua- 
lis,feceturq3  arcus  CD,ita  in  H,  ex  propof  z.ut  eadem  fit  pro- 
portio arcus  CH,  ad  arcum  H X>,  quA  reti  a A G , ad  retiam 
GE:arcuiif  C H ,fimilis  auferatur  arcus  A B -quod facile 
fiet  tfidutia  retia  F H , angulo  CFH>  Aqualis  fiat  angulus 

M mm  A E B, 
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I / s. quinti.  I 


iis. quinti. 


* It. quinti. 


fi.  quinti. 


AEB . Dico  arcum  A B , dato 

©arcui  CD , Aqualem  ejfe.  Quo- 
/ *n  #/#>»  e/?> AG,  adG  E, 

jc  J M #rr  CJtf,  arcum  H D . 
\/j  J Et  couertend.oyvt  EGyad  AG, 
ita  arcus  DH , W arcum  CH\ 
_ **  erit  componendo  quoque  AEyad 

^ AG,  hoc  efi,  adCF,  ipfiA  G, 

Aqualem , vt  arcus  CD,ad  arcum  CH: Efi  autem,  vt  AE , 
femidiameter  ad  femidiametrum  CFy*  hoc  efty  vt  tota  dia- 
meter ad  totam  diametrum, it  a circumferentia  circuli  A B , 
ad  circumferentiam  circuli  CDyvt  Pappus  demonflrauit , hoc 
efi  fit  a arcus  AB yad  fimilem  arcum  CH.h  Igitur  erit  quoqsy 
vt  arcus  CD,  ad  arcum  CH,  ita  arcus  AB y ad  eundem  arcu 
C H i ac  proinde  arcus  CD,  A B , « aquales  inter  fe  erunt . 
i Quod  ejl  propofitum > . 

D AT  V S deinde  Jit  in  maior  e circulo  arcus  AB , non 
maior,  quam  circumferentia  cir culi  CD, minoris,  ex  quo  ar- 
cui A B , Aqualis  arcus  ab fcindendus  ejl . Quoniam  circulus 
AB,maior  ejl  circulo  CD,  erit  <&  femidiameter  A E yJemi- 
diametro  CE ymaior.Producla  ergo  CF,  ad Iyvt  Clfipfi  A Ey 
Jit  Aqualis  i fecetur  per  propof.z.arcus  AB , in  Ly  vt  eadem  Jit 
proportio  AByadBLyquA  CF,  ad.F  I ; arcuief  BL,fumatur 
Aqualis  arcus  BK,ac  toti  arcui  A K,Jimilis  auferatur  C D. 
quod  facile  fet,Ji  duci  a recla  E K , angulo  A E K,  angulus 
CF  D,  Aqualis  fiat. Dico  arcum  CD, arcui  dato  AB, Aqua- 
lem ejfe  ■ Quoniam  enim  efi,  vt  CF,adF  I,  ita  arcus  A B , 
ad  arcum  BL,  id  ejl, ad  arcum  B K y ipfi B Ly  aqualem-,erit 
componendo  quoque,  vt  CI,ad  FI  fit  a arcus  A K , ad  arcum 
B K:  Et  per  eonuerjionem  rationis,  vt  CI,ad  CF,  hos  ejl , vt 
AE,ad  CFfita  arcus  AK, ad  arcum  AB:  Ejl  autem , vt fe- 
midiameter A E,  ad  femidiametrum  C F,d  hoc  efi  3 vt  tota 
diameter  ad  totam  diametrum,  itay  ex  demonjlratis  d P ap- 
ponar cum  fer  entia  circuli  A B , ad  circumferentiam  circuli 
CDfid  efi, it  a arcus  A K,  ad  arcum  fimilem  C D.*  Igitur 
erit  etiamyvt  arcus  A K,ad  arcum  AB,  ita  idem  arcus  AK, 
ad  arcumCDyproptcrea(fi  arcus  AB  %C  D,  f Aquales  eruns 
inter  fefe . Quod  ejl  propofitum. , 


COR OL* 
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I C O RO  L LA  R IVM  I. 

E X h is,  qua  demonfirata  fiunt,  manifeslum  ejl, 
cuiuisdata  recla  abfcindipofje  ex  circulo  quouis,  cu- 
ius circumferentia  minor  non  fit, quam  retia  data , 
circumferentiam  aqualem,  quemadmodum  fupra 
oHenfitm  ejl  in  coroll.  i .propof.  4,  data  cuilibet  cir- 
. cumferentia  inueniripoffe  retiam  aqualem:  hoc  mo- 
do . Inueniaturper  ea , qua. paulo  ante  in  coroll.  i . 
propof . 4.0  ftenaimus , recla  linea  quadranti  dati  cir- 
culi aqualis ; (p-  fi  quidem  hac  linea  inuenta  aqualis 
fuerit  retia  linea  data,  erit  circumferentia  quadran- 
tis data  retia  linea  aqualis  . 

S Ivero  illa  reUa  quadranti  circuli  inuenta  aqua- 
lis , fuerit  maior , quam  data  reUa  linea;  fecetur  qua- 
drantis circumferentia  in  duas  partes , ex  propof.  2. 
ita  vt  quadrans  ad  tinam  partem  habeat  eand.em 
proportionem , quam  inuenta  reUa  linea  ad  Imeam 
reltam  datam.  Pars  enim  illa  quadrantis  data  rella 
linea  erit  aqualis.  Nam  cum  fit , vt  inuenta  reUa  ad 
datam  r ellam,  ita  quadrans  ad  illum  ar  curri  abjcif- 
fum;fit  autem  recla  inuenta  quadranti  aqualis, . erit  4-quinti. 

quoque  data  linea  rella  arcui  abfciffo  aqualis . 

S I denique  rella  illa  inuenta  aqualis  quadranti , 
fuerit  minor , quam  rella  linea  data;  fumatur  illius 
dupla , qua  nimirum  circumferentia  fi imicirculi  fit 
aqualis  . Nam  fi  hac  aqualis  fuerit  data  rella  linea, 
erit  circumferentia  Jemicirculi  eidem  data  reUa 
aqualis . 

S I autem  dupla  illa  rellalinea  fuerit  maior,  qua 
data  linea  rella , fecetur Jemicirculi  circumferentia 
in  duos  arcus , ita  vt  fiemicircumferentia  ad  vnum 
eorum  eandem  habeat  proportionem,  quam  dupla  il- 
la recla  Linea  ad  datam  reUam.  quod  quidem  facile 
fiet, fi  data  recla  ex  dupla  illa  linea  retia  abficinda- 
M.  mm  2 tur 
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tur  aqualis, & femicirctmferemia  fecetur  , per  pro- 
pof.2.  vt  fecla  efl  recla  illa  dupla . Erit  enim  compo- 
nende,vt  tota  illa  reBa  dupla  ad  partem  abfcijfam , 
hoc  efi,ad  datam  r etiam, ita  totafemicircumferentia 
ad  arcum  abfciffum  . Arem  enim  ille  data  rella 
aqualis  erit. Cum  enim  fit,dupla  illa  reBa  ad  retiam 
datam,  it  a femicircumferentia  ad  eum  arcum  ;fit 
autem  reBa  illa  dupla  aqualis  femicircumferentia  i 
•t juruti  « erit  quoque  data  reBa  illi  arcui  aqualis  . 

SI  denique  dupla  illa  retia  linea  fuerit  minor :,s 
quam  data  linea  retia,  addatur  ei  prior  linea  inuen- 
ta,qua  nimirum  quadranti  circuli  eB  aqualis,  vt  to- 
ta retia  compofita  aqualis  (it  circumferentia  trium 
quetdrantum,&  tripla  prioris  linea  inuenta  , Nam 
fi  hac  linea  tripla  fuerit  data  retia  aqualis;erit  arcus 
trium  quadrantum  eidem  data  retia  aqualis  , 

S I vero  tripla  illa  linea  retia  fuerit  maior,quam 
retia  linea  data  , fecetur  circumferentia  trium  qua- 
drantum in  duos  arcus, ex  propof  2.  itavtad  vnum 
eorum  eandem  habeat  proportionem,  quam  tripla  il- 
la retia  ad  rcBam  datam. quod  facile  etiam fiet,fi da 
ta  retia  ex  tripla  illa  linea  retia  abfcind.atur  refla 
aqualis,  & circumferentia  trium,  quadrantum  fece- 
tur,per  propof  z.vt  recla  illa  tripla  fecla  esi  . Nam 
corrlponendo  erit,vt  tota  illa  refla  tripla  ad  partem 
abj  rcijfam,  id  efl,  ad  datamr ellam, ita  tota  circum- 
ferentia  trium  quadrantum  ad  arcum  abfcijfum  . 
Arcus  enim  ille  data  recla  linea  erit  aqualis  . Quo- 
niam enim  ejl,vt  tripla  illa  reBa  ad  retiam  datam , 
ita  circumferentia  trium  quadrantum  ad  arcum  ab- 
fciffum; eslf  tripla  illa  reBa  circumferentia  trium 
* t-f.fuinti . quadrantum  aqualis ; b erit  quoque  data  linea,  recla 
aqualis  illi  arcui  abfeiffo. 

DENI Qlf E (i  tripla  illa  linea  recla  fuerit 
minor,  qua  data  reBa  linea,  addatur  ei  rurfus prior 

linea 
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| linea  i nuent  a quadranti  aqualis,  vttota  reUa  compo 
fitafiat  aqualis  toti  circumferentia  circuli,  & prio- 
ris linea  inuentd  quadrupla . Si  namque  linea  hac 
quadrupla  fuerit  aqualis  data  retia  linea , erit  tota 
circumferentia  dati  circuli  datahnearecta  aqualis  . 

A T vero  fi  illa  linea  quadrupla  maior  fuerit , 
quam  data  retia  linea,  ( tmnor  efie  non  pote  fi : eilio- 
quiti  data  retia  e jj et  maior,  quam  circumferentia 
dati  circuli,  quod  elt  contra  hypothefin ) fecetur  tota 
circumferentiainduos  arcus,  ex propof .2  .vt  ad  vnu 
eorum  eandem  proportionem  habeat,  quam  quadru- 
pla illa  linea  aa  datam  retiam,  quod  facile  etiam 
fiet , fi  ex  quadrupla  illa  retia  auferatur  retia  aqua- 
lis data  retia, & tota  circumferentia  circuli f .cttnr, 
vt  quadrupla  illa  retia  eBfetla.  Erit  namque  com- 
ponendo ,vt  tota  illa  quadrupla  retia  ad  partem  ab- 
fciffamjd  efl,ad  datam  retiam , ita  tota  circumfe- 
rentia circuli  ad  arcum  abfcijfunt . Arcus  enim  ille 
data  retia  erit  aqualis . Cum  enim  jit,  vt  quadrupla 
illa  linea  ad  retiam  lineam  datam , ita  tota  circum- 
ferentia ad  arcum  abficiffum ; fit  autem  illa  linea 
quadrupla  toti  circumferentia  aqualis ; * erit  quoque  ‘if.juirni. 
data  retia  linea  arcui  abfciffo  aqualis  , 

ALIT  E R,  07"  breuius  . Inuenta  ex  coroll.  t . 
propof.  4.  retia  aquali  circumferentia  dati  circuli , 
abfcindatur  ex  ea  data  retia  linea  aqualis , dr  tota 
circumferentia  per  propof  2. fecetur, vtfeQk  efi  in- 
uenta illa  retia , in  duas  partes  . Nam  componendo 
erit,  vt  tota  illa  retia  ad  eius  partem  ablatam , hoc 
esl,addatam  retiam, ita  tota  circumferentia  adar- 
cum  abfciffum , Cum  ergo  tota  illa  retia  fit  aqualis 
toti  circumferentia  ,b  erit  quoque  data  retia  arcui  pi^uimie 
abfciffo  aqualis  .Quod  efi  propofitum . 
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Omnia  funt  folia  integra,  praeter  M m m, 
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